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| cardim , commentarios : quorn
| ommibus iam diftractis exempla-
| ribus, cum alia effentrecudéd.a
volut etiam dare operam, vt loc
pletiores multo , atque vberiore
ederentur. quod Dei beneficio fisc
cefsit . Sic enim [é res habet,quod
te non fugit 5 Dux SerenifSime
quemadmodurn nibil eft fiminl in-
wentum , €5°perfectum , [ic nemo
€51, qui aprincipio in gualibet re
fcribenda , ant exponenda pqﬁzt
ommapernidere : multa apparét
| #erum ac [apins cogitanti , qua
aciem quamlibet acutam ante fi
Ziebant : Reélehoc quoque Enri-
pides,vt plevagque cmnia, (apien-

l10n25 . Cim G50 Congruit , €57 co-

tiores folent ¢ffe pofleriores cogita |

haret

i

que , cumpriorens. editionens (ot |
merem pofiea inmanns , multa)

| munlto tamen nunc feci copiofins ;

L L4 Q%%
N F O

bmretmz/gaﬁ? illud proé;ﬁip;h ,
quod Publio tribuitur ;. Difcipn-
[us eft prioves pqﬂeﬁar dies. Ita-

effe animadnerti,qua i adderen- |
tur , nonpancaex Archimedis »
Apollony, Ptolemai, aliorumaque

snuentis videbantur melins expli|

caripoffé : [f widelicet e pronmun-
tHatis , ac theorematis Enclidess
alia guoque nellerentur . Quod
ipfum etfi tunc etiam prasiits,
interiiciens ex [Cilicet , qua vel

ad aliorum,t dixi, anctorum co |

vt fpecimen dem aliguodrerum,

wtilia , velneceffariafore cenfis}

gnitionem . Addidi inter catera 5

x g qus
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gus hoc volumine accefferunt ,
demonfirationem Geometricam ,

| Enclide : cum ea, quam allatam
1 [etmus a Proclommtila efse atque
imperfecta videatur . Defcri-
prioné item omnium figurarum,
querectilines aqualinm laterum
¢g° angulorum appellantur, incir
culo. Ratsonem praterea ggbre-
Vuem , nec obfeuram circuli qua-
drands :rem , vt [Cis , tum a ve-
teribus , tum a recentioribus fic
expetitam , Wt multorumin eaco
nAatus magis apparuerit , quam
| effectus. Effecs antem hoc(nififal
lor ) itaaccurate , ac fubtiliter

| vt tamperfecte approbetur gua-

dratum

eamque apertifSimam axiomatis
wndecimt 5 quod proponitur-ab.

& @ @

s

dm.mm aqm/c cirm/o,é'uram ex-
qm'/ite rectilinea [ gum qm/z’éﬁ
ad qm‘dmmm ;eqmzle ab Eucli-

\ de dirigitnr : immo (vt loguar

aliguid andacins)aliquanto per-

Jeltins > cumad me’rzmdum cir

culum. paucioribus linearum du-
Hibus fit opus , quam ad figuram
rectilineam plurimorum angulo-

| rum,via; €5 ratione quadran-}

dam , vt aperte docebitur libro
[exto.eAd nonum denique librum
adieci numerorum fraflorum de-
monfirationes clarifimas , alia-
que nonnulla , qus nunc quidem
non numero , quod ea mshivolo
adipfametloca, quibus explica-|
buntur , plena atque integrare- |
[feruari . Laborem igitur bunc}

K NI




res effem daturss in vilgns, ne-

mmm,qwa[_zfmmqw eSt, cumite |

mini arbitratus fumrectins, qui |

tibi , Dux SerenifSime , dedicari |

Emmanuelis Philibert c/dkiﬁri—
ms Ducis patris tuinomine appa
reve nolnerim,tulte feciffem,fipo
 feriarembic aly, g’ t1bi , qui einss

pietatishares , einsque imago cor
pores s atque animi,confecraflen:.
Dei?zaiewerogmd wn bhoc ﬁqae-,
bar Avchimedis exemplum : qui

J

ém';!;z > ifieis gni intelligens ta-
lim rermmm ac peritus fuiffet.

Qiéod com irafit, quidni hoc 15~

poffe. Primum quidem quod cum |

[uperiovern illam editionem [ib |

es €5° ditionis, ¢5° bumanitatis,et |

remini oper a fna tudicabat infCri |

bipo-

v e

oK,

bi potsfSimmm.deberetur dontm ,

thematicarume ita teftatnr excel

4/2’2;9%5 > GUOTHIN 172 FANUS hac

tam effe Societatem noftram vni-

(/7 tamen: donum: dicendnm eft |
id, quodgqui dar videtur acce-
\piffe)guem loannes Baptista Be-|
neditus [cientifsimus revis NMa-)

lereinhis artibus,illapraciprie in)
parte, quaprincipes viros,atque|
excellentes Imperatores decet, vt |

| ea, quapertinent ad inflruendps|
exercitus,, 6ppidague mnniendd., |
per teipfe implere pofiis . N eque|
vero hac pofiremafuit canfa , etfi|
poftremo in loco ponitur : vt tibi ;|

ﬁVZPtd perﬂmgrég;, bac ﬁ Lemt

wer[am > Ut iure 1ibi cimmia mea |
.."PC’?‘{Z "'
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 fertur Princeps. mmctzﬁzme :

5. atque extle , non dubito ta-

|men ﬁ;mm, quin vbi tuam iftam |

attigerst dexteram fortitudine fi-

|\ deque praflantem , plurimum.fit |
accepturum wel magnitudins , |

velgratia. Vale. Cal.Sept.
M. D. ‘LXXXI,X.»A"
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opem, 35-’ labores vindicare pof- |
[is . edccipetnbor, quod tibi of-

quod eifi paruum alicus videa- |
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-
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ed D LEGTO’REM.

ETSI fimmam diligentiam adhxbuxmus >
vthi commentarij quam caftigati{simi in lu-
cem prodirent : fieri tamen non potuit, (vteft |
humani ingenijimbecillitas ) quin errata ali=
quot irrepferint; qua, ne curfum indemon-
ftrando impediant, monitym te paucis uolo,
ut ea, antequam ad demonftrationes te confc—
ras, ad normam , quam hic defcripfimus, prius
corrigere ne graucre. Vale.
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Toz. 2. Sfur 3. nit;
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123, 25, zngulum ABC, angulum BAC,
136, 5. &.primi. S privits”

140, . fine.ad AC. 24 BC,

170, 1.4 fine.anguzlo ABC, anguloBAC,.

188 27, Erguinlatus BAyla- Et latus B A, latere

: tere AC,ponisur nop A C ponmm' ma-

mnns;erit ius; eritqs
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Prioribus Commentarys po-
- fleriore hac editione

addita fint.
, o P '
DEMONSTRATIO Geometri-

internos ad eafdemque partes angulos
duobus reéis minores faciat, due ille

mutuo incidentad eas partes, vbi funt

anguli’duobus redis minores.] multo

euidentior,quam ea,qui Proclus affert.
II.

DIVISIO linex re&z in quotuis

zquales partes,per folas priores 40. pp.

QVO padto ‘c}onﬁ;'ucnda fint trian-
gula amblygonia, & Oxygonia,vtin nu
meris apparere poffint, quzab Euclide

demonftrata funtpropof.12.8& 13.lib.2.
I1I1T1.

 RESPONSIO ad Apologiam fa-
‘ cobi

{QVAE PRAECIPVE |

| ca.Axiomatis vadecimi Euclidis, [Siin |
duasreétas lineas alterarectaincidens, |

reéte linez in infinitum produéz. fibi

lib.1.abfque ope proportioni fexti lib. |
II1 ’

————

| cobi Peletarij,de angulo contadtus.
v g

"CONSIDERAT IO pulcherrima
adfinemlib.4.de figuris quilateris, at-
que ¢quiangulis intra circulum,& extra.
circulum defcriptis : Num {cilicet, om- |
nis zquilatera fitzquiangula etiam, &
omnis xquiangula ﬁtI quoq;zquilatera.

TRACTATIO copiofifima de
proportionibus,& tribus pracipuis pro-
portionalitaribus, Arithmetica, Geome
trica, atque Harmonica. |
| VIL

P VLCHR A contemplatio,curEu {
1 clidesindefin.6.& 8.1ib.5. quatnor ma-~
gnitudines proportionales, & non pro-
portionales per earum ¢quemultiplicia
definierit. ,
VIil.

DESCRIPTI1O inflexg cuiufdam |
linez facillima, per quam & in circulo
figura quotlibet laterum ®qualium de-
fcribitur:circulus quadratur:angulusre §.

buitur:Cuilibet arcui circuli redtagqua
lis exhibetur , & contra : Et denique
alia

&ilineusin quotuispartesequalesdiftri¢ -
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(aliafcituiveundifsima perficiuntur ,

{ fra&orum demonftrationes clarifsime .

} videlicet modo Additio., Subtra&io,

perficierii conuexarum,eorundem quin

" Casera quiepafiim bifte commentariis adiea funt non |

o oo Ixe
QV O pattopleraquetheoremata li

{ bri 7. demonftrentur quoque de nume- |
| ris fraétis , fiue ipfis adhzreant numieri
| integri, fiuc non.

MINVTIARVM, fiuenunierorii

o XTI. :
. DE Proportionum cSpofitione; quo

Multiplicatio, ac Diuifio fieri debeat:
aduerfus quofdam Recentiores,” *
E XII. ;
DESCRIPTIO quinque corporum
Regularifiin data {fphara, ex Pappo Ale
xandrino, & quidem facilior, quam ea,
quamnobistradidit Euclides. =
- XIIIL, ;
COMPARATIO Soliditatum,& {u-

que corporum Regularium inter fe.

pariei, diligens Leckor nullo negotio notabit.
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Mathematicarum rerum peritis
{eriptoribus editos , nouas adhuc ipfi commen~
tationes confcripferimus, is facile fibi perfua-
debit, non temere id a nobis effe fa&tum, {i con-
filijnoftrirationem cognouerit. Cumenim 16~
ga ,. dinturnad; experientia nobis effet perfpe-
&dum, atque exploratum, eam effe vtilitatem ,
atque adeo necefsitatem horum elementorum,
vt fruftra quifquam fe {peret fine ipforum praz-
fidio , acutifsimas , fubtilifsimafque Archime-

dis , Apollonij , Theodofij, Menelai, Ptolemai, |
caeterorumque illnftrium Mathematicorum de- |

monftrationes pofle percipere; vehementer do-
lebamus , taminfignem , &illuftrem auctorem
a plerifg; omninoregligi , a perpaucis vero pro
dignitate tractari,ita vt vix hoc noitro feculo re-

A petian- |.

IQVIS fortemiratur, cur poft
tot praclarifsimos in Euclidis {.
elementa Geometrica commen-
tarios ab egregijs , & in primis

pEC
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Arabum, quimagna ex partc Euclidis ordiné,

| tionum eiufdem locis non paucis immutarunt ,
vtverus , germanufque auoris fenfus perdiffi-
cile pofsit intelligi; id quod maxime in decimo
libro perfpicitur : Alter ( Theonéintelligo ) pe-

n‘im%ita- eft depranatus,& propter notas grecas,
“quarin eius demonftrationibus adhibentur, ob-

‘vt magnam difficultatem inexercitatis mgenijs,
perplexitatemque gignat. Quofit , vt Euclidem

Iamfialijad noftram vique memoriam maius
aliquod ftudium, operamque in hocmunus in-
terpretandi Euclidis elementa contulerunt, hi
vel fex priores tantum libros expofuerunt,vel fi
quiinvniverfum Euclidem commentarios edi-
derunt, hi perfepe, relictis antiquorum demé-
ftrationibus certifsimis, proprias alias,ac nouas

@ PRAEF A TIO &9 3

periantur, qui fedulam operam , ac ftudiumin |
perdifcendis his elementis ponant , ob eam po- |
tifsimum, vtarbitror, caufam, quod difficylta- |
tererum ,quas tradtant, atque obfeuritate de- I
terreantur; nullumgs; habeanthacinreducem, }
‘quem fibi citra erroris periculum fequendum |
 proponant.Extant quidem commentarij Cam- |
} pani, acTheonis in fingulos Enclidis libros fa- |
' neeruditi, quifatis efle pofsint cuinis ad facile |
‘confequendam horum elementorum doétrini: |
- Sed alter fecutus in omnibus cft traditionem |

-ac methodum peruerterunt, verbaque propofi- |

ne innumeris mendis,vitijlque incuria librario- |
{curas illas , ac male expreflas adeo impeditus,, |

{ine maximo labere, ac ftudio nemo percipiat. |

con~ |

confinxerunt,qua plerung; non tam firme funt,
nequerem ipfam fimpliciter, & abfolute confi- |
 ciunt;; prafertim quod modo ¢ propofitionibus
' voces quafdam perperam detrahiit, modo alias
inepte apponunt , moclo‘demque nonnullas te- |
| mereimmuitant , vt merito devero, proprioque.
Euclidis fenfu dubitare quis pofsit . Qua tamen
- in re Federicim Commadinum Vrbinaté Geo-
‘metram non vulgaremexcipio, quinuper Eu- |
| clidem latiné redditum i priftinum nitoremre
fituit, paucis locis exceptis, in quibus non pa-
rum 4 vero aberrauit, vt fiio loco monebimus .
Qua cumita fint , refg; ac {cientia tam pracla-
radigna fit, queope, fiudio, induftria ab ijs
adiunetur, quialiquid ad hoc momentiafferre
poflunt poft dinturni temporis in rebus mathe-
_maticis operam collocatam; faciendum puta-
-uimus, vt lucubrationes noftras , ac vigilias fu~
diofis harum rerum nénihil (nifi fallimur) fub~
fidij allaturas in publicum ederemus. Accefsit
editionis canfa altera: Nam cam Euclides,pro-
pter fingularem vtilitaté, inftar enchiridij, ma-
nibus {femper debeat c1rq1mge}’c_ag1 » heque V-
quam deponi ab his , qui fructiraliquem ferium
ex hocfiaui Mathefeos ftudio caperevolunt , 1 |
“eoque progredj; id vero in hunc diem,exempla-
ribus omnibus maiore forma imprefsis, necdit |
faGumvideamus ; hoc noftraeditio certe, fini- |
. hil alind, attulerit commodi, atque §Q301u1}1611~ :
ti. Sunt enimhi noftri commentariy invniuer-
“fin Euclidem cofcripti commodiore nunc for- |
» A 2 ma, |
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ma, quamvulgo czteri, (id quod magnoperea,

nobis, qui nos andierunt, efflagitabant,) volu-

| mingqueediti, vt facile iam queant, nulloque
{ negotio, elocoin locum, enm res tulerit, ferri
{ atque portari. Nuncquo modo, via, acratione |
res tota a nobis pertraétetur,quidqueinhacin- |

terpretatione praftitum fit, paucis accipe. De-
monftrationes aliorum, maxime Theonis, quas
quidem ipfius effe Euclidis , non lenibus argu-

mientis adducii cum plerifque affeneramus , & |

Proclus etiam teftatur, breniores, quantum per

rei difficultaté licuit;, vel certe planiores, quan- |

do illud non potuimus, dilucidiorefque reddere
conatifumus . Non enim illas nude, ac totidem
verbis, quot erdt fcripte, propofuimus. Etenim
ea eftinterdum illarum breuitas, vt illud acci-
dat, quod ab elegantifsimo poeta diGtum eft .

Breuis efSelaboro  obfeurns fio : Interdum etiam ,
cum brenius, atquefiiccinctius efferri pofsint ,
magna, oblongiorem , quam fatis eft , fermo-
nem, affertur moleftia legenti .. Quarevtrung;

vitantes, €as , velit ohyoevsids, atquead eum |

fere modum tradidimus , quem, cum publice

{ Euclidem interpretaremur;, obferuauimus ; hac:

etiam re anditorum defiderio,& voluntati,quan
tumeftin nobis , {atisfacere cupiétes. Ita enim,
noftra fententia , Euclides facilius a ftudiofis ,
1js prefertim, qui ceu tyrones , hec Mathema-

tica {tudia nunc primum aufpicantur, ac maio- -

re voluptate , vtilitateque cognoftetur. Prater
hzcadiunximus multis in locis varia problema
ta s

ta, actheoremata feitu pon inincunda,neque a
| Cipano,alijfg;auctoribus decerpfimus,partim |
| bus ipfi confecimus.. Data infuper in hoc dili-

| obfcariores, & que aliquid vife funt habere dif- |
{ ficultatis, (in quas plurimi, tiquamin {copulos |

| & in errores varios, atque abitirdos, protfumg;
{ dilucide, atque perfpicue, quoad eius fieri po-,

| diofi facile iudicabunt. Quz res cum in amplio-
| rem magnitndinem excrelcerent,quamve vaius !

fcopo Geometriz alienayque partim ex Proclo,
proptio {vtainnt) Marte,afsiduifq; meditationi |

gens operd,, vt definitiones Enclidis , prefertim

quofdam incidentes sa recto curfit deflexeriit, |
ab inftituto difciptina abhorrétes , dilapfi funt.) |

tuit, explicatentur 3id, quod harum artint ftu-

libri {patijs, hac prafertim forma , commode - |
" includipoffent , in duas partes totam tra-
Gationem divifimus. Altera {ex prio-
ribus libris continetur : altera
nouem reliquos ,yna cum -
decimofexto ad com
parationes quin-
quie corpo=
fum

regularium pettinente,quem ex

Francifco Fluffate Candalla adijcerevo=
luitnus ; compleitur,

A 3
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BENILGNO
: " 174 O?\QI AM ﬂtperz'bfem e‘dz'tz'onem-

fuiffe Mathematicarii difiiplimarum
fludiofis intelleximussexhibemus ti-

ria tum problemata, tum theoremata, qua vebus Ma-
| thematicis magnum adinmentum allatura , longo vfu,
atque experientia comprobauimus ; & que in priove.
edstionc defimt , adiectmus s plurimad; loca fubolfiu-
ra clariovibus notis illuflrawimus . Addidimus pre-
| tevea nouam demonftrations vndecimi axiomatis Et-
clidis , ( quod in bifce commentarijs eft tertiumdeci-
| mum ) quovult, Siin duas rettas lineas alteraveia
incidens, internos ad eaflemd; parses angulos duobus
| redtis minoves faciat , duas illas refas lineas in infi-
nitum produtias , coituras tandem ad exs partes, vbi
funt anguli duobus vetis minoves: addidimns, ingua, |
{ nouzsindemonfirationem a nobis nuper innentd, quam
non inincundamn fludiofo Lefori futnram [peramus
qudd eo principio tota dofrina de lineis parallelis,
qua immenfupropemodum eft, atque infinita, nitatur.
LQuanqui enine ident illud principium Arabes quoque
| olim demonstraffe iam pridem acceperam , qitiata-
: S men

ElementorumEnclidis non ingratam.

e bi ; benigne Leltor , alteram editio- |
| nem priove wa multd locupletiore : in quafiilicet va- |

‘0 UD LECTOREM. &9 7

men eorum demonfiravionem din ac diligenter.guafi-.

tam videre mibi non licuit, ( nondum enim ex Arabi-
ca in Latinam linguam conuerfa e5t)coaltus fim hanc
meo, vt aiunt,Marte excogitareyvt nullus in eo prin-
cipio tam neceffario igm dubitationi locus ffet. Negs
enim Procli demonflratio,quam ad propof. 28. lib.1.
Euclid. de ve cadem affert, omui ex parte abfoluta, ac
Geometrica cenferi poteft s cuius rer canfaeodem loco.
anobisexplicataeft . Deinde ex Pappo Alexandrino
inferiptiones omuinm figurarum regularium in ciren-,

| lo, beneficio linew centa quadam ratione inflexe,per-

fecimus : quod ante & Mathematicis defiderabatur «

| Ex qua eademlinea via quadam s & vatio ad circulii

quadrandum (ves vot feculis  doCtifSimis viris exagi-

| tata ) conficitur : zuod alibi docebitur . In definitio~|
7}

nibus porrd quintilibii apervt oftendimus, cur Eucli~
des magnitudines proportionales , & improporiiona-
les per gquemultiplicium babitudinem deferibere coa-
&tus fit: Poftremo (vt aliaomittam) omnes operatio- |
nes frattionum vulgarinm 5 quainoArithmeticapra-,
icadeclarari folent , Geometrice demonfirauinmms .
Hac ferd pracipua funt 5 qus bac pofteriore editione §
ad cosnmentarios noftros in Enclidem accefferunt.Ca- |
tera vel theoremata, velproblemata , quibuseditio- §
has poferior priorem fuperar s quafane plurima funt , §
& Euclidis propofitiontbus [parfim inferta , inter le-
gendum facilé comperies; [ viramaque cditionem cum
dltera conferens attentius panlo confiderabis. Nume
quia hac Euclidis elementa oftium » atque aditum ad
ommes alizs difeiplinas Mathematicas veferant 5 ac
pavefaciunt yopers presium fore duximus , antequan
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ad ipfainterpretanda aggrediamur,pancis commemo- |
rave s vrdend Mathematica diftipling boc nomen ac-
ceperint's qua fi eavum dinifio : a quibus primam o+
ta, & per quos deinde fingule fiserint exculte : quan-
| ta fot illarum praflantia, atqy viilitas & fi qua fist

aliavei noftra opportuna.

MATHEMATICAE DISCIPLIN AE
CVR SIC DICTAE SINT.

ISCIPLIN AE Mathematica's qua
quidem cirea quantitatem ver(amisr o
“nes s Bomen acceperunt a dictione graca '
ualnuay fine palnsio s que fignificar,
difeiplinam , feu doftrinam . Cur autem
b avtes de quantitate Agentes nomen difii
IR . Plina,vel dofying inter reliquas omnes [olg
fint adepta s duas potifimmm coufas apud probatos feriptores
wnizento « Pythagorct entim s atque Platonici exiftimantes
animas rationales certo quodmm, ac determinaro numero con-
| tineriseafgue de corpore in corpus migrave, (quod tamen Chri
Stianafides falfum effe per/picsee docet ) teftantur , ens nomen
| dodtrina, fine difeiplina obrineve , guod maxime ex 1pfis nan-
cifeamr vecordationem , remini[centiamaue illins [vientia ,
qrea animz noftra, (vt eorum eff error) antequam cortus in-
Sormaret , erat pradita . Queod quidem facili , ac tamiliari
quodam exemplo ciprobare nititur Plata in dinlogo’, qui Me-
non inftribizur, vbi Socratem introducit pufionem guendam_
| #terragantem Geometrica quadam de guadvazi dimenfione,
adqua licet in principio reBiderit, vt puer, gradatim tamen
aﬁendem eo deduitus off, ut refponderit id, qued tandem di-
dturns fuifer, fi dintiffime perdidiciffer Geometriam. Alijs
artom placet, ideo has artes pra cateris nomen feientia, & do-
Erins fibi vendicare, quod fola modums , rationema, [crentia
. vetineant . Procedunt enim [emper ex pracognitis quibufidam

principijs

- omminis quantitas , circa quam ver(antar » fi vel diferetd, fitb
| quaomnes numeri , vel continua, fub qua omnes magnitudi-

1 cundum [e, inguirendo dr accurate explicando omnes nume-

A siratem diferetam, fitie numerum comparsisim cuns alio, 94a
1 2enus ninsivum fonorumy concentus repicit , arque harinomia .

| qualis oft perspectina, Geographia, & catere buinfinodi , vel

principijs ad conclufiones demnonflyandas 5 quodproptism ef?
s » atque officim dodtrina, fine Aiftipling; vt & Ariffo«
reles tefiariins meque vnquam aliquid non probatum affuniis
Mauthematici, Jed quandocunqne aliquid docere volui, fi
quid ad eam rom portinet eoruns s Jitg ante docssersint s id fu-
e pro.concefJo » & probato : illud vero mofia explicatst »{e
qus anie nibil [cripum eft . Quod quidem alias wites s difti-
plinafiie non femper obfernare videmus, cui plerungtie in_
confirmationem 2orim , que oftendere volunt » €4 s gHa B~
drum funt explicata, demonfirataue , adincant.

"DISCIPLINARVM MATHEMATI-

carum diuifio.

nes propemodurs Matbhematici s atque Pk:{oﬁz-
phi non. panvi, Mathematicas dyfciplinas unt-
SL-ELER nerfusinquanor partes difirsbueriint, Ar{fffﬂi_e-
ticam; Muficam, Geometriam, aty Afronomiam. Ci enim

§ : YT HAGORET, qués deinde fecutt funt om-

nes ciprehenduntstr, &y viraque tam fecundum (2, quan com
paratione alteriss poffit confideraris Vifum fuit #llss vonfenta-
nestm, quatnor pradsitas facultares inflitucre, qua viramate
quantitatens, pro duplict confideraiions diligsntet contempla-
vemtuy . Itaque drithmetica agit de quansitnre difireta fe-

vorum proprietates s ac paffiones. Mufica traitat exdem qui-

Geometrin de magnitudine fine guantitate continna s fechn-
Aum (6 quogus 5 vt insmobilis exiftit , difputat . Aftronomis.
denique eddem magnitudinem , vt eft mobilts, confederat s
qualia funt caleflia corpora , prout continno mois ciemtnr.Ad
bas antem quatnor [Cientins M athemaricas , quaruns Arith-
metica , o Geometria piray Muficn vero, atqsie Aftronemis
mixta dicuntur, 08s alie guonis modo de quanritare agentes,

1. Pofter,

cile , vt ad capita, aquibus dependent , yedsci poffunt.
far . pitas a4 4 ey
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o ins. Gderss it di ; ;
| ferensiag, fidersimay ropenit diffantins | nec non multa alia,

A L 1A ratione 2 Gemino antiquo Geomerra, & ab alifs,
vt auclor oft Proclus in commentarsjs , quos in primum Eucli-
dis ifzbmm edidit , Mathematica difcipline dinidittur. Quam
quidem dixifionem , quoniam eleganter , copiofeqs doces , nd
quanam [ife extendit Mathemarica diftipline, ferme ad ver
bum ex Proclo inxta interpvetationsns Francife Baroci P a-
triclf Veneti excerprans bic (ubjjcere ffarui . Volunt :42q; pra-
ditti nilores, ftizzimam M athemaricarum quafiam in in-
rellectilibns duntasat ab omini maseria fiparatis, quafiam-
wero in Senfilibus , ita vt actingant marerinm finfibus ob-
noxiam , ver(ari. Priovis generss ffatuunt duas lnge primm,
precipualy, [cicnting, Arivhmeticam, & Geometriam: In po-
fleriors verogenere conflitmunt fex:, A fRrologiam, Perfpedtin, .
Geadafiam , Canonicam fine Muficam , Supputatricem, atg,
Mechanicam. Aftrolegiam dicunt effe eam faculrarem, qua
de mundanis cdifferit motikys, de corporum caleflinm magni-
tudinzbsts, pigarss, & illuminationibus, nterraque diftantis,
ac de alijs buinfinodi vebeus. Huins vurfum tres conflirnintur
partes s Gromonics squa iy horarum dimenfione , pofits gno-
miHIL s exerceinr : Merbiopafeopica , qua elesarionum dif-

& varia Afirologicaperdecet theoremata: ¢ Dioprrica,ana
planetarunm, caterarnme, fellvrum diffantias bkiu/&m;odi
Dioptricis dignofit inflrumentis. Peyspodtinam ainnt a Geo-
metria giam, atqse Vil radifs vifovis, tanquam lineis, ¢ an-
gulls s qui ex hifee conffiznuntur cenlorum radijs . Diniditur .
antemain eains qua proprio nomine dicitny Per[befinm, qua
quidemn Pfe:idjt Canfans earm apparentinrum 5 quz .fz[z'tler s
quam fin, [¢ [t nobis offerve folent , ob eorum, qua fisb vifun’
cfzduﬂt s alios fitts, ¢ diffantins, vt parallelaruns coimciden-
tie, vel quady azorum , tangquam circulornm, afpeionis :
E.*‘m vnisterfzm [peculariam qua civen varias , multipli-
cefop ver[atur refractiones : Nec uon in eam, qua Scingraphi-
ce, hoceft, winbrarum defignasvix appellarsr, qhia oftendis ,
gz ratione fieri poffit s vt ea, qua in imaginibus apparent’s
é’mi tnconcsmns , vl deformin ob defignatorum difianmtins,
altitudiefiy videaning. Geodafiam appellant eam [vientid,

g

JrarYes §hanias metitur s Ut ibaterialinm veyuns nceruos, té-

QuamM? conos , & pureos , tanguam cylindros . Qnod quiden:

L BIN

»
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 won affequitnr intelledilibus rectis lineis, - vt Geomerria, [d ‘

fenfilsbus tantsm , interdum quidem certioribus quodam pa-
o ; vt radys Solaribus s interdum vero crajfioribus, vt (par-
tis , o perpenditulo . Diniditur hec , vt Geometria , ineam
partem , qua plana, & ineam, qua folida dimetitur. Cano-:
nicam , fine Muficam , vocans eam [ientijm , qua Apparen-
tes cacentunm confidernt varsones fenfisfg, vbique vrithy nd-
miniculo; ¢ qua (vt Plato inquit) talss exiftit, vt menti att-
resspfis prapofuiffe videatnr. Suppuiatrix eadem apud ipfis
eft s qua apud nos Arithmeticapractica . Hac enim numeros
confiderat s non.vt in intelleHilibus , fod vt fint in fenfilibus
ipfis. Mechanica denique, quse sn cogniticnereriim [enfilinm,
materiagy coninnitari confiftit, cpud ipfis multiplex eff. Qua.
dam enin eft infirumentorum effeilriz, gria SpyavomomTin
rocaturs eorsmsinguam, gia gerédss [unt bellis idonea, qua-
lia fame Archimedes etiam fertur confiraxiffe, Syracufas rer-
ra marique bbfidentibusrefifientin s Quadam mirabilinm—
provfid vevum effoirix, qua QaupatomomnTini dicitdr, qusp-
pe que alia quider biritsbus maximo cum artificio ciftruit ,
guemadmodum eriam Crefibiss, atque Heron oper antur, alin
Gutem panderibus, quorsm motus quidens msquilibrium, fia-
toes vero aquilibrinm effe coufumn cenfendum off ; vt Timaus
etiam deserminauits aliavero nernis, [partify animatas co-
wolntiones, acmatss mitantibs : Quadam eft aquilibran-
tin omnino, p eortim, qua centroponderantia vocaniny, co-
gnitio : Quadam denique [pherarum effelirix , qua_ataspo-
woia appelinrur y ad calefiinm civcumolurionsim imitatio-
nem , qualens Archimedes etism fabricatss off - Arqueves
wino verbo dicam , omnis , qua mareriam mong divim habet.
He igitur funt difeipling Mathematica apud antiquos . Mdi-
tarem anterm artem, eam inquant, gua ad infiruendas; coor-
dinandafyue pertinet acics , quam Graci Tanziy vocant ,
wmam aliguam ex Marbematices paveibus dicendan effe non
cenfent , vt quidam alij voluere , fed vt ez volunt modo qui-
dem arte fuppurandi, vt in enumerandis legionibuss moda ve-
10 Geodafin, vt in dinidendis, dimetiendifque caftyametatio-

medendi arté Mathematices partem vllam effe dicunt , licet
[apensmero tum Hiftorici , tum evinm medics M athematicis

i [patijs in campo . Quemadinodim neque Hiftoricnm s #egp |

vwm nr
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vtantty theorematibus ; Reviem quidems gefbarnn [eriptores ,
vel climathns fitus veferendo , vel vrbinnm magnitudines, &
dizmetros s vel ambitns , circsirnsve colligendo : Medsci ve-
ro quampluriias vésin arte fun buinfeemodi vijs dilucidan
do. Ham wtilisatenm , qug in Medicinam ab Aftrologin persie
| wit', ipfa eriam Hippocrates offendit , ac fere omnes , quicandg
alignsd de oppoyrsnis remporibiss s locify, dixere. Endem fane
| rawtome itle exiam 5 qui uciebus inflrnendis operam accommo-
1 dut s Mathematicis quidens vretur theorematibus , nec tamé
1 06 hoc evit Marhemaiicus, ghamuis intevdum quidem volens
eam s quta nmerofn eff , panciffiman oftendere multizuding,
eaflri, fitofdy excrcitus ad figuran civenli formet ; interdums
vero ad fignram quadranguli, vel quinguanguli , vel alte-
riss cuitefdam multangule . vbi pluviman apparere cupic.

Hacigitny fore funt , qup nobis antiqui Mathematici de ha-
yum [tientinrum partitione reliqierunt, o

INVENTORES MATHEMATI-

carum difciplinarum.

MNES difciplinas Mathematicas a varis, &
disserfis aniloribus ovtum ; originemque duxiffe »

: 7| nequaquam [ummam adeptas effe perfectionem
| ftatim ab initio, fed panlatim eas ab iimperfeitis ad perfectio-
ra proceffiffe  memoria gtaoque proditum eft . Avithmetices.n.

cartivasy arque commertia. , vt andtor eff Proclus, Quam mi-
ritnz dn modum poftea Pythagoras , einfque fucce(foves, necns

problematis ; atque thecrematisilluftyavont. Muficans dein-
de 2 Mereurio primum effe inventam 5 mulsi [eriproves tram

arque concredidit ; Hic atitern T/mm}'ﬂ, & Lino; Lints ve-

. . T ;
ro Herculi, ¢ fic fitceeffionibass continnis per alivs Muficos pra

aAgrorsms emeﬂﬁmev. Cim enin anniner[avia Nili inundatio:
agrorum termings , we limites ita confunderet , vaftaretqne 5

perspucte biftoria tefiantnr : Immo vero fingulas -

intientores primi creduntir Phanices , proprer frequentes mer- -
Aegyptij s Greci denidy arque Arabes amplificarunt, variifg |
drnt s quans ipfe poffea Orpheo infigni Mufico commendanit 5 |

il ; !
clares Ad moftra vfgue tempora manaust. Geometvin vero;
auitore Proclo , b Aegyptys reperta eff, ortumaque bhabuit ab 1

v pemo ;

E

-

¥
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vt nemo agrum dignofiere poffet fiumm, cocperumt Aegypryi ani
mos ad varionem menfurandoruns agrorsm applicare , vt hoc
modo cuilibet, gsiod [ evar , redderetur. Qria guidens ra-
#10 agras metiend, quangnam tunc temporss adbsc rudis ad-
modum fuerit s acimpalitn , ab ipfo tamen officio Geometria
eft appellata. yousTpbopos emm, fine yourreio idem fi-

gnificat , quod , terram metior . Caterum pawlabim demndes. ‘

Geomatrin captacft expolivi, ¢p non contenta fisss finibuss , ¢
[e ad corpora etiam cgleftin dimetienda conuertit , tradidit gy
principiavninerfe Aftronomia , Peripecting , Cofinographiss
& alijs difiplinis quam plurimis , qug ex pfa, welutivadices
dependent. Hanc Thales Milefius ex Aegypto in Graciam pri
mitss tranfiulifJe fertur 3 -Deinde eam z'nﬁir,m: Philofopht , e
Mathemarici pluvimis, ncntiffimfque demonfbrationibus locu
plesarunt , atque exornarunt : Inter quos bi fiunt procipui ex
weteribus 5 Pythagoras , Anazagoras ClaSomenius , Hippo-
crates Chius, Platoy Oenopides, Zenodorns, Brito, Antipko,
Theodorus , T hegterus, Ariftarchus, Eratofthencs, Avchitas
Tayentinus, Euclides s Serenus , Hypficies Alexandrinus ,
Archimedes Syracufius , Apollonins Pesgens, T beodofisns Tri
polita, Mileus Romansus , qus ¢ Menelans, T hson Alexan-
drinss , Prolemens , Entocins Afealonita , Pappus, Proclus,
o alif pene innmmers , quos omnes longum effer recenfére .
Aftronominm denique non panci ab Atlanteprimum inuentd.
effe autnmant : Videob eximinm , quaprimus nter nivrta-
les praditus erat , Aftronomig cognitionem » exortans ¢ffz vo-
Iunt fabulam  illii fuss bumeris celum [uflinere s Al putazt,
Chaldgos dintsirna obferuntione (quod etiam Gicero sffirmar
inlibrode Dininatione ) fidernm [cientiam adinneniffe. A
Aegyprios primos biss [Cientig faciunt inuentorss. Aby Affy-
vios : Al denique gloriam hanc , (o landem Babylonifs efje
deferendam , cenfent . Hac autem infeientia, vt oft preftan-
tiffimn, ita quogy maxime illufires anctores clarneruns, qmnod
non eft huiies locs declarare . Cerernm precipuis hifee guatuor
difesplinis Mathematicis inuentis, reliqua omnes de quanti=
tate quonis modo agentes, facile ex spfis y vamguam yinuli ex
fonte, devinare funt , arque dednétg .~

NOBI-
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NOBILITAS,ATQVEPRAESTANTIA

Scientiarum Mathematicarum .

VVONIAM difcipling Mathematice devebuk
agunt,qug abfgue vila matérin [infibili confideri
WP tor s quamnis ve 1pfn mareria fint immerfi s per:
melD| (Bicusm eft s eas medinm inter Methaphyfican:,

fideremuss , vt recte 4 Proclo probatur . Meshaphyfices etenim
[ubiectim abomni ft materia [eiunfum &rre, deratione:
Phyfices vero fubieitum &rve , & ratione materia [rnfibili ¢ft
contunitum : Vade cum fubicctum Marbematicarum difir-
plinarum extra omnzm matcriam confideretur, quamouis e
spfmineaveperiatur 5 liquido confbat . hoc medivm effe inter
alin duo . §ivero nobilitns, arque prefiantia [cientis ex certs-
tudine demonflrationtim , quibus vtitur, fit ndicandd, hand
Aunbie Mathematice difeipling inter caterns omnes principem
babebunt locum . Demonfirant enim omniz , de quibus [u-
Seipiunt disprtationem, firmiffimis rationibus, confirmante, »
ita vt vere [Lientiam in auditoris anime gignants omnemane
provfues dubis ations tollant ; 1d quod alifs [cientifs vix tribue-
repoffumus , enmineis [gpenumero intelleitus multitndine
apinzonum , ac fententiarim varietatein veritate conclufio-

Jidems aperte faciunt rot Peripatericorum feélg , (vt alios inte-

rani e tranco aligno , exorte, ndeo ¢y inter &, ¢ ndnunqnam
a fonte ipfo Aviffozele diffident, vt provfiss ignores , quidnam

driputationem inflituat . Hincfit, vt pars interpreres Grecos,
pars Latines, alij Arabes, alij Nominales, alij dewig; Rea-
les, quos wocant(qui ommes tamen Peripateticos (¢ effe gloridi
tur ) tanguam ductores feguamuy . Quod quam linge z Ma-
thematicls demifirationibus abfit, neminem latere exiftimo.
Theoremata enim Euclidis , caterornmaqne M athematicoril,
oandem hodie, quam antetot annos , in [tholisvetinent ve-
ritatis puritatem , vernm certitudingm, demonftrationum vo-
i butr , ar firmitatem . Huc accedit id guod Plato ait in Phi-

2iam

4
| (o natayalem [Lientiam obtinere locums, fi fibiettum earii con’

naimmdicandn fuspenfus bgreat , ptqueincertns . Hurys vei |

vim philofophos filentio innoluam ) qug ab Arifiorele , veluti |

Jebi velit Aviftoreles , num de nominibus | an de vebus porins |

lebo , fen dinlogo, quii de fummo bono infiribitur s Eam féien- |,

_
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tiam effe digniorem, praflantivremyse, gtia magis [yucerita-
tis , veritatifqne eft amans . Cum igitur diftipline Mathe-
maticd_weritatem adeo expetant , adament, excolantquen o

vt 10w folnm wikily quod fit falfum, verum ettam nikil,quod

tantum probabile exiffar , nibil depique admittant. , guod
cortiffinss demonfrationibus nop confirment , corvoboren g,

- dubtum effe non poteft , quin eis primus locus inver alias [tien-.

tias omnes fit concedendus.

VTILITATES VARIAE MATHEMA-

ticarum difciplinarum,

0O N [folums vtiles., vertimetiam neceffaria admo
dum cenferidebent diftspline Marhematica cum

(KRG etinm publicam vedte inftituendem , & adnaini-
ftrandam .- Negue enim nd Methaphyficam , vt cleganter
oftendit Proclus, wlli paret aditus, mff per Mathematicas di-
Seiblinas . N amfi arebus (enfibilibus , guas Phyficus confi-
dernt , ad ves ab ommi materia finfibils fecreras | [einnitafa; .
" guas contemplarny Meraphyficss , vires, aciemgrie nofirs in-
telledtus attollere abfgne wllomedio tentemus, nofinetipfos ex-
cacabimus , non fecus, acei contingit, gui e carcere aliguo te-
nebricofs , in quo din Laruit , in ltcem Solis cldriffimam emir-
tituy ~ Quam obvenm , antequam a rebes p/'cyﬁris, gog mate-
via [enfibns obnoxia funt coninntia, adves methaphyficas,grs

A

 minus abffractis, quales o Mathemataciz confederantur , vt
facilins illas poffit comprebendere . Quocirea redte Dininus
Plato Mathematicas difeiplinas evigeve animum , & ad dini
narum v exuny contemplationem exacuere mentis aciew affir-
mat . Quantim vero entolsmenti ha difiipling ad facras li- |
teras veite percipiendas , inteypretandafane conferant , muitis
pulcherrime nobis exponit B. Auguf.lib. 2. deDodtrina Chri-
[Prana demonflrans, numerortin infiitia multa non inrelligi 4
multis, quatranslate, ac myffice pofiea funr in fevipturis:Cu-
ivts vei exempla non parica m medium adducit , eandémises
Sententiam longe poft pluribus verbis ropetit eoders lib. Hoc

tacin

ad alins prtes perfecte perdifcendas , vum ad rem

[unt ab eadem maxime aunlfz , inteliedins aftendnt , neceffe |
efty ne havum claritate off undatuy, prists cum afficfiers vebus |

Cap. 10.
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Cap.16.

Cap. 19.

dems docet D Hieron. tomo 1 Epifb. 5. afferens, magnamin-
| effe numeris vim ad wmlta myftersa m foripturis intelligida ;
Quo srem loco , Geometyiam magnam afferre T heologis vti-
litatem , perbiber . Rurfitnn B Augnfb. loco, quem panlo ante
resuls, teflatur , Mesficam pernecej]aviam effe doctors C bri-

phin diligenter effeinflruitos. Quodnonignorans D. Grego-
vins Nalianzenss , funimislandibus D. Bafilinm precepto-
rem fursm exrollit s guod in Afirologin , Geometria , numero-

| rum cogmitione , caterifgque [cientiis M atrhematicis, fuerit ng

medzocriter verfatws. Now parum etiam conducunt e artes
ad philofophiam naturalem  moralens , Dialeihicam, do 2d

vt peripicue docet Proclus. His adde , guod omnis volumi-
na ant:quovsem philofophorum , maxime Arifforelis, & Pla-
tonis, quos mersto duces nsbis (cquendss ad bene recteque thi-
lofophandnm proponimus , corumqne fere omninm interpretii
cum Gracorum 5 tum Latinorum , exemplis Mathznaticis
Junt veferta , ea poiiffimum de canfa, vten, quaalioguin.
mnltis 0bffrudta difficultatibus videbantur offc , per exempla
buinfinodi clariora , magsfque perPicua fievent 5 quaprocul
dubionulla vatione percipiet is , qui ftientinrum Mathemats .
carum omnino eff expers. Quid 7 guod olim nemo anfus effer.

prives eptinne Mathematicis difciplinis non fuiffet exornatus ?
Vade pro foribus A cademie hoc _/jméolztm dicitur pinxiffe,
ayesuiTontos wded eloiiTw . Immo veroidem Platoin
Philebo, omnes difeiplinas fine Mathematicis viles effe né du
bitauit afferere. Qua de canfain 7.de Rep. fracisit: Mathe-
maticas difeiplinas primo vmniil effe nddifcendas,proprer va-
rins, ac muliiplices carum vtilitates, (vt copiofe (tribit) non.
[olum ad vel:guas nvtes vectines perctpencns , vernm esinm ad
remp. bene adminiftrandam : Cuuns egorei multa exempla.
cum prateriti temporss , tum noftra tatis, fiid neceffe forer,
tnmedinm pofferm adducere. Ibidens claviffimsis verbis affir-
mat , pracifue Arithmeticos natura ad ommes doitrinas apgos
effes tdoneofine , adeo, vt etiifi nullam aliam nobis ba [iien-
tie effervent viilitaters | (cum tamen infinita propemodum_
alia commoda e ipfis percipinmus ) perdifcendas tamen omni

Sudo

fiano , fubisngens pawlo poft, T beologos debere etiam Greogra-

reliquas 3d genss dollyinas, aviefque perfeite acquirendns ,

celeberrimum Diuini Platows gymnafiim frequentare , qui |
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udio es effe ffatnat  quod ingeninm » men:ema adreliguas
artes omnes capelfindas aptiovesa reddanr, dr acutiord: Quod
quid? experientin iffs magifra facile comprobazsur.V idemus
enizn eos , quornm ing it fuctle s ¢o nulls negotio bhifce df’-
[explinis accommeodatir o fructus non esigros ex aliis fesentys

{ percipere: Contyaveroy eos qui ad bafee facultates idonsi mi-

nime reperiuntuy 5 provfis ad careras effe ineptos. Quare inre
aprimo Platotam frequenter in [uls operibus 1teyun atqreite-
rum harum difeiplinarnm veilitatem nobis inculeatynrgy com
mendat ; prafirtimin 7. deRep.in Epinomide , [tu Phile/o-
phoyin Timeo, vbi Mathematicns diftiplinas omnis ernditio-

| nis ingenns viam appellat y oo plerifgue alijs 1n locis y quibes

snc ensmerandis brenitatis memoy de induibrin fuperfedeo .
Ad bas amnes vtilitates accedit maxima incunditas , arquc
woluptas , qua cuitsffue aninas bis artibus colendlss, exercen-
difgqree perfundizur. Sunt enim ha pracigua ex [iprem artibus
Tiberalibs o in quibus non fblun ingensti adolcfcentes, versm
erinm nobiles yiri, primcipes s veges , ac tmperatores ad bone-

| fifimanm , maximeque liberalen obledtationern animit , qui

Summa etiam cum vtilitate coninnétam parinns , din smultii-
que verfari folebans : Quornm exemplum multos ndhic no-

| flra bac atareimirari confpicimus . Teftatur, magnam ani-

mivoluptar ex bis ayribus percivi, Dininus Platotn 7.deo
Rep. vbi andacter dicit, o non temsere confivinat, ceulum ani-
ma, gt ab alijs fudijs excacatry , defoditurgy , 2 Marbema-
ticis tantum difeiplings vecreari , excitavigue yurfies ad cips ,
quod eft, contemplationens . Omisto pluvima aliatefiimonia_
Plaronis, aliorume, grasiffimorups Philofophoruns,guibus ba
rum difesplinarnmvtilitas cum neceffitate , & deledatione
coninnilay atque prafiantia abunde poseft comprobari .

EVCLIDIS ATQVE GEOMETRIAE
¢ommendatio,

AV ISN .AM futerit Evclides horum elemétornm
infiizustor, (vr nliquid eriam de anilore,qnem io
bis interpretandum propofisimas, degy Geometris
|4 Dnitser(i s in medinm proferamas ) do guotem-
pore florsgerit , non futts consenit inter friptores. Multi ening,
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vt teftatur valgara clementorum Enclidss [ecundum Campa-
nim & Theonen editio , atque corundeminfeviptio | exefbi-
mantsesm fuifle philofphum illum Megaris natum, g0 0p-
pidum Ifthno adsacet , Socratsfyue audsiorem , qui [ebtam_
inflicnir afe dictam Megaricam, gus alio nomine Dinlefhica
appzllabatur 5 eo quod fectatores illeus interrogando, refponds
dogque (quod proprittzn eff munus Dialeicorum ) Libros con-
[ertherent. De g0 multa fint in Diogene Laertio de vitis phi-
lofophormm : Scribit & de hoc Cicero Quaft. Acad lib.2. vbi
ast. Poft Euclides Socyaris diftipnlus Megarews , 2 g0 iidem
illi Megarici ditts , qui id bonum folum effe dicebant, quod
effec vaum 5 G fimile, ¢ idem, & fomper. Fanet bis au-
Choribsts non parumid, 9u0d V alevius Maximus odano lib.
[eribit, mimiram o Platone, qui Socratis otiii difeisulus fuit,
coduitores arafacra de modo , o forma eius fecum [ermonem
confirre conazos y ad Enclidem Geometram ire iuffos, vV erum
i Procio nobili feriptori , & alijs ntuitorsbus antiguts creden-
Adnms 6ft , Enclides hic nofier iunior fuit illo Megareo, floruitg,
tempore Prolsmai primi, qui Zgypro , poff dlexandyi Magni
mortem , Olympiade 115, & ante Chriftum natit anno 31 9.
coepit imperare , vt Toannes Lucidus refert. Quod quidem_
verits effe crediderim, hoc maxime addnFus argumEto,qunod
Diogenes Laertins omnia opera Enclidis slliss Megarici dili-
gentyffime enumerans , nullans provfus Saciat mentionem bu-
ins celeberrimivoluminy de Geometricss elementis conferiptis
in quo perpetuim, ¢ nunqud movituram fama fibi compara-
wit Enclides , & gloricm. Neque enim putandum eff, Dioge-
nerm i nonsmentis philofophoram exercitatiffimumshoc tam
infigne opus vel [tientem woluiffe pratevive, vel ab Enclide fio
effe compofirim , ignovaffe. Irague Enclides nofter , Geomne-
tra acutiffimas, abillo Megareo philofopho lige alins eft, qut,
cumnin doitrina Academicorum effer fumma cum laude ver-
Satoes  anirintotun sd Mathematicns difeiplinas tranftu-
Uit s in quibus ita cxcelluir , vt concords omninm indicio prin-
cipemn inter Mathenaticos Sis locun srye oprimo vendicarss.
Scripfis ancem volwmina adrein Mathematican [pectantin
non paseca y in quibus eximia cins diligentin admirandagque
doiZrina fucile eluces : gualia fint eius Optica Catoptrica ,
Elementares inflitutiones zd Muficar capeffendam pertinen-
tes,

.
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tes, Phanomena, arque Datorum liber, opus de Dvit{zﬁmiéz{s,
104 nonnulls ﬁ;.{z’»ir@tﬂy effe Libellum illum tzmtz_/]zmm,‘az u"s_)
[uperficiernm discifiontbus , Machometo Bagd s‘dz.?za zzﬁr;;::;; ,
quui nuper Toannis Dee Londinenfis, & Feder:ce G ommandins

Vrbinatis opeva in lucem eft editus . Confeviifit item conica

elementa, anitore Proclo , quetamen ad nos nondum perse-
neve , r aliaid genus opuftnla . Maxime vero hoc volnmen
elermentorum Geomsesyicormm nungu.am omnisim confen honeo
[atis landatnm tam mirabili ovdine , tantaqueernditisne co-
rexuis , vt pullus vnquam cornm y qui fimilin confer:pfyunt
elementa, ((conferipfirunt autem y vt ait Proclus , n.npanit)
par ilii extiteriz , nedum ipfum ﬁcpem.zrzt.’ Inquo g'zzzg{em s VE
fiummaum ingenif acumen demonffranit , itanon omnia , gu
ad rems Gesmetricam pertinent . invnlgus edenila, fed es fiu—
taxat s quavif funt effe neceffaria , atque vtilia, #4cd -
nem smsidm vtilitatem , argumentis, & rationibus frmiffi-
mois cenfuit eoffe comprebande .Caversm,quants fit horsm En-
chadss elementornm Geomerricorum, ac proinde ninerfe (;z:o-
metria  praftantin; acvtilitas partim ex §s qia ante ‘ﬁ;.z-_
[lmns 5 pATEIND CX S 5 QU BH1C ﬂ.it cernus 5 WD ob{m&re perfbict
poceft . Dicuntur enitn Geometric a elements, ed oo can /,zf,
gnod fine ipfis mcllum opus Mathematicam poffimus aggreat ,
ne dicam fruétum aliquem inde percipere : Ormnes ﬁg:::f{em_,'
Mathematicarum vernm [criptoves, vt Archimedes , Apello-
nins, Theodofius, e in fuis demonfiravionibus vfurpants
hac Enclidis elementa , tanquam princpic ominibus inm dis
per(peta , atque demonftrata. S’lffam'obrmlz ficut ss, qui lege-
revult | elementa liteyavam difcor privs , dpillis 2 ,{»dz{f repe-
titss vtituy in wocibus omnibus exprimendss Jie qm/ alias di~
[esplinps Mathematicas defiderar fibi reddere familiares, elle;
menta hac Geometricaplene , ac perfecte calleat pris,pecefje
eft. Ex his erenim elementis, wlz;{z fomte v/:arrzma, omuis in
titudinzim, longitndinum , altitudinum, profmzzi:r;zfm»z,aﬂ;m
nis agrorum 5 montinm , nfularum dimenfio , arque d'zp/;/zo >
ornuiis in celo per infErumenta ﬁdf'mm aéj.érzmlto JGerzists lora=
logsorum [ciotericorum compofitio  omnis ngr/ozumrm? i 5
@ ponderum yario, omns zﬁb[w‘zremm.rw?z VAriaril, gis 1/51 cer=
witur in fpeculis , in picturis , in aquis, & in asre vari il o
nato , dinerfitns manat. Ex b, inguam, elementis mzsching
B 2 tolins
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totins luius muindana eft intentum medium , arque centrum,
inuEnti Cardines , civcs quos perpetto conuertitur, orbis denigy.
votits explorara figira , ac quantites . Offenditur, atque de- |
monfiratur wnins buins [tientia i cali vmuerft, fderumane
perennis connerfio , ortiss occafis, abitus , redins , a :enﬁ‘{: s
defrenfus ; dieiac nolftis, temorumaqueroto anna per omnem
terrarum [item, Cr munds inclinationens, warietas . Coniun-
EEiones item planetarum , opsofitiones, afpethfine vari tam
expedire cognofeuntur y vt ¢ loca illovumm in celo , o ed{pfy:,
18 Solis, gc Lune defedtiones certifime , antequam fiant, in
omnie pofferuum tempus o Mathsmaticis pradici gueant . Hoc |
denique ingens Det, o Natura opus, mundum, ingian, to-
tum, métis nofire oculis, munere ac bensficio Geomerria fitb-~
ieuns conicimous « A dde Geomotriam hominibus plurims, |
qua penitus incredibilia ¢ffe videntur, omninmg, fidein fipe-
rvant yperfpicun fucere , credibiliag, offe offendere : Quale ofp
illud , quod de Archimede Syracufio refidrur kiffovie, Com_»
enim Hieron. Syracuflnns vex nasens, qui Prolenio 7 2y~
priorum regimurtere flatuerat , tanta effer molis fabricatus,
vt eX omes vna Syracufy a loco dimouere minime valevent ,
Archimedes Geometra periti(fimus wnius Geometvig vivibus
Jretus vegipromifit , [ cffelturum , vt ipfam folus vex abfaue
vllo labore fubducerer : Quod coum prafliziffer , in conspectn
omninm vex ffupefactus exclamaffe perhibetur s 4b bac die
guidguid dixerit Archimedes , illi credendsi eft. Non difimi-
Le husc videtur mihi effe pulchervimum illnd fadum , quod
idems Archimedes ope Geometria geffit Syracufis , quando co-
rona ex aur0 , argentoque confella , quam rex fumino fiudio
[abricariiufferar, non diffoluta, finguln ouri , o argents po-
derm , que inter [o aurificis frande ac dolo commifta erant. ,
Subriliffime offendit . Neque filentio prateviri deber , eundem
Archimedem rabori, ac efficacia demonfbyationum Geometri-
carum inmxmn [spenunrero ialtitaffe , [i babevet terram_
aliam vingua pedem figeret , banc woftxam , qui incolimus ,
e loco (& commonerepoffz . Payi ratione, datis viribus guibuf-
csnquee , pondus quodcungue [ poffe moucre : Et alin id genns
non folum ab Archimeds , verwm etizm ab alijs praclaris, do
illnftribus Geometris parrata effe memoria proditam c8.T an-
tam depique nomen visa hac Geemerria Archimeds peperit.
vt
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wr Maveellus Romant exerciins impeyatorscontra qué dits Sy-
racufanamvrbem defendarat Archimedes, machsnis quibuf-
dam per Geometricas demonfipationes adinnentis , & conffrn
&is, in expugnat vpbes duveptiones ac cade cininm Vnis Ar-
chimedis fmluri publico edicto cavierity quem vbi contva impe-
rism funin, (b voluntatem a grigario grodam milite inber[e-
Gum cognonit, vebementer doluits enmgy honorem mortuo bz
buit, quems vino habere ni potstiz.Cuins fepulchyum Cicero a
[ostunnin Sucilin Quafboris officio fungeretnr vepertums ¢ffe 5
mirandum i modum glovintus . Vnde mirari nemo debets ,
cuur in fumimo [empey honore apud Gracos fuerit Geomeiria. .
Accedst quogy ad preftantiam, viilitarema, Geometriasqtod
cum. demonflrationes Geometvice [int madime illufives s nemo
fine ipfis fatis perpitiers qua fiz vis demonfivationim, nemog
eifidem dsfbirurus perfeiius erit areifex methodi . Quod quiae
ingentie fatetnir G alensts infignis philofophus s ac medscornum |
princeps 5 inlibro, quem Az likris proprifs inferipfi . Is enim—s
inftyusdbiffimus vebus Disledlicis, cum fcholas Peripateticorit
ac Stoicortim [ii temporis percurriffer omninm , & pracepra
miro cum aninsi ardore, fadioq, arvipniffer , nibil fere ab ip-
[is andyffe fereftaznr , quod ad demonflrationis cognitionem—
pertineret s quinimmo pleraqic torum 5 gaa tradulzrant , ab
illis in contronerfin pefitii s nonnzlla etinm natuyali pationi ps
anantis reperiffes Itz vt ad Pyrrhoniorum fere (erant Pyrrho
wif philafophi y qui nibil decerncbant , fod de ommsbus dubita-
a0t ) hafitantians deuenturis fucrit, mff Arithmetices Geo-
metrie, Dialecticague ( quibus artibus ab atis, (& patve fue-
rar infFitutus ) offes cogmitione , [tientingue renocarss. Vades
fundet, feguendas effe characlerss illos Arithmesicos, & linea-
res demonfirariones. Plato etiam cieitt 05 nlins, 170 ed etiam
canfam dyfcendam cffe Geometriamm dikit s guod eins cognitio
maxime [t vtilis, vt alia arees facilins; & rectins pevcipian~
tur. Poftremo eft hac fumma lans Geometria s omnibufgue
modis pradscandn, quod non bafitin exigris , & inferioribus
hifte machinis s & quibus oviginzm traxic , fod edolanst in ca
Inm wfgue s o humanas mentes bumi abieitas in sllam rur-
fus caelefem [edenz innexit , & admirandam munds buins fa
bricam , einfque ndminiftrationem ;s (o gubernationem noftro
intelledni fubiecit,
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DIVISIO GEOMETRIAE,
&clementorum Euclidis,

VEOMETRIA dinidirur in Planorum con-
templationem, que generali vocabulo Geometria
dicituy , e in docrinam Solidorum 1.G8am pro-
prio, acpeculinrs nomine Stereometriam appel-
laut. Mathematici . Nam Geomerriavniner(t [ibi bunc feo-
P propontt, vt plana , aur fohdg vel conflituart, vel confti-
tia inter (6 comparet 5 aut digidar. N eque vero nirnm ali-
cnrviderideber, quodcum tria fint gencrn magritudingm
Linea, fuperficies, & corpus, [ol1m de dachus pofericribus ex-
tent propris contemplationes,ve diximiss,non sutem de lincis,
vel ezsams purilis.: Non, inquam , deber videri mivnm, g0~
niaim 5 Ut ait Proclusy Geometrin potsflimeil civea figuras ver-
ftwr s gue in planis duntaxat , vel etiam folidis confifunto

Sineplanss , aut folidis , ac proinde neceffe pon erat , propriam
de punitis , ¢ liness fFocntiam inflitucve ; Superficiebus vero,
{ fluwe planis y o corporsbus, filidsfie maxime connensebat y vt
proprias nancifccrentur traltationes . Volens igitur [fmmus
harum verum artifex Enclides in bufee elementss perfeitam
& omnibus mumeris abfilutam tradere co GHIEIONeIm YerunL_
Geometricarum y in praovibus fex libyis ager de plans | in poffe
rioribiss vero quing, de folidis acutsffime diffuzat,cornma, pro
préetates maxime dinfres perucfligat. Quoman; verg cum res
02s Geormetrica, trm pryfertim folida i guing regularia,gue
corpora Platcnica dici folent , perfete trasiarinon porerant ,
2b lmearum cdmenfurabilinmg, atgy incommen[urabiiinm
noritia; Immo vero qram plurvime magnitudines (1h menfird
cadere nellavazions a5y, earundens nzarums cognirione pof-
Sunt,cum eavaan [ntores [pennmero fint talin vt ea cimunis
& nota menfura data metivi nequear , vt liguido conflat §s,
qui aliquando demonfirationes Geomerricns in ctiis coptsle-
rints argy Vficiin: wleiveo it hifee elementss Geometricis cepleite
retnr 0ia documenta ad magnitudmumn mrelligentiam, dimé-
Siomema, requifita, Stereomerria S8 prapofisit decimum ik,
in quo fizbtilirer & copiofe.de hurnfined: lines differir. Intelli-
gens rurfien Euclides, neg, hane tra@sationem linearum.com-
: ' men-

amnzs. Now enim [uncta,vellinc figuram vliam conftimmite |
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menfiwabilinm, & imommmﬁtmbi[fﬁ fine nﬂm;romm cogni
tione poffe confifiere, ante decimum librum ag{; le nume;;rz:
paffiontbus, eafq; copiofe, & diligenter trzé;i: i ml, guih ln_
antecednnt, eft perfecutus. ,@Lz_{amqbrem tiotzf)/ivoc wolumen ele

mentori Gevmetricorsim quiindecim lt!:rw vaprdamﬁtlr?; (quo~
voimm quidé prioves tredecim fine vlla cotroserfin Enclidi a[:;;
buntur ab omnibus 5 pofferiores vera duo 4 nonnillss H, [ypficiis
Alexandyini effe creduntuy) [ecari vecte poterit in gwat;ar };m:
tes,ita vt priia pars contenta /Ex privvibus hibris agarde pla

niss Secunda tres fequentes copleiens, paffiongs qmr'ze]r%rmr?;
perferusessr s Terrid, quarn  folus decimus c.o;.zft'zmzt iber, ‘
lincis commenfurabilibus , mcommwzﬁ#gézlzb&f% flz@m;; 5
Quarta denig, reliquis quing, libris abfointa fiientiam, foli 1?
yasi fiswe corporim coplectatur. Pririsa pars runfuns z‘r?lex eft;
Nam inprioribus quatsior lebrés agitur de planis abfilute , in-
ueffigando corum aqualizatem, & inagualitatem : In quinto

" wero librs de proportionibus magnitudinum in genere disfuta-

tur:In fexto deniqy proportionss fignr arum plaparnm difiutiii
tur. Quidvero Euclides in fingulis alys libris pertrafiet » pro-
prijs in locis exponemtis - ,

QVID PROBLEMA, QVID THEORFAMA
quid Propofitio,& quid Lemma apud Mathematicos.

EMONSTR.ATIO omnis Mathematicorii
duiditur ab antiquis [eripteribus in Prnblam.a,q{;'
Theorema.Problemavocit eam demonfirarioné,
que inzbet, ae docet aliquid conflitzere. V2 fi quss
conetur demonfirare, fupralineam reitam ﬁ.»jzzmm poffetrian-
gwlm aquilateric conflitus, appell abituy lstisifenseds demon-
[Eratio problemas quonidi docet, qua yatione triangulm aqui-
Laternm confbizui debent fupravetam lineam finitam . Di-
ium eff autem hoc genns demonflrationim Problema ad fimi
litudinem problemaris Dialectice. Sicur entn apud Dialedii-
cos problema dicitur quaftio illa o cucins vivags pars contyadi-
cHopis(vt ipfi loquuntur, ) eoft probabilis, gualis bac oft quaftios
An totum difbinguatur vealizer a fuss partibus fimul acceptis :
Sic etia guafisum illud apud Mathematicos , 410 aliquid in-
bent ciftruere, Cp cuins contrarinm effici eriii poreft, problema

appellatur. Ve fi quis proponat, [e densonftraturnm, fupra line&
’ B 4 rectam
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rectam finitam triangulum aquilaterii poffe conftisui , efficier
froblema, quia é» triangnlum non aquilaterum, nempe Ififce-
Lesyvel fealenti, fipra eandens lineam. confRitus potefs, P i va-
tionesqus infitut angnlune redilineii feocare bifaviam,proble-
manobis exhibet,proprerem quod angulns idem dusidi poreft in
partes mon aqunles. EfF tiz diftrizen non parsun inter Dinle-
Gicornm, {y Mathematicorum problema. N& in problemate
Digleitico virauis pars contradictionis fuftepta confirmatur
tantil prebabilier,sta vt intelleGins cuinfay, ambigar, viransi
wllins pars vera fit: In Mathemarico sero, GUAMCHAG, q1tis par
t& elegerit,eam firsza deronfPratione, ita v nibil omnino du-
bij fit reliqunirz, ciprobabit.Sim. Geometra fiaruat ex punito
quolibet linvaveda propofita lined perpendicularem educere )
efficiet vezqy boc pfismvatione coffants, i exidente: Eodé mo-
do dicendii eft , fi ex eodem: punits velit edicere linai non per-
pendicularem. Theorem. alit appellant eam demonfirationé,
quta folE paffionem aliquams, proprietaseme vnins, velpluriii
Jimulguansitatun perfirutatur. Ve ff quss oprer demmonfirare,
11 Orni tyidigalo tres angwlos effe aguales duobus reétis, voca-
biit tg!em &!immﬁm{zonzem Theoremasguein non inbet, ant do
cet iviangulil; ant quippiam alivd confiruere, féd conteplatny
tantiiniodo trianguli cuivisliber confitnti paffioné banc qrpd
angli dlms drsbus fint vectis aquales. Viade o comtermplatione
‘i, hac demonfirario theorema dicitnr . In theoremsite fieri
nullavationeporeft, contradiilionss vtrag, parsvera vt fit, Si
crim Guzs semonfiretsomnes angrles z‘ri‘ﬂiﬁguli enin. liber dueo-
bus effevectis angnlfs aguales , wuilo poteris mods fieri , v in-
@queales quog, frit dnobus rechs. Eade ratio in alijs thevrema-
s v v verbo i dld
L dad Yoviter2 nligiin dotam', CHUIS 22 5372 oszoﬁm
pot ef} eﬁi ct, Probiema: lud vere, G194 nabil docer canﬁ‘mer@,
G catines pars oppofita perpeszio falfa exiffir, Theorema afpelin
zar. ¥ nde fi quis proponeret in msodum problemaris, fein A‘fcmi-
czr.::;!o veile angnluinreSum conflitnere | irvidendus 07;17;1'720
effiz ,é’ Geormetia [roxfus ignarns indicondus ; Grioninm bi"s
anguitin femicirenio confPitir Sunt veiity wr denzon _/.?méz'.m ’
lib, 3 propofitione 3 1. Quaiiiolré theorensa hoe,dn uon proble-
?:ia.r!sc?n;!zz eriz . Carernm tamprobleina, qui theorema dics
Cofareniz apitd Matbhematicos Propefisio, proprevea gnod wivi.

que
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- Quod oftendandii vel demonjirandsrs erat; habita ninkirit va

[illis pracipun difbutatio inflituntuy, quemadszodum de alijs .

que aliquid nobis proponat vt in exemplis addnitis conflar .
Hacideo dixerim, ot flidiofus lector non mivetsty guando repe
riet in Enclide, Apollonio, & careris Marhenaticsss propofizio
ni% alins dici problemara, alins theoremata, Blementa.n.En«
¢lidis Geomerrica, & Apollonij Conicas{ vt mlovil intering vo
luming taced, ) confPant partinm problematibus, partsm theo-
rematibus. Demonftrationes problematuns jemper concludnpi
bis fere verbis: Quod faciendil erar: T heorematii vero bifte :

rione finis virinfq, . Inquoliber ait prodlemmte,ac theorersa- |
te plures demé(tyationss continentur et non vnatantii,quam-
uis vitimus [jllogifimus dem3firatins folun cicludat id, quod
in initio demonfirandii proponites, v declarabimus in proma
Enclidis propofitione, & in cateris omnibus manifeftum erit .
Q¥ O N 1.4M vero ad demonfirationes problematit ar g
theorematii [apentimero requuivantity alin guedam theorema-
ta,wel problomara mintts principaliz, & qua facile ex s, qua
prius demonfiratn funt, inrelligi poffunts inferuntur interdum
o Geomerris huinfmodi theovemata, e problemata problema-
tibus, atg, theorematibus, d quibus precipue agit, ut bréuins
demiiftrari poffint. Vocany astem illa Lérnatas propreresa grod
[folum affumantur 2d alias densonfirationes , non auten deo

Itagy Lemma dici poreft demonflratio, fea confiractio illis
% oreft om0 . .
quod ad demonflyationd alicuins theorematisyvel problematis
principalis affumif, o demdfiratio expedisior fiat, ac breuior.
QVAENAM SINT PRINCIPIA
apud Mathematicos.
TV M omnis dodirina,omnifi difcipling ex praesi |
[Pente gignatnr cognitione, Ut aznilor off Ariffore-

los, atqy ex affumptiss & conceffis quibufia prin-
cipijs fisms deraonfiret conclufiones 5 Nulla auternt

feientin ex einfiE Ariftotelis, aliorumey philofsphorum [entés

i fitn principia demonfiver; habebuns vtig dp Mathemati-
cp difeipling fun principin , vx quibus pofitis, & conceffis fua
problemata,ac theoremata confirmyent JHorum cisteds tria ti-
tsummodo geners mpnd M athensaticos repevinnt. In prinia re-

Ponunturois definitiones, quas nonuulli cum Arift. fuppoficio-
Bes
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ueeyve v ¢ Praclus, appellant. His auté vocabuln artis expli-
cantyne iptratiaricne itfanomini ambiguirate, ant obftuyi-
tate civciinenti inparalogifinos incidammns. Secundsi gentts com
plectis petitiones, fine Pofinlara, qua quidem adeo clara funt,
¢r perfpicuain illa feientin, quie in maprbus habetury v nulla
indigedr confiymations, fod auditoris duntaxar affenfim expo
[eantyne lla fit in demonftr ando hafiratio,ant difficu'tas. A4
vereifl gonus veferamitr A xiomara, [in comunes anims notio-
nes » qua nen [0 i [Cientia propofita , fod etinrs inosbus alifs
ita manifefin funt, O euidentin, ot ab ess nulln ratione diffen-
tire queat is,qui ib{ vocabula velte perceperit. Arg bis princi
pifs recle mikie videt accommodari pofle id,quod in Metaphyfi-
¢s [tribat de primis prineitiis Arifioreles A ianua quiis abirra
bite Ve praclare a Cicorone, Propunciata, fiue Effara appellen
tur Execlidesigti bac in volrimine Geomervicorum elementorii

primespia, Ot ex ipfiriqua guidé facile o quenisinrellizunt,de-
ducar admivanda theoreinata, cuibus nemo vngui affenfum
praboret,niff certa ae endentsyatione confirmarent. Vi de boc
eti% nemine [remmincs laudibus efferende eff Geometrin, 0tbufy,
fecalis pradicandn, gnod ex ti exigeris initiis cuilibet guantii-
ais rusds e igna-o notiflimis, et guidewm perfacilibus progrediak
ad theoremata primo afpectu ab cmni fenfis b ane, & intel-
Lol remota, qua ti omnu miro ordine, ac methoda facils, de
monflyarionibusgy cevriffimis it o confiymats vt nibil omnino du
bif i cis velinguoi. Porvo enkscissfieriadi principifs tradédis bic
ordy 26 Exclde feruaf, 0t in 153 quide intvoitss feientip propo-
nat principrn 1047 Geometria comanin 5 12 aliis auté deinde It-
brisswhi ves poftuintsen exponct prineitin, gua troprie, ¢ pecs
liavi quads ratione, nd materiam illsyrm fitboed am vdétr
Mpectare. Neg, vero oin principia Geometyica abEuclide inhis

dayqus 131 ex.ufs, qua tiadidit, fine magno lnbore ac [fudio perce
prpoffunt & invelligi . Veri ne in bac quog; parte defiifle vi-
Aeasmsiv verii Mathematisarum ffudiofis, adinnximus varis
inlocis ad prencipia ab Enclide psfita, cxc probatis ascsoribus
alip nonnnlla , griovmim igneratione saxisze curfim . demen-
SEationnm arbity i funs verardayi poffe . Sed tam ad expo-
[eriosiesn ipfum Fripcspiorsim Enclidis accednmss. '

EVCLI-

pramirtit ants demonfirationes fiuarum conclufionmwen 03 bac.

clementis fint explicata, fod mults religuit lectoyi difquiren-
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ELEMENTVM

.ty . VE antems hac omuin vectins , (¢ commodiss exequatur

cli fententim vectilinearum figurari maxime prime 5 acpre-
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DEFINITIONLES.
PYNCTVM eft, cuius parsnulla e{’c._

i i O T V' 8 hic prismus liber ineo pofitus
T "r"("::"i‘: ¢j?, vt mobss tradot ortus, proprietavef-
P A gee tricmgrelornm tum qued ad eorum

; angulos (pectat , tum quod ad latera :
qua Guidens inter e comparas interdi,
sterdim vere wnmmqeodey pey e in-
[Bicit, B contemplatier. Nam aligni-
o ox Lnteribus trsangeili anglos confi-
derat, aliquando vero ex arngults Latera, /élcmz:if?n aqualita-
tem, atque inggualitatem,imatur, I demiy varys n'momb"m
inquiritin duobus guandaq; triangulis inter f& codatis, Dein-
de aperit nobis paraliclarim proprietases , parallelogrammo-
rumd; contemplationerms ggrediturstium inLer (2, tum etiany
t oo triamgedis inter eafiens payallelas ciffitusss conferun-

Euclides, docer dinifionem angunli rectilines , ¢ Linearecra in
partes aquales, conflitutionem lines pe;-;vendz'ml_m‘i:, g0 prcro
angnlus angulo fiat aqualis, & alia buisfmodi. Ttags vt vio
verbo rem totam complectar,in prime libyo traduntur,ex; Pro-
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cipie, triangula inguary, atq; parallelogramma . Ante om-
aia vero Euclides more M arbemiticorem vem propofisi exor-
dittr a principiis,inizis futro a definitionibus , quarum prima
punitum explicarsdocins illnd dici panctem in quantiiate ci-
tintia, quad millas babet partes. Que quidem definitio planins
ac freilizs parcipietups 2 brius satelligamus,quantitatem con-
sz tridlices babers partes,vnas [ecundum longitudinem,
alzeras feeunitm Lativsdinen, & fecunduim prefunditatem
altitndinam e alteras;guangitam non onis QUAREIrAs omines
bas paprishabet, [id quedam vnions ramum (ecunduns lo-
gitredine s quadam duplices,iza wi llis wdijciat partes etiam
Luizudintssguadam deniq; prater duplices has partes , tertias
gungs eltiendinis, e profundiratis continer. Quantitas enim
smiis eonstinna st longa [l off, anr longa fmul , & lara,

art lomgaslatayazas profinda . Negs slinm dimenfionem ha-

bere potofl res wlla quanta, vt veéite demonflranir Prolemais
in litells do Analemmate,opera Federici Commanding vrbi-

nates naper inpriftinam dignitatem reffizuto , necnon , vt ait
Simaplicins,in tbelio de Dimenfione, qui guidem, quod [ciam,

adbue nondumn oft excufis . taque guod in guantitate conti-
nu, fiuz magnitudine exiffis,inrelligitiorg, fine omm parte,ita
i neqs longum, neqs lutum, neqs profundum effe cogiternr ,

(vr mraivnm excludamen animain rationslem , Nunc vel
Inflans temporis, o unitatem, qua etiam parres non habent )

id aspellatuy ab Enclide, ¢ & Geometiis pii-
Eeazn . Hubss exemplus in velns materialie
bus reperive nuilpin poreft nifi velts, extremis
taven al:ciins acus acutifima , fiilitudinem puniti expri-
mereiquad guidern omni ex farte verttm won eff s cuoniam ea
extremitas dinidi poteft, o fecari infinize, punitum verd indi-

pundtum

eoncipi debet effe puniSum , quod in numero uniras , quodd, in
tempore tisflans. Sunt enim ¢ béc concipicnda indinidua.

1T,
LINEA vero, longitado latitudi-
ST
nisexpers.
"DEFINI'T hiclinears, primam Seciem magnitudi«
sy

widnssn provfus debet exifeimari . Debiqs in magnirudine id

»

g
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nis,quam dicit off2 quantitatem longam duntanar, ni witesn
latars,intellige negs profundam. A qua emps quaniibate ex-
cluditur laterndo , ab eadam etiam necelavio rofin itas
mostitrynon asiens confra.Linzein awtem heac fiug logitis-
dinem abfis Lnzisuidine o abfirde concipere,intelligered; pr-
teyimits ex tevmino lock alicuins paytine dlnnznatt, (5 partiin
obumbrasi.Finis entm, fits terminiss comammnis lcidi, cyabamn
; i waitndin N S
biati, longituds quedam eft,ad lorgitndinem ipfin et Zatini
nis,pvindre exienfis carens oisnilatituling, oum fit lies
verinfys . Mathematicignogs s vt ::z_ibzs m»m!c;;ntq verapn li-
oa intelligeniam , imaghnaist ir priiickum i 2ofcv et [1-
S0y ; , - ¥
periore deginitiane, e loco in Tocnrs monert Cusn cnim ;‘zmé“a?»
[i provfus indisidium , velinguernr ex iffo @motn imnginzrso
veftigium quoddam longum omnis expers Jasisudinis vt fi
punddum A , fnere intellign- ), B

ynus ex A.in By veftiginmm ef /"\
A B

fectum A B, linea appellabi-
tar, cum were intersallum in- ,

ter duo punita A . (B, comprehenfim fir longitado quedsim
carens omni latissidine, proprerea quad punium A, omni pri-
watum dimenfionz,eam efficere pullavatione possterit Fling -
Etum eft vt alif dexering , lipeam nil effe alind , guam pandi
fluxnm : Alij vero,magnizudinem wno contentan interuzilo.
Poreft eniim linca vnico tanium mods , vipete [ecundsm lore
gitudinem, fecari arque dindi . -

ITI.
LINEAE autem termini,{funt pun&a.

DO CET, guenamfint extremalinca cuiinfisis,Cuter-
mini,dicens lined termnari, (iue clandi vtvings punitis; Non
qrod omnis linza teviinos habeat 5 quomody enim lineg infi-
nita terminos affignare porerinaes ? qua etinm ratione in li-
nea circulayi extremum aiiguod deprebendenus ? Sed guod
linea qualibet habens extrema, in [uis extremitatibus punita
recipiat. V't fiperior linea A B, extrema babet pundta A, &
B. Idemaque inomnibus lineis terminatis,ac finitis intclligen-
Aunz eft, 124 ut earnm extremitates [ola effe punita cogiremns.

R E-
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I1TII.

RECTA lineaeft, qua ex ®quo {ua
interiacet puncta.

TRIPLEX omminooff linca apud Mathematicos,re -
Gaycircaliris,guam dp curnam dicunt, & mixta, finte conpo-
fitmex vtrag; . Ex bis dafcribit foc laco Enclides Lineam re-
cEam,quam dicit effe eam, qua aqualiter inter fi1a punita ex-
tenditur, hoc eftyin ann nullum punédum intermedium ab. ex-
tremass firfiim, aur deorfim, vel bur, atgs illuc defleiiedo [b-
[ultarsingua deniqs nibil fexuofim veperitur Hane nobis nd
vintim exprimit film aliquod tenue frmina viextentnin : In
0 enin omnes paries medis cuin extremis aqualems obrinent
Jotrim,neguz vlla eft alin fublimior , ast bumilior , (2d omnes
equabiliter intcy exiremos Jfaes ﬁoﬁm progrediuntey . Proclus
banc definitionm cxponens air, tunc demmsin lineam aliquam
ex aquo [fin ipteviacere pun-
ta,quands aquale occupat fa
puia 60 , quod inter fun fitum
eftpuniia extrema . Vi linen
A C B, dicetur reta, guoniam
rantuim ocoupar pracife patiit
guanta cft diffantia pundli A,
‘ apuntta B:Lines tero A D B,
‘A EB, AF B, non dicertuy veifa, ctem maiora obtineant [pa
tia, qram [t diftantia extremorum punilornm A, &y B. Sic
etigm vides vmninpuntla lines 4 C B, inter quareft prnium
Ceyualiter intor extrema A (o Byiacere,inxen Enelidss de-
finistonemsiquod non cernitur in alijs lineis , quoniam prunita

perprelohre fic dofinit Linea veSta ofts cuins medin obumbrant
extrema Ve inlinag A C B, fitundtiiie C,aut quodsis alid
medium, visiz Faberet occnltandi, & A, extremum virtuiem
illumsnandi, snpedimento wiigne effer C,punitum interiecti
‘ne B, extrommion slterum ab A , illuminareeur » Rurfis ocn-
Tus tis A exifbens exzvemo, nom videret alind cxtremmm B,ob
suteriodizm puniluim C; quod guidens non contingit in lineis

7201

D, E,F, fubfultant 2b extremis A, & B. Plaro velam lined.

nan vedtis, vt perspiciiin off in lireis A D D, AE L, AF R.
Archimedes inguit, lincam refam offe minimam carin, gu.
termines habent eofidem ; qualis efi A C B, comparmsa com
ADB, AEB, AF B.Sicnim AC B, now effet minma
earam,que esfdem termines A, ¢p B, poffident , nin vx aqro
interiaceret (ua punita, [ed eq porirs Lnea, que princy dicere-
tur s guam A C B. Campanus defiribens yeifam Ineam
vocat eam breniffimam ex vno prnito in aliud extenfionens .
Quemadmodym autem Mathematiciser finxum prséti ima
ginarium consipinnt defiribi lineans , 1ta per gualitatem fr-
weoes pundti qualitatem linea dofévipes intellicunt . 8¢ namaue
punitum recia flucre concipintur per brouif].mum [parinmita
wr neqs inbane parters, neqs m dlam defleciat, fod aguabile
quendam motum, atque inceffum teneat, drcetnr linen tlla de-
feripta, Reita : Sivero pundluim fluens cogititur in moss va-
cillare, arqs bincinde tizubare, appellabitur linea defiripra
mixta:Si denique punétum fluens in fuo motw non vaciller ,
[ed in orbem feratur vniformi quodam motu, stque dfiantin
4 certo alisquo punito, cirea guod fortar , vocabirur doferipra
‘il linea, circularis . Itaque fi duo puncta moneSinr fimilibus
prorfis motibus , ita -t fenper aqualiter indle dijfont ; defevi-
bentutr ab ipfis dus lines fimiles | boc eft, ffvns envum fueris
veltaserit O alteraredia:ffvero vna fiterit covne, erit & al-
2ere eodlzmm 0mning iwodo curun , dpe. Lineas non yedias , qua
omenes obliqua dici poffint , nen difinit bos loco Enclides | [id
circularem expones definitione decimaquintz, miflam provfis
omsitiens, quod en in hifte elementis Geomerricis nullum ba-
beat vfium. Sunt autem plurima genera Lncarum 1iflarumn:
guadam ensr [zt viziformes,quadam diformes. Vaiformii
rorfis alia fiins in plano,alein folido. In plano fune Hyper-
bole , Parabole, Ellipfis, de quibus rgir copiefiffime Apallanins
in conicis elementiss linea Concheideos, de grea Nicosnedes; -

| mea Helica, de gua Archimedes in libro de Linsis fbivalibas

tradtationeminflituit, & alia bumfinodi. In _falido, fin fisper-
Sicie curna fispr alterins gencrss linea helica , guam cn ab Ay-
chimede deferipta,gualis off ilasqrea circa cylindrum aliqué
conuoluitiysnec non ea, qua cirea consim exiftis, vel eviam gua
circa pharamy cninfinodi funt [pive ille,quzs Sol deferibit ob
ortss 3n occafim, vb in Phara docuimus . Diffumirm suters

anfinisas
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infivites off numerits, quas nen eff ofns bic vecenfire . Ex bis
conflat o duns tantsin offe liens fimplices,veGam, do cirenla-
rem,omnes anters aline,quecnngs funt,miftas appellari,guod
ex wllis componantuy. Vi ingeniof} concludis Avifforeles inli
brisde el innta triplicom lineamn , tres tantum offe motns ,

dros quidem finplicasycectunm, & circularem, tertinm vero mi
Sz, fizse ex dllis duodus compofitnm . |
SED guoniam lineas reFas regula ducere folemus,docea-
ms s Gua ratione rogilam [n‘bjnﬁtmﬂ exanminare pvﬁmw s
mierz lizan per illams defiripea veita fir,nec ne. Siteryarequln
A By fecundym cninslazs C D, reita C D, deferibatur.
< 2
R AN A AT A N AR N N RN A AN RN NN

>m N I B o\

.

Deindereguln inucreatur, vt fuperior fperficies fint inferior,

Cpinferior enndar fiperior , dextraqus parstranfeat in fini-
[Eram, ¢ contra s foc eff, partes vegrdle prope B, flatusntur
inxta puntinm C, ridie defiripra, (b partes prope A, inxta
prenitum D & fecundum idem latus vegula C D, & punéto
Csad D, vecta ducatnr . Nam [i poflevior hac priovi omni ex
parte congruetdibitari non debet, quinvegnla A B, in lineis
vodtis ducondis fidere poffimus : §i vere non congruet omms ex
parte,latus illnd C D, perfeite rectum non erit , fod corrigen-
Ao epit diligenins ‘

V.

SVPERFICIES eft,quelongitu-
dinem, latitudinemd; tantum habet,

" POST lincanm , gusoft prisma guantitatis continne Se-
cies , wnicap:(; habet dimenficnei , d-finit fuperficiems , qua
Seeundain maagnitndinis(pecien confiitnit | additd, prime di-
monfions fecuiidume longitudinm o alteram focnndum ln-
titsidinem . Nam in fuperfici veperitur non folur longitudo,
vt in lines , versns etiam lavitsds , fine tamen omni profun-
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ditate.

ditate. Vit quantitas ABC D, ifter A
lineas A By, B C, CD, D.A, com~
prebenfi confideratad; [ecrndumlon~
gitudlinem ' A B, wel D'C," & focun-
Aum latitndinem AD, vel B-C, om- D T
nis expers profunditatisy appellatrer fit- R )
perficies . Hanc nobis refert latitndo exsremn cuinfque corp o-
visyft ab ea-omnis foliditas intellestn anferatnr.Non incongrue
etiam, ot air Proclus immginem quaft expreffam fuperficies
nobis exhibent vmbra corpornm.He enins, tum interioremter
v& partem penetrare non poﬁnkt, longa tantsm erunt O lata .
M athenmatici wero, vt nobis eam ob oculos ponant, monent; vt
intelligamus lineam aliguam in tranfuerfum moseri-: Veffi-
ginm enimvelictum ex 3ffo motw erit quidem longuns , proprer
longitudinem linea,larum quoqs, proprey motnum.qsi in tranf~ |
serfum eft fustuss nulla verorarione profiundum effe porerit ,
cum linea ipfem defribens.omni careat profunditares qunre
Superficies dicerir . V', felinen A B, Juar verfus DG efficie-
tur fuperficies A B C D. ALj defiribentes fiperficiem dicunt,
eam effe orpovis teyminum : Al vero , nmagnisudinem duo-
bus conflantem interuallis . Poreft enim fuperficies dinidi, ¢

[ecari Anobus mmodis, uno quider fecunduns lingitndinem, al-

zero vero [ecundsim Insitudinem .
SVPERFICIEI autem extrema,

funt line®. = = ¢

N ON diffimilis cff bhee definitio fuperiovi , qua termini
linea fuere explicati . Vaulr-enim extremitases fuperficiei ¢ffe
Lineas, quemadmodum linea fines-extitere punéta.. V't fuperio-
vis fuperficies A B C D, extrema, funt lineg A B, BC.CD,
D A 5 Eodemd, modo inquacungs altera fusperficie,qsa cxtre
im0 habet, lineas cogitare oporset in extrenataribus 2 Non au~
tem in fuperficieinfinitn, vel eriam [Pharica,qus covpus [pha-
ricum circundat . Poteft etinm fuperficies aliqua claxds , o
terminari vnica tantum linea,qualis eft circsalaris fiperficies,

¢ dicemys in definitione circult . ,
o c PLA-
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PLANA fuperficies eft, quz exequo
{uasinteriacet lineas, S
1 HAEC guog; dqinitioﬁmilitudinem qﬁﬂndum defiri-
Pprionis linearélle geris . Superficies. enim . qua ex.aquo linens

[uats inteviacer,ita ut medik partes ab extremss furfum , deor-
Jiomive fubfultando, nonrecedant, appellabitur plann: qualis oft

n——

[uperficies perpolizi alicuins marmoris, in guapartes smnes in |

reltum funt collocaia itavt nikil babeat incifum angulis ,

nihil anfy adibus,nikil eminens nibil lacunofum: In hac enim |
partes intermedia civn extremis aqualem adepta. funt fitum ,
A

12798 S0

nec vilaeft alin [k ilforie 5 [ed: om

s aquabili-

r 2 d
ter protenduntur . Al fuperficiens. planam defininny , dicen-

tes eam effe , cuins pavies media obumbrant extrema s Vel ef-
J& minimam , fiue breyiffiminm omnium , qua eadem habent
extrema: Vel cuins omntbus partibus redta linea aczommoda-
vé poteft , ut placet Heromi antiquo Gesmetra. Ve [uperficies

- B . ABC.D, tum demumplans dici debet,

A, immobile civeumdnita , ita ot nunc
D C  eadem fit, qua A B, nunc eadem , qua

G AFynunc eadem,qua A G, dp nunc ea-
l{ demn , qua A H, nibil in fuperficie offen-

~E. quando linsareita A E, circa. puncium |

" dit depeeffum o ant fublaium , fod omnia

puncta [uperficiei a linearelta tanguntur , (o quodammodo
raduntur. Quod [§ minima fiperficies partituln aljs bumilior
alinea velfa non tangeretur , vel ipfn linea yeita libeve non
poffet circumduciy propter aliquem tunorem. , feu eminentiam

in fuperficée occurrentem , iam non poffot nuncupari plana-. |

-Itaqs vt fit plana,requiritar vt omnibvs modis poffit recta li-
A nea commenfurari y hoc eft , ut ei applicari poffit veita linen
fecundum A B, & AF, dr deniqs fecundum omnes partes .

YV Hac autem fuperficies fola erit en,quam imaginari, & invelli-
| gerepoffurnns defiribi ex motu linea refte in tranfuerfum , qui
Siper dnas alins lineas reétas conficitur « V¢t f3 linea veita
A B, per duas veitas 4 D, B C, feratur , efficietur [uperficies
’ perfecte

e LIBER I. & iy

perfedteplona, wxta omnes deﬁn{tianek . Non enim difficile
erit huic fuperficici traditas defCriptsones accommodare . So~ |
Jent Muthematici fuperficiem planam frequenter appellare
Lanums,ita vt quando loquuntnr deplancs ‘ntelligenda fen-
per fit fuperficies plana. Catera omnes uperficies’, quibis non
omni ex prrse accommodaripoteft lineareitas qualis aj_Z  fuper~.
ficies imterior alscusns fornicis, vel exte- o
vior alicitins globi, columnatie votitda, vel N
etiam coni Cre.appellantuy curua,dor non’ RN
plana.Quamuis enim fuperficiei columne” L— il
rotunds , fon cylindri , fecundum longitudinens adaptaripffis
linea veiin, tamen fecundum latitudinem minime poteft .
Idemd, dicendum sft de alifs.Superficies anters curna duplex.
eft, conuesxa videlicet, vt exterior fuperficies [phara,vel cylin-
Arisdly concann, vt interior fornicss, fiute avcns alicuins . Qo=
nigm vero omminm harum contemplatio pertinet ad Stereo
metriam,idetrco Ewclides hoc primo libro [olum planam no- |
bis explicanit,de qua eft difputaturus priovibus fex libris .

vVIIL
PLANYVS vero angulus , eft dua-

rum linearum in plano {e mutuo-tangen
tium , & non in direGtum iacentium, al—
teriusad alteram inclinatio.

DECLARAT, guidnam fir angulus planus,dicenss
Quandocunque due linee in plana aligua [uperficie inyicem
concarrant, (» nonin divedtum conflirnnntur, cfficietur ex by
infimods concurfu, ferinclinations unius_ad alterans » angti-
Ints , qui dicitur planus , proprevea quodin plana conflitusinr

[fuperficie. Verbi gratia , quia A

dus lines A By 4 C,concurrunt A A ’
in Al nd incent in diveclum,

ideo cfficiunt angulum 4, pla- 114
num in eadem exiftétens fiper- B CE CBC

ficie,inqua duailla linee conflitunntur. Dicentur autem dua

C =z lines

¥ '
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curfum protenfa non coincidit cum alrera , fed vel cam fecat,
wel certe fiatim poft punitum concarfis b ea vecedir. Quod di
xerim propter angulum contailus, qui fits quando duo circuli
Je contingunt,vel etiam, quando linea recta cirenlum tangit.
Protratin enim vecta linea poft punitum cotadns, quanquam.
non fecet circnlum 5 tamen fiatim poft illud sb eo feiungitur .
Eodem paito circularis illa linea fecundum propriam dyfpofi-
tionem, ac formam extenfa vecedir aveita tangente,quamiis
ears mon fecet. Vnde vere eft angulys eonfliturns in illo conta-
uz qua de ve plura [cribemis in propofitione 16 .tertiy lib.con
Y traIacobum Peletavium , qut contendit , eum non offe angu-
luns, Quod fi due linea [ mutuo rangit incentes in direGum,
dta vt alterstra produiia cogruas tori alteri,non fier vilus an-

sntegram lineam. conflituent Vs quin vecta A B,producta ci-
A‘_____}};;;;_l & venit cum reita B C, non efficietnr
B " angulus in B. Sic etiam non fiet
' angulus in B, ex lineis curnis A B,
Yol "B C,quin giterntra fecundii fitam
" inflexionem 5 ¢ obliquum ductum

cere.Itnq; vt lineareite efficiant angulum,neceffe eff, vt poft

quarm altera cursn; altera verg receq exiflit, angulnn con-
Sbirsiere vere poffunt', exinmfi non [¢ mutuo interfecent s fufficit
enimaquod_fefe contingant,ita vt favim poft comractum alte-

1¢ cernuntur Confiftit antem angnuli cuiufiis quantizasin [5la
snclinatione , now'in longitudine linearnns s linea etening lon-
Slis excurrentes non angent flnm inclinationemsigituy neque
anguli magnitudinem . Sunt (o alia duo genern angsulorum;
quorsm prius folidos comsprehendit,ds quibus Enclides differit
in Stereometria , quid, in corporibus exiftunt 5 Pofterius vero
[Bhsrales,gui in fuperficie (phava conftituunrar ex circnlorttin
muximornm circunferentss , ¢ de quibus copiofe agitur in
[Phavicis elementis Menelai. Hortm antem omnitm explica-
tio in alium locum & nobés veijcitur , cum bicde folis planis
angalis fit futnrus fermo o

CVvM

*

linea nonin direSuns incere,quando altera earum verfuscon |

rebus ex itly concurfin, cum nulln fit inclinatio , fod ambe vni |

Extenfn,cum alrern coincidit. Quare in direSum dicentur ia- |

conturfum produicse. [¢ mutno focent  Curug antem lineg , vel |

{ raab altera feparetnr, quemadmodum & ante enndem femo- |
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IX.

CVM autem , quz angulum cofiti-
nent lineg , re&tz fuerint, rectilineus Ale
angulusappellatur. o

AN GV LV S ommis planiis Eonficituy aut ex lineis duas
bus redtis , qui quidens veSlilineus dicitur, & de qhd [blum hic
agit Enclides 3 ant ex Aunbios curiiis , quem cuyuilinenns vo-

carelicet 5 ant ex wna curud s & altera vedtn; qui non inepte |
mixtus appellarur . Ex bifce porro lineis poffunt crirnilinei #n-

guli tribus viriavi :

modis, (o miixts dwos -

bus, provarininclis .

‘natione, fess habity- ' \ [ »

- dine linearnns cuvitarum, vipote fecundum Ciuextim; & con-

cannmsces in propofitis angulis plane , & isperte peripititnr : |
Reitilinews vero variari non potefi ratione inclinationis , ba-
bitudmisice linearnm,nifi maior eni, vel minorem inclinatic-
nem variam velimus dicere babitudinem, guod oft abfivdii ;
cotms hoc modo aisgentur santuns angnlus veftiliness 5 ant di-
minnatur,quod & alfjs comnrine effynon antem isavarietur,
vt alind conflituat genus .

» X.
- CVM vero redta litea {uper reGam |
confiftens lineam eos,qui {unt deinceps, |
angulos zquales inter fe fecerit, rectus }
eftvterq; ¢qualium angulorum: Er qua

infiftitreétalinea perpendicularis voca-
tur eius, cuiinfiftit,

V SV'S fregiientiffimss veperitior in Geometria angnli

vedti,&n linea perpendicislaris , nec now anguliobtufi, & acu-
‘ c 3 th, pro-
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ness apud Geometras appellerur reitus, & qua nan linen per-

plicabit angisdum obtufium s & acurtns . Non enim alins dari
| poteft angulus redtilinens,prater veGum,obtufum, & acurum.
Igityr fire@nlinen A B, veita.C D , infiffens efficiar duos
angeilos prope punctum B o (qui quidem ideo dicuntuy 2 Ma-
thematicts effe deinceps, quod eos ead? linea C D.y protraita,
propesdem punétum B , efficiar ) inter fo aquales squodtum
demum fiet.quando reita A B, non-magisinC , quamin D,
inclinabit.fed aquabiliter reita C D, infifber, vocabitur vrergs
A ‘ larisrect@C D, ctdi infiftir. Eadem raticne no-
minabitur vectw C B, perpendicnlaris vecta
A B: quamsuisenim C B, tantum faciat cum
ST A B, vnnm angulum , tamen fi.4 B, exten-
-2 deretur 1 veceum O continunm verfus pun-
&Fum B,efficeretur alter angnlus aqualis priori. Qua vero ar-

les, docebiz Enclides propofitione 11. & 1.2. huins p vim: librs,
Itagque vt in Geomelria concludamus angulum aliqguem. effe
vedTum, aut lineam, qua ipfum efficit, ad aliam effe perpendicn
Laremsyequivitny, & fufficit, vt probemus angulum, qui eff ei
deinceps, aqualem illi effe. P ariratione, [idicarnr aliquis an-
gnlns vetus, nut linea , que pfum confliruit , pespendicslaris
ad aliam, colligere licebir, angulum illi deinceps aqualem gquo-
quz effe. Quando enim angnliy qui funt deinceps, fuering inter
[e agunles , puncupatur vicrque illornm vectus , & linea ipfos
effictens,perpendicnlaris,inxta hanc 1 0. definitionem: quando
autem non fueyint aquales , non dicitur quifeuam illorsm re-
dtus, vz conflabit ex_fiquentibus dunbus definitionibus, ¢ pro-
prevea neque linea eos confiisuens perpendicalaris appellatur.
Hac dixerim, vt videns, guidnam liceatex bac definitione col
digere in vebus Geometricis , ¢ quemnam vfum ha-
beant apud Geometras defivipriones vocabmlo-
tum . Nonenim magno labore bet gua di-
ximus 5 nd. alias definitiones pete-
vunt transferri .

OBTV-

ti,propterea docet hoc loco Enclides, quis nam angulus rectili- |

pendicularis; In fequentibus nutem daatus definitionitas ex- |

angulus B, rectus, ¢ recta A B, perpendicu-

ze linen duci debear cfficiens cum altera duos angulos aqua- |

{ partem nclinare,quam in alteram : Obtufus vero,&e Acutsts

@9 LIBER I. & 35
| XI. -

OBTVSVS angulus eft, qui recto
maior eft. '

QV ANDO refad B, refe CD, infiffens A
non fecerit angulos ad punifum B 5 aquales , &
o eam canfum nentrim vectumfed vnwm qui- ..
dem vecto maiorem, alterum vero minorems di= .
citsy maior angulsts obtufus, qualis eft angulns € B D .
B, ad punitum C , vergens s qui continetdr vectisiness
AB,BC. v

XIL

ACVTVS vero , qui minor eft
recto . o ‘

VT in pracedenti figurd s minod angnlus B 3 ad punctum
D , vergens, qii continetur vectis lineis A B, B D, wocatur |
acutus . Itagqie angllus vectus, vt ex dictis colligitvr, mllam §
parituy varsetatenis vt unns altero maiors minvrue detuycuim
linen perpendicularis euns cfficiens non debent magis invnam |

angeri paffunt s (o minsi infinitis modis, cum ab illa inflexibi |
Iitate linea perpendiculavis infinitis etian modis vecta linea
poffitvecedere , vt perspicusm oft . Quoniam vero ad quemnis
angnlum planum conftitnendpm concurrit due lines, & ali-
quands inuno puncto plures exiftsunt angnlt, folent M athema
tici, vt tollatity confufio, sngtilum qtiemlibet exprimere fribus
Literis,quarnm media ofsendit purictum, in quo linea corficiiis
angulum, extrema vevo fignificant initin lineayum,que angu-
Ium continent . Exempli gratia , in [uperiore figura anghluns
obtufum intelligunt per angtultom A B C, acutun vero, per an
gulum A B D; quod diligenter eft notandnm, vt facile digno-
[eamus angislos , qriorum mentio fit in demonfbrationibue.

1.4 M wveropropofito nobis anginlo aliqud véctilineo, fi éxpe-
viri velimus, nim veciits fityan obtisfuss acuinfue, effi ciemus id

& C ¢ hoc)

.
-
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31 tertifs

b gx:derdij.)

1€ 31. terey.

4 31.2:m24,

¢ 31.0er24.

£ 2y primis|

8 31:tertys
b 31 primis

tooc modo.Gontineant duarecia 4 B, A C , angulurm 4. Du-
: etarvecta B C, wrciique,qra angulum fubten
dnts & didifn b};'fﬂrz}zpz D, deftribatur ex
D, vt centro, ad intevuillsim D A, civenm-
ferentin circulisqne fi per prncea B, C, tran-
Sears 2 erit angulus A,recius, vepore guiin f3-

‘D \ micivenls BAC, extfeat:fivero idé femiciven
Py lusrecti BC, fecet in E,Ferit angnl® B.AC,
" bbrufus 5 proprerest Guod , ductisvecis E A,
n F A angulus E A F,in fomitircnlo EAF,

) * rectus eft,qui quidemn pars eft anguls B A C:
8z denique idem femicivenins vectam B C, productam fecer
in B, Fyerit angulns B A C,aoius; propteren gudd ducsis vew
ctSEA,E Ajcangulus E AF, infemitirculo E A T, rectus
-eft , qui quidems maioy eft angulo B A C.

A LI TER idemn affeguernur boc mods. Deferibatur ex
punito D, quodrectimB C, daro dngulo A, fisbtenfims fecar
bifariam, fanicivenlus ad internallimD B, vel D C : quifi
tranfent per punictum A, A dasis angulus erit vectss, vipote qui

: in [emicivenlo exiftar.Si sero idem jé:;;i-
tivenlus tranfeat fiupea pryctsum B, datus
angrelus evir obrafits . Dycta enim recta
D A, fecante civenmferentiam in E, inn
ganturrecte E ByEC; ¢ epitgue angnlns
BEG, infemicircnloresris, Cum ergo
angulusB A C, dattts¥ imaicy ffr angulo
BEC; erit angulus dntus A recro maior,
boe oft, obrufis . Si denigue fimicivenlus
iders fovet recins AB; A € ; orit darus
zngnl ”©s nLares . S;fmpto namgee pencto E | inter vectas A B,
AC, in civenmferemia, iungomtar recta E B,E €;'8 eritd, an-
grlus BE C, rectus in fimiciveuls: qus coom Y maior it aingulo
daro A,erit datus angulus Asrecto minorsid cfts ncutus . Non
videatur antem murnm cuipiam , guod #d demonfirationem
affumnnmus propofitiones , quapofterius demsonfiyantir ab En-
clide s quod alicsuris effe widetsr & puritare demonfirationum
Geometricarsm: Non ssideatur,inguam,msm  quin cum id;
quod boc Loco offendimus; nece(farimm non fit ad feqisentes de-

iy

| maonflrationes, porerit commode differss, dones propofitiones re-

@ quifire

2anales eo in loco docebusnus s

" quidem o norma latus AC,res
“cta B C, tongruat s erit angulns

Yy L IBER I. &k a4t

gwifita fint Aersonfirare. Savis effut prasis ét{iu/?e rf'; boe do~
70 intelligatur . 1desn obfernabimus :n gonnu[l;tprax.z 1 pro-
blensazum . Enas enim proprijs in locis, ghoad .e:mﬁerzA poterir,
roponenHes s vi diuiftonem dngnli r;ctufg’;zez in quotsis partes
? wbi Euclides docet dinifionem
einfdem anguli indiias equalesp drres, &re. qitanguam wdea
rum praxinm demonstrationes neceffaria fint propofftiones po-
15es d? vt e, . . .
ﬁ”ﬁ’ﬁ dC’zoI;ffi V'S idems cognofcemmus bentficio norma ali-
cutius acourats fabritate,qualem vefert infiramétum AB C,
constans duabus regulis A E, A Fy ad angulum recrum in A,
contunctis N4 fi datns A'B, buins .
norma recta A B, applicerur 5 ca~,
dente puncto A, inpitncoam Bs Jo

A redtus:fivevo citrarelfi A C s : ‘
cadit norme latus A C, erit angtlns A, obitofys : ff denigque
Latsts mermo A Conltravectam A Cy cadaty ncvitus ovi agi- |
Luss, we poypicusenz eff o

T'T A autem normars exaninabimus , ngm accuynrs 1
fabricara, nec pe Defevipeo femiciveulo B A C,ex bintyo G,
cusisfuts magnitudinis, deecead, dizinetro B C,ponatior angilus
A, in aligno puncto civiumferenriasut in A, ladusd, unnm nor
masut A B,per B, punctum extyennim diaretri trifiat. N am
Jialbersm time Iatus B Gopey altersem piictnm extvemin C,
tranfeatrité fabricata evit noring AB T2 qudd tune anguye
lus B A C, in femicivento B A C,recrus it fruero lnrus A C,
noiz por Carranfint , emendanda erit norinas quia vins angh-
Ins A tune vectsts won evit . Ezdein ritione interiorem partein
nerma exaiminabimus, i angulm D cirestmferentia applives
mus, o latera D Ey D Fapunciis extremis B, C,ibrg,

XIIL |
TERMINVS eft,quod alicuius ex-
tremumieft.

T RES funt terwiini iuxta bane definisionets. Punctins
enim

e

LY RTS8




12 &M EVCLID. GEOM. &

Superficies corporis.Corpus autem terminave amplins nibil po-
menfiones ,j-guam tres . Omme fiquidem terminatum [fuperat

A ctis exenplis.

XII11.

aliquibus terminis comprehenditur .

NON omnis guantitas terminos poffidens Figia dici po
2e$2 , ne lineams finitam figuram appellare cogamur : Sed ea
[olumn magnitudines, gua laritudiners habeis, nepape fisperfi-
cies terminate s Cp qua profunditatem adepra gHaqe funts ut

Jelida finita, Figtira nomine appellabiitir.Ha enisy proprié ter
minis comprehends dicuntur, N am linea finitanon proprié di-
cituy punictis extremsis comprehends , cum puncta lineain non
ambiant; fed potins prnctis terminari dicitur. 1 tique teymini
debent quantitatent, qua figura dicitur, ambive ; ¢ non tan-
tuems termindye . Superficies guggue infinizasuel etiam dorpus;
cum nllis teyminis comprebendatir, Fighra nocari illa ra-
sione potest. Figira unico comprebenfa terining  funtyCirctilns;
Edllipfis, Shara, Bharoides, & alia batinfmodi: Pluriblis nero
terminis inclufe figure funt, Triangulum, Quadratum, Cu-
bus, Pypamis, drc. Superficies terminara DEBCHPATERY figuré
plans: flida antems circunferipra, figura folide; [ine corporea.
Porro quia formas , fen typos uariarum fi gherarsitn indpicies
qitan plitrimas in [equentibus ; planarum quidem in privviz
bus 1 0. Libris, ﬁ!zdamm #era i posterioribus guiﬂgm,proﬂe--'
reamullaboc loco figura depigenda offe uidesur . ’

. XV.

| CIRCVLVS, eftfigiiraplanafub

vna linea comprehenfa ; que peripheria
, ‘ R, ) s

enim torminas e , feu extyemum linea: Lines fuperficies: o b
2eft s guod mon reperintur alin qhantitas pluves babens di- §

torminuim [wnm una dimenfione , ut Perpiciuns ¢F exc addu- §

"FIGVRA eft,quefub aliqﬁoﬂd_l

!

Qg._;vLIB'ER 1. end 41

b

{ quales funt D4 DB, D Cyinter f¢ fint

appellartur, ad quam abvno puncto eo-
rum , que intra figuram funt pofita, ca-
dentes omnes reéz lineg inter fe funt |

zquales .

DEFINIT bic civenlum , fignram inter planss ]);.rfa
&iffimam ; docens figuram illam planam gu;z_ 'um:laﬁ:nzg
circumferibisurs ad quam lineam omnisrecie mex uwmri
wino punélo , quod intra figuram exiffit . finnt agﬂ 285 voc.ri
corculnm . Vi fi fuperficies , [t15patinm concluaaidr vaic
nea A B Cy habueritd; hanc conditionem, vt
ab aliguo pundto intses fufcepto, viporea D, .
ommes vedta lines cadées ad terminit ABC,

equales , appellabitur talis figura plana m;. il
cudns, alins nen.Qua vero razione in eirci Z i

pundum illud mediam reperiri debeat, docebss Ewclides propo-
firione 1. terti lib. Adiungit quogne Et.tcltdga.c, lz?zwm extre-
mam circuli,qualis eft A B C,appellari Peripkeriam, /2% ut
Tatini exponunt , circunferentians . Poteft circalus etiars hac
vatione deferibi. Cireulns eft fignra plana,qua deftribitnr ali
nen vedta finita civen alterum punétum extremum quic[tens

circumauida, cum in enndem riyfis locnmreftitnta fuerit,vn

demoneri caperat.Qua quidem deftriptio perfimilis eff ei, qua
b Euclide $hara defivibitar lib.xi vt fiinelligatnr redia

AD, cirea punitum D, quicfcens momeri, donec ad eundemre-
B £

deat locum , % quo dimoneri capit , defevibet ipfarecta totum |
atium circul avespuncism vero alternm extremum A, deli-

neabit peripheriam A'B C:Erit quoqus punctum quie[cens D,

1 illud , aquo omnes linea cadentes in pevipheriam [unt inter [¢

&quales,proptereaquodrecta AD, civenmadncta, omncs lineas,
qere ex D, poffunt ednci ad peripheriam,aque metiatuy Igitnr
Ellipfis,quamuis figura fit plans voa linea circumferiftas tzzf-
men quin in ea non dntur punciim,a guo ai ipfam lineam ter
minanten omnes rects lined fint aguales, circulus dict nequit.

HOC |
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XVI.

H O C vero punétum, centrum citcte
li appellatury -

DOCET, puncium illud intra circulum , 4 gito omnes
linca recia ad civennfer enzinm ducta, funt agrales, appellari
| centroom civeulisquale e precedentis figure puncium D.Vnde
perSpicenm: eftspoliem alicuius civesli in Phera, i guo omnes re
ctf ad peripherians cirenls mdeme:'/}mt gqnales,vr ait Theo-
dofists in Sghricis elementis , non diti debere centruiis circuli,
cuns pupcton illud , quod polus dicitur 5 exiftir in fuperficie
$phtres now asrem in fuperficie circulis qug tamen eft necefz-
¥io requifita condirio , vt puncenm aliguod centyum vocetny .
Ceternm » vt puncteith aliquod cixenls dicatnur centrum., fatis
eft, vt abcorres duntaxat lineg cadentes in pevipheriam fimt
gqrales inter [& , vt demonfirar Enclides propofitione 9. lib. 3.
Hac ensm rationefiet, vt omnes alig ab eodem puncto emiffy
tnter f& fint aquaies s o . '

- XVIL |
DIAMETER autemcircuti, eftre-
&a quedam linea percentrumduéta, &
ex vtraque parte incirculi peripheriam

ST incirenlo ducarur vecta linen A B, per centrum C,ita
vt extrema eisss A, B, terminentir in periphsvia , appeiln-

B bituy eacirenli dinmeter. Non igitny om

wisin civetlovectn linen ducta diameter

c dicetnr , feden folnmmods , qug per cen=

A B tram yfaue ad peripherinm veringne ex-

-zenditr .V ude plires affignari potersunt in

- circulodiamerri, vnnm vero centrii dun-

D taxat. Quod antemn Euclides addit., esr-

culyim bifatiam fecari adinmetro , perpicunm ex eo effepo-

| terminata , que circulum bifariam fecat. |

b

|
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§ buntur , ideoque squales crunt . quod demonfiranduin propo-

teftsquod dinmeter per medium circulum;vipote per centriim,
ducitur. Hinc enim fit, vt propter directsim diamesriper cen-.
tram tranfitun , virvingte aqua{ex circsnferentia aéﬁz?z’zrzn
tur . Quod tamen Thaletem M ilefium bac D
vatione demonfiraffe reftatnr Prociys. Con- T \
cipinmus animo, portionem A D B,accom-- | )
modari, ¢ coaprari portionivelique A EB, ' .'\B
ita vt diameter A B , communis it virique & G B
portioni : Siigitur circunferentin.4 D B, congrant penities cir
cunforentia A E B,mantfeftuns off, dnas illas porviones & din-
metro factas,effe inter (¢ aqunles, quandoguidem nesiirs alte-
yam excedit:Sinero civennferentin A D B, now omani ex parte
cadere dicatur fuper circunferentinm AEB , fed vel extra
eam,vel intra, vel partim extraspartim intra; tune dncta re-
cta acentro C , fecante circunferentiam A D B,in D, cir-
cunferentiam A E B, in E, eriint Ana recta CD,CE, dcta
ex centro ad circunferentiam eiufdem civenli agisales, per cir-
culi definitionem, cum tamé vna fit pars alteriss, g;t-:_'d eft ab-
furdum. Nonerge cader vna circunferentin extra alion , uel
intrasuelp artim extra,partim intra , fed ambe inter f¢ apta-

nebatsty . » .
EX bacdemonfiratione confint,diametvim non folus cir
cunferentid, nerumetiii sctam avei civeuli [ecare bifuriam.
Cif enim femicircunfirentia [ibi-mstsno congraant , % offen~ |
Sfium eft , congruent etiam [uperficies ipfa inter dianzetrum ,
Colutramane civcunferentiam comprehenfa , cHmnensta alte~
ram excedat. Quave agual es intev ¢ evins. co ]

Xvirri.

SEMICIRCVLVS vero eft fi~|
{ gura, qug continetur {ub diametro, &
{ {ub ea linea, que¢ de circuli peripheria

aufertur . '

EXEMPLI gratia, infuperioti civenlo figura AD B,
contenta [ub dinmetro A B, &rperipbevia A DB, d:'cz'z‘m: i~
. CI-
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dtmiidiara pays circuli. Eadems yarions erit figura A EB, fe-
micivcnlus: Idens aittemns punctum C, diametrum fecans bifp-
ream,centrum eft i circnlo, & in femicivenlo.

Jecabitur circulus ab eanon bifariam , fed in duas poritones.
A  inaqualesBA D, BCD, guarumea,.
» in qua centynm ciycult exiffit, cteinfino-
di oft portio B AD,maicr eft, quans alin
‘ B G D, extra guam centrum E, reperi-
B D tur.E[fe autem portiones B A D,BCD,
inaqualesyita probayiporeft.Concipiatur
, < per centrum E , ducta diameter adre-
ctam B D,perpendicularis A C.Siigitur dicra portiones dican
tu: effe aquales, & portin B C D,invelligatur moneri cives ve-
ctam B Dt [uper portionem B A D cadnt, congruet illa por
tio buic , & recta B C, vecta ¥ A, congruet , ob angulos rectos
ad Fqui oés inter f¢ aquales funt ex defin.1 0. cit_fine [ibi mu-
tuo deinceps . Rectaergo F C , que nunceadem eft, qua F A,
maior erit,quam E A,parsipflion ¥ A. Cum ergoipfiE A, [
aqualis E C , guod amba ducantur & centro ad circunferen-
tiom, evit quoque F C , maior quam E C, pars guam totum,
quod eff abfiurdans. Non igitsr portio B C D, portioniB A D,
congrsset, fed intra eam cadet, cuinfinods eft portio B G 1D, ur
recta B G, eadem tunc exiffens , qua ¥ C , minor poffit ¢ffe
quam E A, el E C. Sinamgue diceretnr cadere extra, ut 5
civenlns effer BCD G, cuints centrum E, ¢ tortie BC D,ca
deret extra B G D squalis off portio B A D, effit vurfis F A,
sadem tunc extftens, gua F C,maior quam EG,hoc eff,quam
E C, atque ita pars F C, maior rurfim foret toro E C. quod

trism E,exiftitsmaicrem effe religua portione B C D, curs bec
aqualis fit portioni B G Dyqua pars eft portianis B A D.

XIX,

RECTILINEAE figure funt, quz
fubreislineis continentur, '

POST

micirculus, quin, ut in pracedents definitione oftendimeus, en ef?

QI OD firectalineaB D,non tranfeat per centrum E, |

| tribus. .

{ trilateras , quatribusreltis lingis circumferibuntur aperte no- -

1 Liim in redilineis figuris tot fint angnli, quot lntera , fen ve-
{ &a linca , ex quibus confiant , dicetnr, triangultin , fignra
Y tribus vectis lineis contenta, cuius omnes fPecies iars iam ad-

- Aucentur .’

| bjiirdnm eft . Ex quo paser , portionem B A D , in qua cen- §

P OST definitionem circult,traditurus ians Euclides de-
feriptiones warinrum fignrarum explicat prius , 4na nam fi-
gura dicantur rectilinea . De bis ;mmpmﬁmum  [2rim0 foutst-
rus eft in bifce libris . Ommes igitur Sfignra plana gue vndi-
que rectis clandunisty lineis, veltilinea muncupantur . Ex guo
perspicunm eftfiguras planas eurwis lineis comprebenfis , dici
cnruiline as : EAs VEro s GU& paytin curuis  pariim rectis cir~
cumferibunttiys appellarimixias . Varia antem nune geners
fgnurarum rectilincarurm ab Euclide ddcrz.bmtur .

- XX -
TRILATERAE quidem,quafub

AFFIRMANS Euclides , ens veciilinens fignras dici

bis innuit , quonam mods Triangulum Aefinividebeat . Cum

X X I‘
QVADRILATER AE vero, qug
fub quatuor. ‘ =

“E A DEM rationeerit Quadrangulum , fignra guatror
yodtis lineis contenta , cuins varia pecies mox [ubfoqnentur.

XXITI.
MVLTILATERAE autem,qua

{ub pluribus , quam quatuor, reétis li-
neis comprehenduntur .

t QV O NIAM fpeciesractilinearnm figurariem funt in-
P W}?z&'—

%
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pumerabiles,propter infinitsm numevorsm progreffuns . Nan |
tresrecta linea clandentes figuram efficinnt primsam (peciens,
S2ib gua omnia triangiln continenturs quaruor conflitunnr fe.
cundars , qua 0mnia qumimngu[a complectitirsquingus ter-
tiam componunt [peciems fex quartam, atene ita deinceps: in
[nire : Ideo Enclides,ne infimstatem hanc fignrarum cogaiuy )
perfequi,uocar omnes alias figuras rectilineas s qua pluvibus , |

quam quatnoy , rectss lincis circunfCribuntur, generali voca- |
guraviim s & guadyilacer arums fortaffis eam ob eanfun, quod
pracipue in priovibus bis hibris de Triangnlis, atque Qua-

harsim duarurms fhecievuims. catere omnes ¢ quolibet definivi |
{ poffint . Quis enim ex: dictis non colligat, fignram quinque’
linels rectis contentam appellariquinguilateram, & fex lineis |
comprehenfam fexilateram , atque relignas codem modoi Sic

la, feptanguis s ¢re.

TRILATERARVM autem figu-
rarum , Aequilaterum eft triangulum,
quod trialatera habet 2qualia.

DESCENDIT izm ad finguins [pecies trimngulo- |
rums . Quizn vero triangnla diuidi poffunt vel habita ratione -
Latevivm, vel angnlorumm, declarat prius [pecies priovis diniffo- |
wis,que tres funt duntaxat , guod tria latern tribus tantum
modis [ofe paffint habere . Ant enim crmmia equalia funt; ant
Ao tantsm, tertio exiffente vel maiore, vel minore s ant om-

nta neguenlin. Quando igitur omniatrin latera

intey f¢ aqualia funt, Jicitur trinngulnm Zgui-

 Larerums.Porro ex aqualitate omninm trinn la-

; ‘ternm trianguli aquiliteri infertur 5 ompestres

| eas angielos agquales quogs effe, cen ad quintam propofitionens
buisns libri demonflvabimus |

1s0- |

bulo Multibareras ; contentus denominatione trilateyarum fi- |

drangulis [ormo babearur , & quod facile ad fimsilitndinem |

exinms dici poterrns huinfinodi figura quinguangula, {sxangu | -

xXxI111.

@9 LIBER I. €9 4

X XI111.

ISOSCELE Sautem eft,quod'duo }
tantum ¢qualia habet latera. :

E X hacruvfiun aqunlitate duo- ' : .

yuns lmrevsm trianguli If2feelts offi- i

citur, duos angulos fiver religuum \ SR
latus etiam effe aquales, ot demon- /\ \
[frabir Euclides propos. 5. buins li- << e I
bri, Appofisimss ansem dio trizngula Ifsfcelin, quornm priss -
babet tertizm Latns vironis agzalinm mains | pofferius an-
tems idem minss obtingt:ia vt due fins [peciés trinmginli 7, /fo-
[eelisswlternm, cnizes tertitim lasis i wtrouis aqualinm mn-
iuss p alterum , cuins tersinm latus wrronis aqualinm mi-
pus fit ‘ v .

XXV,

SCALENVM veroeft,quod tria
inzqualia habet latera. :

H IC denig; ex insqualitate omnium late-
rarm triongnli Scaleri colligituy onminm angu
lorsems inaqualitas, vt oftendstuy propos.1 8 fi~
ins. 1.0ib. Porro ex his confiat,codem modo po-
ruiffe dinidi triZgulum in tres (Pecies,f§ agiea-
Litatis angnlovum ratio babererny. Cuns enim
At oranes tres anguli fint inter [& aquales 5 ant @20 tantum ,
rertio maiove,vel minore exifiente s aut omines tres inequa-

| les;erir omne triangulvns vel aquinpgulum , habens tres ons-

nes angulo; aquales s vel duornm vantum anguloram equn-
lintmsvel opmindim xngrilernm inagqualinm s quorums primuss
guidem Fguilarero, fecundum woro fofeeli, teviinm denig
Staleno refbondes triangnlo. Carerum guanam arts cif vuen
da fint triangula huins pavtitionts [isper guanis davs vecta li-
e finita, trademis propos. x brtis lib, .

-

»p AD
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XXVI.

AD hzcetiam, trilaterarum figura-
rum, Redtangulum quidem triangylum
eft,quodrectumangulum habet, '

NV N C exponit trianguloruns Pecies inxta pofteriorem
dinifionem, babita ratione varietatis angulorum. Quin vero
tria tantummodo funt angulorum veitilingorum g'ener;z dz’u:r
S5 (Ownis enim angulus reFilineys vel eff reus , vel obtu-
Sus,vel acutns, vt fupradiximus , ) fit vt tres quo’ ue pecies
triangulorum ﬁl'é hac confideratione reperiantuy g\lﬂm mj;
nus angulus trignguli efévedtus, dp ob eam vem ;:eli #i acu
#4, VL £x 17.propos. 7 -lib.conflabit;aut obrufiss, ¢ aqunde ;
::}:ﬁ‘m?;l;qm acuti, Méfm.g”e nullus reé?m: nwllnfgue oZ

s fed omnes acsti. Quando ivitur svi j
baber angulum vnnm resm, wfam: ;:2;;75:;?22 g‘y{z%‘;‘f

) Geometris Reltangulum. Poteft an

. 2em triangulum  buinfmods effe

| vel Ifofeeles, vel fealensim., vt ha
Sigure indicant | aquilaternm an-

temnullp ratione. Propter aquali-
tatem evim Inserum effent per
] 7 ’ t per e,
;q;::; p;r;;’m:. 5 dicemus,ompes ctiam anguli kgnales, z'depoque :
cum Hs concedatuy reclus , omnes tres recti , quod, prgnat
Propos.x 7, ¢ 3 2. buius libri,

XXVII.

AMBLYGONIVM
{ obtufum angulum habet. autem,quod

74 aur 3 7 ; 7
ttein &guilaters.am, alins eadem ratine effent omnes tres

TRIANGVLVM Am- |
blygoninm, fine obtufungulum effe
qurog; pozeft vel Ifofceles,vel [z-
Lennm, vt in bis fignvis cernituy

anguli

R =

IR
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';zguli per easque propos. s .offendemsis, agquales s ideog, cum
wnws ponatur obtsfus , omnes tres obtufi, qguod multe mags
pugnat cuim fropos.1 7. 32.buins ltbri. - ‘

XXVIIIL

| habetacutos angulos.

0 M N E triangulum Oxygoninm,fie acutangulum,po-
teft effe vel aquilaternm,vel Ifofeeles, vel [calenuns , vt cer-
neve licet in triangulissqua in Specichus prioris dinifionis Spe-
Ganda exhibusmus 5 ne eadem bic fruftra vepetantnrEx di-
&is igitur palam fitstriangulum quodcang, aquilatersim, effe
nece[[ario Oxygoninm : At omie triangulnm fam Ifofteles ,
quam Scalenum, ¢ffe vel Rectangslum, vel Amblygonium
1 wel Oxygoninms atque 1ofceles Oxygoninms rurfum duplex,
1fsfceles nimpirum Oxygomsstm habens tertinm latss vivonts
agnalinm mains ; ar g Ifofceles Oxygoninm habens tertinm
Lazus verouis aqualinm minws: V't vnica fit [pecies trionguli
aquilateri,quatnor vero Ifoftelis, &o tres Scaleni:atg; in vni-
werfium oo triangulovum generas aquilaterum, quod perperso
Ouxygoninm effe diximus, Ififceles reEangulum, Ifoccles am-
blygoninm, 1fifceles Dixygoninim babens tertivm latus vtro-
wis aqualinm mains ; Ifofceles Oxygoninim babens latus ter-
{ tium vtronis aqualium minus , Scalenum rectangulum,Sca-

Lenum amblygoninm., ¢ Scalennm Oxygonisins - "Qlua etiam
bifte licebit nominibus immutatis appellare s Rectangulum
Ifofzeles, R eEangulum Scalensins » Amblygoninm 1, [fofteles
Amblygonium Scalenum, Oxygoninm aquilgrernm-, Qxygo-
wistms 1fefceleshabens tevtinm latus vtvouis equa linen o
tus, O xygoninm I fofceles hbabens tertinm latus Ytronis aqun-
Linm minus,dp Oxygoninm Scalenum . Quare perfpicunm
ef, quamnam connexionem,[iué affinitaten habeant inter fe
tridnguln vtrinfq; partitionis. Poffe autens Aari trianguinm
fofteles Oxygontuns, cuists duorii laternm aqualinm utruws-
115 teytio fit mintts , vt rolke anvmadnertir Francifcus Baro-
cius in fun Cofinographinsoftendemus ad propos.x s dib. ¢4.In

§ omni porro triangulo , cninis duo quacung; larera expreffe no-
' D 2 WIBARIHY >

OXYGONIVM vero, quod tres |

w® s

®
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minantii, folet veliquum Latus tertium a Mathematicis ap-
pellart Bafss,fine illd in fits infinnmn occuper locum, [ive fu-
premuns; drc. Hoc te byeuiter monere voluisne putares aliquid
latere myferif in bafe triangulisintelligeresds qnodlibet latus,
omani difcrimine remoto, bafis nomine poffe muncupari.

X X IX -
QVADRILATERARVM au-
| tem figurarum, Quadratum quidem eft,

quod & zquilaterum , & redtangulum
Cﬂ: " - o

P O ST figurarum trilateraysim ecies, exponit inm  frnges
latim quadrilateras fignras, recenfendo quing, tantummodo
EAyHIE JONET R, GUOYHIN QUALHOy priovs vegularia [unt , poffe-
rius antem, & guintumirregulare . Prima fignra quadvila-

tera dicitur Quendyatum , cuitts quidens omnia
quator laterainter fo aqualin exiffunt,omnefy
anguls velti, Itag guadrangilnm squilaterun?,
't nonveangulumsvel contraveGangulum, &
nom aquilaternim , nequagquans Quedvatum ap-
pell abitur . Docebit antem E‘udiﬁles propos. 46 . buius lib.
quonam modo conflruendum fit quadyatum fuper recdtalinea

propofita finita .
o . XXX,

ALTERA vero parte longior figu-
ra eft, que reCtangula quidem , at ®qui-
lateranon eft. -

A R SECVNDA figura guadrilatera
1 appellatur Alters parte longior,in gra qui.
dem angult funt redtt , atlntera non funt
D C interfo aqualin, quumais bina oppofita
v inser [& agnalin exiftant. Vt inalterapar
§ ze longiori A B C D, latera AB, DC,inter fo,¢5 AD, BC,

inter

o g e

P

g4y L FB ER 1. & 53

inter f& quogque equalia fint,cum A B C D, propter angulo-
v voikitudinens , parallelogrammum fit s vt in boc lib. ad

% propof. 34 offendenns .

XXXIL
RHOMBYVS autem, qux zquila-

| tera,fed rectangula noneft. »

H EC figura tertinintey quadrilate-

. A B
par, quta Rhombus dicitur » oppofitas pror- /
[izs habet conditiones, (o dinet(as 2 condi- )
tionibus figura altern parte longioris. Ha- [y C

bet enim ommia laters equalia , angules

vero non rechs , & insquales , quamuis bini oppofiti interfe
equales exiftant . ViinRbombo ABCD, anguli A, C,in-
ter fo,d0 B, & D,quoque inter fe aquales fint,cum ABCD,
propter aqualitarem laserumyparailelogrammnm fit 5 cen ad
eandem propof. 3 ¢.brsins libri demonfiyabituy o

XXXII.

RHOMBOIDES vero, quz ad- §
uerfa & latera, & angulos habens inter

{e zquales ,neque equilatera eft, neque
oppofita. Nam negeins latera omnin

rectangula. ‘

Zj B
equaliafunt, neg, vllns angulus re- D5 —G
us, [edtamen lntera bina oppofica,qualia fum A B, CD,
&4 D, B C,inRbomboide A B C D, aqualininter ¢,item §
angnli bini oppofiti,quales funt 4,C.& B, D, inter f¢ exiftiir

aguales. Ha igitur quatnor figirs quadvilatera dici poffums
vegul avess catera vero ommesyquacungs funt y irvegulares ,

E ST hecfigura , qua Rbonboia
des mocatnr,quadyato 0mmni ex parte

D 3 PRE
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o XXXIIIL
PR AETER hasautem,relique qua-

neq; ommnes angulos equales,fen recfos,neqs Imern bina oppo-
[irasneque angulos binos oppofttos habeant inter [ife quales,
generalivecabuls Trapelia nommat: qua qui
dems cum infingis modss variari queant , r2ite

nnllys, fed wel wnus obtufiss, & alij acuti , vel
dno obrifs, & alif acuti, oc. Endemd, fiovi po-
teff quafi dinifio penes latcras Nam vel aligue
agualia inter G funt,vel nullum alteri off aquale, drc. Derer
minatas porro trapeliorum Sfecies nonnnllas. afferemns pefi

parallelogrammi. o ,
XXXITIL
PARALLELAE reézlinee funt,
que cumin eodem fint plano,& ex vtra-
que parte in infinitum producaatur, in
neutram fibi mutuo incidunt.
VT dus, velplures reta linea dicantur parallele, fiye

Spatw infinito,produtte nungnam cd vnum Punitum coeant;
24 fiquidem linee reite rion exiflentes in eadem fuperficie pla

na producta ad [patium infinitum, nunguar: in vnam conse- .

ves ¢ mon ¢ tangenses s Ha etenim nunguam coive piffunt .
Dscantiy antens dusreita lines in endem exiftere plana [n-
perficie , quando fuperficies aliquaplana vmt earum accom-

modata ,

€ LIBER I. k% g5

drilatere figure, trapeziaappellentur.

RELIQV AS omnesfiguras quadrilateras, qus apre |
diéis quatnor differuntsita vt neque latera omnin cqunlin, |

rvegtlores nuncrpabuntur. Poffunt enim dro |
angnli efferects , vel wnnstantum , vel etizm §

definitionem lincarum parallelarum, fon aquidiftantinm , &5

equidiftantes,non [atis eft vt in quamcangue partems, etiam |

[ed neceffe quoqs eff, vt in vna plana fiperficie exiftant. Mul .

;. PA ; .
ninnts (5 tamen non funt parallels dicenda;quales funt,exé- -

? . s pe § vir exiftere plans .
pli gratia,dua veitalinea intranfisrfum pofita in medio ne-

H I C finem imponit Enclides definitionibous primi libyi . §
1 Quoniam vevo hoc eodem libro mentiofiet figure, gue Pa-
rallelogrammum,necnon earuns, qua complementaparallelo |

[fiviehus dinerfis veperianturs Ve propoficis duabws reitis liness
AB, CD, fi fuperficies aliqua planareita A B, applicetsir, §
ommin eins tangens pun A B

&, ita v cirea tllam ciy C . D
cumdnta tangat guoque _
omnin punia alterusrede C D s dicemnr buinfmodi refla

ducantiir tam adpartes 4,C, guam ad B,D, appellabuntur
parallels, fine aquidiftantes . Caternm planius , perfedtiusg,
intelliges 1n xi.196.qu0 modo dus recta Linea , vel etiam plu-
res i eadem dicantur fisperficie exiffere:Satis fot hoc loco bre-

in codem exiftere plano,(»produite in vtramsis partem nun
quarm in Vnu consienive, quanguans bac prodsy itio continme

[um aliquod [patinm extenfa non cernantur coive, confiet fa-

gis inter [& diftent, ac diftungantur , nequaquans sppellanda
erunt parallele. Quotieftungue ergo dius linea vella dicsmtnr
aquopiam effe parallela, is necelfe eft concedar , illas invna »
eademd; fuperficie tucere, & nunguam puffé coive. Similiter,
[f; quis concludere velit,dnas veitos lineas effe parallelns , bic
demonfivet prius aportetseas in eodé exiftere plano, & in nen-
tram parten produdias coninngs poffe. Qua in ve non panci vi

tione nlserius conditionis, que eafderm lineas in codem requi-

modarasitn vt omnin punita illins tangat, &p civea illamim §
mchilem cireummnolut a,alteri guogue accommodaripotefs fe- §
ctndvim ommin cins puncta,quamuis ve ipfn in dabus fuper- §

dua linea ineadem fuperficie plang exifteresnlins non. Siigi §
turba dua recte lines eadem non coeant, etinmfi infinive pro- |

uiter admontiffe,veite ab Enclide viramey, conditionem effe §
pofftam in definitione linearum parallelarum . Debent enim |

tur ad [patinm infinitum. Quod fi dusrecia lines per immen |

maer, eas tandem ex vna parte longius protraiias in vnum §
panilum couenturas,guamsiis ex altera femper magis acma |

dentur hallucinarisqui ex eo duntaxat conantur offendere , |
aliguasreitas lineas effe par allelns, quod in newtram pavtem |
cocantetiamfi infinite producantnr, nella falta prorfus men- }

grammi dicuntur, neceffarium effe duximus , duabus defini-
D
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tiontbus ndinndtis explicare,quid fit Parallelogramnmps, dn
qua fint parallel ogrammmi complerzenta , vt facilms demon-
[forastoncs percipiantur . ’ :

XXXV. ‘

" PARALLELOGRAMMVM eft §-

gura quadrilatera , cuius bina oppofita
laterafuntparallela, feu ¢quidiftantia.

. VT fgurnquadsilaters ABC D, figridemiatus 4 B,
equidister lateri D C, (platus A D, lareri B T, nuncspa-
- tuty Pavallelogrammin. Sunt st

A 3 e quarnor fol# paralielogram-
mas s Quadratn , figura altera
D C parte lengior Rbombus, &R bom-

boides, guorars priora &u yeFangsin, quod ermmes angulos ha
beant retlos,pofferiora trero dao ni reffangula vocantur,guad
nslloes ins eis angrlus exifiar rectus. Caterins, quatnar has fi-
grivas effe parallelogramma, oftendemus ad propof. 3.4. buins
leb Itaqs prffimns quadrilateras figuras, (e ¢ antiqui Geo
weirg, ) diiciidere in Pavallelegrammmn, o Trapexinin. Pa~
| rallelogranmil varfus in vectangnlnm, ¢ equilarerum,qua-
lg eft Quueadrasmsin nec vectangalum, nec aquilaterit, guale
eft Rhomboidessin vect angulum, fod non aguilaternm, qualis
of figurs altcraparse longior; & in aguilaterum, fod nonve-
crangul s, ctinfinedi oft Rhembss. Trapexiorii quoq; almd
quidé habet dio latera oppofiza prrallel n,alin vero mnime 5
alind aittess wlla oppofita latera bubet paralicls . Prateven
i#lud priss vel havet duo illa laters, que non funt parallels,
inter (¢ agualia,diciturd, Trapexinas Ijifteles s vel inagua-
Lo Trape{jumdy Sealem appellasr. Trag e bis omnibuss
[eptem genzra jigurarnm quadvilarorayum confiitns poffunt;
Quadyatum, figira altera pryre longior, Ehonibi:s, Rhomboi-

des. Trapezinm Ifoficles, Trapezins: Scalennin o do Trape- }- .

§ Cenm illudirvegrlare,in guo mnlln lnvevs: fint payallela.

. XXXVI.
CV M vero in parallelogrammo dia-

meter

Y rer A G, non tranfir,vocantsy n Geometris complementayfiue

g L I BER I &3 53

meter duéta fuerit,dued; lineg lateribus

arallelz {ecantes diametrii in vno eo-
demue punéto, ita vt parallelogram-
mum ab hifce parallelis in quatnor di-

firibuatur parallelogramma; appellan-}

tur duo illa, per qua diameter non tran-
fit,complementa ; duo veroreliqua, per
que diameter incedit, circa diametrum

/

confiftere dicuntur . -
SIT parallclogrammmunt

¥
ABCD,inquo diameter ACset A ,5
linea E F, fecans dinmetramin. Y (AR
G, ¢ paralleln exiffens lnteri- B c

bus A Dy B C ; Item linea B I, E

Sfecans dinmetrum in eollems pundto G, parallelag; lareribus
A B, D C,exiftens. Qua coum ita fint, per[bicunem eft,paralle-
Logrammum totum dinifum cffe in quaraor parallelogram-
mamsquorum quidem du E B I G, GF D H, per gua diame-

[epplementa religuorsm duorum AE GH,.GIC F, G4 dlim
cuntur civea diametyum confifiere, quippe cnm per ca Biame
ter eranfeat, vt videre off in prafensi foura .

PETITIONES , SIVE POSTVLATA.,
I.

POSTVLETVR,vtaquouis pun
¢to in quoduis punctum, rectam lineam

ducere concedatur. 3

PRIMYVM hoc poftniatum planum admodum eft, f5 |
veite confiderentny en , que paslo ante de linea foripfimus . 4
Nams cim linea fit fluxus quidas puniti imaginariusyatque

Adeo

e A i sl T B S
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ot fi punddum quodpiam ad alind divecto mosneri intellexeri-
mats, Auéta fane [t a punito ad punitum reda linen: 14 guod ¥
SR T frima bac petitione poftular Buclides, |
A © qHemadmodum hic vides a punido A ,
é.. duitam efferedam lineam ad punidii B;

b eodemd, aliam nd punstum C ; Item

aliam ad jundtum D 5 & fic innumers alia ab eodem pHnito
educi poffunt ad alia arque aba punita. .

I1.
ET retamlineamterminatamin con |
tinuum re&d producere. ’

‘QV OD fipunitum illud ferri adbuc cogitauerimm mo
| 112 divectoy & qui omnts inclinations (it expers , produita erit
ipfaredtalimsatermmara, & nunquam erir finis buins pro-
duitionis , cum punitum illudintelligere poffimus moueri ad
: infinitam diffantian...
D Siclinearedta A B, produ

Ela eft primmo in continnum
adptinitam.C, Deinde ad punitum D, re.

I111. .
I'TEM quouis centro, & interuallo
circulum defcribere.

IAM wero, frerminatam re-
am lined cwinftungs; quantitaris
mente conceperimus applicat effe
[ecundum alterum extvemum ad
quidnis punitii , itfamd, circa hoé
pun@i fixum crciiduci , donec 2d
enmrenertatur locum, a qro dimo
wers cepits defiriptas erit cireulus,
effeltiicy.quod tertin peritio iuber.
Exemplii babes in bis quingslineis
AB,AC, AD, AE,AF , qua fingnila circa centyam A ,
circum-

A B €

842 LIBER L € &

. *
adeo lineareiia fluxus direito omnsmo itinere progrediens, fir. |

1 lector ex fewel facile intelligets .

circurmnolnts [ingulos civenlos deferipferunt insta quantitas
tem,fen internallum ipfarmm . ] )

P’/l; AET ER hac tria pofiulata quibus Enclides cons
tentus fuitsfunt multa alia aque facilin g e quibus duntaxat
in medium proferre decrens illudy quod frequentins veperen-
An erit in progreffis totsus G eomretvik, Religisa enim pmafgm

I11L

ITEM quacunque magnitudine da-
ta, fumi pofle aliam magnitudinem vel {
maiorem, vel minorem.

OMN IS enim quantitas continna per additionein an-
geri , per disiifionem vers diminui poteft infinite : Vide nun-
queam dabitur quititas continnn adeo magna, guin ea maior
Aari paffis t megue tam parunquin minoy en poffit exhiberi .
Hoe idem in numeris vernm eft , quod ad 4dd’wfo?aem perti-
net. Nan quilibet numerns pey continnam additionem vni-
tatis augeri poteft infinite: quamuts in eins diminutione ad
wnitatem indiniduan: deseniatnr o
COMMYVNES NOTIONES,

fiue Axiomata,que & Pronunciata

dici {olent,vel Dignitates.
1.

QV AE eidem gqualia ; & inter fe
funt zqualia . Et quod vno @qualium
maius eft, aut minus, maius quoque eft,
aut minus altero 2qualium. Et{ivium
2qualium maius eft, aut minus magn:‘i_tu

1he
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‘dine quapiam, alterum quoque zqua- |

lium eademmagunitudine maius eft, aut
minus . ‘

FIERTI zullaratione poreft, vz disg quantitates ingqna-
fus, ensdes fine alter? quantitati Sz esim minor dllaram pro-
pofizy quamzizaripquialis extiterst, excedet eandem necefJario
maior iilavem s Et f§ mador aqeslis {neyit propofity guantita-
#, fuperabitar minor 4b eadensQuare vslfe colligitur, quan-
tisases,qug cidem quantitati gyuales fuerint,inter f¢ gauales
qutogrie effe . Relique quogue partes Axionsatis & nobis adie-
By qued Fequentem ofiam babeant, claviffimg funto s

II.

ET figqualibus¢qualia adieéta fint,
tota {unt zqualia.

ST enim guansitates conflara , fiue compofita, inaqunles
{arent, proculdabio szaiori plus effer adiedfum, quam minori,
e antes siuales extitermnt. Quare ex addstione squalinm
quantitatnm ad quantitates aquales, conficientuy Guantita-
res quiaque aquales.

D

IT1.

ET fiab equalibus equalia ablata
fint,que relinguuntur,{unt gqualia.

N AM firelious quantitates forent inaquales, a minore’
plats fauffor desraéium , quam a maioreo .

ITIL
ET {i ingqualibus ¢qualia adieCta

fint, tora {unt ingqualin. Et, fi mqquaél- .
! us

" ) minovem gtsamtitatem o quam minoy s quermadmodum yefi-
 duil maiovis maiys eft vefidio minovis , { aqualia peferaeey

Y

1 lium , maiovem confPituit guantitatem , quam minor alteri

fint, reliqua {funtinequalia. Ec fiabing-
| qualibus ingqualia ablata fint , a maiori
| minus, & aminori maius, reliqua funt

{ minus .

4 domaiori maiss additir, 5 & mator: mings deteabizar , v

83 L IBER I. &9 6

businequalia adie@a fint,maiori maius,
& minoriminus , tota {untinequalia, il-
Iud nimirum maius ,, & hoc minus.

QVIN &, 5 egnalibsus inaqualia’ adiea finr , tota
erunt inequalin:quoninm maior guantitas addita vni agua

aqualinm adieta : quemadinodum (5 [f insgnalibus aqua-
lia adijciantur , compofita quantitas ex maisre , maior eff 5
gaai compofiza ex minore. Altevam partem huius Axioma
tés nos adiecimus , proprer frequentens eists vfimn.

V..
ET fi abinequalibus equaliaablata

inequalia , illud nimirum maius , & hoc

SIC etinm,Sinb agualibus inagnalia zblata finr, veli-
qua erunt inaqualia: quin maior quantiras ablats velinguer

ab inagualibus . Carers Enclides non docct, guidni fFmplici |
ter, ¢ abfoluré gignatur ex addirione quantitaiuzs inagua- |
Linin ad quititates inaquales, vel grid relinguziuy poff fib-
tracionem inaqualmin quangitatum ab insqualibs quanti
tatibus;propreven guod nihil certo colligi inde poseftunif gran,

i fecundaparte dxionzatis diltum eft.quasm nes ob infignem

eins vtilitatem adiccimis . Poffiont enim compofite quantita
tes,vel vefidua,effe & inaquales , & aguales . i enim ad 7.

& saddininr 4. & 3 efpicienir 11. & 8.g1 funt inagua-

lia.
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commune adsjciatur; vel eidem communi addantur inagua-
Linjtota fient inagualin: & fi ab inaqualibus tdem commune |

{ druplicin,vel quincuplicia &oc.tnrer f2 funt aqualia. St enim

Axiomatis nos appofiimus | quod non raro eius yfits inrcbus

liz,Sic etinm fiex 7.0 5, detrabantuy 2.0 1. relinquentur
5. dp g fient insqualin. At vero s frad 7.8 5. addantur
4. o 6. conficientur 178 11. qua aqualia fiunt. Item fi de-
trabantur 3 ¢ 1. X 7. (8 3 remancbunt 4. &y #.que aqun
lig quogue exafiunt. _

P ORRO 1 his omnibus pronunc’atis.primo excepro,no- §
mans wqualinm quantitatum intelligenda cft etiam vina &k
caden multis communis . §i enim aqualibus idem commune
adijciapr.rorafient equalia: Et fi ab aqualibus idemns commz;
ne detrahatay,refidun aqualia erunt: Ez fiinaqualibys idem

detrabatuy 5 vel ab eodem communiinaqualia auferantur
refidwa exiftens inagqualias,

Vv 1.
ET queeiuldemduplicia funt, inter

| {e siir equalia. Etquod yniusgqualiiidu |

pli eft,duplum eft & alterius 2qualium.
SIMILITER, gus cinfiem funt triplicia, vel qua-

snequalia foréty(e mains eorum effet duplex ,vel triplex dpe,
alicuins quantst atis , deficerer vtique minus a duplici, vel
triplici, dpc, Quod fi contyd', minns effer duplex s vel tri-
plex , dre. quantitatis cuiufbiom, excederet [ane maius du-
plex ipflum, vel triplex, &re. Hoc antemn & ex fecundo mxio-
matre comprobari poreft,ad hunc modum 81 enim dus guanti
tates aquales fuerint altesi tertie & vereque revtia illa ad-
datur, erunt compofita duplices sllius tertie , * fod ¢ inter fo
agualesyb idems additamentnim . Quod fiyurfiim compofis is
eadem tertin adiciatur,erunt conflare traplices einfdem ter-
tig, Qoo igitur d O aquales inter fe.proprey idem addiramen.
tmextftant;eademd, [it vario in catreres multiplicsbus,perspi
cuumy erit Axiomp propofitetn.Secundnm pored partem buisns

Geommepricis rgguir;;mr.

ET

e e oo

VII.

ET queeinfdem funtdimidia, inter
fe ¢qualia funt . Et contra, Que ¢qualia
{unt, eiufdem funt dimid,ia.

P AR ratione, que cinfidem funt pavtes tertia, vel quar
ta,vel quinta,Coc. inter ferqualia funt. ) .
I N bis duobus pronunciatis per eandens quantitatem,in-
telligi debent quantitates erigm aquales . Nam qua aqtia-
lisem duplicia funt,vel rriplicia, &rc.inter (¢ aqualiaquogue
funt: Item,qna aqualinm funt dimidia, vel tertin, vel quar
ta, dre. & inter e aqualinnecelfario exiftunt. Partem quo-
gue [ecundam huinfte Axiomatis nos adiunximus; propteren
qriod non msinus frequenter, quanm prima, & Geometris vfitr-

partr .
VIII. ,
ET que¢ fibi mutuo congruunt, eain-

{ ter fe funtequalia.

HOC eff, dus guantitates 5 guarum vna fuperpofite

N alreri, neutra alteram excedit, f¢d amba inter fé congraunt,

aquales exunt .Vt dua linea refia dicentur effe aquales, guan

1 do wna alteri fuperpofira,ea gua fuperponitzr, alteritora con- |

grait,ita vt eam nec excedatsnec ab e excedatur. Sic etiam

 duo anguli rectilinei aquales erunt, quando vno alteri fuper-

pofito.is qui fuperpomitur, alternm nec exceditnec &b eo exce-

§ ditur,fed linea illins cum lincis bhuins provfus coincidunt: Ita
1 enim evunt inclinationes linearum &quajcs , guamuis linea

interdum inter [¢inequales exiffant .
ECONTRARIO, Quainterfe funt agualia, [ibi
mmutuo congrient, fi alterum alters fipeyponatuy . Inzelligen-
‘dum eft mutem,quantitates fibi mutso congruentes,effe aqun
les, focrndumid duntaxat,in quy fibi congrunnt;Congruit an
tems longitudo longituding tantum, fuperficies fuperficiei, [ils-
dum folido , linearun inclinatio inclipationi linearum, dre.
ET
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IX.
ET totum {ua parte maiuseft.

CVM pars & toro ablararelingnat adbuc alignid,sie to-
¢z ifffun auf eratnysper[picutins oft, omne totam fie effe par

te mans. ,
I N fequentibus porrd pronuntintis intervumpitur ordo En

Ewclidi eff decimum 5 demonfbrari poffiey vt ibi dicemus . In
margine tamen nawmeros appofiimus ovdini Enclidis refpon-

X.
DVAE linexrectg non habentvnum

& idem {egmentum commune.
N ON of dificile ifud Axioma, fiperfecte inselligatsr

Batura reie linoe . Cum cnisn lincaredta divello fempuy iti-
neve, nullamin pavtem deflecendo,producatnr.fieri pulla ra-

aenres s

HIS IRk i COMPIURBEINL 5 Prater Unicum puniium 5 in quo
[emuino irerfecant . @uod tamen breuiter Proclys it de-

A A C, pavtcm commsnens 4 D . Ex centro Ait-
D | lus fecans duasveitas propofitas in punctis B,

B A BCoanter [eagunles, (Sunt ening circunfe

rantis fomiciverilorsns equalinm, cum A D B,
A D C,ponantur effe dizmstri)pars ¢ rotun, quod eft abfrsr-
ditin . Doz orgo dua vecta habent visuin Cp idem fegmentum
cormmzze. Quad off propofituns. :

Seamentstm, qeuandy vnam O candem vectam lineam confli-
tunnt . VEin hac figura, vecte A D,

A e

linenns

clidis , proproven qidd dud abia axiomata hoc loco infevenda |
elfe cenfuimus walie neceffaria, citm ez ifs Axioma 1 2.q10d |

tione potefl, vt dus linea rella babeant vnam partem,quam- §

monflrar.Habeant,fi feripoteft, dnerecia AR,
ten D, I interuallo D Ay  deferibatuy civen |

& C s b Evumt igitur dus corcunferentia 4 By |

POSSY NT tamen dus linesrecra commune bhabere §

C.._‘R.IB BC, commune habet fegmenti CD; |
auin amb8 vnmIn Fectans cmﬂiz‘mi?t k

Ty LI BER I. &% &y

ea bic inftisimnns . Tria nutem fequentia Enclidis funt .

-

lineain A B. At vero quando dus ve@a fint direrfi', grales

fuere A B, AC, in fuperioriexemplo , non poffint poffidere

[egmentum alignoi cormmnne 5 vt veéte a Dyoclo Fuit demon.
T o ~

ﬁ)‘&ﬂﬂﬂl_) .
' X I.

- DV AEre@zinvno punéo concur-
rentes, i producantur amba, neceflario
{e mutno in eo.punéto inter{fecabunt.

. . oo - Ea e

H O Cetinm Axioma ex naturalines veifa perdet Quod
tamenita derronfirabimus. Coeant ducreita A B, C B s in
B.Dico illas produilas [emutno fecave in EynempeC. B, pro-
Autam caderein E, [upraveitam A B, produttam . Nam [
CEprodutinnon cadit fupra AB, produitam, tongruet cim
A DBy produitp, tavttranfeat per D, argue ita dueredia
A4 BD,CB D,habsbuntidemfe- = - .
gmeniiE commmnne B D, qued in an- /_\ \\E -
tecedents nxiomare offenfum eft fie A }E,,/“.__.jfil_,
ri nop poffe : wel cerreinfya A8, ¢ \\ZF ~
produiiam cadetyits vt C B, pro-- '
duita cadat inF, fird, van ieda
lines C BF. Cenmto igitur B, deferibaray nd quoduis inter-
willum civenlus A C F' D, fecansyectas 4 B, C B, productas
in D,F.Quin crge viraqueredls ABD,CBF, per centrium |
B, ducitir,evittam A C D, guam C F, femicirculus,per de-
fin. 18 ac proinde aqrales evane civeumyferentia A C D,C F,
vt addefin. 17. demonfiraninens o ot & pars. Quod ofF
abfirdum, S '

DV O proxima Axiomars ab Enclide non ponsintur,qisia
tamen necefaria funt ad alivvum Asxtorntum probationes ,

v

XII.

~ITEM, omnes angulire&ifunt in-
terfe zquales. : '

E HOC

o
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XI,

[ ommnes angnlos reétos aquales inter feeffe o cum [emper fit en-

}  HOC axioma apertiffunum effe cuiliber potefi cx 1 0. dew |
[initione,qua angulus vectus deferibiturs proprerea guod incli-

nario linearnm angwlnm veitum constituentinm augeri , mi-
nsite nequeat,fed provfus it immut abilis . Efficitar enim ve-
tus angulus a linea perpendiculari , qua quidens alteri linee
vecle ita fuperfiat,ut faciar vtrobique angnlos aquales neqs;
MAgHs i unam pAYLeH, quam in alteram inclinet. Ex quo fit,

dem inclinatio, quamuis linea fint inequales interdum . Co-
navur tamen Proclus ex ro. definitione id deminstrare hac
ratiope . Sint duo anguli recti 4 BC,

A D D E F. quos ico effe inter (¢ aquales.Si
g | € ! enim fevipoteft, fint inaquales , [irque

A B C,maior.§i igitny mente concibin-
f BCEF mus puniinm E, zgplxmri punéto B% &
relam D E,reifa AB, cadet vefta EF, inter veltas A B,
BC, qualis eftB G, propeerea quod angulus D E F, minor
ponitnr angulo A B C.* Producatnr C B,inreitum & conti-
wanm vfque ad H; Cum igitur angulus A B C firvedus, b
erit angulus A B H, illi Aeinceps tqualis , o rectus quogue :

quare maior etiam angulo ABG. © Produita antem G B , in |-

rectum & continnum of@ adl , cader portio produéta B I,
infra CB, produitam, vt inpracedenti Axiomate cff de-
monflratum . Quare cum angstlus A B G , ponatur vestus, 4
[fiet angulus A B 1, illi deinceps, agualis . Quapropter angu-
Ins A B H , maior quoque erit angulo A B I, pars toto,quod
eft nbfurdum . Nonergo inaquales fint duo anguli redti pro-
pofits, fed aquales . Quod eft propofitum: eademque eff rario
in carerts . ‘

R ECT E autem hocloco monet Pappys , axiomn iftnd
o poffe conssertisnon entm omis angulus vecto angulo aqua-
lisrecins eft s cum d curuilinens veito aqualis offe queat , vt
in 5.Jib .demonfirapimus, qui ramen non dicitur rectus , cum
non fit resilinens . Solus igitur angulus reilinens aqualis .
angulo reito, rectus puncupabitur : Et omnes anguli vects in-
ter f¢ aquales erunt , fine vila exceprione .

X III.
ET fiinduasre&as lineas altera re-

€ LIBER I. &8 ¢

&ta

————

&aincidens, internosad eafdemd; par-

tes angulos duobus rectis minores fa-

ciat,due ille re&te linex in infinitum
produte {ibi mutuo incident ad -cas

partes,vbifuntanguli duobus reéis mi-

nores.

V T fi in duas lineas vectas AB,CD, A g
incidens alinrecta E F, faciat duos an- _ FE
gulos internos,Cr ex endemn parte BEF, € [F F\. P

D F E, minores duobus rectis, vult En-
elidzs,illas tandens conentnras effe 2d aliquod punceum vni,
verfus eam partem,in qua dno angnuli minoves exiftunt duo-
buss vectis, us appofitum exemplum commonfirat . Ratio- bt
ins pericua cft , quoninm quanda duo anguli interni, & 2x
eademparte aquales funt duobus rectis , due vecte linea in
nei tram partem soive poffunt, fed aquali femper §patio pro-
tendunturs vt propof. 28. buins lib. demonfiyabitur . Quarefi
dso anguli interni, Cpex eadem parte efficiuntar minores duo-
bus rectis , neceffe eft ex eaparre dictarnm lineartm Patinm
compctariex altera wero magis nc magis dilatari; ideog eas
conpentsras tandem effe aliquando in vnum punctum . Ve-
rum quia axioma boc (ibob[Curnm uideri [olet tyronibus, im-
70 & numero priucipiorum vejcitur & Gemino Geornetra ,
Droclo, o alijs, quod non fucile quinis ei affenfinm prabeat;
prafertim cum rep eripntur alia quadam linea s guarnm [pa-
tium, licet [emper magis ac magis coangustetur, (quemadmo
dum, o in duabus vectis A B, CD, accidit , vt ad propof.
28 buins lib.demonfbrabimus . ) nunquan tamen in vnum
punctum coesnt , etiamyt infiinit® producantur , vt conftat ex
elementis conicis Apollonij Pergai, & ex linea conchili Ni-
comedis « Idcirco pleniorem illins explicationem infcholivm
propo28 Jmins lib. differimns , vbiillud ex. Procli (ententia
Geometricé demonfirabimus, vt firme, ac fine vila dubitario~
ne,tangriam veriffimmyad propofitionis 2. huins lib. (vbi
primum eints ufus incipit apparere ) & ad aliarem propofi-
tionnns demonfbrationes poffit affumi . Qnod tamen nos ali-
E 2 ters
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ter quém Proclus, & quidem magis Geometricd demonfivs.
binats,ita vt millus dubitation: locus velinguatur }

XIIIL

DV AE rettzlineg {patium non com |

prehendunt . S -
NV LL.AM prorfus babet diffcultatem boc principiit,

8% enim dug vects linea ex wnaparre coeant ad efficiendsim |

> angulum,necelario ex altern parse [cmper ma- |

perfieies , Patiumire quodpians vectilinenm ex
omniparte concludatur , duabus vectis lincis tertin quadam |
4oc principiit,hoc podo.Si fieri poteff, vt dua lines recte clan- |
; * dant fiperficiem , compre-
N\

A 5C Foa

i E #tavt dua dla recra coeant

' #n duobus punctis A, & C.

nunm vfque ad circunferentinm, sempe pdpuncts E , & F.
Itag; qunrecta A CE, KCF, tranfount per censrin C ,
eritypars toti,quod fierinon poteft - Non evgo vecra Bue lines
§patun comprebendunt. Quod eft propofitum |
E,vel F, atque adeo non fequi, partem aqualem effe tots, de-
monftrabimus tunc idem Axioma hoc ‘mods. Coeant ergo
minot fitsquim A F C.hoc eft,quam C H E,que ipfi AFC,
aqualiseft , atque adso multo minor , guamF E. Civerdus

gis ac magis difiungentur, fi producantuy , vt in

adiungenda eft. Ita enim conficietur atinm triangulare, fon |
§ pendantduerecea A BC,
Facro deinde c.‘?.’tro’C,'n eﬁriéamr circulus intersallo C'A ,
c ertnt femicivenli A E, A E Fyinter [&aqueles, & idcivco
SED quia fortafis aduerfarins dicet,rectas ABC,ADC,
dus illa linea iterum, fifieri poreft,in E. Swmptopuncto F, in

igiter

A jnitr ox Foad interuallnm FA,
-3 P

: ) circumferentia
| sumszs. Eftergo cirenmferentin

| perpendicsiluri, & cirenmuoluta portzone AIG, civearectanm

| BHOC,&:£

g9 L I B ER I. &% 6

A, feviptus fecabit rectam F Ein
i M, atque adeo CG E, in1 G
EYsaiamm igitur A F H, diame-
-, i . ..
sor civeals eff, evi: AIH, femicir
culne vt ad defin. 17. oftendi-
sz Poviio attem A1G, ingua

cntvtem 1om efiy fEnssciyealo mi- :
warset ad defin. 18. demonflra- X —
R eX22 i
(A5t 4 ’ -
Ails , minor ctiam ALH ﬁw quam L, g@qd ef aéﬁ»-‘;
dsir. Dudd astem minor fit portio A I G, femicircu o,oﬁBeG~
demsnis, vt fispra . Nam dncta ex centro F, advectam ABG,

ABG, cader circumferentin AIG , intra circz;zzxﬁ’re?{twm
AKC,nepars maior fit quim totit, ot [upra demd ﬂrammg:;

GCANSET AT hoc etiam Axiomn ex dcﬁn.lzaea recte . Gt
enian vectss linea fit brewiffoma exs&ffo ab umo piicto ad alind,
drei poterit vinica tantit linea 2b vino puncto ad alind. %n-
vefi A B C, recta efi,non erit AD C, recra . Quod ctznm
paret ex defin. Plazonis.Nam fi A B C, of recta, obstrsbra-
boant madin dlizs cxctremitates einfilem. Igitny media prncta
linse ADC, non obumbrant extrema, cum vifus per rectais
ABC,feratur . Nonergorectaeft ADC.

HIS Axiomatis nb Enclide pofitis adinngenus nos non-
wuliz aliz ex alifs Geometris decerpta  now minus neceffaria
a2 fituras demonfivariones Problematum atque T beorema-

oo et Enclidis,tum carevovum M athematicortin, quanm
ea, gua nobis tradidit Enclides .

X V.

eritrotorum exceflus, adiunétorum ex-
| ceflui gqualis.

; 1
ens propunciatum defumpfit Proc'us ex
T e
Pappo.qualibus itag quantwtatibus A B, CD, addantnr

exemplo propofito perpicunm eft . Quare vt fi-

Jfgnrarum vectilinearnm prima . Proclus tamen demponfivas
ADC, fuperficic¢ ABCD,

b ¢ producantur recta A B C,A D C, in rectum, o conti-
circunferentia quogue A E , circanferentia AEF, aqualis
productas coive iterwm in aliguo puncto circumferentia, vt in
vectw A D C, guocungue , evit A Fminor,quam F E, cum

S 1 equalibusinequalia adijciantur,

E 3 naqur-

g 7 . aomrt
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0.

o.

¢ 3. prom.

2 2. pron.

b 2. pron.

inaquales B E, D F fitg; B E,ma
ior guam D F. Bt ex B E,anfera-
tat B G, agualisipfi DF v f
G E,cxceeffus,qne guantitas nddi-
ta B E, fuperat quantitatem additam D F. Quoniam igitur

A BGE

< D :

totaiA G, C F, agualia. Quare confint, totam quantita-
temn A B, fuperare totam C F, eodem exceffu G B, guo ma-
gnitedo D F , adiuncta o magnitudme adinncta BE, Spe-
ratnr . Quod eff pr:poﬁmm A

XVL

S inzqualibus 2qualia adiungan-
tur , erit totorum exceffus , exceflui eo-
rum, qu¢ a principio erant, equalis.

I N eadem fignra , tnaqualibus quantititibus BE, D F,
addantur agttales AB, CD. Bt ex maiore BE, auferatur
g 1(5, agualis ipfi D F, vt G E, fit exceffiss, g0 qrantitas
BE, gquantitaters DF, [uperar . Quomam igitnr equali-
bus B .G, D F, addura fimnt aqualin AB, CD, b eruns totz
A G, CF, aqualia. Quamobrem torn quantitas AE, fu-
perakittoram CF, eodem exceffiu G B, quo maior gria ntitas
propofiea B E, mincrem D B, fiperas Quod eff propofirum .

XVII.

ST abequalibusingqualia demantur,
erit refliduorum exceffus, exceflui abla-
torum equalis.

A B egqualibus AB,CD, auferantur inagualia BE,DF.
A Eq Sit, EG, exceffissyquo quantitas BE,
o Jiperar quantitarem DE; tta vt B G,

‘D pqualis fit itff DF. Quin igitur ab
equalibus A B, CDs ablata funt equalia BG, DF, <re-

manebunt

agun'ibus A B, CD, addura funt aqualin B G, D F,a eriir |

€9 L IBER I. &8 -1

manebunt A G , CF, aqualia. Perfpicanm ergo effvefidnii
A E, fuperari arefidso CF, eodem exce/fis E G,quo magni-
yudo ablnta BE . ablatam magnitudinem DF , fuperat .

Quod eft propofitums .
XVIII.

* Slabincqualibus ¢qualia demantur,
erit refiduorum exceflus exceflui toto-
rum ¢qualis .

A B inagualibes A B,C D, anfe-
rantur equalin A E, C F.Sitg, BG,
exceffus, quototaquantitas A B, fir-

G T D

{ perat toram quantitasern C D, ita vt

A G, aqualis fir it CD . Quoniam igitur 2b aqualibus

| A G, CD, sblara funt aqualia A E, CF, = rempanebunt

E G, F D, agualin. QuarcrefidunmE B, fuperabirvefidns
FD, eodem exceffu B G, quorota quantitus A B, fisperat
totame quansitatem C D). Quod oft propofitms .

I N his quogtie quatnor proxime pofitis pronsincisntis, nomi-
ne quantitatum equalinm intelligenda eft vna etiam fila
quanritas multis communis . Si einim eidem commmuni ink-
qualin adijciantur s eviz rotoyum exceffies ; adinnctorun ex-

ceffui aqualis.Bi i inaqualibus idem commune adinngatur,

erit tororums exceffus , exceffui covitm, gua a principio erant »
equalis . Bt f§ ab eodem communi inaqualis demantur , erit
refiduorum exce(fus excefii ablatoruns aqualis. Bt fi ab inse-
gualibusidem commune demsiny , erit refidnorum eaceffus
exceffui tororum agqualis . N am in numeris, [fad 6 .addas.s.
& 3. fiunt 11.0p 9.quornm exceffus eft z. idens qui ipfovum

{ 5.0 3. Rurfus. fi ad 5. & 3. addas 6. funt 1 1. ¢ 9. goo-

rom exceffus 2. idem eftsquiipfirnm 5.0 3 Jrem fiex 8. de-
mas 5.5 2. velinguuntnr 3. 05 6. quorum exceffas 3. idem

eft, qui ipfornum §.&p 2. Denique fiex 10. & 7. demas 3. ve=

linquuntur 7.5 4.quorsm exceffis 3. idem eft , qui ipforum
10.9°7. .

E 4 OMNE

C.

53-?70”'
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| flresstr. Nam neio buins propefiricnss 4

o XIX. ,
OMNE totum ¢quale eft omnibus
{uis partibus fimul {umptis.
QV ONTIAM ommes pﬁ;rtc: [imul. fumpre conflizanns

potsn, cins funt parvtes , manifefin oft veritas busus axio-
matis . ) -

X X. '

S 1 totum totius cft duplum , & abla- |

tum ablati; erit &reliquumreliqui du-
plum . S

V T guein totns mrinerus 2o. duplys off vorius nymeri 10
Ey ablarus ex ilio 6.2blati ex hoc 3. preprerea veliquns illins

1 . dutpluts etiaim eff veliqui huins 7. In vninerjiim autem hoc
. . ‘. .
demonfirabitur propof.s.lib. s nimivum . §7 magnitndo ma- -

gnitndinis ague multiplex fit, nrque ablata ablate, vt decu-

.o . :
plasvel centupla; Cre. & veliguaveligna ague mulaplex eris,
AFGHE Poln FOLINS . : ‘

COLLIGI poreft ox: dicris ciim Proclo , &r Gemino -

hoc difevimen inter poftulain, & Axiomata, quod cim wtra-

tie [int per [e nota, (o indemonfirabilin illa naturam [a-
7 % g .
pisnt Problematnns , propreves qnod aliquid ficvi expojiants -
hacvero, Theoremarts imitantur, cum sibil Jeri petant, (od

Jolum fenzentiam aliguam notiffinam presonant . Difere
antem Poftulatnm u problemnte , gued conft

)

rretio pofinlati
non tndigeat vllz demonfiratione, probiemmatis aptem confirs-
crionem concedat neimo fine demonfirarione , eo quod difficile
aliguid nobis exhibear conffrnendum | 1dem diferizmen inter
Azxiosna, ¢ Theorema veperitir ; ind cuim demonfirare
non deber,boc vero concedenduns pulla of vatione, nif devzen
cemonfPraiionem , vel
eriam probationem requvet . Qine cidem equalia , inter fé
quoque aqualia funt . Huits musem flariio devionftrationem
defuderabit guis.Omnis iviangult tres mngnii interni eguales
Sunt duobus vecris | 1dé indicism habero develiquis mioma-
tis, at gy Theorematis,nec no de pofisulatis, problematiidy.

O N-
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CONST AT gusrque, Poftnlatornm alin propria éffe
Geomerviasqualia fint ilarria, qua Ewclides nobispropofisit;
wedam vera communia & Geometrie , dop Avithmetica, et -
infimodi 8ft hoc, Quantitatemn poffe infinsre angeri.T ams eniriz
RHICYHS 5 GHAM.IBAZHINAC, per ndditionens cugeri poreft.ita

vt nunguam buins iacrementi finis veperiatur. Idem dicesde |

Axdomaris, fiue proniciatis. N& octasi ,decimiyvndecimil,
dwodecimiistertiidecinil, & quartidecippii [oli Geometris
comeniunt 5 Reliqua vero opnin adbibenrsr & ud demon-
[frationes Geametricas, & ad Arithmeticas. Qticpoadimoduimn
enim magritudines aguales ablate # magnitndinidus ayus-
libus, relingimpe magnibudines aquales, fine he magnitads-
nes linee fint, [re fuperficies, ffne corporas ita quogque nutsers
aguales deryacti ¢ numeris agunlibus relinguuns nui3cros
equales , ¢ipc.

HZE C dicta nnobis fint de triplici boc gensre principio-
e, nuge pd domenflyationes nceedamussex quibus plenivs,
perfectius, principiornm cospinm: natura percivietny . Sunt

LR plivisa principin Mathemnticorsim ciufinodisvr planz

non inzelligamttir, nifi prizs eopsm wfiss spparint in dsmonfira

BORLENS 5 id qrod [aris te ex perientin docedit,

ANTEQY A M torrosd propafitionss Exclidis inter

| R S ! - .
Prerandas veniamus, pascis explicandum efts qremnans ovdi

nenty al imodiin in itfis demonfirationilus fimus [ecuti . Pri-
7ithin cuiliber Propofitioni ducs numeres zffixims, guoruns ol
ter 12 margive depicrus fiznificar ordiness, guern Campatists
ex tradivione Avalum off focutns i Enclidis propofitionibus,
alter vero in ipfu propofitionnm firic deferiptus refert difpofs-
tionsn propofiricnnms ex traditione T heosis, o quam adbuc
acf)/'ermrz' cermipsas in codicibs gracis.Id vero eo canfilio 2 5o
bis efl frctsm: grioninm cum & gatilafilam Geometris fropofi=
reenes Eyclidisinxta crdinem Cappant , ub aliis vero tuxia
Téz;mi; cricps citeptar, maximedy interdum dso b1 interpre
ves ieter [z difevepent,in frie mte crdine propofitioni,id qred
marimein 6. 7. & X o. lib. persiiciturs peceffavinm effe du-
XEIEUS, VL UIrinfys it erpretis numersis apponcretur.Ita enin
£ eryur a gatéido nymerys Fropofitionim & Geometra qUOPIATI
citatys nonvefponder alteri interpresi , alteri [altem conme-
wat . Deinge ne curfiss demonflraticnnm interremperetuy

cita-
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citaninmns principia, ¢ propofitienss Exuclidis in margine, pra

Jixa cuilibet ciraciond [emiper literitla aligun alphabeti, vel
alio quonss figno, cut fimilis liternla, fine figntime refpondes m
Acaoisfirasisnesve facilitls cognofcarnr, ad guem locnm qus-
biber cizatio fit veferenda . Porro cizatiznes intelligende funt
hoc anedo . :

3. quartid.  Quintalibri quartidc cimi. dpe.

Ex bis alia citarionss o quobiber facile poternnr inreliigi.
Eadem enim inomnibus eftratio.

oy iy
SELRR LGN

1. def- Prima definitio. & fic de
Kjs numeris , vt #. def.
23. def. e,
r. pete Prinfn petitio, vel primum Po-
v Srulaium.
1. pron. DPrimum propunciatum , fen
- axioma , & ita dereliquis -
RHIBEYIS, VEPrins,
r- primi. Prima propofirio primi libri,
23. Vadec. - Vigefimatertia propefitio wp-
‘ decimi libri .
8. tertid. Sextatertiidecimi libyi.
2. fexrid. Nona fextidecimi libri .
13. duod. Decimatertin libri dnodecimi.
7. quind. Septima libri quindecimi,

PRO-
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PROBLEMA I
PROPOSITIO 1
VPER data re@alinea termi.

nata trianguld AEquilaterum
conftituere.

=N omni problemate duo potifsimum funt
confideranda,conftrudtio illius,quod propo
: nitur;& demonftratio, qua oftenditur, con-

=Gl firuttionem recte efle inftitutam . Vi quo-
niam primum ho¢ problema iubet conftjtuere triangu-
lum zquilaterum fuper data refta linea terminata qua-
cunque ,ita vt linea re€ta propofita fit vnum latus trian
guli, ( Tunc enim figura dicitur conftitui fuper rea li-

neayquando ipfa linea efficitur voum figura latus) idcir

co primum oportet conftruerc ex priacipijs concefsis
triangulum aliquod 4 deinde demoriftrare , ipfum ea ra-
tion ¢ confiru@um,cfic wquilaterum,hoc eft; habere om
nia tria latera inter fe equalia. Quod idem in alijs pro-
blematibus perfpici poteft . Hiec ctid duo reperifitur fe
rein omni Theoremate . Sepenumero énim vtdemon-
ftretur id,quod proponitur,confrruédii eflatys efficien~
dum priusaliquid , ceu manifeflum erit in fequentibus.
Pauca verd admodum {unt theoremata,quae nullam re-
quirant conftru&tionem . .
SIT igitur propofita re&a linéa terminata A B, fu-

1 per quam conftitucre fubemur trian~ G

gulum zquilaterum,Centro A,& in-
teruallo rea A B, adefcribatur cir-
culus C B D:Item centro B,& inter-
ualloeiufdem re@x B A, alius circu
lus defcribatur CA D, fecans prio-
remin punétis C , & D . Ex quorum vtrouis , némpe cx
C, bducantur due reftz lincw C A, C B, ad punéta A,
& B ;< Eritque fuper retam A B 5 confitutum triangu-

[um

/\
\/

L.

a}‘ }Seh

b £. pet.
c20. dﬂfa
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ar f-d!j:

by pron.

dr.pren,

15z,

< lum AB C, hoceft, figura reétilinea
P ctenta tribus reftis lincis.Dico,hoc
A Z \ B trizngulum ita conftrudtum necefla-
\7 rio éffeequilaterum. Quoniam reéta
" AB,AC,ducuntur cxcentro A ,ad
- circunférentiam civculi C B D, erit
refta A C,refte A B , qualis : Rurfts quia reéle B C,
B A, ducuntur cx centro B, ad circunferentiam circuli
CAD,cricretta B C,relfte B A, 2qualis . Tam igitur
AC, quama B C, equaliscft reéim AB.> Quare & A C,
BC,interfe mquales erunt, atque idcirco triangulum
A B C, crit xquilaterum.Super data ergoretta linca ter
minata, &c. Quod faciehdum erat.
SCHOLIV M.

VT nitem videns, pluves demonfirationes in unapropofi-
tioine continerss placuit prissam hauc propofitionem refolnere
in prima fuaprincipia , initio fuito ab witimo fillegifino de-
monfiratinn. Siguis igitur prabare velit,trianzulpm A B C,
confbraitum methedo pradidta, offc aquilaternm , vtetnr hoc
Syliogifmo demonflranic.

Qe triangelum habenstria laters squalia, © eff 2qui-
laterums . , :

Triangulum A B Cytria babet squinlialatera, .

Triaigulumigitur 4 B C , off aquilaiersm.

Minorem confirmabs bee alio [, agifina .

Qe videmn equalin firr , 4 inier o quogue fint agualin.

Duolatera A CB C, agualia funt cidim fareri 4 B,

Igitnr o dun latera A C, BC , inver [ aguaiia fimt . Ac
proireren omma trinlaterz ABBC, AC, agralin exifinng,
Manorer vers buves [yllogifing bac raricne colliget. ’

Linea refta n centio dudte ad cireniafereniian cirewliyan
tor fo fimmr ccnnles . ~

Livew A B, AC, funt dicle acentro A, ad circanferen-
HamC DD,

Supt gt
&
7

limze A B, AC, aguelesinrer fo.
- s 7 - -
E 3G, raticne evnnt linew 4 B, C, agueles, ctim du-
cantir o oentra B, ad sroatizm C A D, Quamobrems

wrre 35, ad cireitn
728 1088 CORJIYIRALR erit.

amiier pracedinsis (yitogiy,

4
Now aliter vof L porcrrst ciisnes alic propofitiones non  fo-
L

- linew A B, circa quam ex cen
* tris A, &5 B, defiribanturduo
 circulisvti prisescDeirde pro- !
- ducarur A B, invirame; pay

A, internallovero A B, b do-
{ frribatur circulus E D Fe 1td

3 LIBER I &8 3

—
;

Iy Enclidis , verim exiam caverovin. Sathenaticorni.
Neglignunt tamen Mathematici refslutioncn ifiam i fi!
demonfbrationibus, co quodbreisizessac fucilises e cat dernois
[hrent idyquod proponitiirsvr peripicanm eff potefi ex fuporio-
7i demonftratione - . )
S1 QU I8 antem fuperdate reila defideret confiirnere

" triangulnm 71;7”2 Ifofecles, & fealenum, id crm Procloin
y y E

bunc modum efficiet. Sit reéla

tem ad civciiferentios vfg; pd
prunéia C; & D. Atque centyo

centro Byinteruallo uero B C, civenlus E C T, fecans prioven
in punilis E, 5 F. Ex quornm vrrolibet, nempe ex Eyc ducan
tur ad punéta A, B, dua redto E ALE B. Fafiumd, erit fit-
per reita A By trianguln A B L; guod dico effe Ifofeelosyiss
miynm dno latera A E, B E, offe & aqualiainter f2s & ins
soralatere A B.Cum enim yeite A E, A D, ducantur e cen~
tro A, ad circumiferentiom E D T, Cerit A E, dqualisveila
A D.Item cumreite BE, B C, ducantur e ceinvo B, ad cir-
cumferentiam E C F, ferit B E,aqualisvedte B C:Sunt ant

| remrefte A D, BC, agualesinter (e, (viraque enina A C,

& B D,equalis eft veita A B; cum A B, A C,ex eodzm cen-
#r0 A ad civcumferentinm ducantur; Item B A, B D,ex co-
dem centro B, ad civeumfoventiam quogne egrediditur.s Que
re 4 C,B D, agualesinter (& erunt. Addiro igitur commnin
reéta A BY erit rora A D, roti B C , aqualis., )i Igitnr
A E,B E aqiinles gnogue inter [z evieme . Quod vero utraque
A E, BE, maior fit quara A B, peripicanmeft, cum A D,
agualis oftenfaipft A E , ¥ maior [t , qrzam A Bs Item B C,
aqualis demonfiratnipfi B E, Umaior quogne fit, guam A4 B.
Conftitntum igitur eft [usper recta A B, Iféfceles ABE, ba-
bens duo larera A E, B E, aqualininter fo,¢r maiora latere
A B, guod faciendsum crar. Atgne hac off demsonfiratio Pro-
cli, aliorsmd, inserpretum Enclidis.

BRE-

d 4

* 2 porit,

b gupet.

€1 et

1
2@ a0y
; J

¢ rs. def.
"r;‘.de}:

g 1.frorz.

b ;. pro:.
Ly pron.,

X 9. pren
! g.prow.
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°y fudl‘:f:

by pro.

< zg;l'f

dr.pron.

¢ r5.dzf.

lum A B C, hoceft, figura reétilinca
cotenta tribus retis lineis. Dico,hoc
triangulum ita conftrudtum necefla-
rio effeequilaterum. Quoniem rea
AB, A C,ducuntur excentro A ,ad
" circunferentiam circuli C B D, s erit
refta A C,re@e A B, equalis : Rurfus quia redtz B Cy
B A, ducuntur cx centro B, ad circunferentiam circuli
CAD,critreéta B C,relte B A, 2qualis. Tam igitur
A C,quama BC, aqualiscftreéta A B> Quare & A C,
BC,inter fe mquales crunt , atque idcirco triangulum
A B C, erit xquilaterum. Super data ergo re€ta linca ter
minata, &c. Quod faciendum crat.
SCHOLIYy M,

VT nizem videns, plures demonfirationes in vna propofi-
tionz contineyis placait prisam hanc propofitionem refolucre
in proma fuaprineipia , initio faito ab witimo [llogifmo de-
monfirating. 8iquis igitur probare velit, triamsulum A B C,
conferultum methedo praditta , effc aquilaternm , vretnr hoc
Syllogifinzn demonfEramte.

Omne triangulum habenstria latern squaliz, < eff equi-
Laterum . i . .

Trizngnluin A B Cstria babet aqualialatera .

Tricigelumigitur 4 B C , off aquilprersm .

Minorem confirmabi bec alio [ 0xifa.

Qua eiderm aqualia fin: , A iniey [7 quegue funt aeualis,

Dzolarera A C,B C, aqualin fant cidim lareri 4 B.

Tgitnr drduo latera A C, BC , intor 2 aguadia fimt . Ac
projrecea omnia trialaters ABBC, AC, aqualin extflunt,
M zmorens vers buws [yllegifini bac rasicne collizet. '

Liizer vefla o centio dudls ad circunferention crenli,C
tor fo fint cornles .

Linea A B, AC, funt dufle acentro A, ad circunferen-
tamCLD. ,
i linee A B, A C, agualesinter fo.
Eadeing, ratione erunt lines 4 BB C, agunies, cim du-
wire By mid elrcunfirowiom C A D. Quamobrem
w08 procedentis (Gilogifini toia confirinats evit.
Now aliter roft Li porcruiie cinnes alic propofitiones rion fo-
Lim

S

i

N .
Iurp Enclidis , wevim etizm carerovum S athematicorsin.

' triangulum quogie 1, [fofceles, & fcalenum, id cim Broclo in
) z
linea A B, CIYCA QiR €X 01

" tyis A, & B, deferibanturiduo
 circnli vt provusiDeinde pro- £

{ punita C, & D. Atque centro -

‘L T B ER LI 1 B

T2

Neglignnt tamen Mathematici refolutioncm: tftam in fiis
drmoﬁﬁr?ztimz’ém, eo quod breitises, ac facilius fine eat demon
[irent id, quod proponitursvt peripicuin effe pozeff ez fuperio-
7i demonftratione - ]

§1 QU 18 antem [uperdate reila defideret conflitnere

bune modam efficiet. Sit roita

ducatur A B, invirame; pay
rom ad civciiferentios ufgs nd

A, internallovero A D, b do-
[feribatur circulss E D Fe It
centro Byinteruallo nero B C, cirenlus E C F, focans priovem
in punétis E, & F. Ex quorumvtroliber, nempe ex Eyc ducan
mr ﬂdpli’/tﬁﬂA,é"B,dy& reftoE A,E B, Fﬂﬁﬂfﬁ'{:jg erit i
per veitaA Byl triangrluin A B B; guod dico effe Ifofrelesys
mirtim dso latera A E, B E, offe & aqualiainter [, &r s
ioralntere A B.Cum enimsveite A E, A D, ducantur e cen-
tro A, ad circumferentiom E D T, erit A E, dgualisveita
A D.Item cumreita BE, B C, ducansur e centro B, ad civ-
cumferentiam E C F, L erit B E,aqualisvefiz 3 C:Sunt nn

| B D,aqualis eft recta A By cum A B, A C,ex eodem cen-
tv0 A ad civenmferentiam ducantar; Item B A, B D,ex co-
dem centro B, ad cirenmiforentinm quogue egredidituy Qe
red C,B D, aquales inter [z evtint. A ddiso igitsy commain:
recta A B evit tora 4 D ,rori B C, aqualis. ) Igitnr
A E,B E aquinles guogueinter fz erstmt . Qupd vero vtragic
A E, BE, mator fitquant A B, peripicunmeft, coon A D,
2gnalis oftenfaipfi A E , “maicr it , quiam A Bs Item B C,
agualis demonfirataipfi B E,\ maior quogue fit,quam 4 8.
Conflitutnm igitur eff fuper reta A B, Ififieles ABE, ha-
bens duo lnrera A E, B E, aqualininter fo,dp maiova latere
A B, guod faciendsm crar. Argue bac oft demonflyatio Pro-
clis aliornmd, interpretum Enclidis.

4 za. def
ad

temrecta AD, BC, aguales inter fo, (vivague cain A C, |

* 2 patit,

b upete

< 1.pot.

r

¢ rs. def.
“rx.dej"‘.

g X.prom.

b2, proz.
L1, prom.

X g, pron
L a.proz.

BRE-
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= e Y ronfineres1dd, inijs prafertim obferunbimus, guy. frequentio |
. BREVIVS tamen ‘vm!.cfur 1, ] f;z,%mlm%’wt?zp;d A[/Iztbemiﬂca: L & ?q%éjmgpmxis
.mihipoffe demonflrari, tridgn “mﬁmdmm aligunid fecum videtnr afferres.
g5, def. lumA B E, fﬁf f/‘.’/&de" b“ﬁ‘ ITAQVE triangulum aquilaterumita <G
L35, a2] ratione.s Quonid AE, aqualis | facile confirsietur fuper Adatareiia A B, Ex cen
offrefte AD,Crrecta AD,oft tris A ,. & B , internalld vero darerelia AB, x/ \
dAuplaredie AB,f;{pterez quod |, | deferibantur duo arcis circulorum ‘/é,,imer_/é, B
' BA,BD;’M“:;@;‘”’ e’ﬁfg”é 5 g cantes inpunito C, fiue hoc infra lineam comtingar fiue fis-
bredef | ; _erit &HAE ,BEP 73 reé‘;’{z | ; P’“:P"ﬁ bac ducantuy ﬂ'&/ﬁ@ reiia AC, B C, ex punito C, ad
1y de - ‘ ) Rurfusb ga 7 A%?’Z‘é"‘ efpre | | puncta A, & Bifactumd, erity quod proponitur. Cuius rei ea-
! 4 BC, o BC, dnpla eft ipfins A?»ﬂf!wq L5 ’“fimf A dem eft demonfirasio cum [uperiors, fimodo civenli effent inte
¢ goprem Jes funt inter rerst & BE, duplaip fins AB.Ci igitur 'utrzlafl: ‘ gri, ac perfedti. Tranfivér enim neceffarioper punita A, ¢rB.
T AE,BE,dupla fit eiufdé AB,4 eriit AE,BE, inter [e aquales, | " 180SCELES ita conficietnr . Ex cenivis A ,é» B,
maioresdy ppterea refta AB 'L‘Iﬁﬁ'r'l“ crgo f’:ﬂ "mguleBEp} inserunllo vero maiore quam A B, [ daraws vedtam offe weli-
per 1AM vers,fiex pundto-N,¢ ducaruy lineareia B G, ad | s minus latuss Vel minoye.fi eandens in larus mains eliga-
ST PN rcumferentiam EGF , qua non Jit eadem qua A E, vel | s, defiribantur duo arcus o
A D, fecans circumferentiam E H D, in puntto H, & ex Gs fecantes (e in C. Poftes ducan c
£, pep. | #d B educatur aliareta GB, 8 conflitusnin erit thrmngul,um { tur recte A.C 1 B C; con- % ’
. Ia‘ Z:isy," A B G, fuper reda A B,quod dico offe [calennim. Quoniam fornctumd, eie Ifofceles : quo- :
;'J ' ron: A G, masor eft quam AH:1 Su.m,;mtemA H, A E,ex cen- { niam A C.B C, aqualeseriit A B A. B
7P | o A duttavinte [e equalesserie & A Gmaioy quam b E, | proprer aqualeinsernaliymafe T T
CHL ) hoc oftuquim B E,qua oftenfa eft aqualis ipfi A E; igitur & Sumprsm, maius [cilicet, aut minus, quam recta A'B,
krsdef | 7 aior erit A G, quam B G, 5 eum B G » fit aqualis ‘PﬁdB E: SCALENVM denique hoc modo fabricabitur fuper
IR N B autems o B G o masor s quam BB, proprerea quoatoia datarecta A B, Ex centroB | internallo vero’ .
p— B C, agualis pfi B G, L masor Sot quam AB, Pﬂ”.;lonfmﬂ matore,quam B A, deferibatur areus aliquis: NG
¢ prgo tria latera trianguli A B G, maq.uﬂlm funt 5 i ea%ﬁa Item ex centro A internallo vero adbsic maio
lenumns oft ex definitione; quod erat faciendum. . re s quamn prius afftsnzptum, defcribatur alter
"BREVIVS quogue oftendemus., triangwlvm A.G B, arcus priovem fecans in C . Deinde ducantur o —lp
effe [ealenam, bac ratione. Quoniam tam m A H,AD;ex cen recta A C.B Csconflitutrimd, erit Scalenum, e
w15e8ef: | fpa A, duita; fint aquales,quamB G, B C, ex centro B.du vt confbat ex maqualitare internallorum, gua affumpta fug- |’
"\ 2a: Sunt antem AD, BC, ipfius A B, duple, gnod A B, - punt in confbructiones | e
wtrique B D, AC, aqualis ﬁt; erunt guoque AHB G»’Pﬁ”‘: CETERV M quo pacto trianguluns conflitni deben:
A'B, dupla, ac proprevea maiores, gué A B.Cum ergos AG, habens trinlatera aqualia tribus datis lineis quibufinngn:,
" 9y Prons | yaior fit,quam A H,[iue quam B G, fealenum evit triangti- Sfnguln fingulis , lariug explicabimies propaf. 22. buips hibri. '
lum A G B, babens latus A G maximum ; B Gomedinm, & n
AB;minimum- 7 A x 78 : " PR OBI—‘Q .29 PROPOSr 2.
. P . d . p 3 aF
CONABIMY R infingulis fore froblemasibus En- AD datum punétum ,date red li-
clidis tradere praxin quandam facilom, & brenem,qua effici { nee '&:,‘qualcm reGtam lineam poaere’
pofit idy quod Enclides pluribus verbis,atque Limeis contendit ' N ©8 ‘I
i . ¢opfiruere; |




“ g.pet

1 <1 primi.
{ buerit;cuius duo latera modo confhituta D A, DC, ver

[

&3 f)é’}. 3

oX T

8o &wy: EFCLID. GEOM. %33

bz pet.

d 2.pete

W
R
K

frs.def.’
g 3.proz.

by sodefl

Ly pron, -

-

X 5. pet,
Uy per.

1 B'Cynempé C, centrd, * deferibatur circulus B E,inter

1 punétg dato A,viquead circunferentianiin By D Ayve-|
{ rooppefita centro Ty quantumlibet inF, Deinde cen-

“datum A;equalem efle date redie B:C. Quoniam D E,
"dd- circinferentiam |*

1 quandor nidé vtrague 2qualis cltoftenfa re®e € E, in-

mys.defe

crit heee pofita ad punttum datum C, ™ equalis date re-

_%éﬁ"diatur ad circumferentiam B B

Y BCy cuialiar
refam o qual

‘ - extremo ling

uallo refteB €. Etex A, ad centrum C, b refta dircatiiy,
A C s (nifi punétum A, intra re€tam B C, fucrit s Tune.
¢nim pro linca dudta fumetur A C,yvt fecunda fighrain-
dicat . ) Super reta vero. A Cye conftruatur triangulum
equilaterum's C D, furfum, aut deorfum verfiis, vtli-|

fus re¢tam A C, 4 extendantur 3 D €, quidem dppofital

fro Dytiteruallo vego reéte D E; per Cy contru tran- |
feuntis, ¢alter circulus defcribatur E G, fecans reCtam|
DF, in G. Dico reffam A G, que pofita’eft ad punttum |

DG, dufle Tunt . ex centrofLis il
E Gjfipfx intér fexqnales erunt : Ablatis igitur D A, |-
D C,equalibus lateribus tridguli equilateti A CDysre.
mancbit A G, equalisrecte C .E.Se:{1 cidern C Esh qua- |
lis eftrefid BC.(cwm ambe re&e CB,CE,cadit cxcen- |
tro C,ad circumferentiam B E.) Igiturrefte A G,B C, |

ter feizqu 'es crvat  Ad datum igitur punttum , &¢. | '
uod erat faciendam . T

QVOD fipunftum datum fucrit in¢xtremo date

linew, quale et €, facile abfoluctur problema . Si enim

centro C, &interuallo C B , kdeferibatur circulus,ad f £

cuggs circumicrentiam reéta Vducatur vtcunque CE,

ErandbCy cum viraque & B C , & CE, exeodem centro

e SCHO-|

e
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 clus. Ast eniym dtsin il Gy in ipfo dat s retta cff pofitun ,

eissssvel
[famyeritvel e direlfoduralines.sa vt produstain el &y

- vr ab i/ ad dara lines extremorsoms quodistsbects linen dy-
' cta cum datarectn angulum efficiat’s quo modo vel fupra

- daram linenyrérit confbitutnm ,wel gnfrad ifeltim

ks 5 vectams 4 G vecta B.C aqualemeffe. o
"PROBL. 3. PROPOS:*3. -

' _DVABVS darisrectis lines inzqua
libus,de maiore gqualem minorire¢tam

| lineam detra}

' lum A C D, fuperrecsa A C;lfsfeeles, eodvmmodo offende-

re.. .

| ior,oportea
- here lineam equiigin gl
| terutrum extremotum kneg maioris "
| B C, nempe ad punttum B , 2 ponatur ‘
' aliqua linea, que fit BD), 2qualis mi-
' nori A, Deinde centro B, interuallo
autem B D,circulus? deferibatur fecans BC,inE. Dico
BE,detra®am efle xqualem ipfi A . Quoniam BE
caqualis eft re€te B D,& eidem BD,®qualis cft reta A
| per conftrutioneém s d erunt A,& B E, inter fe wqualcs,
| Duabus igitur datis retis, &c.quod erat faciendum. . '
QV O D fi dux re&e date coniuhgantur invno ex-
| tremo,quales fint BD , & B.C, coniunf in extremo
‘ Iftrmfcl; B;.dc{‘cribcndus erit circulusex B, ad interual-
B'D, ve confitex dopatsioms conents. > =20lem 1
_ ceuli.

F

H VIV Sproblematis vhry effé poffiunt cafiss, vt ait Pro- |

ant extea ipfam 25iin ipfay erit. vel alternm. extremoyums |
inter virnmaincebit-extremuns. : 9i-wero: sxtraip-- |

continpsim per ipfum puncium tranfeatsvelsonedivesto, ita |

4 e_/l‘.“ln omnibys aptem sftis cafibus femper eadems é?fzm fra |
' ceio, i demonfiratio . Quod f5in confeructione fiat trisngu- |

SCHO-
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VARIOS etiampoffz cafuseffeinbhoc problemate , nes
| o0 1gnorar , cm dua linea insquales dara vel inter fo dis
[eent,itavt neutra alteram contingarivel non,f¢d vel coniun
Gantur advnum extremum , veb fe mutuo. fecent , vel cerse
wltera alteram fito extremo tangat Auntaxat, (rc. de quars
lege Proclum hocin loco . - e i

lem habebunt; eritd; triangulum trian-
 gulo ®quale 5 ac reliquigngul
} quis angulis equale
' que, fub quibus &9
duntur.

A 2 DEF, & vnius vtrumque latus AB,

i A A C, zquale it alterius verique la-

. B CESESF tori DE, DF, hoceft, A B, ipi D E,
‘ & AC, ipfi DF; angulusque A, ¢6-

eflebafi EF; & triangulum A B C, triangulo D EF; &

vtrumque angulum B,& Cyvtrique angulo E,& F,ideft,

A C, D, inter fe 3 & angulos C, & F, qui opponuntur-
-@qualibus lateritus A B, D E, inter {e quog; efle ¢qua-

THEOREMA 1. PROPOS. 4. |

" ST duo trianguladuo latera duobus |
lateribus ¢qualia habeant , vtrumque |
vtrique; habeant vero & angulum an- |
gulo ¢qualem fub aqualibus reétis li- |
neis contentum : Et bafim bafi zqua-|

SINT duo triangula ABC, |

. tentus lateribus AB, AC, xqualis angulo D, contento |
lateribus D E, D F. Dico bafim B C, ®qualem quoque | -

angulos B, & E , qui opponuntur lateribus equalibus f

e LIBER I &9

85

e

I

les. Quoniam enim re€ta AB, reéte¢ D E, ponitur equa- |
| lis,fit,ve fi altera alteri fupponi intelligatur , collocato |
' pun&o A,in punfto D" ipfe fibi mutuo congruant,pun~ |
| Gtumg; B, in panctum E, cadat . Neqj enim dicere quis |

poterit,partem refte A B,reCte D E, congruere, & par-

tem non , quia- tunc duz tefte haberent idem fegmen- |
- tum commune, ® quod eft impofsibile : Quod i quis di-
' cat, pofito g;unél‘é A,inD, cadere. quidemn puntium B,
 in E, fed re

| firam D B, claudent duk refte linez fuporficiem,c quod
fieri Aon potelt: Quare refa A Brede D E, congruct, |
vt dictum eft, Cum crgo angulus A angulo’'D; ponatur

am AB; cadere vel ad dextram,vekFad fini-

zqualis , ¢ congiuet quoque altet alterishoc eftyrefta

A'C, refte D F,congruet,puntumque C, in'punumF,y: [

cadet,ob zqualitatem, reétarum A €, DF, Bafis {gitur
B C,bafi B F,congruet quoque : alias G fupra caderet ,-
aut infra,vt efficeretur reéta E G Fyvel E-H F, claude-

 rent dux re&w EF, EGF; vel EF, EH F, fuperficiem ,

(negare enim nemo poterit,tam E G F; quam EH Bjre-
¢td efle, cum vtrags ponatur ¢ffe cadeinque reGa BC.)

i guod eft abfurdum . Due enim reébe fuperficiem ¢ clau-

ere non pofluntiQuocirea f bafis B'C, bafi E F,zqualis

. erit,cum neutra alteram excedats & triangulum A B C,
. triangulo D E F; & aiguliis B, angulo E; & angulus C,
'+ angulo ’E,m‘ciualis,ob;candcmca.ufam » exiftet , Quare fi
| duo triangu

| beant, &c. Quod demonftrandum ¢rat,

2 duo laterz duobus lateribus aqualia ha.

P l

SCHOLIV M,

'« R EC T E Excltdes duas conditiones pofhit in anteceden
te huitis theorematis, quarum prima eft , vt duo latera vning |

triangali aqualiafint duobus lateribus alteriss srianguli,
virnma, virigue ; Secunda,ut angulus ctiam unius conten-
tus illislaveribus gqualis fit angwlo alterius contento Lareri-
bus, qug istis funt aqualin . Deficiente enims alterutra ha-
v12i2 conditionuns, neque bafes, negque veliqui angnliporerunt
vngnam effe aquales , vt probe boc loco 4 Procls demonfira-
tur : Triangulp veroipfs liget poffins offe agualia , pofteriore

F 2 dun

a §.pron.

b 20 prom.|

v
i T£Prons

d &epron.

e S Tt A A

S Bl b

e 1uprem.
Lt &.prog.




3. & EVCLID. GEOM. e

| is Lib.confPabit,tamenrars admodum iltud continget . Sine |
enimvtviangulorum A B C, DEF, anguli A,¢r D,aquales, |
g wemperects , ¢ latera ‘A B, A C; agualia lireribus D E,

moul fumpta bifee fimul |

s GCE, vi.g;) - R vt ambo fimulb efficiant |
ST ‘ 7. At weroDE, fir 2. & |
- D Fo-s. vt ammbo quogue fimwl 7. conflituant . Quuibus pofi- §
Y ns,eribafis BC, 5, bafisEF, mdixéqugwm buitis ni~ |

' DEF, s5..dnguli denique fisper bafim B C, inaguales erunt
| anguits fuper bafim E F. Qua quidems ommaitaeffe , hic
| ofienderensus, nifi ad eorum demonflyarionem requirerentur

 teysaquple existis in dictis triangnlis ABC ,DEF.’
' RVRSV Striangulorum A B C, DEF, laters A B,

" wtbus D E,D ¥y vtyum-

BT .
CE 4 Lateribus inequales, fird; |

J2EF, vt propof- 2. butins libri otendetnr . Quod fi bafim }
B C. ponamus effe 8. bafim asitem E F, 4. erit areatriangu-
LA BC, 12, area vero trianguli D EF, radix quadrata
buiss numers 8.4.q1 maior guidems eft quam 9.minor vero, |
quam 1 0.74 qiod noriffimuim eft Geometris . V't igitar. duo~ |
ram sriangulorum ¢ bafes, dr anguli,nec non eriangula ip-;
| [ aqualia inter fo.fint , neceffeeft, vt virumaque latus vniys
aguale it wtrigqrie lateri alterius, dp anguli quoqne dictis Ia-
reribss coptents aquales exiftant, vt optime dsxst Enclides |

THEOR.

duntaxar conditione deficiente , vt sx [tholto propof. 37, hum | -

- D Fynon quidem veram. |
D" gque verique, fed illa fi- |
| lineis; quifubbafi funt, anguli inter fe |

i Sumpris,firg; AB, 3. AC, |
| ¢quales erunt,

! ; 2 . 4 ¥ inquo duo latera AB, A C,inter f¢ -
. meri 29.q68 maior quidem off quam 3 minar.autem, quam §-
| Guiltens aren. rrianguli A B C,erit 6. ared-vero triomguli |

| multa, qua nondum funt confirmata . Vides igitwr ommin §
| inequaliaeffe,propreren quod non Verumaque latus veriguela §

- A C, agualiafins late- §

. A . ; :
, 5 S 8) X8 queverignefirg; vmum- 1
S T 9 < quodgue 53 anguli vero |
D 84X . A, & D, contenti dictss

A, maior,quiz D. Quibus conceffis,erit bafis B Cimaiorba- |

{ conftruionem , fit vt, i auferantur ex ipfis equales

THEOR. 2. PROPOS.5.
ISOSCELIVM triangulorum ,
quiad bafim funt;anguli-inter {e funt |
zquales: Et produdtis ¢qualibus redis

SIT ;riangﬁlum Ifofceles ABC, . 5

fint =qualia , Dico angulos ABC,
A C B,fupra bafim B C, zquales inter - B/
feefle: Item {1 latera mqualia A B,
A C, producantur quantum libuerit, 1) - .
vlque ad pun&ta D, & E, angulos quo- ,é
que D B C, E C B,infra bafim eandem :
BC, cile ¢quales.Ex linea enim A E, produ&a infi- |
nite® abfcindatur A F, equalisipfi A D, & ducantur |
rectz BF, CD. Confiderentur deinde duo triangula
ABF,ACD. Quiaergoduo latera A B, A F, trian-
guli A BF ,Equalia {unt duobus lateribus A C, A D,
trianguli A C D, vtrumque vtrique , nempe A B ipfi
A C,exhypothefi, & AF,ipfi AD, ex conftrultione;
angulusgs A, contentus lateribus A B, A F, zqualis cft
angulo A, contento lateribus A C, AD, immo angu-
lus A, communis eft vtrique triangulos < Erit bafis B F,
equalis bafi CD 5 & angulus F,angulo D3 & angulus’
A BF, angulo A CD ; cum & priores duo, & pofterio-

res opponantur equalibus Jateribus in diis triangulis, §-

vt patet . Rurfus confiderentur duo triangula BD C,
CFB. Quohiam veroretg AD, AF, equales {unt per

AB,AC,4&rclique BD, & CF, fint equales. Quare
duo latera BD , D C, trianguli B D C, equalia funt.
duobus lateribus CF, F B, trianguli CF B, vtrumque
vtrique,, videlicet B D,ipfi CF, & D C, ipfi FB, vt pro-~

batum eft : Sunt autem & anguli D, & F, contenti di€is
F ; late~

< . primi.

d3.pron. f

R T———
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| »#primi.|

Igitur= erit angulus

B C, vtrinfque trianguli BDC, CFB.
- Quod fi ex totis ‘angulis @qualibus
~ A BF, A CD,(quos equales efle iam

é lis ) detrahantur anguli ¢quales C

Pt

tridgulis modo probanimus efle gqua-

B C, equales:Oftentum eft autem in pofterioribus trian
gulis, & angulos DB C, F C B, qui quidem funt infra
candem bafim: B C, eflt equales . Igitur & anguli fupra
bafim inter fe, & :mgu?i infra eandem inter’ fe funt

equales 3 Ac propterca Ifofcelium triangulorum quiad
| bafim funtanguli, &¢. Quod eratdemonfirandum.

| -+ SCHOLIV M.

HZE C propofitio wera etinm eft in triangulis agsilate-
| vis, cum inguoliber reperiantur duo laters inter [t aqua-
lia , licet eam Enclides folis 1fofielibus triangulis videatur
arcommedaffes . Exiffentsbus enin duobss lateribus AB,
A C, trianguli A B C, agualibus , fine veliguum latus
| B C,ipfis quoane iz aqusle, vt cortingitintriangslo agui-
lazero  ffue inaquale , vt in Ifofeele necidit , neceffario” con-
| fequitur , & angsdos fupra bafim inter o, & angulos infra
eandeminter [¢ quogne effe aquales, vt cenfat ex démon~

| feratiore [radicta. . Soler anters theorema hoc tyronibus
1 fubdifficile, & obfeuvinfinlum videsi , propsey mnltitudiners
{ Linearum , & angulorsm quibus nondusm funt affucri. Ve-
{ runtamen, f7 diligenter theorematis pracedentis wis nc de-
| monflrario ponderesnr , nonmulito labore hoc , guod pra ma-
nibus habemus , a quolibet percivietnr , fimedo memor fit,
o dllos angrilos trimngulornim probarvi aguales effe,in anteceden-
titheoremate , qui agualibus lateribus cptonnntir . Quod
quidem

lateribus ¢qualibus equales, vt-oftenfum ctiam fuit . §
g c})BC, anguloF CB,equalis; & |}
-angulds B C D, angalo CB F. Tam enim priores duo, |
quam pofleriores , equalibus opponuntur lateribus , | :
A exiftuntque “fupra commuriem bafim |

1 demonflrata fuir propofitio: g - -
| Sim enim rurfm in triangslo
demonftrauimusin prioribus tm‘anﬁu— 1

F, |
B CD, ( quositidem in pofterioribus |

' les ) ¥ remancbunt anguli ABC, A CB, fupra bafim |

| [int aqualia b erunt duo anwuli B , ¢ C, aqua-

oy L T B E'R _I. &9 8
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| theorematis , quond veraniqué A
partem, facile guogs demonfpra-, .
7i poteft per fuperpofirionem , vi

A BC, duslatera squalia AB,

bifims . Si enim concipiamus mente triangulum ABC, trian-

Superponi, ira v recta AB. yecta AC, fuperponatur , ca-
det punctwm B, inC, ob aqualitatems laterams AB, AC.
Qo pofito, cadprresta A C, fuper vectam A B, 0b agua-
litatems , fiue identitarem anguis A s argue punctam C | in
punctum B, incidet, proprer aqualiratem lareram AC, AB.
Quagropter angulus ABC, angulo ACB,dp angnlus DBC,

angulo B CB, congruer , * ac proinde tam illi, quém bi , in-
ter fe aquales erunt , ‘

COROLLARIV M.

E X bacpropofitione quinta liguer,  »

omne triangulum equilaterum effe g~
wiangulum Zwaqm : Hoc.est, tres an-

Letlos cusnsliber trianguli aquilaters ¢f- B G

rum A BC.

Quonsam igitur duo latera AB, AC,

les . Item quia duo lotera A'B, BC, Junt aqua-
lia , erunt e angu[i C, e A, equales. Quare om-
mes tres A, B; o C, aquiles eruut . ,Q_ziod often~
dendum erar .

1 nggumiém(?ﬂmmyx non Appofiit, cadfn fuity vk cone |
{ Fuf elfe videatur s & fubobfcura eins demonfbratio .

A C, qua producantur quantumliber vfgrie ad D,aé' E. |
| Dicotam angulos ABC, ACB ; fupra bafim BC, inter |
| /2 aquales effe, guam angalos D B C, % C Biinfra sandens |

gulo A CB , (itavtidem triangulum fit inftar duornm ) ;

einter [e aguales . Sit enim trz’m}gulum aguilate- |

F. 4 THEOR.

ag.prom |

b s.primi.

s
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* “THEOR. 3. PROPOS. 6.

S I trianguli duo anguli zquales
inter {e fuerint : & fub ¢qualibus an-

crunt.

- pA < ABC, ACB, foper latus B C, equales .
o - Dicoduo latera illis oppofita AB, AC,
3 - eﬂé’quoqlue equalia. Sienim non credan- |
| $ém—3C tur gqualia, exiftentibus nihilominus an- |

» gulis diékis equalibus, crit alterum maius
altero; fitigitur A B , maius quam A C, fi fieri poteft :
Etex A B.,#*ablcindatur inD, relta BD, equalis re-
&e A C ,( qug minor dicitur cfle quam A B, ) ducatur-
que reéta C D. Confiderentur iam duo triangula ACB,

| DBC. In quibuscumduolatera AC, CB, triangu-

li A C B,aequalia fint duobus lateribus DB, B C,trian-
guli D B C, vtrumque vtrique, nempe A C, ipfi D B,
( abfcidimus enim ex A B,ipfi A C, conceflu aduerfa~
rij,aequalem D B, & C B ,ipli B C, cum fit unum
& idem 3 Sint autem & anguli ACB,D BC, conten-
ti di€tis lateribus aequales,per-hypothefin : b Erunt
triangula A C B , D B,C, acqualia,totum,& pars,quod
fieri non poteft. Nonigitur erunt latera AB, A C,inae-
qualia , fianguli B,&C, fuper latus B C, acquales funt,
ne totum partiacquale efle concedamus: fed aequalia
exiftent. Quare fitrianguli duo anguli, &c. Quod de-
monftrandum erat, -

SCHOLIV M.

CONVERTIT hoctheorema primam partem prace
denris. Nam ibi demonflratum eft, [f duo latera trianguli in-
ter [epqualia fuerint, angnlos,qui ad bafim funt, efle quoque
- eqriales: Hic vero, fi angnli ad bafin fint pquales,latern quo-

gulis {ubtenfa latera zqualia inter fef ¢ . .
. , N ¥ - poffrionibus [aitumeffe conpicimus: Non debet,inquam, vi-

,A/ O IN tria‘ng;ulé A BC, fint duo aﬁguli I

| pof: 16. buivs lib. Sitrianguls cuinswss vnums latus proauca-

| fere omnes illas connertamus, qug aliqnamn uidebuntur affer-

ilﬂf

ss9 L I BERXR I &8 8

wngnlis illis oppofita effe gqualin, Non awtem miruin alis
onié Rebet vidert, fr M athematici interdum conpsuertsint propos
[Riones, ith vt WML 6X antecedente quapiam conceffo collsgit
per demonfirationem ccnfequens aliquod,nung vero rix s ex
canfequente hoc conce(fo kuferant per alsam demonfirationem
antecelens illud, vt ab Euglide in hifte duabws proximss pro-

deri miirsim,quoniams non femper inrebsus M arhemaicis rm’ :
procantur antecedens & confequens . Nam in propefirionibus
neceffarijs, quales [unt propofitiones Geometricg s poreft inter-
dum predicatum effe vniver[aliws fubieito, vt cum Dialedti-
ek loguammr . Quare tunc non poterit copuerti propofitio .
Nam neceffarin eft becpropofitio s (Omnis homo eft animal.)
non tamen comerti poteft visuerfaliter , cum non orne ani-
mal fit bomo. Ita quoque fiers poteft in propofitionibus Geome-
tricis nece[farijs 1 Crius egorei vnums AUntaxat nunc exem-
plum tale inmedinm proferam . Demonfirat Euclides pro-

134y, anguluns externum maiorem effe Auvbus internis f2bi op-
pofitis 5 In qua quidem prop ofitione wullo modo antecedens, &
confequens reciprocitur. Non enim [equittin,[ifignre cuinisuis
reftslinet wno latere produito, angulus externus maior fit fin-
gulss invernss oppofitis , fignram illam eff:triangslum , cum
poffit etiam effe quadvilatera figura , vt ad propos. 14. huins
Lib.oftendemss | Eodemque modo multg alig propofitiones con-
serti nequennt. Quam ob rem pece(fe eff, vt praves demonfiret
Geometra,propsfitionem alignams consierti hoc eft, antecedens
& confequens ilins reciprocari, ant cquanm ex confequente con
ceffo colligar antecedens, Non connertit autens Enclides omes
propofitsones,qug conserts poffint, fed eas duntaxat » quarsm
convierione maxime indiget: Nos ramen dabimus speram, vt

re veilitatem . ‘
COROLL ARIVM.
S EQ PV I'T ¥ R ex hac propofirione,omne t¥ian

nlum equiangulum, 1d eft, cusus ompes anguli [unt
, aquas




90 &wd EVCLID. GEOM. 849
o equales, effe aquilazerum . Quod quidem
conuer [um et corollary quinte propofitio-1 ¢
8t liguet . Sint emm tridgnli A B C, | |
A B tres anguli aquales , Dico ipfim effe| ¢

A G primi.

b siprimi.

| primi.

d 3.prom.

aquilaterum . Cum cnims 2o angnli B, &
C.[fint aquales, cruntlatera A B , AC, equalia.

Ru fies crm duo anguli A,c& B , fint aquales,erunt | |
guogus lntera A C, B C,aqualia , ¢ idcivco omnia | |
tria latera AB, BC,AC, agqualia, Quod osten- |

derzdum erat

EX PROGCL O,

LICEBIT nobisetiam connertere fecundnm parten
quintg propofivionis, koc modo. :

Si trianguli cuiuslibet produéis duobuslate-
ribus , anguliinfra bafim fiant zquales, & duo
laterailla zqualiainter {e erunt.

Trianowli enim ABC, productis lateribus
AB,AC,2dD, & E, fiant angnli D BC,
c £ C B, infra bafim B C, eguales . Dico latera

A B, AC, effe quogie inter f¢ egualin. Ex CE,

\g quﬂﬂtumlibet.,brazé&n b pbfiindutrr C Bragna
lisipfiB D, ¢ ducaniurreiy BF, ¥ b, D C.
Confiderentuy deinde trinngula DB C,FC B,

1 quibes combatera D B, B Caqualiy fint lateribus ¥ C,
C B, vtsnmyue virighie, sembe I B.iifi F C, per tonfirndtio-
nems ¢ B C, iff C B, guod [it wissen: dop dddenss finez ansters &
)» DB C, F CB, diffis Interions vonteonti agiales , per
b afim : <erunt & bafisC D, BF 5 aquales , & anguli
BCD,CBF, [uperhas bafis,cum ofpenantur aqualibs
lateribus B D, CF, aazles . Ablarisigitnr bifce angulis
erunlitzs BC D,CB &, ex anguiis ¥ CB,D B C,per by-
sariilin agualibus , Aremancbunt angnl: FCD, DBF,
cquiles. Confideventsr vuifus triangulaDBF, F C D. In-
quibys

n

ey

.

@ L 7BER I @ o

y ¥ C,C D,wirumaqus virique, nempe D' B, ipfi F C,per conn

| cum duabus initio ductis rectis lineis

1 Gam A B verfus partem eandem C, non pofle ad alind

bus. quoTAm lateraD B, BF, aqualin funt lateribus

[fruitionem, & B F.ipfi C D, wur modo-ofenfum eft; Syut an

tem (o angils contenti dittislateribus DB F,F €D, eqna-
les, vt stinm fuit nuper demonfbyatum:» Erit angulis BD F,
Super bafim DF s trianguli D B F ,'tg’u‘alir angulo CED,
fuper eandem bafim B Dy triangdli¥ CD. Hi enim aqnals-
bus lateribus opponsmrssr . Cums igitur in triangslo ADE,
duo angtsli ADF, AFD, fint aguales , ve nunt offendi-
mtis, b ermnt lntern A D, A F,aguslin. A quibus firedte BD,
CF, perconftruitionem , aguales demantur , ©vemanebunt
A B.AC,latera triangnli AB C,2qualin Quod erar ofien
dendnm.o . :

THEOR. 4 PROPOS. 7.

SVPER eademredtalinea, duabus
cifdemreéislineis alie duw rece lineg
xquales, vtraque vtrique , non contfti-
tuentur, ad alind atrque alind punétim ,
ad eafdem partes, eofdem§ue terminos

habentes. i :

SV PE Rrefa A Bconftituantur ad pun&um qriod-
uis C,duz reCtz linez A C, B C. Dico fuper candem re

punétumvt ad 13, conftitui duas alias reétas lineas, qua
fint aquales lineis A C, B €, vtraque vtrique , nempe
A C, ipfi A Dyqug enndé habent terminti A; & B C, ipfi
BD,que eungem etiam terminum pofsident B. Sint
enim, {i fieri poteft , rete A C, A D, inter &, & refte
B C,B D, inter fe etiam mquales, Aut igitur piiéum D,
eritinalterutra re@arum A C, B C, ita vt tefta A Dyin
iplam re@am A C, vel BD, in ipfam B Cjcadaty autin-

tra

2 g primi. [

b 6‘.}1‘17%‘2 3
¢ g.P?‘O??.

7¢

h
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R s primis
5. pron.

¢ S prinmide

A

e .r.primi. :
i

tra triangulim A B C; aut extra.Sit primo punGum D, |

in altera-retarum A C, B C, nempe in
C a Cyvt A D,fit.pars ipfius A C.Quoniam

igitur reGe A C, AD; eundem terminum |’
A, habentes dicuntur aquales, erit pars |-

AAB]AD:,toti A Cyzqualis.Quod fierinonpo |

: ~ teft . Sit deinde punttum D, intra trian~
gulum A B C, & dulta reta CD, producantur reGm

B C,BD,viguead E, & F. Quoniam igitur in triangu- | ¢
lo A C Dyponuntur latera A C,A D,zqualias eruntan | 5
guli A C 13,A D Cyfuper bafim C D, wquales;* Eft au- | -
tem angulus A CD, minorangulo D C E ;nempe pars |
totorIgitur & angulus A I C, minor erit eodem angu-~

lo D' CE. Quare angulus C D F,pars ipfius

-ADC, multo minot erit eodem angulo

latera B C,B D, ponuntur axqualia, © erunt
\ . anguli € DE,D CE,fub bafi C D,xquales
e Oftenfum autem fuit yquod idem angulus

A B cp F,multofit minorangule ® CE.Idem
ergoangulusC:D Fy & minpreft angulo DCE, & ei-
dem ;qﬁixli;, quod eft abfurdum . Sit poftremo punétum

Dyjextra trian gulum A B C.Autigitur in tali erit loco,

vt vna linea fuper alterd cadat,vtin priori figuraydum-

modo lnce D, intelligas C, & loco C , ipfum D 5 ex que |
rurfus colligetur pars equalis toti, quod cft |
abfurdum . Aut in rali erit loco,vt pofteric
ves dug lineg ambiant priores duas, ceuin

pofteviori figura,fi moda loco Dyiterum in- §

B‘ telligas C, & D, loco C. Quo pofito, in idé
& minorem efle angulo CDE , & ci-
dem gqualem, vt perfpicuum eft. Aut de~
nique punftum D,ita erit cxtra triangu-
lum A B C, vt altera lincarum pofterio-
rumynempe A D,fecet alteram priorum,
vtipfam B C . Dufta igitur relta C D,

T\\D .

A

AD, pbxaancur zqualiayderunt anguliACD,ADC,

D CE. Rurfus, quia in triangulo BCD, |

abfurdum incidemus, nempe angutii D CF, |

B cum in triangulo ACD,latera. AC, |

fupra

1 lis fir 8iAC s & BD, egrediens ox B,

LIBER 7. @
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Fupra bafim C Dyequales:Ac proindefcum ...cx
g%uldus AD C:?;?ino; ﬁt-an%lo BDC, C .
pars toto,erit & angulus A € D;minor eo-. A
« Quare multo minor
pacsanguli A CDjan-~ . B
wRaurfus ,cum in trian. T

lo BD.C,latera. B C, B'D, ponantur =qualia, berunt
anguliBCD;BD C, fuper bafim C D, ¢quales: Eft au-
tem iam oftenfum,angitum B C D, multo cfle migofem
angulo BD C. Idemigitur angulus B C D, & minor cft
angulo BD C, & cidem mqualis , quod eft abfurdum.
Nog ergo equales funt inter fe A C, A D, &: inter fe
quoque B C, BD . Quare fuper cadem reéta linca , dua-
bus eifdem retis lineis,&c. Quod erat demonfirandii .

dem angulo BD ¢
erit angulus B C4
gulo codem BDC

SCHOLIV M.

FIERT poteft, vt duglinea AD, B D, aquales fint dua-
bus A C,BC, vtrague vtrigne, vt AD,igf BC, & B D,
ipfi A C.ovtwitima /Zgum tidicat V exstm hoc modo non egre-
| diuntur ab eodem puncto linea illa , gue funt aquales inter f2,
vt conftat . Solaenim A C, A D, esndean limitems poffident
A ; Item B C, B D, enndem B soprimed, demonftratum fuir
ab Enclide , ferinop poffe,vt A C, AD, inter [z fine aqua-
| les,ita vt B C, BD,guogue inter (¢ aquales exiftant . Reéle
 igitur in propofitione appofita funt hac verba:eofdemd; termi-

“lineis A G ;B C, fimul fumptis, vt incadem figura perfpici

1 poteft : Sed hoc non oftendis Buclides fieri nion poffe. Daait
{ enimn non poffe vtramque virigue effe aguniem, Crc.

Eadem vatione poffint ex A, & B m- p

FraA B, bafimtriangnli ABC, boceft, .

“ad contyiavias partes, duci dua lineareiia .A

AD, BD, conuenientes ad aliquod prun- B

Eum,itavt AD,exiens e puncto A, cyua 5

agualis19fi B C, v perfpicanns ofi 1 i, ofits figreiev. Nenigs

tay fine canfn adiecis Bsclides: ad eafdemn paites. Denig; effe
: poteve

 mos cum Asabus instio duitis rectis lineis habentes. Rurfus pof~ |
1 funt effe dus linee fimml fumpte: A D, B D; sguales dunbus

(29, prom. ;

b 5. primi.

e 5
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1 #4. prore |

poterunt dua linea A C,A D, equales inter ¢, cundem termi |

num A, poffidentess Sed hoc pofizo, fieri nulla ratione poterir,

C; D
A RS B
clidiin : REATE TV pranty

" hac propofitione propofitus intelligatnr, diligenter fing

daomn Byinter f¢ quoque fint
ra appavet, & ab Entlide oft demonfirutum. Ap

pofite igitur dicium eft in propofiione : duabus

THEOR. 5, PROPOS. 8.

ST duo tridngula duo latera habue- | .
rint duobus lateribus, vtrumg; verique, |
¢qualia , habuerint vero & bafim bafi }:
¢qualem: Angulum quoque {ub equali- |-
busreétislineis contentumangulogqua ||

lem habebunt.,

SIN'T duolatera A B,A C, trianguli AB C, duo- |

bus lateribus D E,D F, trianguli D B F,aqualia, verum-~

que vtrique;nempe A ByipfiD E, & A C,ipfiD FyGtau- | -
tem & bafisBC, bali EF, mqualis. Dico angulum A , |

gqualem eflc angulo D, quorum videlicet vterque diis

lateribus continetur . Nam fi mente intelligatur bafis |
B C, fuperponi bafi E F y2neutra excedet alteram, fed |
punétum Bycongruet puntto E, & punétum C, punéo F, | .
cum he bafes ponantur ¢quales inter fo, Deinde § trian |

euli ABC,

A D D . D Q. cogitefca- |
v G’\ ‘ N dere fuper
/ \ - triangulam

ol N\ 5 é § ) DEF,ca-}
B G E‘—_—X}: E TE F et u’n&ﬁ

Ay antin iplum punétym D, aut alid . si punffum A , in
iPCum

- werelique due B C,B Diterminum habenzes eun |
%ﬂalex, ot inbacfigu |

eifiem voitis lineis alie due veite lines aquales, | |
viragne vivique,Gre. Quare vt plane fcopus Eu- 1

| [averba propofitionss funt ponderanda.. e E

/

9 LIBER I &0

[ ipfum unétum D, cadat,congrucm.t {ibi mutuo triangu
' Jorum latera,cum ponantur ®qualia 5 Ac proptercazan

?uomodocunqgc id contingat,hoc eft,fiue in latus ED,
| {1

4 ﬁaret;eritpcrpctuoli G,(que eadé cftyque B A, )equa-

| ipfi F D, propterea quod latera vnius trianguli aequalia
- ponantur Jateribus alterius . Hoc autem ficrinon pofle,
| jamdudum b deméftratum eft,cum tam refae E G, ED,
 terminum cundem E,quim re@tac FG,F D, cundem limi

| quam in punéhun D:ac propterea angulus A, angulo D,

' acqualis erit. Quare fiduo trianfula duo latera habue~
{ rint duobus lateribus , &c. Quo

SCHOLIV M.

VT wide:, bacpropofirio connertit ;rz'r;;f.zm partens propo
lateribus aqualibus continentur , collects fuit bafinm aouali
b tatems angulorums , quilarerbiis agunkibus comprebendin-
| tur.Pcffrnsns codem modo ex prima, ¢ tertin parte conelufio

| nis quartae propofivionis inferre rorsan antecedens eiufien
ira vt theorema proponatur in banc formam . :

| vtrunque vtrique: Habebunt quoque relignala
tera zqualia , vtrumque vtrique, qua videlicet
reliquos hifce lateribus inclufos xquales .

S 21T enim bafis BC, acqualisbafiE Y, ¢ angalius B,
angnlo E , angubusg, C , angrloD ¥ E. Dico lanes grioyue

gtlunad,
e kg

| gulus A,@qualis critangulo D, cum neuter alterum ex-
' Cedat. Quod fi pun€tum A,alié dicatur cadere,vtad G, |

ue intra triangulum E D F,fiue extra, vtin figurisap- |

is ipi E D3 & F G, (quae cadem eft,quae C A)aequalis |

' mitem E,pofsideant. Non igitur punttum A, cadetalio |

erat demonftrandum. §

fitionis quarta. Sicut enim ibi ex aqualitate angulovym, gui |

tas; itabic ex aqualitate bafium concludit Exuclides aquali- b

' ST duotriangula bafes habuerint zquales,
| & angulos fuper bafes conftitutos zquales, |

zqualibus angulis fubtenduntur, angulofque |

o5

* 8. proz,

® 7 primi.

AB.lateri D E, ¢ lntus ACylateri DY, acgnale off s, an- |
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~ A D s DG anguo
(2 &.pron. | B C E—>F Et—F L F ;ﬂé};gmé’tf

{ lia,c5 reliqnos angulos, ¢& tota triangula ¢ffe aqua-

bi mutuo extrema eavum, nec non & linea angulorwm aqua
Lium « Quare omnea [ib congruent , proprereag; omnia int
[efe aquulin ersms . Verum hoc idem theorema anobis prop
[itum , quod quidem magss proprie conpertere videtur guar

1 zam propoficionem s quam illud Enclidis, alster demonftrabin i
Euclidesin prima parte propofirsonis. 2G. vt ¢o leco monex) |

bimns.

COROLLARIV M,

PORRO ex antecedente buins ofbana propofi-

tionts non [olum coligi potest, angulos lateribus aqua |

Libus contentos aquales ef[e, verum etiam reliquos an
gnlo;, qui ad ba jZ: constitunntur, vEYumqne vryigue, |
vt angulum B, angulo E, && angulum C,angulo F;
immeo totum triangulum tots triangulo, vt constap ex

eadem fuperpofitione vnins tr;'m:fz_:l'z: [uper-alterum. |
iCti anguli , ¢ tota |

Nam [thi mutuno congruent ¢ ‘
triangula, vt per(picunm oft . Quod etiam ex quarta
prapos. colligi porerit , poftquam demonstratunms fue-
rit, angulos aqualibus comprehen(oslateribus aqua-
les effe. Inde enim fiet, cum lateraquoque fint aqua-

liasvt in propes. &. demonfiratum eff.
EX PROCTLO.

PHI1LONIS familiares hee idem theorema octasnm |
oftendunt demonfiratione affirmating, hac rarione. Pofito | :

enim eodem antecedente , fuperponi intelligatur bafis BC,
baff EV,itavt triangulum A B C,cadat in dinerfis partes,

(o non fisper triangulum D E F.quale eft triangulum A EF. |

Aut igitur Auolatera, nenspe D F, E A, conftitspunt vnam

dineam

1 lingam redam quod guidens conzinger, ff duo arguliC,ép F,
1 yeiti extiterint;ant non.Si conflitsant unais

| concludsrur. Quoniam intriangulo A ED,
| dtio latera 4 E, D E, ponuntur aqualia(est
| epsim nunc A E, reita cadsm,que A B, que B CE

N'F A, neque DE, E A, lincam rediam conficiant,dycatur ex
1 D, ad Alineaieda D A, qiia vel cadet intia tridngula, vel
A extra. Cadar primum intra,q& quidem :

" duolasera A F,DF.aqualin fint per by-
| pothefinerunt duo anguli¥ AD,FD A, fuper bafinD A, .

\ 18, qieod demum fiet, quando anguli ad

@9 TLIBER I @
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A D

Bneam rean , veluti D' A, ita propofitum

ver hypothefinreits DE,pqualiseft ) 2 erunt +
ingﬁm de D, fuper bafin A D, agnalesy

quod erat oftendendum . Si veroneque DF, A

; ! A D
accidet, quando anguli ad E,0 F, funt A

wenrs. QuoniZ igitur intriangnlo AED, A

Ao larera A B, D E, agualia ponuntuy, B CECTJFE
b arsens duo apguli XA BDED A, aqua- ‘
lesad bafin D A . Eadem ratione, cum ~

equales . Siigitur bi aqualesillis aqualibus aiddantar, © frent

toti angwliE AF, EDF, aguales. Quod erat offendendnm.
Cadat deinde reitaD A, extra mg;gm o A g

F.fuerint obeuft. Quoniam igitur intrian
g#lo AE D, duslatera AE,DE, pon.-
tuer aqualia,d evunt anguliEAD,EDA,
aguales fuper bafinD A . Eadem rario-
ne,cum Ao lasera A F,DF, in riangn-

B CE

A

FD A, sper biafin D A, dgnales. His ergo & proovibus abla-
21 5 S remanehunt anguliE AF, EDF, equales ; Quod de-
monftrandum proponebatur . ; '

PROBL; 4. PROPOS. s.
DATVM angumm reé“cilineum' bi-

Flo

Lo AED, fint per hypothefin aqualia, erunt anguli F A D, }

fariam fecare.

SR,

SIT |

A s.primi.

b s.primi,

€ 2. proge

4 s.primi,

c,%’-P"OZI- '

9 .
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{23. primi..

| 1. primi.

2
v

| 8. primi.

'} Lo E A F. Non deferipfinus pntem dritas lincas , vt muda

S1 T dividendus re&ilincus angulus BAC, bifariam, |
hoceft,in duos angulos zquales. Inreftd A B, Tumatur/
A " quodcunque pun&tum D,& recte AT, |
-#fecetur ex A C, refta A B, wqualis) f .
ducaturque te€a D E. Deinde fuper |
". DE,®conftituatut trfangulum equi- |
. laterum DFE, & ducatur’ refta A B,
-dinidens angulum B A C', i angulos{.
" BAFC A%ﬂ Dico hosangulosinter | .
R -\ © fe effe mquales. Cum'edim latera DA, |-
A F, trianguli D A Fyequalia fint lateribus EA , AF,
trianguii E A'F, vtrumque vtrique,quéd D A IphEA,
per conftruétionem,{it &quale,& A'F,commune; Sit su-;
tem & bafis D F, bafi E F,zqualis,propterca quod trian
gulum D F E, conftruflum fit equilaterum : = Erit any
gulus D AF,angulo E A F, ®qualis, ideoque angulus]
B A C, dinifusbifariam , quod erat faciendum. |

scrorzvM. "V

QV 0D filoco trianguli aquilateri conflysiamus #ign-|
gulum Ifofeeles’, nibilomnos idem demionffrabimus. Id quod )’
etinm in proximis tribus propofisionibus , qus [equuntur ,

i gotcﬂ .

P R A4 X I s‘

9

D IC T O citins angulus quilibet redilinens, vt B AC ,;
A

bifariam [ecabitur , hocmodi . Eicen-!
tro A, circino aliguo abfCindantar refta:
aquales A Dy A Ey cuinfcungiee mggii-|
tudinis | Et circino non wayriato (poffes,

tamenipfum variaie,fi veiles) ex céntrisi)’
D, & E, deferibantur duo hrcns fecantes.|,
[efein F - Redtaigitnr duita A F, fecabitl|
“angulum B A4 C, bifariam ..Si enim du-;
cerentnr velfe D F, E F, effent ha aqua-'
les , nempe femmidiametri civeulornm aqualinm . Vnde vt
prins demonfbrabitur-, angulumD A F., aqualcm effe angu-

praxis

——

1 pras

{ wrin mppofia figuraapparet

6% LB E R L

is habeverur o 1d quod in alijsquoque praxibus, guogd .
eixs fiers poterst qhﬁrﬂabinzm,,- ne Linearnm multitudo te~"
nobras nobis offundat pariatd; confufionen . . :
ndo angulus reltilinens breni[fimis lineis
conentus , & i extremo aligwins plani pofi- -
tuts, dissidendus [is bifariam, defcrivemi
Didr E,dsos arcus [2[¢ muruo ipterfecanses
15 By fispra angulum A, quiainfra punia
D, G L, fpatium deeft, inquapleferibi pof~-
 fins. Rettaenim ex Foper A, 0fque ad B, eie-
e fboabir gngulngy Ay bif ariam, VEPrins s

L schEorIvM.

HING aperte colligitur , angulum rectilinenm guériu:
disiddi paffe. etinm in #. angulps aqualesin &, 10,18 3 2. in;
G 4. Gpitadsincaps,, [emaser procedendo per angmentum dis-
plex. Nam poftquamm. angulus quilibet rectilinens in diios;
equales angu'os fuerit dinifus , fi- boram VEIGHE, ’g‘{qmmﬁ—jﬁ
fariam [ecetur , babebimus 4. angulos aquiles s Quod ﬁﬁn-z
geli vurfics dinid atur bifariam, obtinebinus 8 .angnlos pgtia-:
los . & fic dvinceps . Non docuit antem Enclides vfquam !
quanam ratione angulus refiilinens in quitits pavtes agia-
lespoffet dinidi, quiz id & nemine vfyne ad zllnmdze?p. Jae-,
et demonfbrarum . Bx Pappo tamen Alexandyino nos id do-«
celivmss , bensfcio cuinfilam linea curnd , vel infleica ; adfi-
nem lib.G. Interim verofi quis angulum rectilinenm quetms-:
cinque propofitunm in quoinis partes #quales dinidere defide-.
vet rudi , vt dicitur, Minexun ; vti enm neceffe erit circing ,

| wiquafi astentandy ; & [upins repetendo praxinipfam adfi-:
| news defideratum perneniat s hac nimirum rasiope. St angi-,

lus recislinens B A 'C, dinidendus in A

5. angulos aquales. Ex A, centro de- B N ‘
[eribatur arcus cireuls BC,ad quod- / c
cuny; internallit,fecans retas. 4 B, D i

AC, B, & C. Deinde hicarcus ETY @ !
beneficio civcini (eins crura modo dilatando magis, medore-*
Sringendo,donec debitam habeant difantiam ) dinidatur in

G 2 _quor
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3 u.deﬁa.f

b &.primi;

| gt mngulus propofitus eft dmidendus, vt in exéplo propofito i

V [fis amtem B bafi quoque D E, vt dickum fuit, aqualis oft :

-V qui non consentus nuda praxs demonfirarwnem requirits po-
| #erit vegredi adpraxin quambiber, poftquara demonfiravios |

A " quings punitis feilicet in DyE,F,
St namqre dd bec puniinex A , ve-
B C  Hedwcomsr linea;dinifus erit angu-
o lusB AC, in gdingue aquales an},
EF & wlos. Cums enims circino fumpta fims

equalia interualla B}, DE, ¢rc. fi ducantur e B,
DE.drc. evunt haomnes inter (¢ aquales. Quare erunt duo |

laseraB A, AD, trianguli BAD, = aqualia duvbns lateri- | |
bus E A, A D, trianguli E AD, virumque werique, cum'|

ompia ex centro egredianttiy ad cirtumferentiam vfgue.Ba- |

b Angulus igitur B A D, angulo E A D aqualis exifters Ea-
demqueratione demonflrabitar - angulum EAD , angulo

E AF, agualem effe o & fic de cateris . Brewius antem colli- |
grevur,omnes angwlis 4k A, effe inter ¢ aquales, ex 27.pro- §.

pofterty lib. propterea guod circyinferentie BD, D E, dre.

accepra fint omnes equales inter fefe . Nemo vero miretur, |
_quod praes exhibearsus interdum; quarnms BemonErationes |
ex fequentibus propoffiionibus pindent . Hog enims , vt fupra
ad defincr 0. diximus , eo confilio facimus,vt quoad eiys fievi |
poteft , fingulis proprijs i Bocis traclensur , dinifio nimirum |
" amguli vectilines cuinfuis in qisolibet partes equales.eo w locoy |-
in.qso Enclrdes docet diui}é‘oﬁaib einflem angnliin dunspar- § .

tes aquales : Et dinifio linea récta in quotnis partes equas |
les, wbi candem dinidir Enclides bifariam . & irnde fin-

gulis . Keeque enire ad praxes buinfmodi requiruntur-fem~ |

per fequentes demonstrationes . fed folum , vt proberur ves
Gte effe per ip[us effectumisguod imper abatw. Quamobrem is,

- pesadeam neceffarias diligenter peroeperit. Nam
femper propofitiones illas , qua adhane yem
Aebent adhibers , citabimusin demon~
[rationibus noffrarsns praxiums;
quemadmodum {2 in proxi-
1A praxi cit auimns pro-
pofirionem 27. ter~
T b bibri. L
XN PRO-
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PROBL. 5. PROPOS. 10,

. DATAMre&am lineam finitam bi- |
fariam fecare..

SIT refa finita A B, dinidenda bifariam, idelt ,in
duas partes zquales . * Defcribatur fuper &
A B, triangulum equilatérum A B C, eu-
ius angulus Cyper reftam C D, b dinidatiir
bifariamyre@tadue CD, re@am A B, fecet
inD. Dicoreftam A B, bifariam efle divi- A DB
fam inD. Quoniam duo latera AC, CD, *
trianguli A C D, zqualia funt duobus lateribus B C,
CD, trianguli B CD, vtrumque vtri(}uc » nempe A C,

‘ iéﬁB C, cum fint ambo latera trianguli ®quilateri , &

D, eft commune ; Eft autem & angulus A C D,angu-

10BC D,zqualis,per conftru&tionem : < Erit bafis A D,

bafi BD, »qualis. Datam ergo reGtam A B, bifariam
fecuimus in D,quod facere oportebat.,

P%RAXIS.

EX centro A, ad quonis interuallum, quod tamen di-
midiuin linee A B, excedat, d:feri-
bantur duo arcus , vans fuperne , al-
ter inferne s Et ex centro B, ad idem
interudllivin vmnino ali duo arcus
delineentur, quipriores fecent in C, dp
D.Reélaigitur ducta C D, fécabit ve
&am A B,in E, bifaviam . Si enim
exA, B, 2dC, D, durantuy
quatnor recie, erunt ha omnes inter 3
aquales, cum ex centris ad circumferenting aqualinm civen-
lortan cadant s K am arcus circulorum deferspti funt eodem
nteruclle . Quoniom igitay latera 4 C , C D, agualia funt
latersbus BC, CD , vtrumgue wvirigue , dp bafis A D
6afiBD, d erit angnlus A CD, angulbBCD, ¢gunli:,.
Rurfis quia lotera AC, CE, aqualin funt lateribus
G 3 BC, CE,

[ £°4

3 1.pyims.

b 8. primt.

cg.primi. ‘

d Saprimi.
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& g primi.

I1.

B C, CE, vtrumgue vivique , & angulus A CE, anpy-
loB CE, vtoftenfum fuitg. * erit bafis A E, bafi BE,
aqualis; . - = v ' :

c . g .
! ofita [it i extremo plamt ciin, mm,f’zm vt
<. ¥

bi 5 deferiptis fupra eam duobus arcubus fe-

© feinterfecantibus in C, defiribemus sd eafs

@ Aem partes alios dups arcus [ofe interfecan-

tes mittuo i D, frue hoc fiat infra puniium

C , vt in appofita figurs, fine upra C.Nam

redaperC, D, ednta fecabet veitams A B,
bifariam o . < - v :

SCHOLIV M.

PERSPICVVM eff, coderns modo dinidi poffe can-
dem linzam veEam A B, in g.partes aquales , & in&8.m 16,
in 3 2. dpe. ficars in propofitions precedents diximms de dini-
Sfone engulii vectilinet . Qua veroratione quanis vefia linen
propofita dinidenda fit in quorcungue partes equales, vherri-
me trademus adropos, 2o, huins lib. Idemaquz long? facilins
poffeadfficiensus nd propofl1 0.4ib.6 . vbrvarias , dr o inin-
condas praxes in medinm adducemns . 1bi enim videtur of-
[eproprivs buic vei locus , crizn buirsfinods praxes fere ommes
per lincarsm froporsiones faciling demenfiventur. Negue ve-
70 vaqud dimsflone lines 1n plures,quim in duas partes gqua-
les, ad ewmlocum ufque indigebimus .

PROBL. 6. PROPOS. 11.

DATA re&alinea,a pun&oin ea
dato, re¢tam lineamad angulos rectos
exciare.

RECTA lincadatafit A B;& in ea punfum C,

< qllO

I A M berb /3 lines &éf;zrézzm dizidends, |

infraipfam locus nont fit , in quo commedi |
duo arcus fife interfecantes poffine deftri- |

‘g4 LIBER I &
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1 a quo iubemur erigere fuper AB, 1iw £

neam ad angulos retos , {eu perpen~ -
dicularem . A punéto C , fumatur re-
&aC D,* cuizqualis auferatur CE. B
Deinde fuper D E 4P conftituatur D E
triangulum aquilaterum DEF, atque ex F, adC, du-
caturrefta I C, quam dico cffe perpendicularem ad
A B . Quoniam latera DC, CF, trianguliDCF, -
walia funt lateribus E C, C F, trianguli ECF,vtrum-
que vtrique , nempe D C, ipil E C, per conftructionem,
& CF,communc Eft vero & bafis D F, baft LF,equa-
lis, ob triangulum exquilaterum : < Erunt anguli od C,
contenti dictis lateribus, ®quales. 4 Quare dicetur vter-
que re€tus, arque adeo FC, refta ,ad A B, perpendicu~
laris . Data i§itur reta linea a punttoin ea dato &ec.

Quod faciendum erat.
P R 4 X I S.

EX punito C, abfeindantur vtvin-

gne hnea £grtalesCD,CE. Erex D, 7F<’
¢ B, deferibantur duo arcus [ecantes
[eJein F . Rela namgne duitn FC» AL E. p

crit perpendicnlaris . Demonfiratio ea- c

dews oft , gua Buclidis, fi modo ducan~ i

turrefa DF, B F, gua aqueles erunt , proprer equales cir-
cudosex D, o E, doferipros , qui [z interfecant tnpunido F.
Qureod £ puenitaum daram mn lines vefla fuerit extremmums pro-
dncend.y erit linea inveGum p continuum , ad pares pun-
Hidnts, vt ex tllo crigatay fecundum praxim datam linea
perpendicularis . Ve filinen data fuerit AC , & prindtum
datum C, extremum s protrabendperit AC, in B, & fu-
mende agrales CD, CE, e, Sivero ad aliguam limeam
conflunenidn fit linea perpendicularis , non
grsdean in prnclo affignate , fod vtcungue,
id efficictrr hac methods . Ex duobus pun-
Gis A, & B, quibnfiunque linea prepofita A | B
defcribantur tam fuferne, quam nferne duo £

Tl

| arces fofe mterfecantes nC, & D . Nam

G 4 reda

% 2. primi.
b 1. primi.

< §.primi.
d10. def.
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2 3.brimsi.
b 9. primi.

< g primi.

dro.defl.

reffa ducta C 1), erit perpendiculmyis nd
A B, boceft, facier duos angulos ad E , ye~
ilos , fin aquales . Queod non aliter probabis,
quam fupra praxim , qualineam in duas
aguales dinsfimns partes, demonstranimus,
~ Namper 4. tropof. erunt anguli adE, equa-
les,quippe qui fuper aguales bafes A E, B E , confifiant , op-
ponantisrgue squalibus lnteribus AC , B C, gua ex C ., ad
punitad, & B, duceremnr. .

ExX PROCLO.

8§ I punilum in linea datum , fuerit extremum, & linea
comnmode produci nequirneris , porerimus expunito dato edu-

T D cere lineam perpendicalavens 5 linea non
produiia, hacratione. Sit vefta AB, &

¥ E punitum A.ExC, tuncto quolibet intra
lineam educatur perpendiculaiis CD , vt

A B docuir Enclides ; & 2 abferndatnr CE,

aqualis ipfi A C : Deinde © diuidarur an-
gulus C, bifariam,dndareita CF: Lt ex L, rurfus, vt do-
cait Buclides, educatny BG ,perpendiculavisad CD , fo-
cans vectam C ¥, inG. Dudta igitur refta G A, perpendicn-
laris erit ad 4 B. Quoniam cum larern AC, C G | trian-
puli AC G, aqualia finr lnteribus EC, CG, trianguli
ECG, vtrumque virque , ¢y anguli bifte lateribus con-
tents equales guogue , pev confirnctsonem: © Erunt anguli A,
& B, oppofiti communt lateri C G , aguales; Sed &, oft vo-
étus per conflructionem s igitnr & A, redius erityd ideogue
A Gyad A B, perpendicslarss .

SCHOLIV M.

BREVIVS lincamperpendicularem erigemaes ex pun
&o dato,fiuc extremum illnd iz, [fue non,
hocmodo.Sir data linea A B, punitumd,
inea A . Ex centro C, extra linean af-
Jumdro, wbi libuerit, ( dummodo redta
A B,produita cum ipfo non conseniat)in-

teruallo

5B
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reruallo vero accepto vfgs ad A, deferibatur arcas circuli fe-
cis AB,in D.Et ex Dyper Cyrecfa ducatur [ecans arcit in E.
Reéta igitnr duita E A, evst perpendicnlaris ad A B. Nam

angulus A 5 eftvecius, cam,  fit in femicirenlo DAE, vt offen |

demws propofitione 31. lib. 3.

ALTIAM praxim, guqndojmn&um datum vftin extre
o lineae,inwenies in fcholio propos. 3 1. huins lib.

PROBL.7. PROPOS. 12.

SVP ER datam re&tam lineam
infinitam , a dato punéto, quod in ca
non eft , perpendicularem rectam de-
ducere . ‘

SIT refta AB,interminatie
quantitatis , & extra ipfam pun-
&tum C;a quo oporteat lineam per
pendicularem deducere ad re€tam g
AB. Centro C,internallo vero E
quolibet circulus deferibatur fecans AB, inD , & E,
( quoniam interuallum afflumptem tantum efle debet, vt
tranfcendat reCtam ABjalias eam non fecaret. )2Dinifa
autem re€ta D E, bifariamin F,ducatur reta C ¥, quam
dico perpendicularem cfle ad AB. Sienim ducantur
CD,CE, eruntduo lateraDF, F C, trianguliD FC,
acqualia duobus lateribus EF, F C, trianguli, EFC,
vtrumque vtrique, per conftructionem; eft autem & ba-~
fis C D, bafi C E,aequalis, cum hac fint ex centro C, ad
Circumferentiam . Quare® eritangulus DFC, angulo
EF C,acqualis, & propterea vterque reftus. Dulta eft
igitur CF, perpendicularis, quod faciendum erat,

ScHoOorLIVv M.

PROBE appofuit Enclides bancparticulam:infinitam.
. Sé

12

a 10, prins.

b § primi,
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g prismi |

§ienim linea effer finita , nonpeffer fomper a punito daso ex- |
tra ipfam perpendicularis aid eam deduei. V't f; lines finita ef-
St BE. o punitii Cynon peffer ex C,
defribi civenlus fecans B E , in dyo-
s punidic, quare neqs ex C, perpen-
LR dictlaris duci ad B E . Hacicitur de
E canfmvnlt Euclides , rédtar datam
eff¢ anfinitam. boc eft,non habere magnitudinem determina.
zam, vt [dltem ad ipfam predustamperpendicnlaris poffis de-
duci. Tta enim fict bic, i B E producatur , dunec cirentus ex
Cdeferiptus fecct totam B A, produstam in D, ¢ E,core.

A

n

PRAXTIS

Q CENTRO fadto C.dinternallo guonss

eoders, deferibantsy duo arcsis focapres ye-

E Stam datam in 4, ¢ B. Deindzex A, &

LS| TB Byeodems, inieruallo, vel alio ff placnerss,

alif duo avcws defevibapesr focantes fo

- D. Nam dustareidta C D, ficans A B, in

: -Eseritperpendicitlavis nd A B. Demonfbra

*io butises operationis non differt & demonfivarione tradita i

Srai propofiticnis 10, Nam angrils ad T, evunt rer nempe
tater [i aquales. ) k

o C A DEDM ficiemus hoc modo. Bz gso-

uss tunile A, inlmea dara , &0 mrersally

/m quoltbet vfyne 2d C, offiumpro, arcess cir-

xR cxli difevibatur : Doinde s grolibet aléo

\7 punito B, mrernalicd, vfine ad idem C,

K alins areus deferibatur tricrem fecans in

D C. & D; Eritey duita reitaC D, [eeans

A B, inE, perpendicrlaris ad AB.

Demenfiratiocadem o ff, gua prior.

C 9]
J& E g\l on eft antem nocefle,vr tarernal-
A—-B aiver e BC, eonals fir tnteriallo AC,
l vt in boc fgrrn azprvet : Facilior

D D

tapem erir, rbrensor opevaatiogfs idy
Semper intaria

iz mecipiainy
QroD
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s

Qv oD [i punititm C, fucrit nimis vicinum recta A{‘S,
ita agendié erit. Ctro C, ad quodnis ineruallZ fecevivr vest o
A B, 1 duobses punitis B, Bex quibus ad maitis siterunl-
lnm quodcungue , quam A G, vel BC,
bini arcus tam fupraqriam infrs defcriban
tur, [¢ interfecantesin D, E. Nam duita re-
&a DCEF, quaprodnita neceffario ponitid
E, tranfibit, per}vmdzmlzzm erit {!fl ream
AB, inF. Quod st demonfErabimitss (Iu—
tisredis AD, BD; AC,BC - Quoniam
duo latera D A, D C , trianguli A’C D
Juoboes Imsevibus D B ;D C o trianguli
BC D, equalia funt, nec non & bafes
A C, BC, equales funt, * ernnt angtili ad L
D, aguales. Quare cum dno larera DA, DT 4 tiangrli
A D Fyduobus lateribus D B, D F, tricnguli B D ¥, aqua-
Jizs fints contineantque angulos ad B, equales,vt oftendimots;
o erunt angeeli ad T, equales,nc proinderedti, Core. ’ .
1.4 M wero fi punéium datum [it inxia extremm plani
cuiufbian , ita vt linea data por paffis prosiucs » itn Agenit.
Ex punéto guonis B,qued ¢ regio
ne dati puniti C, widvatuy suafi \

effe pofttnms boc eff, fere inextre A B
mitare linsa data ABsiefiviban “ :

tur 4520 arcus jZ;,;vz > e - !
neam A B, ad internallum BC. " 7D

Deinds ex pz«:;'zc'z‘oA,aliyumzmm o )
remoto & pundlo accepto B, (Qub anrem magis diffabrnt in-
ter fo punda A ér B, e commodins puntla inter[:Enum
arennmm cognofeentuy)alif duo arcus nd internalinm A C, de-
Jeribantuy, [rcantes prioves in C, ¢ D. Namreéta CD.perpen
dicuel aris erit ad datam veflam A B.

8 I anrems punito pon prope eXtvemurn pla
ni, in quo linea offy dutclinza fit in extremo
plani, vt dup arews infra lineamcommode f¢
inter(ecare non poffints frue punitum datuim
C.fit propingusirs linea AB, fiue non; 2bfol-
reemtes problems hoc modo. Ad intersalltim
A C,vbicumaue pundum A , famasity,de<:

'__l?;;;
A

4 § primi.

b 41??'1‘7?71
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ayo.defin.

by primi.

¢ 1 g.pron.

d 2. pren.

€ 1 g.prei.
fz.pren.

E . Redtanamqueex D, per C, duitafen
cans A B,in F, perpendicitlaris evst ad A B,
o2 fupra demonfirarsm eff,quands punitum
F DB G..crat prope lineam A B.

Q VO wverb modo nos gerere Aebeamses , quarido & pun-
Gum darem eff inxta vinm extremamplani , & linen data
prope alterum extremum , ita vt neque lineam producere li-
ceat,neqne dyo arcus commode [ interfecare poffint inD, in-
fradatamvedtam A B, docebinuus in ftholio propofitionis 31.
buins Lib,

THEOR. 6, PROPOS. 13,

€V M reéta linea {uper reftam
confiftens lineam angulos facit; Aut
duos rectos,aut duobus rectis mquales
efficiet.

A "RECTA linca AB, confiftens fuper re&4

B C D, faciat duosangulos AB C, ABD.

A Siigitur A B, fucrit perpendicularis ad
a3 ¢ D, 2 erunt difianguliduo re@i.Si vero
AB,non fuerit perpendicularis,facict vnt

quidem angulum obtufumjalterum vero acutum . Dico
igitur ipfos duobus efle re@tis aquales.  Educattr cnim
BE,ct B, perpendicularisad CD, vt fint duo anguli
EBC,EBD,reti Quonid veroangulus re€tus EB D,
¢ xqualis cft duobus angulis D B A,A B E;  erunt,appo-
fito comutii angulore&to EB Cyduorei EBD,EB &y
tribus angulis D B A,ABE, E B C,equales.Rurfus quis
cangulus A B C, duobusangulus A BE,E B C, equalis
¢lty crunt,appefito communiangilo A B D, duo’angn
LIABC,A BD,tribusangulisDBA,ABEEBC,
aquales. Sedreifdem his tribus oftendimus, equales etf;’ﬁ
efle

& LIBER I &9
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o) Jeribarur ex C, arcus fecans rectam A B, | -
inDiarquee A, D, duo arcus deferiban-
tur werfus punélum C, fe fe interfecantesin |

effe duosre@os E B D,EBC; qua autem cidem @qualia,

2 inter {e funt equalia . Duo igitur anguli AB C,
A BD, mquales funt duobus rettis EED, EBC.
Cum ergo rela linea fuper retam cofiftens lineam,&e.
Quod oftendcre oportebat.

SCHOLIV M.

P IDETVR hac propofitio pendere ex communi qua- v

Ay animi netione . Quo enins angslus AB C | figperar re-

Gouny angulum BB C | eoveliquus angulus ARD, fipera- §

tur ab anguloveito EB D« Nam ficut 16i exceffies eft angu-
lus & B B,ita bic defodins eft idem angulss A B E.Quocirca
anguli A B C; ABD, duobus rectis aguales effe qonstincun-
tur : fiquidens tansum unus eoxums [upra redivm ncquirit,

quantum alter deperdits . ‘

THEOR. 7. PROPOS. 14.

S I adaliquam rectam lineam , atque
ad eius punétum, duereéte lineg nan ad
eafdem partes duétz eos, quifunt dein-
ceps ,angulos duobus reétis zquales fe-

cerint;in diretum erunt inter {e ipfx |
reételinee. o
| AD pun@um C,linex rectae A B, indiverfaspartcs |

edulte fint dum re€tae C D, CE, facientes cum A B ,
duosangulas A CD,A CE,velreCtos,vel duobus retis
aequales.Dicoipfas CD, CE, inter fe '

effe eoftitutas in dire@f; itavt D CE, ¥
fitvna linea refta.Si enimnon éft reéta Di— E
D CEsprodutta D €, ad partesC, in’ B~g

dire@um , & continuum cadet aut fu-

' %raC E,vtfitrefa DCF, autinfra CE, vt fit reGa

CG. Si cadit fupra ycum A C,confiftat fuper refam
DCF,b fient duoanguli A CD, A C F,duobus reftis

aequales;

*r.pron.

i4

by g prini.
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2 p2.peon.

® 34 prom,

Fsprimh, | o B

|

aequales; Ponuntur autem &-dup angu

. \ r li g C D, ALUE, aequales duobus
- /E re@is 3¢ & omnes relti funt inter (e

o ‘}S\G acquales . Quare duo anguli A CD,
A CF,duobysangulis ACD, A CE,
erunt acquales . Ablito igitur communi angulo
ACD ,bremanebant anguli ACF, ACE, inter f&
aequales, pars & tetum , quod eft abfurdum . Non
| igitur refta D Cy produ&a cadet {upra CE 3 Sed neque
infra cadet ;Badem enjm ratione probarentur anguli
A CE, A CGyaequales. Igitur D C; produtta cadem
cflicictur,quae C E5 proptereaque, fiad aliquam reftam
lineam, atque ad cius punctum , &¢ Quod demonftran-
diim erat. - . S P

SCHOLIV M. .

EST hecpropefitio pracedaneis conzeifz. Un edénim pro-
batum fuit, f D CE, fiz veita, angilos A CD, A C E,duo-
bus efferectisgquides s In bac vero demopfErisin efts ffdict:
angnli fint duobusyedtis aquales, reétas D.C, B C,effe vnam
li?l;’ﬂﬁ@?’@ﬁﬁ”}‘;;: s ~i,_~“.;-_~ [ BRI
S ’ I ;“:“"-?;'.
L L EX PROCLO. PR

e

| R E C T EEuclides adidit inprapofiion: bacly non-ad
enfdom partes. Quoniam vt ait Porvbyrins, fiers porefts vt ad
peindium aliqrod lines date ad eafilem partiy thik finea du-

o - tem D, ad partes Dy fuimatur D F,aqualis
" reFaD B & ducptnr redta¥ G Quoniam
igitur. latera BD , DG, ananguli ED C,
& nalia

ST e e o

—jzyzmlm Suat lateribus F P,D Corriangnli F D C,vtrumy;
wtrique, e angsli D, spffs contenti aguales, nemte redtis* erat
bafis LCbafi CF, aqua’is, ¢ angulus ECD, angu's
FCD.Sed angules EC D, deimsa dion off refle-(EfF enim ve
éus A CD, dusifius bifariam: ) Igitur & ECD, deimdusn
eritvelti.Quare C B, cum A C, facir angulum A CF, con-
[antem ex veito, & dimidio rectisFacit antem C B, cum va-
demn A C,angulum A C E, dimidinm etiamyecti; Do igi-
tur anguli A CF, A CE, quos ad eafdom partes fuciuns re-
&2 C F,CE, cum A Bs gguales fint duobus rectss: Et tamé
C ¥,C L, non funt wna linca vecta , propterea quod non funt
ducta ad diner[ns paries , fed ad eafdem. :

THEOR. 8. PROPOS. 15,

S1 dux re@te linex {e matuo fecue-
rint, angulosad verticem 2quales inter
{e efficient.

SECENT feduaercttac AB, CD,in punéloE,
vtcunque . Dicoangulos , quos faciuntad verticem B,
inter {e cfleacquales, angulum videlicet A E D, angulo
B E C,&angulum A E C,angulo B ED.Quoniam refta’
DE, confiftit fuper retam A B, berunr duo-anguli
A ED,DE B,acequales duobusrectis. Rurfus quia reéta
BE, fuperreCtam CD, confiflit, crunt eadem ratione
duoanguli CE B, B E D, duobusrcéiis aequales . Cum

duobus quoque angulis DEB, B E C,° qui ducbus reflis
funt acquales. Ablato igitur angulo communi BE C,
fremancbuntanguli A E C,B E Dy acquales inter {e. S
igitur

P

4. primz.

I5.

b Ij .P?"l’/iul’

tl:',/z,umr,'fﬁcimte! coumi At dgos anguslos dnobus yedtis squa- | igiture omncs»re(:h anguli inter fc‘ﬁnt ) ¢ 1.2.pron.
| les, qua tamennon.canftituan: wnam lineamyeo quod.non.ad acquales 3 erunt du?' anguli A E ]2, A~_E ~p
dinerfns: finv.dsda partes Sitenih punétum C,in linea A.B, . DE B, duobus anguiis DE BaB L <, -
Cxpprimis| dainm . Ducatur C D o cperpendicslpris ad BBy & dimsda- ‘ ge?uales. Dempto igitur communi an c - B
‘iy.f;‘imi, A 7 turgiie rectus anguis A C D, bifariam per gu oD‘E B,d reman.cbzt angulas ALED,angulo BEC, |43, pron.
I B redtam CE. Deinde ex D, quolibet pundto re ‘ aequalis.Eadem ratione confirmabitur,angulos AEC, | -
*71.primi. V% &a CD , cducarip DX , parpendicularis ad BED, interfe aequales efle '..I\'hm duo anguliAEC..
¥ C D, fecans reitam C By inE.Produsta an- | CE B, qui duobus funt retis'gequales , aequales erunt

Cip.prizi

fa.prom.

B

-
|
|

——— e e e



112 €99 EPCLID. GEOM. &893

1 i zﬂ.prm.

aliy ﬁmp/;{/?zmpti guarnor tantum rethis aquales . Ex
' picuum et , omne [patinm punilum aliguod |

igitur duac reftac lineae fe mutuo fecuerint , &c.
oftendere oportebat.

COROLLARIVM 1.

%d

itas [t mautuo fecantes. efficere ad punitum [eChionis

WNam in demonfiratione oSbenftvry fust,tam duos an-
gulos AED, D E B, guamduos AEC, CEB,
duobus e[fe veitis aquales,per 13. propof. Omnes igi
tar quarkor anguls ad E ; constituti aquipollent bas

exiftunt
COROLLARIVM II

fuerint,quatnor duntaxat rellis angulis aquales effe.
St enim ex E,alia linea quotliber ccét,mnmr, dinsden
tur folumimodo illi guarnor 4d E , conflituts ins pluri-
mas paries;* que omnes [imul fumprs toris fuis ade-
guantir . Cum exgo illi quatnor”anguli aguales fint
quatnor reflis, ex 1. corollario , erunt quogune omnes

qra [P 67 pronu

tn plano circustans , equinalere guatnor reltis angu
lis. vt multi anttores a j erupt: quiaamnes anguli,qus
esrca tlind puntum confbivus polunt,quatnor funt re
Ehis angulis aqnales. Simili modo constat,quotlibet s
jeas reclas (einnicem [ecantes , facere ad Fzmé’;‘um
[etkionss angulos wquzle; 7uﬂmar vellis,

EX

EVCLIDES colligit ex demonflratione by-| |
ins theorematis, ( ex [ententia Procli , guoniam alia| |
exéplariabac corollarinm 7o habent) anas lineas re| |

quatior 4ngulos quatwor retlis angulis aquales .|

duobus reitss angulis . Qnare quarngr reitis aquales ||

E AD E M rations colligemas, omnes angulos ||
CLrea vinum ¢ idem punttum conflitutos,quotcungue |

“em—

L I BER I (L2

€59

. II;

an—

EX PROCLO.

ST ad aliquam reftam lineam, ad eiufque
fignum , duz re€tz linez non ad eafdem par-
tes famptzx, angulos ad verticem zquales fe-
cerint ; ipfz rectz linez indirettum fibi inuj-

cemerunt.

X puntto C, recte A Boindiner[as par- 5
te:fgrcflz'ﬁmmr duareite CD,CE, facien- E
tes angulos A C E, BC D, inter [¢ aquales: )
Vel etiam dwos ACD,BCE.Dico duws CD,

C E, efficere wnamlineam veitam . Quo- D/ \B
niam enitm angulus A C E , aqualis eft an- .

ulo BCD ; addito comsmuni angulo BCE , 2 erunt duo an-
gnli ACE, ECB, duobus angulis DCB, BCE , aguales :
1'sed b anguli ACE, ECB, funt aquales duobus yeiis , Igi-
tur ¢ dno DCB, BCE, duobsus evunt reitis equales. Quam-
obrem CD,CE , < erunt linea vna re@4 . Hoc zutem, vt vi-

Aesycommerfum eft propofitionis Aecimaquinta .

EX PELETARIO.

ST quatuor reétz linezab vno punéio exe-
nntes binos angulos oppofitos inter fe xquales

re&um {ibi , & continuum coniundtz.
E X punélo A, gquatnor linea educte A B,
| A4 C. 4D, 4 E, faciant duos angulos oppo- B__A
fites BAE, C A D, inter f¢eguales : Irem ¢ D
dses BAC , D AE. inter e equales. Dico

AE . Quoniam squales funt angnli BAE, CAD, fi equa-
Les illis addantur anguli BAC , DAE , 4 eyuent duo anguli
BAE B A4 C, aquales duobus angulis CAD , DAE . Tam
ergo illi, quam bi , dimidings funt quataor angulorum circo
punitum A, confiffentinm : At bi quatnor aquales fnt qra-

. H a0y

fecerint, erunt quelibetduz linez aduerfe in

tamBA, AD, ﬁzcere vnam lineam veitam , quam C 4,

2. from
by 3oprimit.

Cr.q.prémi.

d.2.pron.
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2 I primi.

16.

bro.primi.
¢ 3+ primi.

d 1 5. primi.

| © o primi.

B 4 E, BAC, aquales funt duobusveitis; 2 atque adeo CA,
A E, vnam cfficient lineam vetans. Eodem pacto oftendetur,
duss B A, 4 D, vnam rectam efficere lineans. Nans eaden

finam eins demonfErationt sure optimo prapofuimms .
THEOR. 9. PROPOS. 16.

CVIVSCVNQUVE triangulivno
latere produéto,externus angulus vtro-
libetinterno, & oppofito, maior eft.

TRIANGVLI ABC, latus BA, producatur ad

D . Dico angulum externum DAC, maiorem effe inter-
no, & oppofito A C B, itemque maiorem interno , &
oppofito A B C. Diuidaturb enim A C, bifariam in E;
& ex B,per E, extendatur refta BEF, ita vt E F, ¢ abfcif-
G /D fa fit zqualis re&w= EB; ducatur-

NG que retta F A. Quoniam igitur
!QT/\'/ = latera CE, E B, trianguli CEB,
S ®qualia {unt lateribus A E, EF,
B —>C trianguli AEF, vtrumque vtri-
que, per conftruétionem 3 Sunt
autem & anguliad E,diétis lateribus comprehenfi, 4 in-
ter fe mquales , cum fint circa’ verticem & , & oppofiti:
Eritebalis CB, 2qualis bafi AT, & angulusEC B, an-
gulo EAF; Eftautem angulus D A C, externus maior
angulo EAF , totum videlicet parte . Igitur & externus
angulus DAC; maior critinterno, &'oppoﬁto angulo
A CB. Quod fi latus C A, producatur ad G;& AB, di-
uidatur bifariam in H 5 extendaturque reéta CHI, vt
H I, wqualis fit re@te H C,& ducatur re&ta I A: demon-
ftrabitur eadem prorfus ratione , angulum externum
GAB ,maioremeflc interno angulo , & oppofito ABC;

Lt

—
tuoy rectis, per 2.coroll. precedentis propo /. Igitur duo anguli

ratione erunt duo anguli BAE , EAD , aquales duobus an.| &
y gulisDAC, CAB, Quare, vt prius, concludetnr propofitum,
Peletarius antem demonftrar boc idem ratione ducéte adid ||
quod fieri nequiz . Nos tamen demonflrationem noftram offen |

e R

e LIBER I &9
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1 Eft autem angulus D A CyanguloG A B,.-J:qua\.lis,cum
linex B D, C G, {e mutuo fecent in A. Igitur & angu-
lus D A C, maior erit interno & opppﬁto angulo ABC,
E{t autem idem angulus D A C, maior quoque oftenfus
angulo interno , & oppofito A C B. Cuiufcunque ergo
trianguli vno latere produto, &c. Quod demonftran-

dum erat.

SCHOL1IV M.

N O N dixit Enclides, angslum extermtm D AC, m”i,.o“
rem effe angulo BAC, interno,qus ﬁ&z ef? demrgéx ; [2d fo-
lnum magnitsdine [uperare vtrmp/zbetACB, ABC, interno-
i » Jbique oppoﬁtqmm : quoniam externtis angulus aqua-
lis poreft effe angulo interno [ibi deinceps s quands ferlicer ex-
ternuss reitus efsTunc enim nece[[ario 35, ut /l&z eﬁ ﬂ':?‘lﬂ.‘i't‘ﬁ.f,.
yeltus quogue erit : Poreft & effe minor quando nimiruim eff
acutns ;5 Hoc enim pofero ﬂng}t{u& #lli deinceps o&m/.?rs 'erzt‘ .
Solum ergo , quando obisfus erit.exrernss , Luperabit mé{‘ef-
sum ibi dzinceps s Hic enim necefJris acuzus extfier . Qsa
omnin facile colliguntur ex propof. 13. per qué ngu/ﬂ: exrer
Y aus, o internss illi deinceps , aguales fnt dml;q: reciis.

1 D wero, quod in [cholio propof- 6 . hmins lelri nos Aemon-
| fratnros recepimus , nimirum banc propof- non pffe conner-
15 5 coum (0 o atere figura quadyilatera producto, exteruns

tione abfolmernss o
S I T figurn quadrilatera = E
1 AB C D, cuins angulus BA D,
oberfus, & ABC,redtus confiitna c

tur, bac tamen lege, vt refie AB, B G
DC.produts ad partes B, & C, F N

m punito E,nec non &rreita DA, .
CB, ad partes A, & B, inpuncto F , coeant . Quod gnidem

.

foer,fi conflitnatur triangulum ADE, obtufimgulum, o Fro-
dnuita D A, verfis A, ducatnr ex quonis puncto Fy ad A E,
perpendicularis B, (ecanslatus D E, inC . Dico, FAD,
producatur ad G, angulun externm C DG, maiorem eff
quolibet trinim insernornm BAD, ABC, BCD, fibi oppafire-

H =2 388

anglius quolibet internayd appofito teffft ¢ffe matar s bacra-

}15.primi.,
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334 primi.

16 primi.

< 5. primi.

4 s primi.

e X.pron.

17.

£ rum . Cum enim ADE , trisn.
gttlum fit 4 @ erit angulus exter-
nus EDG , maior-inverno oppofizo
G D AE. Rurfus cum D A B, ob-
i ) tufus masor it recto A B C, ma-
‘ 7 quogse mulroerit ED G, ipfo
ABC. Poftremoyquia & in triangulo CDF, > angulus ex-
ternus CD G, maior eft interno , ¢ oppofito ¥ CD; mani-
feftum eff , in guadyvilatero ABCD , externum angulum
CD G, maiorem offe internis, & oppofitis BAD, ABC,
B CD. Quam ob rem propofitio hac 16 conuerei nequit ,
| quippe ctim cins ansecedens, (o conféqueens nonteciprocentutr,
wt demonfiratum oft

EX PROCLO.
SEQUVITVR exbhac propofitione, ab eodem puncro
ad wpam eandemque lineanz rectam non poffe duci plures li-
neasvectds , quam duas inter [¢ aquales . Sienim fieri poreff,
A ducantur ex A , adlineamB C, tres linea
recragaquales AB, AC, AD. Quoniam
igitur larera A B,AC, finr aqualia, © erunt
18 anguli ACB,d» AB C, aquales fuper ba-
[fim B €. Rurfus quia latera AB,AD, fun?
equalia,* erunt anguli ADB, & A BC, fiper bafim BD ,
equales . Quare cum vterqs angulis ACD, ¢ ADB, agua-
lis fit angulo A. B C , < erit angulus A D B., agualts angulo

ves linea vects , quam dus, inter (¢ aquales , ex 4 , 44 B C,
poffunt duci . Quod eff propofitum .

PROBL. 10. PROPOS. 17.

CVIVSCVNQYV E trianguliduo
anguli duobus reéis {funt minores, om-

nifariam fumpti.
SIT

A CD, externusinterno oppofizo , guodeft abfurdum , cum '
per hanc 16 propof-externus interno maior fit . Nowexgo plu- |

€2 L I B E R I. &
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SIT triangulum A B C;Dico duos ¥ A

angulos ABC,& ACB,minores efle duo

bus rectis; ItemduosCBA,& CA B;

Itemfueduos BA C,&B C A. Produ~- Fg—g
cantur cnim duo queuis latera , nempe

CB,CA,2d D,& E. Quoniam igitur = angulus A B D>
externus maior eft interno & oppofito angulo A CB;f
addatur communis angulus AB C,berunt duo anguli
ABD, ABC,maiores duobus angulis ABC, ACB: ¢ Sed
ABD,ABC, zquales funt duobus reétis . Igitur ABC,
ACB, minores funt duobus reétis, Eadem ratione erunt
anguli CBA,& CAB, minores duobus reétis. Nam cum
angulus externus ABD, 1 maior fit angulo CAB, inter-
no & oppofito; * erunt,appofito communi angulo ABC,
duoanguli ABD,ABC, maiores duobus angulis CAB ,
CBA . Cumergo f duoilli duobus re@is {int equales ,
erunt hi alij duo duobus re@isminores . Non fecus
oitendemus , duos BAC, BCA, duobus efle re@is mino-

| res. Cumenim angulus externus B A E, g maior fit in~

terno & oppolito angulo BCA ; fi apponatur communis
angulus BAC, b erunt duo ariguli BAE, BAC, duobus
angulis BCA, BAC ;maiores : ac proinde cum illiduo
i fint duobus reétis 2quales, erunt duo hi minores duo-
bus retis. Cuinfeunque igitur trianguli , &c. Quod
erat demonftrandum,

EX PROCLO.

HINC perfpicunm eff, ab eodem puncto ad -eandem
rectam lineans non poffe deduci plures lineas perpendiculares,
quam vnam . Si enim flevi poreft, ducantur ex A
A, adrectam B C, duaperpendiculares A B, r
A C. Evunt igitur in triangnlo ABC, duo an-
gwiinterni B, & C, duobus vectis aguales,cum :

Sint duorecti , quod off abfirdum . » Snune enim BC
gusliber duo anguli in trianguly quocungue oftenfi minores
dzobus rectis . Non ergo plures perpendiculares | quam vna ,
ex A; ad B C,deducs poffunt . Quod ef propofitum .

H 3 CoROL-

“a16, primi.

b 4.15}073.
<1 3. prini.

g G primi,
e 4. pron.

£ 13. prismia

816, primis
b g prom.
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21 7. primi.

COROLLARIVM. I

Cuns cnim per hanc propof. duo quiliber angul;

tum,ne duos angn os intriangulo rectos , aut duobus
retis maiores effe fatcarur .

COROLLARIVAL. II.

fla cum aliarofia angulos inaquales faciat , vium
reme o quonis eins puncto ad aliam illam veétams de-
. ; ; ! : :
mffan cadere ad parees acyre l!?’l(gttll . Faciat enim
rectn A B, cum veita CD,angnlos

O ABC, obtsfum, demittarnrgue
ex puncle A, quocungue ad C D
<3 pupe:iz'cular:’x AD. Dico AD,ca

dere ad partes anguli acuti ABD

‘ guli acuts .
Nam i non cadit ad partes acuti angsli ABD, ca-
dat,fi fieri poreft, perpédicularis A Oad partes an-
gnliobtufi ABC. Igitur duo anonli ABC , ACR,
00tn (s, et reitus,in trianguls ABC , masores [int
a‘luaéu{ rectis: a fed cb duobis retis [unt minores, qif
eft abfurdum ., Non ergo ex A, perpendicularis ad

partes acuti anguli cader ,

COROLLARIVM. III.

PARI ratione fit ex hac pro pof. manifeffum,

07272¢5

CONSTAT etiam ex bis , In omni triangu-
lq,mzu; vans angulus fuerit rectus , vel obtufus , ye-|
liguos ¢f[e agutos, cen monnimus defin. 26. buius lib, |

duolius rellis minores , neceffeeft, fi vins Sueritre-| |
Clus, vel obtufus , quemcungue religuorums effe acu- |

SEQVIT VR ctiam cx hac fropoﬁ filinea re-

acittim , ¢ odtuftem alterum, lincam perpendicnla- |

A inequales, nempe ABD , acutum,

CD, dedulta cadit ad partes anguli obtufi Onare ad

&% L. T BER I £ 110

omnes angulos trianguls equilaters , ¢ duos angu-
los triangnli 1fo fcelss [upra Iagzﬁn,eﬂ ¢ acutos . Nam
a cums ¢ quiliber duo in triangulo aquilatero , ¢
duo in 1fofcele [upra bafin fint inter [¢ equales;bfint-
gue [imnltamilli duo > quam bi duobus reétis mino-
res ; erit quili/yet illorum vetlo minor , hoc et , acu-
tus . Si enim rettus foret , aut oét;afm > effent ambo
wel duobus reétis aquales,ant maiores .

THEOREMA 11. PROPOS. 18.

OMNIS trianguli maius latus ma-
iorem angulum fubtendit.

IN triangulo ABC, fit latus AC,ma- A
jus latere AB. Dico angulum ABC,fub- \

tenfum a maiori latere A C,maiorem AN .
effc angulo A CB, qui a minori latere /l\f’
A B, fubtenditur . Nam ex A C,caufe~- g e

ratur A D, =qualis ipfi A B , & ducatur

recta B D, Quoniam igitur duo Jatera AB, AD, xqua~
lia funt per confiru&ionem, d crunt anguli ABD,ADB,
equales:Eft autem ¢ angulus ADB,maior angulo ACB.
Igitur & angulus A BD ,maior erit angulo A CB.
Quamobrem cum f angulus totus A B C, maior adhuc

gulo A C B. Eadem ratione, fi latus A C, maius pona-
tur latere B C. oftendes angulum A B C, maiorem efle
angulo B A C 36 nimirum cx C A , abfcindatur linea
a:q?.lalis ipi C B, &c. Quarc omnis trianguli maius la-

tus maiorem angulum fubtendit ; Quod demonfiran-
duin erat.

COROLLARIVM.

E X hoc fequitnr , omnes tres angulos trianguki
Scaleni effe inaquales , vi monuimns defin. 15 bsins

H 4 kb,

fitangulo A B Dj crit angulus A B'C , multo maior an~ }

|

a 5. prim.

by 7. pringi.

19,

€ 3. prims.

d 5. primi.

< 16 - primi.

fg.pron.
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18.

a 5.primi.

A lib Sit enim triangulum Scalenum ABC,
cuins maximum quidem latns A C, mini-
menm antem BC, & medium locum habens
A B. Dicoeinfdem omnes angulos inaqua-
les ?]’e. Cum enim latns A C, ponatnr ma-

B C iuslarere A B, evit,per hanc propofiangu-
lus B , angulo C , masor . Eadem ratio-

ne masor erit angulus C, angulo A , quandoquidem
¢ latus A B, larere BC , maius ponstnr . Sunt igi-
tur omnes tres anguli inequales " maximus quidem
B, mimmus vero A, & C 5 medinm locum inter
VErHmgne tenens, '

THEOR. 12. PROPOS. 19.

O M N IS triangulimaior angulus
maiorilateri {ubtenditur.

A IN triangulo A B C,angulus B, ma-
ior fit angulo C. Dico latus A C, fub-~
tendens maiorem angulum B, maius cffe

B latere A B, quod angulum minorem C,
-{fubtendit . Si enim latus 4 C, maiusnon
eft Intere 4 B, erit vel mquale illi, velminus . Sidica~
tur 4 C, zquale effeipfi 4 B ,2 critangulus B , zqualis
angulo C; Eft autem & maior per hypothefin, quedelt
abfurdum ., Si vero 4 C 5 minus efle dicatur latere
AB , erit angulus B, fubtentus a minori latere 4 C,mi-
nor angulo C, fubtenfo 2 majore latere 4 B 3 Ponitur
autem maior , quod magis eft abfurdum . Cum igitur
A C ,latus neque zquale fit lateri 4 I, neque minus
€o , crit maius . Eadem ratione probabitur, latus 4 C,
maius efle latere BC, fi angulus B, maior efle conce-
datur angulo 4. Omnis ergo trianguli’ maior angulus
maiori lateri fubtenditur ; Quod demonftrandum pro-
ponebatur,

I

@ LI B ER I. &%) 1$3

COROLL ARIV M.

SE Q]Lf IT VR exhac prepos. omninm reiba-
rum ex qiionis puntto ad retlam quamcnnque ducta-
rum 5 edm, qus perpendicularis est, effe minimans.
Ducatur enzm ex puntlo A ad re- A
Ham BC , quotcungue fmm AD, v ﬁ
AE, AF,¢ alie,quarn AD, fola By —C
fit pcrpma’iculﬂms ad BC , et nulla :
alia , cum €X' ea(i’emr punito .»zd eanderns reclame [o-
lavna Peypmdzml&m; ducs ;?oﬂit sutex P;foglo ad
propos.1 6,dcmo7zﬂmz.umw.l)zca 0IILLIE I IAT
effe AD. Nam in triangule A E D, cum duo anen
i AD E, AED,fint dnobus reflis minorés, pona
turque A D E, reftus; erit A E D, acurus . Quare
b gpains erii latus AE , latere AD . Eodem modo
oStenderns 5 omnes alias veltas maores effe refla
AD: ac proinde perpendicnlaris A D , onzninm
erit WinInA .

EX PROCTLO.

POSSVMV S bocidem theorema offendere affirima-
ting demonfirarione , fine adminiculo pracedentis , fi tamen
prius demonfiretur koc fequens theovemas .

S1 trianguli angulusbifariam feGus fuerit,
fecansque angulum re@a linea ad bafin du&a
in partes inzquales ipfam diuvidat; Latera il-
lum angulum continentia inzqualia erunt,
& maius quidem illud , quod cum maioriba-
fis fegmento coincidit ; minus vero, quod cum
minori.

TRIANGVLI ARC, angulus B AC , dinidatur-

bifarinm perroitam 4 D,qua fecet bafin B C, inpartes ina-
quales, maiufy, fegmentum fit D C. Dico latus A C mains

offe

a1 7.primi.

brp.primi.

COROL-
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3 ~1‘-‘I'5lni.

wis primi.

¢ o Primi.

dz. pron.
¢ &.premi.

£5.primi. |

15 v
B promi.

1 ﬂ-/‘}’{‘ﬂ.

¥ p. pron.

b, = S
¢ffé lazere A B. Producatsr cnim AD , adE ,5vtfit D E,
wgilis ipfi 4 D. Deinde ex maiori figmento D C,anferatur
recin D F,aqualis mnori figmento D B, dp per F, ex E, ex-
tendatuy refa EF G . Quontam igitsey lurera AD,DB,
trigngali A D B, aqualia fint laveritas
ED,DF, treaaguli 2D F, wtrusaus
vITigu2 5 per confirsiiioner ; fint autem
rvanguli AD B, EDF, dickis lateri-

bus contenti squales s Erstnr bafes A B,
5 E Foaquaies angulo Bt A D,angn-

Ius F ED, aquaiss : Eff vero ¢ angulus

- C A D,angulo B A D, agnalis,per Bypo-

thefins Igitnrd anguli G AD,G E A, trianguli A G E,29ua

s cruntyeideigus larera A G,E G, aqualia erunt . Eff an-

temredtn A Comaior guam A G; quare ¢p A C, maior erit,

gram E G. Et quin E Gy maior eff, ouam E F erit ¢ A C;

malto maioy , guam E F. Cum igitny demonfivatum fitre-

tam E F,aqualem effeveita A B, orit A C, latus maius la-
tere A B, greod evat oftendendum. ‘

HOC offenfo theoremate, itz propofitio 1 p. desnonfirabi-
11, In triangulo A B C,angulus 4 B C,mazer fit anguile C.
Dicolarus A C,mains effe larere AB. Dinif eniss redta BC,
(fuber quam conflituts fune dicti angul inequales,)bifarian
i Dsex Ayrer D, extendarur veffa A D E,T or fir D E,squz

A lisipff A s ducaturqrerelta BE . Quo-
niam gienr latera AD, DC, triangnli

) o A D C, aqualia funt lareribus ED, D B,
Pl triangnli EDB, wtramque vtrigue, per con

5 ¢ Sruilionem, & funt antem & angali AD C,
\g E D B, didtis comprebienfi lareribus agisales:

n Evéit bafes A C, &5 BE, aquales, angulufy;
A CD,angulo . B D,agunlis: Bt quia angulns A CD, po
nitrir effe minor angulo A B C,erit &p angaulus E B D, minor
eoden angulo A B C 5 Ideogue angulus ABE, per redtam
B, dentderser inpartes inagua'es. Si igitur bifartam fécetur
perredia B Focadet B Fjigpra BD, co quod angalus A ED,
maior fit angulo E BD . Quiavero EF i maior eft , grsam
EDy& LD, pofira eft agualis spfi AD,ern B F, Moy, 13
A D5 Sed zdbuc A D, maior eft,quam A F ; Multo igitur

maior

e
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it B in reita B F, dinidens

azor crit B Fy guam A F. Itaque quinrect disi
Z:;gnlum A BE;bifariam.fecat bafin A E singqualiterinF,
eftque mairs [egmentum E Fsminns antem A Fseritper theo
reman Procl proxime demonflratum, latns B E, maius late

tur & A Cilatus latere A B, mains evit . Quod eras demon-
frrandun . . .

SCHOLIV M.

H EC propafitio 1 9. consser[a eft propofitionis 1 8. vt per-
Srcasion eft. Cnmpz{zw antem duarsm iftaram prapofitio~
naean ordinem pror/i(v: inuertit , ita Ut er, qug apud nos eji’x 8.
apied iffim fit 19.85 contra. Quarnm viramaque oftendit du
cendo adid,quod fleri nequit, cum tamen E:mzde;.pr;po firio-
nens 18.dir ecte, & ostenfiue confirmanerit, vt ex didlis ligui-
do conflar.

POTERIMVS gquogse Theorema aProclo demon-

[frarum conuertere, hoc modo.

nea rea bifariam diuidens angulum ipfis con
tentum, {ecabitbafin in partes inzquales, ma-
ins¢; fegmentum erit prope mains latus «

DV O lateraAB, AC, triangnlt A -
A BC, fint nagualias A C , meius, & -
A B,minus . Recta autem A D, dinidens
anzitlum ABC , bifaviam , fecet bafin
B C,in D . Dicofegmentum D C,mains B—p C
effe frgmento D B.Si.n.non eft mains,erit :
vel gguale,vel minus.Si dicatsr effe agua .
lestroducatur AD,ad Eivt DE,egualis
fripfi D A, ducarurdyreita EC . Quoniam igitnr latera
"A D,D B,egualia funt lateribus E D,D C,vtrumqe vtri-
| gues A D,videlicet ipfi E Doper confiructionem, & D B, ipli
D C,per bypothefin aduer(arij,Sunt antem & denguli ad D,

ve A B.Offenfum eft autem B Es¢quale effelateri A C. Igi- |

ST trianguli duo latera inequalia fuering, li |

dictis Lateribus contenti aquales : < Brit bafis AB, bafi E C,
: &qunlis

4. primis

bis.primis -
(4 .
4t premi.

P
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al .prz'mi.

b 1.pron,

15 Brinii,
d 4. pri:
¢ Gpriom

wqualis &y angule BAD, angulus CED,
A Pofitus aiit eft & angnlo B AD ;s angy-
lus CAD , gqualis; Igitur (& anguli
CED, CAD, aquales erunt 5 * Ideog,
B~p ¢ larus A C, lateri 1 C,‘&gm;le. Cii igitur
oftenfium fit,lateri E C,aquale effe quog;
lutus AB b erunt latera A C,AB,aqua
® Liasquod [t abfisvdum, quia A C, maius
ponchasur , quam A B. Non cris igicur [egmentum D C,
fegmento DB, aquale. Quod fiD G, dicarur effe minus,
o D B, mains ; erit, per theorema Pracliy dntns A B, ma-
tus lasere B C; Ponebatuy anresm r:inks, quod multo magis
off abfurdum. Nowgitur minus erit D C, quam D B, Qua-
re erté aeceflario mas .
E© DEM mode demonfirari perevit bhoc theoremns.

ST trianguli angulum reéta linca bifariam
dinidens , bafin bifariam quoque fecet, erunt
duolatcra angulum continentia inter {z zqua-
:ia : Quod filatera =qualia fuerint, bafin ctiam
bifariam fecabit lineare&a, que angulumbifa
riam dinidit.

A dividar quogue bafin B C, inD, bifzrizm.

Dicolatera A B, A C,inter [é sgzaliz effe.

E Hoc antem demenftrabimss eadem ratione,

Be~gr—C

E Sfegmentum fegmento D B, pgral panaiur

Anmmods figuram eodens modo confivnas .

Crim enien latera AD, DB, aqualie fint lateribus LD,

B A D, hoceff,angerlo C A D, pqualis. Quares A Cgquale
rit ipﬁE C, bocef?, ipﬁA B.

DEINDE fintlarern AB, A C, egualia, brrecta

PRIMYV Mrela AD,focans mngnli B A C,bifariam
gua in precedenti theoremate offenfiisn fuit |

latus A C, eguale effelateri AB, iD C.

D Cseih angnli ad D, dictis lateribus contents pauales ;
derunt bafls A ByE C, eanales, & angulus CE D, angulo
AD. fecansbafin B C, D, diidat angulum B A4 C, bifa-
rizm;

e LIBER I. &)

T2 ¢

viam . Dico fogmentum D C 5 pquale effe fegmento D B.
Cum enim lmtera AD , A B, agualia [int lateribus; AD,
AC,vtrumque wutrigue, 5 anguli quoque hd A, contenti di-
is Lateribus mequales per hypotkefin , aerunt bafzs BD,
D C, zequales.

THEOR. 13. PROPOS. 0.

OMNIS trianguli duo latera reli-
quo funt majora, quomodocunque af-
{umpta. ~

SIT triangulum A B C . Dico
quelibet cius duolatera, nempe-AB, D
A C, imul maiora efle reliquo latere
B C.Producatur vaii exillis, vt C A,
vi{que ad D, b firque rea A Dyaqua- B C
lis alteri lateri non produtto A B, & )
ducatur reéta D B.Quoniam igitur duo latera A B,AD,
aqualia inter fe funt, per hypothefin , cerunt anguli
A BD,AD B, ®quales inter fe:Eftautem angulo ABD,
d maior angulus C B D.Igitur & angulus C BD , maior
eritangulo A D B.Intrianguloergo C B ID,latus C D,
oppofitum maiori angulo C BD , ¢ maius erit latere
B C,quod minoriangulo CD B, opponitur . Cumigi-
tur duo latera A B,A C,fimul aqualia fintipi C D, (fi

enim equalibus A B, A D,commune addatur A C, thét |

tota equalingnimirum linca compofita ex A B,AC,& li
nea compofita ex A Dy A C, ) erunt quoque latera A