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THEODOSII

| P OLIT A

SPH/ERICORVI\/I
LIBRI TRES.

P S

PR AZFAT O.

VIJTd CfinPhenicia~C”~inAjrica“rbs®cuinomenT~ripoliui

a Geographissatque Htjioricis defcribaturj certo nonconfiat

apud (criptores, vtra harum ciuitaium Theodofiipatriafue~

rit, Qmitem temporeflorueritynonfatisintereopiemconue-

nit: N on tamen leuisconieauraeil™mm circa temporaPom-
feij <ii“agnt/ixi”e:proptereagmdeumfimulcumAfclepiademedico (qui
terNiponbmPompeij Q7 a™nifloruit™MiPIlmiocredimus) in Btthjniajio-
Ytujfefcribit Strabo, Scripjltautem varia opufcula Cj*athcmaticd/vtDe
Hahitatwnibusy D e J\NQoBibHS™M diebm, atque etiam trés hojce Sphmco-
nm librosCummaeruditione refertos, in gmbm variasfphmproprietates
dsmonflratyquarum quidem cognitio magnopere efi necejfanaadrerum
ceeiefiiumdoBrinam coufequendam. Etenimfine his oAfironomiaJuam
aignitatemtmrinulla rationepoteil : (jnomonice quoque”™feu ratto horolo-
giorum SoU rium defcribendorumex hismaximependet. <~ddequod
ad(jeogrophiamy Cf ad Perjpe&'iuamreiieintelligendamnonparummo-
menti habeant”™ vt intérim alias vtilitates Jphmcorum elementorum ta-—
ceamus.

Q V 01S11AM. vero duplex verfio Spht&ricorum Theodofiicircumfer-
tur.germanaaltera ~propriafoannis Pen;zexemplarigr™co ad verbum
rejpondens™altera Francifi Cn”auroljci oAbbatis c::hCeJfanenfsex tradi-
tions (tdrabum:nosprioremfecutifiimm”gu¢z nouem ™ qumquagintapro--
poftionibm abfoluitur, inferuimus”™variafcholia™ quibusplurima theore
Platanecejana, ™ fcitu mcunda, a Theodofio gmdem omitjfa:,ab <iArabi~
bus autem admnéia”*demonfirauimm. In demonfiratiombm autem non
musfecuti verba codicis (jTi”cifedfeiificm”vtdemonfirationesipfi clariores
fierent: adiecpmm</nonnungquam coroUanaqu/zdam” fcholia, necnon
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4 PRAFATIO.

IcmmataMvtillis vtipofir)im:,quando respoJlulabitJn margineporro appoA
fmmus nimerosfenempropojltionurn iuxta ~erfionem Francijci
roljctreferentesj vtfaaleaquouispropofmnes Theodofii, quasnonnulii
fecundum ordmem ¢drabumcitant,popntinuenirL Figur¢zsquogue:, qu.z
mgrAexemplan extantplerumque negleximm.quodtUa.quas "¢ hCauro™
lycHSpinxitj commodioresfint, ~ adinteUigendas resJphmcas multofaci®
llores, Poflremo™nedemonflrationumowNiismterrumpefetur”citammm |
propofitionesEucltdis, horumlihrorumm margine. Id quod ™ infe”™

guentibm openbm obferuammm.  Citationesautem hoc modo intelligent
d£Junt.

l.pnm i Primapropoiitio lib, i. Euclid. Coroll. 10.  Corollarium propofitionis decims
iS.vndcc. Décimaoélaua propofitio lib. ir-Eu- hsaius. huius lib.
_ clid. Coroli. 1. Corollarium propofitionis prim«

COF_9||~ i6.  Corollarium propoficionis fextsede- 1. huius. lib. i.huiusoperis.

terti). cimiElib.~.Euciid. Schol. 15. Scholium propofitionis quinticdeGi-

Coroll. 2. Corollarium fccundum propofitio- huius. ms huius lib. »

35.fexti. nis trigeiimsEtcrtiie fextilibr. Eu- § Schol-15. Scholium propofitionis quints dcci-
clid-. _ o I.huius. mx lib. 1. huius operis.

S;:'hol_. 1.2, scholium primum p_ropofltlonISfe- 20.1. Theod. Propofitio vigefimalib. i. Theod.

ofiaui. cunc!s_ellb. EUC“_0|~ _ Coroll. 16.  corollarium propofitionis fcxtiedCi

4.huius.  Propofitio quarta huius lib. I. Theod. cimselib. i. Theodofii.

li. 2. huius. Propofi_tio duodecima libr. 2. huius Schol. Ip. Scholium propofitionis decimxno«
opcris. I. Theod. niclib. 1. Theodofii.

E x hisaliii citationesfacilepercipientur3cum in omni'
hm eademfit ratio.
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THEODOSII

SPH”™ RIC O-
RVI\/I

LIBE]|L MV S

T>EFIJIJ”~1TI103\ ES.

I
PH " R A eftfigurafolida com p”enfa vna fuperficie, ad gjjam abvnoé

‘corumpundorum ,quxintrafiguramfuntomnesre5:ilinel3u& funtin-
terferquales.
n 1l.

CentrumautemSphiEriE~eileiufmodipundum.

AxisveroSphiers,eftreftaqua:damlineaperccntrum du6taj &vtrinque terminatain
Cphxrxfuperficicjcircaquam quicrccntem circumuoluiturfphsra.
AV
Poliiphseraifuntextremapun(5taipiius axis. —
V.
_ PolusCirculiinSpiitra®cftpunaumiiifuperfiderphgrg”aquoomnes A*linearadCir-"
cuEcircumi-ercntiam tendentcs funtinter fe*quales.

s ¢C H O L 1 VvV M

JDDITVR inexempUrigmo alU adbuc definitio™qua (xpUcatur, quidfitplanum adplanumJimiliter inclinari,at™
quealterum adalterum. Sed quoniam inclinatioplantadplanum ab Euclide explicataeSilib. //.def 6. Atvero quandopia-
mm adplanumfimiliter inclinaridicituryatque alterum adalterum, eodem lib. defin, 7. declaratum eH fiatui earn omnino
miftere hoclocoi & fequentem apponetenondtfmilem def. 4M.s.EucUdis, ita vtfextum locum obtineat.

V1.
IN fphxra xqualitcrdiftare acentro Ipha*iEcircuiidicuntur,cum perpendiculares, qua:

acentro l™iira;inipiorum planaducuntur/unta:giialcs. Longius autcm abeileille dicitur,in
cuiusplanummaiorperpendicularis cadit.

THEOR. /. PROPOS, /

Sl Splisrica fuperficiesplanoaliquo fecetur,lineaquxfitiniphsrx fupcrficie,eftcircum-
ferentia circuii.

SECETVR. Sph”rica TupcrficicsABC, cuius centrum
D,plano aliquo facicntcin ilipcrficiciphxrielincam BEFC-
G.DicoBEFCG.cii'cumfcrentii eflccirculi. Tranfc nim
prirno planum fecans per centrum fpharrgD, itavtD,.iit4fl
planoiccantc, m quo cxU, advVm'camraélam BEFCG, ciu-
canturlincae rcdixquotcunque DE,Dr,DG.Quoniam igi-
turomnesli*ljncxdu(5i:ie,quotcunquefuerint,cumcx cen-
troiphserxad cius ilipcriiciem cadant, interic*quaksfunt,
crit,pcrdefin. 15.1”. 1 Eucl. lineaBEFCG >circumferentia
cir«di,cuius centrum D,idcm quod fphajrx.

A3 TRAN -



n JTKANSEAT dcinde planum iccansnon”
a It. ek, per centrum fpharrar. “DucaturautéexDjCentro
{plicr<ead planum fccans pcrpcndicularisD H , e-
mittanturquc cx H>rc¢gbivtcunqucH E,HF, ad
lincam BErC G,& connedanturrcifi«DE, DF.
b 47 fri» Qupniam igituranguliDHE,DHF,rc£ti funt.cx
def.~lib.ii. Euclid. ~ erittam quadratura exD -
E.quadratis exDH.H E, quam quadratum exD -

F,quadratiscxDH,HF,a:qualc: Suntautem qua-
drataex DF.jDF,inter fcarqualia.quod & rcftaiD E,D F, ex centrofph”rjein eius fupcrficiem cadentes inter fe

aiqualcslint. Quadrataigiturex DH, HE, fimul quadratiscx DH, HF, fimul~qualiaerunt. Dcm ptoimitar
communiquadrato rctia:DH,rcliqua quadrntarc;,tarumHE,HF ,inter fe a:qiialia,& refi:;,proptereaHE ,HF,
inter fe icquales erunt.Eodem argumento ofl.endcmus,omnes lincas ex H,ad lincam BEFCG,cadentes elTcce,
qualcs & inter fe,& di6tis duabus HE.HF. Lineaergo BEFCG,circumferentia eritcircull,ex def.i*.lib.i.Euci,

cuius centrum eftpunctum H, in quod pcrpcndicularisDH, cadit. Q ~re ij fphxrica fupcrficies plano aliqudt
fécetur,&c. Quod eratdemonftrandum.

COKOLLAR.IVM.

ITAQV E liplanum fecans per centrum fplifer~ tranfierit,cificietur circulus idem ccntrumhabens,quod
iplixra. Gi~“ronon”ercentrumtranfierit,eificicturcirculusaliudhabenscentrum,quamiphserajilludvidc-
lictt pundlum.in quod cadit pcrpcndicularis ex centro fph”r? ad planum fecans deduéta.Nam femper demon-
flrabuntur lincee re(5tx cadentes ex hoc punfiioin circumfcrcntiam circuii efleguales. “

HOC e"ST.

ID E M eftfphi~rxcentrum, & circuii per fphgrg centrum traiedi. Etperpendicularisdudaacentro
fphxTiEin planum cu'culi perxentrum ljihajrx non traicdlTcadTtin centrum circuii : ¢ uiapiinCtumti, m quod
pcrpendicularisDH,cadit,demonitratumc/tccntrumcflbcirculu n

PROBL. I. PROPOS.

D A T~ Spha:rxccntrum inucnirc.

/

Sn'centrum inucniendum Sphsro: ABCD.Secetur eiusiuperficiespiano quopiam facientcin ipialinc-

?)II_ httivi. amBDE, ~ qusecircuiicircumfcrentiaerit. ~ SithuiuscirculicentrumF .SiigiturcirculiisBDE, perccn-
. C:::Et trumfphcerxtraiicitur, ~ critpundiimF,centrumquoquefphxr2B. Si™eropcrcentrum fphxr«nontraiici-

huius, tUr, erigaturex F, ad planum circuii BDE. pcrpcndicularis FGjqu” vtnnquead fupcrficiem iph~erseduda
aiz.vnd. ad punda A,C,fecetur bifariamin G.Dico G,centrum eilefphgrg. jie-
nim non eil fit, fi fieri poteft, centrum H , fecans diametrosomnesbiBn-

am,quod quidcm inlinea AC,non exiftct,cum eain pundo G , folum bi-

€ I/, vnde. fariam diuidatur, fed cxtraillam. = Dcmittatur cx H , centro fphoersad
i a.vndec. planum circuii BDE,perpcndicularis Hi, ™ quxsequidiibns eritlineas F-

G;acproindeinpundum F, non cadet: coirentenim tunc duik parallel«
Lcoroll. 1. HI,GF,in F,pido quod fier‘i non potcfl;.C>i*niavero pcrpcndicularis ex
amiM. centro fphser™in planucirculiBDE,demiiTa S caditin eius centrum, erit

l,centrumcircuiiBDE. Scd& F,exconftrudione, centrum efteiufdem

circuii.Quod abfurdum eilldcm enim circulus vnum tantum habeat cen-
trum nccciTeeft. Non ergo aliud pundum prater G,centrum eritCphxrz. Q ~re datxiphiersE centrum inue-
nimus. Quod facicndum crat.

COKOLLARIVM

H IN C cgnftat/i in fph;:graritcirculus non per centrum fphcr~traiedus,a cuius centro excitetur perpen-
dicularis‘adrpiiuspbnnm”in linca pcrpendiculariccntrum cficlph”rg.Qiicnfwm enim chit,punctum G, <Jiod
p.rpendicidarem AC,bifari”~n duiidit,eiieiphxr”™ centrum.

- ‘THEOR. 2. PROPOS. j-

SpliQrg planunijaauolion fccaturjuon tangitinpluribus pundis vno.

a 2.hniu4. Slenim fieripoteftjfpha’raplanum,a quo non fccatur,tangatin pluribus pundisvno,vtin A,& B. » la-
b i huius uentoigitur C,centro fumarie,ducanturred™~ CA, CB :& per CA,CB,
Cj.vniie. ' ducatur planum facicnsquidem in fuperficie iphserse ~ circumfcren-
tiam circuii ABD, in piano autem tangente, redam lincam EABF.
QiNiaigiturplanumtangens.in quocftredaEABF,fph”~ramnonfccat,
atq;adeo neq; circulum AB D, iniphgrgfuperficieexiftcnte,fitvtncq;
rcdaE ABF,circulum ABD,fecet. Cadetergorcda AB, totaextracir-
culum. Qi\onmm vero duo punda fumptafunt A,B, in circumferentia
d 1. tert™.

circuii ABOT'*cadet eademrcdaAiNja-piindo”in pundum-B,du-
datotaintracirculum ABD. Quod eftabfurdum. Sphseraigitur pla-
num, aquo non fccatur,non tangit in pluribus pundisvno. Qnod cratdemonftrandum.

COROLLAKIVM
H IN Cfit.fi duo punda fi“*nentur in fuperficie fphieriE,redam,qu” iliaconnedit, intra iphjeram cadere.
e 1. terin. <Wkayidelicct caditintra crrciilUW,c”uiin tphgrgTuperhcic circumierenuam habet.
THEO-
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THEOR. 5 PROPOS. 4
IT.
SISphxraplanum tangac,quod cam non fccet, reda lineaduda acentro ipha:rii:adcon- —m=
caSTimjperpendiculariseritadp anum.

TANGATSphiBraplanum,quodipramnonfccct,inpun6i:o A:» Et inucntoExcentro fphcBriEjducatur ai. huius,
abcorc(btaB A, adpiintiiim contadus A. Dico redam B A, ad di-

plaiiumperpendicularcm eflc. Nam pcrrcdam AB, ducantur
duopanavtcung;iéemutuoiecan ia,qu/Ninfupcrficiequidemfphg-

ri- ~faciant circulorum circumfcrentiasACDE,AFD G,in plano b1 hmus.
autemtangente redas HAIL.KAL. Qi”~niam igiturvtcrquccircu- C3. an>ie. .
lasACDE>AFD G, per centrum B, fphs-rtraijcitur, eritquoque ai. Conil.

) . huiut.
B.vtriufque centrum.R.urfus quia planum tangens fpha;ram non fc-

catjfit,vtnequcred”™ HAI, KAL, in co exiilentes eandcm icccntjac

iroindencquccirculos ACDE, AFDG, in fphxr~fuperficieexi- ANL

lentes. T angetigitui reda HAI, circulum ACDE, inpundo A,&

reitaK AL,circulum AFDG,in codcm pundo A« lgiturrcaaBA,&ad redam HAI, & adredam KAL,per- »
pendiculariseft.fQ ~re eademreda BA,& ad planum tangens,quod per redas HAI,KAL,ducitur,pcrpendi- £4.. vnuec
cularis erit.Si Iphxraergo planum tangat,quod eamnon fccet, &c. Q ~ d oilcndendum crat.

THEOR. 4 PROPOS.

S| Spha:raplanum tangat, quodipfam nonfecer,aconradu autcmcxcitetur reda linea
adangulosredosipilplano,inlincaexcitaraeritcentrum ipha:riB.

SPHIiER.A ABCD,tangatinC, pundoplanumEF,
guodeamnonfecet, apundoautem C, * exciteturad planum

EF.perpendicularisCA. Dico in AC, cci“trumeiTcfphxr”. Si a 1. vfiife.
enimnon efljfit G ,centrum fpha:r;*extraredam AC fi fieri po-
teil, & aG, ad C, redaducatur G C, ~quiead planum EF, per- b 4. huitis,

pcndicularis erit: Eratautem & A C , ad idem planum perpendi-
mlaris.lgitur exeodem pundo C.adidem planum EF,du« per-
pendiculares ducuntur. Qi~d eilabfurdum. Dato enim plano,
apundo, quodiniliodatum eft, "dux rcd™elinex ad redos an-

tij.vndee.
gulos non excitantur, Qnare il fphxra planum tangat, quod
ipfam non fecct,&c. Quod eratoftcndcndum.
THEOR. PROPOS. 6. )
Vij.

m CIRCVLORVM,quiinfphcrarunr,iHAXimirunr,quiperfphcrgcentrumducunrur:
aliorumautemiiliinterie”~quales iunt,qui™quauteracentro dillant ; qui vero longius acen- ‘
tiodiilantjminores funr htcircuiiin fph”~ramaximi peripli~“r*centrum tranfeunt:aliorum
autem ~quales acentro qualiter diftant:minores vero longius acentro diilanr.

INfphseraABCDEF, cuiuscentrumG , tranfeatcirculusAD, percentrumG,&alijBC,FE,nonper
ccntrum,Dico AD,circulum eiTcomnium maximum, &c. ®Ducantur ex centro G, ad planacirculorum BC> »w.vndee.
FE, perpendicularesGH, G I, “quiEinipforum cen- tf)wuiui.
tracadcnt; itavtH, I, centrafintcirculorum BC, FE: cQralf
@& iisautem G ,centrum iphier™,centrum quoque cir- huiui.
cuii AD, per centrum Ipnsra:traicdi. SiigiturexG,

H,I, ad fuperficiem Chsrxredie ducanturGD, HC,

IE, erunt hsefemidiametricirculorum AD, BC, FE.

Connedanturautem red~ GC,GE. Qj”™niam igi-

turintriangulo GHC,angulus H,redusm, exdenn. .
j.lib.ii.Eucl.”™ erit quadratum ex G C, «equale quadra- 4 F"rt'
tiscxGH, HC. Dempto ergoquadratoreds GH,

maiuserit quadratumex G C, quadrato ex HC;atque

adco & reda GC,hoc cft,fibi sequalis G D, (ducuntur

enimGC,GD;CX centro fpharra»ad fuperficiem) ma

iorerit.quamredaH C Q ~re circulusAD,maiorem

Habens i mtdiametrum,qu3m circulus BC,maior erit R
circuloBC.Nonfccusoftendemus,circulumAD,quocunqucalio,qui percentrum G,non tranlcat,maiorem
effe.Maxiraus cftergo circulus AD. |

A 4 DISTENT



e4.7-frm.

T prim.

yiij.

ag.frmt.

b4 ,vndec.

iili.vndee.

"

/-«m~DISTENT iam circuii BC,FE,acentro G,smialiter, hoc eft, perpendiculares GH, G I, aequales fint.ex
defin.(iiiuiuslibri.DicocircuiosBC,FE,2qualeseile. CumenimrcdaeGC, G E, acentro{phaersineiusfu-
perficicm cadentesiintarquales,ac proinde Scearum quadrataxqualia;' fitautem tarn quadratumexGQqua-
dratisexGH.HQquam quadratum ex GE,quadratisex G1,lE, asquale; eruntquadrataex GH, HC, fimula:-
qualiaquadratisex GI,1E,fimul.Demptis ergo squalibus quadratisredarum GH, G, (pofitiTcntm funtha:
linecEajquales)xqualiaeruntreliqua quadrata retarum HC,IE,ac proindc & rc6tx HC,IE>squales erun~qu”®
cum fintfcmidiametricirculorum BC,FE,squales eruntcircuii ipfiBQFE.

Q yODfialtcrhorumcirculorum, nempcBC, longiusi
centro G.ponatur diftare,quam alter FE,hoc eft, perpendicu,
larisGHjmaiorponaturperpcndiculari G I, oftendemuseo-
dem fere modo,circulum,BC,minorem eiTecirculo FE.Cum
enim quadrataex GH ,H C, squalia fmt demonftrata quadra-
tisex G 1, IE; daufoantur quadrata inxqualia redarum in$.
qualium GH,GI,quorum illud maius eft,(quod & redaGH,
maior ponaturquam reda G I,} erirreliquum quadratum rc-
d x H C, minus quadrato reliquo redse | E }acpropterea & re-
da HC,minorerit,quamredalE.lgitur & circulus BC,circu-
lo FE,minor erit.

SIT iam circulusomnium maximus AD. Dico eum per G,
centrumiphxriEtranfire. Sienimnontranfeatpcr centrum,
crit alius quiipiam circulus per centrum G, tranfiens maior
circulo AD,non percentrum tranfeuntc, vtin hac propofde.
monftratumeil Quare AD,non eftmaximuscirculus. Qi~™d

eftabfurdum. Ponitur enim maximusTranfitergo per G, centrum iphxrs.

D EIN D E fintasqualescircuiiBC,FE. Dicoeosacentro G,a:qualiterdiftare.Conftruda cnim figu-
ra,vt prius,erunticmidiametriHC,IE,iequales. Et quoniam quadrataex GH, HC, iEquallafunt quadratis ex
G, IE, ~“vtdcmonftratum cftj ablatisicquaiibus quadratis linearum sequalium H C, IE,eruntreliqua quadrata
rcdarum GH,GI,xquaiia;ac proindeScline”™ GH,Gl.£Equales erunt,Qus cum perpendicularesfint, ex con-
ftrudione,ad plana circtilorum BC,FE,xqualiter acentro G,diftabuntcircuii BC,FE,ex defin.d.huius lib,

Q V O D fialtercirculorumBC, FE, nimirum circulus BC, minor ponatur alterocirculo FE, oftende-
mus eodem fere modo,perpchdiciilarem GH,maiorem effe pcrpendiculariGl. Cum enim quadrataexGH,
HC,oftenfa fint*qualia quadratisex G |, IE; fitautem quadratum ex HC, minus quadratoexIE; fquod & fe-
midiameter H C, circuii minoris minor fitfemidiametfo | E , circuii maioris) erit quadratum reliquum reda:
GH,reliquo quadratorediE Gl,maius;atqucadeo & reda GH,maior erit,qiAm GI1*Quare cum GH,Gl,per-
pendicularesfint, Cxconftrudione, ad planacirculorum, longius diftabit, per defin.d. huius lib. circulus BC»
minor acentro G.quam circulus maior FE. Itaque circulorum, qui in fph”~raiunt,maximifunt,quiperiphs*
riecentrum ducuntur,&c.Q”deratdemonftrandum.

THEOR. 6. PROPOS. 7.

Slin Ipharrafitcirculusjacentro autem {phxtxAd centrum circuii connedatur redali-
ncajconnexalineaad circuiiplanum reda eri”™

IN fph~rra ABCjCuius cdntrum D, fitcirculusBFCG, cuiuscenyum
E:EtredaDE,connedatduocentraD,E. Dico D E,redam cfleaTpf™-
num circuliBFCG. Dudis enim duabusdiamctris vtcunque BC, FG,in
circulo, ducanturab earum extremisad D, centrumfphxrseredielinci,
BD,CD,FD,GD, quseomnes inter fesequalcs erunt, cum a centro fphae-
r~ad eius fuperficiem cadant:Suntautem & BE,CE ,FE, G E, femidiame-
tricircuii BFCG,iequalesJgitur duotriangulaD EB,DEC, duo lateraD-
E,EB,duobus lateribus D E ,EC, & bafim DB, bafiD C, sequalem habcntj
exquo fit, *angulosDEB, DEC, sequalcs, atqueadeoredos eiTe. R.eda

igiturDE,red$ BC,ad redos infiftetangulos.Non aliter oftendemus, redam DE, reds FG, adredos angu-
los infiftere.* Quamobrem & planocircuiiBFCGTperredasBC,FG,duda adredos dngulos infiftet Siigitur
in fphierafitcirculus,&c.Qiwd oftendendum erat.

~ THEOR. 7- PROPOS. 8

SIfitin fphairacirculus,& a centro fpharriEad circuium ducaturperpendicularis, qus ad
vtramque partemproducatur,cadeteain polosipiius circuii.

IN fphieraABCD, cuiuSccntrum E,fit circulus
B G D H, 7Nincuiusplanum e centro fphxras E, per-
pendicularis dedudafit EF,qusin vtramque par-
tem protradacadatin fuperficiem fphsra: ad punda
A,C. DicoAC.poloseflécirculiBGDH. Cadcte-
nim perpendicularis EF.in ccntrum circuiiBGDH,
itqueadeo F, centrum eritcircuii. Quod ficirc/Nis-

BGDH, perdetitliimfphffriediocator: o iypiun’
centrum



kv~

«CiitnimfphairK E, idem quod F, ccntrum circuii, «ex quo ad planum circuiicxcitata fit perpcndicularis AC* ctt. mexy.
DjiiiisigitardiametrisBDjGHjVtcunqucjducantur
alarum extremisreélsadpunftaA,C. EtquiaAF»
perpcndicularis eilad planum circuliBGDH, crunt
angiiliomnes,quosad F>facit, redi, ex defin. 5. lib. 11.
Euclid. Qiiareduo triangulaAFB,AFH , duolatera
AF,FB,duobuslateribusAF,FH,~qualiahabent,qug
fluidem angulos comprehcndunt”*quales, nempe re-

cios. lgiturbafcsAB, AH,zequalcserunt. Eodem primi.
niodooilcndemus&redasAD,AG,&aliasquafcun- C C
guecxA,adcircumferentiarncircuUBGDH.duaast.mintcrfc,quamred”™”" ualeseiTe.Pundum

cr-o A polnseftcircuiiBGDH ,ex defin.5 huiuslib.Non alitcr dcmonftrabimus. & C pu..ameiufdcmw I~ -
culipolumeae.Siigiturfitmfphaeracirculus,&acentro,&c.Qimderatoften3cnJum.

S C H y M,

IK verfme Umroljci addunrurfequentia duo theoremata, quA Arabesadiccerunt.

Sliicinfpharracirculus, acuius centro cducatur perpcndicularis ad circuii planum, gnx
invtramque partcm producatur,cader hxc invtrumque polum circuii.

JMiJcudewfigura €XAOCHTOCTOU BGDHy ™ €Y tUr TCllaFAj ptTpCtldiculitYU itdcttculiplitttuttt y((Uit COOUTYIIU" ~

, merfmetIpimE£inpmaUAyC.DmA,C,eJp!polosc'$rculiBGDH. Eruntenmrurfusexdefinit.sJib. u.EuiLomnesangud,

Ns-JsadT,f4 citrei iaAP, refii>Quare,vtpriustline<eAB,ADtAG,AH,&c.<equalesinterfeerunry&c. ~-primL

ALITER,”~QmniamperpendicularUFA tranJttpercentrumJpfmaE\dit; laeritre£i<tEF, exEyCentroJphdir<tadpl4.
%memuli BGDH,perpmdicuUrisA Qmre vt demonftratumeif,cadet inpolos mfdem circul'uQuodeSipropofitum.

n.

Sliirinrphceracirculus, &:ab altero polorum eius reda ducatur per centrumillius, erit  Xj.
hiccad planum circuii perpcndicularis,& produdacadetin religuum polum.

ItaeademAdhucfiguraexA,polocirculfBGDI1yper ctntrumeiusF ydemittAtur imeare;iaA¥ ,occurrensfuperfictei
jjbtr£ in C.Dico reclam AFyperpendicularemeffe adplanumcircuiiBGDH, & C,ejfc reliquumfolum eiufdemcirculLQuo-
mamenimduotriangulaAFB,AfByduolateraAE,EB,duehuslateribusAF,FD, &bafmABybaJiAD, iiquaiemhabent,ex
(ief.ti. poli'y"habebuntquoquednmsanguJ>,sAFByAFDy<equaleSyatqueadeore; iffs. 1giturAFyre~taBDyinjiflitaiangulosre-
Itos. Similiter ojiendmusyeandem AF,ad angulos regiosinfiflere refia GH.  Quare & plano circuliBGDHyper retias BD, b4.
Gii, dudloeademretiaAF, adretios mftjletangulos, Owd efiprimopropofitum. Qmniam igitur AF, adreciosefi angulos
piar, ocircuii BGDH, duiiaerit FA, ex centrocircuii F, adpUnum circuiiperpendiculars. Qt”re”vt in hocfcbolioproxime
dmonjiratum eilj in vtramquepartemprotrala in vtrumquepolum circuii cadet, acproinde C , reliquuspolusent cnculi
hGDH,quodeslficundolocopropofitum.

THEOR. 8 PROPOS. p. XJ.

Siiit~j~hxracirculus,altero polorum eiusinipfum ducaturperpendicularisreda
linca,cadetnxcincircuiiccntrum,& inde produda cadetin reliquum polum iplius circuii.
I\ fphxraABCD, fitcirculusBFDG, ' acuiuspolo A,ad eius planum perpendicularis ducatur AEjOCi- a«, vnie®

currcnsfupcrficieifph.'cneinC DicoE,ccntrumeiTecirculiBFDG,& -A
C.reiiquumpolum. DudiscnimpcrE,duabusrcdisvtcunq;BD,FG,

I'coiinedantur earum extrema cum polo A,redis AB,AD ,AF,AG,qux

omncs inter fe sexualeserunt, exdefinitione poli. Qmnesitem anguli,

quosreda AH, facitad E, redi, exdefinition. 3. lib. 11. Euclid. "~Erit

igitur tamquadratum ex AB , quadratisex AE, EB , quam qua-

dratumexAG , quadratisex AE,EG,a?quale; atqueadeocumqua-

drataredarum AB, AG, arqualium sequaliaiint, erunt quadrataex AE,

EB,fimul quadratisex AE,GE,fimyliequalia. Dempto ergocommuni

quadratoredse AE, reliquaquadrataredarum EB, E G, a:qualiaerunt®
acproinde&redgEB,EG,a;qualcs.Eodcmmodooftendemus,redaseG,ED,yqualeseffe. « Q”~reE,cen-

trum eftcircuiiBFDG ; Q N d eftpropohtum. ~upniam igiturex E,centro circuii BFDGjad ipiius planum fal
edll;laeliperpendicubris EA, ~tranfibithsc per H, centrum fphiErx, atque adco ex H, centro iphsra: eadem
HE,dudaerit perpendicularis ad.planum circuii BFDG.'= Qt~circa H E, vtrinque eduda cadetin polos ciuf- '
dcnvcir«ttli;aclii:oinde C,reliquus poluseritcircuiiBFD G .Siigitur fitin fphajracirculus,& ab alteropoloFum n
Clus,&c.Quodoftendendumerat.

THEOR. p. PROPOS. 10 Xij.

Sl litin fphxracirculus, lineareda pereiuspolosduda, ad circulum reda eft, tranilc”ue
perccntrum circuii,&iphxrxi



iS. primi.

prmt.

IN fphsraABCD ,fitcirculusBFDG,pcrcuiuspolos A,C,rc6ta ducatur AC, occurrens piano circuiiln
£.Dicorcdam AC,ad planum circuii rcftam efle/tranfircq; per eius ccntrum, (hoc eft, E, eflcipfms ccnt-~im\
A. nec non percentrumiphsr*. D ugtisnamquc per E »duabus reftisvt-

cunque BD,FG,quarum extremacum polis A,C, iungantur rcotis,vtin

figurajerunttam AB, AG, AF,AD, interie,guam CB,CG,CF,CD,in-
terfegqualcs,exdefi.poliJgiturduotriaguliABC,ADC,duo lateraAB,

ACjduobus lateribus AD, AC,& lbaiimBC, bafi D C, sequalem habent,
*Qnapropter&angulosBAC,DAC, igualeshabebunt»Qupniamini,

tur duotriangulaABE,ADE,duo lateraAB,AE, duobus lateribus A d 7
AE,2qualiahabent,angulofquefubipfiscontcntosBAE,DAE,arqua-.

N les,vt proxime demonftratum eft,* erunt & anguliAEB,AED, arquales,

ANPSPTdrcdi. Nonaliterdemonftrabimus,reitos elTcangulosAEG, AEF, Keda igitur AE, duabusredit

c4-vndec.

d9. huitu.

e Corofl- 2.
huiM.

uv.

ti8. frtmi.

b 4-primi.

€7.vndec.

BD,FG,adredosinliltitangulos. Quare perpendicularis eritad planum circuliBFDG, perredasBD ,FG«
dudiim.Quod eftprimé loco propofitum.Qupniamigitur ex A,polo circuii BFDG.ad eius pAnum perpen-
ciiculariseitdudaAE,” cadet AE,in centrum ipiiusHter”~oE,centrum circuiiBFDG.R.urfus quiaex E,cen-
tro circulijtiFG D,eduda eftad eius planum perpendicularis EA, «iranfibit hxc per centrum quoque fphsene.
Quarereda AC,perpendicularis eft, ad planum circuii BFD G, tranfitque per eius centrum,&iphiEr2E. Quod
eft propofitum.Sifitigiturin fphseracirculus,lineareda per eiuspolosduda,&c. Quod eratdcmonih'andum*

A C H O t I Y U
ADDVNTVRbocloco aliadu9thetrmata huiufmodi.

l.
Slinrphserafitcirculus, & abaltero polorum eiusper centrum fphasrar refta linca duca«
tar,eritha:cadplanunicirculiperpenclicularis, &produda cadetincentrum ipiius, inreli-

quum polum.

1 NJphizra ABCDj cuius centrum ByjitcirculusB G D H j cttimpoh Ayper E, centrumJpbdr* ducatur recia AE.occur.
rensplant circuitin f, ¢ rfuperficie'tdphxrain C. Dico AE, perpendicularem ejfe adplanum circuiti tranfirequeper eius cen
trkmiVtreli(juKmpQlumihoceii, T,ejfeemcentrumi&C, religuumpolum. DuUU
enimper F, duabus reéli vtcungue BD, Gif, iungantur extrema cumpunéiis A , ¢b»

E,vt infigura;erunt”j ABjAHtADy AGt ex defimtionepoli, tnterfe aquales ; necnon

¢ r fiJ, EH,ED,EG femidiametnjpiura interfe aquales. Qmniam igitur duotrian*

gula ABE, ADE, duolatera AB» AEy duoblUs lateribus AD™MAE, (¢<bafim EB,baji ED,

habentaqujlem\* eruntanguliBAE,DAE,dtquales. liuque duo triangulaABF,ADE,

duo latera AB"NAV,ducbus lateribusAD,AEy<egualiahabmt,angulofquefubipfis ijh-

tentos BAF,DAFy4quales,vtproxime ojienfum Q ~ e anguli AEB,A¥D, tequa*

leserunt, atqueadeoreai. Eodm modddemonflrabtmus re&os effe angulos AEH,

NEG.Keaa tgiturAF,duabm rtEiisBl),GU4 y-fiftitadanguhs leaos.~ Q ™ e perpernmiaris erit adplanum circuii BGDH,

¢ 9./ per reaaiBD,GHidug¢iujn.~NMtaqueproduglacadet& in centrumcircuii,&ittreliquumpolum:acproinde¥,centrum erii

Xy.

XVJ.

circuHi& C,reliquuspiHs.QuodefipropoJttum,Si inJpiuraigiturjit circulus,&c. Quoderat oftmdendum*

COKOLLAIilIV M. n

p TN Cfit, circulum maximum,qui pcralterumpoiorumcuiusUbctcirculi in Tphiera traniire
quoqueperpolumreliguum. Nam fiexvno polo per centrum fphairs diameter ducatur circuii maximi, qui
perii um polum tranfit,cadetha?cin alterum polum,vt demonftratum cft:.Idei*xergo circulus maximus perre-

liguum polum tranfibit.
JAT quiadiameter circuii maximi eftquoque diameter fpKjcrse, manifcftum eft, duos polos circuii cuius-

libetin ipharaper diamttrum efle oppofitos : atque adeo interipios interpofitum eiTc fcmicirculum maximi
circuii. — .
IL

Slinrphicrafitcircuius,& acentrofpharaepercentrum circuii redalineaducatur, cadeC
hacinvtrumque polum circuii.

IN eademfigura ducaturper E,centrumJphara®*& F,centrum circuitBGDH,re;ta F.F,tn vtramquepartem.Dico EF,
cadere in vtrumquepolum circuii BGDIl-,Qtioniam enim reda EF, centrumJpbara™ & centrum circuit BGDH, conneilens
~perpendicuhrifefiadplanumeiufdemcinuii, ~cadeteadem EF,vtrinque protratain polum vtrumque eiufdem circuii»
Ofwieilpropojitum.

COPVOLLAKIVM.

E X his omnibus conftat,in fphara quatuor h.sc punda, ncm pe duos poloscuiufquc circuii, eiuiHem cern-
trum'.8¢ ciNnTruiftfthgrgiPcPpt-'fUf!)mviialinearcita.ncmp'ediamctroTphxrx”~cxnicfe, & ipiamquiijcmdia-
metrum adpta’'n'umemidcm circuiiciic pcrpendicularem: A J--o vt rcda per quaubet duo puiiaacx hisduda
tranieat pefrcliqua duo, litque ad planum circuii pcrpcndicularis : ¢.Cfditapcr vinim eorum duda perpendi-
cularisad planum circuii, tranfcatquoque per triapunda rcliqua.

THE OK. 1o. PROFOS. n.

IN rplii'ramaximi circuiiicmutuo fecantbifariaiu. n



/ IN /phseraABCD, feccntfe mutuo duo circuiimaximi AC,BD, in punAlsE, F. Dico fe mutuo fecare
tifariam.* Quoniam cnim circuii maximi in fphsra per ccntrum fphac- tiS. hulivr
jm;tran(eunt,tranfibuntcircuiiAC,BD,pcr fphxrz ccntrum,quod fitG. m I
bEt quoniam idem eftfphseriE centrum, & circuii per Cphxrx centrum
traieaijerit pundum G,quod fphaers centrum ponitur, centrum quog;
vtriufq; circuii AC,BD, itavtin vtroq; eodc pianocirculorum AC,BD,
ixiftat.Suntautcm & punitak,F, in vtroqueeodcm piano. Triaigitur
punitaE,G,F,in vtroquc piano circulorum AC,BD, exiftunt; atqgiaJeo
jncommuni eorum feélione erunt, cum folum communis eorum fedio
fitinvtroqueplano.' Eftautem communis corum feétio lineareila. Igi- Ci. vnaetl
turtriapunitaE,G,F,in lineafeda ex E, per G,ad F,duila exiftunt,quse cum tranCeat per G ,centrum vtriui”®j
circuli,& rphfrae,vtoilenfum eft,diametererit & rphsrar,& vtriufque circulijatq ae adeo vtrumque eorum bi-
fariam fccabit.ita vt femicirculilint EAF,FCE ,EBF, FDE: Infphxrrc~maxim SculiTe mutuo fecantbi-
¢riam.Quod demonftrandum erat.

THEOR. II. PROPOS. ii.

*7 -

IN fphsracircuii,qui f¢ mutuo bifariam fecanc, funt maximi.

IN rphiEraABCD,circuii AE,BD,fe mutuo fecentbifariam in punétis E,F. Dico circuios AC,BD effe
rnaximos.Cum enim fe mutuo feccntbifariam in E,F,eritduétareita EF,vtriufque diameter,cum fola diame-
tercirculum quemcunquebifariam diuidat;ac proindediuifareita EF,
bifariaminG,eritG,vtriiifquecirculicentrum: quod dico etiamelfe
iphirx ccntrum atque adeo vtrumque circulum per 'Iphierx cen-
trumduci. SinamqueG, dicatur non effe centrum fphsrZ,acpro-
indecirculos AC, Bd7 non cilc perfpha:riE centrumduitos ; hoc

fi ipfooftendemus.G» effe ccntrum (p\\xrx, atque idcirco vtrumque cir- vnlé,

// culamperfphxriEcentrumduci.” Eripturenimex G , ad planum cir-
In culiAC,perpendicularisGH ;Item Clj~erpcndicularisad planum cir-

/ culiBD. (¢loniamigiturcircuiiAC iBD” ppnunturnon tranfire per
g pp P

hCorou.»i
centrum fphgr~” tranlibi£vtraaue perpendicularis GH. GL oercén« huius.
trumfphaerg. 'Quare-pun5 :um G , in guoconucniunt) centrum erit crf ¢ *

fphxrx”~liascentrum no cxiltereYin vtraque:ac proinde vtei”; circulus per centrum fphgr~etraijcietur. cSunt ~
¢ go circuii AC,15D,per centruniTphxrx traieiti,maximi.In~hxraergo circuii,qui fe mutuo bifariam fecant,
funtmaximi.Quod cratoftendendum.

S C n O L I V M

HIC videsmirabililemftne argumentafidi modum. i~*amex eoyquod Gydicitur noneffe centrumJj>ttr<edemonfiratum
tjiamonjiratione affirmatiua, G,effecentrumJphi*r<e. Qm modoargumento/Sfttiam vim «jl Euclidis lib. 9. propof12. &
Curdmmoiiki.de Proport.pop”*2ouvt infibolio eiufdempropof. monuimus.

THEOR. II. PROPOS. n. X

Slinipbaramaximus circulus circulum quempiam adrcitos angulos fecetj& bifariam
cum fecat,& perpolos.

IN fphaeramaximus circulus ABCD .fecet circulum BED ,inpunilis B,D,ad angulosreitos,hoc eft,pla-
numcircuii ABCD,reitum fitad planum circuii BED.fitque communis eorum feitio reitaBD. Dico circu-
lum ABCD,bifariam,& per polosiecarecirculum BED.® Sumpto enim F,cetro circulimaximiABCD, quod ai*

h

&centrum iphxr«erit,  ( Nam cum circulus maximus ducatur percen- b 0. huius,
trum fpha?rig, ®eriteius ccntrum idem, quodiphxric) ducaturexF,ad i{fﬂl' &
planumcircuii BED, perpendicularis FG, * qua:inBD,communemfe’ d 11. linde.
étionem cadet.Cadatautcm in punitum G.”~Etquonia éadem caditquo- e 38. vnde.
quein centrum circuiiBED, erit G, centrum circuii BED; atq; ade6 BD, Ll?i‘t’:o“-i-

per G,duita,diameter eiufdemrqux cum diuidat circulum BED ,bifariam
diuidctquoquiiiimdem bifariam circulus maiamus ABCD, perreitam
BD,duitus.Quodeftprimolocopropofitum. Q uoniam veroreitaFG.
inplano eftcircuiiABCD, cadeteaproducain circumferentiamadA,C, —
punita,qu*E in fuperficie fphxrx funt:? caditautcm & in vtrumgq; polum circuiiBED,quod ex F,centro iphs- 8
adcircuii planum perpendicularis fitduita.lgitur A,C,polifuntcircuii B E D, ac proinde circulus maximus
ABCD,per polos circuii BED, tranfit, quod fecundo loco proponebatur demonftrandum. Siigiturin iphxra
maximus circulus circulum quempiam,&c.Quod demonftrandum erat.

S C H O L I Vv M
C A TEKVM hacpropofvnacum 8.Q.10.& earum icbolijsintetiisenda etiam etitqwrndo circulm BD, maximus
fi rlfSSracentrumiranjtt. Eadememmeiiferefemperdemonjtratio,vtperjptcuumeit. “ *

THEOR. Ilj. PROPOS. 14

Sliniphaera maximus circulus ¢irculum non maximum bifariam iécet? ad angulosreilos

cum fccat,& per polos.
IN



IN fphm maximuscirculusABCD, non maximum BED, fecetbifariam inpundisB, D , fitque com*

A muniseorumieitioreitaBD.DicocirculumABCD,iccarc circu,
ium BED,ad angulosredos,& perpolos, enim circulus BE-
D, bifariamfecaturin B,D, hoc eft, in femicirculos,eritBD,com-
munis feitio diametereius. DiuifaergoBD,bifariam inF,critF,

a 2. hmtu centrum circuii BED.* Sumptoautem G ,centro fph*rae, quod 8«

centrum eritmaximicircuii ABCD,ducaturex G,ad F,redaFG,
b 7. huius. *qua: perpendicuiariseritad planum circuiiBED . ™ lgitur 8; pla-
ci8. vndt. num circuiimaximiABCD ,perreflam FG,du£tum ad idem pla-

num circuliBED.redument. Secaugiturcirculus maximus AB-
CD,circulum BED, non maximum ad angulosredos. Quod eft

primoloco propofltum Et quoniam bftenfum eft,redam FG, ex G, centro fphxrxdudamad planum circuii

¢ 8, hiiti. BED .eiie perpendicularem, <*~detW , nrinqueprodudain poloscircuiiBED. Quarccum GF,in plano
circuii ABCD ,exiftens,produda cadatin circuinferentiam eiusad pundaA, C, qu« etiam in fuperficiefphs-
Txfunt,eruntA,C,policircuii BED,atque adeo circulus maximus ABCD,circulum non maximum BED ,per
polosA ,C,fecabit,QUodfecundél6copropoiitum fuit. Siigiturih fphxra niaximus circulus circuiumnon
maximum,6¢c. Quoa eratoilehdendum.

107, THEOR. 14 PROPOS. ij. "

Slinipiueramaximus circulus,eorum,quiiniphserafunt, circulorum aligucm per polos
feccr,bifariam adangulosredos eum fecar.

IN iphsramaximuscirculusABCD j fecetcircfliGfiiBED, perpolos AC. Dico circulum ABCD , fecare
A circulum BED ,bifariam,&adangulosredos.Connedatenimre-

- da AC,polos A,C,occurrens pianocircuiiBED,in F, pundo.» Ec
aUhHIH,

culiBED.Cum ergo circulusmaximus ABCD,circulum BED, ie-
t canstrafifeatperredam A C, ac proinde per ceptrum F, erit com-
\ munisfcdio B F D, diametercircuiiBED . Bifariam ergo fecatur
circultfSSED.DkoquoiSTad angulosf~os.Cum eiiimredaA-'
b t». vnde. Cjoftenia fit perpenmCfliairs ad plahumciicul| BED,!» erit*Oque
, planum circuiimaximiABCD, perrefiaMitC, dDd{in ad idem

planum circuiiBED,redum. Igiturfiin iphxramaximus cir<;ulus,&c. Q iwd demonftrandum erat.

S CHOLI VM,

QV AT VP RaUatbeormatahoclocoaddunturin aUaver(ione, hocordine, m
21

N I_ '
Sliniphiera maximuscirculus perpolos alterius cuivipiammaxiny circuii tranfeat”trans-
ibitviciifimhic perpolosillius.

1NJphitratranfeatmaxinim circulusABCD J*
per A,C,poloscircuiimaxitniBD, Dico & maximum
circulum BDperpolos maximicircuiiABCD ,trans-
ne.Quoniamenim circulus maximus ABCD, circu-
lum BD fecatperpolos *ficahitipjl]m adéngulos re-

IL  huius. ABCD, ad angulos redtosficabit® atque adeoper
L ipfiuspoloseumfecabit.Quodefipropojitum
hij.huius. pHESP Q Propojtim>

11. i

Slinipli~racirculuscirculum perpolosiecct*circulus maximus eft, & bifariam cum ié-
catj&adangulos reilos, n
n INg=>haracirculusABcDyfecetcirculumBD, perpolosA,
C. Dicoipfum ejfecirculum maximum, fecarequecirculum BD,
bifariam, & adangulosrefios. ConiungatenimreSta AC ,poht
A,C,quanecelJfarioittplanocircuUABCD, erit, quodcircumfi*
rentiaeiuspereofdm polos A,C,ponatur tranJire.Quoniam ver*
reila AC ,per A, C,poloscircuii BD, du¢gta ®ranfitper centrutn

iio.huius, Jph~a, tranftbitquoquecirculusABCD, (cumperreélamAC,
b 6. huiusm ducatur)percentrumjphara;” atque adeomaximus erit.Qmrc?
. cum per A,C,poloscircuii BD,ponaturtranfire,~fecabilemn”
€Y. huiit4 fmam,&*dangulosreUos. Qmde”propofitum.
iz. 11,

Slin fphieracirculus circulumbifariamj& adangulosreitos fecet, circulus maximuseil,

& perpoloseum fecac.
IN

quoniam reda A C >ad planum circuiiBED, perpendiculariseft, ~
tranfitque per centrum fphxrx,& circuiiBEDerit F, centrum cir- VA

>



N

INJ~ra arcuila AE CD fecetcirculum BD , bifaritm, (ctadéangulos re-
Dicoipjumejfecirculummaximum,tr.infirequeperpjloscircuii BD. Sitrecla
conimuniscirculorum feclio. Qu”*niamm turcir.ulm ABCD.&rcuhim n n

(¢ [bif.irlAm,erit recia BD.nempc comfimnisjeclk circulorum, diameter circuii £ D
~Nijutadcodiuifarefia BD,bifariamin E: erit E,eiufdem circuii centrum. Dug ¢tur
0”Unocircuii ABC"D, recta EA,perpendicularisadrefiam BD. Etquoniamarcu-
la ABCD, circulumBD, poniturjecaread angulos refioS} eritex defin. 4. hb. j1. euct.
ti,adplanumcircuii B D, reUa; acproindecumexE,cmtroipfm educatur, ~inv-
trungepolumeiufdemcacker. Cadit autemin circumferentiamcircuil ABCD, in
[werficigipbaraexifientcmadpuncia A, C. Sunt ergo A, C, pohcircuii BDi atque

C huH.

ocirculus ABCD,circulumBD, perpolosA,c\jecat, Qmire exprecedenti theoremate, maximuscirculus eH  Virohatum

Mtemeihquod&circulumBD,perpalosfecat. Conjiat ergopropofitum

1 V.

Sl iniphxraiir circulus,&ab altero polorum eius reita cadens in planutn ipiiusad an- xxiy.

gulos recios a:qualis iit fcmidiametro eius, circulus maximus eft.

» INJ” ifrafit circulus AB, & aius alteropolorumC , inplanumeiuscackns
reifiperpaluuar'is C D, aquaiisfit ipfiusfermidianmetro. Dico AB, effecirculum
frdimum: CumenimCD, perpendicularisfit ad circullumAB ™ cadketipfain dr~
(ulicentrum, & producacadetinalterumpolum,quifitE EHergoD, centrum
(ircaliAB : " atqueadeoperpenacularts CD, tranfitpercentrumjphar.. Duca-
turper renani CEjnJphxraplanumvtcunaue *faciens injpharacirculum AEBC,
qui cumtranfeatper certrumjphxr™t, 2 maximus erit :qui circulumAB, fecetin
funcTisAB, €' iungaturfemidiameterDB,cuiexhypoiheli<equalue'siCD. Quo-

mmveroCD, perpendicularisponituradcirculumAB,erit>exdefin. A lib.ii.Eucl.
?  ti"iisCDB,ramits* " Qiure BD,mediaproportionaliseS inter CD,DE, hoceil,
trit vt CD, adBD, tta BD,ad DE, EfiautemCD, tpfi Bo, aqualis. Uitur é * DE"eidemBD,aquialis erit; dtqueadco&C D,

CE interfe<eqUales erunt. Cumergo CE, ofienfafit tranfirepercentmm (phara, ent D,centrumjpharce.  Er.itautem (ifen™
mmcirculi AB. idemergoeiicenirumjNwa.t”circuii AB, © acpromokecirculus AB,maxmmesl Q7 d eUpropopm.  ®

N
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huim,
kadJu
hurrs.
11. huitu.

m6 huitti

Wttony,

16. ECXV.

Sl infpha:raiitmaximus circulus, reitalineaduda ab eiuidem circuiipolo adcircum -

ferentiamx”ualiseilkteri quadratiinicripdin maximo circulo.

IN iphxra fit circulus maximus A B ,acuius polo C , ad eius circumfcrontiam ducatur rcda C B. Dico
~ CB,n?cjualemeirelatcriquadratiincirculoAB,vclquouisaliomaximoiiiicripti. ~Ducatur ex C,ad circulum aii.'y»*

AB,pLTpcndicularisCE, qu» inccntrumipiiuscadet,qLiodfitE,&
produdainreliquum polum, quifit D , cadct. lam perredas C B,C D,
planum ducatur « faciens in fph«era circulum A D B C , qui cum per E,
centrumfph”rie (F.fiicnimE, centrum circuii maximi A B, quod per
centrum fphajretranfeat,idem”quod fphienx) tranfeat,« maximus erit,
atque adco circulum maximum AB,bifariam fecabit. Quod etiam inde
patet, quod pereiuspolos incedat. s Hinc enim fit, vt ipfum bifariam
diuidac.SitcrgocommunisfcdiodiametcrBEA. EtquoniamCE,per-
pcndicularisdudaef;adcirculum A B, eriteadem perpendicularis ad re-
itam AB,ex defin.5.1ib.ii.Euclid. D ugergodiametri AB, CD, in maxi-
WocirculoADBC,iliemutuo fecantad angulos redos: ~ acproptcrea

mtinlib.4.Euclidis demonftratum eft,CB,latus eft quadrati in circulo maximo ADBC, atque adco & in m”xi-

b ¢.hutut.
Cr. huiut.
aooroll. t-
cohupti.
fw.huiUl.
ois.hiiisu.

ha AT

moAB,dcfcripti.Siigiturinfpha:rafitmaximuscircuIus,rcdaiineaduda,&c. Q~ddcmonftrandum cr;it.

COROLLAKIVM.

QV ONIAM vcroquatuor anguli redi ad ccntrum E,gqualesfunt, atque »adcoouatuorarcusP»C> ‘ id.tert”x
CA’AD.DB=>iiipcrquosafcenderunt,;equal”™s,ncmpequadrantes,perfi>icuumcft, infpTi~ra polum maximi
circuii abcfteacircumPcrentiamaximicir™li quadrante maximi circuii. Abcfi: enim C,poius circuii maximi
Als,abciuscircumt-erentiaquadranteCli,cademqueratioclcCEEterisbabenda dt.  Scnipercnimrcaaduda ? huH
\circumfercntiamaximi circuii adeiufdempoium.”~qualiscftlatcri quadratiin maximooiculoifilcnpti, at-

~cade® quadrafitem inmaximo cirQuioiubtendct«-

scnolLi Vu

CO'NVERSVM. quoquehuiusdermonfiraturmeliaverfione hoctheorernrefe.

Slinfpharafitcirculus, & ab eiuspolo ad circumfcrenciarti duda reita eequalis fit lated

guadraciin co dcicripci, circulus ipfe maximus cit.



1N eadm fgura ex C, poload circumferemiam circuii A B, diUlarecfa C B,Jit aqualis Uteri quadrati inemulo AB
i ir.t<B- defcripti. Dico AB,circulumeffemaximum. *Ducaturenimcx C, ad circulum AEperpefidicularisCE, * qua in eius cea-

dec. trumcadetiquodfitE. DuclauutemfmidiametroEB,eritexdefm.”. lib. // Euclid. an*ilusE,rectus. " igiturgnadraium
m ¢.hmus  chM<*eH,quadraf{um in circulo AB,dcfcriprum, aqualc eiiquadratis ex BeTCF:fedquadratumfemidiametn B E, dimi-
U 47. prj. eftquadrati in circulo Ali,defcripti,vt moxofiendemtis, igitur a'quadratum ex C E, ciufdem quadrati m circulo AB

dejcripti dimidtum erit; atque adeoquadrat® * B E, CE, interfe aqualia, necnon & lineapropferea BE,CE,aquales crunt

Quare cum CE, duelafit ex C,polo circuii A B, ad ipfiim circulum perpendicularis, ojienfiquefu femidiametro BE, aqualuj
ofchoLis. ®eritctrculusAB, maxinm. *
huitu.

' L E M M A

IN ornili circulo quadratum femidiametri dimidium cflquadrati inipfo circulo dc-
fcripti.
IN cirmloycuimcentrum BydtiSidfrntdtm diametri AC,
BD ..fefeadangulosreciosficantes in E ycentro. lun£iisigitur
reUisA ByEC, CDyD A, quadratum erit ABCDy in circulotn®
ftrtptum ~Avtconfidtexpropofa. Itb.A.Ettcltd. “mniamver»
quadrata exfiemtdiametrisEqualibm E AyS”y'xqtialta intJrfe,
p dtqualiafimulfuntquadrato ex AB-, dimidium erit quadra-"
turnfemidiametri E A yquadratiex AB yquodin circulo defcri.
hitur. “uodeilpropofitum. Ex quo confiatyinfiuperiorifigu.
tay quadratumfemidiametri BE, dimidium efi*quadratiex CB, quodsqualeponitur eiyquodin ctrcu* /i
IoAB, inferibitur.

mij. THEOR. js. PROPOS. v/s.

Sl iniphgrafitcirculus, acuius polo inipiius circumferentiam duda rca:a linca ¢qualis
fitlateri quadratiinfcripti in maximo circulo,ipfe circulus maximus crit.

n ~ IN iphxraiitcirculusAB,aculuspoloC,adciuscircumfercn-'
tiamrecta duéara C A, xquaUs Iit Iycriquadrati in maximo circulo
fpherg dcferipti. Dico A B, circulum cflc maximum. Pcrre;tam e-
p nimACj&centrumfphearaeplanumducatiir, ~facicnsinTpheracir-
a I hulHt. . . ..
h6hHIm culum A C B, bquimaximusciit, cum perfphxr¢ centrum ducatur.
Ducaturquoquecx C, redratincaCB ad B-pundum,in quo circulus
maximus ACBxirculum AB.fccat; critque perdcfinit.poli, rc6ta CB,
reélx CAjXqualis, Cum ergo AC.ponaturlatus quadratiin maximo
circulo ACB, defcripti, crit tjuoquc CB, Jatus eiuiHcm quadrati; at-
que adeoduoarcus A C, C B, quadrantes cruntconficientesiémicir-
cxs.ter. culu ACB,quod quatuorlatera quadrati xqualia <fubtendant quatuor circuii arcus eequales. R.eftaigitur AB,
communisfcdio circulorum diameter erit circuii maximi ACB ; ac proinde & fphxr¢. Qi”~niam vero circu-
d\s.hu~ lus maximus ACB,circulum AB,per polos fccans, ~ecatbifiriam, crit quoque A B, communisfedio diame-
m. tercircuii AB, acproinde cum & fphxr¢ diameter fit, circulus maximus critAB. Si in iphaeraergo fit circulus,
acuius polo, &c. Quod cratdemonitrandum.

XXvnj. PROBL. X PROPOS. 18

LINEAM rcitam3efcribcrea-qualem diamatro circuii cuiuilibetiniplm=*adati.

IN fpherafitdatuscirculus quilibct ABCD,cuius diametrorcdam xqualcm oporteatdcfcribere. Sum-
afcholzi. ptis tribus pundis in circumfcrentiacircuiivtcung; A ,B,D , & iunétisredisA B,A D ,BD, »coniHtuatur
primi triangulo ABD triangult xqualcEFG,ita vt latus EF,latcri

AB,& EGjipii AD,& FG ipil BDjXqualciit. Poifunt n.tria
intcruallaAB™AD.BD, circino in iuperficie fphxr¢ accepta
m planum transtern, atq; acleo triangufunTcbfiHtui, cuiiis
tria latera tribus illis fpatijs iint xqualia. DeindccxG .F.
ducanturadredas E F, EG, perpendicularesFH C H,’co-
cuntesin H ,conncdaturquereda E H. Dico E H ,xqua-
lem effe diametro circuii ABCD. Duda enimdiametro
A C, iungaturreda DC. ~ Q”oniam vero quatuor an-

trLuU "™ ' quadrilateri E F H C , quatuor redis &quales funt,
Ayje N ;AN funtqucEFH EGH, redi; erunt FEG, FH G, duobus redis &quales ” atque adeo in quadrilatc-
tert™. ro EFH G , duo quilibct anguli ex aduerfo duobus redis &quales erunt. Quare circa ipfum circu-
¢27. iii-i. lus dcferibi potcil : Q ~ defcripto  crunt anguii EF G, EH C, cidem fegmento , cuius c lorda E G,

infi/leii-



fc

Jjliiflcntcsjarquales. « Eflauteman”ulusE F G, angulo ABD. argiialis ;quod duolateraEF, FG,duobusla- es™imi.
teribusAB,BD,scjiialiarint,&Safis EGjbail AD,ex con- N Nit7.terijj,
{Iruilionc, f & angulusA B D ,angulo ACD , aqualiseih
Igicur & angulus EHG>angulo ACD, aequaliserit. Eftau-
t?iA& rcdus angulus EGH,angulo ADC,iequalis,g quod n -—-T7 K" non
liicquoque redus fitin fcmicircuio A D C, cxiftens. 1gi- n

tiirtriangulaE H G, A C D ,duos angulos duobus angulis

jequales nabent, ncc non & latus E G, lateriA D, quod x~

giialium angqglorumvnifubtenditur,a:qualc. ™~ Quarc& n \ N

latus EH,lateriACjiCqualc crit. Lineamigitur redam EH,

dcferipfimus aeqgiialcm diametro A C, circuii ABCD.

Q ™ d eratfaciendum*

hz6.pri.

PROBL. 5 PROPOS. 19 ZXIX.

X1— redam defcribere ¢equalcm diametro data:ipha:r.

IN fph~radata fumptis vtcunque duobus pundis A, B, defcribaturex A,polo,S inttTuallo A S , circu-
lusBD, ~cuius diametrosqualis reda defcribatur F G, fiatfupraF G, triungulum E F G , habcns vtrum”™ ais.huiHt
reliquorum laterum E F , E G jred™e dud;e A B, acquale, Meheli:
fumendp nimirum circinointeruallum A B, &c. Ddnde frinf.
exF,G,ad EFj EG, perpendiculareseducanturFH ,G H,
coeuntesin H; iungaturqucredaEH. DicoEHja:qualem
eflediamctrodataelphxrie. Dudacnim fphiersEdiametro
AC, traiiciaturperredasAB,AC, planum faciensiii . . .
Iph2?racirculumABCD,*quimaximuserit,cumpcrdia- y /] \ / ~ohurs
mctrumfph«riB,atqueadeopercentrumeiufdemducatur. V. /7 \ /
Q~re idem per A |, poltim circuiiB D ,dudus =circukun
BD, bifariam iecabit; ac proptereacommunisfedio B D,
diametereritcircuiiBD. lundis autemredis AD ,D C,
eruntduo lateraAB,BD,duobus lateribusEF,FG,~quali™ec non & bafcs AD,EG,xquales. EftenimFG,
diametro BD.arqualis,exconftrudione: &vtraqueilTT‘G,rcdzAB, velAD. ~lgitur&anguli ABD, ?s.primi.
EFG,«qualeserunt. S Eftautemangulo ABD,angulus ACD, a?qualis: & d&nguloEF G, angulusEH G ,vt ~zj.iert.
in prarccdenti propof. demonftratum eft. Igitur & anguli A C D, EH G ,”qualeserunt. Suntautem Scredi
ADC, EGH ,xquales,&latus AD, lateri E G, quod vniiEqualiumangulorum obiicicur, a*qualci ~ Igitur& h.i6.prii
redaEH, redx AC, iequaliserit. Lineamigitur rcdam EH,dcfcripfimus a™qualcmdiametro ACg, aitx Iphie-
tx. Quod faciendum erat*

€li.hmus.

SCnOL1V M

ADDITVRinaliaverJionefequeHs hoc Theorema. —

LINE A reda apolo cuiiifuis circuii in iphxraadfiipcrficicmfph”~rasduda,qu*efit;- xxx
qgualislinex reda: ab eodcm polo ad circumferentiam circuii duotxjm circuii circumfcrcn-
tiam cadit.

I Njpharaex A, polocircuii B C ,recia duelafitvtcumqtie AD, adeius
circumferentiam, qua minor erit diametro jphara, atque adeo diametroanu-
hmaximi in (phara, cumdiameterjpiurafu omnium reelarumin Jpharudu-
ilarum maxima. Ducaturiam ex eodem polo A, ad fuperficiemJphara rccia
/ E quEipft AD, aqu/ufit. Dicoreclam AE, cadere in circumfrenti.im cir—-
culiBC. Sienimfieripotesij noncadatineius circumferentiam, Etper rcctam
AE, é" centrumfpharayucaturplanum/faciens injpbara circulumUBC, N
qui maximus erit, cum per centrumjph<sr(etranfeat. Secet autem circulus LUhu%t
ABC, circulumBC, inpunctisB,C. isoncadetergorectaA E, inpuncla B ,C, O ULt
(umponatur non cadere in circumferentiam circuiiBC. Ductaigitur recia AB,
erithcec, ex dejin.poli, re;ta AD,atque adeo recia AE,aqualis. Etquiavfrague AB, A E, minor eNidiametro maxtrtii lircti-
liABC, vtdictum eil, “erunt arcus AB,AE, cumfinirfegmentafemicirculo mrnora, aquales,pars&totum. Qmd estabfur- | 'S-teri”,
aum. CadetergoreStaAE,in circumferentiam circuii BC™ Quod eStpropofitum.

PROBI. 4 PROPOS. zo
PER diiopundadarainfpharricafupcriicicmaximumcirculumdcrcriberc.

INfph~ricafuperficicdatafmt duopundaA,B,perqué dcfcribercoportcat circulum maximum. Si®
gfgo punctaA. B, fintoppofitacxdiametro fphscrg, ccrtum eft, infinitos circuios maximos pcripfaducip ™
ie,dugtisnimirummtinitisplamspcrdiamctrum fph”ras punita ill*connedcntcm. SiauVcmpunita aTB,
non fintin [phxrx diametro, defcribaturex A , polo, & intcruallo quod latci i quadrati in maximo circulo de- n
IcriptisequalefitijircuiusCD,“ qui maximuscrit,cum rcda exA, polo adciuscircum”rcntiam dudaxgua- '

r



lisfit Tater? cjuadratiin circulo maximo defcripti,propter :ntcruallum,cjuG circulus CDjdcicriptus
tcm intcruallum ita inuc/Niictur. J nucnta diametro 4’ haera,fiue circuii maximi. vtin prxccdcntipropof. oiicn-
n fum eft, crit latus quadrati in circulo illiusdiametridcfcriptiintcnial-
lum , quod queeritur, vt patet. Similiter cx B .poloj & intcruallo codcm,
quo prius,circulus dcfcribatur t p, qui rurfu*; crit maximus. Sccetau-
tem hicpriorem in pundo G ,aquo ad polos A,B, rcda ducantur G A»
GB;gMariimvtraque,cxconfttaidionc,icqualis cntTateriquadrati in
maximo circulo defcripti. T anto enim intcruallo ex polisA , B, circuii
CD,EF,dcicriptifunt. Aqualesergo funtG A,GB. InmcxG,poloS;:
intcrualioG A ,circulas dcfcribaturAED FC B, qur maximuscrit;
cumrcda G A, cxG , poloadeius (.ircumfcrcntiam duda arqualis fitla-
tcrl quadrati inmaximo circulo inferipti,vt demonftratum eft. C”~oniam verorcda GB,aqualisipfiG A, dii-
fehjLic. daadfiiperficiemfplieree, cadit in circumfcrentiam circuiiA ED F CB, dcferiptuspropterea critcirculus
maximus AED FCB, perdataduo pundaA, B, in fupcrficitfphai-se. Perduocrgo punda datain fphericaiu-

pcrficic maximum circulum defcripfimus. Q ~ d faciendum crat.

SXXIJ. PROBI.;. PROPOS. Il

eviVSLIBET circuliinfpharaHatipoluminucnirc.

fti# tert inueniendus polus circuii AB, in fpheera dati, iitque primum circulus AB, non maximus. Sumptis
hzo.hn, duobuspundisincircumftrcntiavtcumqueC,D,* diuidatur vtcrcjucarcusC A D, CBI™.bihriam inA,&B,
m. pundis, ~per que dcfcribatur maximrscirgulus AEB;

icccturque arcus AEB,bifariam in E. Dico E,polum cf®

fecircuiiA B; Quwniam enim arcusA C ,A D, ®&qua-

iesfiuit, nec non BC, ED, crunt toti arcus ACB,

A D B, &quales. Quarc maximus circulus j4EB,cum

circulum non maximum A B, bifariam fccctin A, 6, B,

Cia hie ~fecabit cum perpolos.Pundumergo E,equalitcrdi-
tm. fiansa circumfcrentia circuii A B . polus cftcirculiAP.
Eodem modo, fireliquusarcus AF B, fcccturbifafiam

"n PTcHEtF, alter polas circuii AB.

g.g SF T) fitiam datus circulus AB,maximus. SumptisrurfuspundisC.-D,vtcumque,~&diuifisarcubuf
‘CAD,NTD.BIiTTriiTmin A.B,oftcndcmus, vt prius, tocos arcus ACB,AD B, cilezequallLS,ac proptereavtnim-

guc ciTcfcmicirculum circuii maximi, Diciifo ergo altero fcmicirculo, ntmpe ACB, bifariam in G , cricrcda

G A, fubtcndens quadrantem circuii Jatus quadrati in maximo circulo A B, defcripti ; vtcx propoC(l. lib. 4.

tz7 hititti Euclid.CQoftat. ItaquccxpoloG,&interuaiio G A, circulusdefcribatur AEB, ®&ui maximuscrit,cumrcda
ex G.polo,ad eius circumferentiam duda nimirt ad pundum A, fitaequalis latcri quadrati in circulo maximo
AB,defcripti. Diuidatur denig; arcus AEB.bifariam in E-Dico E»poliim cftl-circuii AB.Cum enim maximu*

Tfchoi ij circulus ACB,tranfcat per G,polum maximi circuii AEB, * tranfibit vici/fim maximus circulus AEB, perpo-
hums. ' losmaximicirculiACB.QuarcpundumE,equaliterrcmotumacircumfcrcntiacirculi ACB,polus cftcircu-
liACB. Eodem modo diuifoarcu AFB, bitariamin F,critF,alterpoluscirculiACB. Cuiuslibctcrgogircut

infpheeradati poluminucnimus. Q~deratfacicndum.

JN aliA verfione demsnjiranturfequcntia duotheoreniata.
XXXNj. I
S| in fupcrficic fphaerae acccptum fiicritpundum nliquod, & abco punAoadcircumfc- /
rcntiam circuii cuiufpiam in ipheera dati cadant plurcs, quam du&rcclxlineesequalcSjacce*
ptum pundum poi B ccilipfius circuii.

1 NfuperficieJphara ABQacceptumf t pmulunt A,acfuo ad circumfaentiam circuii BC, cadantplures,quam dua re-
p Il. vn- ctaliueiCaquali'sAD.A'UAF. Dico A, polum elfecircuii BC. * Dcmittatur emm
ex A, inpLinum circuii BC, ptrpeffduuUris AGjimganturque rectaDG, EG, FG, i-
runtque exjj.defin. liu.'j.Fuel, onwcs tresanguliad G,redi. ” Qu”retam quadra-

b turn ex AD, quadratis ex A G,G D, quam quadratumex A E, quadrata exAG,G E,
& quadratum ex AF,quadratis ex AG,GF, <tqualecrit. Cum ergoquadratare;ta-
ru7u aqualium AD, AF,, A F, aqualiafint» crunt & quadrataex AG,GD,fmudqua~
dratisex AG, GE,fimul. necnon quadratisex AG,GF,fimulaqualia ; dempto” com-
muniquadrato linea A G, aqualia erunt rdiqua quadrata ImearumGD ,GE,GF,

e p. tertij. atqueadeo ™ rectaGD,GE,GF, aqualeserunt.  Igitur G,centrum eritunuliBCi

dfchol, s ~ acproinde recta G A.qiu ex centro G,ad circulum B C , perpendiculariseii duila.

Wim. inpolu”ncirculiBC,cadet. Tunciumergo A ,pointeiicircuii B C. Quod esipropofitum.

IL IN



L I B E R I
Il

IN fphxracircuii,a quorum polis rcitaradeorum circumfcrentias dwa$funtxquiilcs, xody-.
inter fe jcquales fune. Etcirculorum «equaliumaquales funt rcOixabeorum polisadcircum-
fereiicias dudar.

IN jph(Era ABCDEF, tutus centrum G, fint duocircuit BF, CE, k quorum polis A,D, refi; AF, DE,iid eorum circumfc-
fentiHiducUjint aqueles. DicocirculosBF,CE,<equales effe. ~ Ducanturexpolis A,D, adf Una circulorumperpendicula- m .vn -

fesAfi, DI,”~ qu<Ecadentineorum centraH, I, & indeproducia m reliquos polos, dee.
titgtieadeo & in G, centrumfBfhara, Duais igiturfemidiametr'isJphara FG, b’\.h:lru.
SG,&femidiametr'is circulorum FH, E 1, cum latera AG, Gf, lahri‘jus DG, GE, Icutso "

BntxqHalia, <ruafisA F, baftDE, eruntanguli AGF, DGE, aquales. Santau- d S.primh

tetnanguli H,hex den.~.lib.n. Eucl. redi. Triangulaigitur FGH, EGI, duos an-
gulosduobtu angutis itquaks hahent; habentauKm & latus F G, lateri EG, quod
ftao angulo opponitur,aquale : «lgitur & femidiametri FH , El, aquales erunt, c16.pri.
4tqucadeoé’ circuiBF,CE.aquales. Quodprimolocoprofofittumeil.

AN 5INT iamcirculiBF,CE,aquales. Dico&reétasAF,DE,abeorump!}- N
Ufadcmumferentias duéaseffeaquales. Confirudis enimeijdem, erumfemidiametri F U, El, aMuates, & circuiiipfi 4-~ & hjam.
Aualteracentrojpbaradiffabunt. PerpendicularesergoGH,Glytqualescrunt; atqueadco&religiulineaAli,Dl,erunt
guales. Qmniam igitur latera AH,UF,lateribus DI,IEy <equaliafunt,continentque &ngulos H I, tquales, ium reaifint ex
i(fin.j.lib.ii. Euclid. Serunt bafes AF, DE, agUales, QmdJecufido locopropoRtuin erat. gt

THEOR. 17. PROPOS. 22 h

Sl in rphgrarcda linea per centrum duda redam aliquam lineam non per ccntrum
/~udamEifariam fecet,ad angulos redos ipfam fe~bic. Qjaod Iiiad angulos re;tos eam le-
cct,bifariam quoque ipfam iecabit.

IN fphaera, cuius ccntrum A ,reda AB, per centrum duda re-
dam CD, non perccntrum dudam fccetbifariamin B. Dicoipiam
I C D, fecariadangulosredos. Dudo enim perredasA B,C D , pla-
no, ~quod circulumfaciatCDj ~quimaximus erit, cumper ccn- )
trum ipn”rietranieat. Qi”™niam incirculo C D ,reda AB.pcrcius Qt hu_|"uf,_
centrum A , tranfiensredam C D, non per ccntrum dudam iecat bi- b 6. biaui
fariam in B, ' adangulosredos ipfamiecabit. Et fiad angulosredos
; ipfam fecet, bifariam ipfam fccabit. Siigitur in fphsra reda linea, C3a. ttrtn
e &c. Quod dcmonilrandum erat.

SCHOLIV M

ADDITVB.htcinexempUrigracotheormaaliud,quodidemprorfmti,qnodprcpof.~A.demonBratumeil. Vnde
fipcruacaneum effeduximus,illudhic repetere.
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N fphxra circuii fe mutuo tangere dicuntur,cum communis fcdtio piano-
rum vtrumque circulum tetigeric.

pcrhcicm ipliir™ in eo pun<Si:o,in quo circulum tangit falioquin fi eam non tange-

etj¥ed iecaret/ccaret ctiam neceflario circulum,cum in eius piano exiftat,conne(5tatq; duo

muntiain fphser”™ fuperficie,in quibus nimirum cam iccarc dicitur; qu”™ quidem duo pun-

tiain circuii quoque ciicumfcrcntiaexiftcnt, cum planum circuii per eam re<Stam ducatur, acproindeabea

duobusillispungtisfcccturnilt,vtcircumferentiaduorumcirculorum,quorum communisieéliof quam ni-

mirum eorum planaproduitacificiunt) vtrumque tangit,habeantiblum illud punftum, in quo iph”ram tan-

gitcommune : quandoquidcm in co pun(5fco,&in nulloalio, comitinnisillaiéAio vtrumque circulum tange-

re poteiljcum omnia aliaillius punéta extra fuperficiem iph”~rg, atque adeo extracirculum vtrumque exiflant.
Re(%e ergo Theodofius dixit,circuiosin iphxraié mutuo tangere,cum communis {¢ ¢ lioglanorum vtrumque /

circulum tetigerit.

QV ONIAM enim redta tangens circulum quempiam in iphsratangitquoque iu-
r

THEOR, /. PROPOS, /

IN fphxra paralleli circuii circa eofdem polos funt.
A IN iphxra A B C D E Fj paralleli circuii fint BF, CE. Dico’eos
circaeofdem poloseflc. ®SintcnimA,D,policirculiB,F,&conne-

Il;n‘é.l.hU‘ fiatur rc(GtaAD, ~qus ad circulum BF, reAa crit,tranfibitque per cen-
im. trum fph”rg. Quoniam igitur redta AD,ad circulum BF,perpendicu-
cJcholi4. laris eli;, ccritquoque ad circulumpaiallclumCE, perpendicularis»
svndec. Q7 arecum tranieat per ccntrum fpha'r™.vtoilenfum eit, cadetin po-
ﬁt?_' L hn- loscircuiiCE. Suntergo A, D, poli circuii CE :funt autcm & policir-
cuii BF. Inipli~raigitur parallelifirculi BF,CE,circa eofdem polos A»

D, funt, &c. Qiiodcrat dcmonfirandum.

p | THEOR. PRQMNPOS. 2

~ IN lphicracircuii, quifuntcircaeofdem polos, funtparalleli.

IN eadem ipli*fraABCDEF,circaeoiHempolos A,D ,fintcircuii BF.CE. Dico eos pafallelos efle."Con-
V*'  **nexaenimrcfta AD, ~erithacad vtrumque circulum perpendicularis. ~Quarc planacirculorum BF,CE,pa-
b ?4.-v». rallclafunt. In fpharraigitur circuii, quifuntcircaeofdem polos, funtparalleli. Q ~ d oftendendum erat.

ite- SCnoOL1VM,
SED é"hoctheorana [equensin aliaverjionedemonjiratur.

IN fpherano funtplurcs circuii icquales,¢ ¢, paralleli, qua duo-

Cl- hmtu. INjpharaqu.tcunquefint ,fijierifoteii,flures quam duo circuiiaquales,&pa-
Sito.i. hu* raQelt,nempe tres AB, CD, EF,” qui circa eofdempoloserunt.Sint ergoeorumpoli G, H,
ier:]f)'l' u & iungaturreciaGH, qu<Etranftbitper l,centrumJphtera, & perK,L,M,centra ctnu-
Col. fH iorumiperpendicularisque eritad circuiosAB, CD,ET. Qmniam igitur circuii AB,CD,

EF.aqualesfunt, *ipfiaqualtter dijiabunta centroJphartsl, ?er defin.ergoé.lih.huius,

*\W.
perpen
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f: 'yi'ndruléresTK,ri, IM, aqiuleserunt, nmpepars 1L ,& totum IM. Quodeiiahfurdinn. InJphardigiturmnfuntplit-
i\-j Urcui: aquales, CTpAralldi, quim duo. Qmd dmonjlrandum erat.

THEOR. 3. TROPOS. 3

/ Sl inrpharaduo circuiiiecenc in eodem punito circumferentiam iflius maximi circuii,
in quo polos habent, fe mutuo tangentilli circuii.

IN ipharaduo circuiiAB,A C feccntin pundo A, circumferentiam maximicircuii AB C, qui perilio-
rumpolostraniéat.Dico circuiosAB,AC,ié mutuo tangerein A. Quoniam enim circulusmaximus ABC,fc-
ca’t\circd‘l'os,&@’, Ac ,pe‘ar(\f)é\l'os, Qﬁ\ﬂarigrﬁ\iMosfccabit, g—adéngulos redolL
£pUHjjunes ergo fediones circuiiA B C , & circulorum AB, AC, ncmpercda

, AB,AC,diametrifuntcirculorumAB,AC. Sitqu”~ue communisfedio pla-

r~ 'V norum.inquibuscircuii A B, A C ,cxiflunt”"TcCtaU E ,quae perpundumA,

' tranfibit, propterea quod plana circulorumin A, ponantur fecarecirculum

E t Quoniam planum circuiiAB C. adplanacirculorum AB ,AC, re-

dumeftolteniiim, erunt viciilim planacirculorum AB,AC,ad pianum circu-

iiIABC, reda;”atqueadeo & D E ,communis ij>forum fc5tio ad idem planum

circuliABC, perpendiculariserit. lgitur&ad diametrosAB, A C, ineodem -

plano exiilentes , perpendicularis erit, ex defin. 5. lib.ii.Euclid. ~Qi~rcDE.vtrumquccirculum AB,AC,

aij.i. hit®

b T¢.vn-
deti.

ceoroU.ia

tangetin”;acproindepcrdefin.huiuslib.circuliAB,AC,femutuotangentin”~pundo. Si igitur in fphera terty.

duo circuii fecent, &c. Quod erat oficndendum.

THEOR. PROPOS.

S1 in fphaeraduo circuiife mutuo tangant, maximus circulus pereorum polos deferi-
ptuSj'pereorum contadum tranfibit.

IN fpharatangantfc mutuoclrcMIi’MB,C B, inB ; & per
D, polum circuiii4B,& E, polum circuii CB, *defcribatur circu-
lusmaximus DE.Dico circulum DE,per contadum B, traniire.
N on tranieatenim,fifieripotei!:,pertadum B,léd fecet circum-
ferentiamv.g.circuiiCB,in F. PoloigiturD, & intcrualloDF,
circulus dcfcribatur FG, qui, cum ad maius interuallum defcri-
ptus fit, quam circulus A B, fecabitcirculum CB, in F jquando-
quidem circulusiiB,eundem tangitin B,pundo,vitraquod cir-
culusG F, expoloD ,defcriptus eft. Qupniam vero in fphara

~ duocirculi G F, CF, fecant ineodem pundo F, maximum circulumD F E, pereorum poiosdefcriptum,

*»tangentfemutuoin F, duo circuii G F,CF: Sed &mutuofefefecantinF, vtdidumcft. Qimdeftabfur-

dum.Non ergocirculus maximus DE,fecatalibicircuios B, CB, quam inB,contadu, atque adeo per eorum
tadum tranfibit. Itaquefiin ipharaduo circuiife mutuo tangant,&c. Qnod oftendendum crat.

THEOR. TROPOS

S1 inipheeraduo circuiife mutuo tangant, maximus circulus deicriptus pervnius polo«,
&percontadum amborum circulorum, perreliqui quoque circuii polos tranfibit.

IN fpharaduo circuii ~B,CB, tangantfe mutuo in B,fmtqucD, E, poliipforum. Dico maximum cir-
culum per D, polum circuii AB, & percontadum Bjdefcriptumtranfire quoque per E, polum circuii CB.
Sienimfieripoteil:, non tranfeatperE, fed peraliud quoduis
punCtum Fjcuiufmodi eftcirculus maximus DBF: ~Et per po-
os D ,E, maximus circulus deicribaturD E ,  quiomnmo per
contadum B,tranfibit} atqueadeo duQ]|y£ulimaximiDBF,

D BE, fc mutuo fecabuntia D ,& B, *B”~roinde bifariam.

Semicirculusergo crit vterquearcus D I"~uoniam vero cir-

culus maximusper alterum polorumtuiuslibct circuii in fphae-

ratranficns, N tranfitquoqucperrcliquumpolum,eil®uein- vV vy Yy #
terduospolos ciufdem circuii femicirculus circuii maximiin-

terpofitus; fit, vtexiilcnteD, vno polorum circuii ~B,pun- !

dum B, fitalter *us. Qupdeftabfurdum. Eft enimB, irt circumferentia circuii. Tranfit igitur circu-
lusmaximusDB, per E. Quocirca, fiin iphaeraduo cir¢ulife mutuotangant,8,g. Q ~d erat oftenden-
dum.

THEOR. PROPOS.

S1 infphaeramaximus circulusaliquem circulorum in fpharica fuperficie defcriptorum
cangat, tanget& alterum eiqualcm, & parallclum.

B 4 IN iphee-

a to.i.hu*
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IN fplifEramaximus circulas A B, tangatcirculumA C,inA. Dicocirculum AB. tanggre quoque alte-'

jaio.r.¢» rumcirculum ipfi AC.a:qualcm,& parallclum. Sitcmi”®iD, poluscircurAC: * acperD,A,drcuiusmaximu*
dclcnbaturDA fqiii, cum per D, polum circuiiAC, & percontailum A,

\>ihuius, tranicat, ~tranfibitper polos quoque circuiiAB. A iFumpto autem E,

tculso.l.hu" rcliguo polo circuliAC~ducaturreélaDE, «quapercentrumfpharic
) tranfibit, atqueadcofphaeradiametererit. Ex poloigitur E,&adintcr-
uallum E B, circulusdcfcribatur BF. Dico circulum maximum A B, tan-

gerequoque circulum B F, in B, & circulum BF,&qualem cfic,ac paralle-

umcirculoAC. Quoniamenimrcfba DE,perpoloscirculorumAC,

BFj tranficns™ perpendicular«citadiplibscircuios, crunt circuliAC,

;\tg) tbn- BF,paralleli. ~Kurfus quia circuii maximi in fphgra bifariam fc fecant,
C o4 Xt iemicirculus erit ACB ;atque adco icmicircuioD C E , equalis. Dempto
Per* rrcrnrnmmuni arcuBD,gquales remanebuntarcusDA, EB ; Satque adeoreéleDA.EB, a polis D, E/aacir-

i/i.i. h»- cumfjrentiascirculorum AC,BF, duCta &qualcs. " Quare &qiiales funtcirculi AC,BF.. D eniquequiacircu«

liAB BF, ineodem pundo'B, fecant maximum circulum AEB, inquo quidem polos haberit, *ie mutuo tan-
\Vhirii B,circuii AB,BF. Qimre circulus maximusA B, tangensin Iphxra circulum A C , tangitquoque alte-
/"¢Jki.’ rumcirculum BF,ipfi AC,iEqualem,&parallclum. Ac proindefiiniphxramaximus circulusaliquemcircu-
i iorum,o0ic. Quoderatdemonftrandum.

COTLOLLAKIVM.

— HTMC pcrfpicuumeii.punfbcontaduum A ,B, per diametrum ciTeoppofita. Oftenfumenim,eft,
N A C15,cne femicircuium, ac proptcrcaredlamex 4,ad B, du6tam ciTc diametrum iphaerg, fea circuii maximi
ACB,&c.

vnj. THEOR. . TROPOS. 7.

S1 fine in fpheera duo asquales, & paralleli circuii,maximus circulus, quicorum alcerum
tccigerit, reliquum quoque tangec.

IN eadem figura fint duo circuii &quales, &paralleliAC, BF, &maximus A B, tangatA C. Dico eun-

ad.htuHs. AB,tangere quoque BF. Sienim A B, non tangatipfum B F, »tanget vtique alterum ipfi A C, a&qualem,

parallclum. Cum ergo & B F, eidem AC» a&qualis ponatur, & parallelus, erunttrcs circuii in fphaera, nempe

I'fcholz.AC BF,&illcalius,quemi4B,tangit,intcrfeeequales,&parallci. Quod cit abfurdum. ~Non enim plure*

Imiui. circuii @quales funt,¢; paralleli in fphaera,quam duo. Tangetigiturcirculus AB,circulum BF. Quamobrem,
fiiin:in iphaeraduo equales, & paralleli circuii, &c. Qimd erat oilendendum.

s ¢cnoiiv M,

I N alia verfwne dmonjlratur é"fequcns iheorema.

. N CIRC VLI in fpheera paralleli, quos maximus aliquis circulus tangit, arquales intct

Cc funt.
1N eademadhucfgurafintduo circuliparalleti AC,BF, quos cifcuius maximus AB, tangatin A,B.Dico circulus AC,
mm Chu- :jF,aqualesinterfc effe, enim p.rraUeiiponuntur circuiiAC,B E,” tpft circaeojdempoloserunt, quifint D,Ei~per

qu's, & polosii. culi AB,urculusmaximus defcritiatur AFB,” qui per contaltnsAjB,tranfibit. Qmniam vero circuii maxi-

. * niiinjpixzrafe mutuojecant b:f.irtum,; mtciriulus eritADB, atqueadeofemicirculo DBE,aqualts. Dempto ergoarcucotn”
. t”-v/.-i.. .Huni DB, £cjuales remanebimtarcus DA, LB ; ~\;tcproinde& recix DA, EB,. cxpolif D,E, adcircumfermtias circulorum AC,
f£Qiils  BFyduuxaujuales. SQ~irecirculi AC,BV,squaleserunt. Qmd eslpropofitum.

irs

X- THEOR. 8 PROPOS. 8

Sl inijiheeramaximus circulus ad aliquemipligerxcirculum cl™liquusfit,tangecisduos”
circuios &quales quidem inter le, parallelos autem prm > circulo, ad quem obliquuseil.

IN ipha;ramaximus circulus AB,ad circulum qucmcuigueri~obliquusiTt. Dicocirculum /B, tan-
gereduoscircuios inter fe ciuidem argiialcs, parallelos autem ipfi C D.

hu- >SintEjF,poli circuii CD, @er quos.& polos circuii” B,clrcinus ma-
ximus dcfcribatur E AB,fecans AB,in A,6c B. Ex polodcinde E,& in-

hu. R . - . .

. ttruallo E~circulus dcferibatur AG. EtquonIM|”NirculiA™N.AGM
codem punifto A,fccantmaximumecirculumE~%, inquopoloshtt-
bent, ipfife mutuotangcntiuid. CirculusigiturmaximusSi4B,Can-

VHiX,

genscirculum AG ,~ tangetalterum illi~qualem, & parallelum, qui
fitBH. Quiaverocircuiiparalleli AG, BH, «circaeofdem pOIOSfunt
E,F: Suntautcm t, F, polietiam circuii C D ;eruni t-es circuli®iG,
C D ,BH ,circa eofdem polos; ~atque adeo paralleli inter ie crunL
Tangit igitur maximus circulus AB, duos AG, BH, sequales quidem inter ie,parallelos autemipfi CD,ad qucm
obiiquuseil Quocirca,fiinipha'ramaximus circulus adaliquem,8;c. Qi~d oiéendendum erat.
seno



S C i O L I VvV li.
JLTV D theoremahocloeoadikitHr in aliaverfme, videlicet.

S1 in fphgra maximus circulus aliquem circulorum in fplixrica £ pcriicie tangac, obli-
~uusericad alios cicculosjquos fecat,”arallelos ci,quem tangit.

IN eademRgtira maximtts circulm AB, tangat circulum AG,
ftcetautem circulum CD, ipR A G, parallelum. Dico circulumAB,
8bli¢juum ejfe ad circulum CD. Quoniam enim maximttscircHIm
'jiB, tangenscirculum AG, non tranf3tperipRuspolos. (Sinamgue

jifripRw polos duceretur, *fecaret ipfum bifarianL.non autem tan” arj.i.

N ¢ret.) arque adeo nequeperpoloscmuiic D; habentenim pa- 4Us,
faJieU circuii AG,C D, eofdempolos) nonfecabit maximus circulm b i.huitu
jiB,circulumCD,adangulosregios: “ Alias tranfiretper eiuspolos. crj.i.hu-
i~ifur obliqum eiiad circulum C D, Q~d eitpropoftum. tua.

THEOR. p. PROPOS, p. X 13

Sl infpharaduocirculifemutuofccent, maximuscirculus percorum polos dudus Te-
rabitbifariam fcgmentaipforum circulorum.

IN fpharafemutuofccentduo circuiiABCD, EDFB,in pun¢tisB,D,&per comm polos* deicrit>amr aao.i.A«,
maximus circulus AFCE ,iecans circuiosdiélosin pundis A,C, E>F. Digo ¢irculum AFCE, fccare bifa- ius-
riamfcgmcntaBAD,BCD.BED,BFD. ~Quoniam enim circulus ma- b
jimusAFCE,circulosABCD,EDFB,fecatbifariam,&adangulosre* E. , in™
étos,quod per corum polosdudus fit, erunt communesfcdioncs AC,

EFjquas cum ipfisfacit, diametri ipibrum fecantcsiefein G. Secabunt
cnimlemutuorede A C,EF, cumineodem pianocircuiiA F C E, exi-
ftant.fitque pimdum F,interpundaA,& C jatque pundum E,inter ea-
4dempunda. Connedanturrcde BG, D G ;EruntquetriapundaB, G,
D,in vtroque piano circulorum ABCD ,EDFB ;atqueadeoin commu-

nicorumiedione: cEilautctmcommuniseorumfcdiolineareda. Igi- ¢ 3. vit»
turredacritBGD. Etquoniamcirculus A F C E, oftenfus eftfecansad dec>
angulosredos vtrum” ch'culuA~CD ,EDFB,eritviciiTim vterq; redus d is?, vn»

adcirculum AFCE, *atqg; adeo & BD,communis eorum fedio ad eundcm pcrpcndicularis ent.Hedligitur c- dec.
runtanguliBGA,DGA,BGC,DGC,ex dcfinit.3.lib.n.Euclid. C”are diameter AC, cum per ccntrum circu- ~

ii ABCD,tranieat,fecetque rcdam BD, ad angulos redos, «bifariam eam fccabit. ltaquccum latera™G, GB, f
iqualia fintlateribus A G ,G D, contineantque &ngulos &qualcs, ncmpe redos, ~erunt baies AH"NAT), fubten- g is. tertt
dentesarcus ~B, ~D, intar feaequales, Sac proindc & arcus ~B ,~ D , &quaies erunt. Eodem modo oilcnde-
musarciis CB, C D ,&qualescflc;nccnon & arcusE B,ED ;& FB,FD. Circulusigitur 4F C E, fcgmenta
BviD,BC D,BE D ,BFD,bifariam diuidit. Quapropter fiin fphaeraduo circuii fc mutuo fecein,&:c. Quod
Icmon/b'andum erat.

5 CH O1tt 1 r A

T>V O alia pheoremataw alia verRone hocloco adduntur, hac videlicet™

/ Sl inipheracircuii fc mutuo fecent, circulusalius eoruin fcgmenta bifariam fccaiis,it xiij.
perpoloscorum, eftque circulus maximus»

IS eadifigurafecentfemutuoduocirculiABCD,V.D TB,iH pm &isB ,thusqu'jpiacirculusAPCE fec€tfegmen-
t~"BAD,BCD,BED,BVD,bifariam. Dicucirculum AFCE,ireperpolosipforum,ej[€quecircHIwn7tuximum.(2upmam emm
a*ciisAD,AB,aqualesfunt,nec non CD,CB; erunttotiarcusADC, ABC, aquales, & proptereafemuirculu Eodvmaque modo
femiarculierunt EDF,EBF.Circulits igitur AFCE,bifariam fecat circuios ABCD, FDFB, atqueadeo loimmmesfcctioncs AC,
IFfeinterfecantesin Gyipforumdiametrifuni. Qmdfi conHeéiantur recta cumtruipuncU B,G,D,in rtroijucplano
(jrculorum ABCD,EDFB, fint, atqueadeoin communi ipforumfcaioiiei ®it autem communii eorumfectto linea recta\re- Sii,vn"et>
ctaeritBGD. ~Qmniam verofuhtenfa rea<e DA,DC,fubtenfis reaii BA,BC fingulafimgulii aqualesfunt,obaqualesan us, bzg. teru
angi{losquecontinentaquales,' nemperectosinfemicirculisexiftentes\”* aqualesertintanguliDAC.BAC. Quodetiamita C tert.
prokri”~otmt. Qmniam Litera DA, AC, latenbmBA, AC, aqualiafunt, bafisque DC,bafi BC,aqu.ilii, ermitanguit
MC,BAC,aquaks. Rurfusquia lateraAD, AG, lateribjti AB,AG,aqualiafunt, angulosque contmcnt iquales, vtdemon- A~

firatumet', ~ aquales erunt anguli AGD , AG B,acpropterearecti. Verpendicularistgitur eii B(JD,adreétain ACi o4.'v»dec4
Eodem modoofiendemm rectameandem BGD, ad EF,perpendicularemeRe. 6 Qu-treeadcmBGD, perpendicularis e- h/s.*f»-
tnadp anii cifTITt~CE,perrecias AC,tF,duaum\~acpromde&vtrum”~planumarculorumAECD,EDFB, perreitam

BGu,auciitmadidemplanum circuii AFCE, redum erit: ~ victBm circulusAFCE, adurculosABCD, EDFB, recimerit*
lugtie circulus AFCE, circuios Af(CD, EDFB, & bifariam adangulos rectosfeiat. * Q im e maximuseit, tranfitque per

t~orumpolot. Qmd eiipropofitmn.
S tim



It THEODOSII SPHARICORVM
(I

av. S'liniphgraduo circuiifc mutuo iéccnt, maximus circulus fecans bifariam duo illorum
~  fegmentaguaecunquc, habensramenarcum interillafegmentapoiitum femicirculo inaequa-
leni} traniitperpolosipforum,duoquercliqua fegmenta bifariamfecat.

IN Jph£raduocircuii AB C D, EBFD,fe mutuofecent in pur®
¢lisB,D : Ef maximus circulus AF C E, fecet duogqu<ecumgqueillorum
fegmenta, nempeBAD, BED, bifariam inpuncl'uA,E,&arcus AFCE,
incerceptus inter diaafegmentd nonfitfemicirculus. Dico circuiti AF-
CR, tranfireperpoloscirculorumABCD , E B F t, fecare(jj reliqua

a 9 huius. fegmenta BCD/FD, bifariam. Sienim circulusAF C E, non tranfoft
bt hu. per ipforum polos, defcribatur,J”ripotefi,alius circulutmaximus
AGEipereorumpolos,” qui fegmentaipforum bifariamfecabit i atque
adeoperpun¢laA, E, tranfibit. ~ Secabuntfeigitur circuii maximi
AFCE, AGE, in A, E, bifariam : acpropterea femicirculus erit AFCE.
Qmd eiicontra hypothefim. Tranjitergo circulus AFCE,perpolQscir~
culorumABCD,EBFD. « Qmreomni.ifegmentaipforu}nfecabitbifariam. Qmdeiipropofitum.
THEOR. roo. TROPOS, io.

XV S| iintin ipheeraparalleli circuii, per quorum polos defcribantur maximi circuii-, pa-
rallellorum quidcm circumferentiee inter maximos circuios interceptee,iimilesfunti maxi-
morum autem circulorum circumferentiz inter parallelos circuiosinterccpra, funtaequales.

arhuiHs. SIN TinfpKearacirculiparalleliABCD ,EFGH,quoriimpélusl: * (funtenlm paralleli circiiliin
Iphaeracircacofdem polos,j Per |, autem circuii maximi defcribanturvtcumqueAEIGC,BFIHD. Dico
circumferentias parallclorumAB,EF,fimiles,nccnonBC,FG; Item
CD,GH;&:D A,HE: circumfcrcntiasvcromaximorumcircuiorum
interparallclos®nempeAE,BF,CG,DH ,zqualesefle. Simenimcom-
b 6. Vit munesiéiliones circuii Al C, &paraUelorum reéte A C ,E G, “quapa-
de:)' Vit rallclae erunt : communes verq icdiones circuii BHi,&:parallcTorum eo-
rundcni,redee B D ,F H , qua fimilitcr parallelacrunt. Et quiacircuii
cii.t. hu, maximiAlC,BID,pcr polosparalleloriim dcicripti iécant parallclos bi-
tus. fariam j eruntAC,BD .diametricircuiiABCD ,5;pundum L,vbiicin-
tcrfccant,centrum eiufdem : Item EG, FH, diametricircuiiEFGH CE
pundum K,vbifcinterfecant,centrum eiufdem. Q”oniam igiturreda
¢ EK,KF,redis AL,LB, parallcle funt, funtq; in diueriiTpTanis, ~crunt
dtc. anguli EKF, ALB, ad ccntrakX,seequales. Quare circumferentiee AB,EF, perea,que in fcholiopropofzi.lib.
5. Euclid.oftendimus, limile* erunt. Eodcmqguc modo fimileserunt BC ,FG ,& C D, GH” necnon
D A HE.

c tert R.VKSVS, quiarcda ex polol,ad punda A,B>C, D, demiila eequales Tunt, ex defin.poll, ~erunt quo-
/ quearcuslA IE, 1C, ID, &quales: Eteodem modo aqualescruntarcusl|E, IF, 1G,IH. Keliquea igiturcir-
cumfercntieAE,BF,CG,DH,&qualcsinterfecrunt. Q,uapropter,fiiintin ipharaparalleli circuli~&c. Quod

cratdemonftrandum.

RVJ. THEOR. Il. PROPOS. /.

S1 in diamctds circulorum &cjualium squalia circulorum iegmentaad angulos redos

/ iniiftant, acjuibus fumanturaquales circumferentize, quarum quelibct indicata ab extremi-
tate fui fegmentijTitminorfemilfe circumterentizintegri fcgmenti, & pundis autem equales
circumfcrentias terminantibus ducanturaqualesredg linese ad circumierentias circulorum
primo politorum; ipiz circulorum primo pofitorum circumferentiae intercepte inter illas
redas lineas, & extrcmitatcs diametrorum, eruntaquales.

IN diametrisA C ,D F, circulorum aequalium A B C, D E F, infiftant ipifs circulisadangulos redos ie-
gmentacirculorumaqualiaAG C,DHF : fumanturque &qualesarcusA G ,D H,itavtpundaG ,H ,fecent
fegmenta AGC,DHF,non bifariam. Ex G,H,deniquein

circumferentias circulorum ABC, D EF, cadant redee-

qualcsGB,HE.Dico circumferentiasAB,DE,eifeeequa-

a ll. 'vn- les."pemittanturex G,H,rede GI,Hk,ad planacirculo-
E“ZS vn. rum £ dQ D E F, perpendiculares, ~ quemcommunes
dec. icdiones AC,DF,cadentinpundal,k. Sumptisquoque
L,M,centris circulorum ABC, DEF, du?aifflr rcdeLB,

BI,AG; ME,Ek,DH; cadantqueprimumpunda I,k»

iniemidiametro AL,DM. Q uoniam igiturarcusAGC,DHF,&qualesiunt,neclion &arcusAG,DHizqua-

\z7.tert. lesqgiioquccruntarcusCG, acproptereaanguliG AC, H D F, illisiiililieatcssequales. Suntautem

& angu-

N

~+



angui! ATG, D K H ,&quales, quod redi fint ex dcfin.3. lib.ii.Eiiclid. Ttaqucduo triangulaA 1 G, DKH,
liabent duosangulos GAIjAIG>duobusangulisHDK,DKH, a&quales. <’\HalA)cnt autem & latus A G, lateri dz¢. terfi
pH,equalc('ob.'"EqualitatcmarcuumAG,DH.; quodanguliseequalibiisl,K,fubtcnditur. «lgitur&la- taefri.
tusA ljlatcriD K, & latus G 1, lateri H K, &qualeerit Quoniam veroanguliG 1B, H K E, rcétifuntex defin.
Alib.n. Euclid, crunt quadrataex G B, H E , qua tatcric x*nHiTfunt»ob s&qualitatcm rctftakum G fi, H E ,
I quadratis exG1,IB, & ex HK ,KE, &qualia, ac proptc~~~adcataex G I,1B, quadratisex HK, KE, &quaUae-
runt. Ablatisergo quadrarisaequalibusredarum aqualium G I, HK, rcmanebunt quadrataredarum IB, KE,
jpqualia; Etic”irco & redaIB.KE,equales. EtciiilaA L, D M ,iemidiametn circulorum &qualium squalcs
funti oilenfa:autem quoque funtae ~es Al, T)Kérunt &reiiqua: IL,KM, equalcs. QuarelaterallL ,L B,
lateribusKM,MEiequaliaerunt : funt autem & bafcs1B, KE.oitenfx equales. s Igitur& anguliL,M, ad ¢ s prtmii

centrasquales erunt; ~acproinde &arcus AB, D E, &qualcs erunt.f hitf. tert.
_CADANT dcindepunaal,K,infemidiametrosLA,MD,produdasad A,& D : quodquidem

centilitre poteit,quandoiégmenta AGC, DHF,fe- m'

I nicircutolunt maiord % fiac<)iic Cad7fn conitructio,

mquapprius,™ Oltcndemus, vtprius,angulos GAG, it7. tefti

HD F, eiTe &qualcs ; acpropterca”~cumtamGAG, k 13.prh

GAljquam HD F,HDKj duobusiintrcoliseqiiales »
erunt; GAIl, HDK, &quales. Crumergo & anguli I,
K, &quales fint, nemperedi, *& lateraGA,HD,2qua-

iia,ob equalcsarcus A G, D H, ™ erunt, vtprius, redi T2¢. tert.
G, 1A, redis H K, KD, &quales ; ac propterea & tota fiiz6.pri.
ILjKM,inter fezequales erunt. lgitur,ytprius,” often-

demusredamIB,redeKE, » &angulum L, 4ngu- NA~T.pri
lo M, e&qualem effe, Pac deniquc arcum AB , ar- 8. pri.
CUiDE. p itf. terfi

CADANT tertio perpendiculares ex G,H*
demiifeem planacirculorum ABC, D ETTin pnnda
A D, quodetiamconringere poteft,guando fegmcn-
taAGC,DHF,femicirculofuntmaiora. Dudisigi-
turredis AE, D E, eruntanguliG AB,HDE, redi, ex
defin.j.lib.ii.Euclid. 1 Qiiare,vt prius, ®qualiaeruntquadrataredanim G A, AB, Quadrarisredarum H D.
DE : Suntautem quadrataex G A F1I3,&equalia, quod & rede GA,HD, &qualesiint,obzqualesarcusAG,
DH. Igitur&quadrataexAB,DE,&qualiacrunt; &propterca&redaAB,DE,&equales. Quare&arcus
AB, D E, equalcsemtit. Quod eil propofitum. Itaquefiin diametriscirculorum equalium equaliacirculo-
rumfegmentaadangulosredosinfiilant, &c. Quod cratdemonilraiidum.

q 4.7.prh
r 2Ci.ten.

S zs.tert™

THEOR. 12 PROPOS, a. kvji

Sl in diametris circulorum a&qualium >&qualia fegmcnta circulorum erigantur, ~ab
ipfis fegmentis @qualcs circumfbrenti¢c adextremitates fegmentorumdcrumanrurminores
dimidijsiprprum parribus:ab ipiisautem circulis &quales circumfcrentic fumanturad cailem
partes jgquc funtadextremitates diametrorum,redg¢ line¢ dudic a pundlisin circumfcrentijs
lcgmentorumadpundain circumferentijs circulorum ,erunteaquales.

REPETANTVR. figure propofitionis praeccdentis,cumeifdem confi:rudlonibus,ponanturque
ercus AB,DE,equales. Dico&redasGB,H E,TequaTGS effe. Quoniamcnim,vtinprecedcntipropof de»
monftratum eft, redee A1, 1 G ,redisD K, KH , &
qualesfunt; erunt&reliquae IL,KM ,exfemidia-
metris AL,D M, vtinprimafigura,vbipunda I,
k, caduntin femidiametros AL,D M, velcertee-
runt& totee 1L, k M, &quales, vtin fecundafigura,
vbipunda Ik, caduntin femidiametrosA L,D M,
produdasad A ,& D . Qmaigitur IL,LB, redis
tcM,ME,®equalesiunt j continentqueangulos n J i n zzT.terh
adL,M,zquales,ob &qualitatem arcuum A B, D E;
~erunt & bafes IB, k E , &qualcs. Qimmobrem cura latera Gl,1B,lateribus Hk, KE, &qualiafinfc.coririncant-1.
queangulosGIB,HKE,zqualcs,nimirumrcdos,ex defin.~.lib.ii.Euclid. *crunt&bafes GB,HE, ar-
quales. Qi~deftpropofitum. Faciliusidem concludctur,fiperpendiculares ex G ,H ,inplailacirculorum
ABC,DEF,demiiTecadantinpundaA,D,vtintertiafigura. Namquiarede GA, AB, redisH D, dzp.tert.
D E,&qualesfunt, ob equalcsarcusA G ,D H,& AB,D E, continentque angiilos equales, vt*
potercdos,exdefin.3.iib.ii.Euclid. « eruntbafesGB,HE,equalcs. Siigitur eN-prmt.
in diametris circulorum gqualium, qualiafcgmcnta,&c. n
Q "~ d eratollecndendum.

THEO RIi
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THE OR. IS PROPOS 13

¢ 1 infpheaergjjntparallelicirculi,&:dc(gnbanrur maximi circuii,quivnum quideparallc-
lorunuangant”™reliquo”™ vero iecent; circutmcrcmia parallclorum intcrccpteinter cos maxi-
morum circulorum iemicirculos,quinonconcurrunt,iimiles crunt>maxiinojrum vero cir-
culorum circumfcrentieintcrduos quofcunque parallclos intcrccpte, cruiu equales.

SIN T iniphearaparallelicircuii AB, CDE, FGH, *quicundem polum habebunt, nempel. Circuii au-
tem maximi AFK~"BHK, tangant paraliclum AB, inpundis A, B, &rcligiios ieccntin pundisF,C,L , M ;H,

Gjjeipfos autem muto fecentinK, N, vtfintfcmicircui K M N, NFK ;KGN ,N HK. ~ Maximi c-

nim circuii ~fccant mutuo bifariam. ~iimat~quoquc

arcusK O , arcuflsTA *S;arcusiCPjarcuiN B, equani, v f

iint quoquclcmicircuH AMO,0FA ;EGP,PHB. Erupt

igiturfcmicirculiAM O,BHP,non coeuntes.cu fe mutuo

non iécent. (Hi”aNitem fcmicirculi abfcinduntur a cir-

culisAIRO,BITP,vtin fecundafigura apparet. Jn pri-

maautem figuracirculiAl, BI, perR., &T,produdiin-

telligendi iunt traniireper 0 ,P,vtcofdcmiemicirculoi

auferant. ) Eodem modo non coeuntcs erunt icmicir-

cuIiBGPjAFCiT Dico arcusparaliclorum AB, LE, MH,

interceptosintcricmiarculos AM O, BHP, non coeun-

tcs iimiicscire,nccnon &arcus AB, CD ,F G, interceptes

interiemicirciilosBGP, AF O, non concurrentes fimik]j

effe: Arcusveromaximorum circulorum AC, AL,BD,

BE ,&quales clic;necnon &arcarCiLM.DG,EH:quo-

rum illiinter paraliclosAB, CD E, hivero inter parallelos

CDE.FGHjinteriiciuntur: Eodemque [>ado &quales

effearcusA F,AM,BG,BH, interparallelosA B,FGH,

interiedos. ~Perpolum enim |,& pundacontaduum

A,B,circuii maximidelcribantur QAIR,SBIT, fecantcs

)arallelosin Q~5,V ,X A Traniibtint hi circuii maximi

)er polos quoque circulorum AFKjBH X; =ac proinde

iifariam fecabunt fegmentaC AL, D BE,C VL, DXE:

nccnoniegmentaFAM, GBH,FQMjGSH. "Prztcrca

iidcm circuii ad angulos redosiécabunt parallelosA™

CDE,FGH,& maximoscircuios AFK,BHK. Quoniam

igitur diametris circulorum aqualium AFK, BHK,inil-

iluntad angulos rcdos iegmenta circulorum aqualia,

ncmpe fémicirculi inchoati a pundis A, B, & per l.tranC*

euntcs.donecitcrum iecentcircuios A FK , BH K, nimi-

rum in pundis O, P, vtin fecundafiguraapparet; 8funt-

que arcus &quales Al,Bl,quod cx defin.poli redar I A, I B, &qualesiint; qui gnidcm minores iluit dimidijs fe-

micirculorum partibus : (“cum enim dimidij linearcuum AIR, BIT, quod, cx defin.poli,rcdea exl,ad punda

A,B.R,T,Matqg;adeoarcus quoque fintequales: fintautem arcusAtR,BIT, femicirculo minores, quod fe-

micirculitendantex A, SeB, per 1, vfque ad circuios AFK, BHK, qualesin fecunda figurafunt AR.O,BTP ;e-

runtarcusAl,Bl, minores dimidijs partibusillorumiemicirculorum.”~ funtquoqueaqualesrcda IC, I E, ex

poli defin. *eruntarcus A C,BE,&quales ; Eitautem AC,ipfi AL, & BE, ipfiBD, &qualis, ” proptereaquod ar-

cus CAL.DBE;bifariam fecantur.vtdemonftratum eil. Quatuorergo arcusAC, A L,BE, B D, &qualesfimt.

Eodem modo oftendemus, eequales cfic quatuorarcusAF, AM,BH, BG ; acpropterea& reliquos CF, LM»

EH,DG, quiquidemfinguliinterbinos parallclos intercipiuntiu”. Quod iecundolocoproponebaturde-
monftrandum.

QV IA veroarcustotiCAL, DBE, equalesfimt, quod ipibrum dimidia equalia fint, vt demonftratum,
eft; *erunt & rcdee fubtenfae C L, D E, &quales, quae quidcm arcubusquoque C VL ,D X E, fubtcnduntur;
*"acproptwTea Ocarcus parallclorumCVL,D XE,equales erunt. * Cumcrgo fecenturbifariaminV,X,
vtdidumcft, sequales crunt corum mcdietatcs, nimirumquatuorarcusCV,VL,D X ,XE. Siigiturarcu-
busaqualibus C V ,D X ,communisarcusaddatur VD,vel auferaturiniccundafigura, =qualescruntarcus
CD,VX: ° EftautemarcusVX,arcuiAB, fimilis. Igitur&CD,eidcmAB,fimiliscrit. Nonfecusoften-
demusF G, eidcm A B, fimilem eifc; necnon & arcusEL,HM ,eidem arcui A B, efte fimilcs. Quod primo lo-
coproponebaturdcmonftrandum. Siergoinipharafint parallelicirculi,&c. Quod oftcndcndum erat.

SCHOLIVM.

P EBEyjT antm fémicirculi non concurrentes incburi a punais contaciuum A,H: (jualesfune AMO, BilK
cum cuiusLibet circuitinaximifmt duofémicirculi inter puncia iontacluuni duorum parallelorum oppofitoruni non
fumendifunt duorum circulorum femicirculi fe inter punédia contaiiuum duorum parallelorumficantes ,Jedvnusquider
nrfiis illudpnnclum ftiionis, alter veroin alierampartem vergens itaytm mxum vmtts rejpiciat m cam m alterius, &



(ontr4,Vtinpridi¢{uduolwfimicircuHsapparet.ltaquefiacdi>f4nturduo/émicijrculiAMO,I>I"T,(/uwptoarcuKT,*qua-*
gip/iDN,) non concurrentes, vtpatet,notteruntarcHsDLyGM,JimiUs.Ajl4fmaximiduocirculiperpolumly&pun¢iaD,
IfdiJti, tranjirentperpundia G,M:quandoquidm per jo.huiusintercipiuntarcusfimiles. Hocautem fierinonpoteil. Ejfent
fttim DG,LM.,femicirculi:cumperii.primihuiusmaximicirculife bifariamfecent.

PROBL. . PROPOS. 14 XVIJ,

L~" CIRCV Lo iniphairadato, qui minor fit quam circulus maximus, datoq; aliqguo pun-
id o ineiuscircumferentia, perilludpundélum dcfcribere circulum maximum, qui tangatda-

tumcirculum.

INfphiBradatuscirculusfitnonmaximus AB, cuiuspolLisC,o. S
portcatq; per A, punélum in cius circumfercntia datum, defcribcrc ma-
ximuin.cij:culum,g.ujLarculumAB ,tangat.» PerpolumQ&pundtiim alO.i.hui.
A, dcferibatur Qirculusmaximus CADEB, in quo fumatur quadrans A -
Dj&poloDjintcrualloDA.circulusdefcribaturAE.INquimaximuserit, “bz7. thtt,
quod reda fubtenia D A, latusfit quadrati in maximo circulo defcripti.
pico circulum maximum AE, tangerecirculum AB, inA, Qmniam
enimduo circuiiAB, AE, cundem circulum CA D, pereorum polos L
tranfeiinTOTrfecantiu «jdwii pundo A , ipfife mutuotangentinpun-...... tj.huiuss
tioA.Circuloigitur-ift4piIMéCiMlato,&c.Quod-faciendumerat.- N

PROBL 2. PRO 0OS. ij

.CIRCV I~ inrph£Bradato,qutffiinoriitmaximocirculo,6¢pundo aliquo datoin fphx-
r.~ruperiicie,quodritinterdatumcirculum,&aliumeidema:qualem,&parallelum,perpun-
stumilluddatumdcfcriberemaximumcirculum , quitangat datum circulum maximo mi-
norem.

Srrinfphxradatus circulus non maximus AB, cui ~qualis fit &parallclus CD.datumgq; pundum fitG,
inter duos circuios AB,CD;oporteatque per G, circulum maximum defcribcrc, qui tangac circulum AB. Sint
E.F,poliparalleloriAB,CD,=(habcnt cnim paralleli eofdem polosjl*&perE.G,circulus maximusdefcriba-ai. hum.
turE ACqui perreliquum polum F,tranlibit,ex coroll.fchoiij prop.io.lib.1. huius. In hocaccipiatur quadrans
BHi cadctquepundumH,velfiipra

D,velin DjVelintraUsQu”~cunque | -A*iv
aiittmhorum contmgat, itarem ex- V V.v
equemur. Ex polo E. ad interuallum

EH,ve! cx poioTiaHinteruallum F- sy -t
H, circulus deicribatur HI, quiipfis Co %uHN . «

AB,CD,parallclus crit,cxiftctquc vcl

fupraC D, vclidemeritqui CD, vcl

infraC D, fituserit, proutpundiim

H. fLipraD,vclinD,velinfraD,pofitumfuerit. SumaturrurfiimquadransGK,eritquepundumKjvJfr~H,

cumGH,quadrante minor fit.Polo deinde G, intcruallo autem G K, circulus defcribatur KL, ~quim ~m is

erit,quod redafubtendens quadran.em GK.arqualis fit lateri quadrati in maximo circulo dcfcripti. Secetau- *
KL,circulum HI.in L,c (Secabitenim cum necciTario.cum puntium K, fitinfraH, & ad I, non pcriichiat.

Nam cum paralleli A15,CD,xquales fint;ferunt reda: E A, FD,aquales, Sac proinde &arcus AE.DF, aiquales

erunt.Addito ergo communiarcu AF,a:quales eruntarcus EAF,AFD ;atque adeocum E AF, fit femicirculus

inter polos E,F;eritquoque AFD,femicirculus.Efl autem Al.quadransjh cum sequalisfit quadranti gH.lgitur Lt.huim.

&1D,quadranscrit:ac propterea IG,quadrante maior. Quare fumpto quadrante G K ,cadetquidem puntium

K,infraH, fedadi, non perueniet. Ex quo fit,circulum Hl,acirculo KL,fecari) & perL.F.circulus maximus

¢eferibatur FL,qui per religuum polum E,tranfibit,cx coroll.fchoiij propoH 10. lib. i. huius. Secetautcm hic

circulusFLE,circulum AB,inM.iEruntquearcusML,BH,circulorummaximorum perE,F,polosparallelo-i/o. kititu.

rumtranfeuntium.interceptiinter paralldos AB, HI, squales, ac propterea exiliente BH, quadrante percon-

ftruélionem, erit& LM, quadrans.Poloigitur L, intcrualloautcm LM, circulusdefcribaturM N, qui maxi- k/7.1. lui,

inuscrit,quod redafubtendens qua3rantem LM.arqualis fit lateri quadrati in maximo circulo dcicripti.Qjio-

niamvero maximus circulus KL ,tranfit per L,polum maximi circuii NM ,itranfibit vicifiim maximuscircu- I sch,Lif.

lusNM ,perG, polum circuliKL:atqucitatranfitmaximuscirculusNM,perdatumpun(ftumG. Dicoiam

<undemtangere circulum AB, in M. Quoniam enim circuii AB, GN, in eodem pundo M, fecant niaximum

circulumEF,inquopoloshabent,*" ipfi ic mutuo talgcntin M. DcfcriptuseftergoperG, circulus maximus ins.hmtM.

GN,tangens circulumAB,in M.Qi”rccirculo iniphxradato,&c.Qnod facicndum erat.

S Cli Ot 1V

. QVOD (ipunclum G,datumfitpr<ecifein medioarcusBD,erit GTyquadrans.Tuncemm (itequalibas arcuhus GB,GD,

i *Admtur'arcusBa,DFy~quiaquaUs/unt',cumrefi<eEB,FDperdefin.poitiequalesfint:aqualesfientarcus GEyGF;acprotn- ANQ.-

~nitxifiente EGF,femicirculo interpolos £, F,quadrates erunt GE, GF,Poloigitur G,interuaSo” GF,cir(ulm defriptus FE,
C fecabtt

«1



fecahitilUinUpun”OyijtioirurJutn erit
pulm circuii tangentii, vtpriw ~Stve”
Gypunllum datumfit iim-t <juodD,".»
polua circulitangentis in medioarcui ' -
CA, cubiearemfemicirculmfir.i O.:-
caluf autem exiilopolodefcrtpuistcH!.
getABjnA, & CD, in D, Vtp/tet: jus~
nium videlic€tcirculas hic maximt;: »
paralleli AB,CD/ecanriTtpunais A.
circutnferentiam maximi circuii UCD-
B,in quopolos babent,

0 VONIAM veroficut L,polus eii oflenfiii circuii maximi Gi~itangetitUyCircalum AB, ita quoque ofiendipotefi, ahud
*unfiumymgquomaximuscircuUisKkUcirciillumm, exalterapartefecat,polumefealtermcmufdamcircuii maximi,qui
per G tranfeat,tangxtque circulum AB,in aliOpm,;tO\perfi>icuumeiiperpun¢tumin3h*radatuminterdtiOscirculOsaqtu*
icSy&pamlidosdefcrtUpoJfe duos circuios haximos,qHIcirculumAB,tanjfgntin duobm puniti*

g huius.

THEOR, PROPOS. Ie.

MAXIM I circuli,quifimilcsdrcumferentias parallclorum circulorum in fphxraaufc-
riTnr’niiTj~rrjwaliplorum polostranieunr.autojndcmvnum parallclum rangunr.

IN fphaeramaximicircuii ABC,DBE ,aufcrant ex parallclisADQFG.circumfercntlas fimilesAD ,FG.

Dico maximoscircuios ABC,DBE,aut tranfirc per polos paraliclorum AD C,FG, autvhum eundcm paral-
Iclum tanscre.Autenimalterillorum,nempe ABC.traniit per polos paralleiorum,atcjucitaoftcndemus,altc-
rum per cofdem traniirc, autnontranlit quidem per polos parallclori”

fed alterum tamen illorum tangit, atque itadcmonjlEabiiflus”~ltcnua

cundcm tangere;aut denigue ncque per polos parallelorum incedit,ne.

quealterum illorum tangit,quo polito concludemus circuios maximos

datosaliqguem alium parallelum tangeredatis parallelisminorem”~Tra-

icatenim primum ABC,per polos parallelorum.Dico & DBE”pereof-

dem tranfircjhoc eii:,pun<8um B, in quo fc lecant maximi circuiiABC,

DBE, polum effe parallelorum AD C,F G . Sinamque B. non efteoruin,

polus, iit H, polus iplorum. Et cjuiacirculus ABC. ponitur tranfire per

corum polos,critH.incircumfercn:iaABC“PcrH ,G,dcfcribaturcircuiusmaximmHG/ecansADCinl.
bEruntquearcus Al, FG>fimilcs, cum intercipiantur intcr maximos circuios AH ,H I, per polum H, delcru
M ptos Ponitur autem & arcus AD,eidem arcui FG, fimiiis. Simiicsergo funtarcus Al,AD; atque adeo ftim imi

I’*

eiufdem circuli, iaterfemquales crunt,totum & pars. oo Ell'akftiFtiti-Mon eryoalivdpurélumtPiztcr B,
n poluseritparallelorum,lialtercircuiorumABC,DBE.ncmpeABC,pcrillorumpolosducitur.g”™evtcrquc

circulusmaximusABC,DBE.perpolumB,parallclorumtranfit,fivnusipforumtranfit; ~ “
SED iam duo maximi circuii AB'C,DEF.auferant furfum ex paralelisAB-€ ,BE; eircumfcrentias limi-
lcsAD,BE,& ncutcrillorum tranfeat per parallelorum polos,fed alter,
nempe ABC,vnum eorum,putaBE,tangatin B. Dico & circulum D-
EF,cundem BE,tangerein E.Sicnim non tangit/ed fecar«dcfcribatur
perE, pundum in parallelo BE, datum maximus circulus G EH , tin-
gensparallelum BE,in Ejcruntqucfemicirculi, quorum alterex E, per
G,ducitur,alter vero ex B,pcr A, tranfit,non coeuntes”™ vt conilat exfi-
dij huifts {furapropofi3.huiuslibri,&ex demonftratis ibidem.” Igiturarcus BE,
AG,iimileScn.int:Ponunturautem&iimilcsBE,ATT.'1?i”milcs crgoil Tnt
, V. ifites f8 A G, AD;ac proinde, cum-finteiufdem-circuii,-inter fc eequalcs
/'~ J.untjtomm, &pars. Quodeflabfurdum. M[JILI'usergoaI]i'uscfrcu|us-n=ra>5h=1=ru%per’é, &L‘?&Jusﬁraetler'lf)mf,
.£EN0,* iA- parailelumBE, tangitin E,fiABC. cundcm in B~Mangit. Qi”arcfiABC,tangitBH, tangct& DHF , eun-

b tw

pOSTR.FMO0 TOTiimi circuii ABC,DEF,auferantex parallclisADC.GH .circumfcrcntias fimilcs AD,

neuter illorum per parallclorum polos ducatur,autalterum corum tangat. Dico circuios maximos A-
BC.bEF,tangcrealiumquendamparallelumipfisADC,GHminorem. Quoniam enim circulus maximus
ABC”neque tranfit per po os parallelorum, ncque alterum ipforum tangit, erit circulus maximus ABC, adv-

—————————— trumqueparalleloriADC,GH,obliquus.Sicnimrca:usciret,'tranri-

erii. htih rctperipforumpolos,quodnonponitur. ~Tangetigitur ABC,diios
( S. huius. circuios &qualesinter fc,& parallelosvtrique ADG,GH. Tangater™o
parallelumBE, qui minoreritvtroque ADC,G H ; (cum ABC, iplos

fccet) atqueadeTO alter fibi eequalisi & parallelus minor erit vtroque

ADC.GHtac proinde paralleliAD C,G H, pofiticrutintcrillosduos»

quoscirculusABC,tangit.Dico &DEF,cundcm BE,tan”ere.Sienim

non tangit,S dcfcribatur per pundum H, quod eftintcrcirculum BE»

4T, htitus. n &fibiequalem, acparallclum,vtoilcndimus,circulusmaximusKH»
tanfTcnsBEjin I;eruntquefemicirculi, quorum alter ex I.per H, aher vero ex B,pcr G,tranfit, non cocunxcs»vt
contocx figurapropoi:i3.huiuslibri,&exdemonfiratisibidem.*'IgiturarcusAK,GH,ilmilcs crunt: Ponun-

hii.Awu.turautem&AD,GH,fimUcs. SimilesigiturfuntAK,ADiatqucadco,cumfmtciufdemcireulimtcH"®-



N

quales cnint,totum Sipars.Q”d cii:abfurdum. Nullus ergo aliuscirculus maximus per H, defcriptus, préter
D EF,parallclum BE,tangit, fi ABC,cundem tangitin B. Quare fi ABC,tangit circulum BE, tanget& DEF,
eundcm BE. Qoapropter maximi circuii,qui fimilcs circumfcrentias, &c. Q”*od crat oftendendum.

S CH OUL I V M

MANIFESTVM>tutemeit, circuiosmaximos ABC, DEF, ita tangere euniem paraUelumBE, vifitnicirculi eorumk
tontaMusperarcmfimde! procedentes non coeant.Alias non ejfent arcus ablatifimiles, vt confiatexpropops- bum libri.

THEOR. 1. PROPOS. 17 =7

IN iphjcraparallelicircuii,inrerguos & maxinium parallclorum aquales circumferen-
timmaximorum circulorum intercipiuntur/untinter fe quales :lilivero,inter quos & maxi-
mum parallelorum maiores maximorum circulorum circumferentia intercipiuntur, funt
minores.

SINT in fpharaparalleli circuii AB,CD,EF; fitque CD,maximus parallclorum. Intercirculum vAo
CD, & vtrumque parallelorum AB, EF, intercipiantur &equales circumferentize AC, CE,maximialicuius cir-
cuiiACEFDB.Dico parallelos AB,EF,zquales cife. Sintenim com-
munesfcdioncs parallclorum, & circuiiACEFDB, rede AB,CD,
EF, Mquee parallele inter fccrunt. Tranfeatautem primum circulus a'c.yv im
maximus ACE ,FD B, per polosparallelorum. Q~pofito,~iecabit Lii.i
circulusACEFDB,parallelos AB,CD ,EF,bifariam,&ad &ngulos re-
dos;atquc adeo diametricrit AB,CD,EF,parallelorum.c Qimniam
veroarcus AC,BD ,a&qualesfunt,nec non &arcus CE,DF;poniturq;
AC,zqualisipfi CE; crune AC, BD. fimul ipfis CE,DF,fimul &qua-
les:Suntautem femicirculi®equales CABD.CEFD:*”~ quiacircuiima- ... dn.......
ximi CD, ACEFD B,fcjnujj-io bifariam diuidunt.lgitur rcHqui arcus AB, EF, s&quales crunt, ~ac propterea & e2p. tenij

Cej;~11j~F,hoc eig,diametricirculorum AB,EF,&quales.Circuii ergo AB,EF,a&quales funt.
QVODfiarcusAC-maiorponatur arcu CE. Dico circulum AB, minorem ciTecirculo EF. Pofita enim

r. eadchii coiii'lruccionc7si: acmonfirationc,“cruiit vt prius, arcus AC, BD,&qualcs,nccnonCE,DF,cumcroo 120 ha'

o~ —T0 —

AC, maior ponaturquam CE, eruntduo arcui AC, BD, fimul maiores duobusarcubus CE, DF, fimul. Rtli-
giiusigitur AB,cx femicirculo CABD,minor eritreliquo EF,cx fcmicirculo CEFD;ac propterca&rcda AB,
iioc eit.diamctcT circuiiAB,minor erit,guam reda EF, hoc eft, quam diameter circuii EF, vt in fi hol. propofi
29.lib.5.EucLanobiscildemonfiratum,cumarcus AB,EF,fcmicirculo fintminores.Quareminorcritcirculus
AB,circulo EF. C/iod ofi;propofitum.

SED iam circulus maximus ACEFDB,non tranfcat per poios paralleiorum AB,CD, EF; fintque rurfus
arcus AC,CE,aquales.Dico adhuc circulos AB, EF, effeaequales. Sintenim G, H,poli paralliclorum AB.CD

ER, £itiyg per & B REYWNOLEIVEUii ki AEERD B, circulusmaximus 10/, hui.
dcfcribatur GIHK,~ quicirculum ACEFDB,fecabitduobus in punétis \is.i. hm.
vtin IK,adangulosrc¢los. Quoniatn igiturcirculusmaximusGiHK,
perpolos maximorum circuloruni*CEFDB, CD, tranfit, cxconfiru-
aione,* tranfibunt hi viciifim perillius polos. sPundaigitur C,D, vbife i Schollsd
duo hi circuii interfccant, poli eruntcircuii GIHK; (alias non vtcrq; cir- hmut.
cuius ACEFDjCD,per polos circuii GIHK,tran(irct) ac proinde duda ) _
reéteeC1,CK ,ex defin.poli,equaleserunt~ac proptcrea”~roiTCI, CK, Kis tertij,
inter feeruntequales. Suntautem & arcusAC,CE, per hypothefim,z-

Al, EK, &quales quoque crunt. Rurfus quia

huti»

fernicirculuslGK;femicirculoGKH.&qualiscit; * (Diuidu*ntcnimfe

mutuo circuliACEFDB,&GIHK .bifariam;ac proinde IGK,femicirculus cfi; Arcus autcGKH,iemicirculus
ci|, propter G ,H, polos parallelorG)Dcmpto comuniarcaGK,erunt reliquiarcus GI,HK,&quaics.Unoniam
Igiturin diametrocirculilCKD/egmentacirculorum aqualia IGK, KH I, « quafcmicirculifunt. vioTTaidi- ~
mus, infiftuntad angulos rcdos.iuntquearcus IG, KH, equales,& non funt fegmcntorum fi'mil;s,fiuc qua-

drantes,cumG,H,nonfintpolicirculilCKD: Item a&qualesfuntarcus A ,KE,vtdemonfiratumcfi;“erunt m2. W
redee demiifee G A,HE, sequales. ° Quare circuiiAB, E F,&qualesinter feerunt. 0 Scki6.i.

QVOD fiarcus AC, maior ponaturarcu CEjDico circulum AB,minorcm eiTecirculo EF.Sumpto enim
*rcuCL,quisequalis fitarcui CE erit, vt proxime demonfiiratum eit, parallelus per L, deEcriptusaequalis paral-

leloEF:P fed parallelus AB, minor eft,quam parallelus per L, defcriptus, cumiille longius amaximo parallelo- p»

rum.atque adeo acentro fphaera,abfit. Minorigitur quoque eft parallelus AB, quam EF. Quod eipropofi-
tum.Inlpharacrgoparallclicirculi,intcr quos Scmaximum parallelorum,&c.Qiipderat demonftrandum.

THEOR. 1s. PROPOS. 1s.

IN iphaeracircumferentiee maximorum circulorum intercepta intcrmaximumoparal-

fclorumA'duosalios circuiosaequalcSj&parallelos,funt¢cqualcs;lligvero,queintcrcipiuntur
~Atermaiorcm parallelumj& maximunijiuntminores. T

IN

)

XXY.



IN fpheeraiintduo parallelieequalcs AB,CD,& maximus paralle-
lorum fitEF: Hos autcm omncs paralldos i‘ccct maximus alius circulus
ACDB-Dicoarcus AE,ECjnec non BF,FD,&qualcscfTc. Si cnim non
funticqualcs,fit AE,maior.® Eritigitur circulus AB,minorcirculoCD,
quod cil contra hypothcfim.Suntergoequalcsarcus AE,EC, nccnon
BFjFD,

O y OD ficirculus AB,maior ponaturcirculo CDjDico arcum AE>
minorcm efle arcu EC.Si enim non eftminor, crit vel squali?» vd ma-
ior. Si &qualis, ~eruntcircuii AB, CD, sequales: fi maior, «crit circulus
617 hmus. minorcirculo CD,quorum vtrumque eftcuntrahypothefim.MinorergoeitarcusAEjquamEC.Qium".

obrem in ipharacircumfercntize maximorum circulorum intcrceptee,&c.Q”d oftendendum erat.

h1?hulMs.

XU, THEOR. /7. PROPOS. ip.

Siiniphxra maximus circulus paralldos aliquot circulos in iplixrica fupcrficic dcfcri-
ptos fecet quidem,non tamen per polos,in partesinsquales eos fecabic, excepto maximo pa-
rallclorum : Dc parallelorum autcm fcgmentis in vno hemifphseriorum interccptis, ea quaj
iuntinter maximum parallelorum, & polum conipicuum, funtmaiorafemicirculo sreligiia

vero, quxfuntintermaximumparallelorum, &polumoccultum, funtfemicirculominota:
~Nqualium deniqueac parallelorum circulorum alternafcgmentafuntinter fe ,i:qualla.

IN fp hm maximuscirculusABCD ,paralldos EF,GH,IK fccetin L>M;B,D,& 0 ,P,non per polos,qui
fint fitOH .paralldorum maximus,Sc Q”polusconfpicuu?; &
R,occuitusinhcmifphxrio,quod fupracirculum maximum ABCD,
cxtat,&: ad partes F,vergit.Dico circulum AECD, parallelos non bifa*
riam fecare,excepto maximo G H ; shunc cnim bifariam fecat:f;gmcn-
tum autcm LFM, inter maximum paiallclum, & polum Q”~onfpicui
femicirculo efie maius, & OKP, minus. Sidenique paralldi EF, iK,a:-

HZ9.i.hHk gualesfint,alternafermenta LFM,O1P,~glial;a e/Tc*P.r polum cnim

pundum B, circulus maximus defcribatur QBR D ; quii-c?Pcli-
quum polum R.tranfibitex coroll,fchol. prop. Tt .Itb.i. huius; net noii

Cif f. hui. perpundum D, “cum vtrumquecirculum GBHD, ALCD, bifariam

aiuidatjcirculiautcm hifcccntur bifariam in B,D .Ex quo fit, circiili.u:i

QBR.D,parallelum EF,fccare fupracirculum ABCD ,at para'ldum IK,infracundcm;vtin pundis S, T ;& V,

dw.i. ¢«r. X2 Quoniam verocirculus QBRD, paralldos EF,IK,bifariam fecat,erunt SFT,VKX>fcmicirculiiac proptc-
reaarcus LFM, femicirculo maior,& OKP,ftmicirculo minorerit.Quod eft propofitum.

SINT iam paralldi EF,IK,a:quaies.Dico alternaiegmcnta LFM ,O IP, «qualia inter fe efie; ncc non icg-

ClO/, hut. mentaalterna LEM ,OKP.« Nam per polos parallelorum, & poloscircuii ABCD,defcribatur circulus maxi-

f ft. huius. AGCH, fquidiuidctfcgmcnta LAM, OCP, bifariam™iqualesergo funtarcusAL, AM, inter fe,& CO,

g5,¢0/.  CP,inter fe.Etquoniam circulus maximus AGCH ,tranfit per polos maximorum circulorii GH,AC55 tranfi-

thutus.  buntviciiTxm hi perillius polos.Pundaigitur B,D,polifuntcircuiiAGCH ;ac propterearcdx BA, BC,squa-

li zs.teriij.  crunt,ex dcfi.poli;* atque idcirco & arcusipfi BA,BC,«equales erunt:' Suntautcm & arcusBL, BO, sequales

iis lusus. pcoptcrea quod ~qualesportuntur paralldi EF,IK.Igitur&reliqui arcusAL,CO, xq*ualeserunt: Suntautem

arcus AL,CO,dimidiiarcuum LAM ,OCP; proptereaquod AL, ipfi AM, & CO, ipii CP, oftenius eftxgnalis.

k ip.tertij.  qualesergo funtquoquearcusLAM, OCP, Mac proinde & reda; fiibtenf* LM, OP, «qualcs erunt. "Q¢ure

1iSx terty. cx circulisaequalibiis EF, 1K, aufcrentaiqualcs arcus, maiorem quidem LFM, maiori O IP,& miiiorcm LF.\VI,

minori OKP,(koc eftaltcrnum fegmentum alterno fecmento)«qualem. Quod eftpropofitum. Itaqueiiin
fph~ramaximus circulus parallelos aliquot circuios iu Iphxrica fuperficie defcriptos fecet quidem, &c. Qnpd
eratdemonftrandum.

til. 1. hSii.

SXiV. THEOR. I8 PROPOS 20

Sliniph~ramaximus circulus parallelos aliquotcircuios fecet,non tamcn perpolos >dc
parallelorum aifumptis circumferentijsinvno hemiiphierio,illa: quiE propius acceduntad po-
um conipicuum,eruntmaiores,quamvtiimiles cllepolUntillis,qua: abeodem conipicuo po-

lo longius abfuht.

IN fphxraparalldos AB,CD,EF,fecctin H,0 ;1,N;K,M,non tamcn per polos, circulus maximus GH-

“ IKLMN O, fitque fuprahemifphxrium G B L, polus confpicuus P, oc-
cultusautem Q.Dico arcum OBH,maiorem efie,quavt fimilisfitarcui
NDI,&ND I, maiore, quam Vtfimilis fitarcui M FK. ~Per polum enim
parallelorum P, S;punda I N , defcribantur duo circuii maximi PI,PN»
hto.huius. iecantcs parallelum AB, fupracirculum GILN, inR.,S: eritqucarcus
RBS,arcuiIDN,fimilis.Cum ergoarcus OBH, maior fitarcu iCBS,ma-
ior quoque erit, quam vt fimilisfitarcuiND 1. Eodcm modo oftende-
musarcum N D I, maiorem eflc, quam vt fimilis fitarcui M FK, fi nimi-
rumperpolumP, &pundaKM, duoalijcireulimajamideferibantur.
Igitur fiin fphseramaximus circulus paralldos aliquot,tiicc.Quod demonfti'andum erat.

tio.f. ¢w.



L I B E R 1.
COKOLLAR.IVM.

H fN C fit.funpUciterarcum OBH,maiorem efle partem fui paralleli AB,quam arcum ND I, fui paralleli,
¢jc.quandoquidem arcus RBS, tanta parseft fui paralleli,, quanta eltarcus I D N, fui paralleli, cum hi arcus de-
monltrati fmt elfe fimiles,&c.

THEOR. ip. PROPOS. 2L .

ATin fpheeris @qualibus maximicircuiiad maximoscircuiosincliiientur, Glc,cuiuspoltri
fubiimiorfupraplanumfubiedumcft,inclinatiorcrit:illivero ririCnH”™-tNiorniTi pnlirginlirrr
Jiikntafubicdis planiSjXqualitcrincliiiancur.

IN fphxris &qualibus ABCD, EFGH, quarum centrai, K, ad circuios mdéximos ABCD, EFGH, quo-
rumpoli LjM.inclinentur duo circuii maximi BND.FOH, quorum poli, P,C~fitque primum polus P,fubli-
mior fupraplanum circuii ABCD,quam polus Q/upra planum circuii EFGH .Dico circulum BND,inclina-
tiorem cifead circulum ABCD, quam POH ,ad EF-

G H.~Defcribanturenim perL, P, polos, & per polos

M, QN irculi maximi ANC, EOO; fitque communis aio. i.hui.
icdtiocirculorum ABCD,BND, redaBD; circulo - S

rumautem ABCD,ANC,redaAC;6¢ circulorum B-

ND,ANC,redaNI:quaeomnesreda perccntrum H
fpheerazljtranlibunt, ~ cum circuii maximi pcridem.. KL hd.l. huu
centrumipharadu-'antur. Eodem ordinciintinalia

fphaeracomm unésfcdioncs circulorum ,vtreda FH,

circulorum EFGH,FOH ;redavero EG, circulorum a

EFGHJEOG; & redaOK, circulorum FOH,EQOG:

ijjueomncs redea fimiliter per ccntrum fpheere K, tranfibunt. Et quoniam circulus A N C, per polos circulo-

rum ABCDjBNDijtraiifiens,*” cos fccatad angulos redos;erit vicimm vterque circulusABCD,BND, adcir-

culum AN C,redus,Matquc adco & redaBD,communis eorum fedio,ad eundem circulum AN C,pcrpcndi- axp.'vnde,
cularis erit.QuarcanguliAID,N ID,redi erunt,ex deiin.”.lib.ri.Eucl.ac proindcAIN,anguluscritinclinatio-
niscircuii BN D,ad circulum ABCD,CKdcfin.6.lib.ii.Eucl.Eodcmj2odocritEKO,angulusinclinationiscir-
culiFOfi,adcirculum EFGH. Quoniam vero,P,polus circuTITXND, iublimior ponitur fupracirculum AB-
CD,quam poiusQicirculiFOH, fupracirculum EFGH, eritmaiorarcusCP, arcuGQ; Hicnimarcus,cum

lint perpendicularesad circuios ABCD, EFGH, altitudiiies polorum P, Q~fupraipibs circuios mctiuntur.
Suntautemarcus PN ,Q O ,&qualcs,cum fintquadrantcs.'™ Policnim P,Q”a circulismaximisBN D, FOH,per eCorolid.
quadrantem abfunt. Arcus ergo CN.maior critarcu G O,ac propterea AN,reliquuscx iemicirculo AN C, mi- P,
noreritreliquo EO, exfemicirculo HOG. ~Quareangulus AIN, &ngulo EKO, minor erit, acproindcmagis
inclinatus critcirculusBN D ,ad circulum ABCD,quam circulusFOH ,ad circulum EFGH ,vtinexplicationc
dcfin.7.1lib.ii.Eucl. fcriplimus.

A Sji D lintiam arcus CP, GQ”&quales, hoc &fl", poli B, QM qualiter diftent aplaniscirculorum ABCD,
LFGH.Dico circuiosBND,FOH ,equaliterinclinari ad circuios ABCD. EFGH. Qi”niam cnim arcus CP,
GQ~™qualesfunt,fiaddantur quadrantes PN ,Qp,erunt & arcusCN,GO,a&quales;ac proptcrca & rcliquiar.
cus AN ,EO,cx femicirculis eequales crunt.5 Anguliigitur \IN,EKO0 ,aqualcs crunt, ac proptcrca, ex dcfin.7. g sT.tengJ
lib. ii.EucI.rimiIcs,ifueaequales cruntinclinatioiics circulorum BN D, FOH, ad circuiosABCD,EFGH. Si
igitur in iphaeris eequalibus maximi circuii admaximos clrculos,&c. Qupd erat oftendendum.

5 Cc ir o1 1 r A.

HINC @iuR circulorum maximorutn adJics inclmatorum poli agualiteydiBent apolis maximorum,adquosinclinn-
Urmclinationesej~éaquales-cutusvetjipoliuvicinior tpohem ,xdgusniinclimtnturjincimationemejfemaiorem. 'Namfi
ffcnsLB,MQifintitquaksyeriuf & cum quadrantesjint af~a 'eopoltP.Oirculoruiniltn*- )™Coroli6.
torumxqualiterdifiabuntafiibiedisplaniscircul'jrtimAHCD, EFGH. Quare”vtdemonjiratumefimbacpropofiAquales
truntinclinationes circulorum BI"DtFOii,adarcuLs ABCDJEFGH.Si veroarem LP, minor 8t arcuMQ_ “rit reliquusar-
cus CP,ex quadrante maior arcu GQ”eliquo ex quadrante. Igitur, vt ofiandimiu in hacpropof.maior ent tndtnatio circuii
AIAD,adcirctilum ABCD,quam circuli FOB,*d circulum EFGH.

CONVERSVM quoque huim Fhcorematis,&fiho!ijdemonfirabimw in hunc modum.

Sliniphearis @qualibus maximicircuiiad méaximos circuios &qualitcrinclincncur,crunt

mdiftantieptorumipforum afubicdis planisaquales: Illuisvero, qui magisinclinatur, fubli-
niioreritpcts. Item diftantiepolorum illorum circulorumjquiequalitcrinciinantur,apolis
circulorum,ad quosinclinancur,xqualcs crunt: Oiftantiavero poliilliuscircuii, c™uiniafflsin-

clinacur.a polo circuli.ajguem inclinatur,minoreritr"

Slnam~circuliBi\D,FOU,adcirctilos ABCD,EFGUy£qualiteriticlinentur,eruntanguli AlI\,EKOitquales,exde- n
fin.~lib.ii.Eucl.™ acpropterea & arem AN,BO,squales erunt. A~ ttis igitur quadraniibm ~P,0Q~quales eruntarcus AP,
EQ”cpropterea & reliqui,CP, GQ”xfemictrcttlisdquales erunt.

S lverocirculusBN D, ad cvnulum ABCDj magiiincHnetur,quam circulus FOH,adcirculxm EFGII,erit minor an-

Ifilus AIN,anguloEKOyVt indefinitionem 7.lib.n.Eucl.firipfimui\™ acpropterea & arem AH,ininmentarcu W . Additis VSchot.xé.
Aitur quadrantibmNP,0 (INiimr eritarcus APiitrcuEO” acproinderelujuus CF, exfemutnuloANc, religuo CQ~xfe- ~M9*

NjcircHla FOG, maior erit.
C 3



THEODOSII SPHARICORVM

\Corol i<;. RFR5 F's,ficircuii aqualiterincimentur,eruntarem CP, GQ/ytproxime ofi*ndimusj squales. i CuiH ergo <juch
i.hiiius.  drantesfint CLyGMierunt0”arcus LPiMQ”quales.

Sl denique circulus B'SD.magis inclineturytrit exproxime demonfiratis, arcus PC, maior arcu Reliquus tgnttr
tP,ex quadrante CL, minoreritreliguo MO¢ex quadrante GM, &c.

pio quoque alia Theoremata in alia verfione hoclocoadieStaptnt, videlicet.

XXV].

g CIRrV LImayimitancTenreseunticmparaliHnt-n. ¢cqualitcr inciiuaiituracTmaxiniiini
parailcioruaicquivero maiorcm parallclum tangit,inclinacior eitad maximum parallelorum**
hcAjttidg *4itilli£u3j5a520Cjcuixiniumparallelorum,tanguntcundemparallelum: Q u
roinciinatioreil ad maximuom paraltelorum, maidremparalielumcangit.

X /Al i circuii AByCB,tangant eundemparaiielumAcCtfitqueparaiielorum maximusDF.. Dico circulas
1.1.hui. inclinariad circulum DE.Sit enim F,polus parallelorum,” ; r per Fy& contactasA, C, circuii maximidejcriban”™
bj. ntiius. tur FADy FCE, ~quiperpoloscirculorum AByCB, tranfibunt 5 atine
¢ 13.1. hni. adeo ipfiis ad angulas reéios fecabunt. Quarearcusy AF, CF, metjentur
AiiS tertij. . altitudinempoh F, circuii DEyfupracircuios AB, CBj acpro'mdecum
arcusAFyCF',-equatesfintyproptereaquodretafubtenftFA, FCyiqu*»™
¢ 1/. huiut.

lesfunt, ex defin. poli, <equaUterinclinabitur circulus DE, ad circuios
AB,CB-,&hivicifim adillumaqualiter inclinabuntur.

T I N G AT iam maximus ctrculus GlI,matoremparaielum Gl
Dico maioremeJfeinclinamnemcircuhGH,admaximumparalieloiUih»
. DE,quam circuii AB. " Defcripto cfumperFy &contaclumGyCircuh
19 i.huL X : 4 : -
maxima FGEymetietur eademmodo, vtproxime demonfiratum eii,ar~
cus FG,altitudinempoli F, circuiiDE,fiipracirculum GH. EUautem
arcusFG.maiorarcuFA,quodcirculusGl,maiorponaturcircula AC,ac

1.1 hul proindeapalaFyremotior. S Igiturmagisinclinabitur circulusDE,ad
LY ireulum GH,quam adcirculum AB]&vtcifiim GH,magisadDE,inclinabitur, quam AB.

AN SV S circuiimaximiAB, CB,<tqualiter incimentur ad circulum DE, maximum parallelorum. Dico illos
h zo.i.hui’ p™vrallelumtangere  Per F,enimpolum parallelorum,& polos circulorum AB, CBycirculi maximi defiribanturFAD]jFCE,
iy re¢los',metienturarcusFA,FCtaliitudinempoliFyCir-
kSchol.21. cttliDLyfupractrculcs AB, CI?. ” Suntautem arcus F A, FCyaqualesyquodcTrculi AByCB,<tqualiterponanturinclinariai
hmw. circulum DE,atqueadeo & hievictfitmad illos.Siigitur expoh F,interuallo FA,vetFC,circuiusdefcribatur AC.” tanget htc

If. huius. circuiosAB, CB, proptereaquodcirculw A C, & circuii AB, CB, ineifdempunétis A, C,feeant circuios maximos FD, FE,
quiper eorumpolostranfeunt.

11120A.hu. verocirculus maximus GHymagis inclinatw fit adcirculum DE. Dicoilium tangere maioremparuildum. Dei

ni | hui

enmper F,polumfaraidoTum,&perpolum circuii GH, circulo maximo FG,'~qtf ctrculum GH,fecabitadang-dns
0 Stho. zi. feaosynimirum inpuniio G\ mctietur rurfus arcus FG, altitudinempoli F, circuii DE,fupracirculum GH: ° Efi autem FG,
hnifis. quam FA,quod magistnclmatus ponatur circulus GH,quam AB.lgitur circulus expolo F, & interuallo FG, defiriptus

pj. huius. circulo ex eodempolo F, & interuaiio FA,defcripio,i Cum ergo AB»ACyfi mutuotangantinA, & GH, GUfe mu~
tuo quo” tangantin G,confiatpropofitum.

XXVIj. .

G IR C V L I maximiad maximum parallclorum aqualirer inclinati,polosliabcntin cir-
cumferentiaeiufdcm paralleli. Etcircu imaximi, quipolos liabentiu circumircrcntia eiuf
dem parallcli,admaximum parall[Homm arqualiterinclinantur:

'CI™MVirmaxim i AB,CEN, quorumpoli E,F,(tqualiterfintinclinati adDB,
£20T hui. maximum paraUelorum.Dico eorumpolas E,F,ejfeineodem parallelo”™ Defiripta
enim per G, polumparailelorumy é"per E, F, poloscirculorum AB, CD, maximis

bij. t. hai. circulis GEyGF,~ quireétierunt adcirculos AB,CD'yeruntarcus EG,FG difiantia
C Schol. 21. polorumEyFyapolo G*Y¥unt autem <equales,quodcircuU AB,CD,ponantur aqué®
hutui.

liter in huius linatiadcirculum DBJgitur circulus EF,expolo G,&interualiuGEy
d X huius. vel GF, defcriptus,” parallelus eHcirculo DB; in quo quidemparalleloEF, cinuii
AB,CD,palosEyFy habent. Q m delipropofitum.
SEP iamcircuiimaximiAB,CD, habeantpolos E,F,inparalleh,EF. Dicoeos
aqualiferincltnariad DB, maximumparallelorum. Eruntenim & defin.poli, re-
¢ 18. tertA. UA GEyGF,<equales,™ atque abid arcus EG,FG,aquales quoqueinnt. Cum er"9
iSchoL 11. N oo ijdem arcusfintdifiantia polorum E,F,a G,paloparallclorum,” aqualtennclina-
huius. tieruntcirculiAB,CD,adDB,parallelarumm'aXinium.
SEQYyiTVR iamin codiceuraco proooCitiazz.cuius demonfiratio lon;f-WA ©
ett. Vndequoniam in atia verliane multo ireuiusyéluciSusque eademienmftra *4
tur , vifumesthoclocoinferere aliatria theoremata alterius verfionis, vt faci®
Itus deindepropofitionem 22. huius libridemonflremus. Ejfautemprimum Theo™*
remafecundapars propofi. libr. 5. Theodofii, quamuUmagisvniuerfalefityVt
hicproponitur. Primum ergo Theorema, quodordme tertntm eftin hocJcholio,it<t
Jé habet.
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SI fupcrdiametro circuii conftituaturrcdum circuii fegmentum, diuidatur autenfe-
gmcn_timii_ilentisgir(_:umf_crcntuiin_duii_.s4n"q_ualc_spartes,&apunc‘»tofec_liéni?addrcum_fe-
mrentiamcirculiprimiplurim”rect™line-jcadanti ericreda fubtendens minorem partcmin-
iiitcnusicgmenuomnmmmmuna; qu”atitemmaiorem fubtendir,omnium maxmia. Re-
iiguarum vero propmgmormaximaremotiore Temper maior eft : At propinquior minime

rcmotiorcrcmpermmoreft. Povero red? line”™ ~quales abeodem pundoin circuniteren-
nam circuli cadunt, amaxima <gqualitcr diftantes.

3i
3IXV1U.

SVPER diametro AD circttll ABCDh.conftituatur redum circuitfegmentum AFD, quodfeceturnonhhriam inF.
ptijue minor pars AF, (;rm<uorDF: Cadantautem ex Fiplurim,ereétalinea FA, Fi, Fif,Ffi,FC, FD, FE. Dcoomnium
piinimumefeFA:maximamveroFD: AtFC,maiorem,quamFB,&c.EtFUminorem,quamFH,&c.DemgneduasFFy
iC,<'f*lescf[e,ft qualiterdifientam4xmaFDjmeii/tarcusDE,DC,aqtalesfmt.~Demittaturem.nexF.mpUnum
mcuhABCDEperpenécuUri*FG, ~ qu*tnAD,communemfeatonerncadet: eritquepl®m G *velinterpLuA” V *sZt
D.vtm primafigura. (I1d quodfemper contmget.quundofgmentum AFD,femicirculo maius noneiUuamuU idem uccide-

*

repopttnfegmentomaiore,)velidemquodAivelexiracirculummdiametroDA,protraaa,vtpcJierioresduxn m m r : *

("nt. idquodfolummfcgmentOyquodfemtcircHlomaimfit,contingerepoTeU.In*"nAautemfiouYanoneritG\centrum

orcultABCDFyquodGFynondiutdatbtfartmfegmentumAFDMultominusiV/rioribiuduabusfiguriserttG centrum
emuliARCDE. lunganturreaa GIl, GH, GB, GC, GE; erunt”™omnesanguliad Gjectiyix defimt. 3. lib. 11. Euclid Oun.

num vero reHarumex G.in circuiti *
ABCDE, cadentium inprimafigu-
ra,&tertia minimaeiiyGA\ln

omnibus autemfiguris maxima e 7. -vils.

eB,GD;&GC, maioriquam GB; tertij.
GH'fdiddeni® d 7velil.

GC, GE,aquales: eruntproptereain *vUs.tenif.

prima, & tertiafig”duo quadra-

tareaarum AG,GF, minora duobut

quadratisreétarumlG.GF: « qui.

blu cum iqualiafim~nudrata re- e4-7.prm.

SarumFA, Fl;mtniisquo”eritqua-

dratumexFA,quadratoexri;ut*adeo&rea4FA,minoreri”® F.odemmodooffendemmFA,fneademharapri

ma,&tertiaminoremef[e,qiiatnFH,&c. InfecmdaveroUsura. » mmorquoqueeHFA,quamFI,vclFH,&cmpterealU9 primi

AModmtriaKgulisAIF,AHFy(mquéran rfi 2AFXA« -

tenatdngulumacutumUvelU,atreaaFUvelFH A7 Mmimaergoomniumeiire,taFA.R"m

ANNNNANANNeruntduoquadrataexGD,GF,mamaduobuiquadratiiexGC,G/,?.qttibuscumaqualiafmtgl!¢ ktex,,..
[ffr-AAnNANpArjEAN“dratumexFD,quadratoexFCiacprom”

oJiendemm,re;tam FD,maioremefe,quam FB, & c. Maxima ergo omniumeSi reéiaFD. Pretereain omnib'u, fiaurise~
runtduoquadrataexGC,GF,matoradHobttsqtutdrat,6exGB,GF, h quibiiscumagiuliafmtquadrataexFCy FB'erit |
mmAraratumexFC,maiusquadratoexFB acpromde&reaaFC,mm”rerit,quamFB.LnalHAAA
MrnACyquEpropingumeiimaxmtFD,mamemefrequacunquealiaremotiore,&c.Adhuc in I~ u s fimris eruntduo
quadrataexGIl,GF,mmoraduobusquadratisexGU,GF: i qutbmcum.zqualiafintquadrataexFI,FHieritquo®qua”
d*atum ex Fl,minus quadrato ex FH;propterea™ & reila FI,minor,quam FH,erit. Eodemque mododemonfirabimiis, re- '

»INANPApmautoreimtmmaFA, mmremejfequacunquealiaremotiore,&c.PopemoeruntduoquadrataexGC,
A £ 9en JigobiisquadratisexGE, GF:AquibuscHm qualiaJintquadrataexFC,FE,aquall4 quoqueeruntquadrataexk”7.frl.
FCyFE, at™adeo&re¢ia FC,FE,aqualeserunt. Confiat ergotd,quodpreponitur. Cateram vtexdemonlirationeparet,e-

<INJNMINNf MU proptnquioremmaxtmalD, qu*caditinpung tumvianmpungtoD: lllamveropropinquioremminima
tAjquacadtttnptmctumpropmaqutuspunaoA,

1v.

AnnnmnHnhxraNriiperficicintracircuii cuiuique peripheriam pundum fignetur pr/icter eius
polum,ab eo autem ad circuii circumferentiam plurimi arcus circulorum maximorum du-
canturiemicirculo minores imaximus eft,quiper circuiipolum ducitun minimus autcm, qui

ciadiacet: Religuorumvero propinquiormaximoremotioreiempermaioreft: ©trovero '
;arcusab eodem maximojVelminimo a&qualiter'remotiinter fe &quales funt.

SIT infphAracirculus ABCDE,cuiuspolusF,figneturqueinfphirafiiper™
ficiTintrapenpheriam circuiipraterpolum F, punCtum quodlibet G , & quoplu-
A iiarcmmaximorumcirculorumad circumferentiam circuii ABCDE, du-
~m'itur,gqHorumGA, invtramquepartemedu£lustranfeatperpolumFarcu»
f.ro GB,propinquiorfitipfiGA,quam GC; duodeni”™ GB, GE, aqualiter diftent
eodem GA,veUGD;fint*omneshiarcusfimicirculominores: quodtumde- Air 1. bui.
>~Kj..erit,cumfemutuononinterficabuntinaliopun¢lo,quaminG, “ Cum
enimcircuii maximife mutuo diuidant bifariam, eruntarcusGA, GE,fmicir-
~mm|oihinores,cumnondufeinterfecent. Eademi”*toe eruntalijarcusex G, exe-
untvsminoresfemicirculo,fife mutuo noninterfecent.Omdfivnus eoru,vt v.g.arcusGA ejfetfemicriculm,tranfirent omnes
punaii A effentciemicmulguo”; Si vero GA”etjemtctrcuiomator,fecarenteumomnesalij,antequamadcinu”™
(OR § ferentiam



ferentiamperuemrentyejfm~femicirculo mahres.vtpatet. Vnde nihilcouigipoRet. Pico arcum GA, omnium ejfe ma*

) kimum,&GD,minimum: GB,veromaioreine]JearcuGCi duosdeniqueGB,
b Is. I. hui. GE,eJfe*quaUs. © Ouoniamenimarm AD, ficatcirculumABCjbifunam,&
adangulosrecios; entre~tajubtenfa AD,diameter circuit ABC; & fuper ipfam

refium circulifigm ent”™ AGD,conflitutum, quodquidem inaquaUterfecatur
inG,(Nitmgma,eX'mpol*,red£fubtenfcFA,FD,iequalesint, eruntquoque

¢ is. tertij, arcus FAyFD, aquales acproinde arcus AD ,fediisent btfanam in F,atque obidin
d SchoLzT. G,nonbifariam)maioy”p(trseiiGA,&.minorGD. Jgtturredarumaucia-.
hniui. rumex G,adcircumferentiamcihuB”~iBC,maximaceil GA,&minima GD:GR,
vero maior quam G C:& CB, GE, aquales. Q”are cum arcus,quibusfubtendun-
CSCh_OUig' tur,ponanturBmicirculominores, ent&arcusiGA,maximus,& GD ,mi-
;ezrg{.teriij. nimus: GB,veromaior,quam GC;  Arcusdenique GB,GEi£quales.
XXXij>» V.

Slinfphxrgfiipcrfide extracircuii cuiufque periphcriam pundum iignetur preeter cius
polum”~coautemad circuii circumFercntiam plurimi arcus circulorum maximorum du-
canturiemicirculo minores”cancefquecircumferenriam circuii > maximus eil,qui percir-
cuii polum ducitur; Reliquorum vero maximo propinquior~remotiore Temper maior eft:
Muiimus autem eilille maximi, quiinter pundum,& circuii circumferentiam extracirculum
interijciturj Religuorum vero minimo propingiiior, remociore Temper minor eft:Duo vero
arcus abeodem maximo,velminimo aequaliter remoti inter Teaequales Tunt.

JNJplheracirculusfirABCDE, cutuspolus F,ftgneturg”~inJpharafuperjicie extraperipheriam circuit,punfium quoi-
uis G,prater alterumpolu circuit ABCDE : & a G,plurimi arcus maximortm circulorum ducantur ad circumferentiam cir™
culi ABCDE,ipfamfecantes ; quorum GDFA perpolum F,tranfeat; arcus vero GHB,propinquiorR t ipfi GDFA» quam GICT
duo denique GHB, GKE,aqualttet diflentabeodem GDFA,vela GD,Bnt” omnes htarcusfemicm uk m nores:quod turn de-
mum erttycumfe mutuo non interfecabunt in altopuncto, quam in G,vduti in antecedenti theoremate eH ofienfum.  Dico
arcum GA,eJfeomntum maximum ; & GB,maiorem quam GC : Minimum autem eJfe GD; & GH,minorem quam Gl :De-

tts. \.hw. ni”~ duos arcus GB,GE,item GH,GK,<equales efe. * Quoniam enim arcus GA, fe-
catcirculum ABCDE,btf*riam,&ad angulos reéios; eritre7lafibtenfaAD,dia-
meter circuiiABCDE, ~ fuper ipfam reaum circulifigmentum confiituttm D-
G, quodinitiumfumensaD,per G,duatur,donec inaltopundoA, circulum AB-
CDE,iterumficet : nonbifariamJcdum eliin G, {quod G,mnpo *
natur polus circuii ABCDE, in quodtiionfegmentum bifariam diuidttur, vtin
precedenti theoremate oRBenfum eit) maiorque pars efi apuncto G, vfque adA,
* cum ineafit reliqauspolus, ( alta*arcus GC
o proinde maior effetfemicirculo,cum arcusinter duospolosfemiduuluffit.) mi-
EL?LCJZJ.I'Z" norveroDG. ” Igiturrefiarum ex G,adcireumfcrentiam circuii ABCDE,ditdarum,maximaefi GA, & minima GD,G-
¢ Schol.28. B,vero maior quam G C ; & GB, GE,aquales. Item GH,minor quam Gl; & GH, GK,aquales. Quaproptercum arcubusfern-
tertij. circilominoribusfubtendantur,exhypothefi, eritquoque arcusGA,ommummaxtmtti,&GD,mtnimus: a. GB,ma-
ti x8. tertij. ior,gquamGC; & GH,minorquam Gl. ™ DeniqueGB, GE, necnonGll, GK, aqualesinterfe, Quoddtpiopo-
fittum.

PERSPICVVM autem efi inproximis duobus theorematibus arcusngulos ex G , dudos non debere ejf, maioresfemi’

circulo: aliasnonauferrent maioreslinea maioresarcus,&contra,vt confiat exfcholiopropof28.lib. 3. Euclid.

XXXIU.
THEOR . 20. TR O P . 22.

SI in Tpheeramaximus circulusvnum quidem circulum tangat,alium vero ei parallelum
Tecetjpoiituminter Tpheerecentrum,& eum circulum, quem tangitmaximus circulus, polus
aucem maximi circuii fuerit inter vtrumque parallclorum, deTcribanturque maximi circui”™
tangentes duorum parallclorum maiorem : hiomnes cruntinclin? "TadinaximunTcircuTum,

~ eorum redifilmus quidem eritille,cuius contadus cricin eo punit” , in quo maius Tegmen-

~Bun.p5siiéli maioris bifariam diuiditur ; humillimusvero S maxime inclinatus,cuius conta-
dus eritineopundo, in quo minus Tegmentum bifariam diuiditur: Reliquorum autemilH
quidem,qui equaliter diftantab alterutro corum pundorum,in quibusiegmcnta bifariam fe-
cantur,funtiimiliter inclinati : quivero contadum remotiorem habetapundo, in quo maius
fegmentum bifariam fecatur, inctinatior perpetuo eft , quam qui contadlum eidem pundo
propiorem habet. Polidenique maximorum circulorum eruntinvno circulo, qui & minor
criteo circulo, quem tangit maximusin principio circuluSjoi eidem parallelus erit.

fpharamaximus circulus ABCD,cuius polus E, tangatcirculum AF, fccctantem alium huic paralle-
liin"HBD ,po(itum interfphaerae ccntrum,&circulum AF,ita vtcirculus GBH D,maior fit.quam AFifitquc
E.polus circuiimaximi ABCD ,intcr vtrumque circulum AF,GBHD. Quoniam vero maximus circulusA-
BCDjfecat circulum GBH D ,non htfNiriam™Mj~n-nQn ppi-tins polos, hoc cit, per polos parallcloruni»
arp.hum. * critfegmcntumBHD ,adpolumconipicuum,quifitl,jiradusfeiriicircuio,&BGDjninus. ~DucaturperE>
WLO. i.hui. nolani



plumcirculiABCD,5;1,poliimparalleloriuncirculusmaximusGAC ' quifecabitfeementaBCD BH p. huiut,
r),bifanam: punaa autem M, N. aqualiter diilcntab H; & O, magis diftetab H,quam d Tangantautem it nuttit

parallclumGBHD,mpun¢lisG,H,M ,N.O,circulimaximiGL,Hk,MP ,Nk,OL,qgiiiquide!!f5fincsin-

clmatieruntadmaximumcircuiumABCD,cumnontranil™antperE,polumiplius. Cuni enim E, polus po-

naturinterparallelosAF,GBHD,nonpoceruntcirculitangentescirculJumGBHD,pcTi;tranfirc,aliasfcca-
Tvvengnansnc<AcilariotranicUnt, litextradidosparaliclos,vtpatct. Dico ~Corol.io,

i TN AN RN S AN limumautem,idcil ;, maximeiticlinatinTciP*

CL; At MP,Nk.iimihtcr mclmari,&OL, magisquam N k: Polos dcniquc horum circulorum taiircntium
cficm vno codcmque parallelo, qui minor lit,quam AF. Quoiiiam enim E, poluselicircuiiABCD,  crit TCorolLta.

BA.quadransmaximicirculi; fumatiircieequalisarcusHQ;fritqucpunctumg.intcrpundaA,i~"T,cumar-

l. nHius.

cus ,maior itquadiantejfquodEAjquadransiitoilcnfus. j ¢~“HT,quadranteminor, g propccrcaouod «cq . \6.
arcuscxJ,polo per H,vfquead maximum parallclorum porrcehisiicquadrans. Sijoiturexpolo I,adintcTiial- 1. huius.
I"mIC~ciiculusdefcribaturQTR, critisipfi AF,parallclus,&co minor. laline ergo parallelo O'l R,dico i z. ly.dits,

dcpolosommumcirculorumparallelumGBHD .tangcntium. i PcrpolulffBSiiC&pnnaac”™aauum
defcnbanturcirculin A XA\ A\~ k gmtranfibuntc uoqucperpolostangentium. 1 Qiiia ve-

i10,1.h:a.
Ks.
Lii>, teritf.

roarcusHI, MI,NI,OI,GI» funt, quod ex deiinitionc po i, veetx' llisarcubus liibtcnfeesequales iint,
cademq; ratione & arcuslQJS, IT, IV, IR, a:qualcsfuntjcrunttotiarcusHO, MS,NT, OV, GK @aual’s-

atque adeo cum H Q ~ fit quadrans,omnes
illiarcus quadranteserunt. Q~rccumde-
monilratum ilt eos traniire perpolos tan-
gcjptium, erunt punda Q ~, TjVjR.,
poli circulorum tangentium, quae quidem

I omniafuntin parallelo QTK,quodvlti-
mo loco proponebatur dcmonitrandum.
lamvero quia arcus circulorum maxinio-
*%m ex E, polo circuii maximi ABCD, ad
C~>T,VjR.,polostangentium dudi mc-
tiunij~diltantiaspoli E, a polis tangenti-

W um; CquodhiduoamaximoEQ”~quali-*
' terdiilent, propterarcus Q T .quie-
qualesfum. N aare" paralleli 0,intcr ma-
ximos ci¢felosHIjMI.Nljfimiles funtarcu-

N 1

m Coro.ti.
1. huius.

C

busMH,NH;ac proinde cu hiaquales ponantur,erut; & illijxquales: qui cu equales lirftarcubus Q S,Q T, /in-

guh finguhs; « proptereaquod comes fediones paralleliV K, & maximorfi circuloruHQ,MS, N T, pereius

ois.i.hui.

polos dudorum diametri funtipfius. Ex quo fit, cum arcus inter has diametros prope R,fmt inter fe &equales,

P arcus quoque oppofitosillis QS, Q T, eequaleseiTc, propter angulosin centro a preedidis diametris contcn- ¢ terlj.
tos, q quiequalesfuntvtpote quieequalibusarcubus prope R,infiilant. Hinc enim fit,& angulos ad verticem

arcubus QS/™QT,iniiftehtcseireeequék’s,) cfjguc ~omnium maximusEQ minimusautcmEKtequalesvr- 017. terty.*
roESjE FiSc deniq;ET,maior,quam EV,cJuod omneslii arcus fint femicirculo minores;” eii.:enim EQ.qua-

drante EA, minor; atqucadco reliqui eum non fecabuntcirca pundum Q, ideoque femicirculo minees e-

runt.; s eritcirgulus Hk, minime inclinatus ad circulum maximum ABCD; &GL,maximc;atMP,Nk,a- SSchol, ir.
Aualiter,ieu fimiliter; & OL,magis quam N k,quod primo loco demonftrandum proponebatur. Q uocircail huiui.
iniphaeramaximuscirculus,&c. Quod cratdemonftrandum.

THEOR.

r Scho. 11»

2. T%OP. 23

XXXIV.

IISDEM pofitis, il circumfcrentiee circulorum tangentium acontadibus ad nodos fine
I @qualcsipredidicirculimaximiiimilitcrinchnati erunt.

f R.VRSVS in fphera maximus circulus
| ABCD, cuiuspolusE, tangatcirculum AFjfe-
cetautem alium huic parallclum G BH D,pofi-
turn inter fpheerae centrum , & circulum AF>
itavt GBHD>maior fit, quam AF; fitque E,po-
lus maximicircuiiABCD, inter vtrumque cir-
culum AFjGBHD :Tangantdeindc in pundis
M,N,circuiimaximiMOjNP, circulum GBH -
1),iccantcsABCD, in O, P,nodis,fintque arcus
MO ,NP, aequales. Dico circuios MO,NP fimi-
iiterinclinariad maximum circulum ABCD. »
ci”NcatureriimperE, polum circuii ABCD,8C
i'Tipolum parallelorum circulus maximus GAC:
Itemperi, polum parallelorum & punda conta-
auum circuii maximi IM, IN> * qui per polos
~oque circulorum tangentium tranfibunt

xz.t.hui.

b huiutm
cii.x.hui.

«tqueadeo ipfosad aiagulosrcdos fccabunt Qudoniam igitur fegmenta circulorum aequalia, nempefemicir-

culi,’



culi,quitenduntexM, & N, perl,doneciterum fccent circulostangentes M O, NP, infiiluntdiametris circu-

d/i. Xhut. lorum MO]NP (eftenim communis iedio circulorum maximorum IM, M O j diameter vtriufque, ~ cum
fc mutuo fecentbifariam) adangulosredos, &

diuiduntur non bifariamin |, quod I, polus pa-

rallelorum non lit polus tangcntium;pommtur-

et2.hniHs. <jucarcus MO,NP,&quales; « eruntdudizre-
Gi:xl0 ,TP,22qualcs. Siigiturex I, polo paralle*

lusdefcribatur O k, ad interuallum 1 O , tranfibit

isquoque per P. Etquiacirculus maximus IM,

f p. huius, traniiens per polos circulorum M O, O QM fefe-
cantiuminO , ~ fecateorum fegmentabi-

fariam,cquales eruntarcusMO,MQ_¢¢ SO,SQ™

Eodemque argumento &quales eruntarcusNP,

NR,&TP,1 R.; necnonkO,kP,& CO.CP;

gp. hutut. propterea quod circulus maximus IKC,traniiens
perpoloscirculorumOKkP,OCP, S fecateorum
fegnienta bifariam in k, & C. Cum ergo arcus
iv,aquaiej>ciunc; acpromaccceorumaimiauk”o,i”i,&qualescrunc. ouiuaun.iiitx.iuun.«
o, kP, oftenfiaquales. Reiiqui ergo kS, kT ,eequales erunt; atque adeojcum fintvnius eiufdemque cir
V\o.hutut. milesinter feerunt. ~ QuiaveroarcubuskS,kT,fimilesfuntarcusHM, HN; eruntquoque @qualcs arcu*
) & huius, HM,HN. ~ ItaquecumfegmentumBHD  bifariamfeceturinH, fintquesequalesarcusHM H-
m zz.hhu N i eruntcircuiiM O, N P,iimiliterinclinatiadcirculum ABCD¢ Quarciifdem
pofitis, fi circumferentieacontadibus, &c. Qi~derat
A demonftrandum. N
Finis L ibri IL T he odosi.i
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~lrcdalineacirculum in partesin”~qualesfccct, fuper qua conilituatur i-edii

“circuii fegmentum,quodnotiiicinaius femicirculoidluidaturautem fegmé-

tiiniiilentis eircumferentiainduasiniequales partes: Re¢talineafubrcndens

A earum mmorcm” minima eftlinearumre;tarumdugl:arum ab eodem pmi-

¢loadmaiorempartemcircumferentiiE primi circuii: Rcdarum vero du-

darum abco ipfopundo ad circumferentiam interceptam interillam mini-

mam redam, &:diametrum, in quam cadit perpendicularis dcduda abilio

piido femprminima;propior remotiore minoreft. Omniumautem maximaceil cn,quicabilio

codcmpundloducituradextrcmitatcmeiufdemdiamctri: Item redafubtendens maiorem

circumtcrentiam fegmentiiuiiileutis,minimaeftearum, qua:caduntin circumterchtiam in-

terceptam interipfam,8; diametrum, fcmperque liuic propiorremotiore minoreil. Sivero

redalineafubiedum circulumfecans fiteius diameter,&réliguaomniaeadem fint,vtmpraj

redalineafubtendens minorcm partem circumferentia fegmenti irtfiftentis, minimaeftre-

ftarum dudarumabillo eodcm pundo adprimi,&fubiedi circuii circumferentiam ; cavero,
gua:maiorem partem circumferentia: fegmentiiniiftentis fubtenditjmaximaeil.

R.ECT A lincaAB,iccetcirculum ACBD, cuiusccntrum £.in partes in”rqgiialcs, quarum maior fit A>
CB: Infiftatautcm ipfi AB, rcdum circuii fegmentum AFB,fcmicircuio non maius, quod in partes in;rqua-
IcsdiuidaturinF;iitqueminorparsBF:ExF, dcmittaturincirculumACBD,perpcndicularisEL, ~qua:*

inAB.communcm fedioncm cadet: Per E,autcm,& Lediamo- — \89.'vndu

teragaturCD ; &ex F,incircumferentiam A CB, maiorisfe-
gmenticircuiiACBD,plurim;e redsecadant FB, FG, FH ,FC,
FA,FI,FK.Dico omniu minimaeiTeFB,& FG,minorcm, qua
FH; omnium autem maximam eifc FCJtem FA,elfe omnium
niinimam,qu¢ ex F,in portionemAC,cadent; & FI,minorcm, \\
guam FK.D_ucantUrcxL,lineare(5t;eLG,LH,LI,LK; enmtg; r
txdef. 3.lib. 11. tiTclid. omncs anguliad L,quos rcda FL,facit,
redli. ¢ Qi™niamigiturrcdaLD, cftornnium rcdarum cx

lo'cadentium minima,&LB,minor,quam LG, LH,LC, LK, LI,LA; erunt quadrataex FL,LB,minora qua- ™

dratiscx FL,LG : N Eftautem tam quadratum ex FB,quadratis ex FL,LB,quam quadratum ex FG, quadra- ;msi-j.prim

tisex FL, LG, acquale. Igiturcritquoque quadratum cx FB, minus quadratoex FG ;atq; adeo & rcda FB, mi-
norcritquam FG. Non aliteroilendcmus rcdam FB,minorcm clfe,qguam FH,FC,FK,FI,FA. Q”~re FB,o-

iuniumminimaeft,
RV R SV S ®quiaL G, minoreft,quam LH,erunt quadrataex FL,LG,minora quadratisex FL, LH: «

tertij.

~ Eftautem tam quadratum ex FG,quadratis cx FL,LG,quam quadratum cx FH,quadratisexFL,LH,a’qua- 147..prfm.

Ic*Igitur& quadratum cx F G ,quadrato ex FH,minus critjatq; adeo & rcda FG,minor crit,quam rcda FH.
AMPLIVS



g 7. tertij. NAMPLIVS 8 quiaLC,omnium exL,cadentium maximaeft;eruntquadrataex FL,LC,maioraqua*
il 4.7.prim. dratisex FLjLK. Eftautem tam quadratum ex FC,quadratisex FL,LC,quam quadratum ex FK, quadra-,
tisex FL,LK,&quale. lgitur& quadratum ex FC,maiuseritquadratocx FK;ac proinde & redaFC, maiorc-
rit.guam rcéla FK.Non aliter demonftrabimus,re;lam FC,maiorem eirc,quam F1,& FA. Eftei™oreodlaFC,
omnium maxima.
i 7 .tertij. rr£EM »quiaLA,minoreft,quamLl,LK,LC;eruntquadrataexFL,LA,minoraquadratisexFL,LI,
k47-prim k autcm tam quadratum ex FA,quadratisex FL.LA,quam quadratum ex Fl,quadratisex FL,LI, equale.
lgitur & quadratum ex FA, minus crit quadrato ex FI ; atque obid redaquoque FA, minorerit,quam refta
FI. Eodem modo oftendcmus,red:am FA,minorem ciTe,quam FK,FC. Eftergo FA, omnium reitarum ex
F,in arcum AC,cadentium minima,
i7.iw/y. DENIQVE "quiaLl,minoreft,quam LK;cruntquadrataci FL,LI,minoraquadratisex FL,Lk; eftau-
tcm tam quadratum ex Fl,quadratisex FL,LI,quam quadratum ex Fk, quadratis ex FL, Lk, aquale. Igiturfi:
guadratum ex FI, minuseritquadrato ex FK, ideoque& re<b¢aF I, minorerit, quam reéla Fk.
OVC)D fireaa ABjiecetcirculum AB CD, bifariam, itavt fit cius diameter, demonftratum anobis iam
* efttheormate tertio icholii propof.21. praecedcntis libri, rcOtam FB~minifnam efie, & FA, maximam. Vnde
non eftnccclle, idem”ocloco demonftrare. Imo pluraibifuntdemonftrata quam hi¢ proponuntur. Sire;U
igitur lineacirculum in partesihaequales fecetj &c. Quod oftendendum erat.

THEOR. 2. TROP. 2

Slredalineafecanscirculumfegmenmmaiiferatj qiiod femicirculo minus néniit/u-
peripfaautem redtaiinieaftatuaruraliud circuiifegmentum, quod femicirculo maius non
lit,& inclinatum iitadalterUm fegmentum,quod femicirculo maiusnon eft; diuidaturvero
inliftentis fegmenticircumférentia in partes inequales: Refla linea fubtendens minorcm
circumferentiae parteittminimaeft reftarum omnium duitarum abiliopunao,a quo ipfadu-
citur,ad fubiedicircuiicircumferentiam illam, qua femicirculo minornoneft:& reliqua O-
mnia, qua inprecedenti, fequunturi

RECTA lineaAB,acirculoABCD,cuius centrum E,auferatfegmentumACB,femicirculo non minus*
iedvelfemicirculogquale,vtin primafigura, vel maius, vtin aliis figuris ; S¢ fuper rcgla AB, ftatuatur fegmen-
tum aliud circuii AFB.fcmicirculo non maius/icd vel femicirculo aquale,vtin poftrematrium figurarum, vel
minus,vtin primis 4tia~usfiguris,&inclinatumadfcgmcntum alterum AD B, quod femicirculo maius non
eft, cum ACB,vcl femicirculo equale,vel maius ponatur. Diuidatur quoque circumferentia AFB,in F,in par-
tesinequales,& litFB,minor.Ex F,demittatur in planum circuii ACBD,perpendiciilaris FL,que ad partes fe-
gmenti ADB,cadct,proptercaquod fegmentum AFB, adfegmentum A D C, eftinclinatum, itavt puntiutn

L, fitvelintrafcgmcntumADB, vel

/ cxtra,veicertein ipfacircumferentia

ADB. Percentrum autem E,& pun-

éhim L,diameteragaturCD,& exF,

in circumferentiam ACB, plurima

redee cadahtEB,FG, &c.Dico omni-

um minimam efle FB; & FG, mino-

rém quam FH: oinniiim autem ma-

ximam tife FC : ltem FAjeiTeomni-

um minimam,que exF,in circumfe-

renriam AC,cadunt;& Fl,minorem

Xelr™tert FK.DucaqturexL,refle ITneeeLBXG.LH.LA.LI.Lk.ernntq: ohinesanguli adL,quos faclt perpendi-

* iaris FL,re<&l,cx def. 3.1ib. li. Eucl. ® Quoniamigiturrc¢laLD,eftomniumminima, fbac autcm linea nihil

eftomnino in eafigura, vbi pundum L,caditin D.) & LB,minor,quamLG.LH,LC,Lk,LI, LA, & omnium

maxima LC,&c.demonftrabihius,vtin praeccdenti,rc(SamFB,eire omnium minimam,&I-'G,minorem quam

FH: Item FC,omnium maximam,& F A, minimam omnium ex F,in circumferentiam AC,cadentium;&FI,
minorcm quam Fk. Siigitiirredalineafecans circulum,&c. Quod cratoftendendum.

s ¢C H O L 1 Vv M

AV DANTVR 3ht&dufjiguretriomhuimfrofolditionkficundiZyVtomnes cajks linedperfen-
dktdarlsFL,perJpiciantu®. Inprimdmw-
que harumfgurarumfe®efr'mTnftftens
AFEiCIiJémicirculu-Sj caditque perpendicu®
Urls FL >intrafegmentum ADB : Inpofie-
rioréautem eadem FL tin ippim circumfe-
rentiam ADB, cadit, exijienteeodemfe-

gmento infifiente AFB,femicirculo\ quem-

admodum ¢ «in tertiafigura. di6i Aprofofi-
tionisidemf€gmentuminfifiensAFB,femicircUludeHilim"perpendicuUrkFL,extrafegmentumA~»
DB, cadit.iioc benignekclor,te laterenoluimui,

THEO -
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THEOR. 3 PROPOS. 5§

Slinipheraduo circuii maximiie mutuo iéccnt,ab eorum vero vtrog*»aequales circum-

fcrentiefumanturvtrinqueapundojinquofefecant: Reételinea, quaeextremapundacir-
cumterentiarum conneduntad eafdem partes,eequalesinterie funt.

IN Iphearaduocirculimaximi A B C, D B E, femutuoiécentinB,&mvnoquoqucvtrinquea
B,fumantur duo arcusequalesBA ,BC& BD,BE,iunganturqucredee AD,CE.DicoredasAD, CE,
lesciT;. Poloenim B,&interuallo BA, circulus
dcfcribatur,qui etiam perC»tranfibit,ob ¢quali-
tatcinarcuum BA,BC. Autigitur idem circulus
tranlitetiam per D, atq; adeo & per E,ob &qua-
litatcmarcuum BD,BE,aut non. Tranicat pri-
mum pcr D ,& E,vtin priorifiguri; fmtycom -
inuncs fecliones circulorum maximorum , &
circuiiADCE,red.c AC,DE. Etquoniam cir-
cuiimaximi ABC, DBE,per B,polum circuliA-
DCE, tranfcuntes “ fecantipfum bifariam,c- Aij.t.hm,
run: AC,DE,diametricircuiiADCE,& F,centrumjacproinderedeF A,FD,redis FC,FE,equales. Cum bjy.prmL
ergo & angulosa:qualescomprehcndantadverticem F; ~ erunt &rcdeAD.CE,®equales. ¢/.frim.
SET5 non tranieatiam circulus cx B,polo defcriptus ad interuallumBA.per D,Téd vitrapundum D, atq;
adeo S vitrapundum E,excurrat. Q i~ d ficirculusAGCH ,citrapundiD,tranfirct, (quodquidécontingc-
rctjiiarcusBD,maior foretarcu BA.~defcribendus effet circulus cx B, ad interuallum maiorisarcusBD, vt vi-
trapundum A, excurrat. ProducanturarcusBD,BE,adG, H. ™ Qi™niamigiturarcusBG,BH, ®quales azs.terty,
funt,quod ex dcfin. poli, redeeTuLteniee BG,BH,eequalesfint: Suntautem & BD,BE,ex hypothefi,eequalesj
crunt & reliqui DG,EH,&qualcs. Et quoniam rcijeedudae AG,CH,a&quales funt, vt proxime demonftratum
eiHn prima parte huius prop. « erunt&arcus AG,CH,equales. Q da igitur circulus maximus GBH, perpo- ¢
himB,dudus 7 fecatcirculum A G ,CH,bifariam,& ad angulos rcdos, infiftctfcgmentum G H , redum dia-
metrocircuiiAG,CH. CumcrgoarcusDG,EH xqualesiint,&minorcsdimidioarcuGDH; fintquearcus
GA,HC,oilenfiquoqg;®quales, s eruptredeDA,EC,interfcequalcs.Siigiturinipheraduo maximic i r c u - »
lift mutuo fecent,00C Quod eratdemonftrandum.

THEOR. 4 PROPOS. 4. y.

N

S| iniphaeraduo maximicircuii femutuo fecent,ab corumque altero eequales circum-
fercntize fumanturvtrinque apundo, in quo fcinterfecant,& per pundaterminantiasquales
circumferentias ducantur duo planaparallela,quorum alterum conueniat cum communi fe-
itione ipforum circulorum extrafpharamverfus preedidum pundum ;fitverovnaillarum e-
gualium circumferentiarum maior vtralibet circumferentiarum in altero maximo circuloin-
tcrceptarum interpredidum pundum, & vtrumque planorum parallelorum ; Eacircumfe-
rentia,queeeft: interilludpundum, & planum, quod nonconucnitcum communi fedion”i-
pforLimcirculorum, maiorefb, quam eaeiuidem circuii circumferentia, queaeftinteridem

puiidum,& planum,quod conuenitcum communifeolione circulorum.

INfphaeraduomaximicirculiABC.DBE>fcmutuoftcentinB,&in ABC, fumanturarcusBA, BQ& -
qualcs.&per A,C,pundaduoplanaparaliclainterfeducantur a facientia in fuperficiefphaeraecircumfcrcn-
tiascirculorum AFG,CH I,queafccent circumferentiam DBE,in pundis F,H;fit vero arcus BA,velBC,maior
vtralibet circumfcrtntiarum BF, BH.intcr pundum B,& plana paraliclainterceptarum. Ex polodcijideB,&
I-intcruallo BA,vcl BC, circulusdcfcribatur ADCE, qui
pundaF, Fl, tranicendet, proptereaquod arcusBF, B-

HtninofesponunturarcubusBA, BC. Producantur
arcusBF,BH,vfqucad circumferentiam circul ADCE,
adpunda, D, Ej fmtquc communesfedioncscirculi
ADCE, & circulorum AFG, CHI,rede AG,Cl;com-
munes autem fediones circulorum maximorum, & cir-
CUiiADCE, retie AC, DE ; quaipfiusdiametrierunt,
atqueadeo eiufdcm centrum K, ~ cum circuii maximi hiii hui
ipuimperB,polumbifariamfccent; Sccet autemreda
)E, redasAG, Cl,inM, N. Sitquogue maximorum
circulorum communisfcdio KB,rcda,cum quaprodu-
ftaad partes B,conucniatplanum AFG,produdumex-
trafpho-'ram in pundo L. Quo pofito, non conucnhict
alterum planum CHI,cum rcda KB,ad partes B,ne cum
fibi parallelo plano AFG,conueniat. Dico arcum BH, maiorcm cifearcu BF. Sintenim redee FM,HN,com-
muacs fediones circuUDBE,6ccirculorum AFG,CH I, EtquoniamplanumAFG,conuenitprodudum
D reda
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redaKBjproduiftamL,critL,punéhimtaminplanoDBE,quaminplano AFG; atmie adeo in communi
eorum rcdione,ncmpcinrcda MF. Producaergo MF,coibiccum KB,produ<bbin L.Quoniam vero planum
j)gE~fccatplanaparallelaAFG,CH I, «cruntiea:ioncsfa<th;ME,NH,par3ilcle. Rurfiis quia planum AD -
CE,cadem planaparaliclafecat, ™ eruntquoqj fcétionesfaébe AG.CI. paralltle.' Anguliergo Eterni KAM,
KCN ,zqualcs ~Miint.Suntautcm&anguUAKM, CK
N ,ad TGrticéaequalc'Sjoi latera KA,KC>cqualia,cum fint
féemidiametricircuii ADCE. S lgitur&iaccrakKM, K-
N, eequaliaerunc :funtautem & fcmidiametri KD, KE,
&qualcs. R.cliqueergorede DM, EN> A-qualcserunt.
Rurfus quoniam re<5taBIC,cx B,polocirculiADCE, ad
ciuidem centrum K,du6ta, ~ rc6la cil: ad planum cir-
cuii,eritangulits MKL>in triangulo KLM,redus,cx dc-
fin.j.lib. a. Euclidis. * Angulus igiturKML, acutus
erit. ~ Cum ergoduoanguiiFMN, HN M, duobus
fintredisaqualcs;. critangulusHNM, obtufus.Q ™,
re, vtmoxjicmmateicqucntioJdcndcmus, arcusLH,
minorcrit,arcuDF; atque adeo, ” cum gquales(int
arcus BD, BE, quodredafubtcnise BD, BE, cx definir,

poli, finteequales,maioreritarcusBH, arcuBF. Siigi,
eurin iphaeraduo maximicircuii fc mutuo fecent,&c. Quod cratdemonftrandum»

L E Ai M A.
JQTODa&autmmus EHtarctt DT, minotfit,fAciledtmonirdbinws, ImpropoBtothmemateprim demonfratf.
S| arcuicircuiireda fubccndatur, ad quam ex arcu dua perpendiculares dcmitcantur

Auferentesverfustérminosarcus duos arcus &quales; auferenc edem duas redas ex rcaa

fubteniazquales. Etildua perpendicularesad rcdam lubcenfairrdacanturaiiferentes duas
redas equales;auferentesedem duosarcus equales.

ARC FIcircuiiABCD ,fubtendatur recia AD» adqu.tm arcudemittantur duAperpendi-
cularesBEtC I\ auferentesduosarctis ABIDC,<xqttaUs. T>icoeajdemaufcrresqualesreciasAE,DF.T)»-
f¢ctenimregiaBCy m eruntAD, BC,paralkU,ob£qualitatemarciiumAB,DC: n funtautem¢”

BEi CFiparalkU. rarallelogrammumigituresi BEF-
C, o atqueadeo¢rre”;eBE,CFyEquai¢s. » Etquo-
niamAqualtbi4dArcubusABjyCyreéifjuhtenfrABiB-
C,<zqualcsfunt\eruntquadrata exABtDCy<equalia. q
CumcrgotamtUuddqualelStquadratis ex AE, BE,
quarnhlcquadratisexDF, CFfiauferantur éiquali4
quadratarediarum BE, CF, aqualiaeruntquadrata
reUarumAE,DF\ acprinderre&JiAE,DF, squaleserunt. "mdprimolocoproponebatur.

SEDiampcrpendicularesBE,CF,auferantdtqualesrecias AE,DF. Dico eajdem auferreaquales
arcu6AB,DCy Sienimnonjitnt£qualesfit,R fieripoteH,maiorarcus AB*aquo ¢;Squalisabficindatur A-
C,0*“ G,adAD,perpendicularisducatur GHiEritigitur*vtproxtme demonflratum esi,re6ia AH,re-
iif£ DFyXqualia,atqueadeo 6* rAI<&AE parstotv. * m d eliabfurdum. Non e'siergoarcus AB” maior ar*
cuD C:eademqueratione ncqueminorent. AequalisergocH. “odeflpropofitum.Ex hisco?lat,ar*
cum HE,tnfigurapropofittonlsmtnorem eJfearcuDF.Nam cum angulas FMK”acutusfit, ; rHM K, oh-
tiifusfiexMyN”adDE"perpendiculares ducerentur.ycaderenthein arcmDERH”auferrent**, 'vtinpro-
xmé& lemmate oficndimus”arcussquales. £,°04'earcus HE”minoreflarcu DF,

THEOR. 7. TROP. j.

Sl incircumferentiamaximicirculiiitpolusparallelorum, huncque maximum circu-
lum fecentad &ngulosredos duo aliimaximicircuii,quorum alteriitvnus parallelorum,alter
vero obliquusiitadparallelos; abhocautcm obliquo circulo &quales circumfercntie fuman-
turdeincepsadeandem partem maximiparallelorum, perqueillapuilda terminantia a&qua-
Icscircumterentias defcribanturparalleli circuii :Circumferentiee maximiillius circuii primo

poiitiinter paralldosintercepta inequaleserunt,femperque ea, qua propiorfucritmaiomo
parallelorum,remotioremaiorerit.

IN circumferentiamaximicirculiABCD,fitA, polus parallelorum, e-
umgque feccntduo maximicirculiBD.EC, ad &ngulos rcfios, quorum BD»
fitmaximus parallelorum, & EC, ad paralldos obliquus: & per F,G,H, pun-
ita, quaeexobliquo circulo arcusaequalesaufcnmtFG,GH ,dcicribantur pa-
rallclilK,LM,NO,expoloA.DicoarcumlIL,maioremefi'earcuLN. * PP
polumcnimAj&pundumG, circulusmaximusdcfcribatur A P, fecans
paralldosin P, Q. Quoniam iiNitur in ijihaera iupcrficie intra periphe-
riam circuii | K, pundum G, iignatum eft preeter polum A , & ex G»
duo arcus GP> GF, circulorum maximorum caduntin circumfcrcnrian»

circutl



1jjK; b eritarcusGP,omniummimmiisatqgiicadeominorquamGF:qU0darcusGP>GF,minorcsfint hSchol n.
fAiarcuTo,cum fenon intcrfccent.antequam parallelum IK,diuidunt. Cum cnim GP. fit pars quadrantis ex ~W
A pcr G, vfque ad maximum parallclorum BDjtcndentis, non potcritarcum GFjfccarc, nifi vitracirculum I-
KneGP, fitvel femicirculus, vel femicirculo maior, provtvidelicetfecarctGF, velin F,vcicitraF. Rurfus”
ofGiainfuperficicfpharaextraperipheriamcirculiNO,puna:umG,fignatumeftpraetereius polum; C
&arcusGQiOmnium ex G, cadentium minimus,hoc eft,minor,quam GH : quod arcusG Q"G H, minores
Bntfemicirculo,cum fe noninterfecent j antcquam paralleloN O , bc-
currant,quod dcmonih'abitur,vt paulo ante de arcubus GP, CiF, difil
eft. Vtcrqucigiturarcus FG,GH,vtroque GP,GQ,maior cft.Et quo-
niamreéla per G ,& centrum fphaerae duéla, id eft,communis fetitio cir-
lorummaximorum AP,EC, fecantparailclilK,planum intrafphceram;
/nonenim redailiaad ccntrum fphxrae pcrucniet, hoc eft, ad ccntrum
maxirni circuliBD, nifi prius planum circuii IK, fecet; quod parallelus
IKjpofitus fitinter maximum parallclorum,& punélum G .) iecabitea-
¢.n redaJdilanaparalleli N O ,cxtrafphaeram,fireitailia,&planum cir-
cuiiad partes G.producantur : propterca quod pundum G , pofttum
eftintcr maximum parallelorum,& parallelum N O . Quoniam igitur duo circuii maximi AP,EC,fc mutuo fe e
cantinG ,pundo,& acirculo EC,vtrinque apundo G, duo arcus &qualesfumpti funtG F,GH , & perF, H,
plaiiaparallclacirculorumikK,NO,duda,quorumNQO, occurritcommuni fcdioni circulorum maximorum ™ N
AP,EC,extrafpharam,vtoftcnfum cft,eftque vterquearcuum GF, GH, maiorvtroque arcuum GP, GQ~™
eritarcus GP,maiorarcu G Q ; ®Eftautcm arcusGPiarcuilL,&arcusGQ~rcuiLN,equalis. Igitur&arcuseio.i.«;f
IL,arcuL N, maiorerit Qiure fiincircumfcrentiamaximicircuiifitpolus,&c. Q ~d dcmonftiandum
rat,

THEOR. 66 TROP. G v

Sl . drcumferentiamaximicirculiritpolusparallclorum, huhcque maximum circu-
lum,ad antrulosredosieccntduo alii circuiimaximi,quorum alter fitvnys parallelorum”altcr

vetoobliquus fitad parallelosi fumantur autem ab obliquo circulo &qualcs circumfcrcntise
aeinceps ad eafdempartesmaximiillius paralleli,&pcrpuudaterminantiacquales circum fc-
rcntias,perque polum,dcfcribantur maxmiicircuii : Hicircumferenciasinaqualesintercipi-
encde maximo parallclorum i quarum propior maximo circulo primo pofitofemper erit rc-
motiore maior.

IN circumfcrentia maximi circuii ABCD, fit A,polus paralleTomm. éumqucfeccnt duo maximi circuii
BD,EC, ad angulosredos,quorum BD, fitparallelorum maximus, a;i EC, ad parallcfos obliquus, ex quo fu-
manturarcus@quaiesFG,GH ;&perpundaF,G,H,>pcrquepolumA,circuh maximi defcribantur Al,AK, alo.z.W.
AlLfccantesBD,ini,K.L,DicoarcumKL,maiorcmefrcarculK,DcfcnbanturcnimpcrcadcmpundaF,G, -
H parallchMN,OP,QR,fcc” ntes AK,m V,G'XTAEritigiturarcusMO,maiorarcuOQutqucadco, cum b/. hum,
arcuiMO,arcusVG,&arcuiOQj>rcusGX fitiequalis;crit&VG,maior,quamGX.SumaturarcusGY.ipficN<»'N-*«-
GX,zqualis, & per Y, parallelus dclbribatur ST, fccans circulum Al, m Z. Quoniam igiturarcusGY, G X, &-
qualesfunt,necnonGF,GH,J ... . cdujteredeHX,YF>qualcs. EtquiacirculusmaximusAl, pcrpolum
A, fecatcircuKimST,adangulosredos,ii¢bifariam,eritcommumsfcotio,ncmperedaexZ,adalteramie-c”j.,.; /.
6ionem duda diameter circuii ST,fupcrquahi
infiftit femicirculus redus ad circulum Al,
nempe iémicirculusapundoZ, incipicns, &
per S,vfque ad alteram fedioncm progrcdicns,
(hoc eft,fcgmentum circuii, quod femicirculo
maiusnoncft. J aufcrtquc rcda illa ex circulo
Al ,fegmentum fcmicirctlomaius,quod nimi-
mmapundo Z,per 1, vfque ad altcram fcdio-
ncmcum circuloST,ducitur,atquceftyY Z, ar-
cusinfiftctis fomicircuti quadrate minor >fpro- f,o. hul
ptercaquod arcus IK, ~ quiillicftfimilis,qua-
drante quoque minoreft, quod itaoftcndipo-
teft. QuoniamcirculimaximiBD,EC,redi ,
funtad maximum circulum A B C D, crit hic viciiTim ad illosredos, ac proinde penllorum polos traniiDit ~» ~
Quarceorum fegmentum, g quaefemicirculiiunt, ™ s irariam iccan . id cft>inquadrantes. Quadransergo
ircuscircuii BD,pofitus inter B,& illud pundum,vbi fe mutuo fecant circuii BD, EC, idcogne IK, quadrante
minor.Nam circulus AK,caditinter pundaB,l,cG circulut ABCD,fccctin altero polo.>tquc adco rthquus ar- .
cuscxfenlicirculoinfiftcntcinterceptusintcrY,&altcramfcdioncmcumcirciiloAl,quadrantemaior; » e- huiui.
ritredaYZ,omnium redarum ex Y, cadentium in circumferentiam ZI, minima ;atqucadco minor quam Y
i~ hoccft,quamHX,quam5EqualemoftcndimuscircrcdeeYF. Quocirca cum circulus QR,minodit circulo
ST,auferctredaHX,maior maiorcm arcum ex fuo circulo,quam rcda ~ Z.miifor cv tuo,vt mox oitcndcmiis.
Maiorif’iturcftarcusHX.quamvtfimiliscifepoiHtarcuiYZ. ™ ElhiutumarcuiH X,arcusKL, OcarcuiYZ, «-i- w,
arcus IK, fimilis. leitur & KL,maior eft,quam vt fimilisfitipfi IK ; ac proindc,cum luitin todcm circulo,maior
critarcusKL,quami;i.Quamobrem,fiin circumferentiamaximicirculifitpolu.paralleloruiv,&:c.Quoddc-

inonftrandum erat, D 1 LtM-
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grpD mum lo Anx.maioremarcumauferatex/ho circuh quamrecia TZ”exfuoyperjpicuumpet,jtarmtheor”
ma,quodftquiturtiemonfiretur.

. NQZNALES L'cfelinea2excirculisin~qualibusaufcruutarcusina:qualcs,maiorg;cil:
arcus minoris circuii,quam vciimilis fitarcui maioris circuii.

SINTarctiU m~qudes AB, CD,circaidem ccntrum E ,defcriptiducmtur autemex E , duatrecl®
miannang EJ,EBfecamescirciilumCD,inpunciisC,D: a erimt*arcmAB,CD/miles, cumillisidem

anguUi”EjnfijUtadccntrum. EtquomAmrectEEA,EB,proportionahterfuntfeci<&mpunBisC,D,

bi.fexti. quodEAJEBj £qualesBnt*nccnonECYED\ b eruntregifduc}:t
/‘:e‘;‘t)ir_"u"" AB,CD,paralleU\ ¢ atquead€otrianguUEAB,ECD,fmiliaJdj¢i,
d i fexti. hentiaangulosEAB,ECD, interfedqudes, necnon 6" angulos

E‘I“ql?:r"; A,EDC,rangulumEyCommunem, d “areeriti*tEAMAB

itaECyadCD: EHautemEA ,maiorquamEC. e Tgitttr

~Sihol.IS\ maiorerit,quam CD. f AccommodeturigituripfiCD, in circulo
Hrtif. AB,£qudisBF.y g eritquearcmAB,maior,quamEB. "mrecitm
~NycusCDiarcmABfitfimUkseritarcusCDimaiorjquamvtfimilU
fitipfiTB.Acqualesigiturreef.tFB,CD,excirculisin<fqualihusAB, CD, in“iqualesarem auferunt® wj,

ior” eslarcus CD,circuitminoris,quam vtRmiltsRtarcuiFB,circulimdo-r¢s. quodefipropofitum.
HINCperfi?icuum €1i,multo magis maiorem lineam ex circulo minore auferre arcum maioretn,
quam vtfimtlisfitei,quemexcirculomaioreaufertlineaminor. Cumemm recia CD >éiqualisipfiPb\
h schelzs, CD,maiorem,qtiam VtBmilisfitarcui FB\ multomagislineamaiorquamCD, aufertt
ttrt?, maioremarcum,quam vtfimtlisfit arcuiFB\ Ix cumiilamaiormaiorem arcum ahfcindat,quam,CD,
rarempropofhacfixtaettamr€giaH X, maiorexiflens,quamre£ia TZ, auferet ex circulo mtKort

£IR,arcumHX ,maiorem,quamvtfimillsfiitarcuirz,quemre£iarz,aufertexSr,ctrculomaiore.
H AE C autem demonfiratiointelagendatantum eiidearcubusfimicirculo minoribns : quaiss
fiintBF,CD,vtexipfademonfirationeliquet. Namalia®nonconfiruereturangulminctntroZ,com~
muni: quodtamen addemonfirationem requiritur. Ferumertttamen fiarct4sminor circuitminoru
maior€si,quam'vtfimilisfitarcuimtnoricirculimaioris, multo maiorcm effearcummaioremcircnii
mmQris,qiLtm 'vtfimHisfitarcmminoricircttinmork.~o”iquandocontingat,reciam CD,exmu
m n circuloauferrefemtcirculum, hoceH, €jfeeiusdiamctrum, liquido confindt,fcmicirculum mino-

riscircuiimaioremejB, quam vtfimilisfitarcniminoricirculimaioris: ncqueopusturneritaun de-
monfiratione”.

N firnmntinnnnnngnennnonflratOyfacileetiamoflcndemus,£qualesxeB”slinea>sexcircuHsiniL-

quahbusauferrearcusm”™qualesfiimpliciter, ita v tarem minoriscircuiifimphciter maiorfit arcu cir-
culimaioris, ¢ rnonfolum maior, quxm

cr viBmiiisRt.Sintemm refi<xlinedCD,

V BF,<equales,auferatqueCD,arcum mi-
Yjl Mir<MJCEDAO FB, arcum circui

r--------- B\ fnaioris FGB. Dicofimpliciter arcum

t. \ CED,matoremefiéarcuFGB. Congru-
fnteenimreciaCD,recl£FB,cadetm-
r teffartoarem CED, extraarcum FGB\
. queadeoarem CED, maioreritarcK

FGB, cumillchunctotumintrafecon-
q J . tineat,fintque ambo arem in eandempartcm caui,atque eademextremapunBa habeant, vt vultAr-

thimedesinfuppofitiombmante Itb.i.dejphara &cyltndro.Neg” vero arem CED,arcuiFGB,congruet,
m tintraipfum cadet. Namfi dicaturcongruere,congruetetiam tota circumferentiacircuii CED,toti
circumferentia circuii F G B, atque adeo iZquales erunt circuii. ~m d esi abfiirdum, cum
in*qualesponantur: Siveroarem CED,licatur cadereintraarcum FGB, cuiufmodieii arcus CAB,
quoniam v tpauloantein hoclemmateoflcnfumeB,arc*CED ,ideB, CAD,maior eii, quam vtfimilU
fitarcuiFGB, fitmaturarcmHFB,arcmCAD ,fimilJ*It"ieadeomaior7rmFGB: AJfumptoautemin
arcuCAD,puncioA,vtrHmgs,ducanturreciEAF AB' produeiag”reciaF A,donecarcumFGBfecetmG,
ducanturrecidiGH,GB.Itac*quoniamarcusCAD*HFB)fifn\lesfimt,eruntanguliCAD, HGB,iniliii
xts.prim. Jegmentisexifientes,£qualcs. i ~iaveroangulmCAD,anguloCGB,maioreH externusinternOiO*
angulmCGB, anguloHGB,maiorquoque,totumparte\ eritmultomaiorangulm CAD,anguloHGB.
MjiodeUabfurdnm. Ofienfusenim esUqualis. Non ergoarem CED, cadetintraarcum FGB: fedne”
“Mcogruit,vtdemonfiratueH.Cadetergoextra,atg®adeomaioreritarcmCED ,arciiFGB,vtdi5iuefi.
i*INC etiam liquido confiat, multomagismaiorem lineamexcirculominoreauferre arcumma--
ioremfimpiiciter eo,quem mmor linea ex circulomaioreaufert,

THEO"



liber nt.
THEOR. 7- T%OP. 7.

S| in rphaeramaximuscirculustangataligucmfpharacirculum, aliusautcm maximus
circulus ad parallelos obliquus fit, tangatque ciiculos maioresillis, quos tangit maximus cir-
culasprimo poiitus/ucrintque eorum contadus in maximo circulo primo poiito, écfuman-
turacirculoobliguocircumferentize,;equalesb&:contimigadeardemparces maximiparalle-
lorumT perpunétaaucem terminanriaaqualcs circumferenrias defcribanturparalleli circu-

ii: Hicircumferentiasinaqualesincercipientdcmaximocirculoprimo poiito, quarumea,
qua: propioreritmaximo parallelorumjcritmaiorremotiore.

IN fphaeramaximus circulas ABCD, tangatcircuiumAE, in punéto A ; atque adeo &aliumCF, illi
~giialem: Alius autcm circulus niaximusGH ,aciparallciosobligiiustangatallosduoscirculosmaioresillis,
quosABCD, tangit,fintque punda contaduum G,H.in maximocirculoABCD; iitquc BD,maximus paral-
Klorum: Ex obliquo denique circulo G H ,fumantur arcus eequalcs IK,KL,& pcrpun£ial ,K,L- paralleli dclcri-
b,iiitur M N,OP, CATI.Dico arcum MO,maiorem eiTearcuO Q. b ]s]Jam perK, ScS, uolum parallelorum cir-

¢ulus maximus dcfcribatur~K.,iccans paréllelosin pundis T,V. c¢ ItcmperK, dcfcribatur maximus circulus
KE. tangons parallelum A E , in E, fccansque parallelos alios

inX,Y;itatamcn,vthac punda X,Y, fintmterpundalL,T,

j¢V,l. quoditafict. ™ QiToniam perK, duo circuii dcfcribi

poffunttangen”™fscirculumAE,quorum vnusinterarcus K-

C, KSjcadit, altervero cxtraipfos; (Nam li ambo ex cadcm

partecirculum A E, tangercnt, iecarcnt feie mutuo propé

pundacontaduuni, quod alter alterioccurrcret. Quod eit

abfurdum; cum fciuterfeccntin pundo, quod ipil K, oppo-

niturinteraltcrum polum,~maximum parallelorum. Tati-

getigitur, aiter corum circulum AE,ad dcxtram ipfius KS,

quicirculum AE,bifariam fecat, alter vero ad finiftram, in-

terKG,&KS,cadens: qualiscilKE. SinamqueextraKG»

caderetnon poifettangere parallelum AE ; proptereaquod

ipfi KG.non prius occurrit,quam in pundo ipfi K,oppoiito,

vbife bifariam diuidunt.”™ fipriorfumatur, cadent punda

X,Y,interpundalL,T,&V,l,vtpatct,cuminK, vtrumque

KG, KS, fecet. lgiturquoniaminipharafupcrficieintra

peripheriam circuii M N, pundum K, fignatunl eftpraeter polum Syeccx K , tres arcus caduftt in cius circumfe-
rentiamKV,KY ,KIl; ®&cntKV,omniumminimus,&KY minor*quamKI.Kurfiis quiainfiipcrficiciphaerae
extrapcripheriacircuii QR., fignatum eftpundumKjpnrter eius polum,& ex K,in cius circumfercntia cadunt
tresarcus KTjkXjKL, ™ critKT,omniumminimus,&KX,minorquamKL.Vtcrq;igiturarcusKI,KL,vtro-
queKY,KX,maior eft. Et quoniam rcda perK,&iphara centrum duda,id eft, communis Tedio maximorum
circulorum GH,EY,Tccat planum paralleli QR.,extra Tphaeram,fi redailla, & planlim circuii Q R , producan
curad parces K,vtin demonftrationcpropoC 5. huius lib. didum eft; E critarcus kY, maior arcu kX.
arcuiky, arcusM O,& arcui kX, arcusO QM qualis eft; SuntcnimTcraicirculi,quorum vnuscx A,pcrB,altcr
vero cx E,per k,ducitur,non conuenicntcs,vtexiis,qug¢ in dcmonftrationc propoTij.iccundi lib.dixinuis,per-

fpicuum eft. Igitur & arcus M O ,maior cricarcu O Q. Siergo in iphaera maximus circulus tungut, &c. Quod
demonfti'andum crat.

THEOR. 8 PROPOS. 8

Siiniphg¢ramaximus circulus aliquemiplicre circulum tangat, aliquis nurem aliusma-
Ximuscirculusobliguusadparallelcstangatcirculosmaioresillis, quos tangebat maximus
circulusprimo poiitus,fuerintque eorum contadus in maximo circulo primo polito; fumijn-
turautem de obliquo circulo ¢quales circumférentie continu¢ adcafdem partes maximi pa-
rallelorum,perqué punda terminantiacquales circumferentias defcribantur maximi circuii,
gui & tanganteundem circulum,quem tangebat maximus circulasprimo poiitus, & iimiles
parallelorum circumferentiasintcrcipiant,liabeantque eos femicirculos, quitenduntapun-
dis contaduum ad punélaterminantiacquales obliqui circuii circumferentias,per que deferi-
buntur,cmfmodi,vt minime conueniantcum ilio circulimaximi primopofiti femicirculo, iil
guoeftcontadusobliquicirculiintcrapparentempolum,&: maximtuB parallelorum: Ine-
gualesintercipientcircumferentids de maximo parallelorum, quarum propior circulo maxi-
mo primo poiito femper eritmaior remotiore*

INTpharamaximuscirculusAB,tangatcircuium AC,in A; * atqueadcoaliumillia'giialcm.&paralle-
lum ; & alius circulus maximusD E, ad paralldos obliquus tjngatalios paralldos maiores, fintquecontad”s
indrculo AB, cuiiifmodi eft pundum D; & fit BE.paraileloi'um maximus: Ex obliquo autcm circulo DE>
fumanturarcusxqualesFG,GH ; & perpundaF, G, H,circuii maximidefcribantur Cl,kL, M N, tangentes

D $ parallc-

a 0.t.hur.

b 10. Umt.

j Schél. rj.
i hRiui.
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paralleliira AC,inC,K,M,rccantciqi BE, maximum parallclorumin |, L, N, itavtfimiicsarcusparallclorum
inccrcipiantjcorumqucfcmicirculiapundis C, K, M, incipientes, & perF ,G> H , tranfcuntes non conucni-

., , . antcumfcmicirculocirculi AB,ab A,incipicnte,&pcrB,tranfcunte. Dicoarcum IL, maiorcmeiTearcuLN.

7. cnim perF,G ,H ,paralleliPF,Q G,RH ,fecantescirculum KL ,in O, S. ” Erit ergo arcus

tiij.z.hta. maiorarcu QR quibuscumilntequalesarcusGOjGS,erit& GO, maior,quamGS. FiatGT, ipfiCi-
Si eequalis, & per T> parallelus dcfcribaturVT,fecans circulum M NiinX. Et quoniam communis fe5tio cir-

culorum MN.VXjhoceft,redaab X/edione, ad altcram fcdionem duda aufert fegmentum,quod incipita>

i ip.z.hfti. Xj tranfit perV, vfque ad alteram fcdioncm,iemicirculo minus; Nam circulus maximus MN,fccans pa-
rallelum VX,non per polos aufert fegmentum maius femicirculo, quod nimirum efl inter maximum para Ic-
Torum,& polum confpicuum,quale eft legmentl incipiens ab X,S; tranficns per a , vfque ad altcram fcdioncm

cum circiUoM N .j aufcrtquc ex maximo circuloM N, fegmentum maius femicirculo, quod nimirum ab X>
incipiens pcrN ,ad altcram fcdionem tran-

lit; eftque fegmentum XV, ad fegmentum

X M, inclinatum verfus partes. Nam fiper

N,6¢Y, polum parallelorum circulus maxi,

mus dcfcribatur YN, «erithic redus adB,

C#/.r hm, E.ErgoMN,.tjttidt«crhos duos eft pofitus»
ischo.if.u f (C”oniam cnim expundo F, duo circu-
pHUA ii tangentes parallclum A C, ducipoiTuntjV-

nusadlflniftramcirculi maximi YN , &ad

dexteram alter, nos priorem eligimus, vtin-

mirum ponatur inter maximos circuios Y-

N,BE.)ad cundcmBE, inclinatus eft ad par-

tes R, & vicifTimBE, atque adeo & fibi paral-

lelusVX,ad M N, ad eafdcm partes R,critin-

clinatus. Item fegmentum incipiens ab X, &

perV, vfque ad altcram fedionem tranfiens

fcdum eft|inequaliter in T , eftque minor

parsTX,vtmoxoftcndcmus. | Igiturreda

X huifti. TX,minor eft,quamredaTF: Sed rcda

.hum. T F ,&qualiseftredee HS. lgitur& reda T-

X,minoreritquamrcda HS;atque adeo, vt

in lemmate propof 6. huiuslib. demonftra-

tum eft,maior critarcus HS, quam vt fimilis

iif. 2. hni. efl'epofTit arcui TX. >Cum ergoarcusliL,

arcui HS, & arcus LN, arcui T X, iitfimilis,

. maior eritquoquearcus I L, quam vt fimilis

iitarcuiLN;atqueadco, cum in eodem circulo fint, erit IL,maior,quam LN . Siigiturinfpha&ramaximus cir-
culusaliquem fphxre circulum tangat,&c. Quod cratoftendendum.

L E M M A 1.

j*ODxutemarcmTX*mmorJiifemiJlefigmenti,quodahX.,mcipky(“per V, 'vj*ue addte”

ramfeUionemprotcnditur,ita demonfirabimiis. PerE,ducatur circulasmaximus EZytangensparai-

kScho.ts2 lelumAC,in.Z,punclo,quodJitaddexteramcirculimaximiNT: k cum exE, duocircuiitangentes

hmm. defcribipofintj'vnHsadfmtfiram circuitNTyo'addexteram alter. Eritque E Zyquadrans, Nam

\szJmi. circulusmaximmZTyperTypolumctrcidi AC y6”perZ i contadum defcriptiis 1 tranjit quoqueper

mp.i.huL polu circuiitangentisEZ. m “are idem circulus JZyJkabitfegmenta circulortiBEy EZy bifariam. n

' * Cumergohimaximi circuli/e bifariamfecentfecabiturfegmentum apuncio EyperZ,vfque adalteram

jéMioncmyin duosquadrantesinpun®io Z\ atqueadeoE Z, quadrans erit. EodemmodoquadransC'

| T,i¢"contaclum Dycirculmmaxnmis TDy dcfcnLitur. o Eliautem ¢rarcus cir-

cuiimaximiinter Ey*rTypolumyquadrans. Igitur circulm maximm ex Eytanquampolo, interuallo

EZydeferiptustranfibitperpurita T"D. Non aliter ojiendemm NM”effe quadrantem\atque adeo circu-

lum maximum ex 7s(™polo™ér/nieruallo NAiydefcriptum tranfireper Typolumparallelorum, qualis cH

MTyatt" adeofeearearcum BDyvItrapmiClum Dy m\ircum NBy'vitraarcum DByideog” ¢ r arcuXVyvi-

traeundemarcumDBiproptereaquodmaximicirculiZTD ym Ty fe mutuofecantin Typolos ¢ rpun-

cium MyCsivltra circulum T>TZyv t ofiendemus. *"*oniam vero circulusmaximusM Ty duBmper T,

fs.x. polumparalleliACydrpercontaclumMy p tranfitetiamperpolum circuiitangentk N M\ tranfibit

gp. 1. hui.pMpoloscirculorum XVy¢ rNMyfemutuofecantiumin Xy g ~lure bifariamfecabitipforumfegmen-

ta. Cumergovitrapundum Vyfecetfegmentumab Xyper Fyvfj, adaUudpun6ium,vbtfe mutuofecant

circuii XVyNMyvtproxime estofienfum; ent XF,arcusmimrjémiljefegmentiab Xyper Fy vfif*adalte-

ramfeclionem; acproinde multo minorfemiffe eiufdemfegmentierit TX. ~uj)deHpropofitum.

autempunclum contadus M ,fit vltra circulum maximum D TZyita demonfirabitur. *Qiwniamtam

r coro. itf. arcitimaximiparallelorum EByinter Ey¢ ; circulum TD, r eH quadransyquam arcuseiufdem inter

i.hmui.  Ny-é“tirculum TM\EHautempunUumN,vltra E, v€rfusB\mtquog” circulus TM,vltra TD; acpro-
jndcM ,vitra TD,exifict.
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PROROSITIS duabus magnitudinibus ingequalibus,reperire aliam mediamjqgiiSdatai
cuicunque magnitudini comménfurabilis lit.
SINTpropofitEdUEm¢igmtudme$mEqgiiai€sAB,AC,* datEtallAqUEEUNqUeDG:eporteatquein®
nentrealiam mediam,hoceB,gHEmaidr quidemBt, quam AC,minor”ero, quamAB,&ipRDG, tom*
Ynenfurabilu. SitprimumDG, minorquam BC,exceRks inter
magfiitudines AB,AC\(;*E,multipUxipRusBG,proximema- B
iorquam AC .opofto,eritE, minor, quaAB. Sienimaqua- e — S— H
liseffety? detrahereturex Ej 'vnamagnitudoiplT>G, aqualls
{quaquidemminorponitur,quam BC,)maneretadhucrelique
multiplexipBtssDG, maiorquam AC, NonergoE,eBetmulti- Noov— b

fkxtpfiusDG,proximemaior,quamAC.*odeaabfnrdum.Nonerg()iqUaliieriE,ifftAB- atxidea

muItomagisnequem_a_iorent.l\_/lWorilgj[tureB_,quimAB—,atg’\adtommmxioramquethuémAC,&

ipRDG, commenfurabilis*quodeiu*multiplexfit,confatpropoltum;
SEDiamdatamagnmdéDG,nonminorfit,gmmBC, DsuifaigiturDG,bifariam,&dimidia

parterurfmbifartanh&Rcdetnceps, zdonecrelinquaturparsDF, mimrquamBC\BtE” ipfmDF,

multipkxproximemaior,quamAC>eritqueE,ipRDF,commenfurabilk\hatqueadeo&ipRDG:pro- atci.
ftereaquod'utraque E ,& DG,ipRDF, commenfurabiliseii. Rurfm evdempaBo, vtpauloante demon-

Brauimus,eritE,minor,quam AB, Cum ergomaiorquoquelit,quam AC, & ipBD G, commenfurabilrn
ionRatpropoflStum.

THEOR. . PROPOS. ;.

Slpolus paralleloruniiitin circumfcrentiamaximi circuii, quem duo alij maximi circuii
adangulos reaos fecent,quorum circulorum alter fitvnus parallelorum,altcr vero ad paralle-
Josobliquusiit: & abhoc obliquo circulo fumantur equalcs circumferentix, quecondnua
quidem non fint,fed tamen fint ad eafdem partes maximiillius parallelii per poluni autem,
ungulapanda @quales circumferentias terminantiadefcribantur maxifnicircuii; Inaquales
circumterentias de maximo parallelo inte rcipient, quarum ea, qua propiorcrit maximo cir*
culo primo pofito,fempereritmaior remotiore.

IN circumferentia maximicircuii AB, fit A,polusparallelorum>
tumquc fecent duo maximi circuii BC, D C, ad aiigulos redos, quo*
rumBC, fitmaximus parallelorum,& D C, ad paralldos obliquus; ex
gno fumantur arcus equalcs non continui EP,GH:a& perpunda
E,F,.G.H,& polum A.dcfcribantur maximicircuiiAHI,AFK,AGL,
AHM .Dicoarcum ML,maiorem ciTearcuKl.Aut enimintermedius
arcusFG,vtnq; equalium EF,GH,commenfurabilis eft, autincom-
menfurabilis.Sitprimum commenfurabilis.~lrtuentaautemmaxima
communimenfuraXjdiuidanturtresarcusEF, FG, GH, in partes
ipfiX,aquales, vtinprimafiguraapparet; <=&perpundadiuifionum,&polum A,circuiimaximiducantur.
Quoniam igiturarcuseQXy,FP,&c.equales funt,'I maiorcritarcusM R ,arcu RL,& RL.maior, quamL,S, ¢ a hnitti,
lic.Igiturcum MR.maiorlitquaKV,& RL,maiorqua Vl,erit&totus ML,maiortoto Ki.Quod tft propofitu
SED iam fitarcusintermcdius F G, incommenfurabilis vtrique arcuum xqualium EF,GH. Dico rur-
fusarcum M L,maiorem cfiearcu K1.Si enim maior non eft,eritvd minor,vclequalis. Sitprimi:m, i fieri po™
teft. ML,minor quam Kl,vt in fecunda figura;& cx Kl,fumatur KN,ipft ML,
iqualis; «& per N, & A, circulus maximus defcribatur AO N, fecans circula
CD,in O.Deinde per Icmai.prc¢cedentis propofinucniatur arcus FP, maior
c]Juidem,quam FO, minorvero quam FE,& ipfi FG, commenfurabilis:iitgf
CQ~ipfi FP, (qui minoreft, quam,EF,atq; adeo minor ctiam quam GH ,i-
pfiEF,&qualis. )eequaiis, Y& pcrP,Q” A,circuii maximidcfcribatur APR.,
AQS. Quoniam igiturarcus PF, GQ”.iegiialesfunt non continui,eftq; vtriq;
illorum commenfurabilis arcus intcrmedius FG ;erit, vt demonftratum iam

i£9.t.iak

hufi

1z0. r. fiutk

eftin prima figura,arcus SL,maior arcu KR.Igitur& multo maior erit, quam
KN;ac proinde & M L,multo maiorcrit,quamKN;Scd & KN, ipfi ML, aqualis pofitus eft. Qod eftabfiifdu.
NonergoML.minoreftquamKI.

S I T ddnde, fifieri poteft, arcus M L ,eequalisarcuiKl,vt in tertia figura.Diuifis autem arcubus EF ,GH,
bifariamin N, O, sddcribanturper N ,0 ,& A, circuiimaximiANP,AOQ~" I'-
ritigitur arcus MQwpaiorarcu Q I,,& KP,maior quam Pl.Quare QL,minore it ' 'so.tr.hulL
quamdimidium ipiius MLK ;& KP maior quam aimidium ipfiusKl. Cum ergo ho. hut-t
ML,Kl,ponantur aqualcs;crit Q L, minor quam KP, quod eftabfurdum. Qijr-
iliam cnim arcus FN, G 0 >dimidij eequalium arcuum EF,CH .quales funtnon
continui, non poterit QL, minor eflc quam KP,vt proximein fecundafigura de-
nionflratum di.Non ergo arcus M L, arcui Kl,&qualis eft:fcd nequc minor efto-
ftenfus Maiorergo cft.Siigitur polus parallelorum litin circumfcrétia, &c.Quod

wat demonftrandum. KPl

> 4- sclio-



Vij.

a4.didm.

bi. huius.

¢/. huius.

S CH OULI V M

S1CV T Theodofim m hxcpropofuione¢.id m demonjlrauitdearcubus non continuityquodde contintiU propof. 6.
cuitiitA in aliu verfione demonfirantur tribus Theoremattbus eadem de arcubm noncontinuii, qua TheodoJius de continuk
demonjlrauitfropofs. 7>& S.Vrimum autem tbeoremaetufmoéen.

L

Sl polusparallelorum fitin circumferentiamaximicircuii,gucm duo aliimaximi circuii
adangulosrcaos fecentjquorum circulorum alter fitvnus parallelorum, altervero adparalle-
losobliquusfit, & abhoc obliquo circulo fumantur e&quales circumferentie, qua continu:e
quidemnon fint,fedtamen fintad eafdem partes maximiilliusparalleliiperfingulaautem pu-
élaequales circumferentias terminantia, defcribanturparalleli circuii. Circumferentie ma-
ximiillius circuiiprimo pofitiinterparallelosintercepta,inequalescrunt,femperque ea, quee
propior fueritmaximo parallelorum,remotiore maiorerit.

INcircumferentia maximieirculi AB,JttpolusparaMorm,quem aly duo maximiBCy AC,/é&cefit adanguhsredosy
fttqueBC,p4raUehrummaximu$,&AC,adp<iraiiel9sobHquus.Sumantur arcasnon continuiaquales DE,FG;4cperD,E,F,
GyparalieltducanturDH,EI,FK, GL. Dicoarcum HI, maioremefe arcu KL. Autenim arcus intermedius EF,vttique tqu4”™
lium DE, FG, commenfurabilis {i?,

autincommenfurabilis.Sitprimum

commenfurabilis. Inuentaamem

maxima menfura V,fecentur tm

arcus DE,EF,FG,inpartesipJiv,

aquales, & perpundiadtuijionum

parallelidefcribantur, vtinprima

Jiguraapparet.Ouoniam igiturar™

euscontinuiDP,PE,EO, & c. aqua-

lesfunt”, ~eritarcusHT, tnai®rarcuri,& riimaior,qum IS,& c.Q ™ e cum HT,maiorfit,quam Tl,maiorqum

QIl7erittotui HI,maior toto kL.QmdtH propofitum.
SED iam EF,incommenfurabilisfit vtrique DE,VC. Dicoadhucarcum HI, maiorem effearcuizl. Sienim maiornon

eii,eritvelminor,veUqualii.Sitprimum minor;&exkln(vtinfecundafigura)auftr4tur ipfiH l,aqualis k™I',&per Mip4-
rallelos ducatur Mi”*.Deindeper Im m a z.propof.S.huius lib.reperiatur arcus FO,maior quidem, quam FN, minor vero qua
FG, & commenfurabilisintermedioarcui EF: Sitg"EP,ipfiFO, (quiminorefi, quamF G, atque adeo minor etiam, quam
DE,ipfi FG,<equalis)aqualis,acper 0 ,V,paralleli defcribantur OR,PQ”™ Qmniam igitur arcus non continui PE, FO, aquaUs
funt,eii” vtrique illorum commenjurabilk arcus intermedius EF ; erit, vt iam efidemonjiratum inprimafigura, arcus o I,
maiorarcuk™N'Ergo & multo maiorerit,quam KM\4cproinde multo magisarcas Hl,maioreritquam KM :Sed&HI,£quy

lisponituripfiKM.Qmdeilabfurdam.l”™onergoHI,minorefi,quamKL.
SIT deindetfifieripotep,arcusHl,arcuiKL,iqualu,vtin tertiafigwa.DiuifisautemarcubusMifGjhifariain M,N,

ducanturper M,N,paralleiiMO,NP."~ Eritigitur arcus HO ,maior,quam O |1 &KP,maior,quamPL.Ouare 01,minor eritf
quamdimidiumipfiusHI,&KP,maiordimidoipfimKL.CumergoHI,KL,ponanturaquales,minorerit 01,quam KP.Q”oi
gjlabfurdum. QmaenimarcusEM,FN,dimidgaqualiumDE,FG,<tqualesfunt,&noncontinui,nonpoteritOl,}ninoreJfe,
guam KP, vtinfecundafigurademonfiratum eil.i“on ergoarem Hl,arcui KL, aquaHself :Sedneque minor eii oJlenfus.MM

iorigiturefi. Qmdenfpropofitum.
TL

Slinfpheramaximuscirculustangat aliguem Iphgr¢ circulum, alius autem maximiis
circulus ad parallelos obligquus fit,tangatque circuios maioresillis,quos tangit maximus circu-
lus primo pofitusjfuerintque eorum contadus in maximo circulo primo poiito;&: fumantura
circulo obliquo circumferenti¢ ¢quales,qu¢ continug quidem noniint, fed tamen fintad eaf-
dem partes maximi parallelorum eper punciaautem terminantia ¢quales circumferentias de-
icribanturparallelicircuii : Hi circumferentias inequalesintercipientde maximo circulo pri-
mopofito,quarum ea,quc¢propioreritmaximo parallclorum,maioreritremotiore.

HOC Theoremademonfirabitur ex propofy.huius lib.quemadmodumpracedens Theoremaexpropofdemonfiratum
fuit' Jummodo duo circuii maximi AB,AC,pracedentis Theorematis tangantduosparaUelos,vt mpropof.?. huitu Ub. dicium
eii.Reltqua coniiruitiofigura a conjhuéttonepracedentis Theorematis nondiffert,&c.

iir.

s linfpha;ramaximus circulus aliquem fpherc¢ circuium tangat, aliquis autem alius ma-
ximus circulus obliquus adparalellos tangat circuios maiores illis, quos tangebat maximus
circulus primo politus,fuerintque eorum contadus in maximo circulo primo pofito ; fuman-
turautem de obliquo circulo cquales circumferentic , qu¢ continu¢ quidecm non fint, fed ta-

men fintad eafdem partes maximi parallclorum,per qu¢punda terminantiagquales circum-
fcrentias



fercntias dcrcnbanturmaximi circuii, qui &ranganteundcm circulum, quem tangebat ma-
xinius circulus primo poficus, & iimiles parallelgrLyn circumfcrentias intercipiant, habeancq;
cos”MeimcirculoSjqui tcndunt & punitis contagi:uuth ad punda terminantia equalcs obliqui
NN TaTNMcerentias» pra@uzederatitbianalrriipngdiveijinitigE omniigriiane cumillocir-
i>»eMtiV'S™ prirtfio pbfirifemicirculo, inquodtconcaélus'obliqui circuii irfc~a™~M Acf”
jolum, & maximum parallelorum; Insequalesinccrcipient circumfcrcntias de mtixfmapatii®
clorum”quarum propior circulo maximo primo poltro, fcmperericmaiorrcmotiore.

HOCetiamrbeormadeinonpabuarexpropofs.boumUb.quemAdmodiinipropofitto¢.expropofé. fuitoftenfty
atmmodom4ximicinulifropof.c.exA,prodeuntestanganteundemcirculim mbiore?nillOiqgumDCitangeredebet,&c.

THEOR. 10 PROPOS. 1.

Sl polus parallelorum fitin circumfcrcntiamaximicircuii,quem duo alijmaximicircuii
adangulosrcdosfecent,quorum altcrlitvnus parallelorum,aker vero fitobliquus ad paralle-
los;inhocautem obliquo circulo fumanturduo qualibetpunclaad cafdcm partes maxin”?i il-

liusparalleli,perque polum parallelorum ,& pervtrumqueillorum pundorum defcribantur
maximicircuii: Erit,vtcircumfercntiamaximi parallclorum interceptainter maximum cir-
culum primo pofitiiTnjO/~pfoxufium maxunumcirculum pcrpolum ,&pcrvnum pundorum
dcfcriptum,ad circumferentiam obliquicircuiiinter eofdem circuiosintercepta,iracircum.
fcrentiamaximiparalleloruminterceptainterduos magnoscircuios perpolum,perqivtrum-
qucpundorumdcfcnptos,ad circumferentiam aliguam,que fitminor,quam circumfcrcntia
obliquicircuii intcr vtruirftqifc*ndumintcrccpta.

SIT polus A, parallclorum in ¢circumfercntiamaximicircuii AB, qucm duo alii maximicircuii BD ,CD,
feccntad dngulosrcdos, & fitBD, parallclorum maximus, & CD,.ad parallelos obliquus;in quo fiimptis duo-
bus pundis vtcunque E,F,” dcicribantur per A,polum,& perE,F,iircuU maximiAEG,AFH.Dico, vteftar- ~ htti.
cusBH,ad arcum CF,itaeffearcum HG,ad arcum minorcm arcu FE. Autcnim arcus CF,FE,commcnfiira-
bilesiunt.autincommecnliirabilcs. Sifitprimuinxommcfifiirabilcs, vt in prima figura, ~&inucntaeorum ma-
xima mcnfuraP , diuidantur arcus
CFjFEjin arcus maxima mcnfiirae

&qualcs, <perq; punda diuifionu, €20/ hui.
& polum Ajcirculi maximiducan-
tur IM,KN,LO. Quoniam igitur
arcus continui CL, LK,KF,FLIE,
dtf. hiiifti.

icqualesfimt, eritarcusBO, ma-
jorquam 0 N,8;0 N ,maior quam
NH, &c. * Igitur maior eritpro CB.quinti.
portioBO,ad CL,~uam ON,ad LK;3cmaior proportio ON,adLK,quaNH,adKF,&c.Q”arc,cum fintquot-
ciinqucmagnitudincsBOj ON,NH ,&totidcm numeroCL, LK, KF, fitque maiorproportio prima;BO, ad

primam CL,quam fccunda O N, ad fecundam LK;&maior fecunda ON,adfccundam LK, quam tertie NH,
adtcrtiam KF; ~maiorcritproportioBH, ad CF, quam NH, ad KF:§ Scd proportio NH,ad KF.maior adhuc 7sN-quint.
eftproportionc HM,ad Fl, vtoltenfijm cft. Multo ergo maior eft proportio BH,ad CF.quam HM,ad FI :“*Sed gs.gmmL
adhuc maioreftproportio HM,ad Fl,quam HG,ad FE;proptercaquod arcusH M , M G, multitudine aqua- ~34"gwn.
lesfimtarcubus FI, |E , ~eftque maior proportio prime HM, ad primam Fl,quam iccunde M G,ad fecundam
IE,vtdidumeft.MultoigiturmaiorcftproportioBH,adCF,q~uaHG,adFE.SitvtBH,adCF,itaHG adP.

Eritergo maiorproportioquoque HG, ad P, quam HG, ad FEi™ac proinde P,arcus minor eritarcu FE,Qiu-

recft,vt arcus BH,ad arcum CF, itaarcus HG,ad arcum P, arcu FE,minorcm.Quod eftpropofitum.

SED iam fintarcus CF,FE,incommenfurabilcs,vtin fecundafigura. Dico adhuc, vteftarcusBH, ad ar-
CFjitaeffearcum HG,ad arcum arcu FE.minorcm.Si enim non itafit,crit,vtBH,ad CF,itaHG,vel adarcum
arcu FE,maiorem,vcl ad ipfummet FE.Sit primum,fi fieri poteft.vtBH,ad CF,itaH G, adarcum Fl, arcu FE,
maiorem.Inueniatur pcrlemmai.propof 8. huius lib. arcus FK, maior quidem quam FE, minor autem quam
F1,& ipfi CFjCommenfurabilis, ~ducaturque pcrK,& A,polum circulus maximus KL. Quoniam igitur¢com-j
menfurabiles funt arcus CF,FK:erit,vt demonftratum iam eftin primafigura,vtBH, ad CF,itaHL.ad arcum *’ ‘
arcu FK.minorem:ScdvtBH,ad CF,ita ponebaturHG, ad FL Igiturcritquoque,vtHG,ad Fi,itaHL,ad ar-
cumarcu FK,minorcm:& permutando,vtHG,ad HL,ita Fl,ad arcum arcu FK,minorcm :ScdH G, arcus mi-
noreftarcuHL.ldtur & arcus FI,minor crit,quam arcus arcu FK,minor, totum quam pars. Quod eftabfur-
dum.Non ergocle,vtBH,ad CF,ita HG,ad arcum arcu FE,maiorem.

SiT deinde,fifieri poteft, vt BH,ad CF, itaH G, ad FE, vtin tcrtiafigura. Diuifo arcu FE,bifariamin,
®dcfcribaturper 1,& per A,polum circulus maximus IK. Quoniam igiturarcus continui FI,1E, equales funt, hti.
”critHK, maiorquam KGiatque adeo HK,maior critdimidio ipfiusH C °© Quarc maior eritproportio HK, ”
adFl,quam arcus dimidiiipfius HG,ad FI, PScd vt dimidium arcusHG,ad FI, dimidium arcus FE , itaeftto- p
tusarcus H G,ad totum arcum FE.lgitur maior crit proportio HK,ad Fl,quam HG, ad FE: Ponitur autem,vt
HG,ad FE.itaBH,ad CF.lgitur maioreritquoque proportio HK, ad Fl,qguam BH,ad CF; gatque adco arcus ""o.quint.
HK,adarcum arcu Fl,maiorcm crit,vtBH,ad CF. Quod eftabfurdum. Demonftratum enim proxime fuitin
icamda figura,non pofle clTc,vteftarcus BH,ad CF,itaarcum HK,ad arcum arcu FlI;maiorcm. Non ergo eft,
vtBH,ad CF,itaHG,ad FE:;d ncque.vtBH,ad CF, itaeftHG, adarcumarcu FE, maiorem,vtdemonftra-
tumeft. lgitureritjvtBH,ad CF, itaHG,ad arcum arct FE,minorcm. Qi”~rc fi polusparallclorum fitin cif-

cumferentia, &c. Q ™~ d dcmonih-aiidiim crat.
COKOL-
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46 THEODOSII SPHZARICORVM

COROLLARIVM
H IN C fit, maiorcm eflc proportionem arcus BH, adarcum CF,quam arcusHG,ad arcum FE." Cum
fit.vtBH,ad CFjita HG,ad arcum arcu FE,minorcm :*Sitautem maior proportioarcus HG, ad arcum
arcuFE,minorcm,quamadFEjcritqugctuemaiorprpportioBH,adCF,quamHG,adFE.

Sl polusparallelorum iitin circumfcrentiamaximicircuii, qucm duo alij maximi circuii
ad angulos retios fccent,quorum alter litvnus parallelorum,alter vero iit obliquus adparalle-
los;alius autcm maximus circulus per polos parallelorum tranilensobliquum circulum iécct
intermaximum parallclorum,&eum,qucm obliquus circulustangit : Diameter iphersad
diametrum ciuscircuii,guem tangitobliquus circulus, maiorem rationem habet, quam cir-
cumferenciamaximi parallelorum intercepta inter maximum circulum primo poiitum, &
maximum circulum per polos parallelorum tranfeuntem, ad circumfercntiam obliqui circuii
intereofdem circuiosinterceptam.

IN circumferentia maximi circuii AB,fit parallelorum polus A, cumg”~duo alij circuii maximi BC, DE»
ad angulos redos lecent, quomm BC, fit maximus parallelorum, & D E , ad parallelos obliquus tangens paral-
lelum DF.Per polum quoque A,alius circulus maxim usdeicribatur j & ,fecansoblfquum DE,in pundo E,in-
ter maximum parallelorum BC,& parallelum DF,quem obliquus tangit,pofito. Dicodiamctrum fpheararad
diametrum paralleli DF,maiorem labere rationem, quam circumfercntiam BC, ad circumfercntiam DE. Sit
A G ,redacommunisf.'dio circulorum AB,AE ;& BG, communis fcdio circuloruui AB, BC; cruntque AG,

A BG,femidiamctriipibrum”(cum ic mutuo-feccm bifariam circu-

ii maximiin fpheera) atque/dft> & fpheera:, focantes fefein G, cen-

tro fpheaeree, & circulorum maximorum. Sitquoque D L, commu-

nisfedio circulorum AB, D E, qua quoque diaftieter phaerae crit

tranfiens perccntrum G. RurfusDM,fit tommunis fedio circu-

lorum AB,DFjeritqueD M ,diametercircuiiDF,~proptcrea qupd

circulus AB,parallelum DF, fecet bifaria per polos. Item FN, CO»

fintcommuilesiedionescirculorum DF,BC,cum circulo AE.Ex

polo A intcruallo vero AE,parallelus defcribatur DE, fintg; OH,

EH, communes eius féediones cum circuiiAB, AE; Eruntque &

FN, LH;CG,femidiamctricircuiorum DF, OE,BC, quod ipfos

bifariam fecet circulus maximus AE, per polos ; atque adeo com-

munes fédiones diametri fint occurrentes diamctris DM, OH,

BG,in cétrisN,H,G.Efi; cnim & OH ,diameter circuii OE, ~cum

cum circulus AB,per polum A bifariam fecet.Sicrurium EG, commiiiiis fcdio circulorum maximorum AE,

DE,qué ctiam diameter crictranfiens per G, gcntrum fphaerae. Denique EI> communis fit fi.dio clJ*culoruni

DE,OE. *Etquoniim rcda A G ,duda per polos paralleli OE, rcda eftad planum paralleli,caditqucin eius

centrum Hjceritangulus OH G, cx dcfin.j.lib.ii.Eucl.in triangulo GH T, rcdus; atque adeo angulus HG1,ac u-

tus/Latusigitur Gi, maiuseritlatcre HI. Auferatur rcda IK,reda IH, a&qualis, iungaturquc rcda EK. RuifuJ

quiavterquc circulusDE,OE,rcdus eftad circulum ABi§ erit& EIl, communis eorum fcdio ad cundcm pcr-

pendicularisjac proindc,cxd».fin.3.1ib.ii.Euci. vtcrqueangulus EIH, EIK, redus. Quoniam igitur duo latera

El,IH,trianguUEIH,duobuslateribus El,IK,trianguliEIK,&qualiafunt,angulofq; continenteequaks,ncm-

i'edos,vt oftcndimus,* eruntanguliquoque IHE,IKE,&cjuales.Qmavero maioreftproportio redz Gl,ad

redam IK,quam anguli IKE.hoc elianguli OHE fibi eequalis.ad angulum IG E ,vt mox dcmoéftrabimus:' Eil

autcm angulusOHE,angulo B G C, equilis; ~(funtenim redee OH, BG, communesfediones planorum pe»

rallclorum OE.BC.fad& aplano AB,parallele;necnon & rede EH.C G ,communes fediones conmdcm pla-

norum fadae aplano AE»);.ritquoque maior proportiorede G, ad rcdam 1K, hoc eft, ad rcdam libi ~qua-

lem IH,quam anguliBG C, adangulum DGE:*Vt autcm angulusBGC, adanguiumDGE, itaeftarcus BC,

adarcum DE.Maiorigitur proportio quoq; erit rede Gl,ad rcdam IH, quam arcus BC. adarcumDE : Eft

jutcm>vtGl,ad IH,itaGD,ad DN, hoc eft,” ita totadiameter D L ad totam diametruDM ,° (funtenim DN,

OH ,communes fediones planorum parallelorum DF,O0 E,fada aplano AB,parallele.) Igitur maior quoque

proportiocritDLjdiamctrifphaerae ad DM,diametrum paralleli DF,quam arcusBC,adarcum DE. Q”~pro-
pter,fi polus parallelorum fitin circumferentia maximi circuii,&c.Qimd demonftrandum crat.

L E M M A
QVpD autem maiorfitproportioreai Gl, ad reliam IK.quam anguli IKE~adangulum IGE.hoc th m m ate propcfi*
to dtmorfl‘abimiis.

IN oninitriangulorcdangulo,fiabvno acurorumangulorum vtcunque ad latus oppo-
fitumlincaredladucatuncritmaiorproportiohuius latcris ad ciusicgmcntum, quodprope
angulum rcduni exiftit, quamanguliacuti, qucm lineaduda ¢umprxdido latcrcj cifccir,ad
reliqguum angulumacutum trianguli.

SITtriangulum reSidngtdion EGIJj.thensangulum I™"re~nm”~ducatarque .ihangulo acuto IGE,
adlatu-soppojitum GlyrcHalinea EK3vtctmquc.Dko maiorem ejfeproportionem recia Gl,adIKj
anguliacutilKEyadangfilnmacutumIGE.~DucatitrcnimpcrGyrcSUGAYipJiEKyp:ralklayOCcuyrcns
recialEyprotraUain A. Etquoniam angulus|, re~usestyeritangulu-s|E G, acutus, ¢ rproptereaAE G,
Qhtufpi-s.q LatHsigiturE G,in triangulo GEI,mai:tscUUtcre GJ,in triangulo vero AE G,mini*siater(LJ

AG.Rii*



yii* M Arearcusciretiliex ctntro Gyadinteruailura GE, dejcriptmfecabitreUam GljproduUam vi-
trJ-hAMAPAAR-ZAN X . m'veroGAycitraAyVtin C.Anpnia.?mgtttirtriangulum A
GAE,matmeffettoreGCE, r maioreritproponiotriangultGAE ,adtriakgu- A is.quinti.
b HGEI*gitamféUores GCEjadtriangnlum G EJsFjiautcfnmaioradhticpro- ~ 68. quinti.
jiortiojeciom GCEMtriangulum GEIl.gmm adjecforem GEBsquodtrtan®u- /

htm GEljminusfitficiore GEB. Multo igttur maioreritproportio trinmuli G~

AEMtnanguliim GEI, gtiamfieéioris GCE,adfeUorem GEB: t acpromdeér

somponmdo minorentproporttotrimgult GAI, adiri-mgidum GEI, quamfe-

ctoris GCByddfeBoremGEB: mEUmtemvttri.tngidumGAI, adtriangiilum

GEl>itare¢iaAl,adreciam” IE\ x é"vtfediér GCB, adfi'’cfore GEB, ita amitlusBGC,adan<mI(BGE. " cor.t.33,

M”tortgttureritqtioqu€propdértioAl,adlE,quammgultSGA,hocefi,yquxmangulilg biEquailsIKE,fi*»-
MngulumIGEizVtautemAhadiEyitaeHGhadiK,. L itur&maioreritPropormrec7jiGLadre* '"MAAT™™
cUmIK,quamangulilKE,adangulumIGE.*odeHpripofithm. Jex7i

A“Cn o L I VvV H Xiij.
iIDDJTFR m alu nrfione bachco fequens Th>;oremd.

Ii\SD EM poiitis,Diamcccrrphgrcaddian-ictraparalleliperpundd obliquicircuii,pquod
max|nnis circuluscpolo tranlit,deicripti, minore racione habet quam circifcrentia maximi
paralleloruintcrceptaintermaximUcirculUprimopo(itU,&maximUcirculUpcr polos paral-
No”um tranieuntcm,ad circumfcrcntiam obliqui circuii intercolHem circuiosintcrcepcam.

ANNANINNAAN(ifCKliyViinprixedend{>ropof.Dk<)mimrmelfcpioportionemd:Ametrifpb£r<taddiametrktnpAral-
leliGE-y(fuamcircun]fer€ntuBC,adcircumferentiizmDE.Sint Gli,BUcommuiusficimes circulorum GE,BCfCumcirctt-
liIAB,qu/~diametrttUorumerttnt, « cnmAB”per eorum polos éicJusipfis n
ftfeth;furiam,&id4ngulosre¢las.EntergOIl?l,dummretiamJ}>h«rx, ' bni
1 quonixm circuluiDE,pon:tKTrc¢Ins4dAB,~trafljtfHtDE,p€rpolcst-

BodEmmodQBCyperpoloieifffdmAn, !rarifib! T,cktnrians™d / NN

ponxiur, Qmre M, punctmtyvh'ift nt~* tnofecant, polttseritcirciiU
A8, ii.prrprereafegmetuum DEL, quedrecingiesl 4dcirculum AB,tn£-
ful.tcr dmtdetur in E,mnéo,vl/iarctdi DE, GEJé interfecAnt, minorque
I>nserit ED:~ quandoqurdem arem AiD, ML, »tg-fMesf m t, gttodreii* il

jArenfi,exdcfi.poli,~equaUsfiar.” Keclai”itur du{la EDj minor erityqua

recta | G ; 4Cprotnde cum cireulnt GE, minarfit circuh DE, m4lorentcir- ¢ 18.ter
sumfercniia EG,quum ctrcuniferenti4 DE.~ Sienim reel4 reit* ED, aqud~ dSch.iu
InuvfrtexcirculaGE, mmrem mum ,gU4mrt£laDE, excirculoDE, ¢ lemmad,
muiro magisrcéia EG,qu* maweity quam recta ED, vt ofiendimus, maio™ n N _ huius.

NANNARNTEAE & atrtrtfinareritpraporttommBC,aimumGE_qiuM»
AN EANNANANANFEANtEaNM CFANMNMGE  dtaiamcircumfmrixiacireuUGE,prapteffi

r"H53"f6.EMcUi4d mus)4tg 4deoperri*Htando,vt4rcmBC,admUGE, itétot4eircumfmnti4eirculiBcladtQ.

\“<’\>rc>in.fmnt,acir_cujGF,,eritqgoq,nwwri)ropartioeirct‘_err_entucircttUBC,4dcircHmferenttactrcuUGE,quamarcus

Ar>ArcuDE. Viautecireuferm™eircultBC, *delrcuferentiaeircun MM\

™ idwnetruGH, vtPappmdemonfirauit,&nasmUb€UoArchtmedkdedimenfianecirculiofiedmmApturminormilL

mtpropsrtio diametriJpb~rtB1,ad GH, diametruparaUeli GE,qua arcusBCMeircumferentWH DE.QuodeiipropoM,
COKOLLARIVM

) HINCfu,iirdcmpofitis,maiorcmcircrationcmcircumfcrcntieBCmaximiparalleloruminterceptae
inter maximum circdum AB,primo pofitum, & maximum circulum AC, per polos parallelorum tranfeunti,

aacircumfcrcntiamDL,obliquicircuiimtcrcofdemcirculosintcrccptam,quamrinustotiusadfinumcirci-
i“rcnuae AL, maximi circuii perpolos parallclorum tranfcuntis; minorem vero, quamfinustouusadfmum
circunifergntieAD,maximJcirculiDdmopolitiintcr polosparallelorum,&obliguumcirculuminterceptee.
~oniam cnimhoclheorcmatcoitenfum eft,maiorem circrationemarcusBC,adarcumDE,quam diame-

P PYNAGA N OAPANNIA'GE gvtautcmdiameterBr, fphsereadGH ,diamctrumcirculiGE itaeft.;,~«/,,,
bK.kmidiamcter._liocdé,iinustotus,adGN.fcmidiamctrum,hoccii,adfinumarcusAE.hCum n.arcusAG,

h, @eaqualesimt,liequeGN, finusarcus AG;critquoq;GN,finusarcusAE.) Maiorigitureritquoqueratio

arcusBC,ad arcum DE,quam linus totius BK,ad GNjiinum arcus AE.

paralleliDKkycautcdianietcrfphaer¢Bl,adDF.diamctriiparallcliDF,itaeftBK,rmustotusadDO,finlarcusk/;.5«wi

cft~portio arcusBC,ad arct DE, ~ finus totiusadiint arcusAD.Quod eftpropofitd.
CA TEKVM quid litimus, cx Icqucntitradtatione inteiligetur.

T H E O R . 12. P R O P O S . 12.

SHn iphaeramaximi circuii tangantvnum,eundcmg; parallclorum, intercipiantq; fimiles parallclorum

«rcumfercntiasintervtrumg;maximorumcirculoruniinteric<aas;aliusautcm maximus circulus ad paralle-
lesobliquus circuios tan”t maiores illis.quos tangunt maximi circuii primo pofiti, fccctq; oblig imsidem cir-
culuscoldem maximos circuios primo politosin pundis pofitisinter maximum parallclorQ, &circul(. quem
fanguntcircuii maximi primo pofiti : Diameter iphaera ad diametri circuli, que tangitobliquus circulus,ma-
lorerationc habet,quam circumfercntia maximi paralleliinterceptainter circuios primo politos, eundemquc
circulumtangentes ad circumferentiam obliqui circuliinter cofdcm circuios interccptam.

IN fphagera duo maximicirculi AB,CD,tangant cundem parallclum AQintercipia.itque fimilcs parallc-
orum circumferentias inter ipfos intericdasi alius autem circulas maximus E F, tangat poralkICiEG, maioié



tzo.l.huu

hii.hutM,

eCorol.19.
hiutu.

d\0\hHU

¢ S. (jwnti.

Ts quinti

err.i.hui.
bis.s.hui.
C 3. huius.

paralleloA C >in E,fitque obliquusad parallelos, & fecct duospriorcs AR
CD,intcr maxima paralliclorum HF,& parallclum ACjinpundis IK.Di,
co maiorem eiTcrationem diametrifphaera ad diamctmparalicli EG,qiij
circtfereutieBD,adcircumferentiamIK.» PcrL,enim polum parallc O-
rum,& punfta E,i,Kmaximi circuiidcicribantur LH, LM,LN;ac pcr K,
parallelus KO,fccans circulum AB,iiT P.~ Quoniam igitur maior cit ratio
diametri fpheaeraead diametrum circuii E G , quam arcus HM, ad arcQ EI*
ratio autem arcusHM, ad arcum EI, cmaior eit, quam arcus M N, adar,
cum IK; erit quogque maior ratio diametri iphaerae ad diametrum circuii
E G ,quam arcus M N, ad arcum IK.Et quiaarcus PK,fimilis cil arcui BD,
ex hypothefi,*™ & arcus OK, Iimilis arcui M N ; cilque arcus PK, minorar,
cuOK;critquoque arcusBD, minorarcu MN;«”ac proinde minorent

arcusBD,ad arcum IK,quam arcus M N, ad cundcm arcum IK. Cum ergo often fiim fit, rationem diame-
tri fphaereead diametrum circuii EG,maiorcm ciic, quam arcus M N, ad arcum IK ; Multo maior crit ratio dia-
metri Iplieeread diametrum circuliEG, quamarcusBD, adarcumIK.Siigitiirin fpliera maximi circuii tan-
gantvnumj&c,Qi~d eratdcmonftrandum.

5 C HOT1t I F M

JNexempfiarigrtco hahetUTimmorem ejfe ratiowm dupk diametrijpfmi aidiametrum  circuit EG~quamarcusm,
adarcum IK.Qmd quidem ex nofRra demonflratione liquido confiat. Cum cnim diameterJphter<emaiorem haueat ratimm
addiametrum circuit EGyquam arcus BD,adarcum IK ; multo maiorem rationem habebitdupladiametriJpharaaddimt”®

EG,quam arcus BD, adarcum IK; ~proptereaquoddupla diametrijibara addiametrum circuii EG, maiorm
rationm habetjquam diameterJpharaadeandemdiametrum circuii EG.

THEOR. 188 PROPOS. 13

Slinipheraparalleli circuiiintcrcipiant circumfcrcntias maximi alicuius circuii vtring;
¢cqualcsabilio punoi:o,in quo ipfc maximus circulus iccat maximum parallclorum;pcr punita
auccm rcrminantiagqualcs circumfcrentias, &pcr parallclorum polos dcicribantur maximi
circuii,autiidiicribantur maximicircuii quivnum eundcmg; parallelorum tangant: zegaules
intcrcipicnt circumferentias demaximo parallelorum.

IN fphxraAB, parallelicircuii CD, EF, auferantde maximo circulo AF, duas circumfcrentias arquales

GC,GF, vtrinqueapundo G ,inquocirculus A F, fccat
maximum parali-lorum BG ;& perpunda C;G,F,ducatur
maximi circuii fiue pcr polos paraiiclorum, vtin priori fi-
gura,fiue tangentesvnumcundcmque paralldum,vtin fi-
gurapoiterioii, fecantes maximum parallclorum in HJ.
DicoarcusGH,GI, &qualcs effe. QuoniacnimarcusCC,
GF,®equalcsponuntur,aeiimtparalicliCD, El-,irgiiales
AN lgitur&arcusGK.GL, gqualcscrit. =Quarc rcti.u du-
JINCKIFL.aequaleserunt;*”™ ac proinde in circulis arcniaiib.

dzs.tmi CD,EF, arcusaequalesaufcrent CK, FL ; &idcirco inter fciimilcs crunt arcus CK, FL: «Eftautem armsGH,
cto.veliy, arcui CK,& arcus G |, arcui FL* fimilis. Igitur & arcus GH ,G I, fimilesinter iccrunt,ac proinde,cum lintciuf'
dem circuii,eequales inter fc.Si igitur in fphaeramaximus circulus,&c. Q”~od demonitrandum crat.

a. huius.

bij.2. hui.

S CHOULI VM

IHNC ettam confiat, ~'sdempofitit, omnesarcus max'morumcirculorum interparaUeks interceptes inHrfi agu™Us
ejfe, qualesfunt CH,HE, KG,GUDUIP.Cumenim arem GC,GH, arcubm Gf, G I, dqualesfint,~erunt & re & e Cii,Fi,<i-

i zstmii giMleSytacpropterea&arcusCH,Fhxqualeseruttt: SuntautemarcuiCH,arcusKG,DIl,&arcutFl,arcmLG.EH,i-
lio'veh' quales.lgitur omnesiUiRx aremaqualeserunt.

THEOR. 14. PROPOS. i

Slinfjhaeramaximuscirculus aliquem circulum tangat, alius autem maximus circulus
obliquus ad parallelos tangatcircuios maiores illis , quos tangcbat maximus circulus primo
poiitus ; inequalesintercipient circumfcrcntias parallelorum circulorum, quarum propiorcs
vtriuispolorummaiores erunt,quamvtfimilcsfmtremotioribus.

FINIS

IN fphaera maximus circulus AB, tangatcirculum A C; Scalius maximus
D E,tangatalium maiorem D F, fccetque duos parallelos quofcunque CH,
Bl.in KE.Dico arcus KH ,E,inequales cfie,maiorcmgq;i ciic KH, polo con-
fpicuopropiorcm,quam vtiimilisfitarcui El,rcmotiori:vclipfumEB, po-
lo occulto propiorcm effe maiorem, quam vtarcia K G, recmotiori fimiUS
fit®Perpandaenim E,K, defcribantur maximi circuii LE , CN, tangentes
circulum ACjita vtfcmicircuiiaC, perN, & ab A, per B, proccdentts non
conucniant:item icmicirculiab L, per E, & ab A, per |, tendentes non coe-
ant.”™ Eruntigitur arcusMH, El,rimilcs.'"QuareKH,maioreil,quam vtar-
cui El,fimilis fit. Eodem modo, quoniam iimilesfuntarcusBN,GK,cric
BE ,alteripolo propior maior, quam vt fimilis fitarcui G K , ab codem polo
remotiori. Itaque fiin fphaera maximus circulus aliquem circulum tangat,
&c.Quod eratdemonitrandum.

LIBKI IHL THEODOSIL
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LINEAZA TANGENTES, ATQVE SECANTE!

PR AZFAT I O-

ICI potefl Squantam in rebustam AJlronomict, guam
Geometriclu 3/ tilitatem habeat Sinuum cognitio : cum m-
numerabtlia pene problemata Afironomica”™ Cf Geometrica
uCumper calculum Cfrationem Sinuumreuocentur”™ vt
tHmexnoftrtstnangulis reSlilineis, acJf?hmcly tumex Almagejlo Ptole-
m d, ex noflra Gnomonica , ex alijs variorum AJlronomorum lthris
manifejiumeH, Qjmre, cum apaucis admodum Sinuum demonjlratio-
nesfm t explicatory oper£ pretium mefaciurum arbitrarydi, quanta pote”™
ro breuitateyacperpicuitate, ex varijs auUoribiis, prsfertim ex Ttole-
m&Oy Purbachio, atque lohan?ie T*giomontano ydemonjlrationes colii—-
gam”quihiisomniumarcuumfmm ~ chordas cognitas habeamm ~vt?/
tabulas Sinuum:, acchordarum iam a multisfcriptonbus (upputatas exa—
minarey(facile emm error m numerorum imprefione committitur) no-
uas alias”™quando restulerit (pofito Sinu toto veldiametro quotcunguepar-"
ticularum) conderepofimus.

QJfONIAMvero% ~entioresfummafelicitate exfnubusalias
lineas coUegerunty mmirum Tangentes, atque Secantes”vtfaciliusquit-"
dam ac breuiusdemonfirarent 5 dehifee etiam lineu agemm, Habenti-

mmlineiz  egregiumvfuminrebm AfironomicisC”Geometri-

cl4yvtexnofiris triangulisplants, acJphizricisfiet
perjpicuum. Initmm autemfumemm a
defmtwnibm.
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COMPLEMENTVM arcusalicuius,eftexcciTus,quo quadrans eum fupcrat, fiar™
cusminor eftquadrante,velab eo fuperatutj lfeft quadrante maior.

C H OR D A (quam alij fubtenfam”alij infcriptam dicunt) eftlinearc¢taarcum quem-
cunquein circulo fubtendens.

11 1.
SIN V Sredus (quialijsiinusreto primus dicitur) eft dimidiumchordas fubtenden-
tisdii“~umems arcus, cCiiusdiciLur Imusreo'tUs." SkijW.
Vel aliter.

SIN VS reituseiTlineaperpendicularis cadens abvno extremo arcus,cuiusdiciturii-
nusrc6tus, in diametrum circuiiab altero extremo eiufdem arcus dudtam.

I V.
SIN V S verfus (quem fagittam alij vocant) eft pars diametri circuii intcrextremum sinut ~ver

datiarcus,cuius diciturlinusverliis,& iilnum redum eiuidem arcusintercepta.

V.

SIN VS complementialicuiusarcus (quiquibufdam finusre¢tusfecundusdicitur)eftS'»""""«>
fmusVedusaltcriusarcus,quicomplementum eftilliusarcus, cuius diciturlinus complemeti.

V.
S I'NV Stofus ¢ftradius, fiuefemidiametercircuH, hoc eft, ilnusrc6tus, vel Verfus qua- sinusto-,
drantis circuii.
A2

SIN VS ramre£l:us,&veriw5quam complementi alicuius anguli redilinci eftfinusil- ns

liusarcus, quiincirculo defcripto ex angulo inter duas re£tasangulum conftituentes interii-i"»
citur. .

EXPON"JIT7 R circulus ABCD,cumcetttrumi, ferquodducanturduad'>ametri AC,BD fefeadreéiosangulos
fecantes, totum circulum inquatuor quadrantesanuales diuideNtes,vtpotequiattgulisredUaqualibus incentrofub- a 16 tert,
tenduntur:fumanturque arcus aquaUs AF,AG : Item BF,B1i & reliaducantur FG, Fl,fecantes diametrosin |1, & K. Ar- Exetnpla--.
cusigitur F B, dicitur complementum arcus FA ; quiaquadrans A B, arcum FAjfuperatarcu FB. F/~dem rationearcus F A, definiti»"
(om”~emefitim nominaVurarcus FB* Item arem Bl,complementum appellatUr arcus Al;quiaarcuBl,fuperAtur quadrans
ABUDb~rMUAU

RECTA deindeFGjchordadiciturarcusFAG;
ilaFl, chordaarcus FBI. EtqtiiadtameterA C, fecansar-
(um\FAG,bifariam,fecatquoqueretlamFG,bifariam,vtexco”™
roll.i.propofi0. lib. /2. Euciid. confiat, (quodtamen in lemmate
fequentibreuiusoftendemus. ) eritrectaFIl.fmusrefius arcas
VA, iuxta”riorem defin. fmus recti : quia esiamiciium chorda
'yG,fubtendentis arcum FAG, duplum arcus FA, cuius FH, di-

(iturfmus. Itaquefi quemlibetarcum, eiufque chordam bifa-
riamfecemus, dimidium chorda diceturfmus reétus dimidiati

Sinus fim
mus. Hincfafiuntefi, vtSinus rectiaplerisdue dicanturSe- iicurdi’
mijfesrefiarumin emulo [ubtenfarum. Fadem quoquerefia tantur ft-
FHVerttjinusrefius eiufdem arcus F A ,fecundum pofieriorcm r:;f:jmr;
defm.fmusrefii: quoniam perpendiculariseii.dufiaabF, ex- ttreulofuh
tremo difii arcusad diametrum A C, abalteroextremoA, e- tenjarum.
iufdemarem dufiam; ~propterea quod refia EA,fecansrefiam b 3. tertif.
FG, bifariam,fecateandem ad angulos refios. Sinutvet-

KEC veraAH,fmus verfus eii eiufdem arcui FA\cumf t parsdiametri A C, inter A, extremum difii arcus, di-
f meiitsreium F U, intercepta. Diciturautem veriashie Sinus, dui.i verfo modo collocatur , ft cumfmu recio conferatur. ©j,a.
menonnuUidicuntfamtani, auoniam infiar (k~irui;sim arcu FAG J chorda FG,excujfE. sinus ver

GBEARF.rjApnrrfiFK.eil (inus complementi arcus Fil; auiaesi fmus r~tU arew FB ,quicom’)kmentum, eii ar-j@%enécei)ﬁ]t-'
RECT antm k B, eSifinus verfm complementiarctti FA , hoe esi,fm:is verfusarctu FB, qui compleminfum eiiar- arius
ihs FA. quid*
NON-



sinaus- NONNTiLIf
Qi if-  Sinum compUmentiaixrir.
tnusac/e. ;i~ffiyefoyKjwimreau/n
i vtrfum autcm dicantfinumjkundmn. (*Qddi>:i"7rin,vtimcjiigAS au.lores,qui variedef.nubusfunt loiuti. Kosiommuttem
modim logucndiretimmim. Caterumtumfiripioresdcfinnaltquolcquuntur,fwperintcUiguntfintini rccimn ; nifilUuin

fir.iis(ecu- vocentftnuiH complementi,aiitverfum,

dus apud SEUIDIAWDB'TBR deindeA E,fwtis'eiitam recliif, quam verfis quadranti®*AB : qui totiis dicitUr,fme maximus,
~uojdam propterea quoimaximusfit omniumfinuumtam rectorum, quamcompLementorum, immovero & maior Qmnib:isfmubns
%uando iilorumarcuum, qui quadrante minoresfunt : Solm i numr eH finubus verfis iUorumarcuum” qui quadrantefunt ma-

r“*mentio iores,vtinfra d(cemus,quiquidem rariusin vfum veniunt, quamaiij. Velcertedicitur totm,fiue maxinm, quiain rabulasi*
alicuius  nuum,inquafmasreciitantu?nmodoponuntur,om?iimnSinuum'maximus eiiille, quiquadranti,feugradibiisQo.reJpondet,
fmtis abfo- yt ex tabula Sinuum, quam infra ponemus, ferfiicuum erit.
Niute,Intel- TREM O, duciarecta EFteritrecta F H,jinus re*usanguli F EH ; retia autem FK,finus complementi eiufdem
Ail,eiufdem angulifimisverfus . quoniam rectaFH, eilfinus rectiisarcus F A, in circulo defcripto cx anguh
Sims rol FEUjinterceptwinter refias EFj~*Angulum dictum conjiitumtes : rectaautem Fk, estfinus complementi eiufdem ax£us;
tus vel 'reaaAlijinus verfits, ~N_ _ )
maximus C/ETEKVMduo arcusfemicirculum confiituentes eundemprorfushabeh”~utum'Tfam return quam complcme”i ja »
curfie dt- gifgftiadmodum & duoarcuscirculum conficientesvnam eandemque chordam babent:finus tamen verfieorum di”erunt,co”
catnr. totam circuli diametrum. Vtduoarcus FA, FC, confidentesfemicirculum ABC, cundem habentfinum rectum FH,
queinadmodum & duoarcusFAGYFCG, eorum dupli,circulgiri conjicie7ites, candtm babent chordam FG, cuiusdimidium eii
ifi- fi*f2 rectus FH, vt vult prior definitiofinus recti ; quiquidemfimus refius FH, linea perpendicularis ¢, ducta & communi extre-
cienteseu- moF,vtriufquearcus FA, FC, addiametrum AC, ab extremis reliquisA,C, eorundemarcuum duzlam.vt vultpoftcnorfinus

-3T habent defimtio. lidemduoarcusF A, F C, eundemfinum complementi habentFk ; proptereaquodarcvs F5 ,lumfinus redus
finum, FK,eltcomplementuin nriufque arcus. Sinus ramen verfiiidemnon funt,fed Ail,eHfimts verfusanus FA; & CH, estft-
mo7u é> quiguidemduofinusverfidutinetrum ACiconfiituunt. Vbividesfmumverfu7nCH,arcusFC,giu”™
auoarcHs drantemfuperantimaioremeffefemidiamerro,feufinutotoCE.

circtilHin SIC etiam duo annuii dmbmreclii<equalessundem”™”"
confident fitm habenrTamrectum,quamcompiementi. Vtpatetinangi>\
tii}gi?ie lis AEF,FEC,quorum vtriufquefimus refius eit FU; fimfSMiit"M
finusta- complementi Fk ;propterea quodarcubas .4F, FC,tnfAun
men ver" quorum vtriufijue finus refius eii FH, complementiauf
(6shiibent fius Fk, vtdictumefi. Smus tamen yerfi eorundem angulo-
discrétes,

rumiidem nonfunt,fed AH finus verfusen anguUAUF, nempt

:;njsotf;; arcusA F;&HC, eiifinus verfiisanguliF EC ,puta arcusFC.
'dtametrut Conficiuntautcm ambofinus verfitotam diametrum AC.

Sinus ver _ RVRSVM finus refius cuinfuis arcus jequalii efi fe-
fits arC}JS "~nento diametrinitercentrum, a ‘finum refiumcomplemen-%m
r:iirr?it« ti eiufdem arcusintmefio.Sinus autem componenti cutuslibet
maior eU arcus eequalts efifegmento diametri inter centrum, é finum

finutotf. refium eiufdem arcm pofito. ~ VtFH jfinusrefiusarcusFA,
equalised fegmmto diametri Ek : j;fFKifitnus coinplementi
Duo artiH eiufdem arcus FA,cequalis eiifegmento diametri EH ; obparal-
it duobus lelogrammum HK ; "untenim tam recia HF, EK, quam refif£
reciii A~ KF,EH,paralleU,propteTrefiosanjrujosH,E,K,F. Hinciitfifintduoarcug,¢,
quaks ei- triuftisfinum refium aqualtm ejfecomplementofijmsverji alterius arcus. Vocamus autem complementum fmus verfife-
i//.1iHiin,imiiZjyij'i?/;iivi~ i< ifemidiamctrofuperatur, fi eiusarcusqua‘di®nte minoreii, veljmiatametrumjn-
firiVs ver- eiusarcusmaior efi quadrante. Vi HE,dicJjms complementum tamfinus verfi AH, arcui FA, rejpondentii, quamfi-
fi>sdifere- nmverfiCH,artuiFC,rijpondent'is. Videsigitur,duormnarcuumFA,FB,quorum vnusalterius eiicomplementum, inut»
tes.vtpoce refium FK,arcus FB,<tqualemejfeipfi I1E, complementofinus verfi AH, alterius arius FA, ¢ rfinum recium FH, arcus FA, &
ui totam qualein ejfeipfi EK,complementofimu verfi Bk,alterius arcus FB. Eadem ratione, quoniam arcus FB, complementumefiar-
C(J"S'mcpi%\rtu riilum FH, arcus FC, aqualem effeipfiE K, com~mcnto-fmtts VII/iBK ,alteriusarcusFB. Etjinumre”
Sinus tam fium FK, arcus FB, aqualan effeipfi EH. complementojinus,verfi CH, alteriusarcus F C. Sic etiamfinus compkmfntTat™'
reSlus™*» aqual'isefi co.i'flementofinus verfieiufdem arcus. Vt FK,finus complementiarcus AF~el~Cjaqualis eit ipfi HEjCom-
compleme plemcntofinus verfi A H, vel CH, arcus AF, vei FC.

ti,cuifen P ~ r; rationein eodem circulo, vclin circulisaqualibus,finus tam refii,quam verfi, autfinus complemcntorumar-
Zmetri quadrante minorum, aqualesfunt. Etcontra, aqualiumfinuum tam refiorutn, quam verforum, autfi-
fi: &giia- complemenrormn, arem quadranteminores ctquMesfunt. ArcuumveroinAqualium,~*adfante minorat ‘finus
lis. inoiju.ilesfuntyfivus quidem tam rectusquam verfus maiorismaior, mmor'ts vero minor; finus autem complementi maiofu
C34-pri. arcusminor,é’minortsmaior; Et contra,in<squaliumfimuumtam refiorum,quam verforum,autfinuum complementorunit
&1zs.pn. iliEqujles arcusfunt, maiorisquidemfinus tam recti quam verfimaiorarcus, & minoris minor; maiorisautemfinus com-
s 4-pri, 58 enim arcus <tqualesBF,DG. DicoeorumfinusredosFK,GL,aqualeseffei

EL CumenimarcusBF,DG, jequatesfint, ~eruntquoquean-
quorum'’ BEF,DEG, squales. Suntautem ¢I refii anguli k, L,<equales, neTtion latera EF, EG, aqualia, vrpotefemidiametr™»
wvnusal- ®lgiiur i;'tam latera F k,GL, quam latera EK, EL, interfe aqualia erunt, nempefinus recti interfe, & finus compleme~E
tenus efi ‘iortH E
compierne

tum.finus re”us vtrituUbet iafualU ell complementofinus verfi alteriusarcus. Complementumfinus verfiquid. Ineodemcirculo ,
ytalibus, Mci*lim&qu<il*bi»finus iqualtsjunt contra, HreHHmini~“MalinmfinuiinA”uaksfitnf,(™ contra. iz7. tertij. "ié.primf*



tmm interCe. DeiraclU autem | k,EL, Aqualibusex Bmidiametm EB,ED, reliqui eruntfinusver® KB, LD. aqualef.
QMdeiipropofitum. Sintiam Bnus agtalesfiiierecti FK,GL,fiufverRKB,LD,fiuefnus (omplemcntorum EK,EL* Dico ar-
(usBF,DG,ejfe aquMes.Nafiifi FK, GL,fint aqu.iles,erunteorum quadratd aqualia. Cum ergo quadrata refiarum EF, EG,
4qualia quoquefinti ~ & ili quidem aqualiafini quadrata ex FK.XE, huic vero quadrata ex GL,LE ; ac proindeduo quadra- ™
taex FK,K.E, duobus quadratis exGL,LE,agnalia : B atiferantur duo aqualia quadrata refiarum FK,GL, aqualia rcmane-
buntquadrataexEKjJEL', acproinde&rein<tEK,EL,aqualeserHnt. Quarecum latera EF,EKiUterib:isEG,EL,aguaiia =
fintj&'bafis FK, haR GL, equalis; ‘ eruntanguli FEB, GED, aqualesj acproinde &arcus BF,DG, aqualeserunt. Quod
fifinus complementorujH £ K, EL,fint aquales, oRendemus eodem modo, refiasFk, G L, aqualeseffe. 0 tiarevtprii”erunt
frcus BF, DGi aquales. Sondernfinusverfi kB, L D, ponantur aquales ; ijs ablatis exfemidiametrisEB, ED, relinquen-
turfinuscomplementorum EK”EL,aquales. Q”*rerurjus(~endemiis,vtprius,arcus BF, DG, aqualeseffe. Qmd erat oRen-
hrylton- ‘fero Rt arcus BF,maiorarcu DM., & ducaturBnus MO. DicofinumrefiiumFK,maioremeffefinu redoMO:
fitem finumverRm KB,tnaioremRnu verfi 0 D : RBinum vero complementi £K, minoremRnu complementi EO. VoRto mm
J urcuDG. aquali arcui B F, erunt, vttCemonRrauimus, tamRBnus recii FK, GL, quam verfikB,LD, &RBnus complementorum
\jyi,EL,aquales. Cum ergoLD, maiorfit, qguam ODterit quoquelnus verf3tskB,Bnu verfo OD, maior : Item cum EL~mimr
fitiquamEO eritquoquefinuscompkmcHtIiEK,minorBnucomplementiEO. DucaturMN,adGL,perpendicularis, ~eritque
Y;L,ipfiMO,aqualis. Cum ergoGL,maiorfit,quam NL,hoc ejh quam MO, erit quoquefiimts refius Fk, maior Rnu refio MO.
Quoddemonjhandum erat. Sirdenique tam Rnus refius FK, maiorRnu refioM o , quamfinusverfus KB finuverfi0 D ;&
fimis complementi EO,maiorRnu complementi £k. DicoBnui maioritam refio, quam verforefpotidcntem arcum BF, maio-
rem effearcu DM ,qui minoriBnui tam redo,quam verfore3fondet. At maiorifnui complementi arcum rejbondentem D M,
minorcm effearcu BF,qui minorifnui complementi rejpondet.Nam fi FK,maiorfn,quam MO, auferatur KF,ipfi M O, aqua-
Its, & ducatur PQ”ad FK, perpendicularis, ducaturque OR™adBE,perpendicularis, quai®ji PK , hoceli,ipfiM O, aqua- m  prr,
liserit ;acproinde,vtpaub ante oBenfumeii, eruntanus BQ”~D M , aquales, propter aqualttatemfintium nfiorumQ R,
MO. Cufn ergoarcus BF,arcu BQ”iaiorfit,eritidem arcus BF,arcu DM,maior. QuadR kB, maiorfit,quam OD, abfcinda-
tur BR,i”™ DO,aquatis,ducaturque RQ¢ad BE, perpendicularis : Eruntque arcusB O jf) M, vtpaule .-me monBrauimus, a-
__alitatemfiinuumverforum RB, OD. Quare cum arcusBF, maiorBtarcu BQ~eritidemarcusB F, arcuD M,
tandemmaiorfit EO,quam EK,detrahatur EL, ipfi Ek, aqualis, ducaturquead ED,perpendicularisIXj : Eruntque
DG,ob aqualitatemftnuum complementorum Ek, E L, aquales, vtpaulo antefirtofenfum. Quam obremar- *
\cuDG,fitminor,eritidem arcusDM,arcuBF,minor. Quod eiipropofitum. Ventfinm
EM prorfusdicendum efi definubusangulorum. Nam & anguli aqualeshabenifRnus.agujtlestam refios, quam A™ualcsy
eniorum,é’ verJos,(yc. propterea”*uod aqualesanguu'mfijtuntin cent. oxquaUbus arcubus, &c.

16, ttrf.

OSTREMO inomni triangulo refiangulo, filatus Stin tr_i?n
0 angulo oppofitumponatur finus totus, reliqua duo latera guhrel_s.'ta
guio Litus

ktfinus refi reliquortiangulorum acmorii, quibus opponun-

.Vtin triaguloreciagulo EKF,in quoEF,eUfm~ totus,vtpote QZZTOO o?)[:o—
mdiameter circuii ex E, defcripti, latus FK, finus refius fitum Rt
'jgull FEKk, ex defin. 7. Sicquoquefi idem circulus ex F , defcri- Bntu te_‘
retuy, effet latus EK firtus reltus anguli £FK, ex eadem defim i:mjjﬂrs
'7. Qmd<€tiamhincpatet,quodangulusEFK,”™ aqualisefian- hierum
guio alterno AEF', cuiusfinus reciusefi, ex defin. 7. refiaF H , rcliquoryu
0 qua quidem aqualisefi lateri Ek. Fodem paclovtrumuu re~ Bnus re-
liquorum laterum in triangulo refiangulo efifinus complemeti Itiizzuat?g;
ti anguliacutifibiadiacente, nempefinus complementi illius poBti.
arcus, cuius alterum latusefifinus refius. Vtineodemtrian- n sff.pri.
1'gulorefiangulo Ek F, latus FK,effinus complementi anguli 034-pri.
arcusF A, cuiusfmuirefioFH, alterum latus Ek, a- Sitn tri”
\~Nudleefi. liemlatusEK,aqualeefipfiFli,finuicomplementi Z:iz [Ttsr:
'knguli FEK,fiue arcus F B, cuiusalterum Utus FKfinus refius redio An-
* :tfi. Sediamlemma, cuiusfuprafecimus meutionem, demonfiremus. gulo OfpO-
fitttm 8 t

L fnttf totus, erit vtrumuis relic'uorum laterumBnus complementi anguliBbi aiiacentisy cuius nimirumalterum UtusBnus reSius tii.

L E M M A
lincirculoreftalincaccentro dufta aliamrc¢lam nonpercentrumdudambifariam
fec”picabiteadem &arcum,cuiillareda fubtenditur, biiariam : Etliarcum lecet biiariani, f
fecaDitquoque redam eifubteniam bifariam. tro tiucfii

SEC E T ineademfigura. reciak A, reciam FG, bifariamin H. Dico eandemfecarcquoquear-
turn E Gybifariamin A, contra. Duciaenimrecia E G;quoniam duo lateraEFy EHytriangtdi EFHy hfariam
étqualiafuntdtiobiislateribissEGyEHytrianguliEGHy'vtrtim~vtrique'-tbafisqiteHFybaRrliG,ponitur
lequalisi p eritangulus FEHyangtdoGEHyaiqualis, q igitttrarct4sAF,arcuiAGy~qualis erit, S B " luiiUafi{i
(Hpropofltum. tenditur,

VERVMfecet iam recia EAyarcumFG, hifariamin A* DicoeandemfccarequoquereBam
FGybifariamin Hy*oniam enim arcus AFy AG, squalesfunty r eruntquoqueangidiFEH\GEH, pg.pnmi.
quales. Igiturcum ¢rduolatera EFyEHYytri.tngtdi EFHy duobii'SlateribusEG, EH, trianguliEGHy  qi«- tert.
qualiafint-y serunt¢ rbalRsHFyHGysquales, j*odesipropofitiim. shpriS*

E X hoc(equiturreclam EAy quE arcum F G, bifariamfccatm Ayfccarequoquere®am F G3bifa-
tiaminHi vtfuprapofuimiis.



S I N \Y S.

QVONI AUveroshimiot'ts {hoceitjeniuliametcramfuisctrcklijifitcllighur alf ABronmU dimfusin aliqu<it
OmnesB - partes aqualesyVt ratione harumpartium oumes aliosB nnsineiuntur, proportmiesueomnium ftnuumad[mum totiim,Bue
nufexprt- adfemidiametrmninHumerisexprimant', expli(andtimpajuiserit,mquoTp4rtesfewiitijmetrum diflribuerint: 'Nequee-
in parei  NM™Momneseodemmodoeamfuntpaniti. Vtolemxus ndiugue femidiametrumfecatin 60.partes £ijualesy totam vero diame-
hM , in truminizo. Qjumlibet deindepArtm comifit diuifm cBcm 6 0. Minuta, (fquoAms Minutumin 6o.Secunda. Hancdi-"
gmtifinus uifionemo)nnesfermeanti(juij&nomiujjiexrecentioiibusMccrquoseiiOronti:ts,fecutifimt.Supputauitautemrtolem£tu
totuf con- Itb.i.Alniiigefii eabulam omnium thordarum, qux arcubusfemnirculo dimidiatogradu jefe ordinefuperantibus, initiofacit
arcu.”o.Minutorum, reJpondent,tn partibus,quarum 120. tota diameter contmet.Orontius vero tabula condidit omnium
Satnitiia- ' Rfi~*um,qui arcubus quadrantis vno Minutofife ordincfupcranttbus initiofacioab arcu 1.Minuti,refpondet,in partibus,qua-
meter ctr- Tum 60.femidiameter,feuftnus totus continet. Arzahelvero Arabs confiituitfemidiametrum yartium 150.4c proinde to-
cult, in  tamdiametrumpartium 300.quasquidemparteTmurjusatflribuitinMinuta, &Secumla,vtVtokm£us. Sedvtrouiimod»
quot pjir- femidiameter,fiue diameter diuidatur,permoleBum eli, alios omnesfinusfiue chordas in ciufmodi'partibiisinuefiganfcuftF~"
Hifirip <t tAiuifioextractiogue radicum perfradiones ARronomicas inRituendafit ; Vel certe Partesin Minuta, ac /&
fne.oé'Ar M<~ firdaconuertend<t,a'contra,MinutaacfecundainPartes: qturesvaldelaboriofa eiinon folumparum exercitatisinA-J
tiaheU. rithmeticuyverum etiam peritiBimis.
Q V AMOB REM alij ABronomi, inter quos efi Georgius Turhachtns,loannes Kegiomontanus, Petrus Appiavus ,fe-
Commo- midiametruin,hoceif ,finum totum, in multo plures particulas aquaies partiti funt9 vtpote in partes 10000000,
dior en<ii looooo.lta enim opusnfftteritpartes hasin Mmuta,ac SecundadilRnbuereycutnvnaharum partiumfitvelmultoininsi™B
Ptokmmm diuifie,vel certe non multo maior. NamvfiumSén~-

svelBnus’ femi.liametri diuifainCo.partes,cumCo.pattes contineant iiC o 0 0 .Secunda: Atvnapar-
totiiu in ticulafemidiametridiuifAinpartes 10000000, vel 100000. e~roolaooz- e~atiusfemidiametri. Confiat
particules autem minutiam banc . effemulto minoremtUa mhanc vero rodiéo m multo maioremilla ea-
miooooloo. dem/Nj-MAN-Q.  Itag”etiamfiin finu altquo negligatur interdumvna ferme particuLi ex looooo00 partkulkjl~fts >
quanvien ii6000.Secundu,in '  Nksto®
o tusintelligitur ejfe diuifus: Siveronegligatur vnaferéparticulaex 100000 particutisfinmtotiiis,nm muk
(ommittetur,quAmfinegligatur vnumferefecundum ex 1 16000.fecundis,in quafmits totttsdiflribuitur.
Mjuantief ST N T etiam, QUI difiribuant fih
BtBnus ur m 6~000000. vel ~Q000.extant{
tusfecun m i N X : K X i
dum com- finuum a Inan.Regiom. compofita, in quibusi
munem v tus totparticulas ponitur continere : fed ma®
Btm, &. eflapud Afironomos diuifiofinus totius iapa'”™
quintus 10000000.  100000. Iw;«0 coMints)
ab auéio- " I . . .
re fiAtua- cmniti obtinuit,vtin fupputationibuf,qu<e exfint
fur. depromuntur , finus tottisfiatuatur partiiuUi
Item eofie 100000. qualem <ifnostam injphara, qua*ni\
ri caICLIJIa' Gnomonica alijsque operibus confituimus : quar
‘::;”rs:c? quo maiorfueritfintts tot'ul, eoetiam accuratiorj™f
mai;)rfu t putatio atque caliulus reddatur. Conliruxitporra”™
rit finus loan. Regiom. tabuUm omniu Sinumn, qui arcubus.
tOtHSs quadrantis vno Minutofefe ordine fuperantibus re-
looc ooao AN o S A
bondit, in ptihttsjinus toti®inpartes 10000000
diuift Jinitiofaéloab arcu i . Minuti: quam nosfum-
nta cifraac diligentia examinauimus inquibufdam lociscorreximus, quoniam propter typographorum incariam mendis

omnmo non carcbat, ilanc tabulani emendatam infrajubiiiiemus,fiprius demonjirationesex loanne Regiomontanopotijii-.*
mum decerptas exponaiHus, quibitsomnium arcuum finus numcrti exprimi pofiintin partibusfinus totius in quotuispart's~
dtjiributi. PofitabnU verovfumfubiiiiemus quoque Ptolemai  aliorim demonfirationes, quibm omnium arcuum chhi*dJ™M
t}umerisexprimantur,exquibusrurfusftcilinegotiotabulaSinunmconJcru!potesL ! n
A T OJ/E inprim'is,fiinplano ahquo Omdranstant£ magnitudinis confirueretur,vt eiusarcns commodém 90 grit-
dus, ~Minguligradusin 60. Minuta j itcmquevtraqueeiusfemidiameter,fiuefinusmus, tn 10000000. partesaquales,
velctiammplures,pauiioresuediuidipojfet,facilinegotiofinevllafuppHtationismj>leftia,AUt labore,omniumfinuum'magni-
tudinescognofcerentur,fi exfingulisan us Minutis refiA ad vtramquefemidiametrum perpendiculares ducerentur. Vi, i
?>aataBo AiiCjfiarciis BC,In Gradus,acMinutafecetur ; (Nosobjpatij angujiiascum in nouempartcsfecuimus,

Item vtraquefemidiameter in 10000000./2.»r/f2f/~f, velinplures,paaciQves;
nuspojjint buaturjatque ad vtramquefemidiametrum perpendiculares ducantur : cruntperpendiculares adfcmidiametrutm~~du”n
cogno[ci  ~Ai(inusrecti.iriUumquadrantisapHncloB,inc!pieiitium, ' quibusxqualesfunt portionesfemidiametri AC, inter~hI/itk
in m~i~ A, perpendiiuUres ad femidiametrum A C , duelas, Quotergoparticulasiontmebunt he portiones ex Hits 10000000,
*quadran’ eruutfinus reai arcum quadruntis. Eodem modo tamfinus complcmentorum arcuum eorundem, quam ji-
te.jine vi- ~infeentur. Perpendicularestnim adjcimdiamctrum A C, demiff~funt(inuscoinplementortm, ‘““quibusaequa-
loJuppHta ~sfunt portioncsfemidiametri A B,inter punclum A, 6" perpendicularesadfemidiametrum AB, duelas : Portionesvero eiu f
ttonU la- demfemidiametri AB, inter punéium B,&diclasperpendicularesfuntfimis verfi eorundem arcuum apuncio B,mcipientium.
bore, aut Sed quQuiaiHfieri non poteii, vt Omdranstante magnttudmts repenattir, qui commode tot dmfiones recipiat, muefiigabi-
X1~ .pri VAN VYiSAf(dinesperdemondirationesGeometricas, pofitofinutotoquotcunquepartiiularit}n,fequentibiis
u jmsi-pri. propofiiionibus. Satisautem erit,finusretiosomniumarcuum inquiranm :ex h'isenim cognit'is&

finus complmentQiHnit &verfit eorundem arcuumpatefient, vtm vju tabn-
U Sinuum exponemw.

THEOR-



« THEOR. 1. TROPOS, i

htrcsexar
IN ~uadratite circuli fumptis arcubus iEqualibus, if ab corum terminis ad alccrutram fe- S‘r‘:”i_?‘t‘ij‘
ni~orum,veladre6tamfemidiamctroparallelamfperpendicularesducancur-, crunt qﬂfh‘n
nt~emidiametri, vel illius parallela: inter illas perpendiculares intercepta, inxqualia,
igi eritilludjquod alterifemidiametro propinquius eft.

IpI T Quadrans ABC.in quQarcus icquales [intDE, EF, aquorum terminis ad femidiametnim A C, vel
adredam RS, ipfi A C,parallela perpendiculares ducantur DKG.ELH ,FMI. Dico fegmcntaGH,HI,vcl KL

»injcqualiaeiTe.maiusq; eiTeGH, qua HI,vcl KL, maius, quam L M. J}E;Z]illj];%'»,
ipicto n. fcmicircuio BCN, producantur reéta: D G ,EH, Fl,vfqg; ad raticUm
Q~u(ftisquogq;reaisET,Fy,adljjp,EP,pcrpcndicularibus,iun- ducii au-

furrc« ~ 0 ,EP.EtquoniSarcus DEi,EF, equalcs funt, ~cratanguli feruntjes.

)q; EPF, illisinfiftentcs, 2qualcs : Suntautc & rcétianguli T, f::(;'::

rquaics. ™ Igitur cum tres anguli trianguli E O T ,tribus angulis trian- Vaj
AV . fintequalcs;”od taiZli,quam hiduobus redis fmtequalcs; fUSAtiU.
Acliquusang”isTEO, r™ao anguloVFP, &qualis ; acproptcr- lui, (jKod
AnuiangulacruiflriangiilaE O T, EPV. ~QuarccritvtQE, adE T, filterife «
"NAFV:ilM autecm rcdaOE, maior,quam rebdta PF; quodilla tt:;'purg;?n
[trropingiZErllt,quam heaec, «lgitur&rcdla ET,maiorclhquam quius tsi.
~C uicrgorcibtaET,equalisiltfcgmentisGH,K L.obpa- 1.27. tert.

'H, FL; & redtaFV, fcgmentisH I, L M, ob paralic-lo- nri.
W;eritquoquefcgmcentum GH,maius fegmento H 1, & JC,S terth
.jfegmentoLM. Inquadrante ergogirculiilimptisar- ein U,

>us,&c. Quodcratdemonilr*mdum, £J4. prix

1V S. DucaturreééaD F, iecansicmidiamctnim duiram

fcdusc/Ibifa-
oindeDa.ma-

. boceft.GH, g i-fixth
IHI ~"&KL, maiorquam LM.

Different
COROLLARIVM GAfinL U
N ST A.T exhacpropofitionc,iiquotcunquearcus quadrant's a”'midiametrocadcm incipientes rtciorum

qualcsdiflfcrentias,cxccirusuc; finus re£tos minorum arcuum habcrc maiores difierentias, guam fi- “\prina-
si“mmaiorum : adeo vtdilicrcntise finuum a principio Quadrantis ad fincm vfquefempcrdecrefcant. >
in cadem figura huius propoC accipiatur arcus FX, arcubus DE,EF,&equalis,ducaturq; rcda XY,ad C:- Z™ldJ.
mctrum AC.pcrpcndicllaris,habcbunt quatuorarcus BXjBFjBEjBD, aqualcs cxccfl'us,cum BX,ipfum itMinem
rEt-.iupgretarcu FX: & BEjipfum BE,at'tuEF,quiarcui FX, pofitus efi:equalis : & arcus BE, arcum BD , arcu e~
p ? # 'arcui EF,equaliscft. Sinusautcm redieorum arcuum funtAY, A i,AH,AG, vt fuprain cxpofitione
mumdocuimusjcumfintpartcsfemidiametri AC, interccntrum A,&finuscomplcmcentoruminter-
Et quoniam in hac propofdemonitrauimus,rcdam CiH, maiorem ciTc,quamH |.& H I, maio- m™yunar
; liquctjCxcefTum G H Jinter finusarcuum minorum BE,BD,maiorem efie cxccflli H1, Inter li- CKamnme—~
iaj"'umBF,BE : Item cxccifum H I, inter finus arcuum minorum BF, B E ,maiorem tf- torerha™
inter finus maiorum arcuum BX,BF. Eademque ratio cli de ceetcris. Conibtigitur, diiFercntias
rum fenfim dccrciccre aprincipio quadrantis vfquc ad cius fincm : 1d quod pcrfpicué ex finuum
autcm interdum proximi finus aliquot, preefertimin principio quadrantis,candcm ha- arcua ma
ti*i, vcl etiam (licetraro” pofteriorcs duo maiorem, quam duo priores, id cxeo proucnit, iord,du»i-
uentis tabule non fintomnino accurati,vt ex eorum inucntion<;,conilat. Sifinustotus ponere-

am looooooo.difiercntiefinuum clarius apparerent. c *:j?ff;e-
1me-
renttosA*

PROBL. I. PROPOS. L quales*
ER A Decagoni Sc Pentagoni ~equilateri in vno eodemque circulo inueftigarc. TateraDé
cagoni,O*

M VIS h2Eclaterainucmanturpcrca,quiEabEuclidclib.4.funtdemonfirata : nihilominusea-

Iblcm*olib»i.Almagcfticap.p.inueftiganturrationcalia,quieadplurimorum finuuminuentioncm
multumconducit. Eftaiitcm ha:c ratio. Sitcirculus, vcl (quod fatiseli:) femicirculus A B C, ad cuius dia- culo guo
metrum A C, exD , centro educaturperpendicularis D B. Dlui- pach in-

faquoqueicmidiamctro C D, bifariam in E,ducatur reda EB, cui uematart
jequalisabfcindatur E F,iungaturqucreéb FB. D icoredam BF,
clfc latus Pentagoni, &DFJatusDccagoniincirculo AbO. Cuni
enim Q Acdafitbjf~iam mE , cique addita'D F; *eritre-

.1 dangulumfub CFJEF, vnacum quadratorede D E, &quale qua- 1 6. fecutti
dratoreda E F ,ideoque quadrato reda E Bgi™®ipfi E F , &qua-
lis cfi:: ~Eli autem quadratum reda E B, equale quadratis reda
rumBD,DE. Igiturrcdangulumfub CF, D F, vna gum qua-

dratorcdeDE,equale eftquadratisredarumBD,DE:Acproindc,dempto communi quadratored¢DE,rc-
linquctur rcdangulum fub CF,D F, eequale quadrato redae BD> hoc eft,quadratoredee CD : Quamobrem cir.fex®

E ~» crit,

1>47.pri,
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crit,vt CljF,adCD,itaCD, ad DF; proptcrcaque rcAa'EF ,duf

B
ritin DS extrema ac mediaratione. Cum igitur maras icgr
tiim CD, litlatusHexagoniin circulo A B C, ex corc|||. prop
y lib.4.Euclid.eritminusfegmentum DF, latus D ccag(”™ ine
ete. ter- circulo, vt adprépol.p. iiD.15. Luclid. demonlirauinjps. «
tifJec. fus quoniam quadrato lateris HexagoniBD, vna cum qu
] laterisDecagoniDF, &quale eft quadratum lateris Penta
7-pri. eodem circulo. ~ Efl:autem eifdem quadratis redarum BJ
.rquaie quadratum rcS:x BF ; critquadratum lateris Pentagoni e&qualequadratoredaB F ;ac propterpa reda
BF,latcri Pentagoni equalis. Lateraigitur Decagoni, & Pentagoni equilateriinynoeodemaque circuloinuw |r
ftigauimus. Quodfaciendumerat
2xgnu rt v PROBL. . PROACS. | |
¢lo cuiuB- ~
t -A.n ' uisarcu! /

E X fiinure£to cuiufuis arcus quadrante minoriscognito, i~ m compiernenn eiu!
arcus:; ltejnex chordacuiufuisarcusfemicirculominoris, chordJiMreliqui~*cus femicl

*v 7 ‘fiufdem cognofcerc.
A %A QAN arem N \

ex chorda SIT primo cognituslinusredus D E,arcusBD, cuiusarcuscomplementilinusfitDFjgucm ¢
J¢dcbcraus. DudaredaaD A ,* eritquadratum reéfceD A, ®quale quadratis redarumD iS ”

tutuBis
ratione & guadrato linustotius D A, noti ('Ponitur cnim finustotus particularum certo numefo com
chorda re detrahatur quadratum finusredi D E, cogni

nus totius DA, relinquetur quadratum reidee]
>roinde per r*icem quadratamredaEA,in]
3usnotacrit. ~Cum ergoredaE A, squalis 1
plementiarcusBD, hoc eft, redae DF, ¢eognjius™
nuscomplementiarcusBD,cuius finusredusOl
pufitus.

ST deindecognitachordaA B ,arcus'A
B C, fubtendensreliguum arcumB C,femicircu«
c jtterfij. bemurinuelfigarc. ™ QuoniamangiilusB, reduseftin femicirculo, ~ crit quadratum diametriA g
d47./r#. quadratischordarum AB,BC. Siigiturex quadratodiametriAC,notae ( Ponitur cnim diameterdiuii
ticulascerto numero comprehenfas) dematur quadratum chorda AB, notain parribus diametriA C, !
rclinquetur quadratum chordae B C ; ac proinde per radicem quadratam chorda B C, in eifdem parti™
cOicietur. Exfmuigiturredocuiufuisarcus™&c.Cognouimus. Quod fagcicndum erat.

S « « C (6] R (6] L L A ! R | \Y M
Jhs cogéo’
/cj™r ex H IN C cflicitur,finum vcrfumcuiufuisarcuscognoiciquoqucexcognitofinuredo. QuoniamcVm
«ogmtol3-e {™uredo DE,cognofcitur finuscomplementi DF, hoc eft, AE ;fi finus complementidati arpus'P]™
mre&o. exfinutotoAB.notusrclinquctur finus verfus E B, datiarcusBD. Pariraj:ion-g, fifinusredi

eft, A F, datiai'cus B D, dematur cxfinutoto A C, notus relinqueturfinusverfusCF,con”ei

cus BD.

Cmufuk

THEOR. 2. PROPOS. \

fit i EArante i SINVSredus cuiuiCbet arcus quadrante minoris medio loco proportionalse!
N torUJinus jemTifemiémiitiametri, feuiinus totius, & linum verfumarcusalcerius, qui priorisliri:
: refus Irneplus eft,& quadrante quoque minor. Item iinustotus ad duplum iinus datieandci

froportio  tionem habet”~*quamdatus liiiusadiinum verfum du”arcus.
nalis eli

inter fe-
tnijfemnJi- SIT arcusquicunque C E, quadrante minor,cuius dimidium fit CD. Diuiia autem fei-

nui tottim AC> bifariamin G , ducaturex E,ad A C , perpendicularis EF/iungaturqueredaA D ,queedudam”
finum CE, fecabitin H, bifariam, exlemmate anobis ad definitiones fuprademonftrato, “atqueadeo  ad angulos

‘(’j{g;& redos. Eritigitur C H,finusredusarcusC D , & C F, finus verfusarcua
fircus, Aui CE,qui duplus eftarcus C D, cum E F, fiteiuiHemarcus CE ,finusredus :
prfiUs dd vt ex dcfinirionibus confiat. Dico CH, finumredum arcusC D, medio
pluseft,” loco efle pfoporfionalem inter (JO’, dimidium finus totit”,& C F, fmum
“adran * verfum arcus C E, gTtKtrcu'sC D ,duptiircTr'Tremi~ e~ C, finum'to-
Eﬁr?yroqw tum ad CE,d\iplum finus CH, vt eftfinus datus cfi,ad CF,finum verfum
a 3. terth, dupli arcus CE. Quoniam enim duo anguliACH , AH C, triangu-

HA C H , &quales funt duoBus angulis ECF, EFC, trianguliECF,
. quod angulus C, vtrique triangulo fitcommunis,&anguli H, F, redi;
\SIZpri. A pquiangula erunt triangula ACH , ECF. ~lgiturcrit, vtAC,ad CH ,itaEC,adCF: Etpermutan-

fexti.
aij.qutn. do,vtAC,adCE,itaCH, adCf: “VtautcmACjadCE,itaeftCG,dimidiumipQus AC, ad CH™
dimi

F a
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aimidiumipfiusCE. Ig«“fictquociueytCG,adCH,itiCH ,adCF:acproptercaCH finusrc/£usarem ~ m

CD,di plusdt. lgitur finus rcdus cuuislibet arcus (quadrante minoris,&c. QGOflacfiionitrandum erat. Al-
tcraparsconftat,cum oftcnfum fit*ciTcvt ACfinum totum ad CE, duplum iinusCH .itaCH finum datulnai

CFnnum~crfum arcus CE, quiarcus CD, dupluscft A v. *nnum aacum aa
- fius reclus
alterius
COROLLARIVM arcus, qui
illius dimi
ROLLICITV R hmec,fifinusrcaasalicuius arcus cqgnitus fit. notum etiam fieri fimim rciTtumal
ir~usi;3S;pnusd.mraumfit:.tavtcxEF,finureaoarcusCE,co.nito.co™ m (f
|bfatoex iinu toto AC, equalisenim cftfinilJEI, rcajrAF.)'notus rclinquetur finus verfiis CF arcusCE vt
~coroll.prarcedentispropofdiaumeft.fCumergofinus C H ,fit medlolocoproporlLII|hmerm efcAnn
temfinustotiuSjScfinumverfumCFjVtoftcndirnus, gerltrc61anfTuI||mf||N ANinij; or » o »r r
CFcontentu,ii.qualec,uadratofinusCH.Qi,r.finiu;ti; INANNANNNNNNN
jt IDEM hace”ratione oficndipotcft. QuoniamcnimEF
~>gnofcctur&ET,iTRiscomplcma ciufdem arcus,hoc eft, reda AF, Nlu aequalis. DetradaleLlr hih =

fccc , mucomplemetiarcus C E, ex finu toto AC, cognitus crit /iinis verfus FC, arcus eiufdcm CE vt ctiam 's4PYws

}icoroli.propoi:5.(y:cndimus. Q”~a”“vero”®uadratum rcdae“CE.ae qualedlquadratisrcdarumEF FC-fit vt
Quadratarcdaruni E F, F C, notarum m vnam fummam coUeda officiant quadratum rcde C E « "cuius r-dix

--u.tuuu.,<xnnuvcno” v., Gomcntum icqualc quadrato finusrcdiCH. Qiiarc

feriilrP?” O n ._. rp . . . s s
c r o - T r , hoti nota cft, erit & ciusquadratum notum': & quo6 '<:m« qui
| pmnquadratumTinus verfi F C, noti,rdmquctur ctiam quadratum red~E F, notumTTHim*cTu* raw/™'»

g)tiidrate

Q J oD ft quando perpendicularis EF, femidiametrum AC,feceruifa-

riam,vt m hacfigura contmgit,eritadhuc C H,finusarem CD, medio locopro-

‘prtionalistnter C F.fmifemfiinusmius,&CF,fimm verfusauus GE,gm ap-

cusCD.dupluseii.Eruntenm rurfmntrtanguUACU, ECFy aquiaugula; ~ac

potnde, vtAC, adCH, ita EC,adCF: Etpermutando,vtAC, adCE, ita CH,

»dCF. 1 Cumergofiit,vtAC,adCF.,ttaCF,dimUiumipfmAC,adCH,dimi- i 1f. quim
| ¢iu7ntpfitts CEy eritquoque vt CF,ad CH, ita CH, ad CF: proptereaque CH,fi-
| «@j reéiusarcus C D, medio locoproportionalis eii tnter C F, femiffemfinus to~
7 Qusyé“CF,finum verfumarm CG,qui dupluseilarfusCD.
[f H IN Cfit,fi perpendicularis EF,fet?iidiametrum AC,fecet bifariam,te-

HamCH ,aqualem effe reci<e CFSi emm maior ej[et,autmmor ,nonpoj[etel'e,vt CFyad CH,ita CH, ad CF :cum vna propor-"
. /tio ejfet maior'umagqualitatis, & altera minoru in<equalitatis.

Finns fi-
Uhsgrad.

THEOR. j. TROPOS, | &aqua-

lis esi fe-
mtjpRnus

SINVSrea:usarcusgraduumb4.componiturcxreniiireiinustotius,&:iinurea:oarcus/™Ni™" '~

grad-iS*. Sinusaucem verfus arcus™rad. 7*-com/~UlU£U Ltixfemillefinustotius.6¢:finuverfn
arcusgrad.jo’.’ — —

N

Sinus au*
tettivir-
quadrante ABC, iitBD, arcusgrad.54. proinde ciuscomplementum C D, srad. 3". quod diuida-~""
turbifariaminH,vtvtcrquearcuumCH,FiD,habcatgrad.r8. Duca- ]g.cs' -
turDM,ad AB, perpcndicidaris pro fmu arcusgrad.54. ~ DE>ad AC, mijjignus
pcrpendicularis pro fmu arcus grad.5(?. lungatur quoqucrcda AH, totius,
(juaipcrlcmmain definitionibus demonftratum fecabit rcdaitiCD, fint i ‘ver-
inijbifariam, » acproindc&adangulosrcdos:eritqueproptereacCr, ;?r?][jt"m
m '~MAttueredusarcusCH, grad.18. Sumpta tandemrcdaE F,ipft EC, a 3. tertij.
iqualidiuidantur AC, A F, bifariaminG, K, & exK,adA C, perpen-
dicularis ducaturK L. Dico linumredum D M, arcus grad.54.hoc & e ~
eft,redam A E, NilliSqualc,componiexA G , dimidio finus totius,Se C EPaK, A hj~pri

cxCl,
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cx Cl, Iinuredo arcus grad, i8. hoc cft.redsm G E, (quaecum A G , conftitult totam rcdam AEJ squaient
eifennuiredoCl. Item finum vcrfum arcus grad. 72. componicxdimidiofinustotms,&exCE,finuvcrfo
~3CD,prad.36.hocellVri$m EK,(qu«cumfinuvcrfoCE,readaCk,compcnit)squalcmeflcdUTiidio
iiruis totius.ipfam vero CK, cfle finum vcrfiim arcus grad,yi.hoc eft,arcum CL, ( cuius finusmfuscft CK,)
eiTcgrad.yi. Dudacnimreda L N,adAB,pcrpcndicu*ri,profi-
nu arcus BL , iungantur rcda: AD , D F. Quoniam igitur arcus

dj.fixtu

proportioarcus'................. , -
cusCD,adarcumB C ,itaangulus CAD jadrcdum angulumEAC,
lgitur proportig.anguli CAD ,adangulur¢gredum B AC, erit quo-
que, vt 2. ad 5. ac proindcangulus C A D, continebit  vniusangn-
liredi. Cum ergotrcsangutitrianguli CA D, conrineant].vnius®
redi, hoc eft, ~&quales fint duobusredis, «fintque inter feeequa-“.

Aji-P_"t-_ lesduoanj*liACD, AD C; continebit vterquceorum ~.vniusredi. ™ EtquoniamanguiusD F C , an- \

?Sf'[:f::‘l' guloDCF eftequalis>quod&rcdaeDF,DC,equalesfint; (cumenimD E, K , latera trianguli DEF,

5'4, prOI ®qualiafintlateribusDE, ECjtrianguUDEC] C

qualeseruntbafesD F, D C, ) continchit quoq

lusD F A ,cx duobusredis, hoc eft, cx .vniusre;H angui DA
hti.pri. oftenfusfitcontincre f.. vniusredi, omncs tres anguliintriangulo A F D, contineant '-9* vnms rea”™

contincbitangulusADF,y.vniusredi,proptercagueanguloDAF,&qjialis erit. * Quar”~gqudiacruntlate”™
i6pri.  raPFMAF. CumergoredaDF,rede DC,oftenfafitequalis,eritScredaA F, redae D C, &qualis: idcoque&
KF,medietas ipfius AF,ipfiCl,medictatiipfiusDC,zqualis erit:
N KVRSVS quoniam A K,KF, equalesiunt; additiseequalibusEC,FE,critredacompofitacx AK, &
E C,®qualisrede K E : acproinde KE,medic?aseritiémidiametriAC; guandoquidcm A C, diuiia cftin-1
duas partes &quala”~quarum vna eftK E, alteravcrojredacx A K, E C, compofita. EftigiturKE, equalis ipfi °
C G. AblataergocommuniredaG E, remancbuntaequalesG K, EC. Eft autcm E C, iiimptaipfi E F7 Te-
qualis. Igitur"GK,ip/iEF~"alis~cnt; aclditaqguecommuni rcita FCjjent E §,ipfiFK,2qi”s, hbe

eftJipfi Cl,~cuioltcnmmusluprarcdanTK , eiiic &@qualem. "Componitur er™o quaeimuiD M ~cik
grad. M-zqualiselt. ; ex G, meaiSkéiinus totiiis, &cG E7 qua equaiislitditenlalmuiC 1, arcusgrad. liii '
T TrrrrtIRT’\

Am v¢ro, quoniam KF,ipfi EG ;& E Gipfi CI, oftcnTaeftequalis : eritKF, finuiredo C 1, a&qualis”™
~34-pri. | Eftautcm KF,ipfi Ak,eequalis. Igitureritquoque AK,ipfi Cl,eequalis. ~ CumergoAK fiaui LN, fitequa*4
lis,eritctiam finus LN ,finui Cl, &qualis. Eftautem Cl,finusarcusgrad.18. Igitur & L N, finus critarcusgrad.*
18.acproinde arcus B L, cuius finuseftL N, continebitgrad.18. ideoque eiuscomplementum C L ; contine-
bitgrad.71. cuius finusvcrfiis K C, cornponiturex C G, mcdietate finus totius, & ex G k, qua finui verib EC,
arcusCD.grad.~d.oftenTaefteequalis. Quod cftfecundum. Itaquc Sinusredus argus gradum 54.componi-
tur, &c. Qupd erat demonftrandum.

COKOLLARIVM
CONSTAT cxhis,triangulumA C D, cuius bafis CD,fiibtenditgradus verticemque habetin

centro, eftelfofccles, cuius vterquesequalium angulorum C,D,reliquianguli ad centrum dupluscft. Nam
angulus CAD,oftcnfus eftcontincrey. vniusredi,vtrumquevero C,& D, |j.

Differtn~

THEOR. PROPOS. 6

chordm

du»rum

srcuHm, DIFFERENTIA chorJarum duorum arcuum icmicirculi, quorum alter tanto mi-
S noriitarcugrad. no. quantoaltcrmaioreil,eequalis cilcliordzarcus,quo altcrucerdi¢lorum t
to fit mi- arcuumabarcugrad.izo.dilicrt. j
norarcu

irttd. 120. IN fiemicirculo ABC,fitarcusBA,grad.120. arcusvero BD, co tanto minor,quanto arcus BE,maior eft; “
?eurn\r:::\)nil quorum chordsBD, B ; abicindaturqueBF,ipfiB D , zqualis, & iunganturrede AD ,AE,AF. DicoE Ft
eil, aaua- diiFcrentiam duamm chordarumBD , B E, squalcnT
tur chor- ciTecKorda" E 7vérAD.-jCompleto enim circulo, &
dA arms, inicripto triangulo &quilatero AB G, cuius vnum latus
‘rqili‘t‘lré;':f* eft A B, chordaarcus grad. 120. cum fubtendat tertiam
ihni'n ar circumferentie partem ; *eritan”™lusAG B, tertia
tn-im dif- pars duord rcdorum.”™ Cum ergo ei &qualis fitangulus
fertab ar- AEB, in eodem cumi ilio cxiftensfegmento AG B ; crit
cugrad. & A E B, tertiaparsduorum redorum. Deinde, quo-
%/%Jg.i.tri. niam lateraD B, BA, trianguliDBA, laterlbusiB, BAi
bii. tert. trianguliF B A, &equaliailmt, “*angulosquecontinentequalcs; eruntbaicsAD,AF,interiéequales. * Cun”

cz7. tert. €rgo A D, ipfiAE , equalisfit, propteraequalesarcus A D , AE ;erit& AF, eidera A E , equalis; «acpropterea
dip tgrt, angult AEFjAFH,equalcsinterfcerunt: Eftautcm AEF, vcoftendimus, tertiaparsduorum redorum. Igi-

161? fremi tur OiAFE  tertiaparseritduorum redorum ; “atquc adeo & reliquus EAF, tertiaparseritduorum redorum.
pri. Q" re



S I N V S ©

Ojearetriangulum AEF,&quiratemm crit,ex coroll.propoCad.lib.i.Eiiclid. idcoqucreda EF, diifcfentiachor-

¢aruniBD,BE,chord”™ A E, vcl A D , sequaliserit, DiiFercntiaergo chordarum duorum arcuum fcmicircuii;
lic. Qwpd crat demonitrandum. ¢éof
ff« duort

COHOLLAR.IVM. srcul coti

— PEQVIT V Rhinc,iidionim arcuum, quiiimulgrad.120. conficiant,chorda itmuliungantur, effici g™ad. no.
¢hoi™m arcuscompofiti ex arcugrad. 110. &arcu minoreillorum duorum, fiinequalesfuu, Itanamquevi- *-
jeschordasBD,D A ,arcuum BD ,D A, cenficientium grad.120. fimulfumptas equarichorde BE,arcus BAE,
fompofiti exarcu BA,grad.120. & arcu AE,qui minori AD,&qualis eft; proptereaquod vtdcmonilratum eft,
¢tfcrcnuaEF,mter(;hordasBD,BE,&quaiiseftchordeAD.

THEOR. s. PROPOS. ;.

S| quanticas quantitate excedat/emiflisillius fcmiirem huiis fupcrabitcxcelTus femiiTe. fjJZn.

eu gtaa.

cumtnor9

SV PE R.ET quantitasA B, quantitatem C , exccflii S_i q'U_an~
pB,quibifariam feccturin E ,&ipii E B, &qualis ponatur At- _%_ l?( |f5 tltthJUPt_
- P . P - - retquan-

AK Quoniam igitur AF,EB,toti exceifui D B ,&qualcs funt, Ct- titaqtem

eritreliqua F E, ipli C, ®equalis. ScccturF E, bifariamin G.

Qjnacrgo GE,GF,®equa esfunt; additiseequalibusEB,FA, FGE B mtRtm fu
rqualcsquoqueeruntGB, G A ;acproinde& A B,in G, fe- ¢ K fera_btt
daeritbifariam. ScmiiTisigitur B G, ipfius AB, iuperatG E, £ ;:;?;24
femUfem ipfius FE ,h~*dt,ipfius C, excciTu EB, qui femiiTis =1= iB

cftexcelTusDB. Siguantitascrgoquantitatemcxcedat>5cc.
Q~d demonftrandum erat.
ID EM aliterdemonftrabimus, hocpropoiito theoremate.
~ Al .quantity quantitatem fiipercteritexccflus carum aque multiplicid quc,multipiex prions cxcclliis»
SVPER ET quantitas AB, quantitatem C D, exccifuEBjfintquc AG, Cl, @qucmultipliccsipiarum
AB,CD.Dico AGjfupcrareipiam Cl,cxcelTu,quiitamultiplex fitexccflus EB,vteftmultiplex A G, ipiius AB»
§e1C sipfiuscD. Ditiifisn. 8¢, DI, inmagnritudinesB'F, ‘ r »
FG;DH,HI,ipfisAB X D, ®qualSytxredentBF, FG. ipfas £ £ < p
DH,HI, exceifibusKF,L G, quiexceifui E B, &qualesfint:
i'enintqricAE ,BK,FL,toti Cl,eequalcs. Ergo AG, ipfam ClI,

Ifcpera 3ittot cxceiTibusipfi E B ,a&qualibus, quotuplex cftAGjipfius ABiVelCl, ipfiusCD.Quod eratdemon-

P*-®P°A7* Qup™MA'Nltiecnim excelTu iémiiTis ipfius A B, iemiiTem’
ipliusCD ,fuperct,fuperabittota AB,totam CD, duploillius exceiTus,vtproxime oftendimus. Efl: ergo cxcef«
fusEB, quo A", ipiarn CD, fupcrat, di”™lus excciTus, quo femiiiis ipfius AB, fcmiii'cm ipfiusCD, fupcrat: aC
proinde fcmiifisfemiifcm femiifeexceiiusfuperat. Quod eftpropofitum.

THEOR, 66 TROPOS, S

DIFFERENTI! A llnuum duorum arcuum quadrantis, quorum altcr tanto minor

ittarcugrad.”™o. quanto altermaior eft,eequalis eftiinuiarcus,quo akeruterdidtorum arcuum
abarcugrad. 60. dilFert. mmar- N

IN quadrante ABC,fitarcusCD,grad.io. arcusvero CE,co tanto minor, quanto arcus C maior eft \ttm ahet /
quorum finusreétiEG,FH. Dico horumfinuumdiffcrcntiam equalem eife finuiarcusDE, veIDF. Produ- tantofit
doenim quadrante, vhnacum finubusE G, FH, ad I, K ; fiimaturarcusCL, arcui CD, &qualis, ita vt totus ar- iwnorar-

«usD CL, contineatgrad. 120. Etquia& arcusCl, C K, - cu grani.
qualcs funtarcubus C E, CF; quod per lemma in definitio- f::;‘ear”'
nibus pofitu reéta BC,fecetarcus ECI,FCK,bifaria »cum & A tnaior efit
redas EI,FK,bifaridfecct: eruntquoq; reliquiarcus L1,LK, tquatur
reliquisarcubusD E, D F,eg”uales. Sumptis quoq;arcubus Jinuiar-
EM ,FN,quiarcubus DE,DF,&quales fint, ducanturchor- ;"I“te}uirré
deeLM,LI1>- Etquoniam arcus FN, arcui LK,& arcus EM, diiiorurn
wcui LI, qualiseft; additi» comm >*nibtR"FL,j?R ~it = --—--- w arcuum
LarcilsNL-, arcui FK,-gnaiTraT uvM ly, arcuiti-xqualis .ac___ - dtffert ah
~proinde tachordaNL,chordeFK,qua chordaML,chorda nrcugrai,
Elequalis. Quoniam igiturarcusLM ,tanto minor eftarcu SC? tertn
LD, grad. 120. quanto arcusL N, eodem maioreftj eritper bz§.7>teff».

propof ~.differentiachordarum LN ,LM, chorde D N, vel

DM,&qualis; hoc eft,reda KF, redam IE, fuperabitchorda

DN, vcIDM. Qua” perantecedentepropoficmilTisH F,

hoc eft,finus arcus CF,fuperabit femifiem G E, id eft, finum

wcus CEjfemiire chorde DN ,vel DM ,hoc eft,finuarcusDF,vcIDE. Quod demonftrandum erat.
ALITER. Inquadrante ABD ,arcus BE, fitgrad.60. & arcuskE F, E G , &qualcs, acproinde arcu*

BF, tanto minor arcu B E , quanto arcus BG , eodem arcu B E , maior eft : ducanturque FH , G I, ad”™

BD, perpendiculares, que finuseruntarcuum BF, BG. Dudaautem chordaF G, fecct eam ftmidiame-

tcrduda D E, in L, Et quooiam arcus F G , bifariam fedus eft in E, erit quoque reda F G , bifariam

fed«



e 3 fi«. fedainL™exlemmateindefinitiombusclemonflrato; acproptcrea&adangulos redos. Eftcr*FLjC'
¢sH-pr:, nusvfcusE Fi & GL, fmus*rcusEG. Dudacjiioquereda FK,ad Gl,perpcndiculari, critlK,rcde FH, $-
cjualis>ob parallelogrammum FL Quarc G K ,differentia erit finuum FH,Gr*

Dico lianc diffcrentiam G K, equaiem ciTclinui FL,vel GL. Duda enim re-

da BE,qualatus hexagoni cft, ac propterea,cx coroll.propoiiij. lib. 4. Euclid,

lemidiamctro D E ,&qualis ; fecetur B D , bifariam in M , iungaturqufTcita

o EM. Qi”niam igiturlateraDM ,ME jatcribus BM, ME, ®qualiafunt,& ba-

18. primi fisDEjbafi BE, equalis, «cruntanguli ad M ,&quales,atque adeo redi. Com-
pleto autem femicirculo ABC, & produdis redisGIl, EM,adN, O, eritarcus
N O,arcui GE, hoceft,arcuiE F, equalis, ex fcholio propof 27. Hb. 3. Euclid,
I proptereaquod redae G N, EQ, parallclee funt,ob redos angulos |, M. Ad.
ditoergocommuniarcu FO,eritarcus FN, arcuiEO,&qualis. Sedarcus EO,
dupluseftarcusBE. (Namreda D B, redam E O, fecans adangulosrcdos,
g J. tert. * STecateandem bifariam : ac proinde & arcum EO, bifariam, exfcholio in de-
h 33-fixti. finTtionibus pofito.) I™tur& arcusF N ,eiufdcm arcusB E ,dupluserit. QifaredudisredisDF, DN, ~crit
iio.ten. quoqueangulusFDN,anguliEDB,duplus: i EftautemidemangiilusFDN,incentroanguUFGN,incir-
cumferentiaduplus. lgiturequalesfuntan”uUED M ,FGK: Suntautem & redi M ,K, sequales. A£quian”la

\ifexti. crgoiunttrian~laE D M, FGK : ~atqueldcircocritvtED,adDM¢taFG,adGK.Cumer~ED,dupiafic
ipfius DM . fferbaenim eft D B,ipfi DE,&qualis,bifariam in M.J crit  FG,ipfius GK,dupla:Ellautem &FG,

ipfius FL,vel GL,dupla. Igiturreda GK,diifercntia finuum FH,G 1, &qua iseftrede FL, finuiarcusEF, vl
rcdeGL,finuiarcusEG. Differentia ergo finuum duorum arcuum quadcantis,|i™ Quod crat demon*

128.fri,

ilrandum.
S CHOLI VWM
AlirU R fecetfinus Gl,femidiametrum DE, in P, iiingatur” reda ES:\ qui
ipfiG P, <tqualiserit, propter triangula G | P, FLP, habentia latera GL,LP,laterem
tnj.primi* FL, LP,aqualia,&-angutosadL,aquales : ™IlgittiranguliG.F, aqualescruutinlfih
] fiele FGP," nccnon”~ duoadP. ° Cum ergoangulm LPG, aqualisfitinterno EDA,
T'i/]:/\p::" qui€figrad.p. erit totus FPG,grad. 560TWgo (~vterque G, F, continebitgrad.6o. vt
Pl omnes tres contineatitgrad. iSo. £qutlaterum ergo eUtrtangulumFGP ; ac”roink
GL,GK,femijfes laterim aqualium GF,GP,aquales erunt.
) B QV O D autem GK,fitfcmiRisreda GP,confiat ex eo, gaodFK,perpendicuUru
UHOfintu 4d latus GP,fecetipfum bifariam, exfiholiopropofzo. lib.i. Eucidii.
Auori ar-
cuum cm
fiaentinm c or ol Lahivm
grad.Co.
Aquales . . N\ - . N g .
funt finui H IN C fequitur,fiduorum arcuum conficientium grad. (To.finusfi-
arcta-corn mul componatur,cifici finum arcus compofiti exarcu grad. 60. Scarcumi-"

pofiti ex norcillorumduorum, fiineequalesfunt. Itaenimvidesinfigurapofteriorisdemofiftjrationis huiuspropofii-
mrcHgrad. nusrcdos FH,FL,arcuum BF,FE,conficicntium grad 60. fimul fumptos equarifinui redo G I, arcusBEG,

tfiNor arcuBE,grad. (io. & arcu E G ,qui minori EF, &qualis eft : proptereaquod,vt demonftratum eft,
differentiaG K, inter Itnus FH, G, equaliseftfinui FL.
~duorum. \
ra-
o PROBL. J PROPOS. 9
tium am ,
tHiifmtts SINVS redaos omnium arcuum quadrantisicie ordine lupcrancium vno Minuto,m

ptiéi‘ur pAMANitlusSinus totiusin quotcunque particulas diilributi/upputare.

PR IMVM omnium fupputabimus finus rcdos arcuum fefe 15. gradibus fuperantium, refpedn Sinus
Smu to- totius particularum 100000. quot nimirumcommuniterab omnibus-, & anobisetiam conftituitur, vtiu-
ttatn cu- pradiximus. Vtautem accuratior fiatfupputatio,ponemusin hifcefupputationibusSinum totumpartuim
tas pari.  1c000000. Ita enim fict, vtabiedis duabus primisfiguris” dextcram,cx fingulis finubus inuentis, ( addi-
IInbt'lI #th tatamcnvnitateTiKTuehguraeatMccfe numerimi so. fapcrent) relinquantur iinus_,magis cxqutiitirciaefia _
piitantuTi iinurtoti'iis partiumioooob. (~uodliquisimusdclidcrct pluruim particularum ,pofitonimirumfinuto-

c[uot par- to partium 10000000. quot cum loan.Regiom. pofuit, &nos infe-
t'cularii quenti tabula ftatucmus , conftituendus crit tinus totus partium
]f’iot“f/”fgssl\ 1000000000. Nam hacratione, abicdisduabus primis figurisad

dextcram cx fingulis finubus inuentis, vtdidum eft, remanebunt Sinus

finus inua

niantur magis exquifiti refpcdu Sinus totius partium 10000000. Ratio hu-

magii ex- iusrci eft, quodinfinuminueftigatione error folumcontingcrcpoteltj
utfiti re- in vna aut altera figuraad dextcram ; quare abiedis duabus figuris ad |

tittcilttZtiSL:; dextram,relinquentur finus refpcdu finus totius minoris exquifitiiii- |

partium mi. 1d quod in fupputationibus finuum quiuis facile expcrictur , &

100000 nos infra demonftrabimus. Pari ratione, li inueiligandi fintfinusre-

evclpau- fpedualteriusSinustotius,quiplures,autpaucioresparticulascontincat,qua rooooo.veliooooooo.confti-
ctoru tucnduseritinfupputationcSinustotus,quiaddexteramiilumfuperctduabusfigurishis, oGjadcovtilliusiic
ftumtte»



S I N \% S. tf,

centuplus,quemadmodum& hie 10000000. quemincalculoafluniimus,centupluseftillius looooo.quem
noscum alijs Aftronomis in vfu rccipimus.

SIT igiturinquadrante ABC.arcus CDjgrad.ij. CE,50.CF,45. ac proinde EB,grad.(5c. &D B, 75. vt-
pOtecomplemcntaareuumgrad,50.&i5. Horum ergo arcuum finusredos itafupputabimus. DucanturEH,
p I,ad AB, perpendiculares, qux finus redi eruntarcuum grad.Oo. &grad.75. Dudam autem chordam B C,
lecctrcda A F,in L, bifariam, cx lemmate in definitionibus demonftrato; “acproindead angulosredos: e- a 3. tert.
ritque BL,finus rcdusgrad.45. hoc eft,arcus BF.Ducatur rurfusEG,ad AC,per-
pendicularis pro fmugrad. 30. Item dudam chordam CE, fccetreda AD, in K,

bifarii'Ti>cxdid o lemmate ;ac proptcrcaad angulosredos ;eritque CK/inus rc- zzziﬁl
t™"m.s”rad.is.Denique redee iungantur AE,EB. Quoniam igitur arcus BE.”rad. arcuum
~o.fextaparscit totius circumiercntia circuii, cum Icxiesdo.taciantiSo.g™-ad. e- gradibus
ritreda BE,latus Hcxagoni ;atqucadco, cx coroll.propofi5. lib.”~.Euclid. femi- is.fefefit™
diametro AE ,zequalis. ~Anguli ergo EAB, EBA, @quales erunt: Suntautcm & f;g:{;';‘ut
anguliad H , &quales, vtpote redi.lgiturcum duoanguliEAH, EH A, trianguli arcH'gra,
AEH ,zqualesiint duobusangulisEBH,EHB,trianguli BEHJatusque AE,late-

. riBE,®quale; critlatus AH latori BH,equale ;acproinde AH .medietaserit ie- tf*- 7s- 6*
midiametriAB. QnarecumEGjfinusrcdusgrad.30.fitipiiAH ,equalis,critfinusredusgrad.”~o.medie-"*'
tatifemidiainetri,fiue finus totius, eequalis. Cum ergo finus totus ponatur 10000000. eritE G, finus grad.30.
taliumparticularum 5000000. nempe medietas finus totius. W pri. !

( SEMISSEM finustotius eife finum arcus grad. 50. faciliime ita oftendemus. Quoniam finus to- Sinusre-

Ttus eequalis eft chordee arcus grad. (io. nimiriilateri hexagoni,ex coroll.propof15. lib.4. Eucl.eritex defin. finus grad.

redi,lemilfis finus totius,fiue chordee arcus grad.”o. finus arcus grad.jo.quifemiliis eftarcus grad. 60. so.&qualis
E X hocfinu,per propof 3.cogriofcetur finus complementi arcus grad. 50. nempe finus E H, grad. 60. fi

Animirum quadratum finus 5000000. ex quadrato finus totius 10000000.auferatur,&rcliquinumcrii‘adix

guadrataaccipiatur, que eft 8( ¥oz54.tere.
D EIN D E, quoniam reda A F, fecansarcum B C, bifariam, fecat quoque, cx lemmate definitionum

~rcdam BC, bifariam, «atque adco & ad angulosredos;critCL,finus arcus CF,grad.45.quem itainueniemus.

Cumiintriangulo C A L,angulus L,redus lit,& angulusC A L, fcmircdus, ~crit& angulusACL, femiredus.
atqueadeoanguld CAL, @qualis. s Igitur redee AL, CL. @qualeserunt.  Cum ergo quadratum redee A C, g O pri.
aqualefit quadratisredarum AL,CL,fimul; crit quadratum finustotiusAC, duplum quadrati finus CL,grad.
45. McdictasigiturquadratifinustotiuseritquadratumredaCL, cuius radix quadrata dabit finum CL,
7071068. fere pro arcu gradi*5. Q@ m etiam hoc modo reperictur. /Q”*niam quadratum reda BC, equaleeft 47-"«.
quadratisredarum AB, A C ;atque adcoHuplum quadrati iinGs toti usAC, fi quadratum finus totius duplice-
tur, habcbitur quadj-atum redea B C, cuius quadratiradix dabitredam B C, partium 1414*135. fcre, & huius
dimidium 707106'8. dabitfinii CL, grad.45.

R.V R.SV S,quiareda AD,fccans arcum CE,bifariam, fecatquoque redam CE, bifariam in K, exlem-

"*"mate definitionum, Natque adeo & ad angulos redos ;eritCK, finusarcus CD, grad.15. qucm fie inueniemus. Kk s.tert.

(
2

If grcdiemur. Quoniam per coroll.propof4.ex <inuredo cuiufuisarcus noto cog-

Quoniam expropof4. finus C K, medioloco proportionalis eft inter medietatem finustotius, & finum ver-

fumCG ; (quiquidéhabctur,fi EH,finusgrad.60. cx finutoto AC,detrahatur,vtin coroll.propof.5diximusj »

fitvt pcr corol.prop.4-notusfir.t finusC K, arcus CD, quidimidit eftarcus C E. N am fi medietasfinus totius
multiplicetur infinuniverfum CG,cognitum,produceturquadratumredaeCK, ™ od rcstanguli fubme-

dictatc finus totius, & finu verfo C O ,contentum,sequale fit quadrato medie proponionalis CK. Siigitur qua-
dratiredee CK, radix eruatur, habcbitur finus C K, partium 2588190. vt in dido coroll. propof4. doguimus.

Oucm finum hoc etiam modo inueftigabimus. Quoniam quadratis redarum notarum EG,G C, &quale eft m47.pri.
(jnsaiW iirféTf/ ¢ ; het notum quadratum red&E C ; cuius quadrati radix quadrata;dabitredam E C, no-

tam, & huius medietas crit finus C K, cognitus.

E X finu autera grad. 15. cognito cognofcetur quoque, per propof 5. finus Arcus.
Di,complementiarcusCD,hoc eft,finusarcus BD, grad.75. qui quidem depre- Sinus
hendctur partium 96*59258. Itaque inucnti funt hadenus finus redi arcuum
continentium grad. 15.30.45.60.75.&90* vtin hac formula apparet. 15 2588190

H OR.VM autcm finuum beneficio adaliorum inucftigationcmitapro- 30 5000000

45 7071068

¢ nofciturquoque fifiusrcdus dimi” ilims”cus; ¢” noigccmus ex finu arcus
y grad.i™.finumarcusgrad.7.Min.30.Atqueex hocfinumarcus grad.3.Min.45, 60 8660154 tsiz?fn“:iii'
guiarcusampliusbifarialnlccannonpoteftfineSccundis,( continctcmmeius 75 96591i5S arcuum
medietasgrad.i.Min. 52. Sec.30.J qua in Sinuu tradatione negliguntur. ~indc 90 10000000 gradtbus
. quiapcrpropof3.cxiinurcdocuiuslibct arcus cognito notusquoque efticitur S.Min."s,
> Imuscomplcmentiilliusarcus,cognofcemuscxfinuarcusgrad.7.Min.30.finui —N fefefupe-
hoc autcm,per coroll.propof4xfinum arcus grad.41.Min.15. Atque ex hoc,per propof3.lmum arcus ~ ad k A Fantium?
5 Min, 4" Item exfinuarcus”~rad.3.Min.45. cognoi™“mus, per propof3.finuraarcusgrad.86.Min”~5. Quodir
4( alijircus, quorum finusiniiemifunt, bifariam quoque fecentur, & corum medietates rurlustiifiriam, &ita
r dcincepsjdonecad Minuta numero imparia, quaeamplius bifariam diuidi fine Sccundis ncqueunt,pcrucntum

fit; Itcmque harum mcdictatum complcmcntaaccipiantur, quarurfus, codcm modo continue bifanam fc -
ccntur,donecad Minutanumero imparia fit pcrucntum; & mcdictatum complementa fumantur,&c. como-
fccmus.pcer coroll.propof4.8; per propof3.finusomnium harum mcdictatum,& complementorum. (Cuifi- S
nus cum illisfcx primo inuentis conftituent finus 24. arcuum fcfc ordmc fupcrantuim gradibus 3. Mm.45. vt
ifhac tabiiU vide«.

Arcus



Sipputa-

tioJinuii
arcuus

gvitdsd.

fl nrpri.

b7 pri.

Supputa
tiofinuu
anuum

gradibns

I N S.

Arcus Arcus 1Arcus Arcus
Sinus sinus Sinus Sinus.
GIMj G|M GIM G|M 1nus
347 654031 26 15 4422887 48,5 7518398 71 15 9469301
7 30 13052(G2 30 O 5000000 50 7935533 75 O 9659258
11 1950903 33 45 5555702 8314696 78 45 9807853
15 O 2588190 37 30 6087614.. 60,0 8660254 82 30 9914449
18 45 3214395 4 6593458 3.45 8968727 86 9978589

22 5o 3826854 45 o 7071068 67150 9258795 90 O 10000000

-JiP ST hec,pcrca,quae propof ?. dc inucntione Intcris Decagoni, & pentagoni equifatcriin eodcm
circulodcmonftraiiimus>iii”“uircmuslinumarcuscrad.”d.iiacratione. Repetaturfigurapropoiitionis Rwi
demonilratiim ciiDF,cfic latus Decagoni,&BF,lacus Pctagoni equilateri.
Etquonidgiiadratareftarum BD, DE, notarum ( Eftn.BD, finus totus, &
DE,cius mcdictas.j & squaUaquadrato r¢dix EB;notCierit quadrat(i reac
EB.acpropterea&iplarc(aaEB,hoceft,red:aEF,iUiequalis,nota erit,népc
partii fere H180339. Ex quafi dctrahaturreda ED,medTetas finus toti®par—J A
titi 5000000. notafict re(i:aD F, partil <?%80539. cuius quadrata fi addatur
quadrato finustotius B D , notum het aggregatum giiadratorum exrcdHs
D F, BD ,dcfcriptorum ; atque adeo & quadratum reéliBB F, quod ilix,
duobus equale eft,cognitum erit; cuius radix quadrata notam reddet reééam BF : quea cum fubtendac grad.yz,,
incirculo ABC,vtpote quintam partem circuniferentiae, quod fitlatus pentagoni, nota eritcborda arcus grad.*
72. cuius medietas partium 5877852. dabit finum rea:um arcus grad./T. qui illius dimidium eli.
P O RRO exhocfinuarcusgrad.36.imicniemus,perpropof5.finum ciuscomplementi, hoc eft,finufit CJ
arcus graJT4«. Quos duos arcus fi bifariam fccemus,eorunique mcdtctatcsrurfus bifariam, Scita deinceps,do-
nec ad minuta numero impariavcniamus, queamplius diuidi nequeunt, rcperiemus quoq; per coroll.piopof.
4. harummedictatumfinus,hecnon,pcrpropof.3.finuscarumcomplcmcntorum: quacomplemcntafirflf-

2. hlirtss. fus bifariam fecemus, quoad pofiumus, & harum medietatum complementa accipiamus, que rurfusfecemw

fefefitpe-
?afn::lz?nf bifariam,&c.inueniemus eodem modo finusomnium arcuum in hac tabellacontentorum. Quos finus fi cum
alioru
quorun- Arcus Arcus Arcus Arcus
dam. Sinus Sinus Sinus Sinus
G iM G|M G|M G |M
0 5877852 M 392598 40 39 <X94480 (54 2714405
54 0 8090170 a7145 9992290 49 30 7<i04060 74 5 9624552
18 0 5090170 7 O 4539905 20 15 34(?iilTi 38 67190940
7i 0 9510565 fj5 O 89100(75 6945 9381913 rg5y45 7853169
9 O 1564545 13 50 ~554454 4i 45 7788007 445 4186597
8l 0 9876883 50 9723699 47 «75432.A5 jn5 15 9081432

4 30 784591« 6 mf 1175574 31 30 5224981 29 4886212
«5 30 9969175 (3 15 9930("85 .50 852(340" 6045 8724960

pl'~cedentibus hailenus inuentis in ordinem redigamus,habebimus finus reétos oinniurti arcuum ieie oFdins
fuperantium gradibus 2.&Min.i5.initio fado ab arcu grad.2.Min. 15. vigiie ad arcutn grad. 87. Min. 45. indu-
fiue; & infuper finusaliorum i7.arcuum, qui non feruanthiiiufmodiincrettientuth. Vtin hactabellaappareci

Arcus Arcus Arcus Arcus

Sinus Sinus Sinus Sinus
G |M G M G IMt G |M
2|n 392598 33 45 5515702 175 15 9081450 18145 3214595
4130 84591 34 0O 5877852 (7 30 9238795 26115 4422887

S5 175374 58  619094b 6945 9581915 50]|-€ "~00000
ol 0 1504345 40;30 (>494480 72 0 9510565 57|30 67087614

| 15 1950903 4pa5 6788007 74 15 9624552 41 \ '6593458
13 50 ~334474. 45 O 7071068 75 30 9725699 48 45 7518598

45 2714405 47 M 73431(5 78145 9807855 5A50 7933535
18 0 3090170 4930 7604060 81 O 9876883 60j O 8660254

20 \ 3461171 g5 45 785316~ g3 9930685 g514f 8968717
11 50 3826834 54 O 8090170 85130 9969175 73 ) 94<930i

Ml145 4186597 x5 8514696 g7 45 9992290 7j O 9659250
AT 0 4559905 58130 8516402 5,45 654051 82 30 9914449

29 (5 4886212 6045 8724960 739 1505262 86 ), 9978589
51 30 5224986 i O 8910065 15 O 2588190 90 O 0000000

Vbimanifcftumeft, finum grad. ~4.hoc eft, 8090170. componipracifeexfinubusgrad. 18. &50. hoe
~090i70.&50000b0.Et quialinusgrad.”o.iequalisclticmimlinus totius, vt fupra oite”ifum eft, liquet lirTum
'‘OTad.54.componiadvngucm ex femilfefinus totius,& finu reilo grad.18. Id quod projA”~Vanobis eftdcmon-

firatum. 1AM
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IAM vero finum arcus gr, 12. beneficio finuum gr.50. & 54.qni iam noti faifti funt,ita inucliigablmus.Sit supputA”™
jnquadrante ABC,arcus BD,gr.50. & BE, gr.”.atqg;adcoai;GiLiiDfijCorU diiicrentia,gr.z4. ducanturqKcdiB fio finu*

‘. * pF,EG,ad AB,perpendiculares,que finus rciti™ erunt arcuii BD, arcgrn®

BEjIté rec”eeDH> E|, ad A C ,perpendiculares,que finus refli crit
“arcuum CD,CE,gr.i0.&j6.quicomplementafuntarcuum BD,
JJE.Secetautem reda DH,redam EG,in K. Et quoniam linus D -
F,ahoc eft,KG, illizqualis,& EG,notifunt;eritquoq; corum dilr-
.fcrentia EK,nota.Similitcr quiafinus EI, ~hoc eft,KH,illizequalis,

&DH, notiquoq; funt, perpropof 3.cum lint finus complcmen- >3 prU
toriTmarcuum BE, BD; eritetiam corum diticrentia DK,nota ;ac
proinde duo quadrata »edarum notarum EK, D K, notacrunt c mfri.

quee cum gequaliafintquadratorede D E, notum quoq; eritqua-
(ratum redae DE, proptereaque&ipfaredaDE,notaent,ncmpechordaarcusgrad.24.Hinc5;eiusmedie-
tasnotacrit,nimirum finusredus arcusgr.i2.continchitqiie particulasiO79ii7.H iceadem artc;fi duorum a”
cuum fuorumcungue finus cogniti fint, cognofcetur etiam finus medietatis difFerentize illorum arcuum. Vt fi nubutno-
finusarcuum BD,fe,quorumcunque etiamfi non conuaeant”i:.30. & 54-noti fint, erunt&finus coplemcn- T« notm
torum CD,CE,per propof.3.noti.Quare,vt modo dcmonfiiauimus,not»£ct chorda DE;ac proindt’ cius mn, 'qttogueliF
mdictasnotaquoquccrit,nempcfinusmedictatisarcusDE. n

CAEATER.VM cxfinuarcusgr.12. (Cithuncarci bifaria fecemus continuc,quoad pofTumus,mcdictatum-"
quf*mpTementaaccipiamus,vnacum finu complementiarcus gr.12. que rurfus fecemus bifariam continue, tii anuic
¢jc.jrepericmus percorol.prop.4. & per prop.3. finusomnium horum arcuum,qui in hac tabella contincntur. 'Supput™
Quoos finus fi cum finubus proxime antecedentls tabcllg in ordincm redigamus, nabcbimus finus arcuu n.120.

) Minuti«
Arcusj Arcus Arcus Arcus 41- fifi

Sinus Sinus Sinus Sinus. Jupcran-
GIM GIM GIM g im

ttutn.
120 2079117 410 6691306 1145 1106974 530 5446390

78 0 97814711 480 7431448 77 45 975547~3 570 8386706

84 0 9945119 69 0 9535804 ©5445 8166416 75 30 9588197
3 0 515560 10 50 1811555 A4 O 4067566 8 15 1434916
g7 O 9980195 79 jo 9851549 66 O 9157457 9Bl 45 9896514

10 1(11769  ga5 915016 54309 5664061 A7 45 4656145
88 5o 999~575 8445 9958049 55 50 8141162 61 +5 8849876

047 150896 45 50 6885546 17 15 1965416 18 39 4771588
89 \y 9999145 46 50 7{53744 7145 9550199 61 30 8788171

59 O 6195104 11 4| 5705574 39 45 6394390 14\ 1461553
y O 7771460 68 ;5 9288096 5g 15 7688418 75 45 9691309

19 30 5538069 44 \ 6977905 {3\ 39*17439 3645 5985146
70 30 94264T5 45 45 7163019 66 45 9187911 55 '5 8011558

94 1695495 7 30 4505111 3~ 5536145 3045 511793.1.
80 15 9855561 64 55 9015855 57 45 8457178 159 15 8594064

qui fe ordine continuo'fupcrant 45.Minutis,quorum primus efl arcusgrad.o. Min.45.vltimus vero totus qua-
dransgrad.po.cuiufmodi funt arcus fequentis tabellee.Omnium cnim illorum arcuum finus inuentos effecom
pericsin proximis duabus tabellisantccedentibus,licetnon co ordine fintcollocati. -

Arcus Afcus Arcus'! Arem Arcus Arcus Arcus Arcus Arcus Arcus
GIM G|M GIMiG M G|M G| M M G| M M M G
045 945 1845 745 3045 45 471 5445 45 7i45 8l 45
I 5o 10 50 19 30 18 50 37 30 4¢ 30 550 O4 5o 75 50 81 5o

XM 11 M 10 a5 19 15 5« 15 47 M 55 15 »5 74 M «5 15
3 011 011 059 O 59 048 0 57 066 075 084 O

345 11 43 1145 5045 5945 48 45 57 45 66 45 75 45 184 45
430 15 30 11 30 31 50 40 50 49 O 5,50 O7 30 76 30 50

iM 14M MM 3i 15 41 M 0 15 To M 6815 77 M 86 15

6 0 Om Os53 041 0 5. 060 069 07« O0g7 O
645 1545 1445 5345 4145 4] 6045 69 45 7«45 «7 45

i : 50 88 30
730 1 ong 110 it aa paif 8y zfrg 79

8M i7M 16 M 5515 44 15 53 15 61 15 7i M O m 89y

9 018 027 03) 045 054 065 07~ 0SI 0090 0
POSTREM O aliorumarcuum finusitainuenicmus.Ponatur in quadrante ABC, arcusBD. grad. i;?:
& arcus UE,'~d.i.Min.30.& arcusBH,grad.o.Min.45.Duda aurem rcda EK,ad AB,pcrpendiculari, diuifo-
guearcu BH,in tres partescqualesBF,EG,GH,S:arai DE,induasD 1,1E, vtiinguli arcus contincant 15. Mm.
ducanturad EK,pcrpendic;aresFL,GM ,HN ,D O, li\ Eritque EK,luusredusarcusBE,& OK,finusredus
F arcus
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tiafinm
jruii. .
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Supputa-
tio finui
Mtn. 30.
&

grad. 8p.
Min. 30.
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sp.Min.

Supplita-
gradz6
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tiofinuu
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ts.jefefu-
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@qualis fit rcA.e cx D,da<8j: ad Ali,pcrpcndiculari,quiE quukm finus efi:arcus BE|..Ea4cmg;
ratione eritNK,finus rcdus arcus BH. Sitcrac propofitum inuenirc iinum OK, arcusBD, gradi. Qi”~ifiain
NK,finus grad.o.Min.?j.cfiinucntus 150790.001 eius tertia pars,ncmpe43532.maior,quam M N ; propterea’
quod,per propof.i.maioreitKL,quam LM ,& LM,maior quam M N, adeo vt MN,minor fit,quatti tertia pars

ipliusNKjhoc eftjminor, quam 43("32. Multo igitur maior erit eadem tertiaparsre-v/" '

de NK,ncmpe 43631. quam N O :quod, percandépropofj. maior quoque fit MN
quam NO. Quarcfiadaamus45(i3i.ad 130896.id eiljiid NK,finum Minutorum 4«*
cificiemusnumcrum 174528. qui maior crit quam OK, linusredus grad. i. quondol”™
quidem ad NK,plusaddimus,quam rcdam NO,vt~idum eft. K urfiis guiaEK.finn«
grad-i. Min.30. inuentus eft fi cx co detrahamus finum NIK~Minutoruin 4?
nempc 130891. rclinquetur rcda E N, partili 130873. cuius tartia pars,nempc 43614*
fere,minoreritjquam N O: proptereaquod,per propofi.maiorCA N O, quam OP,&
OP,maior,quam PE, adeo vt N O, maior fit,qua tertiaparsjpfius EN, hoc cft.maior
qua43624.Quarefiaddamus 43614. ad i30891.id eft,ad NK ,fin( Min.45.eiHciemus numcru i74530.qui mi!
norerit,q, OK,~NinusrccHiSgrad.i. quandoquideadNK,minusaddimus,”™ redam N O. Conftati"itur,finare-
dtln grad.i.confifi:cre inter hos duos numeros,i7 <28, i74-\20.7i ille maior fit,hic autc minoT. Statuamus eri"o
cleile, i747“4»inter illos nimeros omnino mcdiy,. ktan.non difivéd okilewiikilii teirie nummaT'a vero imo yfa.r.
T x t¢Ciinugrati.i.inueniemus per propoiTA. finii eius complementi, hoc eft, finum arcus grad. 89. effe
?998477.QuemTiocetiammodorepcriemiis. Quoniam numerusi74528.maiorcft,quam finusgrad.i.vttii-
ximus:fir, vt per eum inucftigatus, iuxtadodrinam propof.3. finus complementi grad.i.hoccft, finus grad.89.
fitnumerus 9998475.6¢c pauloampUuSjguiminorcritneccBario,quam verus finus arcus grad.89. quandoqui-
dem pro finugrad.i.numerum fiimpfimusvero finu maiorem. Rurfus quianumcrus i745io.minor eft, quam
finus "rad.i. vtdiximus ; fit, vt per cum inucftigatus,iuxta dodrinam propofi3. eiuscomplementi, niini-
rum finusgrad.89.fitnumerus9998477-&paulo ampHus,qui maior erit nccefiario™quam vcrus finus grad. 89.
~uandoquidc pro finugrad.i. numcrwraaccepimus vero finuminorcm. Conftitutus ergo erit finus grad. 89.
interduos hos nimeros9998476. & paulo amplius, atque 9998477. & paulo amplius :ac proindc fine nota-
bili errore eum ftatuemus cfi"'e 9998477. quantum videliceteundcm inuenimus exiinu grad. i. Ex quo con-
ftat, rede conftitutum effefinum grad.i. partium 174524. cum cx co,per propof 3. repertusfit finus compie-
mentiipfius tot particularum, quot vere ac reipia gontinere debet.
PR ii T EREA exfinuarcusgrad.i. rcperiemus, per corQll.propoC4. finii rcdum arcusMin.30.& cx
propofi3.finum complementi,ncmpe fimum grad-89.Min.30. Item exfinu arcus Min.30.inueniemus,
coroll.propof.4.finum arcus Min.15. atq; exhoc finum complemeiui, hoc eft.finum grad.89, Min.45.
QVEMADMODVM autem fupraex finubus redis grad. 30. & 54. indagauimus finu rcdum grad,
iz. quidimidium eftchorda:arcusgrad. 24. quodidi arcusgrad.30. & 54.inter fe diftcrunt: itaquoque ex finu-
Min-30.& arcusgrad.51. Min.30. cognitis cognofccmus finum redum grad. z6. qui dimidium

grad.26.flct,per propof.3.notus quoque finus complementi,nimirum finusgrad.64.

oyQ ~ grad. 26. Scgrad.64.& gfad.8p. Min.50. quorum iinus inuentifunt, fecemuscontinue
biSriam,qHoad poftumus, accipiamusquc medietatum complementa, qua: rurfus continue bifariam diuida-

adhibeamusq; dodrinam illam, c”uaex diiorum arcuum finubus notis eognoicitur finus medietatis

tft’ crcntilEiIIorumarcuum rcpericm usfiniisarcuiimnumer0240/‘qiiiiaordmcrqdadicumtjm ibujs m

/

ALE R V M qma Iaborlofum eft, atq; molcftum tot finus ea ratlone indagare, fatiscrit, tanta dlfflcultate W

IRUCNEE finus illos arcuum fu~eriorum numero 120. fcfe ordine fuperantium Minutis 45. Ex llis enim facile

P=YWS* ‘A"APopo* ‘onumrJ’pericmusfinusarcimmfcordinéftperantiumMinutisis. D'dnde ex his finus
arguum.gm ordmcfc fupcrant Minutis 5.Ac dcnig; cx iftis finus arcuum per fingula MijiutaHtcnlommTilen"»

vnquam in hacfupputationccrror fenfibilis continget. Cum enim finumtotupofuerimus ceiities maiorem, '

Alia fup- quam looooo. fit vtabidStis primis duabus figuris ad dextcra, vt fiipradidum eft, cxquifiti/Timirelinquantui

fHtatiofi-

finus refpcdu finus totius looooo.quodtotuserror, quiin hac fupniitationecot!nrrercpor(-ft, mn<i%|;npp

HmZudishge™e-aliuvdaafurmanryUia imis: Quarcubicdisouablson

Arcus
G M Sinus Differentia: & ex inuétis finubus duzfigura reiiccrctur.ld quod cxpcricdadocebit.]
autéremexcquemur. Statuaturordinciliiai'cusct finubus,&addcxtéiT

0 O 000000 cuiufq; finusafcribatur difterctia,q a precedenti finu difFcrt;vt hic fadum
045 150896 150896  cifevides,iiiquing,arcubus. Ddndedic.Si Minuta 45. requirfitdifieren-
T30 16176 130875 tiai30896.addendaadfiniMinim o.vt fiat finusMinutorU45.Minutai5.
i 15 391598 1508314~ quanta polhilant difFcreniia addcdam eidéiiniii Minut.o.vt fiat finus Mi -
3 0 513360 | 150762 nutorUiS?Luieniesn.requiridiifcrcntia456i2.quseadditafinuiMinutio.

5>45 654051 1 150671 conftituetfimi Mmft x5. parr|U43632 Rurfusdic. P%fItISIIde gquantadit-
Min.45.quibus arcus

inui Min.45. vt fiatfinus

j, * n I'“idemlinuiMin.45 vtfiatfinusMin.6 o.hocc-it,
linus grad i ’>Inuen|csn dlftcrentla 43624." additaad i30896.finfiMin.45.faciat i74520.finii grad. i. qui licct
minor aliquanto fitilio,quéalio modo inuenimus,abietis ti duabus primis figuris 20.reiinquctur iinusi-TA”.
ex/Njiiifitiinmusgrad.i.rcfpcdufinus totius 100000. D icpr~terealifdem politis,quanta ditfercntiam pofcunc
Min.30.addenda cidem finui Min.45.vt fiat finus Min.75.noc cli~finusgrad.i. Min.15? Inuenies n.dillcrentiam

87249 .qgiicadditaadi3o896.fmumMin.45 facict2i8i45 .finiigrad.i.Min.i5.quilicctfitaiiquantominorillo.
qué prior illc modus exhibct,tamé abicdis duabus primis figniris45.remanebit finus ziSi.cxquifitiiiimus i/rad.

.M 0i.i5.rcfpcdufinus totius iooooo.ltcdic.SiMin.45.quibusarciisgrad.i.Min.3o.dliicrtJ>argufcq.giad.2.
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TkAin.i5.reqiitamt dificrentlam i”oSiji.addcndam finui grad.i.Min.”o.vt fiat finus grad.z.Min. 15. quatam dif-

fcrentiam pofcat Minuta 15.addecndamcklemfmuigrad.i.Min.”o.vt fiat iinus”rad.i,Min.45?quacam préter-
eadifi-'i'cntiam flagitant Minuta 50. addcndam cidem finui grad.i. Min. 30. vtiat finus grad. i?RepcricscniiTi
priorcmdifrecrentiameiTc435i0.quaeadditaad2(1i759 .finumgrad.i.Min.50.cifiact30537p.finugrad.i.Min.
~j.Poftcriorcm vero differcntiam inucnics ciTc 87219. qux additaad finum eundcm grad. i. Min. 30.

componer 3485388.finum grad,2.qui duo finus quamuis minores fint,quam illi,quos prior tilc modus cxhibct, N

i reiedistamen duabusiiguris primis cx vtroquc,rcliqui crunt finus 3053.348p. cxquifitiffimi refpcdu finusto- reguilpo”

. tilisiooooo.Haccadem arte progrcdicndum critin ceeteris, donccinuenti fint finus omnium arcuum per 15. porii™Kum

W Minuta extenibrum viquead arcum grad.45. -Vitrahunc ctcnim progredi hac vianon cxpcdit,cum magis ex-
# quifitofinus complcmentorum arguum iliorii.per prop.3,inuefiigari poiTint.rcfpcdu finus totius laooo000.

quam per regulamproportionum;proptereaquod,vtfupraocitendimusincorolTproDof.i.difrcrentiz finuum

verfusfinem quadrantis minores funt,quam prope initiiim quadrantis ; ac proifidc ~Epius diiFcrcntiee finuum fro;>e

mutantur prope finem quadrantis,quam iuxta principium. Ex quo fit rcdius prope quadrantisinitium repe-

ririfinus per rcgulam proportionum,quam prope fincm:quandoquidcm ibi vnaeadcmaqne differentiaplurib.

finnbusdefcruit,quamhic,vtdidumcfl. Id qaodcxpcrientiaapcrtiiTu-nequoqucdemonilrat. cminvz!
QyODfiomnesfinusarcaumperi5. Minuta progredientium, initio fado abarcu Min. o. inordincm j.Minuta,

I redigantur.vnacum eorum diffcrentiis; reperiemuseodemartificiofinusomnium arcuum per 5. minutacx* ~per/in-

p tenfoVum : Ex giiibu.s4 emum cadem ratione finus omnium arcuum per fingula minuta progrediétium expio- i

rabimus;ac proinde tabulam finuum conficiemus vfque ad arcum grad.45. Per finusautem horum arcuum e-
licicmus,per propof3-finuscomplcmentorum arcuum eorundem. QM.arctota finuum tabulaconfcda crit:ac
proinde finusredos omnium arcuum Quadrantis fefe ordine fuperantium vno Minuto, in partibiis Sinusto-
tiusin quotcuilquc particulas diftributi/upputauimus. Q”od facicndum crat.

s C n O L 1T VvV M.
N CATERVMyvtrationemfupputat'mUfinuum perproportionum rcgulam videos,finttn OMdrante ABCiarcuum

DVYEG,notiiex quibmpropofitumfit elicerefinum Hharcus liH, inter duos tilosar~ n Demojira-
iEuspoftti.DuaareclaDK.,perpendiculariadEG,eruntreilaLl,KG,finuiDF,Equales;atqueadc9 ~ |o{1i|' r%.lltjé}
~ UL, EK~differentiainterfinus Hi, EG, & finum DT, Qmniam veroarem DE, (jex!guusfucrit- X amper le-
. . n no, Ejihkiujmfolis intermediorumarcutrn gitUmpro-
\ finusmquirimus) are¢ialineas quoadJenjum, noVJ/ffert*cpmnae multo minus arem DH ; e- portionum.

runttrtan”~uU DEK,DHLiquodammodo redilinea, & aquiangulainterfe. ~ Quamobrem erit,vt a . fixti.

DE.differentiainter arcumBD, & arcum BE.adEK,differentiam interfimm DF, finum EG,

itaDH ,differentiainterarcumBD,&arcumBH, adHL, d/ffaentiam interfinum DF, & finum
lilCuergopriores/resmagnitudinesfintco,nit<e,(nepe arcus DE,quoarctiaBC,arciiBD fi{perat',&recia EK,quafinusEG,
Bni DF,excedit,nec non arcus DH,quo arcus BH,cuiasfiniis quEritur,fuperat arcum BD) cognita etiam eritq‘iartamagni- *
tudoM eii,reda HL,qua addendaeii fmui DE,vtfiatfinus HI. Confiatigitur,finusper regulxmproportionuminuentosfen“
ftbiliter non differre a verisfinubus, prafirtim quandoarcus DE, quo arcus cognitorumfinuum interfe dfferunt,valde ex™
igHiiseil,ita vt a redaa linea v'ixdifférat.

MAGNV M quogque compendium in hoc negotio nobisaffereipropofitio otlaux.Ex eaenimplurimosfinus ex aliisinue- compendi-
tisperfoiam additionem,fitbtractionemuenancifiemur.Nanififinum cuiufuis arem,qui maior nonfit,qujtmgrad.so.adda~ um mm fi-
musfinui arcas,quiabarcugrad. 6o.fuperaturfumpto ilio arcu,componemusfinum arcus qui eodem ilioarcuaffumpto arcum
irad.6o.fiiperat:propterea quoddifferentiainterfinus duorum horumarcuum maiortm aqualis efifinai arcusilllus affumpti
Auimaiormnponitur,quamgrad.;o.vtihidemoftratimm.Vtfi346n7ifitjiiarciisgr,id.20. Mi}jJsM”'ctamusad6sp4S9o0*
Bnumarcusgrad.sp-Min.4.s.quiabarcugra.6o.Bperaturdtdoarcugrad.2o.Min.is.conficiemus pSjsjoi.finuarcMsgra.80.
M.in.ji.quiarcumgrad.6o.eode*aarcugrad.2oMin.is fuperat. sicfisooocoo.finum arcusgrad.so. addamusfinui joooooo.
irct{sgrad.so.quemarcusgrad.6o.fiiperatdi¢ioilioarcugrad.so.compDnemusiooo000Q.finum arcusgrad.¢o.quiarctmgra.

mbo.codemillo arcuaffumptograd.”o.fuperat.

ITEMfiBntimcuiuslibctarcus,quiarcugrad. so.maiornonfitfubducamus exfinn arcus, quiarcumgrad. 6o.fumpto
idoarcufuperat,relinqueturfinus arcus, qui eodemilio arcu affumpto aharatgrad. 6ofuperatur. Vt fi 3502075.finum arcus
~rad.20.Min.30.detrahamuscx¢862856finuarcusgrad.SO Min.so.qul4rcumgrad.60.didoarcugrad.20.Mm.sofuperat,
reliquus erit 6360781.finus arcusgrad.3p.Min.30.quem arcusgrad, 6o.eodemilioarcugrad.20. Min.30.fup;rat.

RVRSVSifiexfinu ctitufuis arcus,qui maiorfitarcugrad.6o.detrahaturfinus arcus,qui tanto minorfit arciigrad.60
quantoille maior cil,relinquettirfinus arcus,quo vteruis illorum abarcugrdd.6o.differt. Vtfiex p7Si476.finn arcusgra.78.
*uferatur 66pj306.finusarcusgrad.42.reliquuserit3opoi7o.finusarcusgrad.iS.quo vter¢iUorumabarcugrad.do.differt.

Qiu omniaex diilapropofS.coUiguntur.
- ITA Efatiseh, riinuenianturper regulamproportior,umfinus omnium arcuum aprincipio quadrantis vfquead
I 4rcumgrad.30.St enim ex hiselicianturfinus complementorum, & ex hisinuentis detrahanturprioresillifinus,rcl\jui erut
ANJinusomnium arcuum inter arcumgrad.30. &arcumgrad. 60. itemji copiitieffentRnus arcuum omnium abarcugrad. 30.
adfinem quadrantis,& finus omnium arcuum,qui minoresfunt ar~grad.60. detrahcrentur exfinubus omniuarcuum
matoriim,quamgrad.60. remanerentfinus omnium arcuum aprincipio quadrantis vfque adarcumgrad.so.Deniguefi (imis
mniiim arcuum aprincipio quadrantis vfque adarcumgrad. 60. inuenti effent, & fitus omniumarcuumWfhrum,quam
grad.jofinubus omnium arcuum maiorum, quamgrad.30. adijcerentur, componerenturfinus omnium arcuum maior umy
guamgrad.60.
SEDiamfubijcixmus tabulam finuum omniumarcuumquadran’itperfmxuUM'nnta extenforum alnnneRegiom.

~kppiifatam,quam tamen pUrif~ inlocisab erroribus,quiincuria tjf*pcgraphcryn;. ant,purganimtis.Continetautem
. tnhac tabtiUfinus totusparticulas looooooo.ratione cuius omnes aliffinusinae:: ‘-'it. rr--- ‘fiafingutis reijciantur prima
duffigura addexteram, (addita tamen vnitate,fiduafigura abieda. numerimi < <qrcm ((iKfiittunt,quam 50.) relinquetur -f'-

i'j finusrcfpeaufinustotius 100000. SitamenquiseandemtabuUmperpraccpt.i ' Jir.{proprioM:irteconflrueTevelit,ppfito
p! finutotopartium looooooQ.confiitM &s eteritfinus totus infupputationtparimm 'oooooooco. Namfiexfingulisfinubus
F I ittueniu
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fxijuiBte ffiuetitii ahyctantnrdti;prim£figurg id icxtcramMdtxmiis,nl\qui eruntBumrejpcctrBr>tti totius iccoootio {jdem of»»-
coRruatur. no,(JUlifitadujaloamijis Regiom.dtfcriptfRint.  liocidcirco dicoyne minris-, non Qmnes [inm per reguUni proportionum
foRto Rnu inuentosexBnubm arcuum Uinutis /j.fe ordineRiperantiutn,pofRroJinu toto looooooo.aU vnguemrejpohdereBnufmfmtts
toto partia fabula. Vt enimfinus exquifite repertatur re”eclu alicuiusfinus totius, conBituendus esi infuppntationefinus tottu centies
leooocoo. ; Bpj.~diciumcit.
QJIX>Dautem, abisais duabusprtmisfiguris addexter*m ex fingulisfinubi(s,remane(intfinus exquifiti rejpeclufinus to-i
Aieclia looooo.quamuispriortsilli nonfint exquifite inaentiymanifefium eii. Ouomamm m I m ustotus, fittefemidtamcteradfi.
duab. pri- rectumquemcun” determinatam quandamproportionsm habet' fit,vc omnespartesitius,guotcunciueillafmt, aA
ntU figuris teshuius inuentas re(“eéu illarum partium fmus totius eandem habeant proporttonem,giiam omr.esvartes eiufdem (inwj /o.
€x Bntt  fiaspaudorestquam iGiipricres,habentadpartes eiufdem (inus refheduUUrum partimi Bntu totius oauciorum.ahonui» ¢ \
teR'a™T nonhaberetjemper adeundemfinum eandem proportionem,fedaliquando ef3et maioris quantitatu reB>eduiluns®
tilis t«JL'&AI*FAanananngnnrngdeRBabfirdum.QugcircallBnuscuiuslinttarcuSiVtv.si.tlliusyguicontinetsrad.28.muentusBtrr.
tooooooo. Jpedufinus totius in quotuisparticulasdiBributi .facileper regulamproportionuminueniemus eundemfinum rejpellueiufd
rtlinqua- demfinustotiusinpauctorespartesdiuifi,fiitadicamus. Stfintts totuspartium iooooooo. datfimumarcusgrad. 2S.partium
tur idem 76g47i6.Idemfinus totuspartium looooo.quotpartium dabit fmtm eiufdemarcusgrad. 2S? Inueniemus enimfmum par-
Aifinm autem hacfradione, (quod minorfit*quam rnitas) continebit idemfinuspartes duntaxat
totius 794-7-quemadmodum in tabulisfinuiimponitur»inquibusfinus totus continetpartes ioooot. Vbi videsnum hunc rdingtf
N00060. U-ftexillodu<eprim£figur<taddexteramabijciantur.Ratiohuiusabicéionisei}-,quiavtBnusillejirad.28. multiplicatusperfu
fetprior  num totum j00000. (qua multiplicatiofit per appofitionem quwg" ctfiarum,hcc modo;46p47i6070offo.vtin cap.4. Arithmt-
IUe nonfit diximus)diuidaturper fmumtotum looooooo.vt regulaproporttonumpracipiriitiseR ,fiex numeroproduco reijcm-.
inuentiis figura®quot nimirum cifrafunt in diuifore looooooo.vtin cap. /. Arithmeticadocuimus. Qmre reijciendtfunt
quinqué idacifraappofiita, &pratereadua figuraprima, nempehic ntmerusi6coooo. qui cum diuiforehhanc minutiam
f~%"%"%.conRituit,qudivnitate minor esl ; propterea quod numerator continetfeptemfiguras, denominator autem ofto.
Fadernqueratiocii inomnibusal”sfinubus. Hincfit,finum rehfiumpofi, atieélionemduarum primarum figurarumfatit
exqutfitum efie reRfedufinus totius looooo.etian. fiilleia quo duafigura abijcittntur, rffi>efiufinus totius 10000000. non effet
exquifite inuentus. Cum enim totus error-, ani in fapputatione contmpjrepoteih (. quandonimirum conBituenduseH finia
inter duos numtros”quorum vnus verofinu maior eii,&alter minor, Velquandoper regulamproportionumfnus in*uihtur:\
hicenimmaius periculnm errandi effepoteii. ilam quandofinus inueniturper extrafiionem radict quadrata, errorww/fa1
tem nonexcedit)conBBatveimprimafolafigura ad aexteram,vel m duabusprimu,ita vt adjummtm errorfit inggmita-
g. - JT"bus,quibusfinusinuentm verumfinum excedat,velab codeficiat-,(giiis*enimpluribus vnitatibus afcopoaberret,nifiplant \
quemttm- Gsommicarum,atqueArithmeticarumfitignarus>) Duavero primafguracumquinquecifrisaoppofitis confiita-
Aue rejpe- antnumeratoremfrMmti, quam diuifio exhibet, minorm denominatore»ita vtfrafiio minorfit,qummitas-fliquet,fatti
&*finus  exquifitumfinum nlinquu
- EADEM ratione,ficuilibetfinui refi/efiufinus totiuspartium looooo. inucnto apponantur dua cifraad dexteram, /«-
ftduciantiir M AM\demfintisreRmaufinustotiuspartium 10000000. Kamfidicamusvetbigratiai Sinus totuspartium 100000. datfi®
duA cifrA arcusgrad. 28. partium 4 694-7. Sinus ergo totuspartium j0000000. quotpartium dabit eundemfinum arcus grad. 2SI
ad dexterd, repetiemusfintini partium 4694700. Vbi vidis,finum huncprocrcari,fiiUi diia cifraaddexteram adijciantur. Il.at10huiut
Rtidcmfi- adieclionistii ; quiavtfinus IUtgrad. 28. multipUcatusper Bnum totmn j0000000. (qua multiplicatiofitper appofitionem
B»m ctfrarun2,vtin cap. 4. Antbmeticatradidimus)diuidaturperfinum totum j00000. vtregulapr&portionumpracipit,
totius M i<xfi*meroprodiicio4 6947 0oooooo.auferanturquinquécifra,vtexcap.s.mBraArithmeticaconfat. Qmcirci.
10000000. relinqueturpriornus cum duabns cfrisad dextram appofitis.Omdautem cxBnu 4694 7. rm fit inuentusfinus 4 694716,
N0 paglouleidem, cx quopriusilium elicuimusfedfolum hic4694700. caitBeB,quod(inus 46947, non efi omnino exquifitusrejpe-
i00000.Deberetnami”effe4694 7' &infuper-"j$:: MW vt ex didispatet,ex quopracifiinuenieturfinusiilc
AantMInt™ 'M9-17j6.SedMcet ha j6. vnitates negliguntur,aicipiaturgtsfinus 4 694700.giialem inuenimus, nontamenfit errornota-

nores, ™ bilis,cu”mtajes rejpraufinustonus jint quaminutia mulio minoreil, quam hocefii, quamvnam
contra, ficundu Ttjpeéiufinus totius6o.\t meritonegligipoRit.Ad3smmum poterit aliquando contingete error-, guamuis vatde raro»
quotciin®j in quE mnutialxcetfin aliqguantOrnator, quxm”™\-~.hoc efi“iam vnum Secundum rejpedufmus totius 60*

p;irttcuU- eHtamenmultominor®*quam \-*-"*.hocefi,quamvnum Mmutumreffcctufinus totius 6o.ldvero, quoddefm”nstotit

/00600600.” j00000.dmmus, inteiltgendum quoque efi dealiisfinubus totu quoteunquepartiumfine plurium,fitte

tmtur.  P"ciorwn. Semper cnm exfinubus reR&tu Rnus totius maioris inuentis ahijdenditfune tot *ura, vtrdmquantnrnut

CognitU  re(peciuRnus tottus mmi}ims,quiot cik-ii iinos totus num Rnipn totum minorc.nJuperat : itemjinubiis re(j}edulinus totius

duab.UneUminorisinucntiia UjcieniaJunttot cR £, vtfiantfinus reRetiufinus totius matoris, quot cifrts minorfinus totus afiinu toto

modo demsniirabitUT. Vtfifiipputen'-'trfiaus rejp~a'4Bnus totius 100000000. & exfmguli$

insmenQ- trespr/m-efiguraai dexter.m, reUgmeruntfiimts rcj}ecHfinus totius j00000. & quidem multo exquifitiorts,”

ri.deind<~T-**>*fifif;"iffi*fptiennirrefpectufinHst*.tii>sjoo00000.&exfingulisduifigur£ab!jcj.tntur. *lodfifinubus ref>edufinus

‘verovna totius jooooo.inusntis adijciantur tnsiifiafienrfinusrefectufinus totius j00000000. atque ita de cateris.

earum re- _"E X bispatet ratioilliiis operaiionis, quafrequetutr er in mea Gnomonica, & aliisin locisvfusfum\ cum duahus Hreit

jpe: ua te- cognitic reRBictualicinuslinea recia, tangiumfinusjotms, ieinde verovna earum ittrumcomita refocau alteriuslineare®

Riri.cogni- . damamtsvelm’norisveh.tijinustotiusyvel rejpxtualreriuscuiufpiamtnenfiira, alteram
ta,quopft- A *----------- e < refpictu huiitsal eriusBnus totius, velreReciualterius huius menjiirainueigo. Idquod &
cloailera  jg y--------- Ptolemau<, & alij ARBronom! nonraroeti.*mfac;unt. Exempltgratia;cum duabuslineisre®
Airalterius N * ~IsA,U,cognuisn'JPeclKline£re{UC, tanquAmfilius toriuscontinentiparticidts j00000.li-
me'ifuri, o MWN\PRMVYNWNA*NQ'3SA- [tneaveroB, partium4o67j. Deinde veroredaA, refledual-
cognofia- teriuslineamaioriiD, velutifinustotiuscomplectentiiquog”particulasjooovo. deprehnf*
tur. N N itcrumfitpartium 80901 velpalmorum 4, reRecht mcnfura E,quapalmofitaqualis,vdre*
id quod r menfura F,qutplurcspa/mos,nempe quinque,contineat, mquiro,quotpartes,autp.iU
ptfislinea B contineat reBeaupafterioriffinus totius,aut rejpzau ditia iUius menfurali,vel F. Q md quidem expedia per re-
ANiLrip- Silinea A.partium 9isS4-dat lineamB,partium 4 06”, Eadem linea A,partium 8090t.vel N
vMm. PN ANSNAPNNINERRAYANNpilmorumdabite.indemlineamB?inuentetur}i.imquelineaB,,partium”~60i9.&pauha'n- I

pltHs,veipdmorum. A p~~. Cuiusoperationisratioafa”eriirimn diffcrt, cmn retia AjadrectamB,habcatfi'ntper vnan™ j
&eandm,de[ermm4ramquep)Opfrtouem. |
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TABVLA SINVVM RE-
CTORVMPER SINGVLA

C'VADRANTIS MINVTA EXTENSA , ET*
aloan. Regiomontaiio quondam fupputata,nunc autem per
me examinata,8c plerifque in locis ca-
ftigata,atque correda.
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26
27
28
29

50

31

33
34
35
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37

3p
40

41

42.

43

45
46
47
4~
4p
50

51
5A
53
54
55
56
57
5«

59
60

® "1

0000
1909
5818
8727

ii63(>

14544

17455

10 5'<n

23271

2(j18o

29088

51997

549~ .
37815

40724
43632

46541
49450
57359
55268
58177
61086
65995
66904
-69813
72721

75630

78539
81448

84357
S$7265
90174
93083
95992
98901
101809

104718
107627
110536
115445
116553

119262
122171
1~5~79
127988
150896

133-805
136714
13962.2
142531

H 5459
148548
151157
154165
157074
159982
162891
165799

168708
1716111

48.

*

4%,

174724 4g

89

1

1745"4

177435
180341

185250
186158

*189066

5
1

191975
19488 3

197792
200700
205608

206517
209425
212535
215241
2181417

111057
225965
226873
229781
232689

~55597
238505

241415
244521
247229

250137

~5N045
~55955
258861

261769

264677
267585
270493
273401
276308

279216
282124
185052
287940
290s47

~93755
296665

299570
302478

3053”75
198295
\11200
314108
517015
319922
322830

375757
328645
331551

534459

537567
340274

345181
546088
348995

88

48.

(

48.

48.

48.

4

2

348995
55190C
554809
357716
560625
565530

366457
369344
372251
575158
378064
380971
385878
586785
589692
592598

5955®5
598412

401518
404225
407131

410058
412944
415851
418757
421663
424570
427476
430582
453288
456194
439100
442006
44491
447818
450724

453650
456536
459442
462348

465153
4681509
471065
473970
476876
479781

482787
47~592
488498
491405
494308

497214

500.119
505024
505929
508834

511740
514645

517550
510455

525360

87

48. 4

1

1 3

1.523360
526265
529170

557075
534980

537884

540789
545694
546598

549505
552407

555511
558216

561120
564024
566928
569852
571756
575640

578544
581448

584551
587156
590K>o
593064
595967
598871
601775
604678
607582

48* 4 g10485

- #

+8. 4

613589
616292
619196
622099
625002
627905
650808
633711
636614
639517
642420
*645315
648226
651129
654031
656934
659837
662759
665642
668 544

671447

674549
677251

680153
683055
685957
688 859

694665
697565

86

1

48.

48.

48.

4

1

4
697565

700467
703369
706270
709172
712073

714975
717876

710777
723678

716579
729480
752381
755181*
738183
741084

745985
7468 86
749787
752688
755588
758489
.761389
764190
767190
770090

771991
775891

778791
781691
784591

787491
790391
795191
796191
799090

801990
804889
807789
~Nn0688
815587

816486
819585
822284
825183
818082

850981
8*33880
836778
859677
841576

845474
848571

851271
854169
857067
859965
862863
865761
868659

871557

85

48-
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1

3

49
4 «

47
46

45

44

45
42

34
33
31
31
30
29
18
27
26

"5

13
22

‘21
20

1-9
18
17
16
15-
14

<jradui(.~adra«tispro iinubusre6tis complemcntorum arcuum eiufdéQjiadraacis.



Il 5 1 1 6 1 m 7 1 1 8. 1 1 9 1 1

0 87155748~ 5 1045185 48. 21118695 45 | 1391751 48 O M64545147- ol 60
I ~74455 1048178 1111580 1394612 15671181 59
I »77353 1 1051071 1114467 * 1397491 1570091 58
3 880250 1053964 {117354 1400575 1572964 57~
4 88J148 1056857 1150141 1403253 1575857 50
5 886045 1059749 1255128 1406135 1578709 55
6 888943 1062647 1256015 140901 5 1581581 54
1 +591840 1065534 115 8901 1411893 1584453 53
« 894737 1068416 1241788 1414771 1587515 5-
p 897634 1071318 1144674 1417652 1590197 51
10 900531 1074110 1147560 1420531 1595069 50
11 903428 1077101 1250440 1415410 1595941 49
12 906325 1079994 1153552 1416289 1598812 48
M 909222 1081886 1256118 1419168 1001684 47
14+ 911119 1085778 1159104 1432047 1604555 46
15 915016 108866" 1161990 1434926 1607426 H5
i6 917915 1091561 1164876 1457805 1610297 44
17 920809 1094451 1277761 1440684 1615168 T
18  92370.6 1097544 1270647 1445562 1616058 42
ip 926602 1100155 1275532 1446441 \ 1618909 An
20 929498 HO5116 1276417 1449519 e 1711779 40
21 951595 1106017 1179502 1452197 1614649 'ng
955191 1108908 1281187 1455075 1617519 -38
H 958187 riii7rP9 1185071 1457955 1650589 M
H 941085 1114690 1287957 1460851 1655159
Ag 943979 1117580 1190841 1465708 1656119 35
26 946875 1110471 1193716 14665 86 1658999 "
AT 94PTTI 1125561 1296610 1469463 47- 9 1(~41808
18 951667 1126251 1199495 1472340 1644738
2p 955565 1129142 1702578 1475117 1647607
30 958458 1151051 1 525i 6i 1478094 1650470 io
31 961554 7 1154912 1508146 1480971 655545 19
3. 964149 = 1157812 1511030 1485848 'i- 1656114 28
53 967144 1140701 1513914 1486714 1659082
34 970039 1143591 1516798 1489601 1661951 26
35 1 971954 1146481 1519681 1491477 1664819 25
321 975879 1149371 1522564 1495555 1667687 24
37 978714 i 151161 1315447 1498229 1670555 13
3« 981619 1155151 1528350 1501105 1675415 o
3p 984514 1158040 4% ' 1331115, 1505981 1676291 21
40 987408 1160919 1534096 1506857 - 1679159 20
41 990503 1163818 1336979 1J09733 1682027 19
4. 993198 1166707 1359862 15, 1260S 1684894 18
43 996092 1169596 1541744 / 1515484 1687761 17
44 998987 1172485 1545617 1518559 1690628 i6
45 1001881 1175574 1348509 ,1.521254 1693495 15
45 1004775 1178265 1551391 1524109 1690562 14
47 1007669 1181151 1554274 1526984 1699229 13
48 1010563 1184040 * 1357156 151985p 1702095 12
4P 1013437 1186918 1560058 1551734 1704962 JAn
50 1016551 1189816 1562920 1535608 1707s18 10
51 1019245 119170.1 1565 802 1558481 1710694 9
5A 1027159 1195591 1568685 1541356 1715560 8
53 1015052 1198480 1571564 1544150 1716416 7
54 1027916 iio i568 1374446 1547104 1719291 ,, , 6
55 1050819 1204255 1377317 1549978 1711157 .
56 1033713 *1107143 1580208 1551851 1715011 A
57 1 1056606 1110051 1585089 1555715 1717887 3
581 1059499 1112198 1585970 1558599 1730751 M
591 1041591 1215 800 1588851 1561471 1750617 F
(o 1045185148. 1 121869548. 1 54,75, 48. 01564345 47 ¢ 1756481 47. ; Q

1 &4 1 &1 1 &2« 1 1 821 181 .

Gradus Qiwdratis prciinubasrcclis complcmentoru arcuum ciufdem Quadrantis.
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40
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5-
~3

56

5/\
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T A B V
10 11 11
1736482 47_ 7 190809c>47. C2079117 47.
1739547 1910945 1081962
1742111 191380c 27084807
1745075 1916655 208765 2
1747955 19195I1C 2090497
175080; 1922565 1093542
1755617 192521C 109618c
1756551 191807 109905¢
175959/ 1930911 1101877
4762258 1953782 2104718
176*5121 1956651 2107562
1767984 195949c¢ 2110405
1770847 1941347 111324
1775710 1945 197 2116091
1776565 194805¢ 4" 211895,
1779435 1950905 2121777
1782298 1953754 212462¢
1785160 1956609 2127462
1788022 1959462 2150302
1790884 .19615 ii55143
1795746 \ 765 166 2135988
1796608 P 1968018 215883c
1799469 1970870 2141671
1802351 1973722 2144512
1805192 1976574 2147553
1808053 1979415 2150197
1810914 1982276 2153035
1815774 1985127 2155876
181663 4 1987978 2158716
1819495 1990879 2i1?°1556
1821355 1995679 2164396
1825215 1996530 2167236
1828075 1999380 2170076
1850955 20022 30 2172916
1855795 47+ g 2005080 AR75755
185665 4 2007950 2178594
1839515 2010780 2181435
1842372 2013629 1184272
1845151 2016478 2187111
1848090 2019527 2189949
N850949 2022176 2192787
1855808 2025025 2195625
1856666 2027874 17198463
1859524 2030721 2401300
1862382 , 1033570 2104137
1865 240 2036418 2206974
1868098 2039266 2209811
1870956 2042114 2212648
1873813 1044962 1215485
1876670 1047809 ‘M- 4 1218522
1879527 1050656 1221158
1882384 1057503 L123994
1885241 L056550 .226830
1888098 .059197 .129666
1890954 .062045 1232502 ~
1893810 3064889 Lrag5537
1896666 067755 i 238172
- 1899522 070581 2241007
1902378 2073417 2245 842
1905154 1076272 2246677

L

A

Gradus Quadrantis pro iinubisredis arcuum ciufdemQiudrantis.
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22495 "M AT,

2252345
225517%
2258015
226084-
226568c

2266513

2269 54c
2271175
2275012
2277847

228067c
228550s
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2292001 p,

2194855
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1300497
2305518
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2308985
- 52311810

2314649

2317479
2520309

47
2323158

2515967
1318796
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2357182

2540110
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2348594

2551421

2354248
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~374053
2376859
~379684
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-395808
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402280

2 N
4051047

2407927
2410750

2413573
2416596

14
2 2419219 47. 0 60
2422041 50
2424865 58
2427685 17
1430507
2-45332-9 55
2456150 54
2458971 U
2441791
1444615 51
NATAZN 50
2450157 49
245307/ 48
245589" 47
2458717 46
2461535 45
2464552 44
2467171 4n
246999c 42
2472809 4N
247562J 40
2478446
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2489717 35
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1503 800 ~0
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1511248 27
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2526514
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2531951 20
2554766 19
2537580 18
2540595 17
2543 206 16
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2565706 8 8
2568517 N 7
2571328 6
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12582570 2
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EXPLICATIO , ATQVE VSVS TABvVL~"

paruum ~rxccdentis Sinuum rcdorum.

tahuU Stm “

nHum. y,erticefr(tCedentiitabuUordinedefcriptifunt®o.gradusQuadrantU,&adfiniflramdeorfumverftis,6oMimt*
Compie® deinde latere tidetn go.gradm Quadrant'u repojitifmt ordine retrogrado, & addexteramftirftim verfm, co. Mi-

Tuu!/™ 'rnita.Quod ideofadum eii a nol>isvtlUkosumslibetarm complementum cognofcatur. Kam quihbetgradtis in vertice tabu-

U pofitiis ciim”ouis Umuto adjifiijlramcmcato, habet procomplementograalimTninfuno lateregradui acceptoin vertice

fado ex rejpondentem cumMinuto,quod ad dextram Minuto adfmiRram accepto rejpondet. Vt quoniatngradui4o. in verticc,&Mi-

hoc tabu- o.adfiniflrampofito, rejpondet minBmo lateregradus Mtnutum 60.ad dexteram coUocatum, erit arcusgrad.”.

Ja tUcta- jN;ifi¢o fjQec™Marcus,grad.44.Mtn. o.complementumarcusgrad.*d.Min”o. Sicquoquearcusgrad.-*.Min.i*.compU”*

mentumbabebitarcunlgrad.46.Min.47 ladem ratione quilibetgradusininfmolattrcpofuuicumquouisMinuto addextt-

Tftts tabu ram collocato, habetpro complementogradu in vertice gradui acceptoin infimo latere rejpondcntetn cum Minuto,quod adfi-

li Bnuum niBram Minuto ad dextram accepto rejpondet. PoRremofubgradibus in vertice tabula dejcriptispofitifuntnus recti ojHniii

duplex, arcuumperfingulaQmdrantis Minutaprogredientium, quatenusfinus totuseii ;0000000. Quod fi exfingulis Rnubus brm*

Z'.rP"iores figuraaddexteram abiiciantur, (additatamenvnitate*Juafiguraabieda numerum ~o.excedunt) religmerm»
arcui Hdeorundemarcuum, quatenusjimistom eii mooo. vtjupradmmus. Vndegmequid in vjti Imiustam u pr¢,oremus defu
quadrate nubusrejpectufiwis totius ;0000000. inteUigendum quoqueeritdefinubus refpeciulnus totius looooo.abieciis nimirumauiu
vninoris  busprimisBgurisad dexteram, vt dixtmm.

Pxgfo Jyj tabuUvfusduplexesi.Nam in eavelcuiuslibetarcusinquiriturfmus, vel cuiufuufinuscogniti arcus inue-

tn MNRAIARAMANY QAN (i(,g”gOclatiarcusQmdrate}ninorisfinuittreaumqgUierii,fumegradHs illiusinvertice tabula, Minutaveroad

BniBram.Incominuni enimangulo,procedendonimirumaMinut'u dextram verfiis,donecad locmn fub gradibus acceptuptr-

sinus re-  uenias,illicoBnum redum inuenies.ltaBnum refium arcusgrad. zy.fubgrad.z”. ¢ regione Minuti o. adfiniRram collocati re-

cHuj peries4Zz6i”.Stnumvero recium arcusgrad.zy Min.ig. inuenies4”?6z0(). Sinumdcnii®jreciumarctL<jgrad.2*.Min.so.of?n~

Aarct®  j47S7%9-Sivero_"um redum arcus Quadrante maioru,fedfemicirculo minor'u def:deras,detrahe arcuin datum exfemi~

quod auoarcuijemtcirtum confidenteseundemBnum reciumhaknr,vtin definitionum expofitionediximus. Vtfidatiufit

ne ime- arcusgrad.i*S.Min.47.detraheeumexfemicirculo,hoceii,exgrad.iSo. Sinusnam” refius 6sSpSz.refiduiarcusgrad. 41
Tuatur.  Mm.i".ef quoquefinusrefius arcuggrad.;iS.Min 4j.cum ilioarcugrad.4i.Min.i:*.fcmicirculumconfidentis,

Sinut re- QV O D fiarcusdatus pratergradus,ac minuta habeat etiam Secunda” inquirenda eritpars proportionalis,hoc modo.
'Hus cutup- AiNerentidininterBnu refium arcusproxime minoris,& finum reéi arcasproxime maior'is,¢r die. Si 60.fecunda (qui-
taben” ¢ Kfer/fj totameatndifferentiamaddendamfinui arcusproximt

__minoris,vt coinponaturfinus arcusproxime maior 'u, quantam dijferentiam rcquiruntpropoftafecunda addendam eidfnifi-
fvAter Mi m i arcusproxime tntnoriSyVtfiatfinuspropofitiarcus?Nam differentia inuenta crit parsproportionalis, quafiaddaturfim
nutaquo- arcusproxime minoris, effcieturfinus reflusarcmpr”oftti. VtBpropoltus3tarcusgrad.zo.Min.4;}.Sec.20. Accipe dtfiereth
tnoioeli- tiamzyzi. interfinum:~s.~y46g. arcusgrad. zo. Mit™. 4?. proxime min”'ris, & finum ;”¥M0ig0. arcusgrau.20. Mtn.44. proxime
pangJp7r ¥<~ris,&dic. Si 60.fecumiarequiruntdifferéntiam272i.addendamfinini~S:174in9arc{tsgrad zo.Min.4i'vtejfidaturfi-
tionalem. niis”<i40i()Q.arcusgrad.zo. Min.44- gUantam differenriampofulant io. pcunda addendam eidemfumi ~5"\746”. arcusgrad.
Secunda 2o0.Min.4/ . vtfiatfinusarcusgrad.2o0. Min.~Afec.zo? Inumiesenimdifferentiam,fiuepaitemproportionalemgo7.qu<tad'
€ommuni- ¢¢[afinui MA7467. edjiciet”s.?Si76.finum arcuszrad.20.Min.4;fec'.20.ConimuniPer tamen ab Afcronomisne/ifunturm hoc
ten» tra- ,,¢gQffQsecunda,fipauaorafunt,quum p . Siveroplura”adduntpro illisvnum Mmutum alijs MinutU. NuUusenim error,
~nuu/ne- momentifit,indeoritur. itJquiprédato arcugrad. zo.Min, 4. Sec.10. accipiuntjinum arcusgrad. zo. Min. 4p
gUguntur neglectutills20.fee. Proarcuverograd.2Q.Um .4ifee.A.fumuntBnumarcmgrad.zo-.Min.44.cmi®umisilliS4S.fec.prii
abAJho- vnoMinuto.

Ttomti. SEMICIRCVLI porro,at<jarcusfemicirculo maiorts, non efi quodfmus refius inueRigetur, cum nunquam infnp-
Semtctr- “(jjationibus ABronomicis humfmodi arctiumfinusadhibeantur,quodi)sperjpicuum eii,qui intriangulis refilineis,acjphari~
Imjani-' quibus tota Sinuumfiientiaverfatur,funtexercitati.Immo feinicircuiwnHUumhabctfinum ,vtexvtraguedeiin.fimi9

€irculo refii patet. quodetiam de arcumarne dici poteli,nifi giiis inprimafiguraaefinitionu reflam TKRnum reéium velitappellare
vtaiorii.nS arciis DBF, fecundum poReriorem deji;iRnt™ refii; ¢r refiam F Hyfinum refiumarem ACF, quod non videturproprie dici,-
eiiBnus huiufmodi line'is prior definitiofinus recti nullo modo conuenirepoBit, vt ex eade?nfiguraperjpicuum esi.

reiius tn- QVA NDO autemdattarcus Cuadrante minorisRnum complementi quarts, capegradusilliusin inferiori parte fit-

“nul N*<Minutavero ad dexteram. In communi enim angulo continuoRnum complementi reperies, hoceii ,Binum redum illitK

jUSefi eommrcus,qui dati arcuscomplemétum eii.NamBnus Uleredusdebetur arcui,cuiusgradus in verticetabuUj & minuta mfinifrr»
rumfBnus latere lolloiantur, quiquidem dati arcus complementumeii, vtfupra diximus. Itafinum complementiarcusgrad.p.fupT*
reaus. infimi lateris tabula é regioneMimti 0 ad dexteram collocatiinuenies S660ZJ4. qui quidem finus refius efi arcus
Sinus arcusgrad.6Q.qui complementum efi arcusgrad.”o Itemfmum compimenti arcusgrad.”o.
plementi 49-i'eperiesSsSSiio. quiquidemfinus n'dm ef?arcusgrad.”g. Min.ii. qui complementum efi arcusgrad.jo.Mm.4g. Siverog,
arcus cfuaferatur arcus Quadrante maiorJed femicirculo minor~ita finum complementi ipfius rcperies. Detrahe exeoquadranmn,&
tirate mi- refidiiiarcitipium refium cape. Cum enim reliquus hic arcusfit complementum dati arcus, vtin definitionibus didum eil,
noré quo- eiusfinus redus,finus complementi dati arcus. V tfi oblatusfit anusgraé.127. Detraheex eoquadrantem, hoc
Tabulile ~Ms9Mdus. Sinusnamquerefius 60S76i4.reliquiarcusgrad.”~7-Min.:jo.eitfinus complementi dati arcusgrad.1z7.Min-,
perintur. iO,cumiUearcusfit buius complementum.

Sinus com Q.Y OD fidatus arcuspratergradus,ac Minuta habeat etiam Secunda ;fi quidem Quadrante minorfit, inuefigahU
fkmenti eiusfin m complementiper regulam proportiomm, quemadmodum fupra definu redo diximus, nifi quod hic dtffereaiU in-
cutufuis  uentafiue parsproportionalisfubtruhenda esi, afinu arcus proxime minoris. Siveroarcus datusfit Quadrante maiorfedfi’

Fgf(;ilz(% tradidimus. Qmmuis Secunda negligipojunt,vtfupra docuimus,in hocfinuum negotio. Exemplu. SitAitus
arte dtpre artus
hendiitHr, * Sinns cmplementi cuiufuU ftrcta habentk Sscnnda, pntcr Minuta, “uomodo eliciatur perpartemproportionalem.
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Oriusgrad.6g.Min.16.Sec.40. Accipedifferentkm27Zi.interfinum 3S40ig0.arcusgrad. 6g.Mjn.i6.pmttnemmrisinpar-
ti ubuU infermi defcripti, & finum as.”469. arem grad.6Q.Min 16. proxime mimrtsin parte tabula interiori defiri-
pti, & finum 353746g. arcusgrad. 6g. mm. 17 proxime maiorU in eademparte inferiori tabuUpofiti;&dic. Si6o. Secun-
darequirunt differentiamz7zi.fubtraheniam a firn 3540190. arcusgrad. 6g. Mm.i6. in inferioriparte tabuUpofiti, vt re-
Unquaturfitnus 3557469. arcusgrad. 6g.Min. 17. in eademparte inferiori tabuU defcripti: quanta diferenriampof3ulant40.
Secundafubtraheniam ab €0définu3540i90.arcus grad. 6g.Min. 16.pofutin parteinferiorijabuU vt relinquaturfithmarcus
“rad.6g. Min. 16. Sec. 40.in eademparte inferiori tabula contenti? Inueniesenim differentiam, fiue partem proportiona-
lem 1S14. qua fubtratia exfitnu*oigo.reiinquetfimum 3"3$376. arcusgrad. 6g. Mm.j6. Sec.40.in infenoriparte tabula
collocati: qui quidemeilfinus rectus arcusgrad.zo. Min.40.Sec.z0. hoceHiComplementiarcusdatigrad.Cg.Min.i6.Sec.
40. Sitrurfuni datusarcusgrad.no. Min. 43. See. zo. Detrahe Quadrantem, idejt,grad. go. ¢ 7 refidui arcusgrad.zo. Min.
43. Sec.zo. quarefinum rectum,vtfupratradidimiu* Inuenies enim perpartemproportionalemifinum "538"76. qui eiifinus **lUrath
complementi arcus propofiti. inuefiigan
fiidffi modo Bnum complementi arcus propofiti quadrante minoru reperies. Subtrahepropofitum arcumex qua-
¢rante,vthabeaseius complementum. Sinm enim recluseius complementi inmntus,vt defimuredodiximus,eiiis,quiquari- ti arcus
tur. ViR quaraturfinus complementiarcusgrad. 6g.Min.16.Sec.40. detrahe huncarcim exgrad.go. & refidui arcusgrad quadrate
z0.Min.43.fec.20. (giucomplementum eifditiarctugrad.6g.Min. 16. See.40.)finHmreclum,quare,quem inuenieseffe “orU.
353"76. atqus htc eHfinus complementi dati arcusgrad.6g. M1n.16.Sec.40»
H 1 Cjju” j femicinuii,ati™ awis femicirculo maioris8nus complementi (juarendus no ell,oWrationemfupra diam.
OVANDO demqueprdpofitiarcusfinumverfum dederas’, Bqwdeni Quadranteminor esi,detrahe eiusfinum com- n, aut ar-
fin»toto”B”ko”ua’nteeitmaior,[cdjemicircubininoriaiideeiusfimimcomplc?heh}iJin" tmmaio”®
emm reltquus,vel compofitus, eritfiimTverfiu dati arem : propterea quodjinus complementi cutujuis arcus aqualis esi compie-
mentofinus verfieiufdem arcus, vtfupra tn definitionibus oRendmus. Exquofit, vt Bnus ctmpkmcenti arem cu'mfutsublatus
exfinu toto, vel adeumadiedus relinquat, vel componateiufdemarcusfnum verfum : ldquodperf3ticuum efiexprima fi- ¥~ *
gura,quaminexpofitioncdefinitionumpofuimus. Exemplum. Sitquarendusfinusverfus arcusgrad.zo. Min.57. Huiiisfinus fUTctmif
iomplementieSi g33592S. qui detraclusexRnu toto igocoooo. relinquetfiinuifl'Vtrfiim 66107z, dati arcus grad. zo. Min.57. utsareus

R inuieBi*andusfinusverfusarcus urad 135 Mm. 31 liuiusfiinus complementi eii 74gi4%4- qui additu: finui totifA®
moodoo. ejjuietfinura verfum 1749’474-trcmpropofit;grad.j3S.Min.3L  PoBmnofit inueniendusfinm verfusarcusgrad.
0g.Min. 16. Sec.40. liuiuscompLmentifinuseii 353S376.muentusperpartcmproportionalem\ quifubtractus ex finutoto
ioooooo0o0.relinquetfinumverfum 6461624. datiarcusgrad.og. Min. j6. See. 40. Sicquoquefinus verfusaremgrad.i*g. Min. quo pako
\6.Sec.40.rcpcrietur ig3S306S. per partem proportio7ialem. cclUga-

CyE£T]"VM _ Qitadranti tamfinus redus, quam verfuseiifinm totm; finus vero complementi nihil eif, vt manife-
<fumeii exprimafigurain definitionibuspofita.

XA Mvero ex coj™itofinu rettoitaarcuminuenies. Quarefinum redum propofitum interfinm rabula; velfiemn Jion %er%i* »
inuener'is,Jume proxime maiorem',velrmnorem, quinmirum paucioribusvnitatibus apropofiitofinu difiat. Kaminvertice *adra»
tabulareperiesgradus, ~ adBnfram e regionefinus accepti, Minuta illusarcus, qu! propofitofinui rejpondet. Vtfi cognitm * Ktfifi-
fitfinm7Sio767. Inueniofinum7sio7Zz.proximemmrem, quipauctoribus vnitatibm afixnucognito diBaty quamfinus
772642 proxime maior : Cuifimuipyoxiffieininorirejponaentinvertice tahulagrad.4S.&adfinifiram Minuta41. Arcum?\"m7 An
trgograd."S. & Min. 41. dico deberifinuipropofito.Kamvnitatesilia,quibmfinuspropofitus afinu diBi arcmdifiert,7ionin- “ti*hTrR.
ducunterroremnotabilem. Sitamenanmncupispracifiorem,inucfiigancla eritparsproportionalis,hacarte. Capedifieren- Arcus
tiam interfiinumproxime mmorem, é"fiinumproxmc maiorem : Item differentiam interBnum propofitum, & tllum inta- quadrate
buia repertum, a quo minus differi ; & die. Sidifferentiainter duosfinm in tabula repertosdat 60. Secunda addendaarcui
finusproximo mmorts,velauferenda ab arcufinus proxime maioris, (prout vidsUietfumptafuerit differentiainterfinum r"B»
pyfit'Vn, & finumproxime minorem, vel proxime maiorem) vt habeatur arcusfinusproxime maior'u, velproxime minorisj cognito «-
gtm Secundapoflulatdifferentia inter@num propofitum & Rnum proxime minorem, velproxime maiorem, addendaarcui lidatur.
Rnusproxime minoru,velaufcrerniaabarcufinus proxime maiorts,vt habeatur arempropofitifinm?Kam hacfecunda inueta
arcui additafimmproxime mi:ior'u,velablata ab arcufinus proxime maior'u,dabunt arcufinuspropofiti. Vtin dato exemploy
fi dicas. Differentia igzo.interfinum 7Sio?7*-proxime minorem, & finum 17212642. proxime maiorem.dat 60. Secundaad-
dendaarcuigrad.4”. Min.41. quifimuiproxime minori reffondet, {quoniampropofitusfinus minus differt ainu proxime mi-fits, qu»
noriquamafinuproximemaiori)vthabeaturarcmgrad.4S.Min.4!.Sec.60.hoceilgrad.4S.Min.42.reJpondemfitnuiproximefaBofer
malori. Quot ergo SecundapofiuUtdifferentia 45. interfinumpropofitum, &finum proxime minorem,addenda eidm arcui
finm proxime mmor'is, vtfiataremduifiinus*Inuen'tes enim Secundum i.&pauloamplius addendumaremgrad. 4S.Min.4i. AMAN A~
ita vifiiniitpropofm75iQ707. rejpondeatarcusgrad.4S.M:n.4i. Sec.i.  paulo amplm. 'Rurfusfit datmfinus 455630.quem in tofmu eli-
tabula quafiitumnoninuenio. Accipioergoproxime maiorem 4%6"36. ( Abhocenimminusdifiat, quam aproxime minori aatur.
4"3630.) cui rejpondetarcmgrad.z.Min.37. Q mdfi mag'tspracifumarcum defiderem ,inquiram partem proportionalem,hoc Arcus
tnodo. Differentiazgo6.i nterfinum 456s36.proxiiftemaiorem, ¢r'finu 4°3630. proxime minorem,dat 60. Secunda auferenda quadrata
*barcugrad.2.Min.37. quifinuiproximem.iiori rejpondet,vt reliquttsfit aremgrad.z.Min.*6. rejpondensfinuiproximemi-
nori: Quotergo SecundapofiuUt differentia go6.interfinum propofitum. ¢ f Bnum proxime maiorem,auferenda ab eodemar-
cufinmproxime maior'isjvtfiatarcusdatifinus?Inucnioemm Secunda jg.fcre, quaablata ex arcugrad.2.Min.37. rclinquunt ¢ ioerua-
arcumgrad.2.Min.30. Sec.41.finui dato 4S5630.debitum. Quoniam veroidemfinm reclm refpondet duobm arcubmfemicir- tur.

julumcon”cientibiiSyVt fupra dhiximus, fi arem difiaarte exfinuredoinuQnttisfubducatur exfemkirculo,'ideil,ex*rad. o.
7 reUcfumerit alter arcusquadrantem a i o r, digfoetiam Bnui debetur. V tR arcusj*rad.4S. Min.4i.Sec.t.inuentus demaiur

txgrad.iSo. remanebitarcusgrad. j3i.AlfiuS. Sec.sg. eidemfinui reao7Sio767.debitus. PiiUhreautem operatioin trianffgfu
tam regtilineis,quamJj=>haricisJoccbit,nuinaccipiendusfit arcus quadrantemaiorpropofitOfitiuireJpoHdens'fanverotSnor,JAyA»
Vitproprijsloc'uapparent. qu.idrJi*

n Slverofinmcognitm,eiifinus complementiarcusquafiti,fumendieruntgradus inparte inferiori tabula. ¢'Minuta minorgm

MMxtram. Itaenim habebiturarcmquafitiu. Velcerteinuemendmeritarciu,vtpriusdiximm,finuidato,ta'u'uamreRo.P %
reJpondens,isqueex quadrante demendm, vtarem quafitus relinquatur. Vtfi cognitmfit 7*10767.fithm complementi alicuim-""**
*rcm. Inucmofiinum7jio72z.proxime}nmorem;quomapaucioribushicvnitatibusafitnucognito dtBat, quamfinus7Siz64;.

H 2 proxi-



proxime maiorintabula/inuum : Cuifinuiproxtme minorirefpondentinimafide tabuUgrad.4i. dy addexteramlIlinuta

ig.Arcus igiturgrad.4.i.Mm.}p.eiiis,quiquATitur.}iumenimcomi>lementum eil arcusgrad. ~S.Min. cuifinus datus de-
betur.idem arcusgrad.4i-Mtn. ig. reperietur.fiaicusgrad. 48. Mm. 4.1.finuidatoin vertice tabula, & adfimjiram rejpon™

Arem qua quadrantefiibducatur. Omdfipartem proportionalem fupra inuentam, mmirum See./, detrahas ex arcu repertogr.
drétniemi- 4 j-Mm.ip.(quiamaioremarcumyquampareflidatofinul 7Sio767.tribuimus)inuenieturarcusmaglipractfiisgrad.~hMin,
normvigis iS.Sec.sp.Qtfietiamrepmetur.fidrcumgrad.48Mtn.4i- Sec.i.eidemfirmi~tanquamrefio, debitum y& fecundumpartem
ittuentum ydetrahoA ex quadrante. Rurfas aetur 4ss6s0.finus complementi alicuius arcus yquem iu tabula

Tu compie- '1** N *AMIfoni* M IAMANYVINSAPAN Mftiorem4 jéss 6. (quOntamabhocminusdifiatyquaaproximeminore4 ss030.)
menu cog- (tiiinparteinferioritabuUrefptindetarcusgrad.87Mtn.2s>quaJittu-yCumbuiuscomplemetttumfitarcusgrad.2.Mm.37.fin
nojcatur. nuidaro>tanquamrc{to,dt.bt:ui. Q m dfipartem proportionalemfupra inuentam, nimirum Sec.ig. addas arcui inuentogra.
S7.Uin.zs.(quiaminorem arcun:,quamparefiMrojitiUi4is6so.tribuimu6)muemeturarcusmagispracifusgrad.87. Min,
23.Sec,ig.Q”m etiam reperies.fidrcumgrad.2.Min.36.Sec.4uademfinui, tanquam recto, debitum, ficmdum partem
proportionalem inuentuni,ex quadrantefoducas.U m verofifinuspropofitus, eji (inuscomplementi arcus quadrante maio- A
qua risy (Quod quandofiat, pidchre operatioin ti iangulisfiue rectilmUyjiuefpharicifdocebit) fumendus eritaremei invertice %
> ivanfe ma tabula,tanquamfinuirefio refpondais, quadrantiadijciendus, vt arcus qu<tfitm confictatur. Vtfifinus complementi alin
V ex7nu maiorii cognit::<fit 75>0767- fumendw eritarcus ei refpondesin vertice tabula vna cumparré propor-
coplementi tionali,grad.4S.Mtn.4i~ec.i.&qgiiadramad”ctendus. Companeturemmarcusgrad,isS,M‘n.4i.Sec.i.quiquaritur,cuius
inuefitge- nimirum complemento%tHsfmUidebetur.
*e - DENIQI'Eexftrtuverfocognito ita arcuminquires.Si datusfinus verfifs minor e!l, quamfiwis totus , detrahe eumex
finn toto”el:quus emm entJinus completi,enti arcus giutfiti. Qmre ex I}oc,vtproxime docuimiis, arcum quxjtttmi inuenies.
Siverodatusfinusverfusfmumtotumfuperat.fubtraheex eofinum totum.Remanebit enimfinus refius arcus,qui quadrane V
tiadieciusanum quafitum conficiet. Ixemplum.Deturfmusverfusg”44s7o.tiunc detraho exfinu toto 10000000. remane-
bitque 45)6.°0.finus complementi arcus qu.ifiti, exquomuenietur arcusgrad. 87.Mm. 23. Velperpartem proportionalem
magispraafiis,grad.87.Min.2j.Sec.ig.itemfit datusfin«sverfit(/04jj6jo. Ex hocfubducofinum totum 10000000 relinque-
turque 4ssas0.fi»us refius,cums arcusgra.i. Min.~7. vel magispr<ictfiisper partemproportionalem inuentusgra.2 -Min."6.
Sec.4i.adiefius quadrantiejjicietarcumqu£fitumgrad.g2.Min.s7.vel}};agispritcifunugrad.g2.M 'n.s6.Sec.4!. Uuiusope-
rationis ratioperjpicua eftex primafiguram expofitmiedefinitionupofita.ln eaeromfinus verfits Afi, exfinu toto AE.ftUa7
tusrelinquitHE,velEK,finum complementi arcus AFyqui dictofinm verfoAH,debetur.ltem exfinuverfiiicfubdufusfinus

totus EC,relmquitEH, velKE, finum refium arcus FB, qui qua- drantiBC, adtefius componitarcum FCydifofinutverfi
charda cu HC, refpondentem.

—

Ju[”,_mus jix eadem tabulafinnum refiorum indagabimus quo”j cuiufque arcus chordam; & contradata cuiufque chordaarcu /|
fi dimidij arcusprofofiti finum refium accipiamus, eumque duplicemus, conflabimus difii arcus chordam.//j
Hi cutuM f i chordadimidium, tanquamfinum reciumfumamns,eiufqucarcum eliciamus,dabithicarcusduplicatusarctt”™i”

gua ratio” data chordarefpondentem. Id quodtx eademfiguraprima, quam in defintionum explicatione defcripfimus, manifeftum fff*
"fu tabula j*amineaFH,finusrtfius arcus AF,vel FC eiffémifiis cbordaFG,arcusFAG, vel FCG, &c.
Jintmm eli partem proportionalem,eo,quo diximus,modo eruereperqu”~m molefium eSi, voluimus hoc laboreftudiofis
ftatur. fubleuare.ltaquefupputauimus ipfimet partesproportionales, quafingulifficundié congruunt, eafqueper kuies tabulain-
tercolumniadigefimius, quarum vfum bteuiter expUcabmus.

DE PARTE PROPOR

TIONALI SINVVM, ET ARCVVM

FACILIORE MODO INQJI-
RENDA.

AIJtEQVAMdoceamus,quarationeparsproportionalis ex pracedentitabula Sinuumfaciliuseruatur,explicandam
> quidnam bininumericolamnk Sinuum interpofitiftgmficent, ér quofintartificio procreati.
yf'prTfarte partesdifferentiainterduosfinus,inter quosfcnptus eii,congruentes vni Secundo illius arcus,quemgradifttTvertice tabula
frop'opno- ~minutum inlatere eiufdem tabulaexprimit :pofterior autem numerus decimaiparticulas vnius partis dtffereniiapradi-
Nitjimjij( complefiitux- Vt quoniam inter duosfinusgrad.i6.Mm.iz. é'gradid. Min is-pofitifunt duo hi numeri 46. /. coiitgemus
tUcienda. yfji~gQti,¢(nfitgYnjinutumi2.&js-gradus 16. congruereparticulai 46", ex differentit 27~ inter duosfinus 2789911*
27g2704.pradifiGrumarcuumgrad.j6.Min.i2.&grad.i6.min.is-quatotadifferentiaSeiundis 60.hoc eii,vniminuto debe-
tur:quodtdemintetigendumendefequentiumarcuumfmubusvfqueadarcusgrad.i6.Min.s?.&grad.i6.Min.s8.mterquo-
rumfinuspofitifuntalij hinumeel46. 4-itavtiamvni Secundo conueniant ex differentia duorum proximorum Sinuum
particula tantummodo 4 67 %.&fie decateris.
mrneroru PROCREATI autemfunt huiufmodi numeri mterfinuspofiti hoc modo. Inuentisdiferentes omniumfinuum, partiti
frocreatio fumusfingulofper 60. Secunda, vtparticulas vni Secundo debitasproduceremus:frafiionem autem reliquam addectn.as re-
tid partem ;uximus,multiplicanteseam per to. vt in quaftiunculai4.cap.f6. mftra Arithmetica docuimus. Sic enim minorilaborepars
~Kam™Mi popo'~Mtionaliseruetur,vt rmxpatebit. Verhigratia. Differentiapradifia 2793.fidiuidatur per 60.fit Qmtiens46. & fuper-
tjuurneru' fFANMAYBHA*Af(NIN*ITS deciiNaiéfemii.'Reltfiaergofemiffe,{ilamqu'andofrafitovniusdecimafuperatl.addidimusYnam
enda. decimam in tabula,quando & em nonfuperat ~.fed velaqualis efi,velminor,eam negkximus)fcripfmus mtabula46.s.id  \
yil.particulas differentia integras46.&”".vnius,qua efficiunt 465.decimas vnius particula,quEproducuntur etiam,fi to-
ta diffP?entia27gj.ducatur in 10. & produfius numerus 27930, per 6o.diuidatur. Et quia infequentitbus diffcrentiis vfque ad
differenttam Smuumgrad.i6.Min.s7.&grad. 16. Min.s8.exclufiue,bac rettone reperitur idem numerus 46s.hoc eii,parti-
cula 4 6.&sdecima\inferuiet nobis hacparsproportionalis vfqueadgrad.i6. Min.37' & grad. j6. min.38.excluftue,vbijafiy e
numerus reperietur minor, nimirum 46. & 4. decima. Vtquoniam differentiainterfinum 2837364" & 28401s3.grad.16.
Mitt.2g.(~grad.i6.Min.33.eii 27Sg.Siea ducatur in to.& produfiusnnmerus 27Sgo.per 60.dmdatur,fiei Qmtiens 404 .& .
fupererunt j*.quafuperant “Ergo habebimus iterum partes i-6.&s- decimai.Atqut ita de catiris,
EENE-
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BENEFICIO horum numerorum expedite admodum parsproportionalisyper vntcam videlicet veUmitipUcationemy inuentief-
fel diuifionem reperietur. i“amfifintu recius qu<trendu$fit alieuius arcus, quipréter minuta compledatur quoque Secunda, reai
accipiendus eritfinus ex tabula rcjpondensgradibusyac minmis arcus propofitt in vertice tabuU pofitis, (jreiadijciendus nu-
filerus,quie>imultiplicaiionenumeriinterieiliproximeantecedentisinnumerumSecundorumproducitur.

Sinus rectusgradj¢.min.s6.Sec.40-quoniam huncarcum in tabulaproximepracedunthi numeri /Y. y.hoc eiiy 4°7. decima,
qua multiplieatain4o.SecundaproducuntiS28o.decimas,idesi,particulaiintegras 182S. addemus 1828. ad3354516.finum
¢ud.i¢.min.36.vtconficiamus33s6344.finumpropofitiarcusgrad.iy.min.30. Sec.40.

VICISSIMfiexfinu redioinquirendusfit arcus,accipiendiis eritarcus rejpondensfinuiproxime minori, é 'ei apponen- ~nuentio
ditot Seeunda,quotvmtates continenturinQuotiente ifidifferentta inter finum propofitum &finumproxime minorem
(appofitaprius”~phra,vt adpartes decimai reuocetur)diuiditur per numerum decimarum in tabula inucntum. Vtfidatus

fitfinus33s6s 4 4 -fiimmusarcumgrad.iQ.min.36.finuiproximeminori33S45i6.refi>ondentemyei~adiungemusSec.4 0 -qui ex ditto fi.*
nimerusgignitur ex dmifione j828.differentiainterfinum propofitum, & finum proxime minorem» appofitaprias “phra e. nnreélo.
nimtrum ex diuifionei8280.per 4S7-decimas in tabulainuentas.ita enim arcus qu£fiituseritgrad.ig.min.36.Sec.40. Apponi-
tur autem z.iphraaddtfferentiam inuentam iSzS.quia cum dmidt debeatper multipitcanda ” per 10. & prodtecimnu-
merusper4S7. diutdendus ,vtexnofira Arithmeticaliquidoconfiut.

51 verofinuscomplementialicuius arciisquadranteminorisfit inuefiigandus y quiprater minuta habeat etiam Se-"»f"entiofi-
cunZi,accipiendus eftfinm ex tabula rejpondensgradibus ac minutis arcuspropofitiin inferioreparte tabuU pofitisy & abeo

filbtrahendu$numerus,qui ex multiplicationenumerimterieétifiiperioris in numerum Secundorumproducitur. V tfi qua-
faturfinus complementigrad. 70. niin.23. See.20. quoniam buie arcui inferuiunt hinumeriinteriecii 45.7.hoc efi,4S7.deci- proportio-
«i(f, ducemus 457. in 20.Secunday & produtium numerumy qui eft pi4o.decimit,ideftyparticuUintegrit ¢i4.detranemus ex ndi.
33j72j6.finucomplementiarcusgra¢7o-min.23.vtrelinquaturfinus33s6342.complementiarcusgrad.70.min.23.sec.20.

ALITERYy &fortale commodiusyne reguU muhplicentur. Accipiatur dati arctis cmplemenumy&ipfiusfinusre-
ausinueftigeturyVtiamdocuimus. Vtineode?nexemplo,complementumarcusgrad.70-min.23,Sec.20.eftarcusgradi4sig.
min.36. Sec.40. cuiusfinus redusinuenietur33)6344. duabus vnitatibus maiorilio, qui aliomodoproxime iuuentusfuit, pUmenti
Hoc idcirco euenityquia arcuspropofitus parum abefi ab infequentt numero interiech minori- arcus qnn-

O VANDO arcus,cuius complementifinusqumtuTy q'uirante maior eft,fedfemicirculo minor, detrahemusex dato .
arcuquadrantemyé&reliquiarcusfinumreaumtnquiremus.Vtfiquxraturfinuscomplementiarcusgrad-iop-'muts”.Sec*
40.Dctracioquadranteyfupereiiarcusgrad.ic.min.36 Sec.40.cuidebeturfinus 33s6s 44> proportion

E CONTRARIofiexfinucomplementielictenittsfit arcus,fumendus eritarcusyvnacumparteproportionali,re- mli.
Rondensfinui dato,tanquam reaoy ifque ex quadrante auferendus,fifinus datus efifinus complementi arcus quadrante mi~ hmemiofi-
mns;veladquadrantemad”ciendus,quando nimirum daiusfinusrejpondet complemento arcus quadrantemaiorii.Pulchre
autemtpfi operatioin triénguliifiuejphxricis, fiue rediltneis docebit, numfinus propofitus congruat complemento arciis
guadrante mimiis,an vero maioris. Vtfipropofitusfitfinus 33s6342.complementi arcus quadrante minorit,inuenietur,ar- drantema-
cusgrad.i¢c.min.3¢.Sec.40.quidetradusexquadranterelinquetarcumgrad.70.mm.32.Sec.2Q.quafitum.Siveroidemft- ioris, vha
nas debeatur complemento arcus quadrante maioris,aidemus arcum eius muentum adgnadrantemyconficiemusquearcum f paru
grad.iQQ.min.36.Sec.4o0.llmusenimcomplemenio,nimirumarcuigradj¢c.min.36.Sec.4o0ftnus33s6342'Congriit. proportio-

DENTQFEfinus verfus arcus, quipratergradus ac minutay annexa quoque habet Secundayinuenieturfi ipfiuscom-
fkmentifinus cumparteproportionali inuentus,exfinu toto auferatur,velfinui toti adijciaturyproutarcus quadrante mi- arcus exfi-
nor eft,vel maior.V tfi quaraturfinus verfusarcusgrad.70.min.23. See. 20. reperiemus cius complementiy nimirumgrad. ip. nu compie-
mtn.30.Sec.4oftnum33jé342.qui detradusexfinu, toto looooooo.reliquumfacietfinum verfum qutefitum 66436S8.Si ve- »tontidato
rofinusverfusifidereturarcusgrad.j09.min.36.Sec.40.mueniemu5eiuscomplementiyvidelicetgrad.ic.min.36.See.4o0.ft~
numj3S6s42.quiadfinu7ntQtumiooooooo.adieclusconfictetfinumverfumi33s6342.g»efitum. plriLi7ii

P AR rationefiexfinu verfi arcus mueniendusfit, detrahemus eum exfinu toto, velfinum totum ex ipfi, minorem inuentiofi-
fcilicetex maiore.ltanamque reliquusfietfinus complementi arcus quafiti;ex quo quafitus arcus eUcietur, V tfi datusfitfi- misvemm
nusverfus66436SS.detrahemuseumexfinutotoj0000000. & cumreliquo33s6342. tanquamfinuredoexpiftabimurar-~""*
cumgrad.i¢.min.36.Sec.40.quiex quadranteablatus relinquet quafitum arcumgrad.70.min.23. Sec. 20. Si verofinus ver-
fusdatusfit i33j6342.auferemusex eofinum totum,&cumreliquo33i6j42.indagabimusyarcumgrad.ip.min.36.Sec.40. ";uéntia
qui adiecJus adquadrantem conficietarcum quaftumgrad.10p.mtth36.Sec.40. arcus exfin

VERVM quia tabulamfinuum nonfemper inpromptiihahemdis,non iniucundumftudiofisforefum arbitratus,fibre- »»

"uiter hoc loco doceamyantequam ad aliaprogrediar,qua rationefinubus Geometriceyfine auxilio numerorumyVtipoRimus in A
lheorematibus,atqueproblematibnsAftrona- [?;)&c))rtl )
morum ac Gcometrarum explitandis: itavt
fob circini beneficio omnta ilia confequamuty
qua longts multtpucatiombusycliutjiontimfque
numerorum infinuum tabula contentorum
inquirifilent. Hacenim reiisprafertim con-
fultum erit,quivelmagnam mohftiam in nu™
merorum fupputationibusfentiunt, vel non
aamodumin ~sfifi exercuerut. Omd vtconu
modiiis exequamur, rem totam vno aut altero
exemploexponmus. Sit ergo, exempli caufa,
tnueftiganda declinatio cuiujuispuncti Ecliptica, vtgrad. 20. tauri. Defcribatur circulusABG D, vnacum duabusdiametris
ACyBD  fifiincentroE,adangulosreaosficantibus.Etquoniam,vtincoroll.propofi.lib.i.noftraGnomonicesoftendimusyea tendumfit
eftproportiofinus totius adfinum maxima declinationis,quafinus illiusarcus, quo datumpun&um a vicinioripunao aqui- Ceometri-
noctij dtftat,adfinum declitiatmis eiufdempunctifumatur arcus maxima declinationis DFy (quodquidemfacilefietyfiadfit ~fi”
guadrans aneus,autligneus accurate in po.gradusdiuifus,dequo in initio noftra Gnomomesfcripfimus. Sine hocenim qua-
drante non ejfet operapretium veliefinubus vtifine numeris) & arcusgrad. DG, quo mnmum datusgradus 20. tauria
principioartetisabeft:at” ex F,G,ad DE,perpendicularesdemittantur FI,GH,quodfacilefietyftarciSuTDF',iyC,Amantur *

H 3 arcus
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A34.prim.
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arcus in
circulo ad
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arem DKiDU<tqtides:eciA enimpunaa G, X. & F, Kj iungenteseruntadDEyperpendiciikres,am perfcholium indeRnl.

tiombiispojitumfecenturinH,1,bifariam,~4Cproptereaadangulosredos:ErimtautemFlyGH,BtmrediarcuumDF,DG.
Igirurfttribm redt EDjmui toti, & FLftnui maximadeclinationt,& GH,nui arcus, gm datum pandum ab”*quimclio

diBaty ~ inuematur quarta proportionalif,
inuentuseritBnm refiis declinationis qutfi.
ta.lta autemfne magno labore guartam pro»
portionaUhlfépertetHtu cumhuciide.
duahus refUABYAC,angulumquemcuni}jfa”™
(ientibusin A,fumatur in earum altera, rtfix
AD,primalinea hocefl,Rnui toti ED, aqualis;
¢ r DB, aqualisficuda linea, vtRnui maxin\t
declmationiiFJ:Inalteravero,refiaAr."tertiie
linea,népeBnui GH,aqualu. Deinde dufi tre®
fia DEyagatur illiper Ji,parallelaBC.NaEC,
erit quartaproportionalis, hoceii,Bnu$ refius
decltnationiigrad. zo.tauri.Cuius arcuita in-
quiremus. 'Refaf.C,inuentaahfcindemus exfemidiametro FA.aquakmEMn&perM, refaEB , parakeiarnducmut
MK. ArcusnamqueBN, ‘eritanuedecimationisqtirfBta” cum relRfondeatlnui refio EM, BueEC : proptereaquod,
dudaofinu refio isO,arcus interfeaquaUsBntnaa EM, ON, obparallelogrammumMO. Eundemtarnenarcumita”
obtinebimtu.Rtéaatnuetita EC,aqualem abfcindemm CF, vt EF, tpRus EC,Rtdupla,hoc eilychorda Ihm arcus,qm &
plueeii arcus,cuiusinus rcfim efi EC. Kamfi refia EF,aqualem chordam PQ™ ;«circuloaccommodemus, & einsarcum P(™
bifariamfecemus in R,erftquo,)*QR,vcl Pli,arcus declin”ztionis quaftta rejpondensBnui EC, hoceilydimidiatad m daPQ”t
confiatex definitionefity,us tefi:. Q”~dranspcrrcin ¢o.gradus diutfus monRrabit, (fi hocetiamfare lubeat) quotgradusac
Minuta in BN ,vtl PR,arcus declhutionis contineantUKquamuis Minutafecundum exiftimationem accipiendafint',propte-
reaquodgradus quadhintii,uifiadmodum magnus cfivr,th Minuta diuidi non pofit.
RVRSVSinHeRigandafitafcenRore&.t*ad.20.tauri. Quoniami3itur,vtinfcholi9prop.Q.lib.2.GmmQnicesdemon-
Rrammus,eadem eitproportiofinus complementi declinationispunfiipropofiti ad@num complementi arcus, quo datupun-
um avicinioripunfio aquinofiij abeii >quafintis totius adBnum complementi afcenfionis refia : futnatur in eademfigura,
arcus BN,decliHationisgrad.2ii.tauri,quaintabuUdeclinationiscontinetgrad.j7.Min.47.ducarur"NM,adEAyperpen(U-
cularii,quafinus erit cofnplementi difia dalinationts.Capiaturguay™artus D G,gr.so. quo datupunfium abaquinofiio ver-
no abeiiy&ad EA,perpendicularis ducatur GS,nempe finus complementi dtfii arcus DG.Poii hactrib.refiis KMyfinui co?n™
plementideclinationis datipuniii,&GS,finui complementi arcus DG.quo datumpuniiu avaqutmcttjpuniio difiat, ¢ rED*
finui toti,quartaproportionalis inueniatur L1, vtin Itneis GH, Gl,fefe in G,fecantibusfafium eii : Sumptaenim ibieil GIC*
ipfiKM,&KH,ipRGSy& Glyfinuitoti ED, aqualis,&c. Kam LUinuentaeritfinus complementi afcenfionis refia datigra*
2o4auri.QuarefiipfiLl,exfemidiametro EC,ahfcindatur aqualis refia ET,ducatur”™ TV, ipfi EB,paraliela, & VX,ipfi £C»
eruntaqualesrefia ET, VX, Cum ergofinui VX, rejpondeatarcus BV, erithuiuscompUmentum VC-,afienfi9
refia”adus 2o0,tauri.Quot autemgradm complefiatur arcus VC.mdicabit quadransin ¢o.gradus diuifus.
EODEMpafioomniaaliaproblemata Geometriceperfinus abfoluemm, etiamfiBnubus verfis vtioportueritalijuan-
do, qui quidem eademfacilitate ex datis arcubusinueniuntur, & ex ipfisarcus, quafinus refiosy & finuscomplementorum
reperimw.Si enimarcus datus minorefi quadrante,vtAG\dafia GS.adAE,erpenaculari, erit AS,finus verfw arcus AG.Si

verodatusareue quadrante mam efi,vt AV',dufia VTyod EC,perpendiculari,erit AT,finm verfmarem AV ,vt exdefiniiiont j
mantfefiumeih,~.-~ - — — . N

SEDiamadinquiRtionem chordarum Geometricam aggrediamur,ex quibus rurfum 8nuum tabuUmfacili negoti9
componemus. — e —

THEOR. 7. PROPOS. lo

IN circulo fumptis duobus arcubusingqualibus, quorum maioris chorda maioriitjqui
chordaminorisj maiorcil ptoportio arcus maiorisadminorem, quam chorda arcus maioris™
ad chordam minons arciis.

IN circuloABCD ,fintinequalesarcus AB,BC;iile maior,Kic vero minonquorum chords AB, BC; ilfa
maior,hiEc vero minor.Dico maiorem cfle proportionem arcus AB,a; arcum AC,quam chorde AB, adchor-

"' " N -damBC. Contincantenim chorde AB, BQangulum ABC, itavtarcus fint continuati» minorefgue fint tota

matorti
Arcu* ad
chordam
minoris.

ag. primi.

hig.tertif.
czO.iertd.

as-fexti,

circumférentia” Nam fi toti circumic-
rentie torctaegualcs.ciicteadenTrhor.
‘Savtriuiq ;arcus ;fivero totamcircun-
faentiam cxcédcrcnt, e/ietchorcia™r-
eus minoris maior, quam maicrisTvt _
jmetinlecundaligura, liminorargus
foret BAI,™ Angums porro ABC,bifa-
riamfeccturreodlaCliiorii~anturq;
rede ACjJADICD, quarumAC,rc®
étam BD,fccctin E. *Erunt autcm re-
azAD,CD,zquales,proptcrarcusAD,CD,'*qwifubtenfiangulisABD, CBD, cxconfiruaioneaqualibus
&quales inter fc funt.Et quoniam intriagulo ABC,re6i:aBE, angulum ABC,bifariam fecatj’™ erit,vt AB.ad B-
n AP nHF.r;Fftnn¥ iri rpij+a”~B.malQr,quanircdaB C, exhypothefi.lgiturQOiAE,maioreritjquam EC.
DiuifaerpoA Cf bifariamin EVerit puniSi:umF, in maiorifcgmento AE. Dudaautem rcda D E; quoniam
tnanguliAFDj lat¢ribusCE, FD, trianguliCFD, bafisqueAD, bafiCD, oit_enfaaelzli_é
Icqualls
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fltgiialis; ' critan”liisAFD,anguloCFD,funtsequaliaj™qualisjacproindcvtcrquereAiis erit. ~ Cutncr- es.primi.
gointriangulo DEFjduo anguli E,F, duobus redis fint minores, critangulus E, acutus, ac proindc rciiquus f/Y. primi.
CED)Obtiifiis. Quarcin triangulo CD E ,duo anguli C,E ,fint duobus rcms minores.critan”ulus Cjacutus. g
EIHfAiturin triangulo DEF, latus Dii,maius latcrc DF, & in triangulo CDE,minus latere CD, Quocircaar-
cuscirculTex D ,centro per E,defcriptus, iecabitredam DF.produdam in H,redam autem CD, infrapimdii
C.inG. ™ Qi™oniamyerofedor DHE,ad triangulum I*"C ,m aiore proportionem habet,quam triangulum »~

DFE,ad idem truhgiiium t)EC; item fedoridem DHE,fcéi:oréDEC,maiorcm proportioncm habet,quam N
adtriantiulum D EC; habebit multo maiorem prot)ortioncm fedorDHE, adfedorem D E G, giiam trian- '
gn/umDFE, ad triangulumDEC. * . u.an
tilaut”~, vtfedorDH~fad fedo- -

"remD Fr~ita angulus G D E »adan-
gulumED”. Maior ergo quoque c-
ritproportioanguliH D E, adancul(
EDG,quam trianguUDFE>ad cnani kr.fexti.
gulumDEC: ~ Sed vt triangulum

DFE,ad triangulum D EC, itaciire-

daFE,ad redam EC. Eitigitur ma-

ior quoque proportio anguli HDE, 128.quia.
adangulumEDG.quam rede FE,adredam EC. ~Et componendo, maioretiam critproportioannuiiH -

DG,ad angulum EDG.quam rede FC,adredam EC <’\ujail'|'tdr cfi,vtano;UlUrADC, adangulum'HDC,
itaredaAC,adredam FC; (vtrobique enim cfipropodrtiod u ™ j AnJtlusautem HD G, adangulumr-DG, 3Jquin
maiorem habet proportionem, quam rcdaFC,ad redam EC,vt oftendimusj eritexaequo maior quoque
proportioanguliADC,ad angulum ED G, quamredaeAC,adrc-

damEC,vtinhacformulaapparet. " Diuidendo ergoeritquoqf Anguli R.cde. A nep-atn.
maior proportioanguliADE, adangulumEDG, quamreda AE, ] )
jidrcdamEC ° AJoumangulusADE,adangulumEDG,itaeft ADC AC. m 033_'8)_(t/'
itrcus AR,ad arcum BC, pEtvtrcda AE,adredam EC,itaceil;chor- HDG. »C. p3-jexih
daAB,ad chordam BC. Igiturmaior erit etiam proportio arcus AB, EDG. EC

adarcumBC,quamchordaAB, adchordamBC. Incirculoergo
fumptisduobus arcubus insequaiibus,&c. Quod demonftrandum erat;

S CHOLI VM

QV AM VIS autem Theorema hocproponaturfolum de arcubus iUisinaqualihust quorum maiorimam chordxfuh-
tenditur~qum minori: idem tamen locum etiam habet in illisarcubm in£qualibus,quorum maiorischorda minoreii, quam
chorda minoris. "Nam quia tuncarcus maioradminorem habetproportionem maiorisimqualitatis, chordavero maiorii ar-
cus ad chordam minorisarcusproportionem habet minoris in&qualttatis , maior erit proportio maiorisarcusad minorem,
guam chorda arcus maiorisadchordam minoris arem.

COROLLAKIVM

\ SEQVITVR. exhacpropofitionc, minoremeiTeproportionemminorisarcusadmaiorem, quani
chordae minoris arcusad chordam maioris. Cum enim maior arcusad minorem habeat maiorem proportio- *1
nem,quan\chordamaiorisarcusadchordamminoris,vtdcmonftratumcft; ~ habebit conuertendominor
arcus ad maiorem,minorem proportionem,quam chordaarcus minorisadchordam maiorisi’

THEOR. 8 PROPOS. I lii (uhdia-

metru qua
Sl in circulo quadrilatcrum dcferibatul: cum fuis diametris ; erit reilangulum fub dia- diUsAN

metriscomprehcnfumeaqualeduobusredangulislimulj que fub lateribus oppoficis conti-

roe»

nentur. tenttim d-
IN circuloABCD ,fit quadrilatcrum ABCD,cuius diametriAC,BD. Dico rcdangulum fubAC,BD,
comprchenfum aquale eii'eredangulis fimul fubAD ,BC, &iub AB,DC,contentis. Fiatangulo DAC,&qua- n

lisangulus BAE ; cadetquercdaAE,vclinipiamredam AC ; velinter AC,redam,& punCuum JB;vel denig;
interredam AC,& pundum D: atque critin primo cafuangulus BAC,angulo DAE] & in fecundo caili totus tuUterib9
angulusBAC,toti &ngulo DAE.proptcrcommunem angulum ¢.AC,adclitum;& in tertio calu i“tqlius a&hgu- contehtU®
liis BAT™Treliquo angulo D AE>ob communem angulum EAC,ablatum gqualis. ~Et quoniam angulus quo- AZzj_ tertij.

j~ueACB,ITiguloADB,equalisefl:, ~eritreliquuset- A _ N hsz.frim
iamangulus ABC, in triangulo ABC, reliquoangulo ~  -——- v\

AEDjin triangulo AED ,&qualis. ™ EritigiturvtA- ' Ca fexti.
C,adCB,itaAD,adDE. ~ Q~~dangulum fub A\G.jexti.

AC,DE,zqualecftredangulofubCB, AD. R.y- A
fusquiaangulus BAE,anguTo DAC,ex conltrudione ” — r— NN n

iqualiscft, e &angulus ABD,anguloACD:erit&reliquusangulus AEB.intriangulo AEB, reliquoan”ulo
ADC,intrianguloAD C,&qualis. ~Eritigitur,vtAC,adCD,itaAB,adBE. g Quareredangulumfub AC,
BE,zquale eftredangulo fub CD,AB.Quoniamigiturrcdangulum fub AC,DE,redangulo fubiCB, A D,o0- g ™Mfexti.
ftenfum efteequaic;& redangulumfubAC,Bt,re,hiiguloiub CL),AE. Suntautemredan”lafubAC,D hi.fecund.
Ej& fub ACBE,fimulredangulofub AC,BD ,zqualia; critredangulum fub AC,BD, rcdangulisfubBC.A-
D,&fubCD,AB,contentis ¢qualc.Siergo in girculo quadrilatcrum defcribatur.Stc.Qi~derat'dcmonilrandri.

H 4 5,HO-
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i Scholia. QVAT~DOfigurain circulodefcriptaefi quadratum,vtin primafigura,faciliw dmonftrahimr theoremajioc modg»
Ih.i. QuoniamreaangulumfiibACyBDyhoceilyquadratutnexAC, (funtenimdiamemin quadrato équales) ~ tquaUeii
Jc4 7 prm. quadratisexADyDCyboceii,re;iangulisful/AD,BCy&fubAB,DC,contmtii, propteragmlitatemrséiarumADy
AB,DC'jliquido confiatidygmdproponitur. *
TROBL 4 trop, IL 4
~xdat» E X datacircuii diametro quotlibet particularum, latera triangirii equilateri, quadrati,

diametro hcxagoiii,pentagoni, & decagoniineodem circulo defcriptorum, in eifdem partibfe inuc'"

ratriangu

Ih\gHiUie PONATVKdiameterpartium20000000. » Quoniamigiturlatushexagoniiemidiamctrocirculicll '

riquadra equalc, ipium notum fictpartium loooooo0o0.

MUZAMTI A quiaquadratumadiametroquadraticuiufuisdcfcriptum,duplumeft quadrati eiufdem;

ni.€'iieca-  autem diumetcr quadratilii circulo deicripti eadem, quée circuiidiameter : fi accipiatur quadratum a diame m

goni eiufde’™ circuiideicriptum,nempc400000000000000,eritdimidium GlUSputa 200000000CO0O000. quadra-

circuii tn- tum latcris quadrati» cuius radix quadrata 14.14213"« dabit latus quadrati» Quod hoc etiam modorepcrxetur. ¢

itcftigétur. Quoniam quadratum in circulo deicriptum duplum-cit quadrati a femidiametro deicriptum, vtpatctin trian-
reéianguio ADE,prime tigfiTS preeccdentis propoC demonftratumq; eftanobis in lemmate propoi!

bSi/W.47. i~b.l.Theod.iifooooooooooooo0o.quadratumfemidiametriduplicetur, fietquadratum in circulodcfcri-

pnmi. ptum partium 200000000000000. cuius radix g”uadrata 1414215, rurfiis dabit latus quadrati,
c if7.primi. PKAETER.EA. ~ cum latustrianguii¢equilateriin circulo defcripti fit potentia tripliim femidiametri
dIT. teri™. eiuldemeirculi,cfiicitur,vt quadratum femidiametritriplicatuni det quadratum lateris trianguii 30000000-

0000000. cuiusradixquadrataidcmlatusexhibebit partium 17320508.
¢ so.fextL SITiniuperAB/emidiametercirculicuiufuis, » quadiuifafecundumextrcmamacmediamrationem
15,tertijd. . inC,vtmaiusfegmentumfitBC;produ¢i:aauu;mAB, &abfciiTaB-
C E E ~ D,quaemaiorifegmentoBC, fitequalis; f critquoqucAD,inB,di-
N ' uifafeculldumextremamacmediamrationem,maiusq; fegmentum
hSchoou critAB: S quod cum fitlatus hexagoniin circulo, cuius fcmidiame-
- ter AB; ~ eritBD,latus decagoniineodem circulo. Quodhacrationenotumciiicictur.SeaaAB ,bifaria

1s.tert/™d. i critquadratumrc(bl:@DE,compoilteex minorifcgmcntoDB,&dimidioBE.maiorisfcgmentiBA>

quintu”ilum quadratirede BE.qua cognitaefi,cum fit femilTisfemidiametri AB.ac proinde partili 5000000.
Quare fiquadratum redg BE,quincuplicetur,fict quadratum reti~D E,125000000000000. cuius radix qua- '
dratadabitrcotam DE,partium ~80340.cx quafi dematurredaBE”parrium 5000000.rcliguumeritBD ja-
kio tert" tus decagoni partium 6180540. a
dec™ ' POSTR.EMO, ~ quoniam pentagoni latus poteft&latus'hcxagom,0¢latusdecagoni; fi quadratum *
lateris hexagoni 100000000000000.&quadratumlatcrisdccagoni58ip(5<jo25i56'00. limul componantur,
fiet quadrati! lateris petagonir38i6iip025i56'o0.cuius radix quadratadabitlatus pentagon! partium 11755705k
Atqueitalatera trianguii a:quilatcT1,quadrati,pentagoni,hexagoni,&decagoni notafada funtin pai tibus dia®

metricirculi,in quodcfcribuntur.Ex dataigiturcirculi diametro quotlibet particularum, Iateratrlanaullaequv\]
latcriquadrati,&¢.inuciligauimus.QuoderatfaGiendum. i

PR OBL.y. FROPOS. 13

buf choréis

ftigltnr datiscliordisduorumarcuuminxqualiumjchordamarcus, quo maiorarcus mino- »
cordadif rem fupcrat,inquircre.

ferentin,

guaar.us IN fcmicirculo ABCD ,fintdateechorde AB,AC, & BC, fitchordaarcusBC, quo maiorarcus AC, mi-
Ttm AB,fupcrat; oportcatqueinquircrcchordam B C DuétisredisBD,CD ; quoniam chorde AB, AC,
interje A~ ponuntur, * notequoquecruntchiirdeBD,CD.lledangulumcrgoiubdatisre<5btisAB,CD,comprehen-
ferunt. n n lum,notum crit: Itemredangulum fub datisredisAC,BD.

i 3f huius, - N Eftautenmdi”~ulum fubredis,ACjBD ,«qualeduobus 1

redangulis Ali,(JJJ',&fubBC,ad AD .Ablato ergo rcdangu-"
lonotofub./IC,CD, notumfietrcliquumredangulumfub
----------------- n BC,AD. Quoddiuifumperdiametrum AD,notam,cogni-
n tam facictchordam BC. Ex datis ergo chordis duorum arcu-
um inequalium chordam arcus, quO maior arciis minorem fuperat, inquifiuimus. Quod facicndum crat.

C OKOLL vV M.

Traxu. ~ ITACNE datischordis duofum arcuum in~(“ualium,fimaioris chorda multiplicetur in chordam arcus,
guicum maioriarcu fcmicirculum conficit, quae quidem per 3. propoi*. datur ; & ex produdo fubtrahaturnu-
merus procreatus ex minoris arcus chordain chordam arcus,qurCum arcu maiorifcmicirculum complet, qua:
per eandem propof. 3.datur, reliquus autem numcrus per diamctrum diuidatur, reddetur chorda illius arcus,
guo maiorarcus miuorcm fupcrat,nota ;vtcx figura& dcmonilrationc huiuspropof manifeflum eft.

TRO-
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ex Aittis
PROEL. 6. PROPOS. 14 S
"«r oo, . H illi i
( EX datis chordls duorum arcuum chordam arcus,quiex duobus |II|sarcuBus COMmMpOonNi- catur chor
cur,inueftieare.
. . ) i /T pofiti ex
IN circulo ABCDE, cuius ccntrum F,data fintdu« chorde AB,BC: oportcatque inucitigarc chordam duobusar-
AC,arcus ABC,ex duobusarcubus AB,BC,compofiti. Du<btis duabus diametrisAD ,BE. &rc(8isBD.CE,C-
D,DE; quoniam dataeftchorda AB®dabiturqtioq; chordaBD,arcus BCD,rcliqui in femicirculo ABD.Pari
rationc,quiadatacftchordaBC,dabiturquoquechordaCE, arcus CDE, ;‘;Tu; -
rcliquiin icmicirculo BCE. ~ Etquiaanguli ACB, DFE.&qualcs funt,la- & huiw.
tcraqucFA.FB,lateribusFD,FE,equalia, « aquales quoque crunt baics B is.piii/it.
AB,DE;acproindccumAB,datafit,dataquoquecritDE. ™~ Q”niami- C4. nr/:ii
gitur rcélangulum fub datisredis BD, CE, aquale eft redangulis fu&datis eIl ijAitf.

redisBC,DE,& fubdiametro BE, acrcda CD: fircdanguium fubBC,D -

E, datum auferaturcx redangulo dato fub BD ,CE; notum relinquetur rc-

dangulumfub BE, CD, quodiuifopcrdiametrumnotamBE,notafiet

chordaCD ; « acproinde &chordaAC. reliquiarcusABC,in femicirculo ACD, notacrit. " j.huhs.
ALITER. Quoniam dataeftchorda AB. ” dabitur ctiam BD;rcliquiarcusBCD,in femicirculo AP.D: '~

Patacftautcm&BClgiturcumchordeBD.BC.datefint, B dabiturquoq;chordaCD,arcusCD,quoma

iorarcusBD,minorcm arcum BQfuperat; ~ acproinde ruriuschorda AQreliqui arcus ABC. in fcinicircu-

lo ACD,dabitur. Ex datisergo chordis duérum arcuum chordam arcus,qui ex duobus itiis argubus componi-
turdnucftigauimus. Quod erat faciendum.

COROLLARIVM.

IT AQVEdatischordisduorum arcuum,fichordeearcuumduorum, quicum illisfemicirculoscom-"N /AN *
plcnt,quae quidem per propof3 dantur,inter fc muitipliccntur, Seex produdo aufcratur numerus procreatus
cx multiplicatione duarum chordarum datarum intcr fe; reliquus autem numerus per diametrum diuidatur,
rc-linqucturchorda, ex qua fi per propof3.inueftigetur chordaarcus, qui cum reUda chorda arcufemicircu- m
Uimconficit, erit hacinuentafubtendensarcum compofitum cx duobusarcubus duarum chordarum data-
lum. Opcratio hac perfpicuaeftex figura, & dcmonftratione priori huius propof

E ADEM hacopcratio colligi poteft ex pofteriori dcmonfti-atione,vt manifcftum eft.

TROBL. 7. TROP. i 5O patlo

ex dat®
chords re'

E X dacachorda cuiufuisarcus chordam femiflisilliusarcusinuenirc. .

IN circulo ABC,cuius ccntrum E.datafitchordaBC, arcus B D C, cuius femUTis fit arcus B D , ciufque
chordaBD,quam inuenircoporteat. Duda diametroD G , iccabitea, perlemmain definitionibus pofitum, dt.
tedam BC,bifariam, “ acproindeadangulosrcdos.lundisautcm redis BA,BG,eruatduo triangula ABC,
EFC,equiangula,cum angulus EFC, oftenfusfitredus, ~ &angulus ABC.fitquoque redus in femicirculo, ™
atangulusC,communis. *—-Ig’\urerit’\vt(;F,adFE,itaCB,adBA;&pci-mutando,vtCF,adCB,itaFE,adB—
A.Cumecr|ToCF.dimidium fig?pfius CB.vtoftendimus, erit 8; EF,dimidium ipfius AB; d ac proptereacum d j.huius,
AB, datalitexdataBC,data quoque critEF; quademptaex femidiametro ®
ED,nota,dataeritquoq; reliqua FD. ~Quoniam.veroin triangulo GBD.
angulus B,redus cft,aquo dcmifiaeftBC,ad baiim G f), perpendicularis, »
eritrcda DB,mcdiaproportionalisinter GD ,& FD :s atqueadco rcdan-

fgulum iub GD,FD,notis quadratorcd¢DB,¢cquale.Notumergo eritqua-
di Mtumrede DB;proptereaquc radix eius quadrataredam DB.notam ex-

i hibcbit. Qirnm etiam itacognofccnius. Qiioniam FD, notafada eft,erunt
quadrataredarum FD,FB,nota: ~"~uacum &qualiafintquadrato redee,
BD ; crit& hoc quadratum notnm,cuius radix quadrataiterum redam B-
DjcAcietnotam. Qupd eft propofitum.

ALITEK. SiT rurfusinfcmicirculoABC,datachordaBC,arcusBDC,cuiusfenTifiisfitarcusDC,
ciufque chorda D C,quam oporteatdari. Duda chorda AB, abfcindatur ei &equalis A E , iunganturq;redee B-
D,DE; Diuifaquoq; EC,bitariam in F,demittaturreda DF.Qupniam igitur duo lateraBA,A D ,&qualiafunt -
duobuslateribuseA,AD, * angulofg;comprehenduntaequalcs,obarcusaqualcsBD,DC, ™ eruntbafcsB-
D,DE,zquales. “"EftautcmBD,redare6fceDC,equalis.lgitur&redaDE,eidemDC,&qualiserit.Qiurcci |
duolateraEF,FD,duobuslatcribusCF,FD,equaliafint,bafisq;DE,bafiDC,equa-
lis; cruntanguiiadF,equales,idcoq;rcdi.“ QuoniamvcrochordaAB,notaeftex
datachordaBC.eritquoq; AE,ipfi AB,&qualis,nota: qua ablatacx diametro AQnota n 3. huius»
relinquetur EC; ac proinde & huius medietas FC. ° lam vero, quiaCD, mediapro-
portionaliseftinter AC,FC; P eritredangulumfubAC,FC,equalcquadratoredee a*
CD_Cum ergoillud notum fit7ob notas AC.FC” crit& quadratum cx DC,notum:at~ ~ R~ pitHfii%

ueadeo radix eius quadrataredam D C, eiiicietnotam. Quarc cx datachorda ¢uiufuis arcus chordam fcmiC-
isillius arcus inuenimus. Q”od eratfaciendum.

fCoro.8.6,
Ni7-Jexti,

Ms.prtm,

oCor. 8.1.

C O K OL L AR 1 V M
ITAQVE, fipropof3. inucniaturchordaarcus, ~uicumarcudatechordaefcmicirculumconficiet

inucnte



inuentxautem huius chordee dimidium exfemidiametro detrahatur, & reliquns numerusin diametrum mul-
tiplicetur, dabitradix quadratahuius produéichordam femiiTisillius arcus,cuius chorda data eft. Vcl fi reliqui
illius numeri quadratum iungatur quadrato femilTis chorde data,componetur numerus,cuius radix quadrata
chordam queiitam exhibcbitcognitam. Quéa quidem operatio facile colligiturex figura,& priori demonftra-
tionc huius propof

ITEM fiperpropof 3.reperiaturchordaarcus,quicum arcu datzechorda iemicirculum conficit;inucn-
taautem heec chordaexdiametro detrahatur,&reliqgui numeridimidium in diametrum multiplicetur, dabit
radix quadratahuius produdichordam iémifiisilliusarcus,cuiuscordadata eft. Vt peripicuum eftex figura,&
pofteriori dcmonftratione huiuspropof

fuzz TROBL. 8 PROPOS. 16

arcuu chor

Ttur™ CHORDASomnium arcuum fcmicircuiifcfe ordine fuperantiumvno MinutOjin par-
tibusdiametriin quotuis particulas diftributee, fupputare.

STATVAMYVS, chordasomnium arcuum fupputandasciferefpeftu diametri in partes 200000. diftri-
bute. Q ™ d vtfiat accuratius, poncndaeritin fupputationibus diameter partium 20000000. Itaenim fiet, vt
abiebfcis duabus primis figuris ad dexteram ex fingulis chordis inuctis,relinquantur chord¢ magis exquifite re-
fpcétu diametri partium 200000.quemadmodum ad initium propofp. de Sinubus docuimus, vbi etiam addi-
dimus, quot particularum finus totus aflumidebeat in fupputatione , fifinustotusin tabula pluriumpar-
ticularum defideretur. Q ~ d ctiam de tota diamctro hic intelligi débet, ftatuendo femper diametrum duplo
plurium particularum in fupputatione,quam finum totum ibi conftituimus.

PRIMVM ergoomnium inucnte fimtin propofiz. chorda arcuum grad. 3(?.grad.6'o.grad.72.grad. po,
& grad. 120. nempe lateradecagoni,hexagoni,pentagoni,quadrati,& trianguliaquilateri, partium ~180340.
10000000.11755705.14142136.17320508. qualium 20000000. tota diameter ftatuitur. Hx chordis autcm
6180540.11755705. arcuum grad. 36. &grad. 72. inuenientur chorda arcuum reliqguorum in femicirculo,vt
grad. 144. &grad. 108. partium 19021130.16180340. vt in propof 3. oftendimus.

DEIN DE perpropof13.eiufque corollarium reperientur chordeeomniugi arcuum,qui differentiz fint
duorumquorumlibctarcuum,quorumchordafintnote. V't ex chordaarcusgrad.120.& exchordaarcus
grad. 36.inueniemuschordam arcusgrad. 84. qui illorum differentiaeft. Item exchorda arcusgrad.po. 6cex
chordaarcusgr.60. cognofcemus chordam arcusgrad.30. quo duoilli intcr fc differunt. Eodemqgj modo plu-
rimorum arcuum chordas inucftigabimus.

RVRSVS pcrea,quapropofid.eiuig;corollario demonftrauimus, rcperiemus chordam cuiufq; arcus
~ompofitiex duobus,quorum chordae notefmt.Vtexchordaarcusgrad.60.&ex chordaarcus grad. po.noca
rcddeturchordaarcus grad. 150. cx illisduobus compofiti, Si¢ etiam ex chordaarcusgrad, po. & ex-chordaar*
cusgrad. 36. cognofcetur chorda arcus grad. 126. Scc.

- PIUETEREAperdodrinampropof 15. eiufq; coroll. cognitachordacuiufuisarcus, cognofcemus&
/  chordam dimidiatiarcus.V t ex chordaarcus grad. 60. notam cfliciemus chordam arcus grad.30. Ex hac chor-

dam arcusgrad. 15. Ex hac vero chordam arcusgrad. 7. Min. 30. & cx hacchordam arcusgrad. 3. Min. 45. Item

ex chordaarcus grad. 72. explorabimus chordam arcusgrad. 36. Etcx hacchordam arcusgrad.i8. Etexhac

chordam arcusgrad. p.Et cx hacchordam arcusgrad.4.Min. 30. Et ex hac chordam arcus grad. 2. Min. 15. Sic

ctiam quoniam per propof13.eiuiq; coroll. cx chordis arcuum grad. 36. & giad. 48. cognofciturchorda arcus.

grad. 12. quo illiduointcrfedifFerunt,cognofccmus ex chordaarcuigrad.12. chordam arcusgrad. 6. Etcxhac

chordam arcusgrad. 3. Ex hac chordam arcus grad. i. Min. 30.Etex hac chordam arcus «rad.o. Min. 45. Dein-

de fi per ea, qusedemonftrata funt,arcuum ceeterorum chordas diligenter ex inuentis inquiramus, iniicniemiis

"chordas omnium arcuum, QUileordinecontmuolupcrantiViinutis4 / itaviprimusarcuscontineatgrad. 0,

‘Min.45,iecund.grad. i. Min.3o.tertius grad.2.Min. 15. vitimus deniq; fit totus femicirculusgrad. 180. Immo

vero,ii,vtproxime docuimus,inuentafucrit chordaarcus grad. o. Min. 45. inueniemus cx hac, per dodrmanu

. propof 14. ciufque coroll. chordas omnium arcuum fefe continue Minutis 45. fuperantium, fi primo inuefti-j

eho™arli gcmuschordam arcusgrad.i. Min.30.ex duobus arcubus Min.45.& Min. 45. compofiti : Deinde vero chor-
arcuuMtn. dam arcus grad. 2.Min. 15. qui ex duobus arcubus grad.i. Min.30.&Min.45.componitur: Et poftea chordam
4/. feje fu- arcusgrad. 5.qui componitur exarcugrad.2. Min.i5.& exarcu Min.45. atque itadeinceps,apponendo femper
ferantium  “uiantecedentiarcum Min.45.

suffutatior~ POSTREM O aliorum arcuum chordas inucftigabimus hacarte. Sitin femicirculo ABCDE,chorda A-
chordA ar- BMarcusMin.45.&AD,chordaarcusgrad.i.Min.30.atAC, chordaarcusgrad. i. quaeinueftigandapropona-

* Qi~oniamigiturmaioreftproportioarcusAC.adarcum AB,quamchordaeAC,adchordanm
betautem arcus AC,ad arcum AB,proportionem fefquiteniamj habebitchordaAC,ad chordam AB,propor- »
tionem minorcm,quam feiquitertiam. Cum ergo chorda AB,arcus M in.45,ex praecedcntibus inuenta fit par-

faio*™uin. tiiim fere 1308pp. “ critchordaAC,arcus grad.i. (quee nimirum ad chordam AB,hoc eft,adi308pp. minore
>roportionem habet,quam fefquitertiam.)minor,quam i74532.cum hic numerus ad iilum proportionem ha-
jecatfefquitertiam, ~Rurfus quiamaioreftproportioarcus AD,ad arcumAC, quam chorde AD, ad chorda
AC: Habetautemarcus,AD,ad arcum AC,proportionemfefquialteram ; habebitchorda AD,ad chordam B-
jy C, minorem proportionem,quam fciquialteram. Cum ergo chorda AD arcusgrad.
i.Min.30.ex praecedentibus inuenta fit partili fere 2617P2. cricchorda A C, arcus

gr.i.fad quanimiriichordaADjhoc elt,numcrus26i7p2.minoréproportionéhabet

quéafefquialtera.”™ maior, quam iy4528.cum ad huncnumeru numerus 261792. pro-

portionem fefquialteram habeat. Conftatigitur,chordam arcusgrad.r.confiftcrein-

terduos hosniimeros,i74532.i74528,cuillcmaiorfit, hic vero minor Statuam’~ ergo

cam



S I N V S

came(Tc 17 4 53 0. inter numéros illos omniiio mediam. Ita enim fcnfibilitcr non differct a vera chorda
grcusgrad.i.

*

< N O N pdtes autem, eadem hac arte inueiHgari poiTcchordam arcus cuiufuis plurium graduum cx dua-
buschordis notis duorum arcuum circumftantium. Nam cum in maioribus arcubus magna fit differentiain-
terarcus,&chordas,~rciudicaripoterit,quinanumerus exintcrmcdijsinter duos inuentos conrtituidcbcat
chordaarcus propofiti. Qiwd hoc exempio faciemus perfpicull. Sint cognitx chorda arcu grad. 5p. Min.~.Sc
grad.00,Min.30. partium 9p647i2.&i0075480.Siquis igitur exhiseruere vellet chorda arcusgrad. 60. ita
eifctci progrcdicndum. « Q7*oniam minoreftproportio arcusgrad. 59. Min. 46. ad arcum grad. 60. quam
chordeead chordam : Habet aute 99674712- chordaarcusgrad.59.Min.45. ad 10003614-" 1. proportionem
candcm,quam arcusgrad.59.Min,4ii.adarcagrad.60.ferit chordaarcus grad.(io.minor,quaiooo36i44 .M 1.
Ttpote ad quam chorda9964712. maiorem proportionem habeat,quam ad 10003614 . Sltem quiam L
ior eil proportio arcus grad. 60. Min. 30. ad arcum grad. 60. quam chords ad chordam : Habet autem
10075480. chordaarcusgrad.60.Min.30. ad9992211"11. eandem proportioncjquamarcus grad. 60.Min.
30.ad arcum giad. 60. ™ crit chorda arcus grad. 60. maior, quam 9992211 vtpote ad quam chorda
10075480. proportionem habeat minorem, quam ad 9992211 /1?. ConiHtuendaigitur ciTet chordaarcus
grad. 60. inter hos duos numéros 10005614 999221117772, qui cumvaldc interfe différant (eftenim
eorum differentia ferme 11403.J ambiguumeritjquantaeaiitaffumcnda. Quaambiguitas in pcrueftigatio-
ne chorda arcus grad. 1. locum non habet, cum intam paruis arcubus chorda parum ab arcubus"diffé-
rant.

IA M vero inuenta chordaarcus grad.i. repericmus quoque, per propoCij. eiusque coroll, chordam ar-
cus Min.30. Etexhacchordam arcus Min.15. Scd hanc poftremam ctiam inuenicmus per propoCi3-cinique
coroll.cum arcus Min.15.fltdifferentia interarcum grad.i. 8;arcum Min. 45. quorum chordaiam funtcogni-
te. Perchordam autemarcus Min. 14.cognoicemus per propof. 14. eiusque coroli. chordam arcus Min. 50.
quiexarcu Min. 15. & cxarcu Min.i5.componitur. Item chordam arcus Min. 45. ex arcubus Min. 30. & Min.
i5.compoiiti. Itemchordaarcusgra¢t.cxarcubusMin.45.04:Min.i5.conilati.EtchQrdaarcusgrad.r.Min.i5.
Et chordam arcus grad.i.Min. 30. quamuis omnes haechorde iam fade fint aliaratione note. Deniq; hac via
repericmus chordas omnium arcuum fefe ordine Minutis 15. fuperantium: quamuis multas illarum alijs ra-
tionibus inucfligare poflimus , vt cx propoli 15¢14- *5* carumque corollarijs manifcftum eft.

Q V O D hflatuantur ordine omnes arcus fefe Minutisi5.fupcrantes,vna cum cornm chordis; &ad
dcxtcramcuiuruischordeafcribatur differentia, qua aprecedenti chordadiffcrt, inucniemus pcrre<nilam
proportionum chordas aliorum arcuum intermediorum per quina minuta exteniorum ; & cx his chordas
omnium arcuum per fingiilaminutaprogrcdientium ; quemadmodum fupra de inucntione finuum diximus,
C~od vtfaciliusintclligatur,proponemus hoc vnum exemplum. Sitinquirendachordaarcus Min.20. CX;o-
niamigiturdiffcrentiainter 43632.chordam Min.15. & 87264.chordamMin.30.eil43632. Dic.SiMinri5.
quibusarcus Min.i5.abarcuMin. 30.diffcrt, requirunt differentiam 43632.adiicicndam ad chordam arcus
Min.15.vt fiat chordaarcus Min.30.quanta poilulant differentiam Minuta 5. quibus arcus Min.i5. ab arcu Min.
20.difrert,addcndam ad eandem chordam arcus Miti.15. vt componatur chordaarcus Min. 20 ?Inutnies enim

requiridifferentiam 14544 .quaaddita  43<132*chordamarcusMin.i5.conftituct 58176. chordam arcus
Min.io. EaJemqueratioeildcceeteris.

i C n O L i V 0.

S 1D magnum compendiumnobk in hac reafferei propofitiofexta. Nam ex eaplurimoi chordas ex alijstnuentitper
[olam additionm,fubtraaionemue conficicmuf. Stnamque chordamcuiufuis arcus, qui maior nonfit.quamgrad. 60, adda-
muschordaarcus™ quem arciug'*4 izo.fum”toidoarcu fuperat, componemuschordamarcw,qui codcmilioarcuaffumpto
arcumgrad.iio.excedit: propterear™”od differentia inter chordas duorum horum arcuum matorum aqualu est chord<e
*rcusilltusaffumpti,gHjmaiornonpomtur,quamgrad. 6 0. vtibioftendimm. Vtfi~""ji~6j”.chordamarcusgrad. zo.ad-
tiCiamus ad 15320890, ~t.ordaarcusgrad.ioo. qum arcusgrad. 120. fupcrat dictoarcugrad. 20. componemos 1879°854.
chordamarcusgraii.jo. quiarcumgrad.izo eodemarcugrad. lo.excedit Ita quoque,fiilooooooo.ibordamanwgrad.
Co. addanta's chords 10000000. aremgrad. 60. quem arcusgrad. 120. dtitotilo ar”:ngrad.6o.fuperat, confuicnua
lociooooo. chordamarcusgrad. i20.quiarcumgrad.no. eodemilioanugrad.6o.fuperat.

ITEMfi chordam cuiuslibetarcus, quiarcugrad. 60. maior nonfi t,fubtrahamusex chordaarcus, qui arcumgrad.
110. fumpto Okarcufuperaty relmqueturchordaarcusquem ariusgrad.no. eodem ilio arcuaffumpto excedit. Vtfi
5472964. chordaarcusgrad.io.detrahamus ex 18793854. chorda arcusgrad.10.qui arcumgrad. 110.fuperatanu ilio
fumptograd. zo.remanebiti®iioS”o.chordaar(”g>'ad.ioo.qui eodemtiioarcugrad.zo. abariugrad.iiO.juperatur.

RV 1iSV Sfiexchorda cuiufuis arcus , nui maior fit arcugrad. no. fubducatur chorda arcus, qui tanto minor

fitarcugrad.izo. quanto illemaior eii, reliquaeritchordaarcus, quo vteruis iUorumab arcu grad. izo. differt. Vtfiex
18793854. chordaarcusgrad. 10.auferamus 15320890. chordamaremgrad. 100. relinquetur chorda arciH
grad.20.qu0 vterqueillorumabarcugrad.izo.dNert. O ceomniaexdiélapropof.é.coiliguntur.

SATIS ergoesi,vtper regulamproportionum inuefiigentur chorda rnnimnarcuum aprincipioféemicirculi Vfquead
arcumgrad.60, Sienim ex hisrepenanturchordaarcuum,quicumillistf€micirctilumconfciant,&ex hisrepertufubducan-'
turprioresiUE muenta , remanebuntchordaomniumarcuum inter arcumgrad. 60. & ‘arcumgrad izo. Itemfi notaeffent
chord<toinnmm arcuum abarcugrad 60.vfque adfinemfémicirculi,& chordaomnium arcuum,qui minoresfuntarcugrad.
120.aufmentur ex chordisommumarcuum maiorum, quutngrad.120. rehquxfiercnt chordaomniumarcuum a principiofe-
mtiirculivfque adarcumgrad. 60. Deniquefichord-t omniumarcuumaprincipiofemiiirculivfquead arcumgrad. j20. in~

uentaeffent,&chordaommumarcuummmorum,quam6ograd.chordisommumarcuumnuiorum ,quamgrad.6Q.adii:e-
rentur,componerentur chorda: onmiiim arcuum maiorum,quamgrad, 120.

PORK 0,fi chords omniumarcuumfamcircult m tabuUm redigantur,a‘ ch8rda omnium arcuum, quife continue
n MIZiIHIK
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5tf S I N V S
Rfc7;«i f» \"hujt'u2.exceduttt.ftcinturhitrid}n mmuenti erunt dim omnium arcuumper fwguU Mmutd pronredientikm, vt ex defin.
cereeos, '

gm tabu- H JN C confiét, renitisfecife recentiom, quifinuum tabulam confecerunt, quam Vtoiem/tum &veteres,qm cbordat1
"m~coT redegerunt. Profinubus emmfatiseii,fi Q*irans circuliperfinguU Minuta extendatur : at pro chordisnecejfe f
Jirumt, totumfemicirculiiper MinutaJinguU extendere “¥ita vt chordarum tabulafit duplo maior quam tabulafinuum. Taceo /

quam qui multo expeditioremMemoremfaahoremque ejfefinuum vfum in rebus Ajironomicu, & Geometricis®quam chordarum: vt liA
{bordarii. ejimanifefiHm,quifefeinhuiufmodivfiiexercueruntaliquando. *

D/ferea- QJ"EMADMODVM autemfinuum differentiafenfim decrefcunt & principioquadrantisvfque ad eiusfinem ;fia
tu chor- yf, pofitisplunbus arcubusaqualiterfefe excedentibus, minornmfinus habeant maiores dtfferentias, quamfinm maiorum, vt
prZ%ia ofiendimm: ita quogus chordarum diferentia paulatim decrefcunt aprincipiofemicirculiad eimfinemvf

gue.Nam pofitis pluribus arcubus, quorum xqualesfint differentia, mmormn chorda

fimuircu-

li dJ~ ad maiores habent differentias , quam chorda maiorum. Quod ita demonflrabimus.
eiusfinem Sint infetpicirculo ABCDE,arcus AB,AC, AD, quorum differentiaBC,CD, aquales
f:r’;'cfn‘:e' fint, chordaautem eorundemAB, AC, AD :abfundaturque refia A F, chordaAB, a-
ita Vi qualis; & r»ciaAG, chordaA C, aqualis. DicoFC, differentiam inter chordasAB,
char.-Ami AC,maiorem effe,quamGD,differentiam inter chordas AC,AD» Abfciffaenim refia
myra gr- A E AH ,aqualiipfiAE,vehiginAB, iunclisqueirefisBCJCD, @8y CH:  jtbmiam laier
cuunt*ma BA, AC, lateribusii A, A C, aqualiafunt, * &ngultos” continent aqualesad A, propter aqualesarcus BE,CD ; ™ erunt bajes
7ZnMdif Eiiautemre&aBC,redaCD,aqualis,obaqualesarcuseofdemBC,CD. lgitur&reciaCll,re¢I<£CD,
ferenti® "™ wiicrit. ~ AnguhergoCilD>CDH,aqualesgmqueerunt: ~quicumfintduobusredisminores; erit vterque eorujna-
t"udchor- Eodcmpadoeritvterqueangulorum ACG, AGC,acutus : " propterea quodinterfe etiam aqualesfunt, obaquales re-

dsarcuU aasAC,AG. Quiaigiturintriangulo CGH,anguliad G,H,acutifunt;fit, vt Cl, duéda ad DiJ,perpendicular'ts cadat intra
matsrum triahguluinin redam G i.vtinfchoUopropofi;. lib.z.EucU denmRrau/mus.Itai” quia duoanguli CHI, CHI, trianguli CHI,
'm-ar'ha angulu CDI, CID,aquulcsfunt,funtque duo Utera CH,CD, aqualibus reéi'tsangulis oppofitaaqualia, vel certe latus
17t df <"Ucommuneeii;s eruntquo™lateraIH,ID,aqualta. Cumergo ID,maiorfitquam GD,eritquo™H I, & afortiori HG, ma-
ferentioi torquam GD.Eflautem iiG,ipfi FC, aqualts, propterea quod ; r redaAC,AG, interJe,&re; U AF,AH inter fe aquales fune.
Aquales. Igittir  FClJifferentia chordarum AB>AC,jnaiorerit, cjuam G D, differentiachordarumAC.An Ounde”

Ai7.tert". . . P - ;
Chorcie. NEC veropratereuTidum eSi,fi,pofita diametro partium /:6-1 a

b4. pri. Arcus.
¢ 29.tert. G M Par. M. See. chordasarcuum inquiramusiiipartibus, Uinutts, jérSecundis, vt FtoJ jh
¢ s.primi. 01 0 R lemausfecitychordas arcuum minorum, quamgrad. 60. haberepluresf
;‘S'Lm'“ ) 30 _31 5 Fartes,Minuta,ac Secunda : quamarcus, quorumfuntchorda: at
W&G.pri. ' 10 0 10 7 3N vero chordasarcuum maiorum, quam grad. 60. effe pauciorum Par-
201 0O 20 50 16 tium,Minutorum,ac Secundorum, quam arcusiillisrejpondentes. Vt
45 i O 45 55 p intabu!t hic apptfitgmamfer&umeii, guam cx Ptokm_ai tabula ex-
50 1 O 5o Ai 51 cerptam hue_tranBull. Inqua cernUchordas_arcuurr_] minorum.quam
; grad. 60. maioreseffe, quoadnumerum Partium, Minutorum, é f Se-
60 ; © tio 0 0 cundarum, qum arcus rejpondentes,quoadgradus, acMinuta ; chor-
66 1 70 65 147 145 das vero arcuum maiorum, quam grad.60. effeminoreiarcubus re-
80 1 39 77 3~ 1 6 jpondentibus, quoadeofdem numéros.  Cuius quidem rei bacefi de-
po 1 0 84 1g; ;10 monfratio.
1201 0 105 155 1
170 1 0 IN BmicircutoABCDE fitarcusAC,grad.6o ~AB, minor,

iip 132 137 . :
nempegrad.4.*. atAD,maior,putagrad.So. Min.p.ducanturquechor-

,.V,"»am Par.4". atchordam AD,minorem,quam Partium So. Min.*o. * Cum
emm maiorfit proportioarcusA C, adarcum A B, quam chordaAC,0dchor

dam AB fitautem proportioarcusAC, adarcum AB, eadcm, qua60.ad4.s- *

ritproportio chorda AC,adchordam AB,minor, quani>60, ad 4. Quarecum

chordaAC fitpartiu6o.Ytpotequafemidiametro aqualisef,per coroUpropof.
iS.lib.4. Fuel, eritchorda ABjnaior,quam partium 4;, >propterea quod 60.ad

Mf>jerum,quimaiorfit,quadiniinoremproportioneinhabet,quaad”sAt*
ttam tabellafupcriori vides chordam arcusgrad.4S.effePartiu*s Min.si- Sec.
i<y*ioL . ) .k toi t . _

AD,adarcum AC,eadem,qua”ad.So. Mm.”o. ad 60. eritchorda AD,ad chordam AC,minor proportio,quamPar So Min p.

fit"VarM.Min”aiOo.mtnoremproporttommINNANAAN
nismfuperton tabellachordam arcusgrad.So. Mm.”o. contincrepartesduntaxat77.Min.u. Sec.6. Eademqueratio eii dea-

ipchordismimnhiu,&maioribus,qu4mAC,hoceSi,quamchordaarcusgrad.6o.

LINEZAE
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LINEAZAE TANGENTEN
AT OJE SECANTES.

Q VAN Q™A 2\daAfirommi omniafua proHemata theo-
remataperfolosfinus explicarepol3mt,%;tcommumter ab omnibusfierifilety
guia tamen multafiactltpis, ac breuius expediunturydivna cumfinubus li-
neiZlangentes, ficantes™ adhibeantiir~vt exdoSrina triangulorum entma-
mfeBum-y quo4 gmdem lineas vttlifane confilioRecentioresexcogitarunt,
atque tntabulas redegerunt : vifum efi hasettam lineaspanels exponere, vt
doéarina noRrorum triangulorum perfeaior euadat. Vniuerfalquidem

D arina

triangulorum doctrina tn tribus htfee lineartigeneribuS:, nempe mfinubus; trintey-
Itneis tangentibus"CS"3cantibusypottBimi confiere videtur. Primtautem ;...

quo con-

explicandueH ,quidi3tlineatan”s, ™ quidRcanspropoliti cuiufuisarcus.

CV M ergoabalteroextremo cuiufSibetarcus,quiquadrante minorf3t.femidiameter duaafuerityin cuius cxtremita-
tereifalineacirculmntangit, & peralterum extremum eiufdem arcus extendatur alia reda linca ex centro ad tangentcm N
bieam vfque: appcUaturportio linea tangentu inter duas reéas & centro egredientes, linea tangens {alijs ProRnus, velAfiri-
ptadicetur} illiusarcus, quem e<ede du<e rea” e centro eduiU includunt: Keda veréaltera funao contacio oppofdtainter »
centrum, a" lineani tangentem,dicitur Lineafecans (quant alii Hypotenufam, vel Transfinuofam dicmt) eiujdem arcus. Vt
in circulo ABy cuius ccntrum C>fumaturarcusAB,quaJranteminor,é' in€Xtremifai€fe~
midtametriAC, ab extremitate A,duéla reciaAD, circulum tangat,recia autem CD, circu-

lumfecet,cOHueniensemiri T>',inD,( conueniet enim necejfario, propterea quod duo anguli fl(_::’r;;?aa,g/\
CAD, DCA,duolfusreSlisfunt minores ; cuif9¥Khreclusfit, hic autem retio minor,prcpter ar- Hypote-

cum AB,quadrantemmorsm.) dicetur AD,Tangensarcus AB,at CD,Secans eiufdem arcus. nujacjuid,
Tangentemvocantnonnulli A Ifcriptam,quodcirculo quodammodoadfcritatur; Secantem a is. tert.
vero, Hypotenufam, propterea quodin triangulo redangulo ACD, “(angulusenimA, a- s' n tri.a‘,
pudcontadum redusest; angulum rectum (ubtendit : Semidiametru denique AC,fiuefinum 'gtlljli(; Teh';a
totum, dicunt bafem eiufdem trianmli. rutrum U

EMADMOD VM. autem inomni triangulo redangulo, fi latus recio angulooppofitumponaturf3nus totus, re- tenim dr-
ligua duo laterafunt 8nus reat reliquorumangulorum acuiorum, quibus opponuntur ; Item vtrumuisreliquorum laterum  »ngnla
eiifinus complementi anguli fibtadiaeentu,vtm définition!busfinuum traditum eii :ira quoquefi alterutrum laterum circa,
angulum readumftatuaturfinus totus, eritalterum latus circaangulum reaum Tangensanguli acutifibi oppofiti, latus vero
angulo reéo oppofitum Secans eiufdemanguli. Vtin triangulo reaangulo ACDyUtus CA ,efiBnus totus,Jpempefemidiameter ent alte-
circuitAB : atAD, tangensanguh G,velarcus AB, & CD,eiufdemfecans. Eodem pa&o,fiDA, fiatuaturBnus totus,eritAC, rumutus
tangensanguliD,&DC,eiujdemfecans.

£T5 1 autemdiximus,tangentem, 0 ‘fecantemfumi rejpedu arcus quadrante JttinortSy tamen eadtm tangens, ~ fe~
cans referri foletad arcumetiam, qui cumIUofmicirculum complet : adeovt diloarcusfemieirculum conRcjentes,velduo
anguh ducbusredis aquales, vnam eandemque tangentem, atquefécantem habeant : quemadmoduma” eundemfinum re- ¢ ult acuti
aumhabent,vtintradatione3nuum tradidimus : adeovtl quaraturtangens & Rcans alicuius arcus quadrantte maioris, fiht ogodfi®
fumenda Bttannns & Rcatts arcus quadranteminofu, gut cumiBofemi~rculumcompiet.

F ORRO quarations Tangentes, & Secantes omnium an uumquadranti reddantur cognitain partibusfinusto- ~loop-

tius, acproinde qua via tabula Tangentium, tabula item Secantium componendafif jfequentibus propofitionibus~quii™tdli* pofitum e-
neasTangentes, ac Secantesjpedant, planumfet. iujciemfe-

THEOR. p. PROPOS. [//. o L.ru,
TANG E NS dimidijquadrantis iinuitoti eequalis eit: Tangens autem arcus maioris-"\* /e

dimidio quadrantismaior eit iinutoto : tt Tangens minorisarcus minor ciiSecans denique doresvet
dimidij quadrantis duplaeitfinus redti eiuidem dimidij.

IN quidrantcABC>fitarcusCD.fcmiirisipfl'iis,CE,femiiremafor,&CF.minor. Duda autcm reda
CH,ad AQp.rpendiciilari,® quaecircuiumtangctinC,ducamurredieAG.AH>Al.pcrpuiidaD,E,F. Ittm gualesha

DK,ad AQpcrp¢ndicularis. Eritq; CG,tangcnsarcus CD; & CH,tangensarcus CE ;& bent ea» «
& Cl, tangensarcusC F.atD K, iinusredusarcusC D, & A G, eiufdem fecans. Dico g :’te:ertta:
C G ,zqualem eiie finuitoti AC; at CH .maiorem,& Cl minorcm. Item AG duplamfi- Jodrt m
t nusDK. ~