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ILLVSTRI DOMINO

D. JOSEPHO BONET
CAMPODARVE.

B Vpliciure , Amplifsime Vir,
Analyfis mea T'e Patronum
querit , afua enim officiofa
gratitudine impulfa, &a ftu-
diofa nobilitate tua correpta
_ ad Te confugit. Nondum em-
bryon titillabat in mente, & iam favores Do-
minationistue prelibabat,concitabatur fetus
& partus tandem in lucem editur , vt {i-quid
emolumentiOrbisMathematicus exinde hau-
riat, liberalitati tuz potius , quam{tudio meo
debitum fateatur.Iure ergo hac devin&ta obli-
gatione; quod beneficium recipit, obfequium
reddit.. Nil minus , quam Selia, & Murices
omni tempeore Mathefi -fuere patrocinium;
nonvttam alta protectione ab-invidia mu-
niatur,cumdibi precipuum vendicet aflertas
yeritates ratione potius , qiam authoritate,
propugnare; {ed vt in centro quiefcat,& pro-
priad explendefcatfede; cum nihilmagis Prin-
cipibus, & Magnatibus hoc ftudij genére ana-
logicum videatur. lure igitur hoc aterafia
-magnete fub aufpicijs tuis Analyfis mea , &
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quicfcere,& explendefcere ntendit. Tu enim
antonomatftice E/Contador vocaris, & , quos
tiatura fottitus es, {plendoribus fulges. Quid
de Te, quid de tuis Maioribus dicam?Modef-
tiz tuz nflitutis arceor , obfervantiz mez
{timulis vrgeor; fed dum vtrifque cogor, me
ciidlis fatisfecifle arbitror,fi ea dumtaxat,que
de Te omnibus fatis nota fufpiciuntur, & de
Tuis apud alios fuse fcripta legiitur, breviter
expofuero. L 2)

- Ex Cefar-Augufta Aragonum Capitali
Cefarea Cinitate, qua natus,Matritum te pe-
ne pubentem contulifti,vt ardentem fpiritum
in Regali fervitio, quaftoris munere,{i pofles,
exerceres ; fiquidem inter ceteras humanas
litteras, quibus operam navafti , Mathemati-
cus genius in Arithmetica Te ita praétice de-
tinuit , vt novacompendia circa minutias,
prius quam duodecimum annum ageres in
publicam vtilitatem ederes; ea tamen, qua ad
rationum librosducendos pertinebant, tibi
metipfi{ervans, quod quibufdam; qui Regia
-conventione, & authoritate Galeonum Claf-
fes inftruendasfofceperant; anfam tribuit, vt
tanti mométi negotium dexteritati tuz com-
-mendarent, Te ,licetinvitum , Gades attra-
hendi,vbimagis in hac direCtione mirandum,

-quam Exteris; quorum ex omnibus sationi-

bus plurimi extant,imitandum preftafti Non
tibiproprie negotiationes ¢x voto fuccefle-
- s runt,
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runt;quod rurfus accafio fuits vt Te;& quaf-
torem hzc RegalisVeétigalium arx,;& Ciuem
hoc Illuftrifsimum - totius Orbis Emporium
obtinerent.Nec meritis tuis debiti defuerunt
honores. Indiarum ‘Comercij Regio titulo
Quzftor condecoraris, & czterarum expedi-
tionuth primus tot folus-ampletteris 5 quot
pluribus indigebant Queftoribus:Nil fit quin
dire&ione tua difpofitum , & integritati tuz
commiflumin Regalis Brarijcedat imeremé-
tum, & in mirabilis dexteritatis tu® laudem,
& zftimationem refultet: Quid ad vtrumque
non contribuifti laboris ? Adnegotiorum
exitus novas fubminiftrafti formulas i, &=ad
calculi facilitatem movas ‘invenifti- praxes,
ita vtinftantanez operationes in quantitati-
bus magnis , eis , quas logarithmi exhi-
bent, longe¢ praftantiores videantur. ‘No-
vi tamen tabularum canonis«clavem tibi re-
{ervas , donec publicam facias , quod 5 ni al-
fiduzx occupationes prepedirent , iam efles
executus. Quid mirum; {iTe:Natura habi-
lem; & paternz habilitatis heredem fecerit.
Sumptuofifsimi pro:Antiqua;Augufta,& Re-
giafundatione , atque-celeberrimi pro- pio,
provido, & prudenti ftudio Illuftrifsimorum
Senatorum, X enodochij;quod Cafar<Auguf-
tx decusy & totiorbi miraculum eft ; Ratio-
malis fuit D. Orontius Bonet Dom: Tuz dig-
*' nifsimusParens; itapra ceterisin hac facul-
. tate




tateexpeditus, vt fi aliquid arduum occurre-
ret computandum,quod ad Magiftratum fpec-
taret, ftatumilli commiflum effet , in quibus
infignem peritiam fuam, quemadmodum in
ceterisinipfo Cenfiftorio: eximij confilij fui
{ententiam vitro contribuebar. £
Non tut Gadibus degentis oblita eft Ara-
gonia, T'epotius litteris fub Regis nomine ci-
tatorijs ad generalia Regni Commitia, pro ip-
{ius coronatione celebranda, & iterum i iter
rumyue ad ea-deinceps celebrata ; iconvoca-
vity, vtin {; Afantionum ffamento ipfe interefles,
quemadmodum Pater tius in munera-in gu-
bernatione Civitatis; & Regni Quiritibusfos
lis obtimenda, conferiptusaaftiterat. : ol
Hzc quidenrin teftimonium nobilitatis tuz
difta ﬁl}ﬁcﬁrenb;' nen'tamé ideo gloriofa cog-
nominatua filentio relinquam. Floret in V=
be Jacca primorumRegum fede antiquifsima
Domus Bonet, que i duas divifa Dominos
agnofcit, vnius D. Antenium Bernardum Bo-
net,& alterius D.Petrum Paulum Bonet,quo-
rum hic mepos , ille confobrinus eft Dom.
"Tuz. Coronatur clarifsimo fanguine de La-
Sala;& Abarca nodo ita ftriGto,ve veraque fa-

‘milia L.a-Sala,& Bonet (Capelle; S. Michaelis
-im Cathedrali Ecclefiadit® ':5:"&1?? uca Joanme de

La-Sala,& JoanmaBonet confortibus funda-
te,viu, dominio, & Patronatu 2que fungan-
tur;quemadmodum Capellzin foro vulgo d-r}
151 ¢



¢l Campo ere&tee ad oftenifionem, quz: quotans
nisfit corporis S. Orofiz Pyrencorum mon-
tium Patronz, dominio fruuntur , & concur-=
rentia cum Capitulo Ecclefiaftico;, & Szculari
Senatu co-die, qui in perpetwam memoriam
Sacri Corporis traditionis, anno 759 ; Tudice
Ciuitatis Martino de La-Sala faéte, feftus ce-
lebratur. _

Arduum equidem foret,; nec hac epiftola
capere poflet; fi clarifsimas ftirpes La-Sala, &
Abarca,quibus prater alias, tua fplendet illa-
queata,feorfim defcribendas fufciperem. De
ftri€ta tamen vnione ambarnm aliquid faltem
referam.DominusDomusAbarca, ArcisOlim:
in qua ipfius progenitor D. Sancius Abarca,
huius nominis primus,coronatus fuitR cx,Pa-
latij hodie Comitis de La-Rofa , trium quas
Kabebat filiarum vnam Duci Gandiz 5 alte-
ram Duci Villeformefe , & tertiam Domi-
no Domus La-Sala vxorestradidit. Confan-
guinitatem alia conne&arunt connubia D.
Francifcus de La-Sala vxorem-duxit D.Fran-
cifcam Abarea , cui parentes fuere D. Phi-
lipus Abarca Dominus eiufdem Pomus, &
D. Francifca Ifiguez zque Regio fanguine
D.Garcie Iniguez fecundi Regis Suprarbis,
primi Garci-Ximenez, & Regine D. Inige
primogeniti, procreata. D. Jofephus de La-
SalaDominusSamanes in Domo Abarca cum
filia Domini Gauini matrimenivm contraxit.
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D.Petrus deLa-Sala,& AbarcaDomuiXime-
nez pariter a Regibus defcendenti nuper So+
rorem dedit in matrimonium cum filio eiuf>
dem Domus, eui mater erat | D. Hyeronima

- Bonet;confobrinatua; & D.: Michaelis: Hye:
ronimi Bonetin Cathedrali Jaccenfi-Ecclefid
Canonici, Viri ingenio, prudentia, & littera-

. tura celeberrimi dignifsima Soror. Necvite<
. 'rius pergam quin priuspredictiD. Petrijquem
~ hofpitem tibi carifsimum cognovi',; mortem
tecum condoleam. Quid non expeftandum
erat anobili luvene, qui Regis fervitio dedi-
tus, dux jam faftus, & Septam profettas ita
accenfum fpiritum contra Mauros exercuit;
vt magis quam hoftibus proprioardorifuccu~
‘buerit:fiftam tamen cum tibiD. Jofephus An-
tonjus Torrejonla<Sala; & Abarca confo-
brinus tuus tibifolamini fuerit; qui morte D:
Petri fuccefior Domus , & fpiritus heres ‘ips
{ius memoriam fufcitare, & Maiorum fuorum
veltigia infequiaggreditur 5 cui ftarma plas
cent, ipfius Pater D: Jofephus TorrejoniLa-
Sala, & Abarca, qui pro fervitijs, & Regi, &
Patriz facis CaftelliSpelunce Caftellanus ef-
fici tandem meruit, exemplar preclaram eft.
Sivero litteris incambere lubeat ; ‘quid on
imitandum ‘preftat DoQifsimus - avuncalus
eius D. D. Blafius Totrejon La-Sala & Abar-
ca,in Cathedrali’ Jaccenfi Ecclefia Archidia-
conus Gorge, Olun Ecclefie; ludex; & Vica-
X Tius




rius Gereralis Archiepifcapatus Hifpalenfis,
nunc tandem in 5. TribunaliAragoniz Apof-
tolicus Inquifitor; qui ita eruditus,& prudens
eminet, vt Omies, qui cum noverint, tam vo=
cé, quam feriptis fuaviter in {hiporem rapiat.

‘Nonfolum ;accs:D omus Bonet florefcithu=
ius enim- cognominis viris illuftribus dicati:
plures extant in Orbe, quarumilla origo. Tea

catum, qua per totam-Aragoniam difperfe,
nobilifsima fufpiciuntur; tua illi propinquil-
fima fatetur; licet non defit alia que {ibi prin=
cipium omnium adiudicet.Sed quamvis prop
ter immemotialem antiquitatem anceps it
origo; ftat prote monumentum, Vulgo Se/uva
de Infanconia, quod in Barcinonens archivo
cuftoditur, vnde conftat Regem Alphonfum
in Commitijs Oppido Alagon;anno 1289 ce+
lebratis, Joannem Bonet eivem O pplch Alfas
jariniclaro fanguine huius cognoeminis pro-
creatum, & Oppido Grafen oriundum de-
clarafle, ex quoredes extant in Oppldls 1pﬁs,
necnon Sallen; & La-Frefneda.

Ex predito Oppido. Alagon. Matritum
profeétus illuftris, Vir D.loannes Paulus Bo-
nét Monafterij Glariflarum Virginum-Patro-
nus; Ordinis 5. Jacobi Eques, Regis Phiippi
IV. Dapifer, atque in Sacro,& Supiemo Ara~
gonie Confilio fuz Maieftatis a {ecretis, inge-=
niofifsimum librum mutos loqui docentem in
. lucem edidit, atque mirabiles dotes s -quibus

iz 11 pre-
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praeditus erat, ad Galliam, Italiam , & Mauri-
taniam Legatus oftendit. St
In Valentia D. Jacobus Pallas Regio fan=
euine cretus de Domo Pallas in Cattalonia fi=
ta, Comitum de Sinarcas progenitor, D. Eli=
fabetham Bonet vxorem duxit , & tanti Viri
virtute , & fplendore non parum condeco-
Nec deeft quiex hoc Principatu’ Cattalo=
nie Bonetes originarios faciat, aflerens exin-
de fe inAragoniam contulifle,quando fub vic-
toriofis Regis D. Jacobi vulgo el Conguiftador
vexillis hi fortifsimi viri contraMauros belli=
gerantes ita virtute, & ftrenuitate preclarue-
runt, vt recuperata Valentia,& {fubragatis Ba-
learibus tantum in Maiorica territorij Nico-
laus Bonet matus fuerit, quantum Oppidum
Sanganmi mandatoRegisD. JacobiILanno 1300
tundatem, & aliz plura oceupare videntur.

- Nec rante gloriz exors remanfit Nauarra:
Extat enim exinde Caftellum ; cui infignia
funt argentea Aquila expanfis alis , quaringe-
nij, & audacie fymbolum heroicum cogno-

men Bonet pofteneati commemorat.
Nec Gallia hac gloziz caruit , abfque alia
enim origige,quin immemoriali haius clarifs
fimi cognominis poflefSione, Viris omni tem«
pore illuftribas vigentiz, is oppidis Poyrony,
& Nivernois palatia emminene.
Italia tamedemn quor, quantofgue Vivoslic. -

TCris,




teris, & armis, imme; & fanctitate celleberri-
mos, hoc nobilifsime cognomine infignitos,
fortita fuerit, quisrecenfebit? Pro me loqua-
tur Joannes Petrus Crecenfis , qui dum Am-
hiteatram Romanum fcriberet,iam 3 1200
retro annisBonetes floruiffe afferit, eorumque
gloriz anguftos totius Orbis terminos exifti-
“mat. Inter plurimos , quorum gefta refert,
magnum illum SenatoremBonete,quoMedio-
Janum conferiptoPatre honorabatur,comme-
morat,& Cremonam,quia tantiViri patria,in-
ter alia, fzlicé reputat. VenerabilemCominum
Bonet,interalios martyresequites S. A freBri-
xi® annumeratum,comminifcitur,qui pro de-
fenfione S.Romana Ecclefiz, dum ipfa contra
Henricom Germanorum Regem, ob {chifma,
quod in [ralia proteruus fufcitaverat, bella ge-
rebat,fangninem effudit. EufebiumBonete for-
tifsimum Chrifti militem in eodem bello cala-
mo,& enfe dimicantem defcribit.San&um tan-
dem Eufebium (ne omnes repetam)quem fan-
guine, & virtutibus ipfius Magifter S. Hyero-
nimus nobilifsimum extollit, nec ipfius 2mu-
lus Rufinus perficiari audet, immo S Ecclefia
in eiufdem letionibus approbat, hac illuftrif-
{ima ftirpe procreatum affirmat. i)
Prater Caftellum, pileum , five Virretum
(quod Itali Bonete proferunt, nos vero {i mo-
re Jaccenfi vtimur, aut Cattalonico dicimus
Bonet) ratiotie huius Inclyticognominis, vt
on pote
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porefortitadinis,&ingenij exprefsio propria,
nobilitatis tue iure infignia confervas! Sunt
quilitteris principium tribuunt, alij vero,qui
potius quam’ Minerve, Martis hzredes efle
gloriancur; pileum Regisy quadam traditioneg
fuiffe nfferunt -, ‘quem ‘perditum expugnato
Caftello s & hoftium manibus “extorfit Virille
illuftris, & fortis, qui propterea Caftello,, &
pileo infignitus,;& Bonet cognominatus ftirps
ereditur omnium: Licteris nigrum Virretam
favet in aliquibus Scutis depictum;in alijsves
‘ropurpureus pileus armarefonat, vtrumgue
profecto eis;qui tot feculis; litteris, & armis
-pares fulferunt convenire videtur. 2
Quod autemad aliud attinet cognomen

- Campodarve brevius me expediam ; fed non
minora dicam Illi fortifsimi Viri , qui Aternp
Regis Vexillum, dum Mauros tanto tempore
HifpanasProuincias infeftantes in Campis Ja=
cetanis profligabant ; fuper arbore afpicere
merueriit,Inclyti funt progenitores tui.Quod
quidem miraculum campum qui paleftra,
montem , qui teftis , Regem 1 ‘quidux tante
vitoriz fucrant, hoc gloriofo cognomine ho-
notavit. Réx enim Suprarbis dictus fuit , pri-
mus {cilicet Aragoniz; Progenitor vero tuus
Campodarbe, five Campodarve cognomina-
tus, an quia in'ipfo pralio ftrenuus miles pra
caeteris excelluerit , vti & ipfe Campus ety=
mon {fumpferit; an vero abipfo Regio fangui-
F ne
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ne ériginef traxdrit, apud Cronblogicoshon
invenitur. Hoc quidem poftremum Robur &
Crux,que in mis aculi teftimonium primi Re-
gis infignia funt , & Scutum venuftanr tuum
fuadere videatur! Veeum qu0modocumque
{it antiquifsimam huius cognominis nobilita-
tem Gaftella ', quorum alteram i 'Oppido
Campodarve in predicto Campo, codem no-
mine fundato, alteram in Oppldo Boltana ,é-
qut téftantur. Iftius Dominus|Praefentis avus,
{fororem habuit D.Catharinam: Campodarve,
quam paternam aviam obtinére, ‘& tam pra-
clam fanguinis particeps fieri meruifti: 2 ¢
‘Teéigitar beneficum; Mathematicum?y &
genemfumAme fismeaMecenatem fureme-
rito exquifivit. Officia graticudinis ‘mex be-
niignus' aceipe , & amigcitidin er; game K prit
dem habitam profequitor yarquein publicum
emolumentume {ib dlmm prme&wne fo:lrx
Vlue,dxu vite: S ral
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RoAP.JACOBI KRESA,

‘Societatis Jefin Collegio Imperiali ' Matri-

_ tenfi Mathematum Profefforis Regij
setiosobodkodh oSV, R

POTENTISSIME DOMINE.

E Xmandasto Gelfizud V. legi libyum s cui titu-
A~ Jus: Analyfis Geometricay Audore D. An-
tonio Hugone de Omerique cive Gaditano , quem
mmlucem publicam edere defiderat. Perlegi opus
infigneyues molemirandumshec quaflionibus,quas
pertvadtat peregrinum,fed novitute,ac faciliza-
te methodi rarums & vrverfalitate refolvends
problemata frigularesqui enim ab alijs per varios

Bv05, & labyrinthas: deprebenfa. tandem. fuvre,
'vﬁ_@léﬁéfﬁm{wcet.fiﬁmz?e'Mfgﬁrét-,1-=q’aﬂ?7iﬂ@m£¢ 5 &
multa folopyoponendiaishido Réfoluta sam often-
dit, & demiftrat;OEdipum dicerem in mialtissqus
Problema vmo verfit, non in medium , fed-in vni-
verfunt orbemeniere cimpéllar Multi Analyfim
Sectofam tentarunt, & mfignia monumenta Rei-
Publice liseravie veliguerunt, mulyi vefolutionem
Goomerticam v idtarunt, & egregiamMathema-
215 operam i eo locarums,fed hac AnalyfisGeome-
trica Vérimgue amplexafaliciorem fortem naia
wihi videruy in fertili folo Batice, & celeberyimo
portu-Gaditanos vt ems Refolutiones el poma
Hefperidym aurea, vel leGas Americe opes nos
R £] ; 1~
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injuria dizeve paffenssfi conferasituy tum Antho-
ribus,quos ad marginem citat dum eademProble-
wata proponit. Selegitvard Quafirar Antece(]o-
riimy & quos falices reperit quid témpore prevef~
[fevunt in proponendos fwlicius-antesedit inivefol-
vendd,aperto latifiimo philomarbis carmpo percur=
vend ceterasque Antiquisvel inviayvel previp=
ta fuerunt. Quayve typis dignifsimum opus cenfeoy
futurum gratifsimum omnibuss & Regpublice li-
tevarie perutile. Sic cenfeo,futvo,&c. In Collegio
Impeviali Matvitenfi Socictatis FESV. 13. De-
cembris 1697. -
‘Jacobus Krefa.

- SVMMA. PRIVILEGI]. .«
C Arolus1l. Dei Gratia Hifpaniarum Rex,
N4 &c,Diplomate {uo fanxit,ne quis librunx
cui titulus eft: Awalyis Geometrica 5 Authore
D.Anton. Hugone de Omerique citra ipfius
authoris voluntatem proximis decem annis
imprimat,aut alibi terrarum impreflum inCaf-
telleRegni ditiones importet,venalemque ha-
beat : qui fecus faxit confifcatione librorum,
& alia gravi peena multabitur. Vti latius pa-
tet in ecodem diplomate dato Matriti 2 1. De-
cembris 1697. a D.Francifco Daza Regio Se-

cretario referendato , & apud D. Raphaelem
Saenz de Maza regiftrato. e

& I,
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"t LICENTIA ORDINARIIS: i
D.Antonius Portillo, & Cardos Tnqui-

fitor Ordinarius , Vicarius Generalis
Matritenfis ad imprefsioneny huius libri, cui ti-
talus eft:idnalyfis Geometrivay Authore D. An=
tonio Hugone de Omerique , licentiam con-
cefsit, vt latius ex ipfa licentia conftat. Data
Matriti die 5. Decembris 1697. 3

NesdzadsBEIAYX A
T Axatumyeft folium fcx*"lﬁéréditinis 5t
A patet ex certificationeD).Raphaelis Saenz

Maza, Data Matriti di 27 Janvarij 1698.
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R.A.P.Joserur pE Cafias
Societatis Tefur in Collegio' Gadicénfi Olim
Mathefeos Profefforis Regij,de Analyfi Geo--

metrica D. Antonij Hugonis de Ome-

. IVDIGIV M
QV;' primus ferviex affrictu Hereulei lapidis

_ vertiaimrem,-‘_a_rq.ﬁe';i;nmabilam.i‘n..‘wtmm.-’
que polums converfionem [agacs obfervatione 1o+
tavity is profecto ingentinin wiilitarum, & emolu-
mentorum Jegete humanum ditauit genusy & fibs
fam preclars innents glovia- nomen immortale
guafiuit. Nota ey at faris [upergue weteribus ihlis

 philofophis huius lapsdis raptrix fervivis: tamen
maximan illam, & nobilifsimam viriutem quit
feilicet fervo illitus, & affrictus HludBoream ver-
[fus afsidud [peave faciar eorum obfervationes
ne verbo quidem attigeve.  Hinc totam veterum
nauigandi Occeanum folertiam in notiti frella-
v1m Promontorioyumstevyayum, littorumyque di-
verfitate pofitam s qui fi in altomari vhi prever
clum, & vndamwibilpateret, tempeflatis [eui-
tin depulfi deprebenderéruy, nawis divi gende dif-
ciplinam nullam tenuerunt aliamyquam que Af-
troy umy Solisy & Luna fitusmotuque commonflya-
baturs fi tamen cafunon infrequenti celum nnbi-
lumy aut obfeurum Aftrorum nfpectione probibe-
vety tum imaginaria.quadam locoyuin. ad que
sendebant, conceptione . aut Vs forte spavinis
: | qqq - aui-




avibus, qut demym ventorymenipet » 1 Byua-
ram @mﬁ;_ﬁ-ﬂ stineris duce vti cogebantur. Qua
Jactum elt vt jmmenfi telluris fpatia nofira €t
te detel @, & totg intery cta.0cceano, dinulfa Hift
tam ditiini inventi bene C10,VF antiquis ignor ata
ita nobis perpetua oééjifio;ze_ [epulta manfiffent.
Haud abfimile quidem Euchdsanis elementis acci-
diffeneminem mibi inficiari exiffimem y qui Hu-
gomanamiflam Analyfim fedula medivatione per=
penderit. Enim very Geomsetvicam Analyfim buc-
vfgue iucayfion plurinmi v nobilifSiniis hius wtatis
mgemjs (vt veteres omittam) tentavere, in gui-
bus palmam fibi prarepere anfi fimt Vieta, De/
carzes,Schouten [yuibokis qusbafdmm wdinti larens
4s quantitaris; & obuolus & fpeviem, & imaginem.
Subobfeure veprafentantivus. His tamen fiepe lon-
&is z'z‘izzeré:-!:usWi&m"azwwm,j@piw-@iw'-dxfﬁa‘rd-_'._,
rate, quufy vicempeftarisdepulfiyvervo adi funt;.
numquan tamenGeomerricg demonfiratione (4=
oz de i1 concinpandis eruditum edideris svalati:
Schootenyviam 5 guam imonflvavint vecumque:
Srernere poruere: lneratea visE welidianis élemen=
#5: abdite tameny G iniomperty vr in magnere
VErLiciras, quam won caf aliguo, Ut de magnete
perbiberyr, fed acri & pane dining mgento y - nec:
minus indefefo fudio primizus detedam novo iffo’
connatu a lucidifsimo, & eximioVirs D: Autonio
Hugone de Omevigue. fexio promumciare non ab=
nuam.Cur hiee afferam? In prompeu eff Analyfis
P/ asdgr feuera, fed atsentamediasiove perinr
i 2 il s
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=-mmr:mafom'pgjgg/lmagﬁ&_ fpanider. Hucvfque lit
torayCrpropontariainGeomervisanavigatione le-
gebanturs nuniQuceanum totinsGoometrie;quan-
tus quantus off; certisitineribns adisi poffe pronii-
ciozarque adeoraptam buic facultatinoflya erare;
& wno opereifto accefsionen fadamyquartam ve-
troalis quindesim feculis fuis inerndivis elemen-
torii commentativnibas Avabesy Graciy Latinigue
wom fecere quidenss [ed faduros fe receperunt.” Si
Guis etimm nune ngenio (19 confifas inguifitionem.
de integra fufcipeve affeerymihi affenfirvnim non
Jdefperosnifi copreindicio agator-s quo Mmaximas
Par's hominum piiiefentibns non qua in ansiquita*
tem propendets credit nos antiquoyum penfa, &
inventa longo intervalls\equare non poffe 5 & fi
wona.alicuius [Cientie accefsiotentetur s hune hu-
wufce vei ewentum fove, vt aut in ipfa incidat ,que
ab antiquitare libav a funtyaud fane in alin., qu e
ab antiquitate iam pridem mdicatay @ v eiefs in
oblivionem iam merito ceffevesaut [preta gente,d
faculrate humana veriufque temporis yfrve anti-
qui, five woviy aultisre [eientigrum flaru plane
defperato, qaiﬁ'%ﬁer‘:’imﬁ 40, aut (worum la-
bove nomparsuriuntyfenfuum fallaciasy & iudicy
snfixmitatem vepurare non dubitant. At ed eft hu-
susifcientie maieflas, qua b fuis calnlis autho=
vamentum concilick; &rew eff hitsis nows vpevis o=
Yidarwris demonfivazionumconffantia’s: & acolon=
thiay vt quembibet guantumvis venuwentem s vel
wuda tantym elementorum notitia npbutum fao-
3 h




limegotio i [entetiam trabat. Quomaxme anc-
zorr-amicifsimo giatiebabend.e funtsqui Rempus
blicam littevariam etate,&feculo adeo eruditis
zalt honorario anxity quo nullus profedo aut ex-
cogitare folertius, ant capefferefortius, ant exes
qui [ubtihussaut pevficere fwloius potuiffer.: Et
a4 quos vt & maximo buius etatis mgenioymibilons
ga coufuetudine noto  maiora [perare auguyor:
Jaxit Deusyilli vita fupeyfit: altiovem fi fupeveft;
fatum Geametrias quam bucvfque obtunuit 'y &
Beticanoftra Hifpania nancifcetur. - Sicoptoy &
D. 0. M. preecar.In Domo Profeffa HifpalenfiSos
ciet Jefullalend Februar. 4. M.DC.XCVIIL

el phmam

™ -

R-A.P.Carovrr Povver -
Societatis Jefuin Callegio Gadicenfi Mathe-
fe os Profefloris Regijin Analyfi Geometrica

D. Antonij Hugonis de Omerique. .

I W WG e e
N Obilesvr crediturfover metallum argentum
N viuumy vulgo' mercuriuss i fuanon fihi b
effer fubtilitas, nam pondere auroscolove argento
affinis, principiumgue agnofeitur vniverfule oms
winms [ed potius bisommibus renanciat 5 leuefque
evanefiit in auras.y, quam medifs quibufcumque
ad [oliditatis finem perducatur. Nou bos vanick de

i




iniconfiflentihoc texr & dono profero; habet Mathe-
maticas qua catevogui folidas confers [tientias,
etin funm merciyinmy Analiticam inquam fati-
ca virtute equilibrantem potentias s Arithmetics
- fpecie pollentems primcipiumyue vniverfalis Ma-
thefeos; fed vfque nunc foliditatis geometrica vm-
patientem Cumeffet in flatupure numerofo,qna~
- Jem eam nouerar Diophantus , vfque adeo infor-
anis evaty vt confufis quantitatibus primitivis, il
nifi vem-difereram, hancque m particulari tantil,
cudevétydonee FrancifcusVieta predidas quan-
titates contra violentiom concu/Sionum i fymbo-
s involuit vt etiam vem coutinuam,@” in vniver-
fali prodeves:Verum qua [ymbolis inclufiram va-
lide imaginationi preaclufity vt fummo Francifcr a
Schoaten nixtis vix aliqua improbespedum i con-
cinne inde-excludi poruerint. Neunctandem Exi-
wmius Vir D. Antonins Hugo de Omeriquey Analy-
Jim olim i Platone ideazamsad Geometvicam con-
Jiffentiam y quodnice defidevabarur s pevduxity
cathegoviamqne nobilinm [Cientiarum hoc mevcu-
210 inpretiafunenretallum confolidato auxit.Rem
were magnam! Non tamiens vt inmagnis fievit [o-
let, auger proprevea apparatumymediaue quibus
tantum finem affequitur, quin potiusmifjas facit
Vietie fpecies vt expeditins . materiam [ub pro~
prijscolovibus contemplatur vt clavius 5 vevum
propenfiomibus attendityvr connatuyaliussincogii-
ta eque ommia.n communi eovum caufx nfequi-
tur vt compendiofiusy in frmplicioribus quantita-
G tis




tibus verfatirs v} fasilinssprofpicis greffus fucid.
doss vt fecorius feopum expandir vt vertins,Geo.
metrice licerargumentiido Arithmetica comples.
#stur vt vnsverfaliusyverbis cooperatmy vt effica-
cusyvite concinnata adbiber elementa vt lesans
siusydiffeventes aperit viasot incundins ;& ex
certa [cientia. praeligit commodiores vt vrilis
problema fimul folvat, conflraary & demonfiret,
Elementa inquamrite concinmata adbibery nam
que fexvents alyj Interpreres commentati Jfunz
sdeo formidine cuinfqae legentis animum. inquie-
taruntyquodlaboravent ignovantin: huiufe finis,
frve, vt ita dicamy obiei attributionis viice do-
centisque & qualinefledebeant elementa-ad fe
conducentia s wnde afférere. audeam plus emoly-
menticx hyius analyfeos introducione in elemen-
taredundare 5 quamex fexcentorambhuco/jue
Anterpretum lucubrationibus. - Hane' nndim pos
s deferiptionemy quam exquifisam lauden ex-
peduuit complacentia mea quadyiennis 5 quam.in
daes angere non definityiugss huiusanalyfeos exer-
s12at10y-Deo de vetam viils dentur. gratig.. Au-
thovi congratulatioy mibi detentionisan limine ves
. dn Collegio Gadicenfi Societatis Fefus 20 Fa-
auary 1698. FEE
a0 nbetam i ¥GarolusPovvel: s g
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[ Arum, quas inter vite vatietates digerere = 2
_  potui, has lucubrationes Geometricas ti- gl ™
bt Le&tor amice fincero impertior: animo.: " fos
Vnum rogo,propofitiones,tam quas cum Au- "
thoribus in margine citatis conferre poteris, .-
- quamreliquas a me excogitatas,ante omftia

““difcutere Ve]is,methodumque {i habuerispo- . .,
tiorem,Orbi Mathcmatico,qui tot {zculisan- :
xius eaminquifiuit, decludere digneris,, pri- =« °
mus cro, qui tibi grates referam; fin vero ve- :
ram viam analyticam in hac prima parte ape-i ¢
ruifle videar, gratus incede,benignus corrige,
falix promove, & reliqua , quz fuperfunt,
expecta. Vale. 3

ERRORES CORRIGENDI A
Pag. Lin,  Error. Corrige. 24 mutu - mutta
3 1. concefsit  concefsi 25. productioni produ&ione
6, 17.  media © mediam | g§7. V25 I E Eiteo R
# 8. quorum  quarum. 60: 2. fubtra@ionem fubtraction
26, 20 vel (SIS ratione rationum -
33: 1&#3 dimiando dimidiande | 63. 30. Joanis® |Joannes * *
38.. 847, 4. {3 68. “14. argumenta- argAmefitad
45. 6. fi 1 : tur mar 052
Py, permant  perm.ant. . 69. 4. idem idém &7
160 veelb.b& - vte. b & %0, T 6, 4bxa TN Ebax S0t
49. 2. Societati « Societatis; | -71. w51 concludétem  concludes

so. 23.multiplicator » multiplica- o] )] ; _rem
= rveldivifor factus » tionem;vel 77. 14, eadem camdem”
.« divifionemfadtam | 84. 9. cadet “cadat " ¢
§%.. 15, fubtra&tio fubtrahendo 8, for B

33' deprchentur  deprehen-| 88. 6. fit i
_ detur & @ ¢ &

$3. 36. imprimam impropriam 13 - Tegosy rectos

“$5.7 23, extremas  extremos 89. 4. ommbus cumomnibus
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g adlutudinem  alytudioum [1281, 'rg.  quales  zqualia
9t. 14. fufficere Aufffcerét 293, 117 bax abx
21.  vnam viia 303. 20, itaquerectangulumgrk que

96. 7. linea linéas drato  erit quale. Del

19. . animadver- animaduer- totum,

1 tafie Ctiffer 1 305, 16, vriupanda.t viurpandz
v08. infige wibxw.agi abixvicg. | 318 11&13.. 71 gy
I3, 14 by £ | 323. 5 beaddbx bdadbx&divid,

16. bkadby  vtbkadk, vt axr, ad xcitaxdad b,

27 T acafi_;’vc 'a_éa'gib:? 326: 14. —I"z,l_xb.' "i‘lz;xﬁ
Y1y. 10, lnveniatur  Jnveniantur i

AT oy 333 infig. k. - x
Ilz.z.. 11._ z4,§ | .14,; 335 Aa -,g‘_-&k. g-’&f’
135. 1. numerus - numcros ibidemn 1js ca
140. 8. rquodfi G 347, 16, 30 3}
4L, 14, 0. .8t ad 1360, 8. elylim  ellipfim
152, 11, ;5.: < 1)bx 301...28: xy vy
158, penule. fir C it 1 i ot T fic
1 69. © 13.901 0% % 392, 3 be ac
4.  xc xb | go5. 18. quartam quartum
173. 22. differentiz aggregata | T R fic
177, Ty eft ek . 30. 75 95
180. 1I. fit fitfi 32, .integris 1N 1necgris
1_184. o b =utl o 408. 9. nurs numeris
8. by b . b4og. 1L €x eit
189, "2. triangule  triangula 412.penult. 7, Iy
192, 7. 14b : %a!} 4139 - {it fic .
198, 1. manifeftum  manifefta | 414. 13. @e—216 apa—21g
199, __‘1_3,_-. fueri fuerit 4,1,6. 16, minime mioma.
207, §- be = l 417. 8. emerg emergere - |
210., 5. ‘axd brd 1418, 9.2 q 8% =g
217. 11.. . aby by Va7 . 22 42
229. .11, 2 JRx 6. 41 21
233, infig. deeftaliareGabx 429. 2. fuas . fuos
242. nmarginc .17, " 27. - ¢ 430,  11. radices radices{emifsium
L 250. &y, - 1 €IE0  ergo rcé{augu- ' 43201 binomi binomij,
?:' . lumabrad | 434. 5. differentia. differentie
260;,,,.16. fitls' i 437. 30. cum1&2 cum3&a
2700 1,48, ayb ayc 440.antcpen. quadratum  quadratum
2791 9- mp - md 4 e v} finus.
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“ANALYSIS
GEOMETRIC A:

INTRODVCTIO

QV{D SIT ANALYSIS

‘ tllmsm[hu‘lus fuerit, qln
Geometra vocari copit,fru-
cis Gumque . colligere laboris
@ (ui: aliquam fibi viam para-
e tam habere debet,cuius ope
; - vim, & faculratem cuiunf>
cumque Geometticz propofitionis refolutio-
nen inveniendiacquirat,
- Hac quidem via, quecamque! illa. f'r ;analy-
fis;(cu refolutio dicitur , & omnium confenfu
ita definicar. 4ffumprio quefiti tamgnam concefsts
per-ea s quae deinceps cou{équuntur ad aliqguod concef-
[um procedens: Regreflus vero a congefload qué:
{icami Syathefis, feu compofitio nominatur. Ve-
. A rum-




2z ANALYSIS GEOMETR.
rumenimverogilta definitio nihil nobis certi
promittit.In allumptione quidem quafiti tam--
quam concclsi aliqua ineft interdum diffcal-
tas,in eo conliltens, quod data, & quefita ad-
commodam contiguitatem reduci debeant,
Tam verd pofito quafito tamquam conceflo,
quznam ex moleis quz deinceps conlequuntue.
eligemus?Quorfum tendimus?Haec omnia pro-
fecto nobis incerta reliquerant Authores, ynde
fit,quod quandoabltrufa , & intricata inter
data,& quz(ita cft connexio, hereat analy(ta,
quo {e convertat nefciens, | Faceantar omnes,
neque veterum quilquam perficiari anderet
com poltquam tot, tantaque volumina hac de
re conferigfiffent, vt nobis tradit Pappusinitio
libri feptimi;nullam tamen habuife vera m ra-
tionem refolvendi,ex iploram propofitionibus
von temere fulpicentur ianiores. Ex recentio-
ribus autem Algebrae fpeciofz cultores hape
vim refolvendi (ibi adiudicare videntur. Vri.
nam zque facilis, ac refolutio algebrica , effee
| geometrica demon(tratio; (ed taneum abeft , Ve
! poftquam multos anngs in concinnandis de-
monltracionibus geometricis ex calculo Alge-

| brico codfump(iffens, violentam effe methodi
i - 10 Geometricis putaverim, viamque omnino
Geometricam ineundam concluferia,

Analy fimigitar noftram nos ita definimus.

y Affump-




SINTRODVETION 70 7
Affumptio guefiti tamquam concefsW s per mecefarias
confequentias ad certum, © determinatum finem pro-
grediens, Hecequidem definitio nobis fecurum
greffam promittere videtur. Conabimur pro-
miffa adimplere ; fed quoniam arduam nimis
;iggrcdimur materiam , [capum tctigi[fe nobis
fuadere non audemus; fulpicicndos potius tan-
torum virorum ,qui de refolucione feriplere
veneramnr labores, atque fzlicioribus ingenijs
noftrosiudicandos,promovendofque, f{iforte
conducere vili fuerint, relinquimus,

- DE FINE ANALYSEOS.

OMnium ‘problematum, quz proponi pof-
funt,refolutio ita fe habet (mirabile dic-
tw) vt evolutis eorum conditionibus, magnitu-
doincognita , aiij magnitudini notz xqualis
tandem appareat , vel tantaum necefle {ic me-
diom,feu quartum terminum proportionslem,
vel duos terminos,quornm fumma , aut diffe=
rentia nota (it , duocbus datis terminis recipro-
cos invenire. Vel , quod in idem recidit : ex
quatuor terminis proporcionalibus datis extre-
mis,dataque {umma,aut differentia medio rum,
fingulos exhibere. Quod cum ita fit, hoc pro-
blema,quod palsim conftruendum occerrit , in
clementis cxpreflum haberi debebat. Sunt

A3z enim
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£ ANALYSIS GEOMETR.
enim elemeata quedam principia demonf(ifa<
t2,& ab omnibus fuppofita,ved probationibus,
& efftionibus communibus , & frequeatibus
abftinere liceat. Traque illud eftendendum’y &
elementis adiungendum iudicavimus. Caztes
Bl rum com magnitudinum reciprocarum , vel
vtraque lineareta , vel vtraquerplanum efle
polsintyvel denique mixtumex veraque altera
ficlinearefta , & altera planum ( quo-in cafa
fumma,aat differentia petitur ab ipfo plano, &
potentia reCta) hoc loco de duobus primis ac-
i cidentibus , quead problemara plana perti-
nent, agemus.  Tertiom vero, & qua exeo
oriunturad problemata folida [pe&antia, vtin
noftre methodi explicatione ommodius’ pro-
cedere polsimus,fpeciali traationi folidornm
relcrvabimus.Hoc tamen animadvetfum votu-
mus; problema planum ided vocatt, nop quia
inillo de planisagitur; fed quia illius contruce
tio vna ad fummam media proportionali indi-
get. Solidum vero non quia {olida tra&antur,
quod in problemate plano contig gerefolet;(ed

quoniam duas faltem medias propor-
tionalesopportetinue-
nifc. S

PRO-




INTRODVCTIO. . . £
PROPOSITIO PRIMA

ELEMENTIS ADDEN; DA

DVAS RECTAS QUARVM SVMVIA
Laut diffcrentia nomhr daabus.reftis datis
reciprocas invenire.

a ”m.:c.éz.a Xxm UZ? ; ci.

i

DATA SVMMA.

Oporteat primoduas reftas invenire ax 8 xb quarmn
fammea fit data s é; datis p r& cq rec1procas : :

CON STRV CTIO.

Inter pe & cq media inveniatur ¢4, cui equalis ex Vtro-
vis termino b recte datx 26 perpenchcul:ms excitetur bg; !
ipfique ab parallela ducatur ¢ f', occurrens femicir culo

upereandem sb defcriptoiinf, & demittatur perpendi-
cularisfx. Dico sx. xb,quarum fumma eft data. 4b , reci~

proc.as cﬁ'c datls i &eq..

13.6.¢l.

DEMGJN STR;ATIO

Cum coim ex conftructione fie bgf X para]lelogram- 34.1.¢l.

&0 mum,
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14.6.el.

g. I. el.

47.1.¢l.

qualem, vnde impofsibile erit problemaillid; quod ta-

mum, erit fx ipfi bg, ideft cd zequalis : ergo retangulum
fub ax & xb redtangulo fib pe & g cric equale , cum
vtrumgque equale {it quadrato fx, feu c4: ergo latera sx &
xblateribus pe & eg erunt reciproca, & proportionales pr.
4 xb.cq Quod erat faciendum. .

ALIA DEMONSTRATIO.

Quoniam b divifa eft equaliterin m & inequaliter in
x erit rectangulum # xb cum’ quadraté mx xquale qua-
drato mb, feu mf ; fed quadratum mf’ xquatur quadratis
w8 xif: ergo quadtata miv & xf equalia erunt reftangu-
lo 4xb cam quadrato my, & dempto communi quadrata
#x, remanebit reCtangulum ax6 equale quadrato xf, feu
cd,ideft retangulo peg : ergolatera ax 8 xb lateribus pe
8¢ cq erunt reciproca, proportionales pr ax. 26 cg. Qiod
erat faciendum. T8O :

DETERMINATIO.

Oportet autem re@tam cd, medil fcilicet inter recipro-
cas datas pc & ¢y, non maiorem efle, quam mb , femifum-
ma videlicet partinm reciprocarum quefitarum ax & xb;
aliter enim femicirculus af6 ream non caperet fx ipficd

libus




ZINTRODVCTIO. g
tibus partibus conftrui debeat, vt ex ipfa conftrultione
fatis apparet.Pretereat quoniam in conl%)ru&ione liberum
cftalteram partem «x iam pro parte maiore, iam pro mi-
nore conftituere, poterit propterea problema talibus par-
tibus conftruendum non raro duas accipere folutiones.

Qupd femel monuiffe fufficiat,

DATA DIFFERENTIA.

[ 54
e e

o Lh
K (;:Zj e 2 /;:57 g

b
.

Oporteat fecundoduasrectas invenire ax & bx , quas
tum differentia {it data ab, reciprocas datis pr & ¢g , vel ip-
fi ed, que media eft inter illas.

CONSTRVCTIO.

Ex vtrovis termino b refte date 4b perpendicularis
erigatur bg ipficd xqualis, bifectaque b v p ducatur pg,
cuius intervallo femicirculus defcribatur £ ¢ x. Dico 45
bx, quarum differentiaeft data sb,reciprogﬂs,_cffe datis pe
& cq, fen 1pfid. o

DE:
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DEMONSTRATIO.

Cum enim ex conftru&tione fint £p & px, nec non p &
It | pbxquales: erunt eriam xquales k4.8 x: ergo rectangu-
i Tum {ub £b & bi, ideft fub ax & bx quale erit quadrato
‘ bg, hoceftcd xief‘i'e&ﬁﬂ rulo fub pe 8 sergo latera an&
i bix lateribus pe 8 ¢q erunt reciproca, & proportionales pe.
ax. bx. cq. Quod facere oportebat.

DETERMINATIO,

“Poflumus in conftru&ione alteram partem 2x iam pro
it parte maiore, tam pro minore -accipere,, vnde aliquand>

' problema talibus partibus conftruendum duas poterit o-
lutiones admittere. - - -

ALIA DEMONSTRATIO.
62.el. " Quoniam sbdivifaeft bifariam in p, &ei adijcitur by,
£ feuxa, erit reCtarigulum fub 4x & bx cum: gquadrato pb
o zquale quadrato px, ideft pg, feu quadratis pb 8 bg ¥ ergo
33 emp-

1




INTRODVETIO. (2 o
dem pto communi quadrato pb, erit reftangulum fub ax
& bx equile qugil:gt b3 fit:ﬂma‘; vel r;%igglo fub pe
& ¢q » atcjuie laterd @ & v Tatéribus pe 8¢ cg €runt recipro-
ca, & proportionales pc. ax. bx. cq. CLuod erat faciendum.

SCHOLION; /1%

Muldis alijs modis , quos confulto omitti-
mus, conftrui, & demonlirari poterit hoc pro-
blema, quod Geometras tam antiquos, quam
recentiores minime latuit, Sed non f{atis miror
cius vniverfalitatem itaillos preeterijfle , vtip-
fum tamquam fcopum , ac metam- refolutionis
in elementis non premiflerint. Primam quidem

_partéR.P.Clauius ex Pelletario,tamquam fpe-
ciale problema,ad prop.13.1ib.6.elementorum
attalit. Secundam [ané eadem facilitate afferre
potuiffet , {i vtrarumque {imul vtilitasipfi ob-
via fuiffet. |

S ot e
o o i
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PROPOSITIO 1L

DUO QVADRATA, QUORUM SVM-
ma, aut differentia noca fit ,duobus quas
dratis datis reciproca invenire.

ﬁ.-g»y

Lt 4

B e A S =4

N7 =y

i DAIA'S'VMM

a

Sint primo invenienda duo quadrata 4y.by , Quorunz
fumma fit quadratum datum «b , datis quadratispe, & ¢q

XeCiproca.,
CONSTRVCTIO,

i Ad datas ab:pe.cq quartainveniatur bg, & ipfircciproca:
inveniantur(per praecedentem ){egmenta #x. xb, & con-
nectantur ay. by. Dico quadrata ay, by, quorum fumma eft:
quadratum 4b reciproca efle quadratis pe, & ¢g.

| DEMONSTRATIO.

Cum enin ex conft. abad pc it vt cq ad be ,hoc eftad
%) Et, ob {imilitudinem trangulorum aby xby, 4b ad ;iy-

wi )




INTRODVCTIO. 1
Git vt by ad xy: evitexX xquopc ad ay vt byad eg Ergo etiam
eorum quadrata erunt proportionalia, quod erat facien

dun. _
: DATA DIFFERENTTIA.

Sint fecun-
do invenié- - ,
daduio qua- &
drata ay & .
by , quorum
differétia it
quadratum
dati ab da-
tis quadratis

pe&eq reci- R .
e

CONSTRVCTIO.

Ad datas ab. pe. cg quarta inveniatur bg , cui ( per prae=
cedentem) reciproca inveniantur fegmenta ax. bx, quo-
sum differentia fit ab,defcribatur femicirculus « y » fecans
be. in y & ducantur ay.xy. Dico quadrata ay & by,quoram
differentia eft quadratum datum 4b reciproca effe quas
dratis dlatis pc & cg. e

DEMONSTRATIO.

Cum enim ex conftru&tione {it «x ad bg vt bg ad bx , &
perB.6.el. fitax, ad xy, vt xyad bx; equales erunt bg &
xy. Eft autem ex conftr. abad pe,vt eqad bgshoc eftad ¥y,
& ob fimilitudinem triangulorum 4by. &x}: eftabad ay, vt
byad xy: ergoex zquocritpead ey, Ve byadeq » & eorum
£ 5i B2 qua<
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12 ANALYSIS GEOMETR. ; i
quadrataéfunt proportionalia.Quod facere oportebat;

DE ZQVATIONIBYVS QUADRA-
¥ T1S.

Cum per proportionales differimus’, analy-
fis, fcu relolutio tandiu pergie quoulque mag-
nitudo incognita alijnotz zqualis tandemin-
veniatur, vel quartum terminum proportiona-
lem,veld uos reciprocosinquirere oporteat. At
vero cum per comparationem planornm: ar-
guere cogimur ,. hoc ip(um de reciprocis {zpe
{ubalioapparetalpeu.Eft enim meta refolus
tionis , vnde viterins progredi non expedit,,
quedam zquatio, quz. quamvis in proportio-
nales refoluta,partesreciprocas redderet inve-
niendas; nihilominusin fe ipfa man=ns, finis re-
Iolutionis haberi debet proprijfsimus.. :

Hzcigitur vicima xquatio tripliciter acci-
dit; & quamvis per modum corollarij primae:
E‘ropoﬁtionis-explieari'poterat';.vb_g:riori's doc~
trinz gratia tribus: lequentibus propofitioni-
bus eam explanare conabimur, 7

PRO-




 INTRODVCTIO! o
PROPOSITIO I_II.-

RECTAM INVENIRE , CUIVS QVA-
deatum cum dato quadrato zquale {it re-
Gangulo fubipla,& aliarefta

data.

Sint datze teQte 4b. bg & oporteat refam ax invenire
cuius quadratum cum quadrato dato bg xquale fit rectan-
gulo fubipfa, & dataab.

Sl i el
g@/ tz”.:l'ff; /

Hoc eft refoluere hanc zequationem;vel aliam eiufdem
forme..

#xnt-bgh A_bax.

CONSTR.. & DEMONSTR..

~ Conftituitur ab. by ad reCtos angulos, bifectaque 45 i
5 centro z intervallo 4 femicirculus defcribatur, 8 ip-
{1 4b parallela ducatur ¢f, demittaturque: perpcﬂ'dicularis
J; quze equaliserit ipfi ¢, Dico tam 44, quant’ b, rec=
tam effe, de qua quaritur. 23

= Quo
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et g S S
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_ amex £ a air /

Quoniam enim #b divifa eft equaliter in m, & inequa-
i titer n x: erit rectangulum axb cum quadrato mx feu x.
™ xquale quadrato am, feu mf, ideft quadratis ma,& xf,vn-
de dem pto communi quadrato »x remanebit reStangu=
lum ax§ equale quadrato xf; feu bg.

Hucvlque repetita eft conltru&tio, & demon-
| ftratio reciprocarum,ibi quidem ob zqualita-
H tem rectanguli axb, & quadrati be concluditur
ax. xb. reciprocas efle ipfi bg. Nunc autem pro-
pofitum concludemus.

Quoniam igitur retangulum ax6 equale eft qua drato
¥7,2ddito communi quadrato ex,erit quadratum ax cum
PrOP-3- quadrato bg equale retangulo axb cum quadrato ex,hoc
2-€elem. eft re@angulo bax. Igitur reCtam invenimus 2%, &C.
Eodem modo oftenditur refam xb problema efficere,
quia cum quadracum bz zquale fit re€tangulo axbaddito
- communi quadrato x#; erit quadratum ¥4 cum quadrato
bg. ®qualereftangulo axb cum quadrato x, ideft re%tan-
gilo 2bx. Igitur reCtam xb,&c. Quod erat faciendum;

iE

S B o

_ - "PRO-
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PROPOSITIO 1V.

RECTAM INVENIRE , CVIVS QVA-
dratum zquale it rectangulo [ubipfa,
& aliarecta data, vna cum qua-
drato dato.

Sintdatz re&e 46, &
B¢ oporteatque invenire- /4
reQtam sx , Cuius qua-:
dratum zquale {it rec-
tangulo fub ipfa ax & _
data «b. vima cum qua- ' /
drato dato bg. s

Hoc eft refolvere 4 f é va

hanc equationem , vel
aliam ewfdem forme.

pxuw _A_x2b +bgh

CONSTR. & DEMONSTR.

Tnclinentur ab. bg ad reftos angulos, bifeftaque sbinp
ducatur pgscui qualis ponatur px. Dico ax efle retamy,
de qua queritur. =358

Quoniam enim b bifettaeft in p, & eiadijcitur bx:erit :
reCtangulum sxbh cum quadrato ph xquale quadrato px; 6.2.€k
feu pg, 1defk quadratis pb, 8¢ bz, 8 dempto communi quas
drato pb: erit re€tangulum axb quale quadratobg. 47-1.€l

' Ecce eadem.confiructioy & demonfiratioire~
' cipro*
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ciprocarum, ibienim concluditur ( propter
zqualitatem) ax, & xbreciprocas efle 1pli bg:
propofitum autem ita concludetur.

Quoniamre&tangulum 4xb equale eft quadrato bg;ad-
2.2.¢l. dito communireCtanguloxab: erunt reCtangula axt, &
xu b, idett quadratum ax quale rectangulo x4b , & qua-

drato bg. Quod facere oportebat.

PROPOSITIO V.

i RECTAM INVENIRE , CVIVS QVA-
dratum cam reCtangulo fubipfa ; &alia
recta data zquale (it dato qua-
drato.

Sint date rc&ae ab,& ; 0
bg , & oporteat reSkam ol
invenire /X , Cuius qua- j
dratum cum re¢tangulo
abx xquale fit quadrato
be.

| Hoc eft refolvere @ © 7
| | hanc zquationem, vel ‘Zf

aliam fimilem.

bbi abxabgh

i;__  CONSTR. & I)EMONSTR.

v Tnclmcntur xé ég ad reCkos angulos . & dmfa ’ b;fs:

riam




INTRODVCTIO. Yy
riam in p,cucatur pes cut zqualis fiatpx. Dico bx reStam
efley de qua queritur.

"~ Quoniam igitur bifedta eft 4b in p , & adijcitur bx : erit
reCtanguium axb cum quadrato pb 2quale quadrato px,
idett pg, vel quadratis 16,8 be. Vndedemptocom i
quadrato pberit rectangulum axb zquale quadrato bg.

Huc vigue,eadem elt con frultio,& demonf(-
tratio reciprocarum, immo prop. antecedentis.

Yuoniam reCtangulum axb equale eft quadratobe; &

sl
o

etiam xquale reCtangulo abx, cum quadrato bx: erit qua-
dratiim bx cum reftangulo abx zquale quadrato bg,quod
erat oftendendum.

Sunt igitar confpeltus xquationum qux vo-
cantur quadrarz, in huncmodum.

nscn +bgh _A_abiax.
ey “A_ abiax+ bgh.
bxby ab:bx A_bgb.

In prima zquatione vtraque pars ax, vel xb
{atisfacit, in fecunda, pars maior ax, in tertia
pars minot bx. |

Algebrz quidem cultores numquam de re-
ciprocis cogitarunt; fed in aliqua harum xqua-
tionum, quz cafdem reciprocas exhibent,lem-
perinciderunt. Cum 1gitac jplz reciproc®
zque verz reCtz linex (int , neque vna earum
dignofci pofsit ; quin altera fimul innotefcat,
gon ideo radices falfz iure vocari videntur fi-
quidem nihil falfi fortiantur.

6.2.¢l.

47.1el

g%l

T e
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RESOLVTIO IN NVMERIS PARTIVM
~ reciprocarum,& zquationum,quz vo-
cantur quadratz.

Quando problema tn numeris refolvendum
proponitur,hocelt cum quantitates magnitu~
dipum in numeris exprimuntur, facile ex pra-
dictis regulam fibi quifque erucre poterit y rem
nibilominus exemplis placet explicare.

DATA SYMMA.

) fyan

g K g LWl

Queeruntur duo numeri (4x,8 x4) quorum ag rega-
tum fit 1o. (4b) reciproci ducbus numeris datis 6 & Vs

(pr,& f.;?).
VEL PROP:. g1

- Queritur numerus (ax vel ¥b) cuius quadratum cum.
- quadratodato 21 (bg , feu fx ) xequile fit reStangulo fub
ipfo numero ( 2x vel xb) & dato numero 10 (4b.) Dimi-

diumaggregati(4b)10 eft 5. (pro mf feu mb)a cuius qua-
: N i dra=~




ANTRODVCTION a9
drato 25 fiauferatur 2 1. (productum 2 6& 31,quod qua-
dratum fx feubg reprefentat) remancbit 4ocuius V.(ideft
radix quadrata) eft 2. (pro mx )qui numerus 2 fidimidio
aggregati 5 (4w addatur, &ab ipfo(mb) auferatur; pro-
venient numeri quafiti 7 & 3. (proax, & xb) erunt enim
proportionales 6.7.3.23 5 critque tam 7 quam 3 NUMErs
qui quationem pradittam efficit, quia 49 quadratum
wpfius 7 cum 21 facit 70. produtum videlicet fubipfo7;.
& dato 10. Eteodem modo 9 quadratum ipfius 3 cum
21 facit 3o nempe re&angulum fub ipfo 3 ; & dato 1o.

ALIVD EXEMPLVM. :

Queruntur duo numeri, quérum {umma fit 8 recipro-
 cidatis numeris 7 ,& 2. Vel. Queeritur numerts , Cuus
quadratum cum quadrato dato 14. xquale fit producto
{ub ipfo, & dato numero 8. '

Dimidium aggregari 8 eft 4.3 cuius quadrato 16. aufe-
- ratuir 14 produdtum a 7 ,& 2. vel quadratum datum 14.)
& remancbit 2 ; cuins radix eft V2. qux fiaddatur ipfi 4s
& ab eo auferatur, provenient numeri queefitt 4+ Va2,&
4~ V2. qui reciproci funt datis numeris 7, & 2. quia pro-
portionales funt 7,4+ V25 4-- V.2 ,2.Et tam4+ v2.
quam 4--V 2, GUALON: propoficz fatisfacit, quadratum
enim 18 + 8 V2. ipfius 4+ v 2.cum quadrato I4. facit
32+ 8 V2 ,quod aggregatum equaleeft produdto fub
ipfo 4+ v 2. &dato 8. Et eodem modo quadratum
1828 v 2, ipfius 4~V 2 cum quadrato 14. facit3 2---8
V2 t:i:empe retangulum,vel produdtum {ub ipfo 4~V 25
& dato 8.
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DATA DIFFERENTIA.

Queeruntur duo nu=
meri (4x & bx )quorum
differentia (a6 ) fit12
reciproci datis numeris.

(pesbeeq) 78 4. D k)
VELPROP.4. 4 ’//37 &

Quzeritur numerus(4x)

cuius quadratum equa-

le fit reGtangulo fub ipfo («x) & dato numero 12 (46)
vna cum quadrato dato 28 (6¢) :

-

o

VEL PROP 5.

Quaritur numerus (b ) cuius quadratum cum reCtan=
gulofubipfo(bx ) & dato numero 12 (ab)zqualefit qua-
diatodato 28.(bg) '

Dimidium differentize (#6) 12 eft 6. cuius quadrato 36
( pb)addatur 2 8(productum fub pr.cq 7 & 4.vel quadratd
datum 28 & exurgent 64, cuius V eft 8. (pro pg feu px)
{rigitur praedi¢tum dumidiom (epfeu pb ) 6.addatur ipfi
8.#ctab eoauferatur, provenient numeri quaefiti («x &
bx ) 14, & 2.qui omnia complent. Sunt enim 14, & 2 re=
aproci datis numeris 7', & 4. quia proportionales funt 7.
14. 2. 4. Etnumerus maior 14.xquationem efficit prop.
4-.quia quadratum 196. ipfius 14. equale eft re&tangulo

' {ub1pfo 14,8 dato 12 nempe 168 vna cum quadrato da-

to 28. Et numerus minor 2. 2quationem efficit prop. 5.
quia 4.quadratumipfius 2.cum 2 4 reftangulo fub ipfo 2.
& dato 12 facit 28, nempe quadratum datum 2 8.

ALIVD EXEMPLVM.

Queeruntur duo numeri quorum differentia fit 14. te-
' CIpro=
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ciproci datis numeris 18 & 2. |

Vel queeritur nuimerus cuivs quadratum xequale fitrecs
tangulofubipfo , & date numero 14 vna cum dato qua~
drato 36.

V el queeritur numerus cuius quadratunt cunt reftan-
guloéfub ipfo,& dato numero 14, zquale fit quadrato da-
t0 20.

%)imid.ium differentiz 14.eft 7. cuius quadrato 49 fi
addatur 36(produgtum fub 18, & 2 s vel quadratum da-
tum 36 ) componetur 85, cuiusradix quadrata eft v 85,
& addifo,& abblato dimidio differentie nempe 7. crunt

V 85 + 7,8 V 85---7. numeri quefiti,differunt enim 14,
- &reciproci fint datis 18,8 2 quia funt proportionales 18.
785+ 7. V857 2. Atque134+ 14V 85. quadra-
tum maioris V 85+ 7 zquale eft re¢tangulo fub ipfo
V 854+ 7, & dato 14. nempe 98+ 14V 85,vna cum
quadrato daro 36. Et tandem 13414 V 85 quadratum -
minotis. V 85-—7 ycum 14,V 85---08 Pmdu&o {ilb ipfo
V' 85-.-7 , & dato 14, facit 36. qui equalis eft quadraro
dato 36. : : .

DE QVADRATIS RECIPROCIS, VEL
de zquationc quadrato-quadrata.

In numeris codem modo refolvitur prop. 2.
ac prima refolutaeft; hoc folumaddito,nempe
quod ex inventis numeris extrahantur radices.
Nam i duos numeros oporteatexhibere , quo~
rum quadrata zqualia {int dato quadrato 10,
8 datis quadeatis 6 & 31 reciproca; quarendi
crunt duo nomeri , quorum fumma fit vo datis
6 & 3z reciproci, &per precedentem opera~

. : £i0-:
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tionem obtinebimus 7 & 3, quorum radices
Tunt v. 7, & V.3 pro qua(itis numeris,&c.
Hicobiter notandum eft magnitudines,quaas
Acrithmerici, 8 etiam Gemmtr:e,q-.ui ex calcu-
lo Algebrico demonlirationes Geometricas
concinnit,quadrato-quadratum,quadeato-cu-
bum,&ec.vocant,per proportionem {implicem,
aut compofitam explicari debere. Nam' altio-
rem magnitadinem {ub tribas dimenlionibus,
nempe {ub longitudine,latitudine , é(pmhm-
ditate natura conclndit,neque allaa nofctt. .-~

DE ARGVMENTATIONE.

Qazcamgue (it connexiointer data, & quz-
{itaad proportionalitatem,vel ad 2zqualitatem
naturaliter revacatur , vnde in relolutionibus
per proportionales, vel per zqualitatem,argu-
men tari oportet, eodem [cilicet modo, quo ip-
{a refolutio,commodius, & proprius [ecundum
prelcriptas conditiones, inliituenda videacur.
In vtroque modo figois 4, & ---, hocelt plus,

& minus vti licet,nam vbi Gemmtr:a his voci-

bus veitur, his chara&cribus claricatis, & brevi-
tatis gratia vtendum videtar.

Cum autem per proportionales differendo,
omnes modos, qui ex lib.g.elem. erui poﬂ'unt,
vurpare debeamus,non inconfultum erit , om-

ncs
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nes argumentationes, qu 1bi habc_.n tur, & ali-
quas, quas illis adiungimus recenfere,, & {imul
omnes aliquo vniverfali conceptn demoniira-
re, ingratiam eorum, quibus demonfirationes
clementorum circa hancrem moleltz fiunt.

Nomina quibafcomque magnitudinibus im-
ponere liberumelt , & ab omnibus viitatam.
Quis enim magnitudinem quamlibet concep-
tam vocaria, vel b, prohibebit? Quis denomi-
natorem cuiufcumque rationism,vel pinterdi-
cet nominari ? Icafimiliter cum dicimus it a
quzcumque magnitudo j=cur non concipere li-
ccbit numerum, lincam, planum, vel folidum?
Etcum dicimus (it 4 quavis magnitudo, & fit

_ap, aliamagnitudo compofita quidem ex iplaa
inxta quamlibet multiplicationem p, cur non
concipiend erunt magnitudinesap & a ciuf
dem generis, quaram habitudo fitipfap? liia
fcilicet multiplicatio fecundum quam ipfa ap
continetipfama, vel ab ea continetur. His po-
fitis (it pro huius rei fundamento fequens pro-
pofitio.

PROP.
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Pror. FYNDAMENTALIS.
PROPOSITIS QUIBUSCYMQVE QUA-

tuor magnitudinibus propertivnalibus fattum
fub extremis zquale elt facto {ub medijs:
& contra.

Sint 2, & b due qualibet magnitudines , & {int ap, &
bpalize duze compofite quidem ex ipfis 4 & biuxtaqua-
cumque multiplicationem p: ergo eritgadem ratio mnter
ap, & 4, quam nter bp,& b quandoquidem ipfa ap con-
tinet ipfam «, vel ab ea continetur, eodem modo, acipfa
bpipfam b continet, vel abea continetur 5 nimirun per
multiplicationem eamdem: ergo ap. 4. bp. b. funt quatuor
magnitudines vere , & realiter proportionales : crgowpb
factum fub extremis zquale patet pb facto fub medss;
ergo concipiantur vel numers, vel linex,vel plana,, vel {o-
lida, generaliter demonftratum eft fadtum fub extremis’
xquale effe falto fub medijs.

AL1TER,

Sit ratio, qua inter duas magnitudines quafcumaque
* 4 e . b
ciufdem generis 4, & bexiftit " hoc eft @ dividenda
|
§ 3 ¥ A 1 4
( fei’l potius deprimenda ) per &, & lit—a- ratio interc & 4,

& fi¢ omnes rationes more arithmetico exprimantur. Hoe
pofito.

Sint primo quatuor quecumque magnitudines pro-
portionales 4. b. ¢. d. Dico ad faGum fub extremis zqua-
le effe be fadto fub medijs. Cum enim ex hypotheli fint

v ; . = 3 . e
proportionales . b. ¢. d s erit ratio — equalis rationi —

] > . be
ergo fixqualiter eleventur per berit # xqualis—: , & fi
' iterum

&3 s
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scerum eleventur per 4 erit 4 d xquale be; ergo «d falbum
fibextremis equale exit be fatkodubmedys. » o7

v Sintfecundo 4:b.¢. ' quatuor magnieudines ita vt fa-
Gum 44 fubextremis equale fic fadtode fub meglijs. Dico
propofitas magnitudines propertionales effe. Cumenim
ex hypothefi fit #d xquale be; {1 xqualiter deprimantur

4 . be . ; :
petderit 4 xqualis 7% fiiterum deprimantur per berit

a 161 @t rati a i e A =
1—'- xqua IS -z 5 110C €itratio 'g' :_L_’qua 1S rationi = ¢rgo

4. b.c. d.funt proportionales;quod erat oftendendum..
ACOROLLARIVM.

Hinc facile colligitur , {i propofitis quatuor terminis
a.b.c.d faSum fub extremis a4 maius fuerit fatto fub
medijs bc : rationem a ad & maiorem effe ratione ¢ ad 4.
INam cum a4 {upponatur maius, quam be, {i equaliter de-

e : . B oo s
primantur per 4, crit « maior quam - & {i iterum de-

. ait] - % ¢ 2
primantur per b erit - maior quam-— hoc eftratios ad b
2 ror i . & - .f
maior ratione cad 4. Et contra {1 ratio— maior fueric
; V- : : le o
ratione - selevando per byerit 2 maior quam— & iterti

elevando per 4 erit 4d faGum fub extremis maius be facko
fub medijs,&c. AEST

. -Hodem modo oftenditur fi propofitis quatuor terminis
faltum fub extremis minus fuerit falto fub medijs , ratio-
nem primiad fecundum minorem effe ratione tertij ad
quartum, & contra,&c. - ; , i

Per hanc yuicam propofitioney omnes modi argu-
mentandiya fe invicem ndependenter,demonfirantar.

4

el At
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FORMULZE ARGVMEN-
| TANDI PER PROPORTIO-
NALES.

defxa. ™ ALTERNANDO.
’ “ . Alternandoarguitur, cum, propofitis quatuor terminis
proportionalibus, comparatur antecedens ad anteceden=
tem, _
| Sint prop. ap. a. bp. b.
) Ergo altern funt prop. ape bp. a. b.

Quia fub extremis, & medijs apb.
‘- Si antecedentes fuerint di- =% :
- verfi generis , alternatio locum non habet. Noluerunt
enim Geometrx inter magnitudines heterogencas confi-
‘derare rationem. Ego veroalternationem non horrerem,
tum quia ratio inter homogeneas poterit confervari , - tuny
etiam quiainter lincam,& planum (exempli gratia ratio-
nem conftituere licet: illam fcilicet latitudinem, quz pro-
i yenit ex applicatione plani ad lineam: Vnde fi duo plana
a ‘ad duas lineas applicata, vtrumque virique, latitudines
. produxerint equales : abfurdum non-exiftimo dicere,
'] quod ita fe habeat(fecundum quantitatem yideft latitudi-
nem ) alterum planum, ad fuam reCtam ( deprimentem )
! vt reliquum planum ad reftam fuam. Maxime cum ve-
| rum fir,efle vieplanum ad planum ita refta ad reGtam,nam
i aliter latitudines non efficerent ®equales.
I
A

NOT A

Elunc modum argumentandi per alternationem 5 five

| : & X
I AR . per ,
H 1
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per mutationem non meminiap ud Authores obfervatum
vidiffe, nifi quando propofitis quatuor terminis propor-
tionalibus, fecundus, & tertinseorum loca permutant.
Sed pari ratione primus, & quartus loca permutare pof-
funt. Nam fi f[l;:['ii;t o ; _

roportionales a.0.c.4. ¢ : :
PP oI % Sincprop. 4 b 2 4.
pcrmutand.o _etia{m ErgoalterS.P. pl : _&. R
erunt proportionales . :
d.b.c. xf.} qgia codem Spiafompery o g ZA_ b
modo ed —A—be. :
* Pariiure fi fuerit faduim 46, ideft fub 2 & b ad faGtum
cdsideftfubc& dyvt fad g: erit faltum fub extremis abg
fafto fub medijs cdf

zquale.Etlecundus: * gii¢ nron. ihocdiibe. .
& tertius inter fe, & Doy f S

primus , & quartus Eteric. .af?:g P m’f
inter & dimenfiones ErgoaltS.P. 4. ¢ df. bg.
poterunt permuta-  quiaetiam erit. -a;’:g —A— Cff:
re,poterimus inqui
dicere ergo ]b:)ermutando, aad cerit, vt faltumdf fub 4 &
Fad faltum bg fub £ & ¢: Quia faCtum fub extremis abg
fadto fub medijs cdf eft equale, vti erat ante permutatio-
nem. Et fic de reliquis dimenfionibus.

Hunc modum permutandi dimenfiones terminorum
proportionalium leftoribus commendamus , quia ipfein
noftra methodo non parvam prabet facilitatem.

INVERTENDO.

5 rArgmmu:um .cohflequenls ad gmeccdentcm compard- qor 3
Sintprap.. . - dflscas dp D k
Ergoinv.S.P. a. ap. - b. bp.

quia fub extrem.8&cmed. = apb.

COM-
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b COMPONENDO.

& Arguitur,cum aggregatum rationis (ideft terminorum
= 'I‘é"' rationis) ad confequentem compatatur.. '
18.

P : GO
Sint prop. e D S 5[2 b.
Ergocomp.S.P. ap4~a. a.  bp+=b. b.

: - Quia finb extrem.& med: apb-~ab. :

Houic modo argnmentandiduos fequentes adinngit
R.P.Claninsomnino vtiles;$ nece(Jarios.

PER. COMPOSITIONEM RATIONIS
CONVERSAM,

Arguitur, cum aggregatum rationis antecedenti coms

| paratur.. : -
|| Sint prop: . ap. 4. bp. .

ii Exgo per comp.Ruconv.S.P. apta. ap bp-<b. bps

I Quia fub extr.& med: appb ~apb. '

;n PER COMPOSITIONEM RATIONIS.

: up CONTRARIAM,. = |

| Arguittin,quando antecedens ad aggregatum rationis:
I compamrur. . 2 :

: Sint prop. ap. - 4 bp. b.

Ii - Ergopercomp.R.contr.S.P. ap.ap 4. bp. bp4= by

 Quiafub extr.& meds. appb ~apbe

DIy




7 INTRODVOTIO:H & -

< DIVIDENDO.
- Arguitut s cunt differentia rattonfs@deﬂ: lﬂEGL tenm»- o
os l‘a.thIllS) confertur conﬂ,qucnu : crcdef 150
_ N £ gegmiSpro.ITy
Slm Prop. el APe,  de ¢ bp b. -Elxbii 5
Ergo dmld S.P. dp-—d a. ZJP-—-b ,b .
Quia fub ext. med. Pb—aé

Huic etigm modo duas /E'quenm . duobus prioribus
aerrefpomlemes ad:zm;gzt Q{” € Zawm

PER DIVISIONEM RATI@NIS
i CONVERSAM.. ekl

Argunur, cum confequeps ad d:ﬁ‘erentlam ) ratzoms

Comparatar..
Sint prop: : dp a, ' 51!? : b. _"-
ErgoperdivifR.conv.S.P. 4. api—a.- b:2bp—b,
Quia fisb ext.& med. dgﬁ-—-a&
PER DIVISIO"QE’VI RATIONIS
: CON TRARIAM

Arg-ultur, quando: autcccdens confertur differentice;
qui fuperatur a confequente,
S o S e i
Ergo per divif R.cont.S.P. ap. a—ap.. bp. . 5—-5;
Q_ua fub ext.& med,

Rieon .dp&——aﬁfﬁ
N CON-
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2 ANSLYSIS GEOMETR;
CONYVERTENDO.

- Arguitursquandoantécedens ad differentiam rationis
def 16 comparatur, atis Pt ' : 1
%« ' L7 Sint prop. ap. 4. bp. b.
P19 Ergoconv.S.P. ap.ap-a. bp. bp--b.
" Quis fubextr.& med. o appb--apb.

VT VNVS AD VNUM,
ita aggregata.

Argumentari licet,quando , vt quilibet antecedens ad
P.12.5. fuum confequentemsitainfertur efle omnes antecedentes
{imul,ad omnes confequentes fimul. Oportet tamen, vt

fint eivfdem generis, vt in alternatione diximus.

Sintprop. T T
Ergovt1ad 1itaagg & SP. ap. a. ap4-bp. a4-0,
Quia fub extr.& med. - aap —iapb.

VEL ETIAM SIC.

| Sineprop: O Lo s e B B,
'[ | Ergovtaggitaradt. ap +bp. a b Bp. b,
Quiafubext.& med. . - apb bbp.

Hicmodus argumentandi contrariam dargumenta-
tionem non habet apuid Euclidem,neque in modis argh~
mentandi enumeratur. Cum antem veilis fit ad ommite
tendam alternationem; ve eovtiliceat fequens modws,

LS que




qin d{! contravins eﬂ,demenm _gdj_ﬂn‘gend’f; yldt’fﬂ}’.

VT VNVS AD VNVM,
- itadiffecentiz.

Arguerelicet quando, vt quilibet antecedens, ad fium
confequentem, ita infertur effe differentiam duorum an-
tecedentium, ad differentiamduorum confequentium,8&
¢ contra. :

Sintprop. ap. 4. Bp. b
Ergovt rad vitadiff, ap. a. ap—bp. a—b,
Quia fubext.& med. aap—apb.

VEL ETIAM SIC,

Sin't',prlop. | ap. > & bp. b
Brgovediffita 1ad 1.8&SP. gp_bp. a—b. bp. b,
Quia fubext.& med. apb—bbp. '

EX EQVALITATE.

Tra ex equalitate arguere licet.

Supponantur prop. e N e
Et etiam. | Be £ ffect
Ergoexequal. S.P.i - ac de oo fi
Etaltern. R

Dem onflratio patet clarifsima, quizaratio 4addin prima
proportioneeft, vt bad'e; fed ratio b ad ¢ in fecunda pro= - .

portioneeft vee adf: ergoratio s add ynzeademque eft JBRLL

eum ratione cad f%

£X




ANALYSISI GEOMETR.
i wapatinam

Y -"‘-. g .LF .(. .‘{\: ¥ 9 L o
Tterum ex Fqtalitate arguitur hoc modo.

Sint prop. ! o W
arE pedam. DGR 0E g 7
pigoexzquallSP. a4 e do f.

Demonftratio liquet, quiainprima proportione fadtum
af equale eft be; #d in fecunda,be cft xquale cd ; ergo af
erit quale cdiergo #: . dif. exunt proportionales,cum cas
dem xqualia fadkaveflituant. buar ¥ xaditisll
Hos duos modos arguend: ex xqualitate paulo aliter
tradit Euclides. Sinty2zq4st 5 trés magiitudines 4. b.c,&
g"?f" aliz tresd.e.f, vel zqualiter plures , fintque propor-
clf"i"mon;h;s a.byd. ¢, & etiam fint proportionales bucresfyet-
; oo ‘ex wqualitate ( /nfers dile ) erunt proportionales
. c:d.f. ‘%_Ei‘hqﬁhdi:‘zﬁ , vim concluficnis in €o po-
fitam effe”y quod & b.d. ¢, & etiam &. c. e.f fint propor-
tionales: ergo quod fint ex vna partea. b.¢ , & ex altera
d.e.f, qudadren.?] Idém dicendum ‘eft de fecundo
modo , & inviroque , cur ratio ordinata , & pertut-
bata definiatur, plan¢ nefcio :in primo enim rationem
communem,direftam, vel alfernam video, & in fecundo
reciptocam, veramaque legitimeordmatam. .~ ©
Porio quamodocusiique confiderettir , € o infertur
concliifio ,, quodiin vtraque proportione dus exiftant x-
quales termni, {@mpg__jt}, & e Vude legitime inter reli-
quos fit comparatio.

| s piMIDIANDO) VEL DYPLICANBO.
'P_Is_s__ ':‘Ehi_l .r—l \-_l‘ .‘..-."':‘;.u :.._..J“ ;..Jx ( & ¢ ..--,.--."_\ ’
S Prgter diQos modos, frequenter arguitur duplicando,

defi18.
& 195.

1




_JINTRODVETIO. J;%
triplicando,&c. vel dimiando , aut tupartiendo, &c.ve
omnes termings; velantecedentesyuel confequentes , vel
dcmque duos,qm vnam rationem com’htutmt.

Sint prop. . ap. a. bp b HEsD
Ergo duplicandoantec. 5 P 24p. 4.7 5; % £
Quia fub extr.8c med. gapé.

Et ficde cxteris. 'Vndehic modus,e‘levqndl & d ekna
mend: vocaripoterat, vt vaiverfalis intelligatur. -

DIMIDIANDO ',/ ET DVPLICANDRO.

Huncmodum argumentandi addere prae=
dictis fumma'nescogit commeditas , quEex
€O oritut.

Dimiando igitur,& duphcando,vel duplicando , & di~
midimdo,arfrumenmn licet, quando dunhcamr antece-

dens vnius muoms,& alterius couﬁ.qucna dimidiatur 5. &
contra.

Siat prop. ap.' " a by b
Ergodupl& dimidSP.  24p. 4. bP EB},
Quia fub extr.& med. 4}’5-_
YEL SIC.
Sintprop.  ahe g B B
Frgodimid & dupl S.P. gp. 4. 2bp. be
Qlua fubext.& med a 1;5.

Tdem proradmmphcandm,& tripartiendo; & fic dcm-a
CCPS,EInde hic modus, elevandi,8 deprimendi {imul vo~
cari poterit, E COM:-




| aj 'ANALYSIS GEOMETR.
'COMPONENDO, ET DIVIDENDO.

[ |

Componendo,& dividendo fimul , vel &contradivi-
dendo,& componendo,arguere licet, qtla:;do aggrega-
tum rationis differentiz comparatur, vel differentia ag-

gregato. :

Sint prop. : ap. a.  bp. b.

Ergocomp& div. ..« p-~ds ap—ds b by bp—",

Quia fub extr.& med. appb—ab.
JVELSIC

Siﬁ't-pmp.. o Wit maprtr e Fo s gplt o

Ergo diuid.& comp.  dp——4a. ap=~ 4, f?pwb, bp b

Quia fub excéemed. appb—ab.

| ~ Huncmodumelegantisimum experimur,& facilé,

; i [bylus nofter non placnerit, fas erit oftendere , vt cle-

h mentis illum liceat adiungere. Nan: compon. fiunt ag-
gregata in 1 atione cazg[cquenrffgm .8 ﬁ:ni!{ter divid,
differentice rationum remanent in eadem ratione confe-

i quentiumsynde aggregata, © differentie eamdem fer-

l]} vant rationc. Eadem facilitate , [iqui a'h] 1""zt£’zf,mt':l

qui in elementis non extent o demonflrari poterunt,

Hecde proportionalibns. "Tranfeamus iam ad argu-

i mentd ratignsm inequaliunt,
FORMVLZ ARGVMENTANDI PER
I “ " "RATIONES INEQVALES, =~

| " | __ P

R e | i



INTRODVCTION | a5

i "Omnesargumehtatiofics;quibus in propor=
tionalibus, ideft in duabus zqualibus rationi-
bus, vtimur, induabus ctiam rationibus inz-
qualibus,cum opus fuerit , vlurpare debemus.
Huinfmodi argumentandi fundamentum ieci-
musin Corollario propofitionis fundamenta-
lis, quibus hzc adde. | e

Sintdux quecumque magnitudines 4, & b,
& fint aliz duz eiuldem generisam, & bp. com-
pofite quidemex ipfis 4, & b, iuxta quaslibet
inzquales multiplicationes m, & p, quaram
{fupponatur maior. Ratioigitur am ad « maior
erit,quam ratio pbad b,quando quidem am plu-
ries continet ipfame, quambp ipfam b, ex ca
quod m ponatur maior, quam p: ergo he qua-
gior magpitudines am. a. bp. b. duasrationes
inzquales couftituunt, in quibus bam faltum
fub extremis maius patet abp. facto {ub medijs,
quia fi :equaiitefdeprinmngpr per ab'__reu__ﬂah,e-"-f
buot m, & p, quarum m ponituc maior. Higpo-
ficis ita procedese licet.

‘ ALTERNANDO. iiall>
“ o Sitratio. lam. a.q. bp. b. -
il Ergoaltern. | Lam. bp. +q. a. b, ?
~oloQuia fadtam. bam. - wtq.labps i sl

Quod italege, fit ratio az ad 4 maior quan ratio bp abd

iy - bt ey s
[ =




16 AN ALYSIS GEOMETR. :
Lsergoalternando erit ratio am ad gp maior,quam ratio 4
ad b, Demonitmtur quiabam faltum fub extremis mais
eft abp facto fub medijs,ex pracedentibus.

§i autem antecedentes non fuerint eiufdem
gcﬁéris,id em dicendun eft,quod in pro portio=
nalibus. | =

His charaeribus ob brevitatem vtimur, vie
delicet ~g. hoc eft maior 'lqt_ija'."t_l'l._' Savel maias
quam, & —g. hoe clt minor,vel midus qiam.
“ Y hunc modum reliquz omnes argnmenta-
tiones inflitui, & demonftrari potecunt, guas
confulto omitcinius,ue niniis prolixi videamur,

NOT A.

~ In.magpitu dinibus ptoportionalibus ap. Ip.
a.b. pofuimus p pro numero,quo magnitudines
a & b auz funt , quaproprer omnes quatuor
¢amdem {peciem confcrvant. Sed {citu dignum
arbitramur, iplam pfupponi pofie pronova di-
menfione. Traque fia &b liftez tcfte fuerint, &
ipfas qualiter , idcfl fubzqualibus angulis,
clevatas concipiamispes restam p. provenient
planaap & bp, quz inter {eerune ineadem rae
tione, quam habentinter e bales.a ;& b,& ma<
nife(tuns ficid ipfom, qued in prima prep. Lib.

6.clem.oftenditut. Et codtmmodo {348 b pla+
pa fuerint refaltabunt ap & bp folida in cadem
. - Pragy

S



INTRODVCTIO. 29
. Praterea fi o & houmeri primi ponantue , &
up & bp numeri compofiti, quorum com munis
menfura fit p; omoiz;, qua de numeris primis,&
compefitisin clementis oftenduntur, facili nc-
gotio expedientur.

Nolumus tamen predictos modos arguendi,
in qualiionem revocare;neque fuper his in arc-
nam defcendere , vnufquilque commodiores
demonftrationes eligere poterit, cum nobis
fufficiat praedittas veritates fuppelitas liabere.
. ~Hoc tamenmonere volumus demoniiracio-
fies proportionalium huncin modum etiam ins
fticui poffe. Supponamus quatnor magnitudi-
nes pmportianalesa.ﬁ. c.d yqao: pofico @ per
propolitionem fandamentalemerit ad fadtum
{ub exoremis, be fadto fubmedijs ®qu ale..
Brgo fifacrincprop. Hiseibecndishd
Prunt etiamicomp.props gk b B - cq=ids O
Quia fubextr.&emed.  ad+ bd. ok bc—+bd
& auf. bd. ' R

Quemadmodam zqualia erantante compoy
fitionem. Et{ic de cxteris.

0

DE RATIONE COMPOSITA. Ll

Ratio ex rationibus compeoni Jicitur qua ny
= o




3 ANALYSIS GEOMETR!

do rationum quanticates inter fe multiplicate
aliquam cffecerint rationem.Ita defs nitio 5.lib.
6.elementorum. E¢ quoniam Authores , vt
hanc definitionem explicent, ad numeros con-
fugiaat;nos abltra&ius,& vniverfalius rem bre=
viter explanare conabimur.

Porro quid ratio it nos docet definitio 4.
lib.5.elementoram, videlicet ratio el compa-
ratio duarnmmagnitudinum cinfdem generis
inter [e,(ecundum habitudinem Jidelt quatenus
via alteram continet s vel ab altera continetur.
Rationis vero quantitasillaelt , que-ijldem
tetminis ipfius rationis ((ive illi nameri, five li-
nez , {iveplana;, fivefolidaline’) conftituitut,
quiod diverfumefta denominatore rationis. Eit
enim denominator illé numeras, qut ratioaa-
liter , vel irrationalicer explicat quoties ante-
cedens contineatconlequentem. fn quanticas
te difcreta falta comparatione numeri ad na-
ferum racio patet, & verifque termiais quans
titasconlticuta eonlpicitur , & inluper divi=
dendo antecedentem per confequentem deno-
mipator innote feie. Verbrgratia: - _

Sint duo numeri £2 & 3. Siigicut compata-
tut 12 ad 3 fecundum habitadinem , hzc com-
paratio.diditar ratio ; fiverdipli r2 & 3accl-
piautur,quatenusiple 12 divifibilis it perip-

{um 3, heee affumptio amborum quantitas el

3 illius

——



_ INTRODVCTIO. 39
illius rationis; fi candem numerus 12 dividitus
per numerum 3 quotiens 4 denominator cft
cinldem rationis, oftendit enim , & exprimit
habitudinem , hocelt quod numerus 12 qua-
ter contineat pumerum 3.

In quantitate autem continua res alites fe
habet, nam ratio , & ipfius rationis quantitas
femper exprefle liguent; verum ra tionis deno-
minator ocultus manet,quod enim in guantita=
te dilcreta natura dilpenfavit fiers, in continua
prohibuit. Sint duz reQa lineza &b, {i com-
paramusaad b {ccundum habitedinem , dici-
mus ratio 2 ad b, & hujus rationis quantitas 1j
dem a &b conficitur, & dicimus a per b, quate:
nus magoitudinem o divifibilem concipimus
per maqmtudmcm b. Cxterum arsnon extat
ad dividendam a per b,.ita vt ncbis feire liccat
quomodoacommeatb hoc eft qLIOthS b me-
tiatoripfam a, & infuper qvanta {it pars rema=
neus, vt deneminator rationis 2ad b ( quinu-
merusell) exhiberi pofsit.

Hinc {i 4, & b duz qualibet magnitudines
fuerine ciufdem generis, & litterz 2 & b, quibus
iplz magoitudines denotamtur. » inftar minu-

tiz hocmods dlfponantur =y reprefentata

manebit tam ratio, quam ipfius rationis quan~
titas. Ratio quidem cum fradtionem proferas
: mus




40 ANALYSIS GEOMETR. :
mus 4 ad by quantitas verd cum iplam pronuns
ciemus  per b, quibus po (itis omnia, quz de ra-
tione compolitainveltigari, & demonfirari de«
beant, facilinegotio poterant obrineri.

Ex praedidis facile explicabimus quid (it ra-
tio compofita, nam {i quantitas alicuius ratio-
nis zqualis fueric quantitati, qua gignitur ex
multiplicatione quantitatum aliqgnarum ratio-
num, illam rationem ex hisrationibus compo-
{icam effe dicimus ( nec minus verc illam his
omuino zqualem dicere poflamus)fint duz ra-

: 0 Saith 1 a
tiones & ~, quarum quanticates {unt =&
-?-,ﬁigiturhx duz qlua-ntitatcs fecundum le-
ges fraGorum inter (e multiplicentar , prove-

niet ¢ uantitasﬁ uz fideprimatur per ipfam
q : b T P per 1p
b. refultabit quantitas equivalens 2. quxe ra-
y quantit quivalens —, que
B = v s ia .
tionem reprefentat 2 ad ¢z crgo ratio —xqu alis
o

W - . \ - =g ’ d-' b . . !
eft vteifque rationibus - & 5 & ex illis coni-

AR

' pofita dicitur, at itag argumentari pollumus,vt

aadb,&badc,itaeltsad ¢ , &loco rationis
fimplicisaad ¢ fubrogate poffumus rationem
compolfitam4 ad b, & b ad ¢, &€ contra, qui__i
sefpedius aad o, verifqae refpettibus aad & ,ic
e ' - ba




INTRODVCTIO: . . &
badc =quivaler. "

Predifta exemplo con frmabimus.

° imiadd |

4/ | e

-Sint duoparallclogramma reftangula, pri=
mum fub latcribus 4, & 4, fecundum fubb & ¢
contenta. Fadtum igitur ad fub lateribusa,
& d aream continet primi , faftum vero be
{ub lateribusb & ¢ ateam fecundi comprz-
hendit, quate vt faltam ad ad faGtum be,ita elk
parallelogrammum ad parallelogrammum.

a )
Sed ratio = idelt fa&iad faGum,componitur,
ot a : 4 :
ex rationibus T &~ (nam (i hz duz quanti-
a

tates ,&:-—* inter {e mu'lup]-mentur eamdem

‘quantltatem p:oducent—- ) ergo ve faStum ad

\ dta&umﬁc,itme%4adé &dadee Et fi fiat
, F

tauo
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ot ]
4 <
3 . & S AR P :
ratio— rationi— zqualis, {i fatinquam vtd
4 R O
ad ¢, ita b ad ¢,quantitas —g-_, quantitati — erit
a b
wqualis; ac proinde i quantitates = ,& ?
joter fe multiplicentur , quantitas provenien®

b a
: ,hoceft, {i deprimatur per b,quantitas -é-x-

d
qualis erit quantitati 1%: ergovtaad b, & d'ad
g,itacltsadg,&c.

- His ita premifsis fequcntcs pmpnftlcrnes
ﬁbfcrva.

; N VM "-1'"'- -

- Si fuerint quizcumque rnagmtudmes emfdem generis
ratio primgx ad vlnmam com pomtur ex mtlombus mtcr-

medij; B .
Sint & b oood &

Dico» "¢ vta.& &b.c. &c.d. ita a.d.

i —

Sint




- INTRODVCTIO. 43

Sint magnitadines «. . ¢. d.&c. Dicorationem pri e

2ad vltimam d.componi ex rationibus intermedijs 2 ad b,

& badc, 8ccadd. Namf{i harum rationum quantitates
A BN e vl : : - . abe
CIE T tiplicentur,quantitas proveniet ——

qua, {i deprimatur per besrelinquet quantitatem — hoc

cft rationem 4 ad 4. Qnod erat oftendendum,

COROLLARIVM.

Hincliquido conftat quo’modo ratio {im-
plex compofita fiat,& compofitain fimplicem
convertatur. S enim
fueritratioaad b, & in- @ B,
ter terminos a & b.quili-  vta. bitaa.x & x.b,
bet eiufdem generis in- =
gerjiciatur x:crit veaad

a _x
bitaaad x, & x ad b, quia quantitates = & =

ax
quantitatem producunt =, hoceft,depiimen-

a
do per x,quititatem . Et ‘eodem modo {i

plures interjiciantur quanticates.
R, % , Bel
Siveto quantitas fuerit compofita ALy

delicet quz componitur ex rationibus 4 ad b,&
¢add, ipfamque in rationem {implicem con-
F2 ¥e1s

o




i ANALYSIS GE?METR;

yettere velimus. Fiat ratio — ,vniex compo«

c b ! :
nentibus — ;zqualis,hocelt facvtcad 4 itab

confeq'ucns alterius rationisad 2. Vnde ratio

ac SE=DEULATIONgL : _
— xqualis eritrationi;— Jhoc eft, deprimendo
b 5 bz’ a s

pet b, rationig Et loco rationis compofitz;~

{nbrogare poterimus rationeni (implicem -

. e ¥ -
qualem— , & ita deinceps(iex plurtbus ratio~
&

nibus compefita (it ratio.
N V M. 2 -
Si fuerint duc rationes compofite equales: fada fub
antecedentibus vnius, & confequentibus alterius inter (e
erunc xqualia.

Sit vt a.b&c. d itaf.g. &bk
Dico acgkewdeifhbd.

- Sitvtaadby & cad dyitafad gy&had k. Dico faltum
fub antecedentibus primz rationis 4 & ¢ , & confequenti
bus fecundie ¢ & £ nempe acgk aquale effe facko f45d,
feilicegfub antecedentibus fecundzx f; & £, & confequen=
tibus primabéad.. . - :

Eltenim vt aad b, & cad 4 ita faStum ac ad faliim b4,

 8efimiliter yt flad g5&c had &, ita faltum £l ad falta m gk

Ergo vt acad bd itaerit £h. ad ek, & fasimn fub ekeremis

acgk fao fubinédijs £ b d equale, Qijod exat oltehdens

. 23 :
CO-




- INTRODVCTIO: a5
COROLLARIVM.

Eliric conflant diio elegantifsimi mods argumentan=
di in vationibus compofitis. Videlicet permutationis ;&
imverfions. Poffunt entn: tam antecedentes inter [e
quam confequentes inte (e inqualibet ratione compo-
fita permutari. Et [ibratio cnmpoﬁm ration: compofitee,
fuerit equalis: quilibet antecedens youius & guilibet
confequens alterins etiam pcﬂant pexmutari. Etpre-
terea, qualibet ratio ynins inverts poterit,hac eft pote~
vit ad alteram tranfponi inver [¢ [mmpta, nam [emper
fatta fub antecedentibus vnins,& confequentibus altes
vins erunt inter fe equalia.. :

PERMVTANDO.

Sit vt a4 b &e dieaf o &b Kk
Etgo permant: vt¢ bob&a.ditah g &k
Wata> = g mvivag kaavpbifbds 06 1o

Videlicet faGafub antecedentibus vnius , & confe«
quentibus alterius femper funt inter fe xqualia , Vil in
principioerant. i :

" Eodemmodo, i S a2

Sit - yta b &cdiiaaf.g, &bk
Ergo pp;rﬁtnut.qqnfcq_.lqt a. d, &c. bita )\“,-_k,,&\lb.g._.
Namfaffa. | o qegk b f A by s s
&e, v ik > s

- -

55 - RVRs




48 ANALYSIS GEOMETR.
RVRSVS PERMVTANDO.

Sit : vt a.b. 8c. d.itafg. 8h.k
Ergo perm.ant.&cconf. vtg. h&k.d.itaf. a. & h.c
Nam fa&a. ghkac —a— ﬂv bd.

_ Nempe fatta fub antecedentibus vnius,8 confequen=
ibus alterius femper inter fe permanent zqualia.

INVERTENDO.
Sit Nt a.b,8cditafg, &bk
Ergoinvert, vt a.b. itafig, &bk, &d.c
Nam agke it fhidD.

Et quemadmodusm ratiocad dad alteram partem re-
quationis tranfpofita eft inveria,ita {imiliter quelibetalia
ratiosvel etiam omaes ex vna ad alteram parteni tranfpo-
ni poterunt, il inverfe {amantur :nam femper falta fub
antecedentibus vnius rationis, & confequentibus alterius
inter fe erunt equalia; quemadmogdum xqualia crantan;

te inverfionent.

i vV M. 3, il

LR T B

Si fuerint qucumque proportiones: fala fub termi
nis homologis proportionalia erunt.

Sint proportionales P R R -
Erctamfintprop— '¢i bk L
Dico fatacfleprop. a2, bh. ck, dl.

Sunt



INTRODVCTIO. _ 4,3;
Sunt enim in prima proportione rationes xquales Lok =
& fecunda E&: 5 Iglturﬁmulnphcctur quantitatcsze-
quales Ll 2 --Pcl quanmates fequalcs =& — ,provemff.

ck
quantitates :fquales E_g 8 —pSceritve fa&um ag ad fa

Quin bh, ita faGtum ¢k ad faltum 4/, Falaergo fub ters
minis hcmologis,&c Quod erat oftendendum. Etcodeng
modo PlOCCdltllr {1 plures fuerint proportiones.

 COROLLARIUM 1.

Hinc manife{tum fit, fi fuerint dux propor-
tionesa. b.c.d. & g. b. k.l hanc oriri propurtic-
nalitatem compofitam, videlicet veaad b, X g
adhitacfle cadd, & kad/, Nam v faﬂum az
adbhita elt ckad dl.

'COROLLARIUM 2

Hinc etiam colligitur , i fuerit quelibet
proportionalitascompofita. Verbigratia.
Utaad b & gadb,itacadd,&kad/ ; fue-
rtantem vnaratioillarum ¢ ad &, vni rationt
]1anm=1 cad d zqualis: reliquam r1tmncm gad
b, relique rationikad/efle etiam aaqualcm.
Cumemm fic vt4ad6 &gadbitacadd, & k

G —:fed po-

ak =&
a cruntquanntatcsa:qualesb; L

LTI
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- ~ a0t | :
nuntur.quantitites‘rxquales -5

. 6 = ot
& -~ igitun, di-
4

videndo illas periftas, remancbunt quantitates

3 ’ 12 | - & 3 -
xquales—js- & eritque ratio g ad b rationik ad

1, zqualis. V't proponebatur.

Hec fane nobis de vationé compofita dicta fuffi=
cinnt. Sed quoniam afferimus v ationem  compofitam
&qualen amning effe rationibus componentibus ; yide

quifque i?{ﬁ'?req poteft ipfam yationem compofitam ag=

gregatam.cffe ip|arsm vationum componentium (circd

qotam rem non parsminter Authores controvertitur ynon
iden inconfultam evit algorithmun rationis , quem R.
@. Carolus Powel é Socictate Ie fu Olim Leodij,nune

G adibus Mathefeos Profe Jor docet, curisfis impertiri.
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R.P.CAROLI POVVELL
Societati Iefu,inCollegio eiuf-

dem Societatis Gadibus Regij

Profefloris Mathema-
tice.

ArLcoriTHMYVS RATIONVM,

Vandoquidem obie¢tum Mathematicze eft quanti-
Q,.tas in abftrato, haud aliter difcernere potett inter
quantitates diverfas eiufdem generis, UAm ratione
inzequalitatis, nam xqualitas hic idem fonabit ac identi-
tas, quec ex duobus terminis requifitis ad conftituendam
rationem, facit tantum vnum, eftque proinde in ration:-
bus nihil,five medium inter pofitivas & negativas;hoc eft
maioris,& minoris nequalitatis.

Infinitis porromodis induci potett in quantitates eluf-
dem generisinequalitas, hoc eft ratio;comprehenduntur
autem anobis tantum illi quos fuppeditat Arichmetica,
per Additionem, Subtrattionem, Multiplicationem, Di-
vifionem, Compofitionem , & Refolutionem potentia-
rum , omnescitra mutationem fpeciel quantitatumin
quas agunt.

Compofitio potentiarum, innominata licet ab Arith-
meticis,vendicat {ibi quintum locum, jure quo multipli-
catio tertium,{uperftruitur enim 1lli, quemadmodum illa
additioni; refolutio potentiarum, ficut & divifio, duplex
eft, & vique adeo, vt quantumvis arithmetice operando
idem {it, dato dividendo, & divifore eiufdem fpeciei ex-
quirere numerum quottentem,ac dato dividendo , & nu-

; G me-

4




50 ANALYSIS GEOMETR. .
mero divifore, querere eiufdem fpeciei cum dividende
pattem quotam,tamen longe diverfo modo data potétid,
& radice exquiratur Numerus exponens,& data potentia
cum Expornente queeratur radix , mam ille,quanturnicum-
que coindiguerint viginti illi viri qui ipfos viginti annos
I laborando Canones Logarithmorum condiderunt,vique
adhuc fumma improbitate laborat. :
i Hee operationes,fex licet numero, tres tantum {pecies
i perfetas rationum conttitsunt, am bin , & binx ope-
rando contrari¢ producunt cafdem , tantum indiverfo
ftatu negativo vel pofittvo; Primam, educunt additio vel
fubtrattio per quantitatem denominatricem eiufdem
{peciei cum terminis sequalibus propofitis, addendo, vel
fubtrahendo eam vni eoram i difcrimen abaltero:& vor
| catur Arithmetica. Secundam. Multiplicatio , vel divifio
per numerum multiplicantem, vel dividentem vtrumvis
: terminum,& vocatur geomcrricah Tertiam. Compofitioy
! vel refolutio potentiarum per MIMerUm exponentem as
gentem inalterutrum terminorum , & vocatur potentia=
hs. T 1
. Antequam omnim {pecimerns exhibeatur » 1uvat praes
I thonere exxponenteni fraum v.g. §» nihilo minusquam
multiplicator; yel divifor fractus,operari contraric fono
' vocum, extrahendo radicem cum facere pree fe- fert pos
tentiam, & vice verfl, quod eodiligentius notandum , i
| quantum Arithmeticinecdum mentionem fecerunt po-
i tentiarum frafarum,quas tamennon eft huiusloci expo:
nere. 010!
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sesdipslada S rumnry ) = 4 :
Proponatur aliquod vaum bis pofitum. 274 A 274
Antecedenti addatus,vel confequenti fub- 3
trahatur quantitas ; 3% SR
vtrovis mode fit eadem ratio arithme= 3. Ao 3.
tica pofitiva. gocad 274wt 274 ad 244.
Namfi ex antecedente {ubtrahatur 3. gt
confequens 274 244.
Virobique deprehendetur denomi- $
nator : ! 34
Qui antecedenti {ubtr. vel confeq.ad- 3 3
d reftituet equalitatem. 274 imahs 27 2580C,
Ubi fiantecedenti{ubtrahatur confe- 3.
quens . 274.
Deprehentur denominator in adden-
do & fubtrattio nulius o.
Nam antecedenti vel confeq.additus 3 3.
vel fubtr.equation relinquitintaltd = 274 A 274,
Sed fiantecedenti fubtrahatur , vel 5
confeq.addat.cadem quantitas 3 4.
Fiet eadem ratio qux ante , fed nega- 3. 3 3. 3.
tiva 24aad 274,vt2743d 304
Nam fiex anteced. per operationem 3. 3.
imptopriam {ubtr. confequens  274. 304.
| Deprehendetur denominator quian- 3
te,fed negans — 2y
Qui antecedenti fuo modo-fubtr. vel 3. 3.
confeq.add.reftituet equalitat. 274 A= 2 78.8C,
Antecedens muitiplicetur vel X
confeq. dividatur per numerum 4 : 3% 3 :
¥it cadem ratio geometrica pofitiva 81ead 274.vt272ad s,
INam fi antecedens altero mododivi- 3. %
datur a confequente 27 94a.
Deprehentur idem denominator 34.
Qui antecedentem dividens, vel con~ 3. 3.
fequent.multretticuet equalitat, 274 —A 27 4.&ec.

¥

Vbi
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Vbifi antecedens dividatur dconfeq.  274.
Deprehendetur denomin. in multipl. '

& dividend. nullus &
Nam antecedent. vel confeq. multit. 3. 3.
vel diviequalitat relinquit intadkd 274 —A—274
Sed fi antecedensdivid. vel confeq. L.
multit.per cundem numerum 34.
Fiet eadem ratio que ante , fed nega- 2. 3. Cargpolnog
tiva. ' " guadzyavtayaad 814 |
Nam fi antecedens per operationem 3. §, 1ot
impropriam dividat.i con feq: 0274 81a.
De‘Prehendet. denominat. qui ante SEL
ed deprimens 34h:
Qui antecedent.fuio modo divid. el & g 3%

confeq.multit reftituet equalitat. = 274 —A— 274
Anteced.agatur in potentiam, vel :

confeg.in radicem per nuMErtm 3 _
Fit eadem ratio *potentialis pofiti- 9. oo
va _ . v 19683aadayavtayaadsa
Nam {iantecedensconferat porentid: = 3. © L
cum confeq. 274. 34..
Deprehendetur idem denominator 3.
Qui antecedent. agens in radicem vel 3. 3
confeq.inpotent. reftituet equalit. 274 —A— 274,
Vbi fiantecedens menfureturd'con- 355!
feq.vtradice; -~ 274 AT
Deprehendetur denominat!in poteri= 1 - A ninshanons
tijsnafus o s 213 shilspps o B.p2
Nam in anteéced. vel confeq.” agenss 7 1/3: gl
xqualit.relinquit infactam 279 D 24 D
Sed fi antecedagaturmradic.vel con o151
feq.in potent.per eundemimamer. i 1 118 40N it ma¥
Fiet cadem ratio que antesfed nega- r.  =iHgurn tugn Ll L.
tiva. ; v3ead 2 Taver s a’diQﬁS;-ﬁj
Nam fianteced. per operation im= 3. (10 f o e k)
: __Erimgl_n:g}zgﬂumtu:ﬁconiéq. AT PESERAIE, ¢k W NERIN

De-




INTRODVCTIO. 53

Deprehendetir denominator qui an-

: I
te {ed extrahiens : / e
Quiantecedent. agens {uo. modo 1a gy 10130

radic.vel confin pot.reflitaqualit. - 274 —a— 274,

Comperto qua ratione tationes 1. ponantur pofitive,
neutiquam,& negative; hoc et quomodo addantur , &
fubtrahantur sequalitati, {ive nilulo rationis,, quandoqui-
dem denominatores eius arithmeticus o, geometricus ¥,
& potentialis rem 1 nihiktribuant verivis termino de no-
vo vade diftinguantur (nam omne quod eft iine refpettu
ad aliud eft vnum ) eadem citra dubium methodo erunt
addendw, & fubtrahendw alicui,hoc eft invicem,quaque
in fuafpecie 5 licebitque fundare faltem rationem arich=
meticam inter rationes, eodem 1ure quo ipfe dantur shoc
eft quo per feipfasfe diftinguuncab equalitate five nihi-
lo,qux proinde, ficutoin abfolutis , poteft in refpectivis
elle terminus huinfcemodi rationis ; & ex praedictis funt
arithmetice proportionales: ! ! : :

: o i B 3 3
arithmeticx 302ad 274, ~ ~24s5ad27a.
( 4' 3' ) 3' 3-( 2. 30

Rationes < geometrice 8rsad 274> 274ad 274 < 9aad 274,

C o g7 15y . 3
POtCIItI‘-l]. 19'683':zad2 75.)' 34 adz 74,

Correfpondentibus arithmetice denominatoribus arith-
A MUREHNeD ST e
MetiCls +34.0.--37, geometrice geomema::3-—- .-, &

ha L e Y e R Ty, |'._;.-I",3‘_‘-.'

geometrice: potentialibtis= r. — virique enim xqueé des

. il e o g
notant repetitaim; operationem, hi multiplicationert vni-
tatis per quany confequens , vt radix multiplicans , eft
R _111_1-_addxtmnem confequentis-pofiti extra ftatum:
nihili, nihilo.. :

Ct_! m ergoaddendacllyvel fubtrahenda ratio ratisni,
exquiratirvaius illarum denominator;, cpé euius aliquo

(.v ‘.:‘:
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ex modis praedictis alteri prout prius xqualitati applice<
tur, & ferato termino per denominatorem 1M mutato, ra-
tiofumma vel refidua manebit peenes ferminum novum,
& alterum a denominatore mmunent ;quod noneftalind
quam per regulam trium operando ad modum rario=
mim; rationem protrahere ; vel contrahere ‘quantitatem
alterius rationis applicatx ad terminum commancm viEri=
que; hinc ex {olo intuitu conftat definitionem 1illam 20.
1ib.5. Euclidis, qua inter quaslibat quantitates ordine po-
fitas, ratio primz ad vitimam componitur ex rationibus:
intermedijs; in omni gencre rationis, 1o indigere expo-
fitione quam adhibent nonnulli in rémedium tantum
crroris 4 {e prius commifsi in expofitione ipfius rationis:&
quandoquidem: rationes potentiales mdigeant comm -
diots modo hoc idem preeftandi,& regula trium in illis fit
parum viitata,invabit , & fufficiet inibi tantum exempla:
facere: proinde. ' '

i . ) 1 1'.'4:4- 1 T
Proponatur ratioaliqua potentialis . ad &
o) 3o . T
Cuifitaddendaratio - - 274ad 34

Huius menfurato anteced. 3 conf.queratur denom. 3.
‘Quiantecedent.alterius cubicans;vel & confeq.extrahens.
radicem tertiamy facit potentialiter proportionales
- - -Be - He43RaT44c 120 4
27aad 34,vth adb velvth ado.

i 1 1 I . 12.

Et conne&it duas ration. per terminum commu n.z vel .
iy 1 AT 432, 144, 12, 144. 12. 4.
Quo conftituto in medio & b b wvelb b b .
: _ 432, 2. 144 4.

Manet ratio fiimma peenes extremasb  ad by vth adb.

] ' Y £ - Sl 14’4. I'Tu

Exalia vel eadem ratione o citobociateth
: ' F Robe DRETE ¢

Sitfubtrahendaque ante addita clt ratio 274 ad 34.

Denominataa =~ s 13

Ex
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Ex antec.alterius extrahatur radix 3.vel cubicetur confeq
e s 3v oz 440 480 1136, 2
Fict potential.proport.2 7aad 34,vt 6 adé vtb adb,
Et conneSentur due rationes per terminum communem
Y44 12 . T
b velb

144. 48.12.  r14.36.12,
Quoconftituto inextremoficy 6 b velfich b b,
Manebit ratio differentialis poenes reliquos
48. 12 144. 36,
6 adb, vtb adé

. 144. 1. I44. 12,

Ratioergol  ad b. maior eft ratione & ‘ad b per ratio=
: . : : 3. Ie
- penydenomirmatricem: ' 278 ad 34.
) Thder 12 48, 12.

Ratioautemé  adb maioreftrationeb adb  per

i - 3 " Te

- eandem rationem deuominatricemy 10 'z yaad 32

Ergo funt arithmetice proportionales rationes pgtenzi&-
] 144. o A, 12, - 12,
les 3 adAEr, 544 ad 4, &1 ad b.
Correfpondétib.geometricee denominatorib.36. 12. & 4.
nec nonarithmetice rationibus geometricis exponentinm
144.2d 4, F44.ad 1258 48 ad 1 7 /ad differentiam 3 ad ¥.
proinde in exponentibus datur vbique fpecimen ratio-
MM geOMEtriCAIUmT. ,

Quod regula trium alio modo €xecutioni’ mandetur
quam qui ordinari€¢ adhibeatur, facit preter conformita-
“teny cum dotrina praecedente ipfa ret niecefSicas ; nar in
porterttijs nihil datur correfpondens xquationi producens
dz nterterminos medios , & extremas’ proportionis-ac-
tos inInvicem, quia potentia non ex mutua; fed exiden-
tica productioni exurgic. Quod fimul eft in caufa cur ra-
tiones potcntiales-'nequc;mt per fequentem viam compo-
fitionis, age ndo terminos homologos iuxta inftitutum ras
Lo~
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cionum in invicem, addi vel fubtrahi, qui eft commodiot!
quatenus evitat terminos negativos,vel fraftos, & ade-
gominatoribus preefcindit;prout fequitur,

googl

3
Proponatur ratioarithmetica 164ad 4.
3 3¢
Cui fitaddendaratio 27aad 242

. — sl

Addatur antecedens antecedenti 5 & confequens con fe-

quentiecce {umma ragionum 4 31 ad2 8?;_
Exeadem velaliaratione -« | I 6i'ad 4.2
Sit fubtrahenda qua ante addita eft ratio 2-731'.:&1 24? ;,
Hoc eft inverfa feu fafta negativa ;L;.s.‘q‘ad 2 7ft:
3- 3s

Addatur vt ante, ecce differentia rationum 40¢ad 314
Suntergoarithmetice proportionales rationes J
: 3 ¥,

nBr a3 43 3¢
434ad 284; 164ad 41,& 4022d 317
3w 518

Exiftente communidenominatrice ratione 274 ad 244
Correfpondentibus item arithmetice de- 3. 3:..3

nominatoribus o 154.124,894
S RIS 3 o 3 i
Jea vt fummadenominatorum 1 124,& 34

Sit denominator {ummue,& differentia differentize.
Deberet fubtractio fine inverfione exerceri per fubtra-
Erionem, nifi interdum immineret periculum terminord
negativorum, {icut & in geometricis pet divifionem , nifi
obpericulumfrattorum,prout fequitur. i

Pro-
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ik : B E ¥ :
Proponatur ratio geometrica 1441 bad 1245,
p 3' 2 -
Cui {itaddenda ratio o aye ad 9a.
Antecedens ducatur in antecedentem : & confequens
< 2 s
inconfequent.ecce fumma rationum 388846 ad 10845,
2 2.
Ex eadem vel alia ratione 14dabad 124b.
2 . 3 -

Sicfubtrahéda qua ante add.eft ratio fic inver{.9«ad 274,

3 ) 4. Za 4 .
Ecce differentia rationum 129615ad 324,46,
Sunt ergoarithmetice proportionales rationes

5 2. 3. 2 2. 42 4e
388845 ad 1084b ;144 abad 12408 12964bad 32 4.6
: 3. 2
Exuftente communi denominatoreratione 274 ad 9a°
2. »
Correfpondentib.gecmetr.denominatoril.364b.12 ab.4b.
Ita vt in geometricis xque ac potentialibus produtum
denominatoram 1246, & 32 it denominator dummee , &
quotiens differentic.

Ratio huius proceflus patet ex eoquod fi vai rationum .
addatur hoc modozqualitasexprefla in antecedente al- 4x.16.
terius bis pofito, quod vtique rationeminon ledet , & al- & 20.1
teri fimiliter in confequente huius;rite difponentur iatio* 2.15.5-
nes additioni wxta priorem modum 'y quia confequens 1.6. ¢~
viuws, 8 antecedens alterius conflabuntur &que ex con- 25.11.
fequente,& antecedente earumdem primo oblatis; prout
hic confpeSui exhibetur. - :

; i D B 3¢
Suntorationesarithmetic.addend.  16ad 44,8 3742d 24..

| 3 . : 3. 159 M 3 3

uxta dicta fic vtriq; additequal. 274, A 27PN 4o A 44

i £ i 3 . 3 3 ; . 3 -
!; m&ilebltfumm&poenes extrema 434 ad 314,& 314 ad 28 q
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Nam zqualitas in medio,cum idem fic acidentitas,poteft
_ gecrann: i,

fic contrahi 434. 314. 28a4.

Et relinquentur pure rationes addendae ad communent
terminum in medio, hoc eft fublatoillo addentur. Idem
eveniet in geometricis interieto 324 a*h ijfdem terminis
fumme quifuperius productifunt. Demonfiratafic ad-
ditione, fupervacaneum cft fibtraftionem commonitra-

-re, cum pendeat ex toto ab additione..

Comiperto quaratione rationes primo & denuo ponan-
turtam pofitive,quam negative;hoc eft quomodo addan-~
tur,& fubtrahantur nihilo vel invicem,eadem citra dubii
methodo poterit iterato addi & fubtrahi quzvis determ:-
nata nihilo, & de inceps quotiefcumque libuerit;, hoc cft
faltemipedetentim (.deficientibus etiamf{i modishiice
compendiofioribus,& equivalentibus ) multiplicari per
numernm pofitivum,velnegativum, nec non in vicibus
integris menfurarta minori:dividi etiam: per numeruri,
fed alitery & cum divifor eft numerus primus; per {impli=
cem quantumvis difficilem-operationen: licebitque fun-
dare etiam rationg geometricam inter rationes: Ceetero-
quietiamfi foret pofsibilis ductio rationis. in rationem,
wixta placita hoiudcemodioperationis, mutaretur fpecies
veriufvis ductarum, & infinitaretur, hoc eft impofsibilita-
retur ratio inter produckam, & quamvis producentium.
.- Propenatusratioaliquaarithmetica. =~ 2 73;1 ad24 13

- Muloplicanda per numerum

‘Multiplicetur vterque terminus per3;fiet 3. : PR
ratio tripla praecedentis. _ 8raad y24.
' .0 gy
Alera vel eadem ratio : 27aad 244
Sit dividenda item per =
Dividaturvierque tetminus per 3, fietra< = 3. 3.
tio fubtripla prazcedentis 94ad 8.
‘ Sugt.
&l i ad
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Sunt ergo geometrice proportionales rationes :
Jeesciide B Belst [ B o e
8raad 724,274ad 2478 92ad 8a.
E xifténte communi denominatore numero: - 3
Correfpondentibus item geometrice denominatoribus
: w1 @it
. 94.34. 14
Tta vt triplum denominatoris 34 {it denominator rationis
triple, & fubtriplum fubtriplz.

: Y T
Proponatur ratio geometrica 274ad 9a.
Maultiplicanda per : 5
. 9 6o
Cubicetur vterque terminus, fiet 196834ad 7294,
- = Je
Alteraveleademratio 645ad 85.
Sitdividendaitem per 2

o,
Extrahat.exvtrog; terminoradix cubicafiet gbad 2.
Sunt ergo geometrice proportionales rationes
9. LR 7 2o Bl B, X2 Ta
196834ad 7291,274ad 91, 645 ad 86,8 8bad 25,
) = T VB L
Correfpondentib. potent.denomin.  274.34. 85. & 2.
fta vt cubus denominatoris 347, fit denominator rationis
triple,8c radix cubica denominatoris 863, denominator
{ubtriple.

Hic modus procedendi fundatus in compofitione qua
cum rationibus potentialibus addendis non quadrat , ne-
dum mulerplicandis quadrabit, proinde confungiendum
eftinhisad illum quoin progrefsionibus ratio quxcum-
que , & qualifcumque continuatur pedetentim verfus
Viramyis partem cerqum numerum terminorum , vel in-
ter dates extremos quaritur medius ad ‘quem sratio‘;g
¥no extremo verfus alterum certum numerum vicium

con-
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continuata,preecifse pertingat 8 fundatur in fimplici ad~
ditione, vel fubtraltionem ratione prout {equitur.
LS
Proponatur ratio potentialis 274ad 34.
Multiplicanda per -
QCubiceturdenominator 3, & ex antecedente extrahatur
radix,vel potius confeq agatur in potentiam expoficam

“3 cubo 27, & ecce mter terminummnovum , & innova~

: 2O TR
gam ratio tripla propofite 76255 974.8498674 ad 3.
: 3 4. 8.
Fadem vel altera ratio b adb.
Sitdividendaetiamper s G

Extraliaturradixicub. ex denomin8, & pertadicem 2.
Exerahaturex anteced. radix vel quadretur vt ante con-

v6. 8.

feq.& ecce ratio fubtripla b adb
Suntergo geometric. propott. in raticne tripla ragiencs
g DA% g SULETOLUATE (264 80 vO: 8.

7625597434987 adga,27aad 30,0 adb, b adb:

Cor;cf'pondé,ntib.poten':ial.c‘fénominatorib'. 3. 9. 2.
& in exponentibus darur fimul fpecimen rationum geo-
metricarum ; ita vt denominatores v triufque generiseif:
der fubiaceant legibus. D arithmeticis fupcrvacaneunt
eft fimile in gradu remifsiori connientart. :
Porro inter duas rariones eXquirerc denominatorem
gig:cc metricum ( fi forte integerelt) defetta argis fpecialis;

€

exéreere pedetentimmultiplicationem minoris donee
Zquer matorem numerando additiones; tantum i arithe
meticisvalet etiam divilio denominatoris maioris per 1=

Tum minotis, ob rationem fuperius allatam.
Sedimpropricraseft fermonis loquendo de 7nfér s
vetermini vno plures annis frutificationss it proponan:
rur quafi magis in ilis quam in rationibus correfponden-
tibus rumero anmorum verfaretur cardo difficultatis ; fie=
queminor ineptia monftratur in indagando duos medics
cons
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continué proportionales inter extremes dates, quafi om-
ninm numercium maxime facilis captu binarins , effet
¢ flendicule,& nen potius ternarius cum reliquis primis
quifemper aqualis funt pertinacie hicin trifc&ione_ 3 &
reliquis divifienibus raticnum gecmetricarum, & aliba
divilionibusangulorum, quorum cenceptus gee metrice
refpedivus ad totum eircuitum circuli , facievealiquo
modo illos ibi vendicet {tatus rationum geometricarum.

Falluntur ergo qui quantiates rafionum geomerrica-
rum {tatuuut in earum denominatonbus de quibus non
egit Buclides;nam (quidquid fit de arithmeticis omnium
ratiozym maxime materialibus ) huiufmodi denomina-
tores (imul & raticnum potentialium (‘de quibus nemo
licet ordine fequentibus hactenus commentatus eft ) Iiv
omnirigere funt numeri quarationales, quairratiomales,
& quod qualibet ratio habet quantitatis , mutuatur a c6=
tinua noma diferetd; error finrepfit in denominando quaf~
dam rationes d numerns daplams s triplansy &c. quod aliqui
incauti ita mntellexerunt quafi i geometricis locum: ha-
berent binarij,ternarij&ec.non animadvertentes huiunfs
cemedi vocesduplas tripla8ic. hicappellare fupraante--
cedentem duplumtriplnm Sce.confequentis, non ipfas ra~
tiones quieinde funt vz ¢, neque dicuncvr daplay triple;

&c.nifi relate ad aliam cuius it duplicare,tviplicaresdec..

Et fic fatente Chriftophero €lavio antellexerunt Euveli- p£ro

dem Interpretes nonnulli, inter quos mommat folummo=¢ |
do Federieum Commandinum,eft vero eiufdem {enten-
tie Zambertus, Nicolaus Tartalea,qui inter coetera ; ad'
hurc locum, arguens Campanum errctum in expofitio=
ne huius definitionis: T0. lib. 5. commifforum (i fort&
Campanus fuit ille expofitor ) falubriter monet ¢aven-
dum effe A ponendis'exemplis rerum alio fpectantiam in
numeris: Athanafius Kircherus in fua Mufurgia L. 3.¢. 3.
fubtitulo De Logiftica Rationum;& quidem nullibi vehe-
mentior inftantia fieri poteft quam hic, quis enim: Mufi-
: : -

=
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ce intelligens negetintervallum quod dicitur diapente,

hoc eft quinta, componiex additione tertix minoris ad:
tertiam maiorem 2 Notum eftautem tertiam minoren
confici ex fonis in ratione 6 ad §,maiorem in ratione 5 ad
4o & quintam vt 6ad 4, queelt; a difa, fumma ra=
tionum pracedentinm,ergo {i vera el additio intervallo-
rum, veraetiam eft illa rationum. Ef item M. Ozanam
infito Didionario Mathematico Gallice editosad defini-
tionem rationis compofitz, quamyvis fibi poftea contra-
dicat verfans adhuc in Arithmetica,cum definit rationem
inter duas rationes geometricas €ffe ratione geomelti=
cam denominatorum , & fuperhoc male ftruit cam .
Gregorio 3 Sano Vincentio,& alijs prop ortionalitatem
rationum geometricarum arihmeticam Joco geometricae:
& Tonas More Eques infua Arithmetica Anglice {eripta:
plures citare non {init librorum parcitas. Verum ad
exemplum tanti viri, precurrente Volu mni> Rodulpho,
deviarunt non patici, inter quos Gregorius 3 Santto Vin-
centio, quihac maximeex caufa vitiavit {fuam Quadra-
guram Girculi; Andreas Tacquetin Elementss, Algidius
Francifcus Gotignies in fua Logiftica vniverfali, Bernar-
dus Lamy, Joannes V Vallis, 8alij {ubyjcientes rationes
geomerricas legibus fractorum , etiamfi hi effentialiter
{int numeri, illx, fatente Gregorio Sancko Vincentio,
quantitatis tantum in obliquo: coeteroqui fi adeo fatagi-
mus abftrahere 4 rationibus geometricis quod habent
quantitatis, vel faltem certas quantitates earum lcco fub-
{tituere,quaz cum illis {triCtam analogiam ineant , numeri
denominatores (quos aliqui interpretes ad def 5. 6. abu-
tentes verbis Euclidis;vocant quantitates raticnum , cum
conflet quantitates, quz ad cfficiendam rationem €X ra:
tionibus compoficam;inter fe multplicantursefleipfarum
termines, quin & numerns: multiplicatus per numertn,
non producit plufguam numerum) deficiunt in €0 quod
intendlere debeant opcrationes. gradum youm v proxir
: me
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meinferioribus in rationibus: correfpondeant : qui vero ,
perficiunt funt Logarithmi certe cuipiam rationi, e:g: |
decuple, affumptaxe in vnitatem aptati,namreductis om- :
nibus rationibus gecometricis ad minimum confequen- |
tem 1 ,ideft ad denominatoresloco antecedentium 5 &
incapacem denominandi geomrtrice vniratem loco con-
fequentis, & collatisomnibus cum denominatore 10, vt
radice, ipli 10 obtinget exponens. I , denominatoribus
maioribus numero 10,L.ogarithmi maiotes vnitate,;mino-
ribus nunores;hoc et fratti , denomunatori xqualitatis l
Vnitati, CINis POtentie iNcapact; 0, Minus quam viitati, :
ideft frattis denominatoribus rationum negativaram ‘
mmornisinequalitatis, Logarithmi negativi , & horum |
Logarithmoram additio correfpondebitadditioni, ratio= ]
un denominatarum anumeris quorum funt Logarith- ]
wi, fubtrattio fubtrattioni,&e, Et,quod fortafsis 2 paucis i
anmmadverfum eft, divifio maioris per minorem , menfu- ‘
rarioni vaius rationis peralteram.. |
De ratiomibus arithmeticis,& potentialibusallaris prae- "
cipue ad elariorem expefitionein geometricarum, fuper=
fluum eft fermonem ex dittis fponte fuentem amplius ;
protrahere. o |
 Difficultates R, P. Chriftophori Clavij (cui foli bend I.
refpondifie eft cocteris omnibus fatisfeciffe Jomnesofien- '
dunt in rationibus quas vocat,equalitatis, & mincrisinme-
qualitagis, ncndum a quoquam in debito {tatu negative ]
collocatis, adeoque vere vefit adverifarios fuos 5 {iverum Iz /ib. 1
citvoluifle illos,fkatus negativi unmemores,femperloqui 44 hoc
de rationibus maioris inequalitatis; cuny ille, & defenfor edite, 5
illws contra Meibomium lcaanis. V Vallis, in ftatuvti in s
crediderunt frafto,ab hifce offendiculis liberi incederent; b7 floria
verum quidem eft, numeros fractos multum fymboliza= A/ecbr.
re cum negativis, vtipatetin Logarihmis, adeoque fpé- .20,
ciem veritatis pr fe fert eorum difcurfi us,qui tamen hal- * -
lucinari deprehendetur inalijs rationibus non geometrj-
cis; ik
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cis; folique ftatui negativo debetur heee prerrogativa om-
nes pari cum libertate percurrere 5 neque inconfequens
efle videtur credere illos quirelationes minoris ihzequali-
tatis propter denominateres geometricos fraftos habent
pro rationibus fratis , eafdem propter denominatores’
avithmeticos negativos habituros, vel faltem habere de-
bere, pro negativis; quod tamen videtur abfurdum cam
inquantitatibus abfolutis ; quod fub via confideratione:
elt negativam vel fradtum,idem {ub omni confideratione’
foleat effe negativaim, vel fralun. :
Obijcit praterea P. Clavius,quod fi Compofitio Ra~
tionum eft carum additio s Euclidis definitio 10. 15. hac
de re vertatur in theorema, adeoque indigeat demontftra-
tione. Refpondet Nicolaus Tartalea fuper hoc Campa-
no, Euclidem non afiererc effe , fed dici rationes fecum
compolitas duplicat sz, triplicatam e, Sed & folet Eu-
clides in fuis definitionibus indifferenter vti vocabulis e/,
& dicitny ad fignificandum ea qua ex ipfis terminis de~
Bent effe nota, inter qu tam in hac det.10. quam 20. ls.
Secutus communem notionem , quod que in communi
extremo conneStuntur habeantur pro additis; definivit n
10. quomado ratio cadem {ibi addita multiplicetur, & in
20.quomedo quacumque rationes in longum addantur;
demonftrat veroad prop.23.1.6. Compofitionem per
ductionem ab hac additione non differre,reducendoeam
ad fraram huius, quo argumento vii conatur P. Clavius
ad demonftrandumexinde illud quod fit ducendo five
multiplicando non poffe efle aliud quam multiplicatio=
nem; fed potius retorquendum eft argumentum,dicendo
id quod fit extendendo in longum , non pofe effe alind
quam additionem, preefertim manente materiali rationis
peenes ipfos termirios, quomodocumque nobis placitum
fuerit comparationem inter €os facere. '
Obijcit D.Joannes V Vallis,adhibito textu Greco, du-
plicem efle compofitionem rationum,vnam per additio-
: nem,
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gem;alteram per multiplicationem;adeo queEuclidicon- '
formem elfe doSrinam Clavij. Refpondet Commandi tl
nus, Juniores proportionem definitam 14 vel decimo it
quintolocoinlib.5. appofuific: 5 neque compofitionem ' Al
magnitudinum eandemefle qua compofitio proportio- il
numjatgetur quidem peream denoninator Vaitate fed i
quanti hoc interfitrationis, aliunde petendumeft , nam |
denominator eXiguus fic auCtus multam, grandis param |
rationem auget. ' i

Duplicitas quze magis vrget eft comparationisyqua Vi~
detur inferre inter duas rariones minoris inzqualitatis,
vnam {imul effe maiorem, & minorem altera ; nam que
eft plus minoris inequalitatis,ad communem confequen-
tem prabebit minorem antecedentem, ergo eft minor; & 5 g £ i
poteft fimulefle duplicata, vel triplicatas&e. alteriussee= = ‘
go in linea multiplicationis eft maior , & evertitur tofus: J ¢ 10, '
fere liber quintus Elementorum. Refpondetur negativa 5. H
{ub refpe&tuarithmetico, prout fere vnice conferuntur: l
rationes inl. 5. effe majora quo minus recedunt a nihilo; {
at fub refpe&u geometrico,vt minus efficacia in muleipli- H
¢ando, efle minora: - ”
$ic -4 in hac Analogia arithmetica =g ey — g 4
Eft minor quam +-2,at in hac geometrica - vy =i ez, !
Eft maior, nam vtrobique prior ratio —-4 ad -2 eft ma- :
ioris inequalitatis,ergo eft pofterior arithmetica --2.ad—4
& geometrica--4ad 2. Etidem contingit fraltionibus
3 & 1 fub refpeftu geometrico o gad velad gl
& potentiali . gad2vtiadi.
Quod aftert P.Clavius de antecedente , & confequen-
te vtagente,& paflo, & nonvtroque agente vel viroque
paflo, alienum eft ab ipfa definitione rationis, quze confi-
ﬂ'_u inter dugs quantitates eiu{dem generis: fed {i lubet ex-
-hihfilif‘i fpecimen do&rinx rationum in agentibus folis,
haud Iu__mlc_) lr_J_co erimus; nam funt agentia alia alijs vehe- ]
mentiora,in ij{dem gradibus cum operationibus arithme-
ticis
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ticis fapra citatis. Homoagens inudis viribus in pondus;
addit vires nihilo; fiadiuvatur abalio, adduntur vires vi-
ribus, & eft virtus compofita duorum ad illam unius in ra-
tione arithmetica denominata a viribus auxiliatricibus al-
terius; fi folusadhibet veltem, multplicat vires in ratione
geometrica denominata a vicibus quibus longitudo vectis
a potentiaad hypomoclion continet diftantiam ab hypo-
moclio ad paffum; fi adinvaturabaltero etiam cum vecte
fimiliter immediate agente in paffum;augetur virtus mul-
tiplicata peradditionem alterius item multiplicatae, in ra-
rione arithmetica ab illa denominata , quafinulla adeflet
multiplicatio,qué fiftit quequein fuo veéke : fed fi ves
&emagitin veltem, prout fit per axes in peritrochio,
multiplicationem addit multiplicationi s & producit vir=
rutem compofitam quz eft ad illam vnius veckis in rafios
ne geometrica facti ex longitudinibus amborum ad fo-
lam longitudinem dicti vectis, denominatad longitudine
alterius, intelligendo femper per longitudines veftium
vicesquibus pars fpedtans ad potentiam continet alteran
{peStantem ad pondus;componitur autemratio geometri-
caad vtramvis vectis vnius , in ratione arithmetica deno=
minata abaltera veltisalterius : {i adhibet plures velkes
equales agentes in invicem,atget Vires primi in ratione
potentials Jenominata a numero eorim, & rationem pri-
mi vedtis per cundem multiplicat: qua omnia ad amuf~

fim quadrant dofrinz hic tradictee, viderint adverfary {1

ram vniverfaliter,& confecutive fuanyita materie appli< -
care valeant.

FOR:
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FORMVLZE ARGUMEN-
tandi per lib.2.Elemen-
# torum. ..
ARGUMENTATIONES LIB. 2. ELE-

mentorum, omnes de divifione reCtz linex ver-
fantury quodquidein vbanyconftitoie rmplici-
‘tam conditionem, in quacumque propoficione,
in qua de comparatione planorum agitur, & re-
&a gliquaoceurric divila, aut dividenda. Quo-
piam igitur hatum argumentationum frequen-
tifsimus, & vtilifsimus et vius, breviter de illis
ftylo noftro verba faciemus.

PER 1.2. ELEMENT.

Per primam lib.2.Elementorum arguitur,cam afferitur,
reCtangulum fub duabus rectis lineis xquale efle re&an-
gulis {ub altera earum, & fingulis fegmentis alterius :

a x b
¢ d
St duce retx linew ab,& cd,quaram ab divif: afit in quot<
cumgjiie partes ax, & xb,& ¢. ' b
Ergopert.2.el  abicd A, a::cdofm bicd,

PER 2.2, ELEM.

Arguitur quando divifa re@a vecumque, concluditu?
' i L5 £ece
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reStangula fub tota, & quolibet fegmentorum zqualia effe
quadrato totius

————

a x b

I Sit re@a 4b vtcumque divifa in x
| Ergoperz.2.clem.  abxa bax —A— aba.

PER 3. 2. ELEM.

! Per 3.2 arguiturquarido divifa re&ta vtcumque:; afleri- "

tur rc&angﬁ;um fubtota, & vno fegmentorum xquale efr |
fereZangulo fub fegmentis , vna cum quadrato praedict '
fegmenti ' ’

a x b

Sit refta ab divifa vtcumque in % |
Ergoper3.zel.  abx A axbt= xbx. .
Veletiam, ergo bax —A— axh —-axa.. ‘

PER 4 2. ELEM.

Per 4.2 .argumentatur quando divifa re&a vtcumques,
dicitur quadratum totius quale efle quadratis icgmento= |
rum, vna cum diiplo re&tangulo fub ipfis contento. -

a % b

Sit re¢ta-ab divifa vecumque in ¥

Ergoperquz.el ™ aba A axatf=xbx—t2 axb,
PER 5. 2. ELEM. |

Per 5.2 arguitur,quando divifa recta in equalia , & nomw
gqualiaafferitur rectangulum fub inzequalibus fegmentiss:
vyna cum quadrato intermedi feétionum equale effe g~
dratodimidie, | olf
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a mx b

Sit reQa «b divifa equaliter in m, & inequaliter in .
Ergoper§.zel.  axb +umxm —A— ama.

PER 6. 2. ELEM.

Per 6.2. argmentatur quando divifa re€ta bifariam, ei
aliaadijcitur,& afferiturrettangalum fub compofita , &
adjeGta,yna cum quadrato dimidie xqualeefleei, quod
ex dimidia, & adjecta, tamquamab vna linea defcribitur
quadrato.

drcameri %

Sit reGta ab bifariam {ecta in m, & eiadijciatur £x.
Ergoper6.2.el.  axb +ama —b—mxmi.

PER 7. 2. ELEM.

Per 7. z. arguitur quando divifa vtcumquelinea recta,.
mfertur quadra{a.totius' y & vnius fegmentorum ®equalia
effe duplo reGtangulo fub tota, & dicto {egmento,vna cum:
quadrato alterius.

P x b

Sit reta ab vtcumque divifa in »:
Ergoper 7.2.el. aba+ axi A — 2b1x+ xbx
Vel etiam, ergo aba + xbx s 2 abx+ axa

PER 8. 2. ELEM..

Per 8.2, arguitur,quarido divifa refta vtcumque 5 Con-
cluditur quadruplum retanguli {ub tota , & vao fegmen=
torum,vna cum quadrato alteriusequale effeet, quod A

: R 03 : 2%
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tota,&edifo {egmentotamquam ab vna recta deferibitur
quadrato :

‘baxb_j;

Sitreta ab vtcumgque divifain x & fiat by ipfi xb equalis.

Ergo per 8.2 €l. Aabx+ axa A aya,
Uel fiat va ipfi ax sequalis.
Ergoper8.2.el. 4bxa+ xbx —A— Vb,

PER 9. 2. ELEM.

- Per 9.2 arguitur quando divifa refta in 2qualia , & non
zqualiz,afferitur quadrata partium nequalium xqualia
eficduplo quadratodimidge , vanacum duplo quadrato
mtermedie,

a mox b

Sit reta 4b divifa equaliter in s, & inzqualiterin x.
Ergoperg.z.el sxu+ xbx Al 2ama+ 2mxm.

PER 10. 2. ELEM.

Arguitur quando divifa refta bifariam, ei adijcitur alia;
& concluditur quadrata compofite, & adiedtz , wequalia
effeduplo quadrato dimidize vna cam duplo quadrato in-
tem;cdiaz (ideft eius,qux adimidia, & adiecta componi-
tur. : '

a8 oms b
Sit recta 4b bifecka in m, & eiadijciatur by
Ergoper 10.2.¢l. s+ bxb n_, 2ama ~+2mxm.

© H e funt quationes,que in lib. 2. elementorsm ex
divifione veclee line 2 originem trabint Sed quoniam En-
RS ; U i
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clides , eiufque interpretes equalitatem tantum inter
quadrata, @ rectaugula contemplati funt 5 non abs re
erit, i LeCloren: mesim monitum velin, ipfos eedem mo-
do inter vhambos, parallelogramma quiangula equa-
litatem contemplari potuiffe 5 V¢ docirina ynive falior
evaderet. Itaque primuns theorenia fic ego proponerem.

Si fuerint duz rectz linez,feceturgue iplas
rum altera in quetcumque fcgmcnta : faltom
fub illis duabus reciis in quovns angulo zquale
erit factisin eodem angulo fub in fc&a, & fingu-
lis fegmentis divi (.

Et expofitis duabus figm is parallelogrammis , qua-
yam vna [wb angulorelo , & altera [ub alio guovis an-
anlocorzrmeremr, ij[dext verbis, de rectangulis s & qui-
[mf vis parallelogrammis concludé ten propofituns. Et eo~
dem modo de reliquis theorematibus 5 que de fectione
refle lince verfantur. Quody cum opus fuerit 5 quifque
excqut poterit.

P ceterea monere Yolumus has propofitiones lib. 2. el
In terminis vuiverfalioribus explicart c{eﬁniﬂﬁ proptera
ea qzmd reclay quee intermediavocatur, iam [emidiffe-
rentia, iam fermifnmma [it partiumineqnalivm , ve i

ifeftumfiet in [ubf egue;mém.

DE
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DE PRINCIPIJS
clementarijs.

Omne problema abalio independenter re-
folvi dcbet, videlicet ex folis principijs elemen-

tarijs,quaproptm omuia illa principia vniverfa- -

lia , a quibusrelolutionisars dependere videa-
tur, inelementisdebent contineri. Sunt qui
magna, & erudita volomina lcrlplcrc propoli-
' tmmbus plena,quarum concatenatio ita indiflo-
Jubilis perfifiic, vt vel vnam propofitionem in-
telligere nequeas ni omnes ante¢edentes perce-
peris. Sunt etiam qui adeo meditatione magni-
tudinum delc&rantur, vt {peciales, & peculiares
connexiones, quasinterillas fpeculantur, nobis
ftatim proponunt. Immo cum aliquod refolve-
rint problema , ipfumcen theorema tradunt,
tamquam regulam ad rale problema refolven-
dum. Vnde fit, quodinfinica fere exiftant par-
ticularia przzcepta,quibus inaccefsibilis ( aliun=

de facilis, & iucunda) videatur Geometria.
Uere duo pracipua Geometram decere exi-
{timo, nimirum elementa perficere, & analyfim
promovere.Perficientur quidem clementa, fiil-
la tantum theoremata completantur, quz vni-
- verfales, & primitivas doceant magnitudinum
con-
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connexiones , &illa folum problemata conti-

neant, quz vniverfales effe&tiones erudiant. Hae
{ola,principia (ane vocantur, reliqua enim om-
nia tam theoremata,quam problemeta ad artem
refolutivam pertinent. Promovebitur vero ana-
lyfis, {iad vniverfalem modum refolvendi pra-
cepta faciliora tradantur. Verumque iam alijs
relinquimuys, & interim fequentes propofitio-
nes,quaznobis neceflarix vifz (unt, per modum
corollarij,auc [cholij in elementis cx plicatas cu-
pimus. Nam quamvis mens erat loco huius 10-
troductionis, ip(a elementa({ervato ording pro-
pofitionum Euclidis) arbitratu noltro concin-
nata przmittere ; nos a propopofito ablfiinere
temporis incommoditas coegit.

Quod enim clementa perficere oporteat, ex
eo perlpicunm fitr,quod plerique omnes Scrip-
tores, vel ipfa comprimere; vel ipla protrahere
conati fuerint; infeeliciter tamen.Qui enim bre-
vitatem affeGarunt, plura omiferunt neceflaria,
qui verd integritati confuluernnt, plura aggre-
garunt inutilia. Et omnes(quod miram elt) nz-
vulos,quibus elementa laborant, & qui - Mathe-
{eos nitorem deturparc videntur , pratermiflos
reliquerunt. _

- Inipfo limine Iohannes Lunefclos parallo<
gifmum deprehendit. In prima enim prop.lib.x
{e circulos 1nterfecaret negat , non quia falfum;

{fed
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fed quia nonoftenfum. Superpofitioin quarta, |
& oftava eiufdem libri mechanicamolet. Pro- |
pofitic 42. diminuta proponitur, & determina-
tademonliratur. Ethuiufmodialia molea,qua
infinuare (ufficiat; plura quidem , quam vt hic
recenfcti pofsint, :

PROPOSITIO VI

2

_Differcatia duorum quadratorum zqualis ¢t

Schols . .
= ;,.; reCtangulo fub aggregato,& diffcrentia
5.2l laterum. |

Sint duo latera mb. mx Et

fiat am ipfi mb mqualis,

defcriptoque fuper abfe- .

micirculo , erigatur per- : :

pendicularis xy, & iunga- e

tur wy. Quonjam igitur / l

abdivifa eft xqualiter in = &5

w,& inxqualiterinxjerit 2 V7 7 BP0 é/
§.2.el, reangulum axb cum

quadrate zx xquale qua-

drato mb- , - feu my , hoc eft quadrationy, & mx : ergo

dempto communi quadrato mx; erit quadratum xy,difie-
47. 1. rentiafcilicet quadratorum my ,ideft mb , & mx; ®quale
&, reflangulo axb; hoceft fub ax(fumma latertim am , ideft

sl Rz ma) & xb (differentia eorumdem )Quod erat often-

dendum,
: ALITER..

Sing
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Sint--duo datera ?5;- PXy . S R
& fiat ap ipfi pbrequalis, : ad prop
erigaturque perpcndicu: J 1 Cinl |
faris by, ita vt ducta py -
qualis ficipfi px. Quonii
igitur b bileltaeft in p,& &

s vy i
adijeitatbxeritrettan.  Z F O X ¢,
pulum «xh cum quadra- , g
to pb & quale quadratopx, |
feupy , hoceft quadratis
b, & by, vnde dempto communi quadrato pb, remanebit
quadratum by, differentia videlicet quadratorum py , ideft
Py & phequalereStangulo axh  ideft fub ax ( aggregato

laterum px & pb, ideft ap)) & bu(differentia eorumdem pa;

& pb.) Quod erat oftendendum.

COROLLARIVM.

Ex hac prepofitione perfpicaumeft, i re&ta
ab dividatar ®qualiter inm, & inzqualiter in x:
reftangulum axb xquale efic differentiz qua-
dratoruom mx, & mb.

Etetiam {i rella ob dividatarbifartaminp, &
ci adijciatur bx: retangulum axb zquale effe
differentiz quadratoram px & pb.

PROPOSITIO VIIL

Sirettalinea divifa fuerit in pactes equales; & ..
Tnzquales: intermedia fe&ionum femidiffe- g5 5.
‘rentia elt partium inequalium. elewss

Kz it
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Schol,

6.1, e = :
4522+ tar quz piam: intermedia feGionum, ideft com-
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Sit reCta 4b divifa zqualiter in m,& inzqualiter in ». Dico
intermediam feGtionum . femidifferentiam efle partium
ax, & xb. Fiat gm eequalis ip{i mx, & quoniam #m , & mb
funt equales: & zqualeserunt refidux 4¢. xb: Igitur inter
ax, & xb, ideft a¢ differentia erit g, ideft dupla mx,adeo-
que ipfamx femudifferentia. Quod oftendere oportebat.

CORROLLARIUM.

~ Hinc facile infertur differentiam quadrato-

rom ax & xbzqualem effe reftangulo fubab &
amx, idelt dupla mx, videlicet {ub aggregato,&
differentia laterum , vel quodidemeft, duplo
rectangulo (ub b & mx.

PROPOSITIO VIIIL

Sire&talinea divifa fuerit bifariam, & el aGijcias

pofita ex dimidia, & adiecta, femifumma et
adieltz, & compofitz ex tota,
& adieta.

Rcde. - b R

Sit refta abdivifacqualiterinm, &ei quepiam adij-
ciatut bx. Dico intermediam feCtionum m.x femifunmimam
effe partium ax, & b:x. Fiat k4 ipfi bx ®equalis. Quoniam
1gitur ame, & mb, nec non k4, & vx funt xquales, & aqua-
- ) S les

e
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[os etunt b, 8 mx: ergo kx fumma erit pattium x , & bx;
ideft ka,adeoque mx femifumma, Quod erat oftenden~

dum,
COROLLARIUM 1.

Hinc manifeltum fit reGangulum fub b &
amx. ideft duplamx, vel quod idem eft duplam
reGtangulum {ub ab, & mx zquale cfle differen-
tiz quadratorum 4x. bx , videlicet fub aggre-
gato, & differentia laterum.

COROLLARIVM 2.

Etiam patet femidifferentiam am partium ax,
& bx ., & femifommam earamdem mx; partem
maiorem componere ax.Item differentiam inter
cadem femidifferentiam mb , & eamdem femi-
{fommam mx, partem efle minorem bx. Hoc ip-
fum inferee licet ex antecedente propolitione.

PROPOSITIO IX,

Duo quadrata zqualia font-quadrato differen.
tiz laterum vona cum duplo reétangulo {ub
ijfdem lateribus comprehenfo.

T Ko 1l

Sint duo quadrata, quorum latera fint reftzab, & ax.
' - Sunt

Schol.
4d 7.2,

el
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Suntigiturbina quadrata«b , & ¥ wqualia‘quadrata x4,

#.3.¢l. nempedifferentie laterum b, & ax ,vnacum duplo rec-
tangulo bax, videlicet fub ifdem lateribus 6, & ax com»
prehenfo. Ergoduo quadiata,&c. Quod erat oftenden-
dum.

PROPOSITIO X.

.ﬁbﬂi Duao quadrata zqualia funt duplo quadrato-
d'9- ; rum femilummz, & (emidifferentiz
' Laterum.

a m x b

Sitrefra ab divifawequaliter in' 2, & ngequaliter in x.
> Sunt igitur quadrata 2x,& xb xqualiadu plo quadratorum
9-2- €. 4, & s fed ameftfemilummalaterum ax,& xb; & mix

. eorundem femidificrentia: eil"‘g_o quadrata ax, & xb =qua-
Per 7. liafunt duplo quadratorum femifummae am, & femid:fic-
buins  rentix laterum mx Quod erat oftendendus,

TALTTE R

a “m b x%

o Sitre€taab divifa equaliterin s & éi adijciatur quze-

. piam bx. Suntigitur quadrata 22,8 bx 2qualia duplo qua-
10.2.¢/. dratorum am, & mx; fed am eft femidifferentia , 8 mx fe-
mifumma laterum a:x;8: . Tgictar quadrata 2%, & bx x-

per 8. qualiafunt duploquadratorum femifummee, & femidiffe-
bwins, renrixYaterum;nempe mx, & 4m. Quod erat oftenden-

u_ium.

Ians PRQ-




INTRODVCTIO. 8
PROPOSITIO XI.
In omni triangulo differentia quadratorum la- sefsr,

terum zqualis eft differentiz quadratorum, 44 47.
quz fiunta fegmentis balcos. S.cle

r 7

cd

+ Sittriangulum quodcumque abe; cuins perpendiculum
eds fitque latus ac; latere e maius. Dico differentiam inter
quadrata a¢, & b equalem cliedifferentiz iner’ quadrata.
ad,, & db.Cum enim quadratum ac equale fit quadratis 4d
& cd, quadratum vero be equale quadratis dé, & cd: enit
(auferendo xqualiaabxqualibus ) differentia inter quas
drara ac, & be equalis differentiz inter quadratasds & db,
Quod crat oftendendum..

SCHOLION.

Cum autem differentia quadratorum ad db
zqualis (it (per 6.huius)) reGangulo fub-aggrega=
to,& differentia partinm:per{picaum fit, in om~
ni triangulo differentiam quadratorum laterum
zqualem efle reGtangulo fub aggregato, & diffes
rentia fegmentorum bafeos.

q a?’f/g

PRO-

iy S
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PROPOSITIO XIIL

schol, Inomni triangolo quadrata laterum,& fegmen-

| ad47.  torum baleos permutatim fumpta inter
I el fe funt zqualia.
e &

Sit triangulum ach, cuius perpendiculum¢. Dico qua-
drata lateris a¢, & alterni fegmenti 4b 2qualia efle quadra-
tis lateris cb, & alterni fegmenti ad.

Eft enim quadratum 4c equale quadratis 44, & dc: ergo
addito quadrato db, erunt quadrata ¢, & 46 @qualia qua-
dratis ad, & dc, & db, hoc eft quadratis ad & cb. Quod erat
oftendendum.

PROPOSITIO XIII

schot. In omni triangalo quadrata laterum fimul
ad9.  {umpta zqualia funtduplo quadratorum
10./,2. {femibafis, intermediz, & pet-

chem, epe A 1

delut pendiculi,




CENTRODVCTIO:, . 817
Vot c

AT S .
& e o 2. 4/ 5’@/

Eftotriangulum quodeumque «b¢, cuius perpendicu-
kum cdy balis autem 4# divifa {ic bifariam in . Dico qua-
diata laterum acy ‘8 be qualia cffe duplo quadratorum
ain . widy & ¢d.

Cum enim quadratum #c equatur quadratis «d , & ¢4,
quadratum vero cb quadratis 4b, & cd: erunt quadrata 26,8
be equalia quadratis «d, & @b cum duobus quadratis cd;fed
quadrataad , & db ( per9. & 1olib. 2. elem. ) =quantur
duobus quadratis 2, & duobus md: ergoquadrata ac , &
be xqualia erunt duple quadratorum s, md, & cd. Quod
erat oftendendum.

: N OT A :
Sire&a ducatur me,poterit ipfa retarom md,

& dc quadrata, quare quadrata lateram ac, & cb
zqualia erunt duobus quadratisam , & duobus

“ PROPOSITIO XIV.

In omni triangulo, reGa ﬁgulh m fub aggregato,
& differentia lacerom zquale eft rectangulo
{ub agpregato, & differentia fegmen-

toium bafeos. L L
B | L Efto

Schel,

ad 3§

3 el




__Efto tam oxygonium, quam ambligonium triangulum;
| aclatera ac,& ch, bafis ab, & perpendiculum cg. Minore,
fit! : fatere ¢b veradio circulus defcribatur bpd, fecans. bafim 44
fil (produdtam in ambligonio triangulo ) in p. Ducatur pe &
i latus a¢ protrahatur ad 4. Erit igitur in vtroque triangulo
H ad {umma laterum, & am. Eorumdem differentia , eritque
' n oxygenio bafis 4 aggregatum fegmentorum,& ap ipfo-

rum differentia: fed in ambligonio #p erit aggregatum, &
1pfabafis ab differentia fegmentorum fui ipfius ags & b¢:
ergn(per 36.3.clem. ) reCeangulum dawm fub aggregato, &
differentia laterum equale erit retangulo bap {ub aggres
. gato,& differentia (veldub differentia, & aggregato ) feg-
mentorum bafeos,quod oftendendum erat, :

et U COROLLARIVM, 4
Scholis  Cum igifur rectangula {int zqualia dam. £sp. 1

Eé.if erit (ex 1 4.4iD.6lel), l:

INi OMNI TRIANGVLO;

12 Vit abbalis

Aded fummam lateram,

' o . o Ira amdifferentialateruns: _ -
! " Ad ap fummanm, five diffcrentiam fegmentorum bafeos.
T }- ld{‘:"'

ol ek,
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Videlicet fummam inambligonio,difierentiam in oxy-
gonio triangule” e24
Et etiam quadrando, dimidiando,&c.

PROPOSITIO XV.

Inomnitriangulo : re@angolam fub fateribus Stholss
zquale eft reCtangulo {ub perpendiculo,
& diametro circuli circcumferipti.

ad 14
G.elens

Sit triangulum zdb, cuius altitudody , & circumlcriba-
tur circulus, cuius centrum ¢ yducattr drameter d4, & itin-
gatur bb. Dico retangulum fub lateribus 246 xquale efle
rettangulo fub perpendiculody, & diametro circuli cir-
cumf{cripti dh.

. Quoniam enim anguli «, & / {unt xquales ( vt pote in-
Tiftentes fuper camdem %) & anguli z, & 4bh in femicir-
culorefti; erunt triangula ade dbbfimilia, quare vtadad
dy,itactitdbad db: ergo reGangulum fub lateribus adb -
quale erit reftangulo fub perpendiculo dg, & diametro 4%.
Qutod erat oftendendum, i W

pa ey PRC"E-
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PROPOSITIO XVI.

;. Inomnitriangulo angulus comprehenfusa per-

ad31. pendiculari, & reCta , qua angulum verticis bi-

fariam dividit,femidifferentia el angu-
loram ad bafim.

Sit triangulum «fd, cuius perdendicularis fe, reGaque
o bifariam fecet angulumrverticis 2fe. Dico angulum bf¢
femidifferentiam effe angulorumad balim 4, & 4.
Perpendicularis fc cadet intus. Cum enimanguliz, &
afeyideftanguli 4. afb, & bfcequales {int angulis ofd , & 4.
( quiaveraque parsrecto eftequalis ) fi addatur angulus
bfc; eruntanguli ¢, & afb , & ducanguli bft zquales angu-
lis bft. of d. & d,idelt angulis bfd, & 4. Vindefi auferantur
anguli cequales 4fb. bfd: remanebunt angulus #, & duo an-
“gulibfe zqualesangulo d.Superat igitur angulus 4. angu-
lam 2 duobus angulis 4fc,adeoque angulus 6 femiditte-
rentia eft corurndem.
Perpendicularis b cadat extra, Quoniam igiturangu-
“Tus adf equakiseft internis 477, & def'; angulus vero rectus
def equatur angulis«, & afe: erit angulus adf zqualis an-
gulis 2. af¢, & dfc, hoceftangulis 4. afd, & duobus dfe, vel
angulis 4, duobusbfd, & duobus dfc,. vel tandem an gulg'cs
3! 1 4.8
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4, & ducbus bfc. Superat igitur angulus adf angulum o
duobus angulis bfz. Itaque femidifferentia eoremdem erit
angulus bfe. Qued erat oftendendum.

N QO & A,

Cum perpendicularis ¢ extra triangulum cadit, perfpi-
cuum eft ipfum angulum verticalem afd differentiam effe
angulorum ad perpendicularem afe. dfc.
At vero cum perpendicularis f¢ cadit intra, iple angulus
bfe (quifemidifferentiaeft angulorum ad bafim ) {femi-
differentia etiam eft angulorum ad perpendicularem afe.
¢f4. Dantur enim anguli xquales ofb , & bfd, quarefiad-
datur angulus 4fc: erit angulus afc equalisangulis bfd , &
bfe,hoceltangulis of#, & ducbusbfe , quare angulus bfe
{femidifferentia eft angulorum /e, & ofd.

PROPOSITIO XVIL

Inomni triangulo f{ia vertice ad bafim (etiam
protra&tam,{i opus fuerit)reta ducaturcom vno
laterum angu--lum confiituens zqualem ango-
Jo ad bafim, ipfilateri oppofitezerit quadratum
ipfius lateris quale rectangulo fub bafe, & feg-
mento contermino, Redangnlumvero fublate
ribus zquale reGangulo fub bafe,& ip-
{a re&a duta.-

Sit. -

Sehol,
ad 8.6,
el,
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=
B >9 /(x“ ity

Sitquodvis triangulum 4fc 5 & a vertice cin bafim 46
refta ducatur cx, faciens cum latere acangulum acx &qua-
lem angulo abe ipfi lateri ac oppofito. Dico quadratum ip-
tius laterss ec zquale effe reCtangulo fub bafe 46,8 fegmen-
tocontermino ax. ReCtangulum vero fub lateribus 4¢b -
qgtrale redlangulo fub bafe 4, & ipfa re&ta dudka cx. _

Cum enim angulus 4cx angulo be {it @qualis , & angu-
lus bac communis, triangula erunt fimilia abe, & axc: ergo
erit vt abad acsita acad ax; & quadratum #c xquale rec-
tanguiofab aby & rx. Bt ctiamverit vi sbad bryita acad cx,
& rectangulum fub ac, & b reangulo fub a5, & cx xqua-
le. Quod erat oftendendum. ‘

PROPOSITIO XVIIL

Si triangula voum angulum vni angulo zqua-
Schol. lem habuerint - ratio laterum vnius trianpuli
4‘*’;3- eifca maiorem angulom maior erit ratione lates
6.t rum alterius circa minorem angulum. Et¢ con-
tea (i ratio laterum vnius trianguli circa alium
angulom maior fuerit ratione lacerum aleerias
circaalium angulamilleifto erit
maior.

Sint
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BN

! A B
O 7% D

>

Sint duo quaecumque triangula ach. mgp,angulosc. & 4.
zquales habentia, fitque angulus = maior angulos. Dico
rationem mp. ad m4. maicrem efle ratione 4b. ad ac.. Et ¢
contrafiratio #p ad mg maior fuerigratione b ad ac, an-
gulum . maiorem effeangulos.

Circa ach fegmentum circuli deferibatur angalum ca-
piens ach, & fiat angulus bag angulo » zqualis, & iunga-
tur gb. Eritigiturangulus ¢ in codem fegmento aequalis
anguloc,ideftq; ac proinde fimilia erunt triangula agb.
mqp. Eft autem z¢ minor quam «c quia remotior a centro:
ergoratio 46 ag,ideft ratiomsp, mq maior erit ragione’ ab
ac..

Converfam autem hoc modo oftendemus: 5i igitnr ra~
tiozp. mq maior fueritratione 2b &ey fiat vt mp ad 7y, 1ta
abad a7, quz neceffario erit minor quam e,V {it ratic mp:
ma,idelt 2b. ag maior ratione #b.ac, Vil ponitur: ergo pun-
&um ¢ cadet in peripheriaintera , 8¢ ergo angulus bagy:

" ideftangulus», angulobac maiorerit 5 quod oftendere o=

portebat.

Heec p?jopr;ﬁtia nliqmnd&va‘-ﬂi; fﬂé poterit Billis
adijci, quas R, P Clayins in-Scholis prop.23.1i b6. el
aum.1. & 4. attulite i

PRO-
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PROPOSITIO XIX.

schol, Triangula xqualia bafes & altitudines habent
adt5.  reciprocas:Ec (i bafes, & alticudines fucrint
6.cl. reciproce, triangula crunte

zqualia,

1y 77 /7

Sit triangula equalia abe, 8 mpg, & primi fit balis 44 , &
altitudo «f, fecundi vero bafis mp, & altitudo gh. Dico
proportionales efle ab inp. gh of .

Fiant fuper eafdem bafes aby 8 mp, & fub eorum altitu-
dinibusbg, & péyin angulis reckis b, & p triangula aby ', &
#pk, quae equalia erunt propefitis, & inter fe: ergo triangu-
la abg, 8cmpks idefk abe, & mpg, circa equales angulesrec-
by & platera habent reciprocay ideft Bafes,& altitudines, & °
proportionales funt ab mp pk be ,hoceft ab mp gh o i

Pari ratione fi bafes , &altitudines fuerint reciproc,
hoc eftfi fuerine proportionales (in ttiangiilis abe, & wipg.)
ab mp. qh of; vel (inipfis zqualibus ebz,& mpk Jab mp pk
be: triangula érint equalia inter fc abg, & mpk: ergo etiam
ipliszqualia abe, & mpg. Qued erat oftendendum,

15.6.¢/.
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PROPOSITIO XX.

In triangulis imilibus, {i ab qualibus angulis scha.
demittanturperpendiculasomnes partes vnius 444.6.
trianguli,omnibus partibus homologis alterius i
~  vynam,camdemquerationem inter fe ha--
bebunt,videlicet altitu-
dinem.
N <
R

5

a O ET /23 ' y :
e
“Sint duo triangula fimilia acd 5 & mqg 5 fintque anguli

-a.c.d.angulis m. g. ¢. xquales, & ab xqualibus'd, & ¢ per-
pendiculares cadant 44, & ¢p. Cum igitur 4,8 » 5 inter fe;
nee non ¢, & ¢ inter {e ponantur equales,&ad b, & plint
tecti, triangula ad altitudinem vaius abd, & 'bed triangulis
ad altitudinem alterius mpg, & pqg erunt fimilia,vtrumque
vtrique, quapropter vt bd ad pe,itaerit adad mg , & ita sk
" admp, & itadead gg, & itabead pg. Vit igituraltitudines
1t funt partesivnius ad partes homologas alterius. Quod
erat oltendendum.
COROLLARIVM. :

Hine patet triangula (imilia, equalia ctiameffe , s
praterea pars aligua ynins, - parts homologee alterins fue-
it equalisnam proportio erit equalitatis.
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N T

Fotalis equalitasduorum triangulorum ex tribus con+
ditionibus 5 quarum vna faltem it equalitatis, procedit.
Vbinotandum, quod xqualitas duorum. angulorum in;
triangulis non fit conditio eequalitatis; fed tantum propor::

4!
7 s

& oo

tionis. Nam (i quis in triangulis ade, & mgg. angulos e, 8
m dixerit eflé xquales, folum arguit, dem ifsis perpendicur
lis db, & gps triangula edb, & mgp efle (imilia:
- Itaque totalis xqualitas ducrunt trianguioruim ex: tri--
bus partibusequalibus, nempe ex tribus lateribus,in prop.
8.1ib. t.clement.oftenditur. Ex duabus vero partibus zequas
libus, & vaa pro portione,fcilicet ex. duobus lateribus , &
angulo comprehento, in prop.4. Etdenique ex vna parte
aequali,$cduabus proportiombus, videlicet ex duobus an-
gulis, & vno laterum.in prap. 26.ciufdem librt.. '
Hic quidem fiftit Euclides, qui perpendicula ;- & feg:
menta bafeos, & anguli verticalis , ab ipfis perpendiculis
fafta,cumrde equalitate totali triangulcrum ageret;negles
xit. Nosautem opereprerium. duximustyrones animad-
vertere, ipfa perpendicula,& fegmenta , partes etiam. efle
pracipuas triangulorum, & ex ipfis;illas tres conditiones,
quibus eortm totalis qualitas dependet 5 eonftitui poile;.
g Siin triangulis ade, & meyg. latus ad , Scangulus ade 2=
Qualia fuerint lateri mg, Scangulo meq , & preterea bafc;;
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& altitudines provortionales; equalia, & fimilia , ideft to-
taliter xqualia erunt triangula,&ec.

Similitudo autem triangulorum ex duabus oritar pro-
portionibus. Et ita probaturin prop.6.& 7.1ib. 6.¢lem. vi
delicet ex proportione duorum laterum , & ex xequalitate
duorum angulorum , quod alteram conftituit proportio-
nem, Pari ratione 12 prop.4. {imilitudo oftenditur ex dua~
bus properti onibus;fcilicet ex equalitate duoram angulo-
rum vrius cum daobus angulis alterius. Nam,quod tertivs
tertio {it equalis , hoc provenit €x natura triangilorum
prop.32.lib.1. Eodem modoin prop. 5. etiam fimilitudo
demonftratut ex duabus proportionibus, nam licetex tri-
buis proponatiir; ex duaabus pofitis, teftia ex xqadiitate ra-
tionis neceflario procedit, vhdefufficere dicere triangula
efle fimilia ade, & mgp,ex eo,quod «d ad acfitvt mzad my,
& adad dec vt mg ad gq, cumex xqualitate neceflario fit
ar ad de,vt mgad aq. : NS AL

Ita fimiliter trianguta erunt {imilia {i angulus angulo
fuerit 2qualis, & proportionales bafes, & alritudines,8c.

Hec quidem [ufficinnt, vt quifquetotalem equali-
tatemex tribus conditionibus,quarum viam [altem [it
wqualitatis: fomilitudinen ex duabus proportionibas,

proponere, &8 demonfirare pofsit.
PROPOSITIO XXL

St dao circuli fe mutuo tetigent , per contac-
tam autem quelibet ducatar recta, fimiliafeg-
menta fecabit, atque in puncto cantaltas
in ratrone diametroram

dividetur. &
M2 Sint
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- Sint duo circuli 4bd, bge fe interius; vel exterius contin-
gentes.in b punéto, per quod recta qualiber ducatur dbg.

Per centra autem ducatur abe, quae neceflario trandibit per

b, & unganturad, & gc. s
Quoniam igiturangulid, & ¢ in femicirculo funt rett,
Scad b equales, erunt mtriangulis abd & by reliquia, & ¢

ctiam equales; videlicet quos capiuntfegmentadb , & bz,
quareipfa fimilia erunt. Et quoniam triangula abd, & bec |
funt quiangula erit re&a db ad re€tam bz, vt diameter ab;

ad diametrum br, quod erat oftendendum.

COROLLARIVM..

Hinc manifeftum fit {i per contadtum duo--
rum circtolorumefe interius, vel extestus, contin--

gentium, duz qualibet ducantur rectx triangu-

« Ya fieri fimilia, qualia effenteriangula abd, & bge;

etiam (i abe'non eranfitetpercentra ;. quiavtra=
que dividitur in b, in ratione diametrorum, vnde
latera circa communenyangulumé. fupt propor-
tionalia..

R AT

=T P‘RO_
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_INTRODVCTIO. &3
PROPOSITIO XXII.

Sicirca duo triangula fimilia fub eodem vertice,
& ba fibus parallelis conftituta,circuli deferi-
bantur: fele incodem vertice con-

tingent,

H e propofitio converfaeft antecedentis.

Sint duo triangula fimilia bd, & cbg fubeodem: vertice
b, & bafibus parallelis conftituta: Girca trianguliun alte-
rum by circulus chg defcribatur, & per 4 tangens ducatur
ht. Deinde circa triangulum reliquum/zbd circulus deferi-
batur abd. : .

Quoniam ex conftructione bz fecat, & bk tangit circu-
lum chg erit angulus g-angulo cbk xqualis ; fed ob fimilitu-
dinemtriangulorumyangulus ¢ equatur angulo diergo x-
qualeserancangulicbk; & d; fed angulus bk cquatar an-
gulo «bh: ergo angulus «bh xqualis erit angulo ‘d,. quare
( Eer converfam 32.3.elem.) ab fecat, & bk tangit circulum
abd; fed bhetianrex conft. tangit circulum cbg: ergo circu-
liabd, & cbyfe -ceminger‘ft'inﬁ-b,;qlmdbf’c;cnda%‘npogﬂbg.




i

O ANALYSIS GEOMETR;
.'if PROPOSITIO XXIIL

Si duo circili feinteclecuerint:reta,quavtrams<
| que circulum (ecat , propertionaliter dividetur
a peripheris, & recta,quz pu néu tnter- |
feCtionum ceniangit. |

‘Circuli acb. 2f6. ferin-
terfecent in punétis 4, &
by duCaque b , fecet v-
i frumgue c.ir..c,ulum que-
libet reéta dr, circulum
i quidem «sf1n punctis ¢
& h; circulum vero 4f6 in
i punctisf, & 4 reCkam de-
i nique bin pun&o g. Di-
i co re¢tam dr proportio-
i naliter divifam effe in
il punctis b. g. f. videlicet
I proportionalesefle fc. ¢f.

dah. he.

] ~ Quoniamenim in circuilo achh funt proportionales ¢
I gc.¢h.eb, &in circalo 4fbd, pro€ort10nales 2g. ¢f. dg. gb:
il erunt ex Tqualitate proportionales gr. ¢f. dg. gh. & “divie
i dendofe. gf.dh. gh. quod erat,&c.

PROPOSITIO XIV.

ltip Sireta,qua centra iungit duorum circulorum,
| in ratione femidiametrosum dividatur , & per
! punctum divifionis quzlibet recta duca-

? . tur, {imilia {cgmenta fecabit,
= Quan-




Quando circuli
fe contingunt,
refta quz cen-
tra lungit, inip-
fo contattus

punctosin ratio-
ne dividitar fe=
midiametror ,-
&relta,que per
contaltum .du~
citur fimiliafeg
menta fecat, vt
oftenfum eft,.
prop.21.buss..

A

Sint iam duo circuli fe non contingentes of; & gd , quo=
rum centra 4, & b, ducatur sb, & dividatur in » in ratione
{femidiametrorum, & perm queelibet ducatur recta cd , le~
cans circulim ¢f 1n ¢, & f5 circulum vero gd in g,& d 5 un--
ganturquc ac, & af,nec.non be, & bd.. e

Quoniam ex conftruttione eft 4 ad b, vt acad bd, &
altern.am ad ac, ve mbad b, & anguli ad s {unt xquales;
fimilia erunt triangula aca, & mbd, adeogue angulus ¢ an--
gulo d equalis; fed angulo c equatar angulus ofa , 8 angu-
Io 4angulus bed: ergo in triangulis acf, bed reliquus caf re=
liquo ¢bd crit equalis; quare fimilia erunt fegmentaf , &
zd. Quod erat oftendendum. -

SCHOLION:.

Converfa ita proponi potelt.. St rectaduos
circulos fecans, fimilia fegmenta fecet; tranfiens:
per reGtam, qua-centra lungittipfamin ratione

femi=-
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~

{cmidiametrorum {ecabit. Quod facile demonl-
tratur. Nam cum ex hypothef(i triangula bed.
acf (int 2quiangula ; ctiam xguial}g.t_lla erunt
triangula afm. bgm, quare abdivila exicin i, vt
af ad bg: vt proponitur.

DE COMPARATIONE SOLIDORVM
ex divifione rectz linea in partes zquales,
& in zquales procedentium.

‘Quemadmodum inlibro 2 .clementorum de compara-
tione planorum, que ex partibus recte linex zqualiter, &

inequaliter divifze, fiers poifunt, egit Fuchides: Ira fimi-
liter de comparatione folidorum,quz ex ipfa divifione cf-
fici poffunt, agere debuifle videtur. Sunt enim tam hxc,
quam illay principia neceflaria. Quod cum R.P. Jacobus
Krefa ¢Societate Iefu Olim in Academia Olomucenfi in
Moravia, & in Vniverfitate Pragenfiin Bohemia, nunc in
CollegioImperiali Matriti Mathematum Profeflor, erga
me femper humanifsimus, & methodi mezx confcius, ani-
madvertifTe, in elementis Euclidis, quz Hifpano idioma-
tein lucem edidit, ipfa principia pofuit. Quanos in {fecun-
da parte huius operis, in qua derefolutione problematum
folidorum agere intendemus, recenfebimus. ‘

His omnibus ita praemifsis , Methodum jam noftram
Aggrediamur; cassscie : '

ANA-
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GEOMETRICA
LIB.1.

AGENS DE RESOLVTIONE PER
PROPORTIONALES.

AN ST R.V: G.L.1T.0

- WMZZ Oraars analytica in repetitio-
%7 RN 5 ne& reduttione termmorum
w% 11s8> problematis confiftit. Repeti-
Ny f}ﬁg tio quidem fit , cum aliquali-
£ QN nea, vel aliquis angulus pofi-
tione mutatur; redutio verd
cummagnitado aliqua , wvel aliqua ratio in
aliam convertitur equalem. Quando 2utem,
& quomodo repetitio , &redudlio fieri de-
-beant, docet ipfa necefsitas magiftra rerum,
&ipfa Natara dictat. Iraque oportet nos mo-
nitos effe in hoc artificio totam rem confifte-
-re, vt'caute procedamus inrefolutionibus, &
‘térmitios poblematis ita repetamus, vel redu-
‘camus, ‘vt'exinde commodiores confequen-
‘tias'eruere pofsimus. Sequentes admonitio-
| nes
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nes obferva,que ad noftram methodum con-
ducunt.

ADMONITIO 1.

Omnis linea incognita, & quefita in punc-

“toaliquo ignoto terminagur, vade, vt confu-

{io vitetur, punctaincognita vltimis litteris
alphabeti, v.z.). x,&c.nota ri debent, vt 2
punctis notis . b.c.d. &c. diftinguantur, & fi
opus fuerit viuny, idemque punétum duabus
litteris annotari poteft , quando {cilicet in co
linca aliqua nota,& aliqua incognita concur-
runt.

. ADMONITIO 2.

2 oail) d

In nomimandis'magnitudinibus morem an-
tiquum confervamus. Fadtum fub reétis ab,&
be, hoc eftreCtangulum;feu parallelogramm
{fub @b ; & be m quocumque angulo compre-

- henfum, abe feribimus , vel etiam hoc modo

ab: be duobus videlicet punétis interjeétis,

pracipue quando punéto communi carent il-

lz reéte, fub quibus faum continetur , vtfi

fa&um fub re@isab 5 & cd {cribere velimus,
- brevitatis gratia , ipfum hoc modo #b: ¢d de-

nota-=
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notabimus. Quadratum verd,vel etii rhom-
bum ex reGta @b defcriptum , feu deferib en-
dum aba {cribemus , cubum tandem ex ipfa
abefficiendum #0°. indicabimus, hoceft fac-
tum {ub tribusequalibus dimenfionibus aé.
ab. ab. & fic de ceteris,mappa enim analytica
prolixitatem non patitur.

DEFINITIO PRIMA.

Rationem additivam dicimus, cuius termini
ad additionem, ideft ad compofitionem dif-
pofiti funt. Rationem vero fubtra@ivam,
quando ad {ubtraGtionem;hoceft ad divifie-
nem apti reperiuntur.

a b x ¢

Sitredta ac divifa in puntis b, & x : ratio-
nem igitur, qua inter ab, & bx exiftit, additi-
vam dicimus,quia termini 4, & bx totam ax
componunt. Rationem verd inter ax , & bx
fubtra@ivam vocamus, quia termini ax,& bx
rea differunt a4, & fic de alijs

ADMONITIO 3.

Siinanalyfiordo fervetur litterarum ficu-
; N2 ti
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ti in figura punéta procedunt, ex fola earum |
infpectione manifeftum crit, anratio additi-
va,{ubtrativave {it, & confequenter an com-
ponere,vel dividere oporteat.Inratione enim
ac. ax, que fubtradtiva eft, punétum commu-
ne & neceffario alternat,quod in ratione-addi-
tiva ab. bx, vel bx. ab.acciderenon poteft, it
pradittus ordo fervetur.

ADMONITIO 4.

L5 Quamlibet rationem ex additiva in fubtrac-
tivam,& ex fubtradiva inadditivam conver-
b tere licet repetitione alterutrius termint.

e

; St enim rationem additivam inter ab, & bd
in fubtra&ivam convertere velimus - fiat ¢
f ipfi ab equalis, & ita ratio inter be, & bd,ideft
,|i ab, & bd; {ubtraétiva erit. Et fimiliter {i ratio-
nem {ubtraltivam 4. be in addirivam opor-
| teatrevocare; fiat b ipft be 2qualis, & ratio
bd. ab, que cadem eft cum ratione &d. ke 5 erit
I additiva, & fic de alijs.

AD- |
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ADMONITIO 5. |
I

Quando propofitta aliqua proportione, in
re€ta linca exiftente,, per proportionalesar-
gumentari oportet;nullo alio modo procede- |
re licet, nifi per compofitionem, vel per divi- |
fionem. Itaque fivtraque ratio additiva fue-
rit, componendo, vel per compofitionem ; {i ’
vero fubtractiva, dividendo, vel per divifio- |
nem arguerc debebit Analyfta. Ita vt co fem-
per argumento vtatur; quod ad confervatio- 4 ‘
nem terminorum notorum commodius vis i
deatur: &t | |

Ceterum i vna ratio additiva , & altera
fubtra&iva fuerit, vel hec in additivam , vel
illa in fubtra&tivam reducenda erit , vtvtra-
que fit eiufdem generis.Quod facile per pre- |
cedentemadmonitionem ebtinetur , & fem- |
per obferuari debet, quando termini rationis !
reducendz cogniti funt. Attamen fi éxtiterint
incogniti, & ecorum fumma , aut differentia ‘
nota fuerit, plzrumque maiore claritate res I
expedietur per prop. 7. & 8. Introduétionis, |
quarum notitia, differentia terminorum ra- i\
tionisadditivee , & aggregatum rationis fub- !‘!
traftive exprimi peffunt 3 vnde per divifio- |
| nem, vel compofitionem arguere licebit. 5
_. “DE- !
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DEFINITIO SECVNDA.

‘Rationem communem vocamus illam,que
duabus proportionibus communis exiftit, fi-
ve ipfa directa, five reciproca fit.

Sint dug proportiones

a.b.d.e&bvef, qua-"a b d e
rum vtraque duos habet 4 ¢ e f
equales terminos b5 & e
rationem direGtam ‘inter fe - conftituentes.
Hancigitur rationem,communem vocamus,
quia communis cft vtrifque analogijs.

Eodem modo {int duz proportiones a.b.e.f 5
& b.c.d. e, ‘quarum vtra- !
que -duos fortitur termi- 4. b e f
nos equales b, & e, ratio- b ¢ d e
nem inter fe reciprocam
cfficientes.Hanc igitur rationem,communem
vocamus , quia communis eft verifque pro-
portionibus.

ADMONITIO 6.

Siigitur due fuerint proportiones ratio-
nem habentes communem: cx zqualitate ar-
guere licebit. Si vero ratio defuerit commu-
nis, ipfa introducendaerit , vt vlterius pro-

' gre-
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gredi pofsimus. Quod quidem reductione a-
licuius rationis in aliam ip{i ®qualem fieri po-
teft.
Et codem modo fialiqua proportio in tri-
angulo , aliave figura exiftat,& termini defint
ad progreflum:neceflario repetitione alicuius
anguli nova proportio adhibenda erit, vtin |
duabus proportionibus duo conftituantur - |
quales termini, & cx zquo arguere valeamus. J
Vade perfpicuum fit illum angulum tran{po-
nendum efle, qui cum angulis, & lineis figure |
-tam cognitis,quam incognitis commodiorem
prebeat fimilitudinem triangulorum.

ADMONITIO 7.

Pofito iam quefito, tamquam conceflo to~ "!
tus conatus o tendere:debet , vemagnitudi~ =
"es notz femper retineantur in. argumenta- i
tionibus, & punctum incognitum extingua- |
tur, & evanefcat quanmm.-ﬁcri.pofsit..Et cum I
Amalyfta confcius fit; in vna proportione ra- - 'i
tionem additivam,feu fubtrattivam;&in dua-
bus preportionibus rationem communem
conftituendam efle, fi iam conftituta non fity

_‘ per neceffarias confequentias ad finem pro-
blematis perveniet. Hoceft per neceflarias |
confequentias analyfim perfequetur, donec '!

mag--
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magnitudo incognita alij magnitudini notz
‘equalis appareat,vel punftum incognitum in

quarto termino proportlonﬁli , vel in duobus
medijs,five extremis,quorum fumma,aut dif-
ferentia nota fit, tandem reperiatur , nam
quartus proportionalis, vel duo reciproci fa-
tisfacient, & folutum erit problema.

ADMONITIO 8.

Finita denique analyfi,ordo conftruttionis,
& demonftrationis manifeftus ; & expreflus
apparet. Nam ad conftru&tionem nil aliud re-
quiritur, nifi id ipfum efficere,quod in analy-
{i faGtum, feu faciendum fupponitur. Etad.
demonftrationem nil aliud, nifi 2 fine analy-

feos incipiendo, ijfdem’; feu contrarijs argu-

‘mentationibus ad principium retrogradien-

‘do progredi. Nam fi analyfis alternando, in-

vertendo, aut convertendo arguit,etiam {yn-
thefis alternare, invertere,aut convertere de-

“bet. Ceterum {i analyfis componit, fynthefis

dividit, & e contra,&c.
Exemplis przcepta perfpicua fient.

PRO-
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~PROPOSITIO L
Vide

Datam re@am ac , vteumque divifam in b, Francy

rurfus fecare in xyinter b, & c,vt ax. xc. bx ;if: j’:‘?
fint proportionales. S |
. a'f??ﬁaf- i
iz Pl oipiioig #ratio - |
. 1 #ibus. :
ANALYSTIS i
. i
Sint igit. prop. ax. xc. xc. bx. l
Ergo componendoE.P. TSR b . J|
Fiateq —A_ b | q. |
Etquiavtaggirneltrad 1t EP. ag. bo. cq. by, 12.5.cl [
Ergofolutum, : .
: |
DECLARATIO. i

: |
In hac propofitione quaefitum eft , vtrelte ax. xc bv: |
proportionales fiant:ergo ex ipfa definitione analyfeos po- ]
ni debent,tamquam 1am falte proportionales ax._xc.xc.bx.
Hoc pofito, quis non videt primam rationem  ax. Xc, ad- ;
ditivam , & etiamadditivam fecundam rationem xc. bx? |
Ergo neceflario per compofitionem progrediendum erig; = |
neque aliud nobis exeogitare expedit. Ergo compon. |
erunt proportionales ac. x¢. be. bx. & ecce tibi punSam in- = ]

cognitim x in duobus terminis extinGtum. Rurfus quis. '
non videt inter terminos adhuc incognitos xe. bx rationem \
additivam? Ergo reliqua ratio inter terminos notos ac. be |
que fubtrattiva eft,in additivam debet revocari. Fiat pro-
1nde ¢ 1pil be qualis, & erit ratio inter 4c. cq.(quae eadem
; 0O . eft
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a Bw' 6. g

eft cum ratione #c. be) etiam additivasficuti eft ratio x¢. by
r2.5.l. Sunt autem aggregara-.anr{:cedengium, & confequentium,

vt vausantecedens ad voum confequentem : ergo vt ag-

fregara ita vnus ad voum , & exurgent proportionales 44.

c.eq.bx. Bt punctum incognitum x tantummodo manet

in quarto termino tribus notis termints proportionali. Er-.

go {olutum eft problema ex fola confideratione rationums;.
il | ummo ex {ola infpetione litterarum,& in mappa analytica
| |if ordo conftructionis , & demonftrationis manifeftus , &

H expreflus apparet.

CONST. ET DEMONST.

Fiant, eg ipfibc ;equalis; & proportionales 4g. be.cq. bix:.
Dico ax. xc. bx effe proportionales. '

Cum enim fit ag ad be, vt cirad bx ex conft. (& differen-
tice {int ve vnusad voum) erie ac ad xc, vt og, ideft be ad b
ergodivid, eritaxad xc, vexe ad bx. Quod erat facien-
dum,

Fiiar 3 I;z mappa perceptibilior parer analyfis , quam
g, in [ profuente difeurfu exponeretur. Tmmo conf~
Introd. trultio, & demonflvatio ita fimul patent,vt vite-
i vtvans gy explicatio quafi [uperflua videarur. Fala
b “;d “{’J’:} enim conflyudione , demonfiratio Jime ncipiens:
LI i bunc modum deber profervi.
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DEMONSTR.

4 ey
Quoniath ex CGI]_&’.*S‘P_- aq. be. cq. bx. + Sent oo m’. ..,:b
Ecvedifitact 1ad 'EP. ac.  xc.  cq.  bx. +Erunt Srop™

Ideft _ Bl el |
Ergodivid EP. Bx. XC.. XT. by |
Quod erat faciendum.
Nos tamen femper fynthefim moTe antiquoy l!
explicabumus 1 gratiam eorum, quiinipfa map- !1:
pa fiftere noling. }
et ALITER |
“ Locoargumentationis vt aggregata, ita vnusad vaum, [I
componendo, & alternando arguere licet. |
ANALYSIS. |
Sint igit,prop. By KO KT DF |1
ErgocompE.p, we xeo be.  bx. |
Ertaltern. B6.= Vs - Wee— bR,
Fiateq A be. q. |
EtcompE.P, @ tq. . beo bxs |
Ergofolutum,
T CONSTR.
Vtantea.

 Cum cnim ex conftr it agad e vt bead b , & divid. 4c
ad cqyideftad be, vt xcad b, &caltern. ac ad %, vt be ad bax:

| crit divid.ax ad xc, vt xc ad bx.Quod erat faciendum.
| 02 AL

i \.

DEMONSTR. Sa \
|

|

l

{
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LLTDER |

1.,“M " a bx'a q |
il Brevils problema poterit expedivi hoc modo..
3 il .
A ANALYSIS. -
i S |
il Sintigit. prop. r S L S o

Ergocomp.E.P.. s WG KX be.  bx.

Ergo folutum,cum manifeftum fit reGtam be dividendam:
efle in x.1n ratione 2¢c ad ..

CONSTR.ET DEMONST .. s+

10.6.¢/. Dividatur bein x in gationeue ad be, ita vt fitzead e, vt |
bead bx.: Et diuid. erit 4 ad ¢, vt xcad bx. Quod facien--
dumerat...

-+ SCHOLION.

. Hzc omnia fane naturalifsima videntur,
tam inlineis; quam in numeris. In lineis ‘qui-
dem ,. quiacum bx ex analogia innotefcat;”
punctum x determiinabitur, & fimul vtraque

li* i ax, & x¢;in numeris vero, quia fi ipft bx ad-

M | datur nota ab, cognita erit quantitas ax , & fi

il €% notabeauferataripfa by, rénranebit quan-

b w1l 1 {0 R 438 |
s - = Ve- r
bt
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| Verum fie principio reftam ax,feu x¢ refo-

| lutam velimus, oportebit commodam argu-
mentationem eligere; vt terminus refolven-
dus retineaturs

ANALYSIS.

Sint igit.prop. AKX, b ,
. ErgopetcompEP.  gw. ac. xc. - be. i

i?,‘rgo folutum: Nam fi 2c dividatur in x in ratione 2¢ ad b,
erittam ax;quam x¢ pofitione, & longitudine manifefta.

Nos autem nullanr incognitarum determinase i
quaeritmus; de byeviore y. & faciliore niodo vefol- 5
vends puncium incognitum  Lankm - Cur amis; I
cim femel cognito, fit vefolutio pevala. E

Porro fi magnitudinesquae conditiones, confli= '|
tuunt, [epavai & proponantuysad commodans con- |
tiguitatem facile veducentur. 30

Sit idem problema. ita propofitum..

PROBLEMA.

Tres reftas proportionales invenire  ita vt i
datasm {it aggregatum prime;, & fecunde, da~ I
ta vero pageregatumfecundz; & }
fertie. : | |

" Super
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7=t |

Super quamlibet re®am indefinitam a7 fupponatur ax
prima,& fiat acipfim xqualis, vnde neceflario xe erit fe-
cunda. Fiat denique cbyipfi prequalis , & erit bi tertia,
Itaque reductio erit peraa, cum 2 prima,& xc fecunda,
totam ¢, ideft datam m componant, fecunda verd x¢ , &
textia bx totam be, ideft datam p conftituant. Et cum opor-
teat proportionales facere ax. xc. bx, analyfis omnino, vt
antea initituenda erit, & fic dealijs eft intellicendum.

Analyfis profeto nofira quafliones avithmeti-
6as eodem modo expedit 5 ac problemata geome=
tvica, fupponendo veltas lineas pro numeris 5 &
gramuis predicta dodis fufficerent , placet vhe-
vioris explicationss gratia ob oculys exempla po-
were. _

QVAESTIO ARITHMETICA.

Tres numeros proportionales invenire , v ¢
fumma primi, & fecundi fit 35, fumma
vero fecundi, & tertij fit 14.

a bx ¢ ¢

Exponatur qualibet reta ¢, & intelligatur valere 35, |
dividatur in 4,& quafitorum numerorum primus , & fe- [
o D e - cun’
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cundus erunt 4%, & x¢. Ponaturaliabe , quz concipiatur
valere 14, & erit bx tertius: esgo {olum reftat proportio-
nales facerereftas.ax, xe. bx , quz quafites numercs re-
pre fentant. R epetatur analyfis.

e CRR {
|

ANALYSIS.
Sint igitur prop. ax. xc. xr. bx.
Ergocomp.E.P. ac. . XC.. be. bx. .
Fiate q A be fy ‘

Ergovtaggite 1.ad 1. & E.P. aq. be. ¢q. bx.. .
Ergorefolutio eft manifefta. ' '

'i
RESOLVTIO. | |

Si 49 (ag) aggregatum 35, & 14, dat 14(be) quid da< '
bit 142 (¢g) Dabit4.(pro bx ) ‘& tahtus erit numerus ter-- ‘
tius: ergo {ecundus erit 10, cum vterque fic 14 : €rgo pri= |
mus erit 25, cum primus, & fecundus fint 35.

Sunt igitur tres quafiti numeri 25. 10. 4., i quibus tres
prafcripte conditiones inveniuntur , quod arithmetice
examunatur, & geometrice, {i opus fuerit, demontlrari po~
terit. ‘f
|
|

Fuse quidem bane primam propofitionem ex-

g!z’cz;z'mm,-w nobisin [equentibus breviores effe "
iceat,

_;“ _ PRO-
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" PROPOSITIO II.

(™ - ﬁ: Détamredtam a¢ feCtam in 4, protrahere ad

Schoorz. ~ _ ¥s1tavtax.bx.cx. fint proportio-

de con- nales.

€in.de-

wmonfir. Z g g g

ANALYSIS.
Sintigitur prop. av. bx. dx. cx.
Ergodivid. E.P. whs b, b e
Fiat qé’ vt Ay 6{ q[).
Ergovediffita 1.ad 1.& E.P. aq. be. g.-’}. cX.
Ergofolutum. - DL 10yt '
- ‘CONSTR. ET DEMONSTR.

‘Fiant gb, & be equales, & proportionales 47: be. gb. cx.
Dico faltum. '

Cum enim fit agad be, vt gb ad cx ,erit abad bx , vt gb,
ideftbead cx ( hoc eft aggregara vt vius ad vaum ) &
comp. ax ad b.x, vt by ad cx. Quod erat faciendum.

DETERMINATIO.

14.5.¢/, Quoniam bx maior eft,quam cx, neceflariodata abma-
1or debet effe, quam databe. Aliterimpofsibile effet pro-

blema, vt perfpicuum eft in analyfi, quare de fimilibus de-
terminationibus,quas quilibet obfervare potetit, raro curd
geremus, T SCHO-
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"~ SCHOLION.

I elementis bec propofitio nece[laria videtur,
mimirum : Duas rectas, quarum fumma , aut
differentia nota fit, in data ratione ad inveni-
re. Primam partem R. P.Clawus in Scholio ad
prop.10.5h.6.Elementovum aitulit. Pariinre fe-
cundam offerve debuir; Et quamvis dodis fatis
obia fit; placet tamen ipfam hic ita proponere,&*
demonjtrare. '

Ad datam differentiam duas reétas inueni-
re in data ratione. z

>y

X \cz 5
f/ Xc’ Foiig

i

Oporteat invenire duas retas by, & cx , quarum diffe-
rentiafitbe 4 in ratione data vtabadbe, Ponantur ex b,
quemlibetangulum facientes, b4,& bg datis #b,& bezqua-
les,iunfkaque g, ducaturipfi parallela £ x. Et erit by ad cx,
bkad by, ideftvt abad be, ve oportebat.,

Hoc pofizo propoficum problema brevius pote-
vit expedirt.

P  ANA-
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o

WoRYs ¢ %
- ANALYSIS..

Sint igit. prop. ax. bx. bx. ex.
Ergodiid EP. .~ @b, b2, bc.. ¢k
Ergo folutum.. T

CONSTR. ET DEMONSTR.

Ad datam differentiam e inveniantur b, & cx in ratio-
ne acad be, & proportionales crunt ab.bx. be. cx., & conr=
pon. ax. bx. bx: cx.vtoportebat.

QVASTIO.

Tresnumeros proportionales invenire , v
differentia primi,& fecundi fit 1 5, diffe~
rentia vero fecundi, & tertij fit 6.

1§ 6
a q b ¢ x

|
Valeatud. 15. 8 be. 6, fitque axnumeras primus - ergo
fecundus erit bx, differuntenim 15.ve petitur: ergo tertivs
erit ex, quiabi, & cx, fecundus, & tertius différunt 6. vt
oportet. Ergofolumreftat proportionales: facete ax. 'bx
‘ex; Infticuatur analyfis, ' |
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~ ANALYSIS. _
Sintigitur prop. ax. bR N x|
Ergodivid. EP. ab. bx. b ex.
Fiat gbiwas.—ibe g.
Ergo vt diff.ita 1.ad 1. & E.P. ag: be. be.  ex.
Ergofolutum. 9. 6. 6. 4.
RESOLVTIO.

Si9 differentia inter numeros datos 15 & G.dat 6,ipfe 6 da-
bit 4 protertio numero quafitorergo fecundus erit 1o cum
differentia veriufque {it 6: ergo primuserit 25 cum differ-
re debeant 15 primus,;& fecundus. Suntigitur 24. 10. 4
tres quaefiti numert, tres prafcriptas conditiones am plec~
téntes,vtarithmetice probatut, & .geomettice oftenditur.

N0 L, A

“Vnum idemque problema tam geometri=
cum,quam arithmeticum diverfis modis pro-
poni poteft. v.g. Reétam, vel numerum inve-
nire 4x, 2 quo {i auferantur feorfim refta data
ab, vel numerus datus 15, & reéta data ar,vel
numerus datus 2 i {int proportionales ipfa
reéta queefita, & refiduz , vel ipfe numerus
qualitus, & refidui, hoceflt ax. buex. ©

+

£ PRO-




e S

r16 ANALYSIS GEOMETR.
PROPOSITIO III.
Dﬁfam fe&am ac divif’am It by rﬁrfus fecare

in x inter @, & 4, vt {int proportionales
Lt : ax. X6 R0,

\.

& Fauxn

Quoniam igitur in.proportionalibus ax. xc. xc.xb.prima
ratio eftadditiva, fecunda vero fubtraliva,perfpicuum eft
iuxta inftrutionem, vel hanc in additivam , vel illamin

per' 7. fubtrativamefle convertendam. Sed quoniam termini
Introd. fine ncogniti, bifecetur acinm , &erit 2mx differentia
partium ax; & xc; & finmliter bifecetur beinp, & enit 2xp

‘ 2er8.  aggregatum partium xc;& xb. Vnde perdivifionem 5 vel
i per compofitionem procedere licebit. -

FHEi b ANALYSIS.

il Sint 1git. prop:. ; ax. Xe. %6 xb.

i Ergo comp.E.P. ac. . x6. 2%pi x%b.

i Etdimid anteced; - me. | X6 xp, xb,

[ ErgoconvertEP. . mx. x. bp,_
14

t:»! :-'-"_ ; Er-:
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Ergo folutum.Quia cum pun&um incognitum  in termi-
nis medijs tantum exiftat, vlterius fprog_redi non licet. Et
quoniam nulla extat ratio,vnde inferre:pofsimus,quanam
exincognitis mx, & xp fit altera maior: erit inatbitrio nof-
tro accipere in conftructione mx iam pro parte maiore
iam pro minore, & dux chrEent diverfx folutiones ; qui=
buseadem conuenit demonftratio.

CONSTR. ET DEMONST.

Bifecentur ac it m, & be in py ipfifque me,& bp, feu pe, re- prop.1.
cipreca inveniatur mx , & xp, quarum fummafic#p. Di- 14¢,0d,
co fattum.

Sunt enim ex conftr. proportionales mc. mx. xp.bp. &
convert. mc. xc. xp. xb, & duplicando antecedentes ac. xc.
2xp. xb; fed 2xp,1deft dupla xp aggregatum eft termino-
rum x¢;& xb:ergo divid.erunt proportionales ax.xc.xc.xb.
Quod erat faciendum.

ALLITER.

Poflumus;ve dickar eft,perdivifionens procedete hoe
modo.

ANALYSIS.

Sint igit;prop: Cax. xc. we.  %b.
Ergodivid E.P: S Bl
Etdimidanteced. - sy, xe. 5]9 xb.

ErgopercompEP..  gpx. g, bp. xp..
Ergofolutum. '

CONSTR.- Vtantez:

Di-




118 AN ALYSIS GEOMETR.
DEMONSTR.

- Suntenim ex conft.proportionales mux. me. bp. xp.& per .
pery. divitionem m.xe. bp, xby & duplicando antecedentes
Introd. 2mx. xc. be. xb; fed 2 mx differentia eft terminorum 2x, &

X¢: €rgo comp.erunt praport. ax, xc. xc. xb. Quod facere;
il oportebat.
Il : Rl T E RS

LR

&7 &0 Sog phgoor,

Poflumus etiam per compofitionem , & divifionem fi-
mul;procedere,& problema brevius refolvere. Hoc modo,

ANALYSIS.
Sint igitur prop. ax. xc. xc. xb.
Ergocomp.&dividEP. . 40, 2w 24P b
Etdimidiando.omnes me. mx.. xp. Zﬂji.

Ergo folutum,& confirutio vt antea, - }

DEMONSTR. &

Sunt enim ex conft. proportionales mc. mx. xp.bp 5 &

, PR !
duplicando omnes#c, 2w, 24p. beyfed aceft fumma , &
' _, 3 S i s 3mx
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‘ 2mx differentia terminorum «x , & x¢ 5. & codem modo:

2., & be fumma funt, & differentia terminorum x6,& x4

ergodividendo,& componendo {imul, erunt proportiona-

Tes ax. x:.xc. xb. Quod oportuit facere. o

St quadyatum ex dimidio furnmme veciproca-~ |

vum quafitarum minus fuevit veangulo fub re- |
ciprocis notis: problema confiruinon poterit 5 vt
ammadueyiimus i prop. 1. Intvodudionis. Et
guaniois bae admonitio fufficiar: placet tamen id
i vberiovis doring gvatia yex ipfe onalyff

demonflvarve.

DETERMINATIO:

quadrato dimidiz mp non erunt proportio-
nales ax. xc.xe.ub. e, |
Cum enim maximum reftangulum mxp, nempeyquod |
% & xp comprehendere poflunt, equale {itf zps , 1deft |
quadrato ex dimidia mp,quo maius ponitur reftangulumy
fub mc, 8 bp: erit propterea reCtangalui fub me,8cbp ma-  Vide
wisrectangulo map: ergoratio me, mx maior erit ratione prepfit.
x4 B, & CORVErE Fatio Aichwe maior ratione sep.se0s 8 AU fundam
plicando antecedentes ratio ac. ¥c. maior.tatione 2xp. b, Iutred. l
& Fa_udem diyidend_o »Tati0 ax. X¢. MAIOE ratione xc. ,.ag_bf
Crgo ax. x{;'xé. non erunt proportionales,yt oportebat. .
1t hune modiem banc limitationem , qua [re-
qUENIEY 9CCur it poteris tzm@ﬁﬁ, clim 0pus Je=
vitydemonflrave,& cautus procedere m deieymi-
A narione problematis quands duas vefas vesipro-
cas inquirat, boc eft an ipfum impofsibile fit » an

I
'S'i'rc'&angufum fubme , & 6]) maius fltllerft_‘ ‘
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vero vnam tantum, vel duas accipere pofsit folu-
éill siones, guod femel, & iterum momﬂﬂé’ [ufficiar.
Nos enim raro de conflyuionibus, U’ determing-
tionibus curabimus.

ALI_TER._

Qmmfo VHA ¥ a110 ﬁmwf additrva,alterave=
v0 [ubtradiva,& teymini incogniti: fepe facilior,
& femper elegantior erit pmrizd?m modus vefol-
_ vendi. Astamen vepetitione alterutvins reymini
. - vIramque 1 ‘ationem ezzaﬁfc?m nature co:z/}zz‘ﬂere
li j)o[ﬁmzzg 5y & problema aliter demiflrareyvt dixi-

anus in Inflruétione,

e X
Dividantur i
ae,& beinm& 4 L E PSS I

p bifariam.

A NoAd.¥.5 1.5
Sint igit.prop. S Y
Fiatcy a— xb. ; cy.
Ergo comp E.P. Lk ) A
Et dimid.anteced. Me. : XG. XD. xb.
Etconvert. C.. X, xp 5)_0

E1 20 fulutu m,

CONST. ET DEMONST.

Bxfccentur 46, & be in 2, K ps & ipflis me, & bp reciprocae ‘
E

m
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jnveniantut #%,8 xpyquarum fummafit mp.Dicofaliim.

Fiat cy ipfi xb qualis, & crunt xp, & py.aequialesa! 1 o
Eft enim ex conftr.mcad max; vt xpad bp, & convert.me
ad x¢, vexpad xb, 8&cduplicandoantecedentes #cad xc, vt
xyad wb,ideltad ¢y: ergo dividendoetit ax ad xes vt xrad
¢y ideft ad xb.Quod erat faciendum. =
Eodem modorepetipoterit terminitis gxy
vt ratio ax ad x¢,in fubtraltivam révocetur.

J QMAESTIO, s g0l 33
"T'res numeros proportionales exhibege , vt
{umma primi,& tertij fit 29,fumma vero
primi, & fecundifit 35.
i . : r k" -
W W

Valeat qualibet refta 4c 35, divitaque in x {int 2x,8 x¢
Primus,& fecundus. Valeataliarecta ab. 2 9, & quia axeft
primus,erit xb tertius: ergo oportet proportionales facere
redas ax. xc. xc. xb, quee tres qulitos numeros reprefens
tant, Repetaturanalyfis. ; .

b NiA T X5, T e

Sintigit.prop. WX W W R
Ergo comp.E.P. i T ey 1
Et dimid.anteced. r. XU XD A
Ergoconvert.E.P. me.  ME._xp, -bp.
Ergo Sinpan Vi mpim—me: bp.
Ec smp ==& mmpm —mic: bp.
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P ANALYSIS GEOMETR.!
‘Erunt valoreses reciprocaruiiy wix ,& xp 5 vt Con&at ex
prop 3. Introdu&lom& 15

RESOLVTIO.

Datur 20 b 35 svnde me st 171

rt ﬂﬁ ot iy 29

Ergo bc—a— 6.vndebp —a— 3

Ergo, mp —a— 141 _ 9
I - o  Eay —

Et Jmp—a— 7lcuiusquadr.gz—;

“meinbpideftr7]ing et 528

16
-+ Differentia g
Y.elt i
tmpelt . s S
Eigo fumn1a5& diff, 71&7

promx. & xp
Ergolimx it 7 1 erig ax 25,quid ameft 17
&erit x¢. 10.
(ool e
Sedfimxfit 7. erit ax. 241, quiaameft17% "
& erit xe. 10!
& «xb. 4,1
Sunt igitur tres qtlxiltl numeri 25. 10. 4 ;& etiam 247,
%0, - 4. nam tan-hi, quam 11l preefcriptas conditionesad-
amplent.

‘_ii-!'-.:'._-:ﬁ'- : £ o PRO-
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PROPOSITIO 1V.

Datamrre@am ar, vecumque divifam in 4,ite-
ram dividere in x inter 4, & ¢, vt fint
proportionales ax. bx. x¢.

Bifecentur
ahicbeis wl s e
mp ; LTSN

LK, :'}' = Lk LA

} -__
ANALYSIS.

Sint igit.prop. o B SR S s
Ergo comp E.P. L SOMEY. B S, s
KrgoconvertBRal « 4 o amelo i afesvopay

Eego folutum.

L OONSTVET DEMONST. :
Bifecentur al), & be inm, & psiplifquic mb, &E?p(}bupca? r8p. 1.,
reciprocz inveniantur zx, & p , quarum differentia it Tutrod,
wp. Dico faSum.

“Sunt enimex conftr. proportionales mx. wb. pe.px 5 &
convert. mx, bx. pe. ¥¢,& duplicando antecedentes 2mx. _
bx. be. xc; fed 2mix aggregatum eft partinm sx, & bu: exgo 77¢p- 8.
digidendo erunt proportionales ax. bx. bx. xc. Quod erat 177 ods
faciendlim, Q2 ALI-
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AT R

EEE .

¥ f

ANALYSIS.
Sintigit,prop.. an. bx. bz, #)
Friatbv an . xe. \ by,
Ergodivid.E.P. ab. bx. wx. xc.
Ecdimid.anteced.. mh. bx. P xe.

Ergo percomp.E.P.. wbh. . px. P
Ergo folutum..

CONSTR. ET DEMONST

Bifecenturab, 8¢ bcin m, & pyiplilque mb, & pc (fenbp):
reciproc invenidntur »x. px, quarum differentia {it. mp.
Dico fattum. Agattr b ipfi xc zqualis, 8c'quoniam bp, &
pefunteequalés, etiam refiduge vp, & py interfe; 8 compo--
fitee by & veinter fe,, erunt cequales. Cum igitur fit ex

conftructionemb ad wix: vt px.ad peerit perdivifxbad bx,

vit pxad x¢, & duplicandoantecedentesiab ad bx; vt wx ad
xrsideft ad bv, componendoque ax ad bw, Ve ve 5 ideft bx.

. 8dve. Quod erat faciendum o1 38 1isnssSiE

EE P
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STWTBRERYRAVA 151 |
QVASTION |

Tresnumeros proportionales invenire -5 v
primus, & fecundus differant 1 g3fecun~ ;4
dus vero,& tertius cOmpos <+ o'l

BTt %111 1) PR Coks

2t

St g w b px o

l L

o

Valeant 8. 1§, & be 14, & fit ax numerus primus: ergo
fecundus erit bxyoum difterant'zb , ideft 15 : ergo ternus
erit xc, quiacumbx fecundo facit totam beyideft 1 4. Ergo
fieri debent proportionales ax. bx. bx, #c.. Bifecentur ab
inoSchyinp Serepetarar, f
I cn ) A2 A I. D

I ) P ey s RN
T RS Ay E O N A2
©

Sintigitagprope o v .2 o axs = byl bl owes
Etgo comp.E.P.. amx. bx. be. - xe
Et dimid.ant. mx. bx. pe. xe.
Et convert. mx.. mh.. pc. px.
Ergo: smp—+V § mpm--mb: pe.
Et — P | o3 P4~ mb: pe

Eruntvalores numeroram zx,8& pw, vt explicatum eft ia |
prop. 1. Introductionis. |

~ RE+
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RESOLVTIO.

Patur tx?ﬁ_ ,;-A..;‘ I§' :'.‘" Proqot] 20196 1%
Et -nudeliz A 20a@iib enbnouost 2 eumn
Ergo mp-QRmongnine? 6,519 enh

" , s g
Ec mp —a— gieiusquadr. 5275
mhinpeidel  ogrina.eft . <2 2
M0 in felde ?:Inze{ 52

I
Summa 1057

s .—‘.,p:,'_,_-j_-‘.;:.. MTILTY a3 30 BT | i B Sher
.._. B - "'_l ¥ e - . t1
fo1.00nme - Ry ] ;!V,.\-Cﬂ p1atihi IG,# 15
_ "~ Ergofumma,& diff.1 72,4X 3 . PO 7105,
& v Broofi mx fuerit 175 eritax 32 i assAr oy e s
X px. Brgoli mx fuerit I7,€eritax h.ﬁum ameft 72 vel
i px fuerit 3 erit ax 25, quinapeft 22.
._h_

aryey b b
s LR

oy . -
Determinato primt')}'q&i(;;‘lct%#; erit fecundus 1o , vt
differant 15,8& tertiuserit 4 5 vt cum fecundo com ponat
4, & proportiopalesertint 25.:50. 4. vt opottebat, 2 1

y r i . - e, FA) A
AR Aaane A ooy o9
P S e DT . S By S i AL |
2\, LR o L RS AT S JapDimrh T
3 A = s, "
oy Ly ARV P » 5 e FIRLIOD
o W -
- "‘_ e 1 A paw, & L 4 e
o [ g % 3
L i y 1

a1 fla motesilaes 1y e Bovas mooismun2stoleviamnd

PRO-
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stereEy % A A o n,u,,_L v-:r.-::"‘r.s::'.

PR OPOSITI‘

Datam t e@am obita {Emm iny, Vt rr&mgﬁ«
fum fub fegmentisax, & xb zquale fisree-
tangulo fub differentia. cosundesm; )

& data ba.

R e &

&R
-

Bifecetur 4% in 72, & erit 2mx differentia f..ﬁn TerateInte Tl
ax. xb; taque conditio erit, Ve reCtangulim axh rel: angu- Prop. 7,
lo fub.ka, & 2% fit equale,vel vt fine PLoportic: Aﬂ_cq ,,}? Ipirod.
ax. xb;2mx. Fiat gadupla 1p11us ke,

=y

ANALYSIS ghoe sl

Sint igit. prop: : ,Ecz; ax. x[} 1;”'16'
Ergo dimid.& duplic. EP. | 0. SBRVIODD.  mX,
Et per comp . ga. gx’.- xé-, b..
Ergo folutum \o1elh 5 r1eh o395 211

CON STR. ET DEMONSTR.

Fmt 2L pla lpﬁus aéa, leJ.f.lLlle ab bLfanam i, ipfis
&t»

£
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Cumigiur
Ay, O T e 3

a08 ANAEYSIS IGEQMETR.

L] . - . :
prop. 1. G458 amy feumb, reciproce inveniantur g, & x5, quarim
Intred, fumma fitgbrDigofadtymy o e cr ¢y €77

Suntenimex éaﬁ!}r opottionales 7a. 7. %b. mb , &
per divif. ¢2. ax. xb. mx, dimidiandoque, & duplicandp
ke, 0% %b. 2y, fed 2w differentiaclt fegmencorum, 43,
&) ergp rectangulum axbhxquale crit recbangulo fitb
“data ki, & différentia Corumidem feghentorim 2,
Quoderitfileien@tnfii 1022 11D dut clirpas)

T

ALITER.

Supponatur ax feetiientum aius, & ipfi xqualis rec-
ta xy, quo politocrit bydificrentia Egmentorum ax,& xb:
ergo debent effe proportiofiales £a. ax.x75. by,

& : .
; |

ANALYSIS.

Sintigiarprop: g e b hy
Ergopercomp EP. oz’ - Ty - ah. xy vl
IdC{t - : r'-'_'._i.e'_l LBAC ub s e B 571 SR 3

e

Ergo percomp.E P, gé. g’x xb. ab.

Ergo folutum

ACONSTR.. & DEMONSTR.

159

- Tpfis rectis datis ab, & ka,feu ok, reciproce inveniantir
2%, & xb, quarum fummafic ¢b, ideft aggregitum ipfius
ab, & duplx ¥ £Dico falum. Ponatur xy 1pfi wx 2equalis. °

litex confirgkad ¢, ve xbad ab: -crifﬂ per
10 W5 QP EAVIES R ST LITLD s dRERN V]S

R TSN
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“idivifionem ¢k, ideft ks ad kx,vewbad ax,ideftad xp: cr-
~igoeritper divifionem k1ad «x; ve¥bad 9y, Ergo re@an-
~guluni i equale crit retangulo fubidasa k4, & differen-
~gi parciamm 4y. Quiod erat faciendum.” ;

4 ek

FMOBER R 129 |
|
|

Hac refolutio coincidit -'cufn 'prseceacn'té,
‘prepterea quod reftangulum fub gt & 4 -
quale fit re&angu]o fubga, & mb.

SCHOLION.

“Sant cum reéta b dividenda proponitur
in x, vtreGangulum fub partibus zquale {it
reftangulofub differentia earumdem, & data
ka:nulla exprimitur ratio,vnde inferre liceat,
an ax fit fegmentum maius, an minus. Vnde
perinde erit ipfum {upponere minus.

koa x gom b

ANALYSIS.

Sint igit.prop. ka. ax. xb. 2xm.

Fiat agiien 2 4. ag. ek |
‘Ergodupl.&dim.S.P- ag.  ax. xb. — xm. - |
Etconvert. . ag. xg. xb. mb. §

Ergo folutum,8 patet conftruttio,& demontlratio.

. 3 At
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At quamyis in priore analyfire&ta gb aggregatum. erar
dupli ks, & fimplicis 2b,in hac autem pofteriore eft ea~
rumdem differentia: non ideo infferri debet duplex refo-
lutio;fed vna eademque ex vtraque analy(i concipi, quan-
doquidem. 2 fine vtriufque retrogradiendo, ad idem prin-
cipium legitime perveniatur, nimirum ad terminos kz.ax.
xb. 2xm; feu 2mx;nullo alio fafto difcrimine inter illos,ni-
i, vt ax iam maior, lam minor fit, quam x4.

-+ -Hincmirabilem affinitatem reciprocarum ; iam data.
fiumma, iam dara differentia quifque contemplari poterit..

QVASTIO:

Datum numerum 24 in duas partes dividere
vt rectangulum fub ipfis faCtum zquale fit
fa&to fubipfarum partium differen~ )
tia,& dato numero 227,

L k a mx b

Valeat 4b. 24. & Favaleat 22 5,& fint partes quaefite 2x;,
& xb, quarum differentia erit 2 m.x,{i 46 dividatar bifarian:
1. Bago: conditio eft; vt fint proportionales. 44, 4x. xb..
2mx. Repetatur anglyfis. : '

ANALYSIS,
Sintiéitnr prop'. kayo ax.  xb, amoe.
Fiatgswrats. . og, 5
Ergodupl&dimS. P, ga. ax. xb. mx.
Et per compof, ga. gx. xb. mb,

Ergo [
!
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Ergo refolutum, & proincognitis gx, & %0, luxta explica-

tionem 1'ecip_rocarumipr0p.I.Introd, ks,

Habebimus ™ ;gb-—i— U5 1 by —ga: mb

Lt 18b—dghg—gamb o,

RESOLVTIO.

Dantur ab A 2458kt A 225
Ergo mb—A—12.& g2 —A— 45
= Vnde gb A 69,fumma g2,& b
Et g0 —~a— 345cuius quadr. 1190F
S gainbm; elt s40
Differentiaelt ~ 6504
- V.ett 253
A 1gbeft 344
fumma,& diff. ©o.&9.
Suntigitur 60, & 9. valoresincognitaram gx,8& xb.
Ergofixbvaleat 9, ax valebit 15,8 numerus datus 24
divifuseritin 15, & 9, quorum differencia 6 multiplicata
pernumerum datum 22 exhibebit 135, qui numerus &+
qualis eft falto fub partibus 15, & 9. vt oportebat.

ALITER

Idem profetto obtinebitur {i pofterior analyfis inftituta
fuillet,in qua gb differentia erat datarum 46, & ag.

Erant enim prop. ag. xg. xb. mb.

Vnde 28 b4~V igbg 4 ag:mb.
Et ~—3gb+ V. igbg+ ag:mb,

Valores erunt incognitarum xg, & xb. :
| R 2.,‘ Daﬂ*’
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Danturab —A—24,& kg —A— 22"

il Ergo mb—A— 12,8 a5 “A— 45

i Vnde gb —a— 21 diff. inter ab,& ag.

Et  Igh—a— 10 eiusquadr. 110
aginmb 540

1 Summa 650!

i v.cft 25E

ghieft 1o

¥ ol Summa,&diff. 36_ & g 5. pro
Incognitis.xg, & xb: ergodi xbvaleat 15 , ax valebit 9. &
numerus 24 divifus erit in 9, & 15 vtantea, '
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"PROPOSITIO VI.

Datamre&tam ad{fe&am in b, & ¢ vtcumque, ;’ ’g"i f; :

iterumfecare in x inter 4,& ¢,vt re@angulum , ;-

axb equale fit dxe reGtangulo.Hoceft vt ceptr.

{int proportionales.ax. xc.xd. bx. ;;mp.6+
0.1,

Wby ¢ P

ANALYSIS..
Sintigit.prop: A e xd 0k
Ergocomp.E.P.. @l WC,. 90, DX..
Ergo folutum »cum pateat br dividendam efle in xin data:
ratione.ac ad bd..
! CONST. ET:DEMONST:.

Dividatur be in xin ratione datay acad bd , vt fint pro-
portionales ac. x¢.bd. bx; vnde divid erunt etiam propor-
tionales ax. xc. xd. bx: Quod erat faciendum,.

QVASTIO..
Datumnumerum 8. ita in duas’ partes: divi---
dere,vt-r-e&'angtdum.fub vna parte, & aggre->
gato ipfius partis,& numeri dati 12 equale {it:

rettangulo fubaltera parte; & aggregato
ciufdem partis,& numeri dati 4..

Va--
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12 A

& bx ¢ d

‘Valcantbe 8. 2b.12. & cd.4.& fint partes quafitz by, &
xc. Ergo conditio eft, ve reftangulum axb, reCangulo dxe

it equale.

ANALYSIS.
Sint igit. XY A dxc
ErgoE.P. AKX W6 Rd. b2,
Etcomp. ac. xc. bd. bx.

Ergo folutum,cum pateat numeram datum be,, ideft 8. di-
videadum efie in ratione data 4cad 44,

RESOLVTIO.

Bi32 (aggregatum ac,8 bd) dat 8. (bc) 12 (bd) dabit
3 (probx) velfi 32 dat 8,4c20dabit 5. proxe

Sunt igitur pattes quefite 3 & 5.namfiipfi 3. addatur
12 componetur 15,& reCtangulum{ub 3 ;& 15, erit 45.
& fiipfi 5 addatur 4, conftituetur 9,8 reGangulumfub 5,
& 9 €rit eflam 44 , vtoportebat. :

SCHOLION.

Hec eadem queflio in bis terminis propons pote-
rit,

Qua-
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Quatuor numerus proportionales exhibere,
vt famma primi, & fecundi fit 20, fecundus.
& tertius differant 4, & fumma tertij,

& quarti componat r2.

a bx ¢ d

Exponatur quelibet reta ¢, que valere intelligatar
20, divifaque in x fint 4x, & xc, primus, & fecundus. Po-
natur aliacd, quae valeat 4: ergo xd erit tertius. Ponatur
alia bdsquee valeat 12: ergop quartuserit bx; & folum reftat,
proportionales facere ax. xc. xd. bx. Repetaturanalyfis,.

ANALYSIS..

Sintigit. prop. ax. xc. xd by
Ergo comp.E.P. ac. xc. bd. bx.

Lrgo folutum. Nam cum 44 valeat 12,8 4 fit 4critbe. 8.
quidividendus eritin ratione 4c ad bd,ideft 20 ad 12, &
venient 5. & 3. pro xe, & b, ideft pro fecundo , & quarto,
vnde primus erit 1§, & tertius 9.& omnes quaruor 1§. 4. G,
3, quu afsignatas conditiones fortiuntut..
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PROPOSITIO VIL

Datam reGam ita fecare, vt reCtangulum fub
tota,& fegmento minore =quale fit rectangu-
lo fub maiore fegmento, & differentia
vtriufque.

a4 mx b

Prop.7 ‘Sit data 25 dividenda in x, vt petitur, bifecetur i, &
/- erit 2mx differentia fegmentorum s, & xb’, vnde condi-
Introd, . . ; -
tio erit, vt reCtangulum fub b, & xb zquale ficretangulo
fub ax, & 2mx, vel vt fint proporticnales ab. 2mx. ax.xb.

A NALYSIS

Sintigit.prop. 20 Smx. ar. xb.
Etdimid.primos am. mx. ox. xb.
Ergopercomp.EP. agm. .ax. ax. ab.
Ergo folutum.

CONSTR. ET DEMONSTR™

Bifecetur ab in m, & inter am 5 & ab media inveniatur
«x. Dico faltum.

Suntenimexconlte proportionales am. ax. ax. ab, &
per divif. am. mx. ax. xb,& duplicando primos ab. 27
ax. xb: ergo reCtangulum fub tota b, & fegmento minore
xb zxquale erit redtangulo fub fegmento maiore 4, & dif-

derentia veriufque 2. Quod exat faciendum.

ALI-
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il

ALLTE Rg

Efto data ab dividenda,Sc Bifecetur in » , & fuppona-
tur ¥ ipfi 2x &qualis, quo pofito erit bz differentia feg-
mentorum 4, & x4, ideft xz, & xb.

a mx b A

ANALYSIS.
Sint igit.prop- ab. bz. ax. xb
ErgopercompEP.  gh. gz ax. ab.
Etdimidprimos gm. ax. ax. ab,

Ergo folutum.
CONSTR. & DEMONSTR.

Secetur ab bifariam in 7, & inter am, & ¢b media inve-
niatur %, Dico faStum Ponatur x< ipfi ax equalis.
Quoniam igitur ex conflr. funt proportionales am. ax.
#%. ab. & duplicando primos ab. az. ax.ab 5 & per divil.
ab. bz ax. xb: erit reangulum {ub tota ab , & fegmento
minore xb equale re&tangulo fub fegmento maiore 4x ; &
differentia viriufque b2, Quod erat faciendum,

b

s  PRO;
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PROPOSITIO VIII.

VideCa
roliRe= __\ . _ :
naldini Latus reperire, a quo ablatis duobus datis la-
derefol.  teribus, refidua conftitutam inter fc ha~
e beant rationem.

7.3, pag..
452,

a b x " p?

Sint latera data ac, & b, ratio data mq ad mp, 8 fit latus:
quacfitum 4 ergo refidua erunt bx,& cx.

ANALYSIS.
Sint igit.prop. bx. cx. mq. mp.
Ergodivid E.P. e Cl " D b

-Ergo folutum..
CONST. ET DEMONST. i
Fiant proportionalespg. mp.be.cx. Dico ax efle latus
quafitum,quia comp.erit vt 4 ad mpsitabx ad ex. Quod
facere.oportebat..
N O leEae
Brevius quidem res expediri poteft.
Nam pofito quefito tanquam conceflo , hoc
eft vt fiant proportionales bx.cx.mq.mp. refo-
lutio patet, cam manifeftum fit ad datam dif-
ferentiam be.re@as efle inveniendas bx. cx. in
ratione datamg.admp. Quod per {cholion
prop.2. huius facile obtinetur.
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SFEIBE Re 17 &9
PROPOSITIO IX.

Sefta linea refta in duas partes vecumque, al- #7de 2.

teratram earum ita rurfus partiriin duas pq;;z:!

partes,vt-omnes tres partes {int pro- prop.r7

portionales. Lib6.cl.

Efto data ac vtcumque S Vin

divifa in b, &{it bc dividen- po il i

dain x,vtiint proportiona- - prop.77
lesab. bx. xc.

7
ANALYSIS.
Sint igit.prop. ab. . by. bx. wr.
Ergo percomp.E.P. B o sty Gt

Ergo folutum,

CONSTR. ET DEMONSTR.

Tpfis «b, & be reciprocx inveniantur 2x & bx quarum _
differentia it ipfa «b,hoc eft fiant proportionales  b.ax.bx. P70p. 11
be, & perdivif.erit abad by , vt bx ad xc. Quod facere In*rod,
oportebat, : '
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SCHOLION. s

| :}_‘;—
it (g o
I " Eodem modo fi reftaab eflet dividenda,vt
i fint proportionales ax.xb.xb.be.

ANALYSIS.

Sintigiturprop. . ax. xd. xb. b
Ergocomp.EP.. gl xb. x.. boo

Ergo folutum, & paret con[’fru&io & demonftratio ; &

etiam obviumelt , quod {i 40 minor fueritin hoc cafu,

quam be propmtloacm eile minoris in: equalitatis, maioris.
vero fimaior fucrit, quam dupla, & omnino wequalitatis {1
dupla fuerit.
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PROPOSITIO X! run,

P.Zara

Datam reGam dividere; vt alia data fit media ff,f;f; 3

inter fegmentum maius, & differentiam i

vtriu{que. minim,
g'-——-—— r{?m. 2.
' rob.20s

@ ¥ b =z P

Effo dividenda data b in x, & fupponatur vz {egmen-
to maiori «x equalis, quarc bz differentia erit {egmento~
ram ax,& xb. ficque data g, que intet 44, & bz debeat elle
media.

ANALYSIS.

Sint igitur prop. gx. g.-g'-bz
Ergoduplic.primos EP. gz 2g. g b

Ergo folutum. .
CONSTR. & DEMONSTR.

Atdatam ¢, & ipfius duplam (2¢ ) reciproce invenian-:
tur az, & bz, quarum differentia fitab,& bifecetur 22 in X..
Dico faltum. _ :
Cuim enim ex conftr. {int proportionales 42. 2¢.7,b2:
erun_ dimidiando primos,etiam proportionales 4x.¢. 7.6
Quod faciendum erat.. | =

PRO-
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PROPOSITIO XI.

Datam re€tam #b extrema , acmediaratios
ne fecare in x.

B

s

AT
B e

A NRILY Sl 5

Sint igit.prop. ab. ax. ax. xb.
Fiat pa—Asab. - pa.
Ergopercomp.EP. g P ax. ab.
Ergofclutum :
CONSTR. & DEMONST.,

yop. v, Yiatpaipfisbequalis, & eidem reciprocz inveniantur
Ij,” ’f: '_a d %, & ax, quarum differentia fit pz , 1deft ipfazb. Dico
: " fa&tum.

~ Cum enimex conftr fic pradpx,vtax ad ab: eritper
divif pasideft abad ax, vt axad xb. Quod facere oporte-

‘bat. :
=4 SCHOLION.

Ecce propofitioncm celebrem, qua apud Eucli-
S demy .

-
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dem 5 & alios multos per compar ationem plano-

vum involuta demonflvatur per propor tionales

tanium expeditam. |

Endem facilitate invenietur toraydato alrero |
SJegmentorum

\

Dato {egmento maiore. - \

* Eftodata «b fegmentunm maius, fitque: invenienda tota |
gmdivlfa 1n bextrema, ac media ratione. i

- a b & .l
ANALYSIS. |
Sintigit. prop. ax. ab. ab. lx. |

Ecceinlimine ipfo analyfecs problemarefolutnm. Nam
fidatz sbinveniantur reciprocae 4x, & bx , quarum difte-
rentia fit ipfa b: erit vt tota ax ad fegmentum maius ab,ita.
idem.ad fegmentum minus x4, vt oportebat.

Dato fegmento minore.

Sittandem data «b fegmentum minus, & fit invenienda.
totaax divifa in bextrema, ac mediaratione. i

} \ _ - A |
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b e et
ANALYSIS.

gi}lt"ig’it.pmp. ax. bx. bx. ab.
Fiatbe —A_, ab. be.
Ergo divid.E.P. ab. bx. - cx.- be.

Ergofolutum. Nam (iip§i 24 inveniantur reciprocz bx; &
ex,quaram differentia fit 4c, ide(t ipfa «b , hoc efti ﬁmt
proportionales 6. bx. cx, be: erit compon. ax.ad by , vebx
ad br ideftad b, vt oportcb at.

Semper eZegzwzzz; sper proportionales 5 quam
per comparationem planoyum folvituy 5 cum fievi
porefl, gw) duisproblema. Placet tamen propofi-

sumper lib.2.¢l. 6’720(9’633’6 - lmz‘ non /zt i zpf 4

Buins logi.
/B
g - o0

ANALYSIS.
Sit axXa A ADX
Ergoadditbaxerit  gxo -Fhax —A— abx by
Ideft per2.2.¢l. aba

Etfifiatps —Ami ab. GX0~APax —tr 0b0.
&irgo folutum, CON.-



T T e
: | fg!
I B T A5 i

CONSTR: ET DEMONSTR

Fiat p2 ipfi ab xqualis, & inveniatur 4x, ewius quadra- i |

3 : : L N 5 - Introd. i

turm cum reckangudo pax , fic xquale quadrato 4b. Dico |
faStum. _ g ‘

Cum enim quadratum 4x cum reftangulo pax ideft

bax xquale fit quadrato «b, five reCtangulis bax , & abx: I
erit fubtra&o reCangulo bax, quadratum ax zqualerecs il
tangulo zbx. Quod faciendum erat, I ‘
PROPOSITIO XIL ,
I

Vide R. |
Ad duas re@as datas, aliam in propozrtione 2. cla- |
harmonica invenire. Vit Ad

ey = . o Propry
57106 _ ikt e Uib bk, |
SIT INVENIENDA MEDIA. 4
a_ bR £ i
Ad datas ac. b (it invenien= : . i
da media s in proportione harimonica. _ |
" -Pr’opm’n’o harmonica mnﬁiz‘mizz? g CHIW f?'z:'m;

rerminorum ita [¢ habet primus ad tevtinm 5 ¢ i i
differcutia primi y & [ecundi ad diffeventiam fe- -
cundi, & tertij.. 7 e il
Sunt igitu'r termini. ac. ax. ab. . i
Etdjfferentie. . xe. b

Ergo conditi_o,v_t'ﬁnt\i)rop-' ac, .&5. Kle 534'; z i

T ENA
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. ANALYSIS.
Sintigit. prop. ac. ab. xc. by

Ergofolutum, cum pateat b dividendamefle in x inra-
tione ac. ab.
CONST. ET DEMONST.
Dividatur bc in x in ratione acad be, vt fint proportiona-
les ac. ab. xc. bx. Dico ac. ax. abelle in proportione harmo-
nica, quia extremi funt,ve dufferentiz.

SIT INVENIENDA MAIOR.

a be «x
Ad datasac. ab fit invenienda maior ax in proportione
Suntigit. termini ax. ac. ab.
Et differentiz : e .

Ergo conditio vt fint prop:  @X. -ab. .cx: e

Pop o Ergofolurum,cumemanifeltum it ad datam differen-

Fett tiam ac, re@tas effe inveniendas 4x. ex.inratione ab.-bc , vt

fint prop.ax. ab, cx. be, & erunt extremi, ve differentiz. -

prop.2. % |

bains,

Ad datas 4c. ab fit invenienda minor 4x in proportionc:

bfvinprica.

Erunt



T

LDBER T/ e

Eruﬂttcrmxm., | 2 OB ﬂb ax.
Et differentiz. be.  xb.
Ergo._cou_dmo vefintprop. gr. - gx. be.  xb.

Ergo folatum. Paterenim re®am 26 dividendamefle in #
in ratione ac. be, vedint proportionales sc. ax. be, xb. Itaque
extremi erung vt differentiee.

SCHOLION.

Tres /am‘ pracipue proportiones, [eu medieta-
£e5, de quibus fir mentio apud Authoves, videlicet
Arithmetica, geometvica, & barmonica , quibus
alias addiderunt Antiqui, alias Recentiores, 0m-
neswidere licet in 1h.3.Colle@ionum Papp: Ale-
xandrini. Cumvautem.diverfitas oviatuy ex di-
verfis modis compay andi teyminos, & differentias
inser fe: analyfis noffra quamcumque. medicta-
tem eadem facilitaze , qua barmonicam expedi-
wit, expedive poterit. '
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PROPOSITIO XIIL "

Datam rectam ita fecare, vt fegmenta, & alia
re€ta data proportionem harmoni-
cam conftituant.

Dato fegmcnto maiore.

@ mxqb ¢
+ - Sit primo datum fegmentum maius 47, & fit data ab di-
videada in.x, vt 4g. ax: xb fintin proportione harmonica,
Bifecetur b inm,& erit 2 x differentia gmentorum axs,
& xb.per prop.7.Introdutionis..

Eruntigiturtermini QAN
Etdifferentie. xq. 5
Etconditio,vefintprop: 4.  xb. xg. amm. |

ANALYSIS..

Sintigit.prop: ag. xb. xg. zmx.

Fiat be A 249: b,

El“gl') d‘.lpl&' dll]]ldEP Zm'. xga. xg;.- N
Kt per compof. be. xe. xq. myg.
Ergo folutum., :

CONSTR. & DEMONST:

Kt be dupla datze ag,bifeSaque a4 in iplis be , & my:

Wi I'QCI-:




r . i de i 4
/

feciproce mveniantur x¢, & 44, quarum differentia fitge.
Dico faltum. PRR e
Sunt enim ex conft proportionales be. x¢. ¥9.mq. & pet
divif. be. xb. xq. mx, & dimidiando,& duplicando 4g. x5,
xq.2mx. videlicet extremi; vt differentice: ergo 4¢. ax. xb,
~ gruntin harmonica proportione.Quod erat faciendum,

d, P i | 7] A B ..\- 1B 13
Dato fegmento minore. .

E a mxp b

Effo data pb fegmentum mi nus, & fic datab dividénda
inx, vtax. xb.pb{iintin prop‘orqonc.hammnica. Bifecetiit
abinmy & erit 2mx differentia fegmentorum sy, & xé.-
prop.7.Introdultionis..
Erunt termini.. ax: xb. pb
Etdifferentie, Tmx.  xp.

Et conditio vtfint prop: g, j}ﬁ 29X, Xp.
ANALYSIS.

Sint igic.prop, axy «pb. 201X. xp..

Fiat ga et 2pb.. L ga.

Ergoduplic.8cdimid,SP. gy: ga.  mx. Xxp.

Et comp, gx. ga. mp. xp.

Ergo folutum, & manifefta conftructio,& demonftratio:.

Rt:‘i’-;
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o L
B

~ Datamedia.

e - o 2 ] |
Sit tandem data qﬁf!-ividf’aﬂdﬂ-_ m x,& Iﬁ-;—-data g0 media,
Fiac 4geidc§1§biffqﬁéﬁs-' St Lo

Erunt termint.. | By - 00 XY

fenag,
Esdifforgntionish 1il 7% @nn igupiincriggaai siso ot L
Etconditiovtfint prop. ax. . xb. gx. gqx. -

ANALYSIS

v
s v _l..

Sintigit.prép.'[_i_ﬁ gx xh. OX o - GUsibad [

Etdimidanteced. =~ mx. xb. mq. gx.
Ergopercomp.E.R; « ux. . b ' mg. mx.

Ergo folutum, & in i pla analyli ordo patet conftructionis,
& demonftrativiis ,Cam {2 perfpicuum fit gg duplant
e[fe 11511”5} n4q, propterea,quod 26 bi feafitinm ( vizmx
MEI;; ntia fit partinm ax, & xb. )8 dg faa fit ipli gb -
quabs.™ T : LGP0 3

PRO-

|

l



| e e
" PROPOSITIO XIV.

Datam reétam ac divifam in %, rurfus {ecare
inx inter b, & ¢, ita vt ax ad duplam
baditveipfa bx ad xc.

LR b gre | =z

Quoniamigitur fieri debent proportionales ax. 2bx.bx.
sec. fiat 2 duplaipfiusba; & phettia parsaby & by tertia
pars bc. ad quod nos vrget analyfis. - " :

ANALYSIS.
Sintigiturprop. . - gx. 254 bx. " xe.
Hoceft X2

Ergopercompof. EP. v gz By be.
Ettripartiendoiconfeq. g, P b by

Edigd vl g b pEs el
Ergo (olutum., 1 i

‘CONSTR. & DEMONSTR.

Fiat b tertia parsreCez ab, 8 by -tcrtig.pa;s reSabe ,ip-
fifque 2p,8 by reciproce inveniantur px, & 4x , qtiarum
differentia it ipfa pg. Dico faGtum. Ponatur 2 dupla ip-
fius b, & erit px triens togius 4z,

Cum enim ex conft.fint proportionales ep. px. gor. by,&
compon&x: px. bx.bq 5 & triplicando confequentes .

NS I 2




ANALYSIS GEOMETR.

-sz éx be: cntperdmf as ad xz, ideft ad duplam bx , vt

ipfa by ad ber Qliod fadefe dportebac: ~ {

S—CH;OLI_ON.

M 2 b.'tq.fxlc‘. .

Eodem modo procedere licer fi re@a ar di-
vifa in 4, iterum dividendafit in x inter 4,& ¢,

vt fint plopmtmmlps ax. 3bx, bx. 2.x¢.

. Flsl P?v—-‘\—l .JZ? b\-&.ﬁ?p—utﬁgé(
Hoceft 2 P __AM aby & 2T by kb,

ANALYSIS.

Sintigitprop.’
Ectdimid.confeq. .
Fiat xg—A—I1bx

Ergo per compof. E P.
Et part.confeq. per 23

s wn. 3
ax. ibx.

ax. px.

ap.  px.

bx.

rfw 2x€.

bx,

Ergo folutum. Nequevllaineit dlﬁc:ultas vt mtelhgatur
2! px. zqualem efle 1pfi 4z, cum 2 [by: fic *Eqnahs bz, &
239b A abynde zzp/a,& 21bx ,1dt:ﬁ: 25px *vquahs erit
totqut{'cdeahjs | _ oA i

"PRO-




T e o doesssas s &SRR SRS S
ST BER kv 153
Duas re&as invenire in ratione dita tam di-

reCta;quatn réciproca,’ # EE e
& i il 1 4 i1 6 \ d

@ wadh [ ¢
Sint inveniendx dux rex a7, & 4% 1n rationie direta
cadd, &linratidnerectproca f,& g, 0 T s

CONDITIONES..

Vtint proport. @y ax. ¢ 4@
Vtfintprop.. . ay. ;. 5 B B e

Quis ergo non videt rationem direGam¢ad
d in aliam 2qualem convertendam effe, cuius
alter terminorum {it vel /; vel g; vel rationem
reciprocam f, & ¢ in aliam zqualem-reve-
candam, cuius alter terminorum fit vel ¢4 vel
d, vt ratio communis ftatuatur,» & ex zque

arguere liceat?

: . ANALYSIS.

Sinf*i_—g‘imr prop. - ay, i! o gt
Fantpepiip e it T30 g g P‘

Sint etiam prop.. 47 o e g ax.

}i;‘go ex xqualE.P, f ‘ax.  ax. o
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E{t enim in virague propottione communis ratio 4y ad
¢> cum i prima non iamitefmumi c38cd; fed g, & pad com-
sarationem affumantur. Ergorefolutum eft problema ex
{ola reductione terminorum ad argumentum ex ®qualita-
e, hoceft vt in vtraque proportione duo quales termini
exiftant ita difpofiti, vt inter reliquos fierit pofsit compa-
ratio. In ipfa igitur analyfi patet conftructio,& demonttra-

tio. . 8
CONSTR. & DEMONSTR.

. Fiat vtcad ditagadp, &inter f; & p media inyeniatur
asc; veautem dad cita fiat 4xad 4y:Dicoretasay; & ax,

quz conftruct funt inratione ¢ ad 4 reciprocas. efle ipfis
2 P

9 Cumenim exconfirfitfad ax,vt#xad p, & 4y ad ax,
vtcadd, ideft vt g ad p: erit ex equalitate ayad g, vt fad
ax (communisratio 2x ad p. )Duasigitur retas. ay, & ax:
exhibuimus;&c. Quod facete oportebat. | " 7

5 SCHOLION AomoTT

V't ex zqualitate rationis commode argu--
mentariliceat’; hec tria notanda occurrunt.
Primumveft fingulas proportiotiesin fe refol-
vendas efle, filami refolute non fuerint.” Se=
cundum,ex commoda redutione alicuius ra-
tionis,communem rationem ftatucndam cfle,
{i1am conftitutanon fit. Tertiumeft, vnam
tantum ¢onditionem earum,quas inyentz li=
nex habere debent,demonftrandam effe,nam
reliqu# pertinent ad conftructionem.. =
AR - e
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Hinc manifeftum fit, analyfim aliter 5 &
alitc—g"ixiﬁit@_ipoﬁc.“‘.l‘"?;- YT} 99

L

Jsli-10E Bl o:

Sint prop. 1 1 TIRY 1V T 601 e
Fiant prop. ¢.d: k. g. | ' ashidndg.

Sint etiam prop. ay. f g. ax.
Ergoex®quoE.P. 1A gy g 1 f T
Eft enim communis ratio ¢. 4.

“AE I PE R

Sint igit.prop. ' ay. ax. <. b ok
Etetiam. ay. f rooax
Fiantprop.c.fg. k- | e —
Ergoex 'chu LY & R N O d.
Nam cemmunis ratioeft 4y. c,&c.
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PROPOSITIO XVI.

Ad datam reétam duasreGtasin pro portione
harmonica invenire, quz tamen inter fe -
¢ habeant rationem datam.

DA TO EXTREMO MAIORE. 2

1a& ;XY =g

Sit primo data abextremum maius, & ratiodatafad g.
Et fint quefitzlinez 4y, & 1. Py |

Erunt termini, : : X ab. @y’ ax, |
Differention " . 257 10a ) cogyibe AapplipEs™
Conditiovtfintprop. ~ @b. ax. yb. xy.
Conditiovtfintprop. ~ 4y. ax. f. g |

ANALYSIS.
Sint igitur prop. ab. a¥. yo. xV.
Fiatbe _A_, ab. be.
Ergovtradritaagg & EP. ab. ax. He. ay.
Sed ctiam S.P. dy. A% 5ol
EtgoéxequalEP; 7 g V0 ab. e.

Quia communis ratioeft 2x ad ay, Ergo folutum , cum
punctum y fit determinatum, :

CONS-
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| CONST. ET DEMONST.

‘Fiat beipfiabzqualis,& vegadfitasbad yc, & ita ax
ad ay. Dico re&as ay, & ax,qua conftructe funtin ratione
datafad ¢, efle ad datam abin proportione harmonica.

Cum enim ex conft.fit #b,ideft bcad y ¢, vt ax ad 2y: crit
convert. abad yb; vt 2k ad xy, 8 altein. sbad a2 , vt 94 ad
xy: ergo ab. ay.ax proportionem harmonicam conftituent,
cum {int extremi, vt differentie. Duas igitur rectas, &c.
Quod erat faciendam.

DATO EXTREMO MINORE.

I
a b Jé., & I

F Sit fecundo data «b extremum minusyratiodata £ ad g,
[ & queefit linex 42, & ay.
| Erunt termini, az.  ay. ab.
. Differenti. Yz é:y.
'Conditio, vt{int prop. az.  ab. Yz, ﬁ_j/.;
Conditio, vefint prop. A W ol L

ANALYSIS. -~
Sintigit prop. 6% .40 B B
Yiat be A ab. be.
Ergovt rad ritadiff . @z 0b. ay..  ye. °
Sed ctiam S.P. B2 Y. . [ratl
ErgoexzquoE.P. b oo O
Quia communis ratio eft 4z ad #y. Ergo folutuim , & patet “

conftructio, & demonttratio,

D,ﬁ:ﬁ
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DATA MEDIA.

i

e TN N e

Sit tanden data ab mcdm,mtm data fad 75 & refte 4%,
& axint, de quibus querituir.

Erunt termini. az. ab. ax.
Differentie, i Z?Z. xb.
Conditiovt{int prop. gz bz - xb.

Conditioyvt fintprop. gz, ax. f g

K NAE Y SIS,

‘ LH 5 - ; |.
Sintigit.prop. az. - ax. bZ xb: |
Bifecetur sbinm. . ; .
Ergovt rad ritadiffE & E. P az. ax: ab. amx.. |

IP a4 Etdumdmndo vltimos. az.  ax. - am. Wx.
ntrod. : B .
Sed etiam S P. A A f g.
ErgoexzquoE.P. f g am. Mmx.

Ergofolutum; 8¢ patet conftrucio, & demonftratio.
“SCHOLION.

Szmz/zter proc‘cdeﬁdum evit fit vatio data /' ‘
i ,reczp_ram 3 -

iy




b a xy b i) g

Sint inveniendz duz reCtx 4y, & ax ad datam ab,extre-
mum maius, in proportione harmonica; reciproce tamen

datisf, & g
Erunt termini. ab. ay. ax.
Differentiz. 9b.  xy.

Condit. vt fint prop. ahe ;" 0. xy.
Condit.vt {int prop. ay. f g. ax.

ANALYSIS.

Sintigit.prop. ab:eans Yhilxy
Fiat b A ab ErEhp e

Ergovt 1.ad r.itaagg.& EP. ab. oax. ye.  ay.
Sed etiam S.P. b e B @ke
Fiant prop, ba.f.g. ab. ha. ab.
Ergoexxqual E.P. ye.. @y, ay.- ha
E;t__c01llg. , ac.  ay. }{)/ “ha..

Ergo folutum, & patet conftruétio,& demonftratio.
Eodem:modo fi dazum ﬁ;ei 1L eXLLemum mi-
nus, vel medidyque omniasne excercitandi volup=
tatem ﬂudzof 15 aa’:mam, 607{/’ afz‘o zﬂdzgéﬁa reim—
quo.. - ax tomd
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PROPOSITIO XVIL

vide Quatuor reltarum continue 'pl.‘OPOI'l'iOﬂEl"'
Fyanc. lium dato aggrcgam, tum extremaruin,

Siela . .
i f::f tum mediarum,fingulas exhi- )
dome[o. ' bere. '

labo,

g g LBy T

Sit data recta abaggregatum mediaram , & data be ag-
gregatum extremdrum, Oportetigitur ipfas ab , & be1ta
fecare in v, & y, vt fint continut proportionales ye. ax. xb.
by: Hoc eft, vt fint prop.je. ax. xb & etiam «x. xb. by.Sup=
ponatur v ipfi ye zqualis,ynde vy toti ec equaliserity

'ANALYSIS.
Sint igit.prop. 9. ax. ax. A
Ideft vd. S gy
Ergocomp.E.P. ve. ax. ab. xbii22

Sint etiam prop- ax. 0%, xb 8y o3
Ergoper compEP. 4. ab. . xb. . e
Ex equoig. E.P. UK, 40, (;5.. XY

~ A

Ergo folutum, cum aggregatum extremartm v, & xy.dis
tott ac xquale. :

CONSTR. & DEMONSTR.

2 @vgn}m%tm ipfi ab reciprocae reSte b, & & , quarum ag-
: : i gre-




g = "

ACED BIRGEIA 2%y
gregatum fit tota ac, & dividatur 2bin x in ratione had ab,
ponanturque X8 xyiplis 55 & k-wquales,ynde equales
erunt v, & ye. Dico ye. ax, xb. by. continug efle propor-
tionales.

Cum enim ex confte.fit b, ideft vy ad ax, vt zbad x5,
eritdivid.wasideft yead ax, vt ax ad x& Eft autem ex conf
tr. wx ad 4b, vt sbad xy: ergoex equo ax ad xb erit ‘vt ab
ad xy,& 1.ad 1.vt differentix;hoc eft ax ad xb,vtxbad by.
Igitur continué proportionales erunt yc. 4x. xb.by. Quod
facere oportebat.

COROLLARIVM.

Hinc manifeftum fic aggregata effe pro-

portionalia, ea, quaz ex prima,& {ceunda , ex

: fecunda, & tertia,atque ex tertia, & quarta

conflantur, cum oftenfee fint proportionales
refte vx. ab. xy.

QVZSTIO.

Quatuor numerorim continue proportionas

Jium fumma primiy & quarti eft 12, fummg

- verofecundi& tertij 8. querun-’
tur fingult.
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OPERATIO,
Daturbe v uha 12
Et &b —A— §

Ergo ac,.A— 20. omnes quatuor
Et Iac.—A10.quadr. 100.
b —A— 8.quadr. G4

Iiff, 36;
Veft 6..
T4, I0:

Summa 16. prowx. primo,& fecund.
| Diff. ' 4, proxytertio, & quarto.
X, 16,

‘-b — ey 8 dE. _‘blc_
fi. 24 dac 8; 8.dabit2%protertio. x&.
Ergo 57 pro fecundi
Et: 10} pro primo.
Et 1] proquarto.

Sunt igitur quatuor numeri continu¢ proportionales 1o %
§3. 2% 1},dequibus quarebatur.

ALILIA.

‘Summa primi, & quarti eft o, fumma fecun-

di, & tertij 6. quaruntur fingudi conti-
nue -gropomonales.

OPE-




SCTIBEIR T 1 . kB3
OPERATIO.

B A TO"
: db —A 6
. Ergo ac. A~ 16
- Et lsca— 8 quad. .64
' 4b—A— 6 quad. 26
Diff. 28
Vet 2 vViz,
Tac 8
‘Summa 8 <2 V 7.proprim.& fecund.
Diff. 8—2V 7.protertio,& qudit.
8—!—\ 2V ris + 3
ab. 6
Eego i~ 1442V 7. dat 6 quid 62
Vel 7a v 7. dat 3 quid 62
Eleviper 7—V 7.per7—V7y
Velfi 42 dat21—3 Vv7.quid 62
Vel 7 datzxi—3v 7.qud I?d‘&bltg_..,; V7 proteit.

’E;go T 73 V7 profecun,

0 ,;r' V7 pro prime
Ee 5 ——-,1; V7 pro quart,

Sunt igitur quatuor numericontinue proportionales ; de
quibus quaritur.

sFiEv7, 3407 3377, §—1gVT-

X2 . FXA-

T = 5 =3
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: E X A" M EN.
ke U aten vy BN for Lo e ot
° Vel 351197 2 3V 7 21--3 V7 35 1117
21--- 3 V7 Sl e gl g 21+ 30y

735+ 231V7  MIw63Vy 4--63V7 735 03105
231105 V7 03+-63V7 "63--6377 L33 10571
504 +126V7 A 504 +126 V75504126V 7 A 504126V 7

Erg o cumre&angulum fub primo, & tertio 2quale it

quad rgto fecundi, & reftangulum fub. fecundo & quarto

exquale quadrato tertij: co ntinue preportionales erunt in-
yentinumeri..

PROPOSITIO XVIIL |

Quatuor reftarum. continué proportiona-~
lium data differentia tum extremarum,
tum mediarum,fingulas inve-
nire.,

p—

e B i

Sit data e differentia extremarum; & data bedifferentia
mediarum, {itax prima,vadecx-erit quarta, {itby {fecunda,
& ¢y crietertia, & omnes quatuor # %74y, ¢y. cx, quascontis-. |
nu¢ proportionalesoportet facere. =+ |
. Supponatur bz ipfi ax xqualis, & exit xz ipfi 4b etiam =
* zquals. |

nf T e CON- |

DR Y
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CONDITIONES.

-y

7 Vifintproport. ax. by by, ey
; -l Vtfncprop: byt gy egi ok,
i ASA R iie
| siigEgess O 0010 B o,
et =~ bz. _
Eidggee s s, By, bo. oo
Sintetiam prop. ) i e
Etconv. by. : be. ). - X).—

ErgoexzquoE.P.  92.. 536' b, Xy.

Ergo folutum cum xz fumma extremarumyz , & xyfit
1pft a6 mqualis.. -

CONSTR. & DEMONSTR.-- ..

Ipfi be reciprocee inveniantur duze reSte 7,8 ps Quarum;
{fumma fitipfa b, & vemad beitafiat byad cy, ponantur- 7ide
que 3z, & xyipfis m, & p equales, vnde xz, & 4b , nec non Schol,
bz, & sx 2quales erunt. Dico x. by.cy. cx efleincontinua prop. 2.
analogia.. {3 S5 T 2ty huins.
_ ' Cum enim ex cotiftr.fitm; ideft yzad by, vebeadep
Crit compl bz , ideft axad by, vebyad ey (vt:oportet.: }
4 Rurfuscum yzad by it vt bead 675, & etiam: ex conftru&s
{/‘ fityzadbeyvebead sy eritex equo by-ad ¢y, vt be ad
xy (ratio.communisyz ad be )& 1.ad 1. vt différentiz;hoc
_ eftdy ad oy, vt &y ad éx, veopottet,; contingeigitur’ propot-
" tionales erunt ax: by. cy. cx. Quod erat faciendum: "
= Co-

5
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COROLLARIVM.

Hinc patet differentizs-effe proportiona-
les primey & fecunde, fecunde; & tertie, at-

que tertixe,& quarte , cum oftenfz {int pro-

portionales yz. - be. &y
PROPOSITIO XIX. °

Quafaor reCtarum cofitinue proportiona-
lium dato aggregato tum primee , & fe-
cunda, tum tertize, & quart®
fingulas invenire.
SREEOTEESD

S

Sit #b aggregatum primae,& fecunde ;8 be tertie 5 &

quartee , & omnes quatuor continu proportiona’es fint

_&w.xbibyye, 1 b Iasins |
N 1ana50T 0. 56 8 JAINAD YIS O 5
_'Sinf'}git.p'op." = ax. xb.  xb. e%y.
Et.comipsr aud booy ] ‘b, xb. xy.. b—
Sintetiamprop, - - 1 xb. Ly Dby, -y _
Etpercomp, 07 <whi o wy by be.— -

Ergo exxquoE.P. m’) iy R 0 be. '
Ergo fiinter 4b, & be media inveniatur ¢ , ipfi zqualis.

_el'l-.txy,, gt " b4 peny ) i’} ? i L4

-0
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Erant atitem prop xb: {raye bj; be.:
Ideft. ¢q. '
Ergoaggvtr.ad .. XJ. bg. by. be.
Ideft. ¢q.
Ergo folutum:

CONSTR. ET DEMONSTR.

Inter 4b, & be media inveniatureg, & vt cg ad by ita fiat
byad be,ponaturque ¢y 1pficg xqualis. Dicoax. xb.by. ye.
efle in continuaanalogia.

Cum enim ex conftrit cg, ideft xy ad by , ve by ad be:
erit xb ad eq, ideftad xp,vt byad be(hoc eft duffive 1.ad 1.)
& perdivif.xbad by, ve by adye. vt oportet.

Rurfus cum xb ad xy fitve by ad éc, & ex conflr. fit 2b
ad xy;vt vy adbeerit ex equo ahad xb, vt 2yad by. (com-
munisratio x4. bc. ) & divid. ax ad xb , vt xbad by,ve apor--
tet. Quatuor igitur,8c. Quod faciendiim erat. '

COROLLARIVM.

Patet aggregata effe proportionalia illa
gue ex prima,& fecunda, ex {fecunda ; & ter-
tia, atque ex tertia , & quarta conficiuntur;
eum oftenfz {int proportionales ab. xy. be:
f ?ll'md etiam in antecedentibus manifeftum
| uit. - |

Eodem modo proceditur datis differentis..

s RO




168 ANALYSIS' GEOMETR.
PROPOSITIO XX,
Datas re@as ah, & be fecare in v, & y,veayad

xefitvtfadg, atquexbadgeveh

YO, |

™ R

7
Fisa

SN

4
CONDITIONES.

Vtfintprop. < @y - xc. foo g
Vtﬁntl?rop. gl yqb k.

ANALYSIS.

Sintigitprop. @ X¢. [ g.—
Etetiam. xb. ye.. Bk
Sivefi fiat DR

Ergoaggvtiadz, XC. 9. e L
Velfifiat Ys J.
ErgoexxquoE.P. a). J¢. Pk

Ergofolutum, ..

" CONST. ET DEMONST:

Fiat vt had kitabead eg, & ita g ad f, dividatur 27 in y

in rationefad /, & fiat ay ad x¢, vefad g, vt petitur. Dico
xé'ﬁ )(z":éﬁ vt .’b ad 4. Cum
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Cum enim ex conﬂ:r fit yad yg, vt f ad! & ay adxf,vt
_fad greritex zquoxcad yg, vt rga*:llilqd@ﬂsyt becad cq,
quia differenticc funeve vausadvnumyerit #bad'yc, vt ln:
ad ¢g, ideft vt b ad £, vt petitur. Redtas i 1g1tu1 ab & be di-
yifunus,cc, Quod erat faciendum;

SCHOLION,

Si prius quam analyfim-aggrediaris , pre-
{criptas conditiones perfpexeris , futis tibi
obvium erit, terminum x4 ad terminum x¢
reducendum eflc , vt ex zqualitate rationis
arguendo, punétum x extinguatur, quemad-
modum nos perfecuti fumus. Sed notare
oportet fimiliartificio terminum x4 ad ter-
minum x¢ revocari potmffe, vt idem eveni-
ret, & itafimiliter terminum ¢y ad terminum
y¢, vel ye ad ay converti debuifle, vt punétum
_ y prius evanefceret. Vnde manifeftum fit ana-
lyfim aliter, & aliter inftitui poffe.

\E A8 B

' P SRS PRO.
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PROPOSITIO XXL

Datas re@as ab, & be ita dividere in x, & Ve
{int proportionales ax. xb. by. yc, &

etiam ay. x¢. g2 h.
: b
£ XY YU bir SeE N

ANALYSIS.
Sint igit.prop. ax. xb. by, oy
Ergocomp.EP. ab.  xb. b Je. —
Sint etiam prop. X/ S (e
Velfifiat . ahi L dC ge.. .

Ergodiffvtradr.  Jr. . g¥. bg i
Velfifiat RS 1 =5 C. Rlt.—
ErgoexzquoEP  ¢gx. ka. xb. ab.
Etagg.ver.ad. qb. kb. .x"ﬁ".\ ab.

CONSTR. & DEMONST.

Fiat vt g ad hitaac ad ge, & itabead k2, & vt gb ad &b
ita xb ad ab, & ita ycad be. Dico faltum.

Eft enim ex conftr.«b ad xb, vt be ad yi, & erit divid. ax
ad xb,vt by ad ye, vt oportebat. Sed etiam ex conftr. eft ¢b
ad kbyvt xbad abs& quiadifferentie funt ve viusad voum,,.
erit gx-ad'ka, vt xbad 2b. Erat autemr sbad xb , vtbe ad ye:
ergoexequoerityrad gx, vtbead ka, ideft vt 4c ad gc.
Hoc eft (quiadifferentiz funt vt vous ad vaum) «y ad ¢4,

04t 4 Vi

U il
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vt acad g, ideft vt g ad b, veoportebat. Reftas ipitur 4b,
& be divifimus,&c.Quod faciendiim erat.

SCHOLION.

Sirefta g minor effet,quamre&tak, puncs
tum ¢ ante puntum 4 caderet 5 & operatio
eadem cffet.

PROPOSITIO XXII.

Duo latera exhibere, ita vt fi ab vtroque da-
tum dematur fegmentum, refiduafint in data
ratione; re€tangulum verd fub ipfis refi-
duis zquale fit dato plano.

i b ey =

Fafumiam eﬂ:c;;ﬁmtoquc latera queefita ay, 8 ax, A

quibus i dematur- fegmentum datum ab; refidua erunt by, .
&by, quedatam rationem g ad 4 obtineant , reCangulum

verd fubipfis zquale exhibeant datp quadrato £.

Y: ANAs
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i ANALYSIS GEOMETR.

ANALYSIS. '
Sint igit.prop. by bxi g. b
Fiant prop.¢.h.k.L. k. [l —

Sed per conditionem .+ By { b il kib
Vnde erunt prop. - ZD’- ko ke ‘ by~
ErgoexzqualE.P. L bx. bxiak 31
Ergofolutum.

CONSTR. & DEMONSTR..

Fiatvegad hita kad /, & inter/, & b media inveniatur
b, vt autem eft had ¢ ira flar bx ad by. Dicoay , & ax rec-
tas efle queefitas. Sien im ab.vtraque datum dematur feg: |
mentum b, erant refidag by, &b ex conftriltione; 'veg
ad h((vepetitur)five vt kad/; fed etiam exconflr. fadiby,
eft vebx adk: ergoexaequo erithyad £y vi kad b (-com-
munis tatio.bxad ;) érgj:}._'re&angp‘l_u_m' fubdy,& bx;zqua-
le erit quadrato# € vepetitur) Reftas igicur exhibuimus
4y, & a%, 8&c. quod erat faciendum.. '

~ PROPOSITIO XXIIL
v datumi fepmentumiaccipiens adrefi-
dtum conftitutam habeat =
rationem.,

+LVIR 'S ¢ ;
)
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aw e qgy f h

. g
Sint datze ré€kx ab, & key& oporteat invenirereltas xb,

& byyita vt fiveftaxb reStaky fcgmentum acceperit befic
compofita xcad refiduam gy,vefad g Si vero recta by a
| refta xb fegmentum acceperit b, it compeofita 4y ad refi-
duam x2 vt ¢ ad 4: Ergo.

- CONDITIONES.

V’t'.ﬁ:}t’}’)mp.. x. ¢y f. 7.

&
Et etiam &Y. X0 G
 ANALYSIS.
Sint igit.prop: S ) S
Sivefifiat ac. oq.

Ergodiffvt r.ad 1L.&ER.xa. gy. f g
Sint etiam: prop. Y Xl B h.

l Ergoexzquo E. P WA . w.
Ergo folutum.. ok i Al e e Pt
CONST. ET' DEMONST.. -

Fiat vefadgitaacad cps8e ve b ad f itagyaday( hoceft
vt differentia, quaffuperars adiplamfritaagad 4y, JEt
tandem vt g ad Aita sy ad x4. Dico faltum..

Eftenimeexconftr. ayad x4,vt gad b, vt petitur , &
ctiam eft vehad £, ita gy ad ay: ergp ex equoerit x4 ad g9,
vifad g, fivevtaradeg, & quia differentiz funt vt vous
ad vnum, erit ¥cad ¢y, vt fad ¢ , vt petitur. Redtas igitur
exhibuimus &, & by,&c. Quod oportebat facere.

SCO-
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. SCHOLION.”

Inhoc problemate nil aliud determinan-
dum apparet, nifi quod re@ta / maior debeat
efle,quamretap, - T

PROPOSITIO XXIV..

Datas re@as ab. be. cdfecare in x. . = his con-

ditionibus.
7

P, e i x bqgye zdf’
O, s

CONDITIONES. "

Vefintproport. -ay. xe. f g
. Etetiam s L 0l BB s
Neécnon bz gd. b A
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: ANALYSIS

Sint igit.prop. ay). x. f. g
Sintetiam prop. - w1 B S
Velfi fiant prop. * be. ge.
Ergoaggvtrad i.&EP. X0, gz, p. gq.
Vel {i fiant g k—
Exzquoigitur E.P. qz. ‘ay. k. fo—
Sintetiam prop, = ga. b L
Velfifaer? st fc bp. ad.
Ergodiffvt1.ad 1. & EP. 2p.  ay. h. /L
Velfifiat: ¢ M. [
Ergoexxquo E.P. qz. zp. k. m.
Ergofolutum.

CONSTR. ET DEMONSTR.

- Fiat vt padgita bead qe, & ita zadks&vih ad/ ita Bp
ad 44, & itam adf. Deindedividatur Pqin zin ratioae k,
ad m, vt {int proportionales gz. zp.£.m. EtconipunStum
z potum fit, fiat bz ad 4, ve had ;& ayad xe, vefad ¢, &
completx erunt prima,& tertia conditio. Dico etiam efle
proportionalesxb. ¢z, p. 4. quod fecundam cenditionem
conftituit. ey

 Cumenim ex conftr. fit bz adyd, vthad /idelt vt bp
ad ad: eritzpad sy, vthad Z, five vt m ad f( hoc eft
differentize vt vnus ad voum. ) Sed etiam ex conftruék.
eftqz ad =p , vtkadm: ergo ex ®quo erit 4z ad 4y,
vt kad TR atio communis zp, ».( fed ex conftr.eft apad
xc, vtfad g ¢ igitur ex aqualitate erit xcad gz, vtgad k
(Ratio communis ay. f Yideft vt be ad 40, & quia differens
tiz funt vt vnusad vaum: erit x4 ad cz, vt bead gesideftve

?ad g,vt per fecundam eonditionem requiritur. Retasigi-
tur 8. be. cd. divifimus,&e, quod facere oportebat.
0 : SCHO=

e S wmNer N
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SCH’OLEO’N &

Ezzdem ﬁm!n‘m‘e pmwﬁ'mﬁm exped:rx pm'v
vunt, quandoquatuor, aut pluyes vede dividen-
de fueript intotidem fruniia incogiuiia: - - -

Q_VESTIO ;

Datos'tses numeros 11. 7% 3% ita ﬁnglllatun

in duas partes dividerey vt {fex numeri -
conftituantur 1115 conditionibus::

Vi fumma primi, fecundi b &rertlj ad fummam i'emnd:,

tertg,&t}lﬁrtlﬁqu.adg 7Tl

Vit fecundusad-quintum it ve 3ad ¥ pai v s

Ut fumma rertg,quam,&cqumu,adfummmn quarm,qum-
& fexeifit, vt 3ad2.

ANALYSIS, i i o0

Smr dannumerl ab. !7; od, SQdiwlfjg‘nglr in. .xl - A ergo
fexnumcn quzﬁtlcrunt ax. xé b} j't c‘zs %«:z‘ ¥

Sltvtq.adgrtafadg
EtVtqullt‘_apa q.
Etvtgud;znabadl

G0 6 -F-

Ergo analyf § on'fnmovt a;ntea erl‘t tlﬂhmenda £ Vnde fe—-.
qucns ontur

e . _ OPEL-
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~ OPERATIO: ('

Fiat vt p adgitabead g
Ideftvtg ad 1 #a 7 ad 2}
_ &italg. ad 4.
Ideﬁ: g.ad i1
Fiat vt /ad bitaad ad bp.
Ideftvt2ad3itaz2ad 33
&ita fad m.
Ideft 4 ad 6.
Eftautembe A~ 7 1.
Efterat gc—A .21
: El‘go Cl'llt féq i 5’ A
Sederat bp A 33.
Ergoerit gp —a— 23.
Fiatvtm=- kad &1 1tapq ad gz
Ideft vt 7. ad1.ita28ad4
Sedgeelt 2,
Ergoeritcz; 13 3 pro qumta
Erg goerit zd 33 profexto.

F’l&t vtq ad pita ez ad x&

: Ideﬁ Ve I ad g3ita1iad 4} profecundo .

Ergo 61 proprimo.

Fiat vegad £ itaxcad ay

Ideftvt3ad g4itat2ad16
: Sedeftab 11 :
e Efgab_yfeﬁ?t’* 5 pro tertio. -
Bt geerit 21 pro quarto,

Suntlglturfcx qLIxI' itinumeri 6%, 41. 5. 2" II 2: quos
mvemrc oportebat;

= ~ PRO--
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PROPOSITIO" XXV.

gf“f’- ’}3 Ad datam re¢tam dato re&ilineo zquale pa-
29. :

621wy, Tallelogrammum applicare deficiens , vel ex-
cedens figura parallelogramma, quz
fimilis fit alteri parallelogram=
mo dato.

.

G Zeih —le
PRIMA PARS.
Sit primo ad datam 44 applicandum parallelogram.

mum 4.x = xquale retilineo dato 4., deficienfiue paralies
logrammo bx2,quod fimile fit parallelogrammodato deg.

Ad latus ¢g in angulo ¢ conftituatus parallelogrammum
45 Lel. micg xquale rectilineo dato 4. :
| ANALYSIS. -
”ﬂ 14.6.¢ Obxqualaxz, mcg.S‘PL. (., QX X2 €p.
i 4.6/, Evoblimilbxcdeg SP. - wd.- ¢giooxb xz.
1 - &

Ergoexzqual. EP.  (m. ax. _xff,_ ¢d.

CON-

-

E‘i'go folutirm:




VEMGIB RPTILL. 1

CONSTR. & DEMONSTR -

Fiat parallelogrammum megtetilineo dato q =quale,
& ipfis e, & cd reciproc inveniantur ax, 8 xb, quaruni
fumma fic data 4b. Deinde in angulo « *rquah 1pfi ¢ pro-
portionales flant cd..cg. ¥b. xz.”( hoc ¢lt parallclogram-
mum facere b= fimile datodig) compleaturque totum
b.1y. Dico parallelogrammum sxz,quod ex conil. deficit
parallelogramo bxz fimili dato deg, quale effe rectilineo
dato 4.

Cum enim fint propomouales;:x conftr. crr. ax, xb.cd,
& ex fimiitudine pqraﬂelogmmmorum bxz.decg s cd.cg.
xb. xz: erunt ex xqualitate proport. ean. ax. x<.cg ( com-
munis racio xb.cd. ) ergo parallelogrammum «xz ®quale

erit parallelogrammo megs ideft retilineo dato g Ql_lod
erat faciendum. _

DETERMINATIO

Simedia inter ¢,8 cz maior foret femifle datx b, perl-
picuit eft uixta determinationem prop. 1.Introd. problema .
conftrutnon pofle. Vnde fatis fuperque conftat 1d ipfum,
quod in prop.27 1ib. 6. elem. oftenditur: libet tamen hoe
theorema ftylo noftro refolvere,8 demonftrare. :

THEOREMA.

Omnium pﬂrallelogrammorum ad camdem _
reétam applicatorum, deﬁcxcnmumquc ﬁgu- P”?P 27

ris par allu]ogramnns {imilibus,maximum
_eftid, quod 2 dimidia dgfg:_n_— 458
. bltlll',_ " : :
W - St




”
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Sint ad datam ab applica=-

ta duo parallelogramma

axz. acdy parallelogrammis

bed, Dico parallelogranmmii

U,
S S
deffcienta_imilibus. by -4 '\:'/'/ c//

sed. fuper dimidia 4c def-
criptum maximum efle om-.
nium,&c..

ANALYSIS..
Stigitur 4xz non eft minus quam acd.. /

pide Sitfieri poteft. axz —+q.. acd.
coroll.  Ergodiffoluratiol ™ axi ar. ERqicd. xz.

P"P;f Sedob.fimil bxz.bed. ¢d. xz. —A—ch. xb.
J,:;i,;,;ﬁ%go'mtioh L naxear +q. ¢b.. xb.
Twtred. ‘Et producendo.. * - axb +q. ach.

Quod fieri non poteft: ergo refolutumeft theorema, cuius
demonttratio, vél a principionegative, vel a fine affirma-

tive ita {fe habet, .
- CONSTR.

Superab defcribatur femicirculus, & ex punis x
excitentur perpendiculares xm. of..

- DEMONSTR.

&«

Siigitur4xznoneft minus quamcacd, fit maius, {i fieri

_potett: ergo diffolvendoreritratio s ad 4 maior ra

tione

cdad
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edad xz ; fed obsﬁmﬂitudigcm-bxz.-- bed: tatioed ad xz, -
quatur rationi cb ad ¥b:ergo ratio ax ad 4¢ maior erit ratio-
ne chad xb: ergo reCtangulum axb fub extremis , ideft
quadratum x» maius erit reanguloach fubmedijs , ideft
quadrato ¢f, quod fierinon poteft, cum x» minor fit,
quam «f (per 15.3.elem. Jergo axz minuserit quam acd.
Quod oftendere oportebat..

Vides ﬂég@tév?r' diffevendo spfam analyfim a
principio ad fimem vepetitam ; fed i affivmative
arguere placear a fine evit incipiendum boc mo-
do.. iy

ALIA DEMONSTR..

Cum igitur x4 , ideft quadratum: #m minus fit quam
achyideft quadratumf (15.3.elem:) erit diffolvendo ra-
tio 2x'ad 4c minorratione cb ad xb; fed ratio b ad xb xqua-
turrationi ¢4 ad xz ( ob fimilitudinem bx z. bed Jergoratio
axad «c minoreritratione cd ad ¥z:ergo ( producendo)
axz fadum{ub extremisminus erit: 4cd fatto fub medis.-
Quod oftendere oportebat.




ANALYSIS'GEOMETR.
SECVNDA b S

i

~—
b

T 1A

Sit fecundoad datam 4b applicandum parallelogran-
fifttm by 2qiiale reftilieo daro g (vel par allelogrammo
prcg, quddel &‘qu1§1€ fit f'!flum) excedens pa.lahclogl -
mmdxy % qunc‘l ﬁfm,[e fit Parallelo gram;mo dato dfg

ANALYSIS

NG DO ]

Obequalit.bxy. meg. SP. 7. xb xXy. €g.
Etobfimilit.axy.degSP.  ¢d. ¢g. xa. xv.

Ergoexxqual E.P, cd. xa. xb. om
Ergofolutum.

CONST. ET DEMONST.

Ipfiscd, & em teciproca invenianttir x4, & xb, quarum
dlfferenm fit data 4b, & in angulo x, ®quali ipfi ¢ , fiant
proportionales cd. cg. x4. xy. ( hoc eft parallelog. facere
axydato cdg fimile. ) Dico parall.bxyad datam b applica-
tum




JSTETBIE R7'L 83
tum, excedenfque parallelog. axy fimili dato deg , zquale

‘effe reilineo dato g.

Cum enim fint proportionales(ex conft.)ed, x4. xb. cm.
& (ob fimilitudinem axy. deg) ed. cg. x. xy:erunt ex xqua-
litate proportionales o, xb.xy.co.(communis ratio x4.cd.)
ergp parallclogrammum by equale erit parallelog. sy,
tdeft ex conftr.reftilineodato 9. Quod facere oportebat.

PROPOSITIO XXVIL

Triangulum dato xquale; & alteri dato fimi-
le conftituere.

Sit inveniendum trian guluﬁi xyz rciu‘lledatoaér, &t i
mile dato dfg. B i :

Supereamdem bafim 46, & inter parallelas 4f , & ¢gin
angulo 267 quali dato f, triangulum fiat sbg,quod xzqua-
le exit ipfi abc, eruntque anguli afy. £ & y. xquales,

o e
Obzxqual. sbgxye SP. " 'ab. ''%y. yz." 'bg. 5.6,
Obfimil afy yeSP. - df. fg. ‘xy. 3z
Fiantprop.kab.df.fy: k. “ab. ;oA
Erg&exméualﬁ‘.f’.— @ b A Xy éf
Ergp folutum, CON-
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.

CONSTR. & DEMONST.

- Fiant proportionales fi. df. ab. ;& inter # & bg. media
1nvenietur +y. Inangaloantemysquali dato £ fiant pro-
portionales 4f. fg. xy. yz, & iungatur ¥z ( hoc eft triangu-
lum facere ¥y« (imile dato dfg.) Dico ipfum zquale cfle
dato 4br. ; S
Cuom enim {int proportionales ex conftr & xy. xy. ab,&
(ob fimilitudinem dfg. xyz) df. f3. xy.yz, hoc R k. bg. xy.
yz:eruntex zqual. proportionales 4b. xy.52.5¢ (commu-
nis tatioxy.k J ergo triangulaabg,& xjz, quz circa xqua-
les angulos latera habent reciprocaerunt xqualia ; fed -
qualia {unt 2be, & abg: ergotriangulum vyz ipfi abe erit -
quale.Quod erat faciendum,

- Si contftituere ‘oporteret parallelogram-'
‘mum datoequale,& alteri data fimile : ex-

.cepto nomine omnia convenient., quia nobis
‘perinde cﬁ,_plan:@;xyz. ﬂ-ég. df@ striangula ; ac

- parallelogramma concipere. ., -

Przterea quoniam propoficum, problema
: : : . il PoL

r

= -
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pofitione; non tamen longitudine refolutum
eft propterea quod quantitas 4¢ feiri non po-
tefl, nifi 2 trigonometria petatur determina-
tis gradibus angulorum. Opostetideo, vt in
numeris refolvi pofsit problema , ad perpen-
dicula recurrerc,que ex datis lateribus ma-
nifefta fiunt. S b o N RGN,

Inveniantur igitur perpendicularescl. gh in triangulis
datis abe. dfy, & trianguli queefiti xy= efto perpendicula-
ris zv. Cutn ergo bafes , & altitudines in triangulis xqua-

libus {int reciprocwe,& infimilibus proportionales, eadem 7,01

facilitate procedet analyfis.
ANALYGSIS,

Obzqual,abe. x72. SP ab. XS B cl.
EtobfimildfyxyzSP. dfs gh. xy. zv.
Fiant prop. ¢b. df.clm. 1. cl.
Ergoexzqual. E.P.- M MY X ab.
Ergo folutum. ' = e

CONSTR. ET DEMONSTR.

Fiat vt gh ad dfsitacl ad m, & mter m,& 4b media inve-
niatur xy. Vtautem 4f ad xy, ita fiat gd ad xz, & ¢qf ad zy;
& ghad zvs& factum erittriangulum xyz dato dfg fimile,
Dicoipfum dato ab¢ zquale efle. %

Cum enim ex conftfirit proportionales m. xy. xy. ab. &
etian ( ob fimilicudinem triangulorum dfy. xyz ) df-gh.
xy. 20, idelt m, o/, Xy, 2w erunt X equo proportionales
ab. xy. zv. cl.(communis ratio xy. m.) €rgo-triangula abe.
xyz,quae bafes, & altitudines habent reciprocas , wqualia
erunt.Quod facere opértebat. gaabom 710!
% Aa Ui oTOPRO-
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- PROPOSITIO XXVIL

Ex dato parallelogrammo , parallelogram-
mum equiangulum abfcmdei e, quod dati fit
~ imperata pars,& cuius latera fint in

ratione data.

Sit parallelogram--
mum datum b, ex

- quo abfcindere opor--

teat parallelogram-
mum yax;quod tertia
pars fit totius cad, &
cuius latera ax, &t ay
fint in ratione data ab.
ad ¢..

Fiat ad fertia pars
ipfiusac , & erit para--

b

x/_/___

/

st

Z ﬁ{/ywﬂf'

CONSTR. & DEMONST.

1,6.¢l. lelogrammum dab triens totius cab,& ipfi "equalc erit eonf"

tituendum yax.

- ANALYSIS
Ob xqual. dib. yax. ST ad. ({j}; ax.  ab.
Sed debentefle proport. dx‘.. ay. ab. Z..
Ergo ex.zqual. E.P. ad.. ay... a4y. L.
-Ergo folutum.

Iater ad,& g mediai inveniatur a9, & fiatax ad 4yt ab_
ad g.Dico fadtum.

“Sunt
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Sunt enim ex conft. proportionales #x. 47. 45. g;vt opor-

¢ ebat, & etiam 44. 4y. 2y. ¢: ergoex xquoen 24 ad 2y, vt
4 xad ab. ( communis Tatio ay.¢. )& parallelogrammum

yax zquale ipfi dabyideft trienti totius cab,vt Oportebat Exe”

dato igitur parallelogrammo,8cc.Quod eratfaciendum.

" OO, T
Perfpicuum eft retam g non maiorem
refti ac daridebere, vt triangulum abfcindi
pofsit. QEZIAML
PROPOSITIO XXVIIL

a2

Suﬁer datam refam duo t1'iangula- fubeadem -

alticudine conftituere,quorum vnum zquale,
alterum verd fimile fint duobus datis -

triangulis.

i
&74\4’9//

7 <

wiidll

- Super datam 4b fint conflitiienda fub eadem alutudine
duotriangula avv. xbv , hoc quidem fimile dato Ak,
illud vero xquale dato ofd. _ # TP

“~Demittaittur pefpendicula fz. /. Bt ficaltitudo queefi-

tasy. Et quoniam intriangulis equalibus;bafes ; & alticu= P79P-19

dines funt reciprocz,&in {imilibus proportionales,in hunc
modum inftituetur analyfis.

Aax 2, ANA-
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ANALYSIS

Obzqualaxv.(fd:SP." ¢d: ax. ay. fg:
Etobfimil.xbv bkl SP. xb. ay. bk. Im.
Velfi fiant prop. LA
Ergoexxquo.E.P. cd. ax. xb. 2.
Ergo folutum. J 1z

CONST. ET DEMONST.

_Fiatp quaefitadfg, vt bk eft adlm, iplifque p,.& cd're
ciprocetnvenigngur «x. ¥b,quaram fimma it «b. Super
xb triangulum fiat ¥bw dato Alk imile,fitque iplius altitu-
do #y.Dico quodcumque trianguligl.ax-v fuper ax,8 {ub.
eademaltitudine ayequalc effe dat ofd.

Cum enim ex conftefit cd ad ax, vt xbad p , & ob fimi-
lLitudinem xbw. blk {it xb ad ay,vt bk ad Im,ideft ex conftr.
vtpadfg eritexzquocdadax, vt ay ad fz ( communis
ratio xb. p.)) ergo triangula eruntequalia axv. ofd , cum
habeant bafes, & altitudines reciprocas. Super re&am igi--
tur datam,&c,Quod erat faciendum, '




STE DI BERIAA 2189 | ‘

Super datam re@am duo triangule confti- |
tuerc {ub eadem altitudine,--duobu-s da~ 1‘
tis triangulis {imilia. -

nr 2' // “-/-'

V7, _, /

A

Super datam retam b, fub eadem altitudine fint conf-

| tituendatriangula az.x; xvb d'at‘i-s cfd.glhfimilia.t
[ . Demigtangur perpendicula fg: /& Et it aleicuidoqueefita

ay. Quoniam igitur 1n triangulis {imilibus bafes & aléieg= 27729

dines funt proportionales,ita:procedet analylis: Introd,
; ' * ANALYSIS.
-. Ob fimil.ezx.ofdSP.  ax. ay. ¢d. fg-
* Etobfimilxbughl SP- xb. ay. gh e
Velfi fiant prop. m. [q.
ErgoexzquoEP.. = da%x. 0. Y
Ergo folutum.. ' ?




4}

<190 ANALYSIS'GEGMETR.

CONSTR. & DEMONSTR.

Fiatvtlead ghira fgad m,8 dividatur sbin # inratis.
necdad m. Deinde fuper 2y ,& xb triangula conftituan-
tur az. ¥ vbdaris of /. ¢/b. fimilia, fitque eriangulum 4z

{ubaltitudine 49, Dicofubeadem efe trian galum xwb.

~ Eit enim ex conftr.sx ad xb, verd ad m ,& ob fimilitu-

- dinem azx. ofdeft sxad 2y vt edad f4: ergo ex zquo erit

xvad ay, vem ad fy, hoc eft ex confir. vt ¢had Uk 5 fed

triangula xwb. o/ func fimilia, quare ghad /k debetefle vt

xbad altit_u'_diia&mﬁ.ergo ay altitudo erit trianguliviv. Sus
er datan igitur rectam duo triangula;sec., Quod rerat fa~

4% ciendum,

TA ‘“:-3 P RO-
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PROPOSITIO- XXX.

T riangular datum fe@ii vrii laterum’ paral-

7 lclain quafcumque rationes di-
' videre.
- Sivdatem friangulumi {5

abe relka xy , latert ac pa-
rallela , ira dividendum,
vt triangulum xé_y tertia.,

pars fitpfius abe. _ Uk S
ANALYSIS

Sitigitur xby A Jabe.

ErgoS:Fas tab. xb. {Jy. be.

Sed ob fimil.S.P. ab. b  mb. by

- Ergoexzquo EP. ab. xb. xb. 3ab.

Ergo folatum,

CONSTR. & DEMONS_’I‘_R;

Tnter ab3& ipfius tertiam partem media inveniatur xb, °

ducaturqueipfi ac parallela xy. Dico faGum:
Cum enim fint proport.ex conflr.ab.xb.xb.3ab , & ob {i-
mil. &b. be. xb. by; erunt ex equo prop. §ab. xb. by. be (ratio

communis xb.ab.) ergo triangulum xby triens erit totius:

abc.Quod erat faciendum,

SCHO::




192 ANALYSIS'GEOMETR.
/7737 SCHOLION.

- Ex prop.1g lib.6.clem.conftat triangula fi-
milia ‘effe in duplicata ratione laterum ho-
I mologorum, hoc eft vt quadrata iplorum la-
il terum; vnde quadratum x4 ®quabitur trien-

'[ ti quadrati #b,& proportionales erunt ab. xb.
i xb. 1ab, & erit conftruétio eadem,& demonf-
!:] tratio brevior. 0y
dJ‘ Vivogue modo expedivi poterunt omnes cafus
i civea divifionem trianguli liness vi laterum pa-
i vallelis, Neque in vejfacillimanos detineri ex-
e ;
i pedit,
i
h
it
i
&
i/
I
{8
Il—_‘:._}_ :

03 : PRO-
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“'PROPOSITIO XXXI.
Vide

Data bafe, alntudme, &tre&angulo e
ribus i 1nvcml ¢ mangulum Ypen-

g/ﬂ dicnl. _I.'

Efto triangulum,de quo quxrxtur axb. Datur bafis 4b,
altitudo éf,& reftangulum axb fub lateribus equale poni-
tur qu&dra.m i Cirol.mfcnbatur cu‘culus 5 CULiS d{&l;neter

‘gi'
L TREN N ANALYSIS

"Siﬁtigimrprop' _ ' d : dx.. xb d
Sedipet 15. Introd. SP X0,k ar. & gk

Erpoexx EP '65 d d é
Shhmen i ad 4 g

: 9 'l
THUES S

CONSTR & DEMONSTR.

Fiat vt cbad dita dad gk. Et circa diametram gl' circus

1gm}d¢fcr1bau1r,1n quoaptetur 4b, & ipfi normalis xy , x=
b quahs_



iy "
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qualisalcitodini be,& iungantur ax,& b Erit igitur reCan-
gulum fub lateribus ax, & xb equale reGtangulo fub per-
pendiculo xp,ideft b,& diametro gk, circuli circumfcrip-
ti. Hoc eftex conftrquadrato 4. Triangulum igitur conf-
eruximus,8cc.Quod oportebat facere,

- -Si in numeris proponatui probléma;bifees
ta ab inm, & gk in,g, ducantur ag, & qx, pro=
trahaturque xy ad z. In triangulo igitur rec-
tangulo am-g_z_‘not:g\funt_am, & ag, quare mgq,
ideftyz nota erit,& quia 4y datur, erit cogni-
ta tora xz, ¥ndedn triangulo re@angulo gxz
mnotelcet ¢z, idefty , adeoque nota fient
fegmenta bafeosay, & yb, & exinde latera
wianguligys& xbs&e . oo

A O e
A
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PROPOSITIO XXXIL.

Datum triangulum ex dato-pun&o in data

Vide R.
Elides

- : #et gz

; ratloncd1V1deP€: AVed “3 gﬂme;

'J"I | \ [ 9 . ‘Prd(f, &

EXVERTICE. ; Thlry,

Sit- primo-dividendum R.P.Za

triangulumabeex vertice b * 7 [L) SCT 1%

ivrationedataamad meBe- - S NJEN L Geomer,
- gofi ducatut-bm faltum erit ik \, Ny, MAGR.

/QuOd PEEits 5 fonts entim, 1 o AN - i N 2O 2

triangula abm, & wibe, vt ba- ISR ‘MZ’ AT :fﬂf’l-&

fes am,& m';,per 16616,01. T T a5 0 0 s

EX PVNETO IN'LATERE.

Sitfecundo dividendurn ex dato in Tatere puricto 4, &
fit quefita linea dx., Ergo triangulumdzy equari debet
triangulo bam, & cum habeant communem angulum 4 la-
tera erunt reciproca.. Quare fi fiat vt 4 adabita am ad.ax,
&ducatur dx. Fadum erig quod poftulatur,

N OTA. -
I hoc cafuconfiderare oportet an pofitio punc-
7 dati commoda [it ad divifonem vnius , vel
verifqnelaterum oppofitorsmy invatione data,
vEparcar'an conflruitiovaviors pofsies pavees to=
men dvifionss femper inter J¢ aquales erunt &
SRR, it a2

e Eg
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1BV ZBTRA 51

Sit tertio dividen-
dum triangulim ibe
- ex dato extra illudiofiivit o
. puncto 4, & fit quz-
' fitalineddxy : ergo

triangulum axy -

quari debetipfi 4bm.
*_ Ducatur autem 4

““apliab rallela 0(3 j @ m/{] f

' currens baﬁ ac pro- <
Y tral in gyt pun&um dcum ti'fal‘lgl’[’fc)‘ sbe eonnexionem

" habeat,erunt enim triangula g4y, & 4xy ﬁmllia, hoceftan-
gulum g angulo 4 xqualem facere.

[TATAJANARYSISTI VY L4
Obxqual.abm.axy.S.P.. - &b e by, B -
Fiant prop. gd.«b.am.ak. Gdaatt. . afe.—
Et ob fimil.gdy. ”ySP gd._ 4y dx Y=
Ergoexaquo.BR. gY@y GRsE
Erdivid ga. zzy, ky. ak,
Ergofohltum ST A

CONST ET DEMON ST.

X s =5
TP 10 1[N “\\ AT

ant vt qa‘ﬂd; géuta m\ad‘ck ipfisga S ak: rccxpxoca’.‘
nvenantunay,& by, quardms ereq?:.ﬁt iplask umga-
turquedy fecaus\lams abiin x. Dico faltum.

Cum enim éx conitr. fint proportmnalcs qa.4y. ky. aks

§§5&9§“P0n 93 4)- 4,7 #i?&(ob {imilicudmem: tnangtgl;-

-.-'_ wly




rum gdy. 4xy) qd. qy. sx. ay: exunt ex 2quo proportionales
gd. ax. ay. ek, (communis ratiogy. 2y ) hoc eft ex conftr.
ab. ax. ay. am: €Xgo triangula 4bm. axy, qua circa commus-
nem angulum 4 latera habentreciproca , erunt xqualia,
adeoque vt triangulum abmrad triangulum mbe, hoc eft
vi am adme, ita erit triangulum axy ad quadrilaterum
xych. Triangulumigitur abe divifimus, &c. quod facere

ebat,
S - N OS5 A

_ Etiam in hoc cafu confideranda eft pofitio
dati pun&id, anipfa aptafit , vt fuper latus
oppofitum é¢ fieri pofsit conftruttio quem-
admodum fuper latus oppofitum a¢ faéta eft.

EX PYNCTO INTRA.
Sit quarto dividendum " ' / '

triangulum zbc ex datoin-.
traillud punflo d, & fit
quzfita linea x7y. Ducatur
dg-ipfi abparallcla, & ana~ .
lyfis eodem modo proce-:

det vtiin cafu antecedente.. e
et vl ed 2, /WJ/ ¢
_ e

-

ANALYSIS..
Ob xqual.abm. 2xy.S.P. ab....ax.. ay. qilt
Fiant prop. 4d. ab. am. ak. q4. ak.

Ecobfimilgdy.axySP. qd. qy. ax. ay.~=

Ergoexaqual. EP. qy. @). ay. ak.

Etper divif, aq. ay. yk. ok
ik o gs
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5

'z mj S

Ergo folutum,& manifeftum conftrutio , & demontf-
tratio. Czeterum cam ipfis 44,& ak reciprocas oporteat in-
venire #3,& yk, quarum fumma fit ipfa 4 , notandum eric
an problema impofsibile fit, an vero vaam, duasve foli.
tiones admittat. Et etiam vtrum fu per latus be,vel{uper a-
tus «b fieri pofsit conftru&tio , quod 3 pofitione pendet
pundidati, v in antecedentibus cafibus, :

SCHOLION.

Plurima funt huinfmods problemata, vt Jiex,
dato angulo per datum punum triangulum da-
20 equale abfcindere oporteret,gua onmia eodern
modo expediymtnr, 0O Shoi mel oo

By e 1
« Lliked L0011
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PROPOSITIO XXXIII.

 Semicirculoexiftente abe , & pun@o dy defe

Vide
Pappsm
lib, 7.

cribere inac per d femicirculum,ita vt prep.87
ducatur contingens f3 fit ipfiad -
- 2qualis:

ANALYSIS,CONSTR. & DEMONST

. Hoc proBlema facillimum eft. Si enim perpendiculas
ris excitetur az ipfi ad zqualis, ducaturque ipfi.ac paralle-
la gk, fecans, circumferentiam in b, & £ > & demittantur
perpendiculares £f,& ky: punta /58y problemaefficient,,
quia deferiptis femicirculis £, dy contingentes erunt 4f:.
ky, & xquales ipfi ga, ideft ad, vt petitur.. :
- Quedfiud maior fueri dimidio ipfius ac problemasconf=
trui non poffe,perfpicuum eft, quiaeam non capéfet femis
circulus,vead primam propofitionem Introd;animadver-
fumus, ac propterea hanc determinationem in’ huruf; modi
problematibus fem per omittimus. Si autem «4'dimidio ic
fuerit mqualis; vnicaerit refolutio, {i yero miner duis 2¢ci--
pictnofter cafys, - - - Bivin 4
1L

~ PRO-



AN ALYSIS: GEOMETR.

PROPOSITIO XXXIV.

{ﬁ;nm Parallelogrammo dato abde, i dato punéto f
by, reamducere vy acere triangulum
prop. - xcyequale parallelogrammo.

164 _ ' dato abdk.

e O

\y

Sy

Quoniam igitur triangulum xcy zquari debet parallelo-
grammo ad:ertt parallelogrammum {fub xc, & cyduplum
parallelogrammi sd:quarefi fiat ma ipliac xqualss, eritpa-
tallelogrammum fub sc,& cd parallelogrammo fub x¢, &
¢y zquale. Compleatur parallelogrammum dfzc, & erit zf
ipfi cd zquialis. y
R AN ALY 5T 6.0

Sit igitur - snils o NG s MELAD

Brgo SR, 10 1000 10010 M0 UNE Y cd.
Sed bb fimil ¥67. €gfSP. " #g." gf- X 0
Ideft s L MRS

Ergo ex2qualEPs, & o W X0 X0, M
Etdivid. ¢g. XC. <xm. M.

Ergo folutum,
CONS-
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CONSTR. & DEMONSTR.

Fiat mceduplaipfius ac, & complea{m p,m.ﬂlclo’f} am- .
muma dfge iplilque cg,8 me reciproce Auveniantur ¥c, &
s, qUATLM dlﬂLrCH"Iaﬁt me, & iungatur ¥/ fecans latus
¢d in y. Dico faltum, _ - , :

Eft enim ex conﬂ ez ad xc, vt vmad mr, & com pon .a.g i I
ad x¢, vt xead wie; fed obimilitudinent r*anotﬂorum gy ) It
sefelt xzad gf,ideftad ed v vcad ¢y igitur ex fcqu.mtate, i
mc ad xcerit vicyad cd: ergo pamllclomammmn {ub xe,&
ey equale erit parallelogrammofub mwe,8c o, 8 dimidian-
do triangulum x¢y parallelogrammo #bed. Quod facere

oportcbat.
_ 'SCHOLION.
Quod autem pun&tum f ponatur in latere
protrafto bd , vel extrailiud parum refert.
Nam eodem m6do procedit analyfis.
Sitdatum punctum fextra latus b4,& fat f& 1pfi cd pa-
rallela. SO A v
£ 5 a4

J\.f

e T

FrrT——

ANALYSIS. |

- Sit igit. XE0) vilincy MLICA, |
" ErgdS.P. W Kb L
Velfifiant k. : fg

- SedobfimilSP. xc. ¢y. _xg. gf-
| " ErgoexxquoB.P. K0 X0 Ximihl:
. Et per divif. ke. xk.  xc.- cf.
Ergo folutum;& manifefta conftructio,& demonttratio:

Cc PRO-
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L

| surPROPOSITIO XXXV.

il f'i!'q

[ e Zom. I,

| tib. 3.. Ex dato punéo retam ducere, que a dato
i prop46c ¢circulo fecetur in data ratione.

f de qua- -

| dratura =

', circuli. ' 67‘1’ i

‘ |:i:
it
i
i
a Exdato pun&o zfitducendaretta v.xy; qua 4 dato cir-
i culo bxy fecetur inx; & y,itd veax ad x yfit n ratione data |
!1' gadh. |
il Ex dato pun&o per.centrumeducatur abed , & flatve |
' gad hita am ad md.
‘ ANALYSIS: l
Sintigit.prop. ~ ax. xy. am. md. |
36.3.5 Ergo per comp. EP. («ZV ay. mﬂ'. Qi
T4o6.cl. Sed SP. wi. A g%, gt
Ergoex zqual E.P. am.. ax. ax. ab. }
Ergof: Jlutum ' e : :
S JCON-
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~ CONSTR. & DEMONST.

Inter am, & ab media inveniatur ax,quz ex dato punc-
o a-circulo ocourrat inx, & producatur ady: Pico axad
xy cfle vt am ad md,ideft vegad b, yirhy prree

Eftenimex conftr. amad ax,vt axad ab’; fed ad ad ay
eft vtax ad ab: ergovt amad v itaetit ad ad ay, & altern.
vt 4 ad adita ax ad ay: ergo per divil. vt am ad md ita erit
4x ad xy,quod facere oportebat. . !

SCHOLION.

Quoniam b minima , & @4 maxima funt
omnium,quz ex dato puntowin datum cir-
culum duci poffunt, perfpicuum proprerea
eft minimam rationem omnium,qua afsigna-

ridebeant, efle vt wb ad 4d.




204 ANALYSIS GEOMETR.

PROPOSITIO XXXVI

Dato circulo, per datum in eo punctum rec~
tam ducere,que in dato punéto fecetur

in ratione data.
Ji-n <7

Circulus bdy fit dates, & CorT R
pet datum ineo punétum 4 %>
oporteat retam duceres4y
wa vt x2 ad 4y fit in ratione
datavtgadh.

Percentrum ¢, & datum
punttum « diameter duca-
tur b4,

ANALYSIS
Sint igitur prop:. xXa. ay. g 5
Velfifiant ad. k.
753> Sed'S. P, ba. xa. ay. 49]3

f+-6'fl-Ergoexmqual.E.P.‘ ba. ay. ajy. k.

Ergo folutum.
CONSTR. & DEMONSTR.

_(Fiatytg adhita sdad b & inter bay& & meMinvenia-
_ o
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tur y, que ex pun&to dato « circulo occurratiny , & pro-
trahatur y2 ad x. Dico x4 ad ayeffe vt ¢ ad 4. Quoniam
enimex conftr. eftbz ad ayveayadb; &vtba ad ¢y ita
xaad ad:igitur xaad ad erit vt ay ad k& altern.xaad ay,vt
#d ad k,ideft vt gad h,quod facere oportebat.

SCHOLION.

Quoniam autem bz maxima, & ad minima
funt omninm,que per datum punétum 4 duci
poflunt,patet proprerea maximam rationem,
quez ipfis xa, & ay afsignari poteft, efie vt ba
ad ad. |

Quamvis per punétum # aliam reflam zv
ducere licet ipfi xy 2qualem, & in punto «
in eadem ratione divifam ( nam cum 4y, & 4z
equales fiant, & equales erunt 2x, & gv,quia
equaliter diftabunt a centro) non tamen ideo
dicendum erit problema duas admittere {fo-
lutiones; fed vnam tantum,qua pofitione va-
riari poterit, quod ctiam in antecedente pro-
pefitione fieri poteft,& etiam in alijs multis.

%

PRO-




{
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PROPOSITIO XXXVII

Vide : . _ : il
i Mari. I dato circulo aptare re@am lineam magni-
|. dFi=

i aumGe-  tudine datam, que ad datum punétum |
' pertingat.

taldum
in A pol-
lonio ye
divivo,

probl.x.

Indatocireulo bxryex pun@o  five extra , five intra
datosoportes retam ducere vy, itave apfata fie xy ®qua-
lis datze . :

ANALYSIS

Ducatur per centrum , 8 pet datum punctum 4 re&a
abe, & per 35.8&36.3.clem. erunt proportienales 4b. ay.
ax. ac. Ergo {olutum, cum aggregatum,feudifferentia 1p-
faram 4y,& ax fit data . '

CONST. ET DEMONST.

|
|
l

Iplis b. ac reciproca inveniantur duze reSt linez o &
k, quarum differentia fic dara » > quando pun&um 4 ex- i
tra circulum datur; vel quarum fumma fit ipfa m, quando [

¥y T 6 mntra
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fhera cifedlum fueric datum pun@umz. Ex quo aptetur
ayequals ipli 2, & producatur ad . Dico xy ®qualem
effedarmm. :

Eft enim ex conftruftione 45 ad ¢, vt kad bes fed (per
15.& 16.3.elem.) abad ay eft vt ax ad ber ergo cum 4y fac-
ta fic equalisipfi¢: erit axipfi £ xqualis. Data autem s
iamaggregatum iam differentiaeft iplarum g, & £ = ergo
etiam ipfarum 4y, & ax* Quod facere opbrtebat.

- SCHOLION.

Perfpicuum eft datam rectam » nuniquam

pofle diametro 4 maiorem efle (quixin cis>.

culo maxima eft diameter )neque mediy pro-
portionali inter ab; & ac minorem , quando
pun&um ¢ intra circulum fuerit datum (vt
patetex limitatione prop! 1. Introd.) Porteft
tamen alia aptari ex punéto,vel per pun&tum
a,que zqualis {it ipfiay, vel xy, & duz crunt
pofitiones;fed vnica refolutio quoad longitu~
dinem invtreque cafu. =~

' IN. NVMERIS.: =

Sit primodatum pun&uih extracirculom , valeatque:

ab. 18 3¢ 1cl50,& data 25. Ergp duos numeros oportet
inveniresquormmrdifferentia fit 25 reciprocos  ipfis 18..&
50.Ergo per prop. 1.Introdutionis..

F. 12} quadrarome 156§

Faftum fub 18,&50.. 900
Summa’ - 10565
VAR S 3 33
Imelt 125

A (ﬁumma, & differentia. 45 & 20.. e
Eftigitur ay.45 .8 ax 20,quorum differentia %y eft 25. vt
opottebat. ;

Sit.




Vide
Mays

208 ANALYSIS GEOMETR.

Sit fecundopunétum 4 intra circulum , & valeat 46 18,

& EE;SO & data s 65.Ergo duos numeros oportet inveni-

re,quortim fummafit 65 TCCipluLOb iplis 18 & 50.

Im, 321 quadrat. 10564
Faftum fub 18 & 50900
Differentia 1561
V"Cik 131
2 2 Eii 33_’

Summa,& differentia 45 . & 20.
Eftigituray 45 & ax 20:er gotota xy65, vt oportebat.

PROPOSIT., XXXVIII.

,,Wpf_[)ato femicirculo , & re&h lineaad diame:-

#aldum trum perpendiculariyinter ipfam re@am , &

71 Apol-

CH‘CUIHfCI'EElU‘JHl fcmlcn Cdll poéncere llht. cain

foniore - pe@am magnitudine datam,que ad femi-

divive,

probl.z,

circuliangulum pertingat.




SRR

|
},

SIMBID RicT.IAMA 2697

Sit datus femicirculus 2x5,& ad diametrum ab perpens-
diculafis ¢, oporterex « feflamductre agy e V‘Eﬁni‘er-
cepta ¥y xqualis fit relte datee 7. Ducatur x4 & fimilia
erunt triangala axby & ayc ; cum ,_liabeafﬂ,t;,gggwlqs rectos
40,8 bR 6 EORIBYNS T 1 | 2125ub

raiigfhan v

it 4",

R\ By o G

Ob fimil. abw.acy. S P. L ay. ac.
Ergo folitum, cum differentia inter ax , & 4y debeat effe
data .

CONSTR. & -DEMONSTR.

Ipfis ab,8¢ ac duz reGe linex reciprocz g, & # inve-
niantur, quarum differentia (it data m , & ex 4 aptetur 4y
xquali$maiori ipfaram# , Tecans ‘cirenmferentiam in .
Dico xy ®qualem efle datwe .

Cumenim ex conftr {it sb ad gVt kyideft 4y ad 20,8 ex

fimilitudine triangulorum axb, ayc, fit abad 2x,vt ay ad ac,

zquales etiam erunt«x, & ¢; fed inter ¢,& £ differentia eft

recta m: €rgo etiam inter 2%,& ay. Pofita eft igitu_r Xy x-
qualisdat 7. de-faczre oportebag, /- A s :
s gib e va winarmasbdil mikbrenclor iy eve s1aashb 1

el b SLTU

Quando diameter prottaéta fuerit, fatis
obvium eft gmnibus,minimam,qum-im;r,cirﬁ 2
cumferentiam, & perpendicularem interijci-
poteft; ipfumeflc fegmentum &z, . ,

;f- ¥4

L5 s

4 gl

o
3 beels
i

ADHLD B

it T P

Atedee VTV, st S T o o Bk

— e —— =




2EC ANALYSIS GEOMETR.

PROPOSITIO XXXIX.
Ex dato pun&to indatum circulum reftam
ducere, vt reétangulum fub fegmentis
zquale fitdato plano.

Excdato pun o aindatum circulum sxd retamiopbrss
teat ducere axy, vt reftangnlum {ub fegmentis ax. xy fit -
quale reftangulo fub datis g, &b, velyquod idemeft , vt

fint proportionalesig. ax. xy. h. Ex4 per centrum ¢ recta.

ducatur abed.

Sitipikpropy. 10 1o 1 gl cag .| B
Sive (ifiantiprops= 0 D@l “lax. Txy. " am.
Sedper36.3.el SR <« ad. ay. “ax. ab:
Ergoexaequo E.P. ad. ay. am. Xy,
Ecveradviaadiffer. 44, ay. md.  ax.
Tdeft vt fuipra, e B,

Ergofolutum, - CONS




SN BE Ric T 1A 2re
37 /CONSTR, j& DEMONST} <] ]

Fiat vt abad gita had am,& inter md,& ab media inve-
niatur 4 qux protrahaturad y. Dico faume s~ ot
LCum enim fit ex conftr. mdad ax, vt axad ¢b , & per
36.3.¢l. 4 ad 4y, vt ax ad ab: erit ex equo ad ad ay, vt md
ad ax, & quia vt vausad vaumita fune differentiz’,  erit
adad ay, ideft ax ad'all, vt am ad xy quare re&tangulum
axy reCtangulo banr, ideft fub g, & b erit xquale.Quod fa-
cere oportebat. z ' ‘

Hoc problema excogitavit , & fecundum
methodum noftram in prediGum modum
refolvit D. Michael Hyeronimus Hernando
iuvenis ingeniofifsimus, & rerum Mathema-
ticarum peritifsimus, amicus nofter charifsi-
mus,& manifeftum eft reGtangulum fub datis
& & hminus cfle debere rectangulo dub., wt

conftrui pofsit problema.

R

o b 3 w ¥ EEL SN ALY I :
! e s ton ) oy 7.

I S—




o ANALYSIS GEOMETR.
PR OPOSITIO XXXX. |

Dato circulo, datifque.duobus punélis, five
extia,fiveintraillum: per data duo punfta
* ¢irculum deferibéte,qui dati circuli pe-

. ° . ripheriam bifariam fecet. -

. b=y 1
GL2 '-‘IL .

: jctius centrum g,dataque fint punda”
4, 82 b, five extra,five intraillum. “Oportet circulumdef~
cribere ayzb, quidaticircumferentiam bifariam fecet in

J>& 2,qua propterrefta y= tranfibit per centruny ¢ Et
dufa reta ad circulum ayb fecabitin v, :

ANALYSIS

Incirculoeyd. S.P; q. 99. qz qd.

35-3.¢/. Etin circulo ayx. SP. aq. 9. qz. gx.
ErgoexequoE.P. a9. ¢q. qd. qx,.
Ergo folutum, S

D

CONS:
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B

<~ < CONST. ET DEMONST.

Per ¢ centrum ex vtrovis datorum punéto s refta du-
-catur acqd;& fiant proportionales #4. cq. 4. gx.Per puncta
autem x. 4. 4. circulus deferibatur «xb , fecans priorem in
pun&toy,exquo per ¢ ducaturrefta ygz. Dico circulum
¢xb in punétis j, & 2 bifariam dividere circamferentiam
circuli dati 4. - Saade _
Cum enim fint proporticnales (ex conftrutione ) 4.
eq. qd. qx,& (quia fe interfecant in circulo 4xb) «q. yq. gz. 4
gx: erunt ex&quo proportionales cg. yg. gz, gd:ergo refta ex cokH,
ygz eritin circulo dato ¢y, & tranfiens per centrum ¢ bi-35- l#bs
fariam diuidet peripheriam.Quod erat faciendum. 3.¢h

Ad huiufinodi problematam folutionen non
pavum iwvat contemplatio prop. 2 3. Introductio
wisyin quem finem ip [ans 104 tradidimas.

e

: PRO-

L

W e L o ]




214 ANALYSIS GEOMETR:
PROPOSITIO XXXXI.

Dato triangulo abe, ex dato extra illud punc-
te drectam ducere dxyzitavtintercep- 'ﬁ.

t® xy, & yz {int in ratione'data’
madp, :

L

-

1

4

<

Ducatur dg ipfibe parallela, hoc eftangulum 4 angulo

zzqualem facere, & ex punéto x ipfi«b parallela intelli-

gatur xv,

CONDITIONES.
Ex condit.S.P, M Pr K
Velper 2.6.¢l. vb.

Ob fimil.dgx. #c2.5.P. dg. N, T2
Oblmil. abe. xve.SP,  ac. bc.  ax.

- ST

=

2z,
bz.

e,
vb.
ANA-




ANALYSIS

Sint igit.prop. w.. p.. vh bz~
Etetiam. ac. be. ax. wb.
Fiant prop. k. m. —_—
ErgoexzquoE.P. P- k. bz ax.
Fiant prop. ) ch. ga.
Ergoviradt&EP.  p. A ¢z gx.
Fiantprop. . g —
Etfint etiam prop. dg. gX. 0z Xe.==
Ergoexequo E.P. W g PR

Et per comp. /Q» . gx. ge.
Ergofolutum..

CONSTR.& DEMONST.

Ducatur dg ipfi bc parallela,& vt bead acita fiat m ad £,
& vtpad kita cbad g4, & itagd ad lg,iplifque /g, & gc re~
ciprocx inveniantur /x, gx, quarum diffcrentia fit /g, Per
s ducatur dxyz.Dico fadtum Ducatur ipfi #b parallela xv:.

Cum enim ex confir.fit/yad [x,vt cx dd ge; & perdi-
vif. /g ad gx vt g ad x¢;& ob fimilitudinem triangulorum:
dgx. xcxfit dgad cz, vt gx adwec: eritex @quo-dg ad /g,

ideftcbad g4 vtczadgx ,& (quiavt 1.ad 1.ita funt diffe-

rentize) cbad qa, hoceft pad £, vt bz ad ax. Eft autem (ob-

finiilitudinem triangulorum abe. xve )y acad beyideft & ad’

w, Viay ad vb: ergpex 2quo erit mad p, vewhadbz (Ra~

€Crc. »

tio communis. 4x. ) ideft xyad yz. Quod oportebat fa=:

- “PRO-




;16 ANALYSIS GEOMETR.
PROPOSITIO XXXXII.

Dato quadl ato ﬁve rhombo #bed , ex anO'uIQ
d ad oppofitum protraétum Lok 1e6’cam_
| du..c1e dxy, & facere xy @qualem
= Iectedate

& B g My iond
/___._, j// Z

P\ g

ANALYSIS.
Sit igitur. o PP Sy
Per 2.6.elem.S,P, ﬂé i{? o dX K —
Fiatangulus : axz unaa dby. '
Etobfimil.dxzdbyEP, db. by de. xz —
ErgoexxquoE.P, db. ab. KXY " XB
Sed angulus X% e déy,ﬁve AxZ,
Ergo ob fimil. /%¢.xbz.E P dz pzh X 5 b
Ergo folutum. -

CONSTR. & DEMONSTR.

Hiatvtdbad abitam adg , cui reciproce invenian-
- tur
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tur 4%, bz, quarum differentia fit 5. Ponatur ex punéto =.
reta zx ipfi ¢ equalis;8c per x ducatur dxy. Dico vy x-
qualem efle date m. .

~ Cum enim ex conftr.flitdz ad ¢, vt gad b=, hoc eft dz
ad xz,vt vz ad bz:triaugula erunt equiangula dzv & bzx, 5.6.€l.
eritque angnlus dxz equalis angulo xbz, hoc eft angulo
dby(funt enim 4by,& xbz anguli equales,cum angulus dbc
in quadrato, five rhombo fitequalis angulo abd, fiveipfi
zquali ybz, vnde addito communi angulo xby , emergunt
xquales anguli aby. xéz_.)Ergo cum triangula dxz, dby an-
gulos habeant xquales dxz,& aby; & bdx communem, fi-
milia erunt,ac proinde #bad by erit vt dx ad xz,ideftad ¢.
Sed ( ob parallelas #4.ox ) eft ab ad by, vt dx ad xy. Ergo
ex zquo +bad dberit vt ¢ad xy. Eftautem ex conftr.sbad _
db,vt gad m. Ergo xydatem erit eequalis. Quod facere 14.5-¢k,
oportebat.

gt gy 1
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AR

Aliter etiam problema ingredi poffumus, vi~
delicet per 4.6.elementorum.

ANALYSIS.
Per4.6.cLSP. ad. dy. bx. xy.
Fiatangulus. o J
Et cum angulus. dbj} —tm X2
Similiaerunt triang;. dby. A xbz
Et prop. db. dy. bx. xz
Ergo exequoE.P. db. ad., X, Xz

Etob{imil. dzx. bzx: dz. xz. xz. bz
Ergo {olutum.
CONSTRVCTIO:

DEMONSTRATIO..

Vtantea.

Quoniam ex conftr.dzad g eft vt gad'bz, ideft dz ad |
¥z,Vt xxad ba: triangula erunt equianguladzx, & bz,
_adeaque angulus bxx angulo bdx xqualis ; fed angulus
¥ e xbx
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I
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xbz equatur angulb dby:ergo fimiliaeruat triangula dby,&

xbz, & evit dbad dy, vt bx ad xz,ideftad ¢. Eftautem (ob
{imilitadinem triangulorum ady. bxy) adaddy, vt bxad
ay:igitur ex equodb ad sd eritve xy ad ¢. Sed ex conflr.

elt dbad ad, vemad g: ergo xy datx m erit zqualis; Quod, "~
faciendum erat. '

SCHOLION.

Ecce quomode admonitio fextw Intvodudionss
#0s ad vefolutionem mannduxit huius problema=
tisy quod quidem Authores, pofita tantum condi=
Lione pre&feripia in quadrato, non parum vexa-
vit. Nos etiam ipfum per comparationem plano-
vim enodatum i tevtis libro trademus. Vide
Cartefium, Schooten, Renaldinum,&e. Et Ma-
vinum Getaldum , quipofita conditione i qua-
drato, aus vhombo preblema vefolvit.

B = SEEREPRO-
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- PROPOSIT. XXXXIII.

: 7ide Circulo pofitione dato xyz, & datis duobus
Zizf’?” punttis, extra illum, 2, & &, ab ipfis fi inflec-
pr.ios  tatur axh, & producatur, facere yz ipfi

il : ab parallelam.’

Dato circulo, :

datifque punétis
a& b : oportet e :
querere puncéti
x,per quod {i du-

cantur bxy,&uxz

lid faciantyz ipfi b \ \
| J&1p :
1 callch 7 ¥ i
| parallelam. &
| &
ANALYSIS
Sint igit.parallele - ab. yz
il Etob fimil.axb.yx=.E.P. ab. by Nz W
l)l#' Fiat angulus é'_)f'U —\ ey yz-x,ﬁve bax.
ql’ EtEPobfimilybvyxz, Yz. yx. yb. wb.
i ErgoexzquoEP. = ab. )x. 9b.  wb.
Il Etreftangulum abv _A_, j&x,vel quad.tan.é,.
Li'{ Ergo folutum..
.

i CONST. ET DEMONST.,

. Fiatxeangulum 4bv zequale quadrato tange:m:iii 5;‘
- : e ideft.




z
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ideft eius, qua ex & contingat circulum,duétaque tangen~
te vy, lungatur yb fecans circuluminx , & per x ducatur
sx2,& conneftatur yx. Dico ipfam datz 45 efle paralle-
fam.

Cum enim reftangula «bv. ybx fint inter fe =equalia
(quia verumque eft xquale quadraro tangentis b,illud qui-
dem ex conftructione, hoc vero ex 36. 3 elem. ) erit 4b ad
bx;veybad vh, ac propterea triangula crunt wquianguia
abx. vby, & angulus v angule x zqualis. Sed (quia vy tan-
git, & yb fecat ) angulus vyb angulo z eft xqualis : ergo’
triangula erunt fimilia vyb. yxz, & yz ad yx erit vt yb ad
vhrergo ex xquo 2bad bxerit vt gz ad yx,ac proinde trian-
gula erunt zquiangula sbx. xyz , & angulus abx angulo
xyz equalis: igitur parallelx erunt retze 4b , & yz. Quod
erat faciendum.

A LITER &
Sint igitur parallele vz ab.
Ergoangulus Y2l A iz,
Fiatangulus YU N Y200
Ergoangulus byv' LA — baz.
Ergoin circulo funt N oRE T
Ergo reCtangulum vha —A— Ybx.
Sed retangulum y!)x —A~— quad.tang. b.
Eigo reCtangulum vha A — quad.tangz?.-

Ergo folutum.
CONSTR. & DEMONST.

Fiat reGtangulum wba quadrato tangentis b zquale , &

ducatut tangens #y , iunckaque yb circulum fecante in ¥,
duca~

29.1.¢/,

22.3.¢l.
36.3.¢l,
36.3.¢l.
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ducatur axz, & conneltatur J%5 quam dico date &b offe
parallelam. :

Cum enim reangulum vbe equale fit quadrato tan-
geutis b, cuietiam equale eft refangulum ybx: erunt rec-
tangula inter fe equalia vba,&c ybx,quare punitay. x, 2.2,
eruntin circalo @ ergo angulus byv quadrilateri yvux,
angulo externob.iz erit zqualis; fed quia vy tangit , & yb
fecat;angulus byv xquatar anguloyz4: ergo anguli alterni

yze.bazinter (e erunt equales,& reltx proinde yz. ab. pa-
rallele. Quod faciendum erat.

Hecrefolutio per lib.3.clem. emindens exbibes
conflvicioncnngul Pappus vfus ef.

3 LEHTER
Profeéto quando angulus byv factus fuppo-

nebatur 2qualis angulo yza; pari ture fuppo-
ni poterat angulus azs angulo byz,five ezug;
#qualis,vnde in hunc modum varia-

11 poterat,




LIBER 1

2%y
ANALYSIS.

Sit igitur.parallele ab. 9z
Erpoobfimilexbyxz EP @b.  ax. Y20 NS,
Frarangulus A25 A éyz-. :
Etobfimil.ezsyxzEP. Y2, ¥3. a4z as.
ErgoexxzquoEP. #h. ax. az o
Ec re&angu.lum_ ; 5&5 At ZAX 5 {Tve qugd_t;mg_ﬂ.

Ergo folutum , & patet conftructio , & demonftratio.
Etiam per 3.lib.elem.inflitui poterit.

ANALYSIS.
Sint igiturparallelic: Jz. ab.
Ergoangulus. £yz A Yba. 29.1.¢k,
Fiatangulus az5 A byz.
Ergoangulus 025 A yba.

Ergoincirculofunt punta 2 . vies. 2%2.3.¢f,
Ergore&angul._(g_G.g.e!.) G —A— zax 7-‘ﬁVeqUEld-l'ang.ar

Ergo folutum,& manifefta conftructio, & demonftratio..
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PROPOSIT. XXXXIV.

I

J ;“J‘ Cir S pofitione dato xyz 5 & datis duobus
i | ,;P ;::, punétis (extraillum) 4, & 4: infleGere

I | w10y .. axb& facereyzipfi gb paralle-

|| lam.
¢ HJ€ problema pa-

| ums vel nihilo dif-

‘ | fert ab anteceden-- '
2 se.
|
:
| ‘ “' . g
| /

g ” ANALYSIS.

Sint igitur parallele 2 ab. |
| | Fiatangulus VY2 B X
' | 29.1.¢/. Sed ob parallelas,angulus V)2 —A— JU4.
‘ Ergoangulus YA B X
| 22.3.¢[. Ergoin circulo funt T U ,
I 36.3.¢l. Ergo reftangulum bav —A— xay.
36.3.¢/. Sed re¢tangulum XAy ~—A— quad.tang.q.
! Eé"go;_p@&angulum bav —Am=t quad.tang.&-
8 Ergo folutum. ' CON.
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" 1) CONSTR. s DEMONSTR, ¢ 7

Fiat reCtangulum b1 xequale quadrato, tangents 4,
ideft eius recteiqua a punto s circulim.contingit, & dus
catur tangens -Tj{,{pqr J autem ducatur 4, lungaturque xb
fecans, circumf ; :
1pli «b effeparallelam, 777 it i

Quoniam igitur reGangulum biv xquale eft quadrato
contingentis a. (ideft eius, que 4 puntto « circulum con-
tingic) & eidem quadrato zquale eftrectangulum x 2y -
qualia eruntreftangula baw. xay , & ideo punta . y.v. b,
erunt 1 circaloy8c anguliyva; & xequales ( quandoqui-
dem externus bvy,& x ducbus reftisequatur)fed angulus
vyz angalo x eft aqualis (quia vy tangit,& 9% fecat ) ergo
xquales erunt interfe anguli vy2. yva, adeoque parallele
y%.2b.Quod erat faciendum, ~ ~ S

b

ALITER

erentiam in £, & connectatur’ 7z. Dico yz v ¢ 7
159901 Vo A0 1515t ;

Sint igitur parallele )z, ab.

Fiatangulus -+ ¢ GBS e R EIEY 1Y G 20HE

Sed ob parallelasjangulus: J2K A 2 shetligusopnd
Ergoangulus ** 7 —Aes B8h A g ¢ wligonteid
Ergoin circulo fiine <"« W45 2. S, a. : il ,
Ergore&angr}ium ol @S i Yl 1 RN
Sed re@an uluby e xbz v--A—-qr=q{i§amﬁfg;ﬁ:—-§:_¥f .{:
Ergotedd dglffu%'“ A= TS A~ quddgangd. ot T
Ergo folurdm, .

: » 8 patet conltructio, ex qua eadent'yz pos
venit. . y slck o

Per proportionales etiam duobus modis vavia-

Mﬁﬁfﬁé{i mza{y/?:‘ : FE PRO:

=
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PROPOSIT. XXXXV.
| : : . b |
| vide Circulo xyz pofitione dato, & datis ducbus

. Papp & ll b bf bl i
| 7. pro. .. PUNEES (intraillum) 4, & 0. ab 1pfis m

9108 fleCtere axh,& facere yzipliab
parallelam,
ANALYSIS.
Sint igitur parallele. « | Yz ab.

: Ergo angulus, BN A abx.
: Fiatangulus XYV A Y2X..
g Ergoangulus XYV s Arms abx

exconv: Ergoincirculofunt . . - Ju V. X, b.

2’?"‘3'6!' Ergo rc&angulu.m-_ 5 Jﬂx o—y, p— 'U&ﬁ'..

{ |
Hi e [' s g
8 ;;g:; Sedre&tangolum. .« yé&x —A— cuilibet per 2
;; "7 Eigoretangulum V@b A~ cuilibet per &
Ergo folutum.. :

A N
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- CONSTR. & DEMONSTR ¢

Fiat re&tangulum vab zquale cnilibet per «, pusa pag,
& ducatur contingens »y. Per aducatr yx , & %2 pet b,
mngaturque yz. Dico yz ipfi ab parallelam eflelyriia

Quoniam enim retangulum vabrettangulo yax (ideft
peq) et zquale, erunt punta y, v. x. 6. in circulo. Quare -
anguli xyv.«bx(fupereamdem vx)equales erunt;fed quia
vy tangit,& yx {ecat,angulus wyx angulo yzx eft equalis:
igitut , & equaleserunt angulipzx. abx,ac propterea yz,
ab paralieie.Quod erat faciendum.

AEITER
Sint igitur parallele Dz ab.
Ergoangulus XV b Xab,
Fiatangulus XZS5 A XYz
Ergoangulus X5 e X0,
Ergo in circulofunt B X S %
Ergo ré&angulum, abs A_, xe’gz_, e mia
Sed re&tangulum Kl iy cuilibet perb. .
Ergo reCtangulum ~abs —A_, cuilibet f)cl" b,

Ergo folutum, & patet conftruGtio,& demonftratio.

Etiam per proportionales duobus madis pro-
blema expediféﬁ‘(i"ﬁe;:it. i et M

IS0 TH

Ffz PRO-.




1 Vide
M Pappis
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PROPOSIT. XXXX’VL

Circulo pofitione dato xyz , & datis duobus

L7.pro- pun&la (mtra illum) 2, & hiihfledtere s " |
pofrog 1 kb, ita vt yzfic parallela e
L lPﬁ ab..
— e - - . ‘
" ANALYSTS: !
i Sint igit. paraﬂelx 92, ab. St
1 g Ergo angqus m B d])x i Nd y:;x.,
|"‘ Fiat anguius 3 .:.q. @YU Brm Qi
. Ergoangulus U A Y2,
| || 3 Etin circnlo fust s A R
?‘ if!i“’ Ergo reftangulum. VA e xz;_y. '
| |T Sed reftangulum X@y —A—- cuilibet per#.
| Ergo retangulume VD A cuilibet per 4-
. Ergo folutum,.
i anq 3 CONS.
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CONSTR. & DEMONST.

Fiat re&angulum vsb 2quale cuilibet pers (piitacad)
Ducatur tangens vy, & per a reftayy , & perbreftaxz,
iungaturque yz. Dicoyz. ab efle parallelas:

Quoniam. igitur reftangulum veb faltum eft aquale |
euilibet per « ( quale eft caa ) & eidem xquale eft rectan-
gulum x4y equalinerunt reftangula vab. xey,quapropter
punéta x. v.y. b. eruntin circulo, & anguli 4y v. abx (fuper
camdem »v) xqualesinrer fe, fed quiawy tangit, & xy e~
cat, angulus «yv anguloi yzx eftequalis :igitur xqnales-
eruntanguliyzv. «bx , adeoque parallele yz.ab.. Quod:

erac faciendum. ¥

Etiam. hoc modo eadem provenict yz..

A LT & EAE

Sint igitur parallele: ap.. Jz.
Ergoangulus. baXe e s YK
Fiacangulus szh s Aot - ZY X
Ergoangulus- szh ok bax.. S 5al
Etincirculo funt’ Ko B Zoo S0 35:;‘:;:
Ergo reftangulum: U s 20 :
Sﬁd.rc&angulum XD A cuilibet per b.
Ergo reGangulum:. abs A cuilibet per b.

Ergo {olutum , cumreflangulum «bs fieri pofsit &quale
culibet per by qualeeftcbd.. P

r PRO- ¥
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“PROPOSIT. XXXXVIL

. ’.::“:Daﬁs duobgs p_,un&is,&cércu’lo,pc}* data duo
iudpol- . punctacirculum deferibere, qui datum
lon.Gal- contingat.

bo probl.

8. B,

Hoz problema duas admittit folutiones, frve ex-
ivayfive intvacirculum dentur punda,

Sintdata punéta 4. b. (extra, vel mntra)& datus circulus
)Xz, AN ALY SIS.

Efto x pun&tum contaétus: ergofi per x protrahantur
ad circumferentiam ( vti faum eft in anteceden ribus)
recte 42,4y, ita vt iundtays fie 1pfi ab parallela: erunt ttian-
gulaaxb. yx = fub codem vertice x (imiliayac proinde cir-

prop.22 culus,quiper punéta «% b, deferiptus fueritycirculum yXz
Intred. CONLINGEL in ¥. Vt petitur.

Eodem modofit » punctum contactus: ergofiinfleGta-

tur 2wk, ita ve iuna s eidem o Bt parallela: erunt trian-
gula evb. rvs fub eodem vertice v fimilia, & circulus qui
per puncta 2.v.6. deferiptus fuerit circulum J%z continget
Inw. vt petitur.

“Ergofolutum eft problema,& manifefta conftruétio,&
demonttratio, PRO.
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. PROPOSIT. XXXXVIIL

Datis duobus circulis, vtcumque difpofitis,
| re€tam ducere,que fimilia fegmenta
fecetangulum date qualem
capientia.

e

Sint duo circuli fe non contingentes xy; & s'5 quorum
centraa, & b, iungatur ab , & in rarione {femidiametrorum
awviqarur i . Et perz retam oporteat ducere xv, que
{egmcntaufecet'x_y, & swangulum capicntiadato d xqua
em.

Producatur am, & fiat diameter ge; 3 circulo auteny sy
fcgmer}tu_m ab{cindatur capiensiangulum dato zqualem,
firque ipfius fubtenfa rekapg. - , ANA-




ANALYSIS.

Sit igitur XY A Pg.

Sed per 35.&36.3.elem. XY —Amsi Z7IC.
ErgoE.P. gm. XxXm. ym. 1.
Ergofolutum.

Eft enim fumma, aut differentiamediaram xm , & 9
femper nota, videlicet xy, idett pg, fumma quidem {1 gir-
culi fefecuerint, differentia vero (i fe non fecuermnt, - 4

" .CONST. ET DEMONST.,

" Fiant quae iam dicka funt, 8 ipfis g7 5. 8 me veciprocz
inveniantur pz, & 2y quaram fumma fit pg (fi circuli fe
fecuerint )vel pz, & 9, quarum differentia ficvipfa p7 (i

nOR
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| non fe fecuerint ) & ex puncto maptetur w 1pfi p= equa-
| lis,& producatur ad ,f; ccans circulum xy in x, & y, circu-
( lum vero sw4n 5, & w. Dico fegmenta xy, & svangulos ca-
pete dato xquales. : %

Quoniam igitur ex conftrudione eft gm a(i pzvtzq ad
meerit rerangulum pzg equate seStangulo g ; fed rec-
tangulo gmc ;1':quﬂ!lf::eﬂ:.r;e&_mgulum_-.a:m,v: “ergo rectangu-
la erunt 2equalia pzq, & Fugys & quoniam xm falta eft -
qualis ipfi pz,equales crunt ¥y , & py; fed pg fegmentum
fubtendit, quod angulum capit dato xqualem: ergo feg-
mentum ¥y etiam eumdem angulum capiet, & fimiliter
fegmentum sv, quia {imilia funtfegmenta xy, & sv , cum prop.2
retta xv tranfeat pet » punctum, in quo retta, qua centra 'y, ﬁ,a f
ungit zb divifa eft inratione femidiametrorfiin. ' ;

Si circulifetetigerintinyz, & ex # aptdtue mx ipfi 79
xqualis,& protrahatur ad » fattum erit. Datis igitur duo:
bus circulis vecumque difpoficis,&e. Quod faciendum
b - =5 = o :

PROPOSIT. XXXXIX. :
R : ¢ Fid f
Data bafe, altitudine , & ratione laterum ;,r,';;,; |
! _?trisinguhi»rn‘invenirc. Pivibo= appen- |
Efto triangu- MR ke K 0L dicula E
lum 4, *de quo - i -
queritur xx?vlfu _ff e : 47 Z

perdata bafe 2b
maltitudinedas ;
ta sz,& ratio la-

terumax. xb (it £2.° S _
., £ naseBe S 38 2Rl i
d-it-l) Vt_amad w/k_ 7l !

wb.

o

2

3

" Tpft b patitela Gucats gooté innganc 1t G i

‘Gg ANA-

riam dividetangulom exb,
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SE

ANALYSIS.
Sint igit.prop. . ax. xb.. am. mb,
Ergoper3.6elangulus. - mxh A axm.
Fiat angnlus L. bx__y' o LOAGEY bax.
Bteritangulus- MEY b aXM Fha%.
Ideftexterno Jinx.
Ergaper 6.4l e | .7")1 .--A_q "y..:
Sed obfimil.exy.bxy.S.P. @y.. xy. Xx. 5_y.u
Mefbniol onoiter & . onih:lgngs 4
.. Ecdivid., cre i G Wik, by
- Fiat bm s mb ' kit

Btvt rad citadif &EP.am.  my. <ak. mb:i
Ergofolutum. :

CONSTR. & DEMONST.

Fiat £m 1plimb xqualis 5 & vtakad mbica amad my.
Centro autem y intervallo my arcus defcribatur , qui fi non
peryeneritad rectam gz, problema reddet impofsibile,, i
vero ipfam tetigerit, viiicam dabit fUlitionem , duplicem
tandem i fecuerit. S,C}CCt fam in pundkis x:x, & iungantur

i \ s AN
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! S LA BRI F1, LA 2458 <
. oer b Dico triangula s xbefle de quibus queritur.
- E{tenim ex conftram ad my, vt akad wb, & ( quia vous
ad vonum eft vt différentix) erit am :'1({ my, Ve ki 5 1delt mb
ad by, & compon. 2y ad my, ve my ad by, hoceft ex conftr.
: ayad xy, vt xyad by: ergotriangula axy. bxy ( qux circa
" communem angulumatera habent proportionalia) erunt
l equiangula,adeoque angulus bxyangulo bax erit zqualis;
fed (ob mquales my. xy) angulus mxy. xequalis eft angulo
ymx, {ive internis axms, & bax: ergo ( auferendo xqualia
ab xqualibus) remangbunt anguli xxquales 4x7 & mxb,
quare ax ad xberit ve amad mb. Quod facere qportc:bat‘,

SCHOLION.

Vtautem ax , & xb longitudine innotef-
cant, demittatur perpendiculum xv , quod
longitudine notum erit , vepote equale recte
longitudine date ag, & in triangulo 7xy , cu-
ius latera my. xy. cognofcuntur , nota fient
{fegmentamv. vy. & exinde av. vh, & confe-
quenter ax. x0. 258

Ier =
4 ddad
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i ALY T ER
il Efto triangu- :

.u lum,de quo que-

il Critur_axb fuper

i data bafe ab,in al-

titudine xy date
hxquali , cuius
latera ax. xb. fint
indata ratione vt
am ad mb.
Circum{eriba-
tur circulus , &
ducatur xmz,
quz bifaria divi-

det angulum axb. : - =

<=0 ANALYSIS b
S.ini.i‘fginlrprop. g ax. < xb. a-m.-'_ mb.
Ergoangulus. SOk K XD,
ErSP- = VT ULIDgml o s Lom
Fiatangulus BNV sy T,
Ecob imilmxymzv.EP, X). MmX. wmz. 0.
Tdeft b.
Ergoexxqual E.P. bh. am. mb. mv.
Ergo folutum.

CONSTR. & DEMONSTR.
Fiat vt b ad am itamb ad mv, quze datz «b perpendica-
I-:l_rj__s ponatur,& fuperipfamfemicireulus defcribatur vzam.
1 St igitur bifectd ab in g, demifla perpendicularis gz ipfum

| ;!'f%j! femicirculum nec tangat, nec fecet , conftrui non poterit
i . problema, fi tetigerit vnica erit refolutio , duplex vero fi

Aecuerit. Secetiam in punctis z.z. & per punéta 4. . b.
($:13 5 clr=

-




_gx bifariam dividet an-
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circulus deferibatur, ductaque per 7 refta zm.x;ungantur
. xb. & demittatur perpendicularis xy. Dico triangula.
axb efle de quibus quezritur.

Sunt enim ex conflr. triangula {imilia mzv.mze,& mxy,
quare xyad mx cltvemz ad mv , & quoniam puncta 4. x.
b. = funtin circuloseft azm ad mx, vt mz ad mb: ergo ex
cequo erit xy ad a7 vt b ad mv, fed ex contr.elt b ad am,
vt wib ad mw, equalis igitur erit xy datx /. Et quoniam ¢z
reCtam ab bifariam fecat,& ad angulos rectos , erunt arcus
az. zhyideft anguli exz. bxz equales, ac proinde 4x ad xb
erit vt 2m ad mb. Triangulum igitur iam oxygonium , 1am
ambligonium exhibuimus,&c.Quod erat faciendum.

Ecce incidimus in ingeniofam folutionem Vie-

t.e tranfpofitione cuinfdam anguls.

PROPOSITIO L.

Data bafe, ratione laterum, & differentia an-
gulorum ad bafim: triangulum confti-
“tuere.

Sit triangulum,de quo
_quaritur axb ,cuius ba-
{1s ab (it data, & ratio la-
terum,vt ag ad gb,diffe~
rentia autem angulo-
ri ad bafim (it datusan-
gulusd.Ergo fi ducatur

gulil axb seritque, duc-
ta perpendiculari xy,an-
gulus gxy femidifferen-
‘tia angulorym ad ba-
{im , adeoque zqualis
dimidio anguli dati 4. Yoy -

Bifecetur abin m. ANA-

prop.16

Int rod,




ANALYSIS GEOMETR.

AN AL VST

Sint igit.prop. gx. xb ag." | gb.
Fiatangulus~ -+ . M2 By g XY,
Sedangulus .  gxy —A_ 3d.
Ergo angulus et Mg =R -
Ergo folutum, '

CONSTR. & DEMONSTR:

Bifecetur ab in m, & fiatangulus mgz dimidio comple-
menti anguli 4 gqualis, & occurrar 7z perpendiculart wz
1n z.[raque angulus 27 dimidio erir ®quaiis. Per punfta
autem 4.z, b, circwdus deferibatur s2b >& protraharur zq
ad x;iunganturque 4,8 by. Dico trian gulum exb efle, de
quo queeritur, Demittatur perperidicularis yy.

Cuam enim angulus m2g, five ipfi xqualis gy ( quife-
midifferentia eft angulorum ad bafim )aqualss fit dimidio
d: erittotus 4 diferensia ipforum angulorum , vt petitur.
Cumautem m= bitariam dividat circumferentiam azb,
anguli erunt equales axq, & bxy, adeoque #x ad xb , vt aq
:3:1 96, vt poftulatur Data igicur bafe,&c.Quod erat facien-

um, 5

i

ANA-
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ANALYSIS
GEOMETRICA.
L LBk

AGENS ADHVC DE RESOLVTIONE
° 'PER PROPORTIONALES.
s :

INSTRUCTIO

Iber primus per fimplices rectas
propertionales problematum
%° f{olutionem expedivit. Hicau-
w82 tem fecundus liber id ipflum
: profequitur , & problemata
- enodare aggreditur, quorum
alia per '1rrrumenta1:1rmms compofite coni-
modlfs;me refolvuntus; alia ex fola conftitu-
tione terminorum datorum ;apparent refolu-
ta. Iraque fi duo plana duabus redtis (vel
etiam duobus planisjproportionalia exiftant,
neque per 1.6, elem. ad fimplices reftas ipfa
plana revocari pofsint; adhibendze erunt ar-
gumentationes rationis compofitz. At vero
{i, propofito problemate , ex termunis, datis,
.flu ura conftirui pofsit 5 cui fumilisfit figura
quie-
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quefita (quod q-_ﬁlﬂt:mfxfluis diccidere folet)
conftituenda erit fimilitudo, & per rationem
compofitam’, velex ﬁ'mil‘ipudei‘n‘c argendo
problema facillime enodabitur. '

PROPOSITIO 1.

Datam re&am ac, fe&am in b, rurfus fecare in
x, inter @, & b, vt quadratum ax ad rectangu-
lum xbe it vt fad g5live vt ga ad 4e.

g I S
ANALYSTS. _,
St igit.prop. axa. “xbe. ga. e
Ergo produceéndo AXWDE A — x!ar:ga."
Etdeprimendo per be. aAX A — XD:g 0.
Eediflolvendo EP. g Ak TER” .
"Et per compof. ga. tgx. ax. ab.

-Ergo folutum.
CONST. ET DEMONST.

- Ipfis.ga, & 4b reciproc inveniantur g, Scax; quarim
differentia fit g2.Dico fattum,
~ Cumenim {int ex conftr.proportionales ga. gx. ax. 4b,
& perdivif ga.ax.ax xberit quadratum s re¢tangulo fub
2a, & xbxquale,& elevando per be, erit Falam fub’kixidf-
: ) - ¢
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bexquale faltofub ga. xb. be, vade diffolvendo erunt pro-
porticnalia ax s, xbe, ag. be. Quod facicpdum crat.

SCHOLION.

Hanc methodum deprimend; , & elevands
magnitudines non omnibusyin problematibus om-
nino planissplacituram putosipfa tamen nasura-
Lifsimavvidetur, nam, prater quam doFrine Jo-
Lidoram facile aptari pozeft, per frmplicem confi-
derationem quatuorpropovtionalium demon|tra-
turyquandoguidem,fi duo faGa equalia, equian-
gulafuevint,quomodocumque poterunt in tevrmi-
n0$ proporisonales diffolvisqui fi producantur ea-
dem fuita reflituant. Maxime cum hec methodus
non erigat , vt ipfa folida conflruantur ( quod
quidem improprinmy, & moleflum in prohlemate
Plano a Geometrismerito indicatur) fed folum
confirulta concipit, & planan omnino conflyuiio-
nem inflizuendam docet. Cum tamen analyfim
#o/tram ommes modos refolvendi amplei creda-
misy alias afferemus folutignes.
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ALET ik
T a kv
Vide  Sint prop. axas. Kb, ga. be.
";g‘””' Sive permut.dimenf. ax. xb. bega. beax.
4" Tdeft per 1.6.clem. ax. xb. ga. ax.
matio-

pis in ErgopercompofEP.  ax. ab. £a. | g
Intyed.
E:.g'?7'~- CONSTR. & DEMONSTR.

_ Ipfis 4b. ag reciproce inveniantur ax. gx, quarum dif-
ferentia {it ga. Dico faltum.
~ Cumenimex conftr. fitax ad «b, vt gaad gx : eritper
divif.axad xb, vt g4 ad ax, five vereGtangulum fub ¢z, &
bead reCtangualam fub 4,8 be: ergo permutando dimen-
fiones serit -quadratum ax ad rectangulum xbc vt ga ad
be. Quod erat faciendum.

Aliter ex ratione compofita.

£ KD G

Sint igit.prop.. oxa. - xoc. go. 8o
S Kt vt ax.xb, & ax.bcitaga. b,

Etinvert.vt ax.xb.ita ga. be. & be.ax.
rum, 1. s
deratio Ideftvt ax.xb.itaga. ax.
#e com- Bt per comp. vt ax.ab itaga. gx.
Pofirain Erpo folutum.,
;?l.’r‘d-. e

4 CONS.-
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CONSTR. & DEMONST.

Ipfis b, & gareciproce inveniantur 4, & ¢&, quarum
differentiafit ga. Dico fadtum. ;

Eft enim ex conitr.ax ad sb, vt ga ad gx, & per diviflax
ad xb, vt gead ax, vel vt gaad be, & bead ax s ergo invert.
erit 2 ad xb, & ax ad be, hoc eft quadratum axad rectan-
gulum xbe, vt gaad be. Quod erat faciendum. :

Aliter ex 1.6. elem.

g axb ¢
Sint 1git.prop. axa. :xbc. ga. be.
Fiat reCtangulum gcz:xé —A e AX Q.
Ideft fiantprop., -~ - g4 4Xx. a4ax. xb.
Et per comp.E.P. ga. gx. ax. 4,

Ergo folutum.
CONST. ET DEMONST.

Ipfis ga. & abreciprocz inveniantur gx, & 24X , quarnm
differentia fit ¢4, hoceft fiant proportionales g4. g x. 4x.4b,
8¢ per divif. ga. ax. ax. xb, & erit reCtangulum fub g4, &
xb zquale quadrato ax: ergo quadratum ax , ideft rectan-
gulum fub g4, & xb ad retangulum xbe (ob eamdem al-
titudinem xb ) erit vt gaad bc.Quod erat faciendum.

NRO= T A
Hune vltimum modum vefolvends praferen-
dum exiftimoscum nifi necefsizas vrgear ad folidn
afcendeve, vel ad vationem compofitam vecurve-

ve non decent. :
Hh > PRO'«_
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Renal-
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PROPOSIT. II.

Datam re@am ac, fe@tam in b, rurfus fecare
in ¥, inter 2, & b, vt reGangulum cax ad rec-
tangulum xJ¢ fit in ratione datag ad &,

five ac ad h. -
g .k

b

M T
ANALYSIS.

Sint igit. prop.. cax. xbc. ac. h.
Ergoﬁﬁatr xbc A ax " h.

Erit folutum.
CONSTR. & DEMONSTR..

Fiat vt bc ad b itaax ad xb, hoc eft dividatur ab in x in
tatione be ad hy&erit reGtangulum fub ax; & hzequale rec-
tangulo xbe. Ergo reCtangulum cax ad xbr, ideft ad reftan-
gulum fub ax; & b ( obeamdem altitudinem 4% Jerit vt
4cad b. Quod erat faciendum..

AL 2T R
g. k

Sintigit.prop:. Cax.. xbe

nnm.11 Hoceft ve ac. be. & ax.xb.ita g. k.
deratio: Et invert. vt ax.. xb.. 1ta gk & bf. ac.

#e com- Brgofolutum.

pefit.

CONS-
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CONSTR.& DEMONST.

Fiat 2 ad xb vt g ad k,& bead ac (hoceft vt retangu-
Tum fub.g, & be ad reCtangulum fub &, & ac )& erit mver-
tendo ac ad be, & ax ad xb, ideft retangulun cax ad rec~
tangulum xb¢, vt g ad k. Quod erat faciendum.

oS 1P F-R.
Sint prop: cax. xbe. ac. b
Sivepermutdimenf.  ax. xb. acbe. hac.
Tdeft per 1.6.¢l. ax. xb. be. b

Ergo folutim.
CONSTR. & DEMONSTR.

Dividaturab in x;, vt ax ad xbfit vt bead b 5 five vtrec~
tangulum fub:ac: & bead reCtangulum fubh,& ac , 8cerit
permutando dimeniones. rectangulum cax: ad retangu-
Tum xbe, vt acad b Quod erat faciendum.

PRO-
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PROPOSITIO IIL

Datam ream ab ita fecare in x, vt parallelo-
grammum fub ax, & data g, in angulo dato ¢
 ad parallelogrammum {ub x5, & data b

in codem angulo fit v g ad £.

B
SRR g A
ANALYSIS,
Sint igit .prop. ax.g. xb:h. £. k.
Ergo i fiat Bk ol Xbah,s

Factum erit quod petitur.
CONSTR. ET DEMONSTR.

Fiat vt had kita ax ad xb; & in angulo dato ¢ axqualiy
fiant parallelogramma tum fub 4, & g, tum fub x6 , & A.
Dico ipfaeffe,vt g ad £.

Cum enim ex conftr.fit vt had # ita ax ad xb: erunt pa-
rallelogramma qualia fub ax, & £, atque fub xb, & h:er-
go parallelogrammum fub 2x,& ¢ ad parallelogrammum
{ub xb, & hyrdeftfub 4 , & £ ( ob eamdem altitudinem
ax)erit vt g ad k. Quod erat faciendum.

Etiam permutando dimenfiones ,vel inver-
tendo vaziones expedivi poterit problema vt fac-
tum eft in antccedentibus.

h 0y

= PRO-
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PROPOSITIO 1V.

Datam re&tam ab fecare in ¥ , vt differentia ;: ﬁ: 2
quadratorum ax , & xb ad re€tangulum :

; tom. 3.
; axblitvtpad g, feuvtabad ga. p4.+7f28.
G517

y: g a w x b

Dividatur 4b bifariam inw, & erit 2. differentia par- :
tium ax, & xb,eritque reGtangulum {ub ab, & 2mx (vide- Per 7.
‘ licet fubaggregato,& differentialaterum ) xquale diffe- Introd.
| - rentix quadratorum ax;& xb. Fiat ks dupla ipfius ga.

| ANALYSIS.

: Sint igji'r.pmp,. ab:zmx. axh. ab. - za.
E_rgp i1 fiat Za2INX Ny AX b.
Faftum erit quod poftulatur, '
Sintergoprop. ' gu. gy, xb. amx.
Etduplic.& dimid. ba.  ax. xb — mx.
Etpercomp. ka. kx. xb.  mb.
Ergo (olutum, :

CONSTR.& DEMONST.

Fiat kadupla iplius o4, &xreSis ka, & am (feumb) re-
| CIproce mveniantur kv, & b, quarum fumma it #b. Tta-
- Que proportionales erunt ka. kx. xb mb, & per divif. ka.ax.

0. 7%, 8 dimidiando, & duplicando ga. ax. xb. 21 ex-
| go reCtangulum {ub g4,& 2mx reGan gulo axb erit xqua-
: le,
|
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il | 248 ANALYSIS GEOMETR.
. /l - le. Ergoreftangulum fub 4b, & 2mxidelt differentia qua-
il | dratorum ax, & xb,ad re®angulum «x6, ideft fub g, &
I 2mx(obeamdem altitudinem 2/mx) erit vt abad g4.Quod

'.!5' ' oportebart facere.

i PROPOSITIO V.

|

1 Datam reftam #b dividere in x, vt reftangu-

i lum fub differentia partium ax, & x4, & data
gaad re¢tangulum fub ipfis partibus confti-
i : tutam habeat rationem vt p ad ¢, five

i vtgaad ba.

—— e —

kgh a mx b

i ' 1B Dividatur ¢& bifariam in , & erit 2x differentia par-
b Tntyoq, UM 2%, & xb: ergo conditio eft vereGangulum fub.oz, &
il 2% ad reCeangulum axk it vt gaad ha. Fiat ks dupla ip-
& - fius ba.
il | ANALYSIS
il Sintigit.prop. ga2mx. axh. ga. ha. |
i Ergo i fiat axbh —A_ ha:amx.
| h Solutum erit |
g Sint ergo prop. amx. xb. ax. ha |
| Etdimid.& duplic. mx.. xb. ax. - ka |
W Ergocomp.E.P. mb. xb. kx. ks -
il Ergofolutum,

CONG-
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. “CONSTR. s DEMONST.

Fiat %4 dupla ipfius b, ipifque a,& sm (ideft mb)re-
Ciproca Inveniantur x4, & £x, quarum fumma fit 46, Di-
co faGum. : L TH - Pay

Cum enim ex conftr.fint proportionales mb. xb. kx. ka,
& divid. mx. xb, ax. ka, & duplicando , & dimidiando
2mx. xb. ix. b erit veétangulom fub 27.%', & Y4 reStan-
gulo sxb xquale: ergo rectangulum fub ¢4, & 2m.y ad rec-
tangulum axb. ideft fub 2mx, & ha (ob eamdem altitudi-
nem 2mx.Jetit vt gaad ha.Quod erar faciendur,

Datim reGtam 2k bifeCam in o, ita dividere ;ﬁz /e

in x, vt rectangulum by ad bina reGanguly din o3
fub a)x; Scmmx; & Tub ab, & tx Gt vt ©C pag.
GS TUREEAED T g e 10301 % 19160 479,

g _.,é : a mx b

Perfpicaum eft fi fiat L2 ipfi ap equalis reGangulom b
xquari retangulis {ubax, & mix, atque fub ab, idcft s, & FC7 1.2
mx. Ergo conditioeft vt fint proportionalia abx.kxm. p ¢. ¢

Fiat vt pad g itauabad g4,

R T NAL T SIS e
Sintigitprop,s . aby. kxm. #b gk
Ergo fi fiat xbigh e bxm.

Solutu-m-lcrit. : = 5 it :
Sint ergo prop. v g:@ kx. mx 3‘5 ,.:.[.
Ecper compo, gk gx. mx. mb.
Ergo folutum, L CONGS-
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TRHMOMAQ = st e
( ' g ko g mox h

CONSTR. & DEMONSTR.

. APl ¢, & mb reciproca inveniantur g8 X ,quarum
difterentia (it g7, itaque proportionales Crunt gk, g, mx.
mb, & per divif, gk, kx. mx. xb, vnde reCkangulum fub gk
& xbrefraugulo {ub 4x, & mx erir zquale. Ergo reftan.
gulum fxem, 1deft fub xb, Sc gk ( obeamdem altitudinern.
xb)erit veabad gt five vt pad 4. Quod erat faciendum.

PROPOSITIO VII.
= Datam i{é&;{iﬁ@’:fc&mn inb,&:¢ Sy

- care In v, inter 4, & ¢, vt reftangulum ax)
ad dxe reGangulum fic vt oc ad xc.

S  bxe
A8 Sint igit.prop. axb.: dxe. @ xe.
“ ] Sive per 1.6. el. AN . ok ac:xd. dxe.
l' | Ergoperigs.el - “ & —gxb'iin_ arxd.
|If' [ Belp. OO IR g ax.  hxiOE
il Fiat ga v o= "2 ga.

ErgopercompEP. . ge¢. gx. bx. bd.
Ergq_ci}utum_. e ST




T RNICHIE, B (I /L B2
" CONSTR. & DEMONSTR.

Fiat g2 re&xe ac xqualis,ipfifque ea:b4 reciproce inve-
niantur ¢ ¥, bx, quaram differentia {it ¢6. Dico faGtum,

Eftenimex conitr.gaad g%, Ve éw ad bd , & per divif
ga, ideft ac ad ax,vihy ad xd,quare ;r,&a. a%allum axbrecs
tangulo {ub ac, & xderit s ’Eqml i ©rgo 1g lagulum axb,
ideftfub acy& xd ad reCangulum dixcc, obeamdem aitatu.,
dmem xdyeritveacad xc. ngd erat fac:.eudum :

PR.POSIT VHI

o

Datam ra&amagigfeﬁmm inb, & erurfus fe-

L

care in ¥, inter b, & r, vt re&angulum cax
ad xcd rc&gngulum fitvtbxad bp

Tl o4

L a g b p x¢
o ANALYSLS. P
Si.ntigit.l:_irop. Ty cax, _xc'd bx. b A
Et permut.diment’ ax. bx:cd. bpac
Velfi fiat SYSY ) cd:gh
Etper 1.6€lE. P. AL %, by v
Etgomp. - Ven 6 X GHeifbie

Ergb‘fuh_xmm.
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g Se b s xe |
CONST. ET DEMONST.

Fiat rectangulum fub'c/& b reCtangulo ful bps& ac -
qualesipfifqtie a; &c¢b reciprocs nvenianturxc , & 2%y
quarem fumma fit ge. Pico fa@um, RS

Cum enim ex cenflr fit 2c ad xcad xe,vtgradgh; erit
divid.exad x¢ 5 vebxad gb, five vt retangulum fub bx,&
¢d ad reftangulum fub ¢4, & b, hoceftfub bp, & ac:ergo
permutandd divfenficiies retangilun cax ad rectangu-
um xederit vt by ad bp. Quod erat faciendum.

.. PROPOSITIO IX.
Pide R.

P i Datam re@am ae, fe@am in byrurfus fecare in
V.z';cer.. Xy Hter-dy X by vtquadratum gx ad reGan-

1o, 1, , g‘ﬂlﬁm cxb it vt mp adgp
lib.x. Y Y BV T A
prop-84; a Tt - g pFy

Infcr vg; & ap Ii;tl:_iligatilf inte |je&'aq_;z::ékn1p;;. '
' ANALYSIS. |

Siftigiturpiop. ¢ aka.  oxb, mp. " gp.

Ergo i fiant prop BX. | X T m
per 1. Etetiam. ax. xb. P ap-
derati. Solutum erit. Nam fadta fub terminis homologis erunt
L wmpof, ~ZVI D s pro-
ER
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proportionalia, videlicet axa. cxb. mpy. gpy, ideft per 1.6,
elaxa.cxb.mp. gp. ve petitug. ;

Sintigit. prop. ax. Xc.. mp. py.
Etpercompof. S ax, . mp 7y,
Fiant prop; ab. ac. mp.mk. - ab. b, =
Sintetiamprop. ~ L r@xe - xb. Py gp s
Et per compof, ax. ab. . gy —
ErgoexxquoEP. © - py. £ witk. my.
Ecperdivi = “fy. gp. k. Jy.
Ergo folutum. : : |

CONSTR. ET DEMONSTR.

Fiat vt abad acyita mpad mk, iplifque gp. mk reciproce
nvenmntar py. Ay, quarum differentia fic pk, Iraque pro=
portionales erunt pygpmk by, & per cumpbf_ 2)-£9. wk.
my. Denique fiat ax,que fit advat, vt py eft ad aysfei mk ad
my. Dico {attum, '

Cumenim fit ax ad 4b vepyad ¢y: erit per @ivif. zx ad
xbvepyad gp. Rurfiscam sx ad a6 fie ve mhkad my, hoe efy
(cb proportionales 48. ac, mp.mk) axadac vt m p ad my:;
erit per divif. ax ad xc, vt mpad pyerdt Aedm 1% ad xb vi
prad gpeergo fadka fubiternyinis homologis erunt propor=
tionalia, videlicet quadratum ex ad rectangulum cxb- 4 ve
reCtangulum zpy ad re€tangulum 9y, hoc eft vemp.ad ep;

Qn_wd%rat fsrcigndum,‘." gl o i Pﬁ; gp 3

=

23 _ AL
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; A L T TR,

| Siinipfaanalyfi puntum y prius extingua-
il tur, ita evadet conftructio.

y i .

‘l

Sititerum dividenda ¢f,8c.& debeant proportionales
fieri,vt antea. ,

I ax. xc. mp. Py

a ax. xb. .py. gp.

i boc o

 #bepg mghy

i ANALYSIS,

% ,[ S-intifgig;pmp.: . R . X, wp. Py

Et per compof. - ax. @ mp. .
: Fiant prop.mg.mp.ac.ap. ap. mg. L

Siacetiatm prop, ax. xb, . zp.
Et compin, i e Xy S
Fianrprep, wg. Lp. d.ég. ég " RS ot )
Et\wmp.-E.-P. Xq. xh. wy. myg. —
Ex exzquo. xXq. xb. ap.  ax.

|| - Beconv. S By ap. xp,

A Ergo folutum, : '

CONSTR. & DEMONST.

! Fiat vt mgad mpitaacad ap, & vt mgad gp, ita abad bq,

il ipfifque #p. b. reciprocz inveniantur xq,& %p 5 quarum

il differentia fit p4. Dico faGum. _

S JIA Et
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Eftenim xg ad bgvtapad xpex con{h' & conv, xq ad 1'

xbytapad ax. Iqa:my,q:u:bﬁtadmg,wtxqadxb feu vt i
apad ax. Et quoniam xqad xb eft vt my ad mg: erit divid. i
b4 ad xb,vt gy ad mg ( hoc eft ob proportionales mg. ¢p.ab, i
bg.) abad xb, vt gyad gp, & divid. ax ad xb, vt py ad gp.
Rurfus quoniamzx ad ap et vt ang ad m y,ﬁve (o prupol- il
tionales ap-ac.7mp. mg.) ax ad ac,vempad my : erit per di- !:]
/ vilux ad xe, vempad py, Eratautem ax ad xb, vt pyad gp: I

ergo faftafub terminis homologis erunt proportionalia,
videlicet quadratum ax ad reCtangulum cxb, vt retangu- b
Jum mpyad rc&mgulum gﬁy; h()L eftve mp ad gp. (@od !"
facere oportebat. I

N O T A. e i

Quod autem ploportionales fieri debeant l

\ mg.mp. ac. ap. ex fubfequentibus pendet, ita-, i

que hec reduttio fufpenfa manet, donec per- .

‘ venitur ad proporsionalesab. xb. gy.0p,& ne- '
| cefsitas patet reducendi terminum gy ad ter-
| minum 7y, qui. fupm extat , quod. feriinon’

| poteftsnifi terminus ;ﬂg vﬁ.rpatur,& propor-’

tionales fiant mg. gp. abbg , vnde propottio=:

nalesemergunt comp.xq.xb.my.mg, & com-

pertum fit ftatucndas eflc proportionales #g:
mp. agap, vetatiocommunis {tabilita fifismg:

my, &ex equa arguendo cva.nc:fe:}t p&n*f:a-
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AT T ER

e
Pd o ,/\

Z 774 V24

S et

Sit dividendaabin ¥ vt quadratum ax ad redan gulum
exbfitvefad g ' _

Super bc femicirculus deferibatur by, ve tangens x5 rece
tangulum P’of_sit cxb. '

ANALYSIS

Sintigit.prop. axa.; xyxe - fon g
Sive fi fiat bib) bmb.
E¢E.P. pas Sxpaagi dhin.
Sive - SIS Emy;
Fiatangulus Xk A XYm..
EtE:P. . AN LI ak. iy
Ergo pet 14.4.€l, romk cims bio 9

Ergo folutum,
CONSTR. & DEMONSTR.

Fiat vt ¢ ad fita quadratum bm ad quadratum recke 2k,

qu.cum 4c angulum conftituatreCtum , & ducaturtan-
gens




Bl ld B T _ge

1L IBE RZIL

gens ky fecans ab in x. Dico fatum.
Sunt enim {inukia triangula retangula avk.cym, quare
axad xyeric vt abad my, ideftad mb, asi@oquc iquadratur
ox ad quadratum xy, ideft ad reCtangulum cxb,yt qU&dl.l*

4P; 257

tum 2k ad quadratum b, ideft vefad 7 (xuod erat Igcu:n-

dvn. _ i
‘SCHOLION:"

Tn hane conflructionem incidis per[picacifsimum
ingenivm Ex»i-Principis Rogeryj Ventemigha,
qui privs (pretes olias ﬁxcm‘ms) Mathefim Yal-
Ineyat,quam vigingi-aungs etatis [ue complevif-
fet. Ex zp/&«;z mzéz,qm ol pro fmuwﬁ/vc ndum
propofuernmsaignazys fust Marriti degens tran/-
mitiere.

Kk PRO-
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PROPOSITIO X

Datam reéam a¢ divifam in b iterum divide~
re in ¥, inter @, & b,vt reGtangulum axb
ad quadratum x¢ fit vemp ad py.

i —
ek xbge mpy 4

Interjiciaturinter mp. pg quaedam py

ANALYSIS.
Sint igit.prop:. axbh. xex. mp. pq.
Ergo fifiant prop:.. ax. xc. mp:py.
Et etiam prop. xb. x(. - pg-
Solutum erit,cum hoe fieri pofsit.
Sint ergo prop: ax. xc. mp.. Py
Et per compof. 4x.. ac. mp. my.
Fiant prop.wyg. mp.dr.rrk’. ak. mq.. —
Sint ctiam prop.. xb. B PPy
Et per divif. Blw o X000 Dy
Fiant prop. mq.pg.bege.  ge. my.
Ergo per divifE.P. xXg. X6 my. mg.—
Etex zqualitate, wl. Xxc. -ak. —ax
Et per divif. g g g BT S

Ergofol utum,

CONS-
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CONSTR. & DEMONSTR.

. Fratwtaegad mp ita acad ok, Scvemg ad pgitabe ad gc.
ipfifque ge. ak reciproc inveniantur xg. k¥ quaram fum-
ma fit 4¢.Dico fatum. ” e

Eft enim ex conft.x¢ ad gcvt akad kv, & per<ompof.xg
ad xc vt ok ad ax.Fiat py,queefitad mg,ve xg eftad xofive
ak ad 2. Et quonia x¢ ad xceft vt iy ad mq: erit per divif.
gcad x6,vt gg ad mg,five(ob proportionales ge. be. pg. my. )
bead xo,vt yg ad pg, & perdivif. xbad xcvepyad pg. Rur-

{us quoniam ax ad sk eit vt mgad my,feu( ob proportio-
nales 2k, ac.mp. mq.) 4% ad ac, vt mpad my: erit per divill
ax adwec, vempad ty; fed eratanteaxbad xc , vtpy ad pq.
Ergo fafta {fub terminis homologis erunt proportionalia,
videlicet reftangulum axbad quadratum xe, vt rectangu-

lum mpy ad reangulum gpy, hoceft vt mp ad pg. Quod

facere oportebat,

N O A

Ex conflructione exa@a perfpicusm fiet an
problema impofsibile fit, anvero vnam , duafve
Jolutiones admittat iuxta detevminationem prop.

1. Luzvoductionis.

Kk2 ALIL-
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AL R R,

Sit reta ar, divifa in b, iterum dividenda in x
inter 4,& b, vereftangulum axb ad qua-
dratum x¢ {it in ratione data

vemp ad pg.

4 N A Y SiES

Efto faltum, & {uperab femicirculus defcribatur S Ve
perpendicularis ¥y rectangulum pofsit axb’; ducaturque:
¢y Perfpicuum igitur eft, ex terminis rationis date trian-
gulum coaftitui pofle, cui fimile debeat effe: triangulun
xyc. Ergofolutum..

CONSTR. & DEMONSTR.

Inter mp. pq it media pg, duGaque ¢g, fiat angulus ae
angnlo pge equalis. Siigicurcrus ¢ femicirculo fuper ab:
defcriptonon oceurrerit, problema conftrui non poterit,
fit tetigerit vnica erit refolutio. At verofi fecueritin punc-
tisy. y, demittantur perpendiculares yx. yx. Dico 46 feGam
Shlein puntlis v, v, vt pesitur,

Sunt:
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Suntenim triangula xyc triangulo peg fimilia, quare xy

ad xcerit vt pg ad pg,adeoque quadratum xy;, ideft re¢tan-

gulum 2x6 ad quadrvacum xc, vequadratum pe ad quadra-
tum pgshioc eft ve mpadpg. Quod erat faciendum.

PROPOSITIO XL ..

Datam re@tam az, feGtam in b, protrahere ad
xy vt re@angulum axc ad quadratum,,
bx fit vemp ad gp.

EpreRge ) e TRy g.omyp

Inter7p, & gp interjiciatur quedam yp:

ANALYSIS. .. |
Sint igitur prop. axc. bxb. -“mp. gp.
Ergo i fiant prop. K O mp.  yp.
Etetiam. WS bx’, ‘.DIP" g

Fa%umerit quod petitur. _ =
Sintergo prop. 11 ax 7 hx mp. : p-
: Et convert. ax. ab. inp. = my.

Fiant prop. QUSRS Ligy, zm. —
Sintetiam prop. CX 0 ohx o g s

Et per divif. 56‘ i TyrEey
Vel fi fiant prop.. é‘q.- gm..
Ergodivid.EP. xq. bx. my. gm.—
Etexzqualitate R % aw ax.

E t per compof. Xq. é?g f e fx
Ergo folutum. CONS-
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[l T I R q E .y p
CONSTR. ET DEMONSTR.

Fiat ve g ad mpitaabad f2,& vt gwrad gpirabe ad by,
ipfi{que bg. f«. reciproce inveniantur x4, f%,quarum {um-
ma fit fg. Dico faltum,

Cum enim fit ex conftr.vgad by vt fa ad fiv: eric per di-
vil.egadbasvefaad ax. Fiat my, qua fit ad 25 vt xq ad

b, five vt faad ax. Cum igitur g ad bx fit vt my ad gm:

erit compon.bgad bx,vt ¢y ad gm , five (cb proportionales

by be.gp.gm.)bead bx, vt gyad gp, & perdivif. cx ad b,

an. 111, vtypad gp. Ruzlus comax ad fa, fic vigm admy,five (ob
de rat. proporticnalesfa. ab, mp. gm) ax ad ab, vt mpad my: erit
compef. convert.axad bx vtmpad ypifed eratantea exad b, v 9p
ad gp. Ergo fafta fub terminis homologis erunt proportio=

nalia, hoceft reCtangulum axcad quadratum bx , vt rec-

tangulum spy ad reftan gulum gpy, five vty ad gp. Quod
facigndum erat, : "

Al L E R

| Datam re@am acfe@am in b producere ad x,
]Ii vt reétangulum axc ad quadratum bx

i fitvtpady.




Pﬁ

Defcribatur fuper - __
ac femicirculus ,, vt £y ~ ]9
tangens xy rectan-
ulum pofsit axc.
%ifccctur acinmy & X
wngatur #y. A - e
7 A BE  C F

oL

ANALYSIS

Sint igit.props GG ibxch, - p

Ideft XYX..

Vel fiat f T 2o,

EtE.P. LBt A

Fiatangulus X0z K2 MY

Etobfimilbsx ymeEP: xy.  bx." my. bz
| Ideft | me.

ErgoexxzquoE. P. o i e DR bz.
[ Et quadrando I ge.  mem. bzh.

Ideft 2 q.

Ergofolutum. '

CONST. ET DEMONST.

Fiat vt pad ¢ ita quadratarn #c ad alind, caius Tatus fit
bz, quead ac perpendicularisiponatur, & ex ztangensdu-
catur zyx.Dico faGum, ' :

Sunt enim fimilia triangula reGan gulamyx.bzx,quare xy
ad x? erit vty ad bz; adeoque quadratvim xy, ideft rec-
Gangulum 2xz ad quadratugm bx, vt quadratum # 7 1deft
mcad quadratum bz, hoceft vt padg. Quederat facien-

duin. PRO-
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PROPOSITIO XII.

Datam re®am ad, feam in b, 8 ¢, rurfus {e-
care in x, inter 4, & ¢, vt retangulum
axbad dxc reGangtilum fit ve

mp ad gp.
% b xcd fokuiva mogpy
Iterjiciatur pyinter wp & gp.
ANALYSIS.
Sint igit. prop. axb. dxc. mp.  gp.
Efgo {i fiant prop. A% Pl sl Y-
Etetiam. ' Ve e e, Dy g
1 | . 111, Solutum erit, Nam fata fub terminis homologis propor
:I Lﬂl | de vaz;  ltamreflituent analogiam.
III | q 0”"53 9[; S‘l i lglt- prOp- ax, .'X'd. }’ﬂﬂ % p .y .
1 ' Et per compof. ax. ad. mp. Y.
; ilili | F.lant prop. ug. mp. ad. ak, ak. mg, —
s Sint etiam prop. e )
i Et compon. SIS R 4 S /A
Fiant prop. - Lf mg.
Ergo comp.E.P. Ay G Y. G, ==
Etex xqualitate. PR A S ) A
Et convert. .,\f ff: ak. xk.

Ergofolutun, _
CONS-
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CONSTR. & DEMONST. -

Fiat vt mg ad mpita adad ak, & vt mgad gp ita be ad f,
ipfifque ¢f. ak reciproca inveniantur xf. vk, quarum difte-
rentia fit £, Dico fadtum. '

Ettenim ex conft.xfad ofyvt akad xk, & convert. xfad
xe,vtakad 2x, Fiat my, quz fitad mg, ve xfeltad xr, five
| vt 2k eftad 2x. Et quoniamxfad xcett vt myad me : eric
- divid. ¢fad xc vt gyadmg, hoceft (ob proportionales f.
. bagp.mg)bead xcvegyad gp, &divid.bxad xe ve gy ad
| ¢p. Rurfus quoniam ax ad ak cft vt ¢ ad my, ive(ob pro-
portionales ak. ad. mp. mg) ax ad ad, vempad my : eritper
divif. ax ad x4 vempad py; fed bx ad xeerat vt pyad gp: er-
go fatta fub terminis homologis erunt proportionalia, fci- #4. 111,
| licet reétangulum axbh ad dxe re&angulum,vtre&angu- de rati.

lum mpyad retapgulum gpy, hocell vemp ad ¢p. Quod compof,

| faciendum crat.

=13 o PROG i
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PROPOSIT. XIII.

Datasre@as ab,& britafecare iny , & Yy vt
reftangulum axb ad by retangulum fit vt g
ad b; reCtangulum vero fub ax, & yc,ad
reftangulum fub x4, & by it vt

ad 4.
. h
_ &1 4
a &b B gt b
. 2 -k
ANALYSIS.
Sint igitur prop:. axb. bye. 7
Etetiam axyc. xbby. g. k.
Ergofifiant prop:. ax. by g. &
Necnon. xb. L. Z: s
Etetiam, ax. f{y-. = 2
INecnon: . xb. L
Ex zquoE.P. k. B B
E tcognita erit z; vade faciljs apparet progreflus.
Sint ergo prop.. ax. éy._ Zi- 22
Velfi fiac ab. éq.‘,
Ergodiffvt rad r.& E, P Al Jq.- g Zi—
Sint etiam prop,. 0. - y. z_ b
Vel fifiat g [ —
Etex 2qual E,P: C. l s B
Ergo ﬁﬂc{mlm- s i1 s yq‘CON S+
1 /

s
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CONSTR. & DEMONSTR.

Inter &, & hmedia inver?aqtur zs& vtgad z ita fiat ab ot
ad bg, & vt zad hyfive vt kad = ita ¢ ad /. Deinde ﬁant-t?i o
PYOFUITI..OH_'&}-ES}{‘ qu &y &ct_iam _«‘\.’-‘.lf.]f. :{.’ [D}CO.‘E&&IMI}. 2' P@ f

Cum enim{it ycad /,veygad =, & xbad ye, vt g ad /2 ™ :

erit ex xquo xbad y7, vt gad &, five ex conftr. vt b ad b7,
vnde (quia differenti funt ve vausad voum ) erit ax ad
by, vt abad bg,ideft ve g ad =. Eft autem xbad ye,ve g ad /,
idelt ve zad h:ergo fatta {ub terminis homologis erunt
proportionalia , videlicet rcftangulum axb ad reGan-
enlam byc , vt retangnlumdubyg, & = ad reftangulum
fub =, & b, hoc eft vt ¢ ad 7 , vt oportebat. Rurfug
quoniam ax ad byeft vt gad 2,8 ycad xb, vt/ ad =, ideft ##. I11.
vt zad b, erunt facta proportionalia fub terminis homo- de rat.
logis, nempe retangulum fub ax , & ¢, ad reftangulum compaf. i
fub by, & xb, vereétengulum fub ¢, & =z ad retangulim I
fubz,& &, hoceft vt gad £ , vt oportebat. Retkas igitur i
ab & be, &c.Quod erat faciendum. :

QVASTIO. i

Oporteat duos datos numeros (ab,& b ) 16, & 13 ita i
fingillatim in duas partes dividere, vt fallum fub partibus |
16 ad faGum {ub partibus 13 fitvt 3ad 2 ( vegad b) fac- i
tum vero fub prima parte ipfius 16,8 fecunda parte ipfius i
13 ad faftum fub fecunda 16, & prima 13 fitvt 24 ad 24, ',

fivevt3ad Z-—f( ideft vt gad £.) I
5 |

Sint partes quafitee ax. xb. by. ye, & ex prcedente ana~ |
lyfi hac fequitur, :

Qi Liz OPE-
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OPERATIO.

: % 5 Iz : .
Inter b,& k. 2 & Z—' media: eft —pro z,fiat vt x ad s ita
; : . 12
gad/ ideft ve Fad 2itaz ad 2 y&nter 2, &L~ 4 8 2}
g F 3 z 5-
differentia erit I-I~ pro/--z..
Q.

Fiatvtgad ¢ ita_abad bg, hoc eft vt 3ad -;—3' ita 16 ad
; 3 ' . o
1_2% s& inter be, & bg, ideft 13, & I;? differentia erit 5
5 ; -
proge. _ e s
Fiatvt /- zad gc,ita/ad ye, hoceff vy —ad—ita2; ad

§ pro ye- fecundaparte ipfius 13, vade prima erre 8 ( pro

3 - . R ; 12 2
by.) Fiat tandem vt z.ad kitayrad xb ,, ideft v 2 ad %;
/.) . . 5
ita § ad 6 pro x£ fecunda parte numeridati 16, vade pri-
maerit ¥o..
Suntigitur10. 6. 8. 5. partes; de quibus queeritur, quz
conditiones alsignatas adimplent..

I PRO-
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PROPOSITIO XIV.
Datas reQas ab, & beitafecarcinx, & y 5 vt
reftangulum aﬁx ad chy reGtangulum, fit vt g
ad b re&angulum vero acx ad aye rec-
tmcrululn fitvtgadd.
| | b
; e S TR e
' &
AN A LY S5
Sint igit. prop:- aba.. 65_}!... jus h.
Etetiam.. A A
Ergo fi fiant prop.- I T s
Etetiam: xb. é] % 2 il
Manifeffa erit folutio. Cum antem z prima fronte inno- i
tefeat, ita erit progrediendum. H
Sint igit. prop.. xb. fay.. gz |
Velfi fiant be.. qb. I
Ergoaggvttad L.&EP. ¥¢. ¢4y G 2 i
Etper1.6.el. ax.. acqy. - g.. 3. i
Sed debent efle prop.. cw.. -y, o k. ‘I
Ergoex xquoE. P. ac:qy. aye.. z. k.. i
Vel fi fiant: o i
Sivepert.6.€l. _ ac:q)-: la:qy. :
Ergoex 14.5.¢cl Y =B l:q).. il
EtE.P. I @)y qy- |
Et per compof. o by g6 qe.

Ergo folutam,. CONS-- |

<




270 ANALYSIS GEOMETR,

z’ aq--x b y' ¢ g /4

CONSTR. ET DEMONSTR.
Fiat zad b vt abeftad be, & vt gad zita bead qb, &yt

sadkitaacad la. Ipfis autem /s, & gz reci Proce invenian-
tir Ly, & ye, quarum fumma fit /. E¢ tandem fiat xb ad by
Vigadz Dico fadtum,

Cumenim xbad by it vt 7 ad 2,8 ab adbe,vt z ad h:fada
{ubterminis homf)!og[s erunt proportionalia, {cilicet rec-
tangulum abx ad reSangulum cby, v: reCangulum fub z,
& z ad reftangulum fub z, & 4, hoc eft vt g ad b, vt opor-
tebat. Rurfus cam xbad by it vigad = , five vt be ad 4t,
. cruntaggregata ve yousad vioum, hoceft xc'ad g9, five
re(tangulum acx ad retangulum fub e, &gy, vtg ad z.
Eftautem/2ad by, viy-ad ge, & per divif fa ad 19, vt yead
gy>quare re®angulum «yc equale erit refta ngulo fub /4, &
gy-crgoreftangalum fub 4,8 gy adretangulum syc(nem-
pefubla, & gy) erit vt acad la, five vt zad 4, fed eratrec-
tangulum acx ad reGtangulum fub ac, & 97> vt g ad z: ergo
retangulum acx ad ayb reCtangulum erit ex equo, vt gad
k, vt oportebat ( ratio communis, feu termini com para-
tionis, {i mavis, reCtangulum fub ac, & 99> & reta z. )R ec-
tasigitur 6,8 be diyifstmus,&c.Quod erat faciendum.

- PRO-
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PROPOSITIO XYV.

Quatuor terminos proportionales exhibere,
ita vt primus ad quartum fit in ratione data g
ad £ , fecundus veroad tertium in ratiosie
etiam datam ad p, & praterea aggregatum
fecundi,& quarti {it datum, nempe

recta ab.
L
- T Rl R R T e
[ Sint quatuor termini, de quibus queeritur xy. 22. ya. zb..

’- CONDITIONES |

\ Vifintprop.  xy. @z ya. zb.
| Vtfintprop. = xy.- zb. g ki
| , Vtfint prop. @z ya m. P

|+ Ve az2zh ZX_ ab.
| AN ALYSIS.
Sint igit.prop:. Xy.. azi ya.  zb.
Et etiam zb. Xl T = be
Ergorettang E.P xyzzh. azxy. yak. zbyg. i
Ideft per1.6.¢l. 20. a4z ' i
Suntautem prop. 4z.  ya. 7. & i?ll.
Vel fifiar k. i; |
Ergofubftit E.P. zh. az az:q. :_,’Jg i
Kt permut.diment.. zbz. aza. g g ;'
Velfi fiant : 4q9. ft-
| Eterunt prop. zh. a4z q. f |
\ Et compon. ab.. az. g+ 7. [ !
Ergo folutum; : CONS» |
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1]
s |
%9

=3 Lonibe i g,
Kis i ot bty W aedlisincly. »

CONST. ET DEMONST.

Fiatvt mad pitakad ¢, & inter 1, & ¢ media invenia-
tur fydividaturque 46 in z inratione gad £, Itaque ez 5, &
zb erunt fecundus,& quartus terminus, vt petitur. Deinde
vt mad p,feu vt kad g ita fiat a2 fecundus ad yatertium, &
vtkad g ita zb quartus ad vy primum ,ve petitur. Dico xy.
az. ya.zb. euam efle proportionales.

Cumenim fitsbad 4z vt gad f: eritetiam quad. zb ad
quad.az, vt quad. gad quad. £, ideft vt gad 7.Hoc cft per-
mutando dimenfiones zbad 4z vt reStangul. fub sz , & ¢
ad rectang fub 26, & g; fed re@angulumiub a2, & g 2qua-
tur retangulo fub y4,& & (cum fint proportionales 4z. ys.
k.9.) ergo vt sbad az,vel vt reGang, fub zb. & xy ad rec-
tang fub 42,& xp,itaerit reltang {ub y4,& £ad rectang.fub
b, & g Eftautem vezb ad xy ira kad g: ergo deptimeudo
antecedentem analogiam per iftam, vt xyad 2z ira erity¢
ad z5.Quatuor igitur terminos proportionales exhibuimus
&c. Quod facere oportebat.

SCHOLION. .

Tante molis ef? fugere aliquando principia fo-
lida in problematibus planis,placet proprevea mo-
ve arithmetico eamdem propofitianem hunc in 1mo-
dum refolvere.

CON-
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& J Lé R:4 5 7. P‘ f _ .|i
3 I: :
CONDITIONES: 7057 }
Vifintprop. . x). 4z g8 zb. " ‘
Et etiam e |
Etetiam . he U () !H
Scu fi fiat N e [
Vific o aztzhea—ab i
ANALYSIS. Aol ’
i
Per 1.& 2.cond.eft A2V, A 2hur _(_21111;1 ._..A,_,‘ xy. l‘
- - 3 zb. k. il
Ergo producendo az.)a: b A_ 2bz: 7. J
Sed per 3.condit. Na: b s %0
Ergo fubft.erit B2 —As Zf{fz:g. ; ;
EtE.P. A e il
Velfiffit media _ gg i = ; 4
El"go latera E.P. _ Z. f a3 {t’?. l'
Ergo folutum, & patet copftrutio, & demontftratio, i
O VRS B A0
~'Quatuor numeros. exhibere propomanalcs ita yt pn. o
“musad quartum fic ve 8 ad 5, fecundus ad tertium ve 7ad il
4» & aggregatum fecundi,8 quarti fit 27. i
Hixc queftio fupponendo ¢, & k valere 8,8 5, & m, & |
77> 4, &c¢. expeduri poteft, veantea. Placet nihilomi- f
nusitaprocedete, Mm Sint
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% sy Ne cuaxb

Sint qua{iti numeri xy. 4. y4. zb.ita vt ab fumma fecun~
di, & quarti valeat 2 7.

AN ALY Sl

Sint igit. prop. . X). 4R Ja. R b.
Etetian. Rb. %Y. 5. &
Ergo retang E.P. XyRb. axxy. sya. 8.
de v:1; 1deft per 1.6.¢el. R0 aze sya. 8L
comyof, Sed etiam S.P. a3 Ja. 7 4 G
Velfifiat - ¢ 5- 2}"'
Ergo 2;“{ B §.)0.
Et fubftit P b ez 2263830
Ideftaugendo per 7. 2 -:i)cz{. 55{/):'
Et d(_:prim-.per 4 §a3.14 {ﬁ
Ergo per16.6.el 14303 A saza.
EtE P.per14.6.el i 8 ‘ags {égf
Vel perzo.6.el 196. 70.
ErgoetiamlateraE.P. = J NS b,
Et per comp: 14. 1470 az. ab.
Ideft 27

Ergo folutum,& manifeftum fit analyfim ncftram nuthe-
ros etiam admittere, i illis cperari placuerit,abfque prait-
dicio damonilrationis,

OPL-
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77 OPERAFION TG

St - . IV 7odat 14 qud27? .

Elev.per1i— 970 ‘14— 70. :

Velfi 1126, dat196—14 v 70 quida7?

Velfi 9. ndat 14—y yo quidaz

Velfi 1.  dat 14— V7o quid 37 dabit qui-
dem 42—3 4 70 pro {ecundo nUMcero 4<.

Ergo — 154~ 3 70 pro quarto <b:

Eftenim27. aggregatumvtrinfque,
Nuncii § dat 8 quid— 15 =+3 V70 ? dabit quiidem

24T 4.1 Vlyo.‘pi'{).fprimo DUINErc Xy,
Mox fi 7 dat 4. quid 42—3 V 70? dabirquidem
¥ 1% V70.pro tertio numeroy4.

Erunt igitur quatuor quefiti numeri.

el +4~% V70, 42—3V70, 24._1% V70, ~—15 4 3V 70

e et S ppidadis
.._:"360-—.71 _"70 1008 gl _WZQ
+ Too8-=73V70 73661099V o

1368—144.V70 =mA—  1368—144V70 -

Qui etiam funt proportionales, cum fattum {ub extre-
mis falo fub mediys fir ®quale, vt patet. Quatuorigitur |
niurneros exhibuimus;écc:Quod facereoportebat, |
Etiam pev pr ecedentem analyfimymore arith- '
metico,quefi enodavi potevity & quidem’ bre- ll
l
|

VIS, 0peratio veyo cadens evit.

e  Nipe RGP




; i 976  ANALYSIS'GEOMETR.
PROPOSIT. XVL

| Datam circuli diametrum @b ita fecare in x,vt
{1 perpendicularis xy ad fegmentum xd fit
| ~_inratione data vempad mq.

4

ANALYSIS.

Ducatur by, & patet ex terminis rationis datx triangu-
lum pofie fieri, cui fimile fit triangulum xyb. Ergo folurum.

CONSTR. ET DEMONSTR.

Conftituanturad angulos reftos mp.mg,ductaque pq fiat
angulus aby angulo g eequalis, & demmitatur perpendicula-
uis xy. Eruntigiturtriangula reGtangula xyb. mpq fimilia,
quare xy ad x¢ erit vt mp ad mq. Quod facere oportebat.

i SCHOLION.

i1 |
11
T' 4 Quoniam propofitum problema pofitione
13 tantum eft refolutum , placet aliam analyfim
i inftituere, vnde quanta fit xy,vel x5 {cire pof-
|| fimuys. e ALI-
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A LI TERS
Sint igit. prop- xy.  xb. mp. mq.
Er quadraado. xyx. xbx. mpm.. mgm.
Sive per 8.6.¢l. axh. :
Hoc eft per 1.6.¢l- ax. xb. mpm. mqm.
Et compon. ab. . xb. mpm--maqm.mqm.

Ergo folutum.
CONSTR. & DEMONSTR.

Fiat abad xb vt aggregatum quadratorum mp. mq ad
quadratum g ,& dutta perpendiculari xy, factum erit.
Nam dividendo erit «x ad xb , five reCtangulum axb ad
quadrarum x4, hoc eft quadratam xy ad quadratum xb, vt
quadratum zp ad quadratumzg, adeoque ¥y ad xb,vemp
ad mq. Quod erat faciendum.

Quod fi femicirculus datus 4yb non iam {e-
micirculus; fod portiocirculi proponatur ad

primam analyfim confugiendum erit,& quan-

- ta fit xy,aut xb a trigonometria petendum de-
terminatis quantitatibus ab. mp. mq, & valore:
anguli ayb.

PRO-
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PROPOSITIO XVII.

Dato aggregato trium proportionalium, da-
“taque ratione medie ad differentiam ex-
tremarum; ﬁngulas exhibere.

o
et
,,:;‘)/ <

Sitaggregatum data refta b, & ratio data dpad ¢4, Sing
"uxiitz partes 4y. 2k y2 quo pofito, fireta 42 bifeGa fup-
prop. 7, PonAtUTINX: erit 2 vy differentia extremarum, & defcripto
Intrey. lemicirculo avzere@ique perpendiculari yv: eritipfa rec-
tx zb ®qualis. Ergo fi iungatur xv perfpicuum erit ex ter-
minis rations date tria nculum pofle fieri;cui {imile debeat

efle xvy.

g

ANALYSIS

Inclinentur ¢d, 8 dp ad rectos angnlos , bifeGaque ¢ in
m ducatur mp. ;
Ecobfimilxwy.mpd EP. Xv. wy. mp.  pd.
Ideft ax. -~z
Etduplic. anteced. uei T 2mp.  pd.
Ergo {olutum.

CONSTR. & DEMONST.

Dmdatm ab in z in ratione duple mpad pd, & fuper -‘f;'a
=
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h EIBRER 1 279 [i" ‘
bife@t in #,femicirculus deferibatur avz y & fiac angulus | ll"
zxvangulo dmp qualis, demittaturque perpendicularis ht i

wy. Dico ay. zb. yzcllesde quibus queeritur. il

Cum enim ex conftr.triangula fint {imilia xzy. zpd, erie | i
susideft ax ad vy, vi mpad pd, & duplicando antecedentes 1
amad vy, vt 2mpadpd; {fed ex confir.eft sz ad 26, vt2mp 1
ad pd: zqualesigitureruntey, & zbyac proinde propor- '
tionales ay. zb. yz, vt petitur. Rurfus ob {imiliidinem ' \ﬁ
xvy. mpderitvy , ideftzbad xy vedp ad mp, & duplican- !
do confequentes,zb (media)ad duplam xy ( differentian

extremaruim 49, & yz ) vt dpad cd, vt poftulatur. Datoigi-
tur aggregato.8ec. Quod oportebat facere.

" U'proPOSITIO XVII & |

Renabds
- : ; o tom.g,
Datam re@am ab fecare in x , vt reGtangalum pae,
fub partibus, ad quadratum differentie 406. i
carumdem habeat datam rationem L i

Ladh.

FaQum iam fit, & defcribatur fuper <6, bifei in , fe-
micirculus - yb, vt perpendicularis xy reGtangulum pofsic /7¢- 7 '
. axh. Quoniam igitar mx {emidifferentia eft partivm 2x. favr oo
: «b, dulks my, paret ex terminisrationis date , triangulum

pofle fieri, cut fimile fir triangulum sy, i
CONS- H




CONSTR. & DEMONST.

Fiat vt kad A ita quadratum quodpiam g7 ad quadratum
. Inclinenturad angulos rectos mg. ¢, & bifecetur mg
in p,du&aquc posfiatmbad mx, vipg eft ad pq > eredtaque
perpendiculart vy, lungatur my. Dico faSum.
Quoniam igitur %y, ,ideft mib eft ad mx, vt pg adpg : i
. milia erunt triangularetangula mye. pgg, quarexy ad mx
eritvtggad pg, & duahcaudo confequentes xyad duplam
mx vt ggad my, adeo que quadratum xy , ideft retangu-
lum 46 ad quadratum dupl.,»., mx,ideft ad quadratum dif-
ferentixe partiam «x,& xb,vt quadratum gq ad quadratum
mysideft vt kad k. Quod erat; &c.

PROPOSITIO XIX.

In dato {femicirculo infcribere -quadratum.

Fa&tum iam fit, & in femi-

circulo dato awb inferip- / ’ .
tum fit quadratam. xyzw. |
Bifecetur diameter 2b'in ! 1
ws& ducatar wz, 7 A w
AL //

ANA-
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ANALYSIS.

" Quoniam igitur quadrati latera funt inter fe equalia, x-
quales propterea erunt el xv, & yz,& ®qualiter difta-
bunt & centro 7, quare X, & zy erunt equales : ergo my
dimidia eritipfius zy:ergoquadratum zz,ideft quadratum
mb quinque poterit quadrata my (fiquidem yz, vt pote du-
plaipfius 7y,quatuor poteft quadrata zy. JErgo {olutym.

CONST. ET DEMONST.

Tnter mb, & ipfius quintam partem media inveniatur
proportionalis my,fiatque ei xequalis xm, & excitentur per-
pendiculares ¥v, & yz, & conneftantur vz , & mz. Dico
xyzv quadratum effe, de quo quaritur. : '

Quoniam igitur quadratum my equale eft ex conftr.
reGangulo fub mb, & 1pfius quinta parte: erunt quintupli-
cando, quinque quadrata zzy equalis quadrato b 5 ideft
mz; fed quadratum mz equale eft quadratis my, & yziergo
quitique quadrata zy 2xqualia erant quadratis my, & yz, ac
propterea yz quadratum quatuor quadratis my erit xquale:
ergoyz dupla erit ipfius my, nempe ipfi xy equalis , fed
etiam funt equales xv, & yz: ergo ¥yzv quadratum erit n
femicirculo dato conftitutum. Quod erat faciendum,

SCHOLION.

Hocproblema proponi poteft hoc modb:
Datam a5 dividere iny, vt re€tangulum fub
{egmentis zquale fit quadrato differenti o~

rumdem,
Nn PRQ—:




s8%  ANALYSIS GEOMETR:
PROPOSIT. XX.

In data portione cireuli quadratum confti-
tyere,

Efto1am fallum, & i portione circuli data 206, confti-
tutum fit quadratum xyzw, & bifecetur 44 in m, ducatur-

que m,
ANALYSIS.

Quoniam igitur xv, & y= funt 2quales, zqualiter diffa-
bunt a centro, adeoque Xm, & my erunt xquales: ergo yz
dupla erit ipfius my: ergo triangulum effici poterit , cui fi~
mile debeat efle triangulum myz.

CONSTR. ET DEMONSTR.

Exponatur queevis gh,8 ad angulos retos ipfius dupla 'y
ponatur bk, iungaturque g4, Deinde angulo ¢ -angulus fiat
xqualisbmz, & demittatur perpendicularis zy, fatique
xm ipli my zqualizerigatur perpendicularis xv , iwsgaturs
que vz

Quoniameigitur triangula refkangula myz. ght funt -
quiangula, erit vt sy ad yz ita ¢h ad bksfed hhdupla eftip-
fiusgh: ergo y= duplaerit ipfius 7y, adeoque ipfi xyaquas
Usyfed wv, & y funt zquales : ergo xyzv quadratum erit

de,




aor i i
i -
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de quo queeritur, In dara igitur portione,, &c. Quod erat
faciendum, .~ YENT Y0

I hume modum etiom ontecedens problema
[olviposerit pufitione.

PROPOSITIO XXI. =

In dato triangulo quadratum infcribere.

In triangulo dato «be inf-

criptum iam fit quadratum
svxz. Demittatur perpen-

£% '/3:*"
ANALYSIS

dicularis ¢y fecans latus xz
iny, & erit yp fingulis lateri-
bus quadrati zqualis, o

Ob fimil.abc.xzc S P, gh. _ep. X% O

Ideft : : p.

Ergofolutum. ; parer 20
CONSTR.& DEMONST.

Dividatur perpendicularis cpin y in ratione bafis ab ad
ipfam cp, & per y 1pfi ab parallela ducatur xz , demitan®
turque perpendiculares xv, & 5. Dico xzsv. efie quadra-
tum,de quo quaritur. :

Cum enim in trianglis fimilibus bafes, & altitudines
{int proportionales, erit abad cp vt xz ad ¢y ; fedex conltr.
abad cpeft veypad ye: ergo xz ipfiyp crit qualis 5 fed ob
parallelifmum ¥z, 8 ws inter {e, & vx. yp. s mter fe funt
zquales; ergo xzsv quadratum erit.Quod erat faciendum,
2 . 2 N~ - B




284 ANALYSIS GEOMETR.
PROPOSITIO. XXII.

In triangulo dby datur latus db, & angulus ad
“verticemdby bifectus ponitur a refta ou, & ra-

Vide
Rewa

;3;3 tio reCtangulidby ad re€tangulum dxy eft .
237 vt fad g, feu vt db ad ¢b: quaruntur |
punéta x, & . l

e

il._»:l. f.)‘f

11 S ANALYSIS

;i Sint igit. prop. dby. dxy. db. qb.
Ideft perr.6el. : dé;y. gff{y..
Ergoper14.5.cl. dxy —A— gby.
EtEP. 1 2QUss slxXCAoxY by
Ideftper3.6.el. ax. db.

1 E Ergo folutum.
il CONSTR. & DEMONSTR.
i i Inter 95, & db media inveniatur dx , quee ex puntto d

S : teltz bx occutrat in x, & protrahaturad . Dico faltum:.
il Eftenim gbad dx ex conftr.vt dx ad db, & ex 3.6 ¢l vt xy

F u ad by,quare reCtangulum 4 xy equale erit rﬁ&aﬂgulo gly:
) - ergoretang.dby ad reftang: a’xv,ldd‘f gby(ob camdemal«
i it ntudmem by) etit vt dév ad qi’a Quod erat facicnd an: ;
|

:‘-:’[ PR-(HJ'-»
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PROPOSITIO XXIIL

Dato triangulo ahc oporteat ex punéto inla-
tere dato 4 reGam ducere dxy ita vt rec-
tangulum dxy,reCtangulo axh {it
equale.

PR

i

AN ALYSIS.

Sit igit.reGang. dxy —A axbh.
ErgoE.P. dA%.c—ax. xb %)

Ergo folutum, Nam cumanguliad » fint cquales, & late-
ra circa illos proportionalia, {imilia erunt trianguladxa, &

xhy.
CONSTR. & DEMON o

Ad re@am datam 2d, & punum 7 angulus fiat 4dy, an-
eulo ahy xqualis,& cam anguli ad x {int zquales: ,. fimilia
erunt triangula adx, & xhy, & eritdx ad ax , vt xh ad xy:
ergo reStangulum 4y reftangulo axh erit zquale. Quod.
faciendum erat.

b AL
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ALET BR

_ g
| A\

35.3.cf,  Siperpun&ta a. b. d.circulus deferibatur fecans latusch
1ny: erunt reftangula dxy, & axh xqualia, vt oportet.

PROPOSITIO XXIV.

Dato triangulo #4¢ ex dato in latere pun&o 4
re€tam ducere dxy,ita vt triangula adx,

& bxy fint zqualia,




LIBER I 287
"ANALYSIS: ~ ~~.

Sint igit.triang: Axa —Am bxy.
| Ergo per 15.6.eLE.P. £ M
| Ergo folutum.

CONSTR. & DEMONSTR.

Yangatur 4b; & ipfi parallela ducatur 4y,conneltaturque
dy fecans ab in x. Erunt igitur(ob parallelas db, & ay )trian-
gula fimilia dxb, & axy, quare dx ad xb erit vt xy ad 4x: er-
oo triangula dxa,& bxy, que circa angulos xquales latera
habent reciproca, zqualia erunt.Quod oportebat facere.

ALIA DEMONSTRATIO.

Ob parallelas 4b, & ayyerunt triangula ;equalia 4dy , &
aby, demptoque communi axy, remancbunt xqualia trian=
gula dx, bxy. Quod oportebat facere.

& AT




288 ANALYSIS GEOMETR.

ANLITER

3

P

i .
Ducatur lateri cb pa~ \

rallela 4f, quodidem
eftac facere angulum
fdx anguloy ®qualem.

ANALYSIS

Sint igit.triang: axd B bxy.
Ergoper15.6.cLE.P. dx. xb. xy. ax.
Sed ob fimil fi/x.xby.S.P. xb. Xy. fx dx.

Ergoexequo E.P. ax. xb. xb. fx
Et comp. ab.  xb. fé f X
Ergo folutum,

CONSTR. & DEMONSTR.

Ducatur 4flateri ch parallela, & dividatur fb 1n x in ta-
tione ipfius fb ad 4b, vt {int proportionales ab. xb. fb.fx, &
divid. ax. xb. xb. fi; cum autem ob fimilitudinem triangu-
lorum fx. xby fint proportionales xb. xy.fx, dx : eruntex
zquo proportionales dx. xb. xy. ax. ( ratio communis f¥.
xb.) ergo triangula axd. bxy, que circacommunem angu-
lum x latera habent reciproca, qualia erunt, Quod opor-
tebat facere. PRO-
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SEEACBIE ROGILA VA @9‘ '
PROPOSITIO XXV

Dato triangulo abe, ex dato in latere pundio
Areftam ducere dxy, & facere rectangula

dyx, & abx zqualia.
& ~
= 7
t?f:j‘;i—-——#\\f’f
./ .
S by
Ducatur ipfi 46 paralle- .z e \
la dm. \ y
ANALYSTS. =
Sitigitur dyx A abx.
EigoE.P. _ ab, dy. xy. xb.

Sed obfimil.xby.dmy. S.P.xy. xb. dy. dm.
ErgoexzquoE.P. . ab. dy. dy. dm.
Ergofolutum. : ' a3

OONSTR. & DEMONSTR.

Tnter ab,& dm media inveniatut dy,qua ex puncto 4 occur-
rat lateri ebin yyfecans 2bin x. Dico faltum.

Curn enim ex conflr. firzbad dy, vt dy ad dm,& ob {imi-
litudinem dyms& xyb,fit dyad dm,vt xyad xbterit ex 2quo
abad dy, vt xy ad xb,& rectangulum dyx reanguloabx x-

quale.Quod erat faciendum.
- Oo - PRO-
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PROPOSITIO XXV

Dato triangulo abe, ex punéo in latere date
dreGtam ducere dxy, & facere-rc&a-ngula
dyx.abx inratione data vt 4

ad ab.
_ ;;./\/\.,\ﬁ;

Ducatur dm ipfi ab pa- _ < \\ I
rallela. J/ ‘,y

ANALYSIS

Sint igit. prop: WYX abxe | R
Sive per 1.6.ek _ k:bx. abx.
Ergoper14.5.el dyx K k:bx.
EtE.P. k. dy. 29 bxis
Ideft ob{imil.yxb. ydms.. il dyo dm.

Ergo folutum,

CONSTR. & DEMONSTR.
Inter £,& dm media inveniatur dy.Dico fa&um.Efteniny
kaddy, vt dyad dm,ideft vt xyad x5 (. ob fimilitudinen
wiangulorum yxbh, & ydum ) quare reGtangula dyx: , & fubk,
& xberuntequalia. Ergo rectangulum dyx; ideft fub 4, &
b, ad rectangulum sbx-( obeamdem altitudinem x4)erit
¥t kad»b. Quod faciendum erat. '

PRO-
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’ S ETEV B E IR /A 2%
PROPOSITIO XXVII.

Dato trmngu’lo b ex»dato in latere punéto d
| rectam ducere dyy, & facere reQangulum
ydx ad re&anguhm bax,vth
: adgb. -

Ducaturipﬁ 45
parallcla dm.

ANALYSIS

Sint igit.prop. ydx. bax. b ab.
Sive per 1.6.¢l. b:ax. bax.
Ergoper14.5.¢l. VA% A Biax.
Eterunt prop. b t{)’ dx. ax.

! Fiat angulus c{yg O 8

’ Eterunt prop. dg. 6{}' dx. ‘ax.

~ Ergo dg A

Ergo folutum.,

CONST. ET DEMONST.

- Ipfisb parallela ducatur dg datee hequalis, & fuper dg
0o 2 feg-
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fegmentum circulidefcribatur angulem capiens an gulo «
zqualem, & ad punétum y,in quo latus ¢6 protracium fe-
catur i circulo, recte ducantar dxy, & gy, Dico fadtum.
Cum enim anguli 4, & dyz interfe, & altern. ax 7,8 xdg
inter fe fint wquales: triangula erunt imilia ax /. dey, &erit
dg,ideft had dy, vt dx ad 4x,& rectangulum yi iy reGangu~
bo fub 4, 8 ax zquale. Ergo retangnlum ydv,ideft fub 4
& ax ad retangulum box (obeamdem altitudinem #x )
eritvt had eb, Quod facere oportebar, 4

gt 5 oo sl g eamont slo Ly APRID
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PROPOSIT, XXVIIL

Dato triangulo afc, ex dato in latere punélo
dreétam ducere dxy, ita vt reCtangulum
ydx ad abx reftangulum, fit ve
ad 4.

Inngaturdh,  £7. 7
&ipli cbpa- \/
raliela duca-

turdm.” Yok \

‘ANALYSES

S_iﬂt‘- Igltpl‘ Op'.- : ydx o bﬂx . lj. aﬁ.

Sive per1.6.cl. - IR biax. abx.
Ergoperigq.5.cl ydx st DS
Eterunt prop. b dy. dx..x b.

Fiat angulus dyg A abd.
Ecobimil. igpdxb EP. dg. dy. dx. xb.
Ergo L T elivec b
Ergo{Clutum,

CONS-

Lo
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CONSTR. & DEMONST.

ipfam Jg fegmentum circult defcribarur angulum capiens
angulo 264 equalem, & ad punstam J»1n quo latus cb feca-
tur i circulo, re&e ducantur dyy, & ¢y. Dico faltum,

Cum enim anguli dyg, & shd inter fe, & alterni dxb s &
#dg inter fe {int =quales:triangula erunt fimilia dyg,& dxb,
& erit dg, ideft Bad dy vt dx ad xb.& reftan gulum ydx rec-
tangulo fub 4,& xb zquale. Ergo retangulum ydv. , ideft
fub /,& xb, ad reCtangulum sbsx ( ob camdemaltitudinem
xb ) erit vt had 4b. Quod erat faciendum,

Producatur mdad ¢, vt fiat 4z date b zqualis, &. ﬂl_pcf;'

een | PRO.
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| PROPOSITIO XXIX.
Dato triangulo abr, ex dato in latere punéto
dreCtam ducere dxy, ita vt reGangulum
dxy ad axb reCtangulum fit vt
hadk.

_ LN
. Ducatur ipfi ab paral- /é _/{
lela doms. j

b - ANALYSIS:
Sint igit.prop:. dxy. axb. b k.
Hoceft vt dx.. @;x-,&'xy_.- ‘xb.atah. k.
S‘ive.ob'ﬁ’rnﬂ:.dj}m.xj;&' ' &dy, .. s
B0 e ol
' -_Vel?ﬁ-ﬁat Iy cj '__dm. '
| Velper1.6el, : qax. dmax.
Ergoper 14.5.ek jdx‘ Ny X
Eterunt prop. q. d_y. az. " ar.
Fiatangulus dyg N, SOV / 8
Et erunt prop. dg. dy. @x.  ax.
; Ergo : ) [y, (o—
| Exiggoffélutum, - g_CON_S-
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| ﬂ/\;;: \(_4"
/é)‘(\&
=

CONSTR. & DEMONSTR.

Fiat vt kad hitadm ad dg:fuper quam fegmentum cir-
culi defcribatur angulum capiens angulo s £qualem, & ad
punctum y,in quo latus cb a circulo fecatur, ducantur dx s
& ¢y. Dico faftum, : '

Cum enim angulidyz, & e inter fe, & alterni xdg, &axd
inter fe,fint equales: fimjlia erunt triangula dyg. axd, erit
dg ad dy. vtdx ad ax, & refangulum ydx rettan gulo fub
dg, & ax xquale. ErgoreGtangulum ydx (idett fubde; &
ax)ad retangulum fub dm,& ax erit vt dgaddm ,ideit vt
% ad k. Sed ratiogreSanguli y/x ad retasgulum {ub dw, &
ax.componitur ex ratione dx ad ax , & ratione dy ad dm,
hoc eft (ob fimilitudinem triangulorum dym , & x9b. ) ra-
tione vy ad wb: ergo vt dx ad ax, & xy ad xb, hoc eft vt rec-

tangulum dxyad refangulum axb ita erit 4 ad £, Quod
erat faciendum,

PRO-
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PROPOSITIO XXX.

Dato ttiangulo abe ex dato extra illud punéto
dreCtam ducere dxyz, vt reGtangulum xyz
ad reftangulum gy fit in ratione data

vtfadg.

ol

!

Ducantur late- j// \ b f;‘ =
=z ‘-}/\\‘

ribusac, &b

parallelz dg,8 ;
A, / : '
ANALYSIS _

ginr-igit.prop. xyz; (zyér f T,

Ic.{eﬁ”vt i) XY @Yy -'y_q.yb. it&f: L

Sive ob fimilitud. dy. £),& dz. dmataf. g

Velﬁj_ﬁat _ £ k. dm. ,

;i{rg{: nvere, dy.gy. ita k. dm,& dm. d=. j:"rj ;{ .
e : | ita £, R T

Fiat angulus | dzg A . edeorr

EtEP. . gy dg de

Ergo - F ke dy.
Ergo {olutum, Pp CONS-
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ANALYSIS GEOMETR.
&x

< ANw 2
= /%\/\ /|
Jéf -

CONSTR. & DEMONST.

Fiat vt fad g itadgad dm, & fuper 4y fegmentum def~
cribatur errculi,quod angulum capiatangulo ¢, five 2, -
qualem,& ad pun&um z, in quo latus ¢b {ecatur a circulo,
refte ducantur dxyz, & zg.Dico fatum, :

Sunt enim anguli ¢, & 4 inter fe, & alterni gy, & ydq
mter fe equales, quare triangula gy 4, d=m fimilia erunt , &
vtdyad gyitacrit dgad dz, five itaerit dg ad dw, & dmad
dz, & invert. vt dy ad ¢y, & d=ad dmita dg ad dm; fed vt dy
ad gyitaeft xyad ay (ob parallelas gd. ax. ) & vt dz ad 4m,
itaeft yz adyb(ob patallelasdn. yb. ) ergo vt xpad ey, & 95
ad yb, hoceltwe reftangulum xyz ad reGtangulum ayb ita
etit dgad drs, ideft fad g. Quod erat faciendum. -

PROPOSITIO XXXI.

Dato triangulo ab¢ ex pun&o extra illud dato

dreGtam ducere dxyz, & facere reCtan-
gula xqualia xy3, & ayb. _
o "




.

| Ducatur dg / / \,-.:F?Z H|
| lateriac paral ¥ B \ 43
rallela lateri T ST 2F
I db. j 1.,,)/ 4
ANALYSIS
Sitigit. XY —A— ayb.
ErgoE.P. &y —ay b IR
Ideft ob fimilitud. dy. gy. dm. dz
Ergo fi fiacangulus. d{m —A— 7.
Erunt prop. dy. gy. dm. dy

Ergofolutum.

CONST. ET DEMONST.

Ducantur dg; 8¢ dom lateribis ac, & ab parallele, & fu pet
dm{egmentum circuli deferibatur angulum'capiensangu-
lo g, vela equalem,& ad punétum =;in quo latus cb fecatur
acirculo, retta ducatur days. Dico faum, :

o Cum enimangulusdzaz angulo gslive a,falkus fit equa-
lis: erunc(ob parailelifmun eri angulanterfe fimilia axy.
&Ay. dmz gz, Quare dyad gysideft xyad ays erit vtdmad

[ azyideft vt yb ad 52, & reGan gulum xyz reGangulo ayb =
quale. Quod erat faciendum. _ S

: Eodem mody procedere licebit quands punium
mira triangelum datum fuerit, vel quando con-
ditio equalitatis , vel Proportionis variata propo-

#atuy. Now enim omues cafus excogitabiles expri-

i poffunt,

P P2 PR.O:
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00 ANAL YSIS' GEOMETR.
PROPOSITIO XXXII.

Datis fuper reQam ad {emicirculis ayb. czd,

oporteat in eorum diftantia /¢ punétum w in-

venire, a quo fi contingentesad circulos du-
cantur xy. ¥z {int ipfe in rationc data -

> A gaddb.

o

7 L bz

. Hee propofitio eadem eft cum propofitione 12. fuius
Libri. Nam tangentium xy, & xz quadrata, eequalia funt
rectangulis axh, & dxcviramque veri que; quapropter cunt
ratio tangentium data fic , dataetiam erit ratio quadrato=
rum,videlicet reCtangulorum axh, & dxe. ‘Ergo conditio
efl, vt data ad divifainby & o, rarfus dividatut in x s initer b,
& ¢, vereCtangulalawh. dxc fint in ratione data quod fac-
tum ettin praedita propofitione. SR

Hipe videve licet vium idemque problema fib

diverfis afpetibus apparere pojfe. -




LIBER IL o
- PROPOSITIO XXXIIL

Sit datum triangulum ahe,cuius bafis ac divify 7ide
{it vtcumque in & punéto, ex quo duéta fit vt- £¢7* 4
cumgque reéta g. Oporteat reftam ducere ipfi sz :
ac parallelam xyz, que aredta og fecetur iny, 333,
ita veretangulum xyz fit quadrato :
refta datz m zquale.

Hoc problema duos habet
cafus, vel enim relta bz vni
laterum A eft parallela , vel
non

CASVS PRIMVS.

Sit bg latert ke parallela,quo. =~
pofitoerit yz ipfi be xqualis.

Wi

ANALYSIS.

Sit igitur XYZ s A 1IN,
ErgoE.P. oy o e SR
Tdeil. : C.
Sed ob fimil.ebg.xgg S.P. ab.” ag. xy. 'xp.
Ergo folutum.
CONSTR. & DEMONSTR. el

Fiat vt bcad m itam ad aliam, putaf,& vt abad ag ita f

ad wg. Per xwducatur ipfi ac parallcla xyz, Dico fa&tum.
Cum enim ex conftruct {it e ad 4z, vt f ad vz, & ob

fimilitwdinem abg, xyg. it abad ag. vt xy ad gw : erit vy
" rec-
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302 ANALYSIS GEOMETR.

refte frequalis ; fed ex contlr. eftbc , ideftipfi 2qualis
yzad m, ve mad f; hoceftad xy : ergo retangulum ¥y
quadrato # erit zquale. Quod erat faciendum.

CASVS SECVNDYVS.

Non fit ' :
iam bg \ (3{
paralle- ; / i
la lateri £
o, fed 74
1pfi pro- - HE R
traka ; = i JE :
occuriat g7 é’ sy e 14 e _
mnk. TED 2
_ SR
i
_ ==L Py
ANAL LSS T

Sint igit. prop. Xy. m. m. Yz
Sed ob fimil.abg.xyg.S.P. Xy. gy. ab. ;-ﬁg. :
Sivefifiat « .. - e
ErgoexxquoE.P, m. oy gy. p-—
Sedob fimilyz bt S.P. 2, Dk bei b,
Velfi fiar m. . —
Ergoexaquo E.P. yl". q4- = P, 2y
Ergoblugan. ' )

. CONSTR. & DEMONSTR.
Fiatvtzbhad bgitamad p, 8 vt bead bkitamad g 5 Ipfif-
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quep.q iproca inveniantur g4, yk, quarum fumma in

Pr-ima_j,'_;gura,ﬁvc quarum differentiain fecunda fi gura , fit
gk. Et tandem per y ipfi abe parallela ducatur xy=. Dico
faltum. :

~ Cum enim ¢x conftr.fic ykad ¢, vt pad g6 ob fimilitu-
dinem yzk. bk fit yz ad yk, vt bead bk, idett vem ad g erit
ex quo 7 ad ¥z, vt gyad p.Sed ob fimilitudinem abg. xyg
eft xyad gy, vtabad b, hocelk vtmadp. Ex xquo igi~
tur erit xy ad w2, vt m ad yz. Quod facere oportebat.

wE T ER

Sit XYZ s e T

Sedeft vt xyz. gyk. itaxy. gy, &y gk.
Tdeft ob fimil.  itaab. bg, & be. bk.
ErgoE.P. xyz. gyk. abe. ghk.

Ideft 7 1.

Ergo folutum,

CONSTR. & DEMONSTR.

FiacvtreGangulum aécad gk reSangulum ita quadra-
tum 2 ad altud, cuits Jatert invemantur reciproce ¢y. yk
quarum fumma,auc differentia {it ¢4, vt antea. Iraque rec-
tangulum gyt quadrato » evit ®quale: per y ducatur xyz.
Dico faltum.

Eft enim vt reCtanguium xyz ad ¢ yk reCeangulum,ita xy
ad gy3& yzadyk,five ob fimilitudinem ita abad b7, & bead
bk, heceftitaretangulum'zbe ad ¢bk reGtangulumy; fedex
conftevt abead gbtita et quadratum  ad retangulum
gyt Ergoretangulum xyz quadrato m erit equale. Quod
erat faciendum,

SCHO-




304 ANALYSIS GEOMETR.
SCHOLION.
Si iniunétum efice reftam xyz ipfi ac paralle-
lam ducere,que iny fecta foret inratione da-
tayin hoc fecundo cafu vt m ad 4 ecce

SC
il S/
il =t 1% r”;-’!
| !'I P CoAY \ = f:/j V < ||
l i (e, B IR Y
i | ' \ :
[JJ | ; N~
(. -~
1 . : |
g. : e ANALYSIS. :
||:i .. St git.pl"c‘)p. XY % (e
! Sed ob fimil.xyg.4bg.S. P. Xy. £y. @ b. [;g.
Sive fi fiat M. p. |
. ErgoexequoE.P.: Y. o simym gl |
! ’ Suntautem ob fimil. prop. yz, ‘yk. be. bk ‘
! Sive {1 fiag : a. - v
il | ErgoexaxquoE.P. gy k. p. q. |
| ' ; Etfolutumerit;notaque conftructio ;8c demonftratio. E¢
i | omnibus fatis obvia determinatio totius problematis. |

| Hue vfque dita de refolutione per proportionales

| Sfitfficere videnzuy. Tranfeamus iam ad refolutio-
nenrper comparationem planor wim. A- ‘
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ANALYSIS

GEOMETRICA, 7

£y A e v ER ] s

AGENS DE RESOLVTIONE PER

- comparationem planorum.
INSTRUCTIO.

ol Yy Vm problema piopoﬁtum

e per fimplices terminos
¥ cuolui, traltarique poteft,
o facillime per argumenta-
tiones - proportionalium

problema enodari debet, argumentationes
lib.2.elementorum neceffafid crusit vifupan-
dz,donec propofira propottio , feu zquatio
ad fimplicimos terminos fuerit reducta. Cum
igitur predicta argumcntamohb 2.¢l.nil aliud
fit, quam aliqua plana in alia ®qualia conver-

tere, perfpicuum eft totum fcopum analyfeos -

in eo gonﬁﬂere, quod plana incognita ad alia

Qg nota,

i analyfis expedicur. At ve- e
10 cum per terminos com-= -+
pofitos,hoceft f ignis plus,vel minus affectos, -\




e

366 ANALYSIS GEOMETR, ;

nota, vel falrem notiora, feu commodiora re-
ducantur. Sic enim zqualia pro zqualibus
fubrogando, 2qualiazqualibus addendo; vel
ab zqualibus auferendo zqualia , tandiu pro-
{equitur analyfis vique dum vel magnitudo
incognita alij note @qualis, vel ad alias notas
proportionalis appareat,vel tandenr-ad. duas

partes recipro<as inueniendas,feu ad aliquam’

trium equationum, de quibus facta eft men-
tio prop.3.4.5. Introdu&ionis deveniamus,&
problemarefolutum habeamus.

PROPOSITIO L

;"J“" . Data dbvteumque feéta'in g: ex cius termino
S:Z:Z?E 5'pérpeﬂdi-c.ularcm excitire bx 4 ita vt con-
de con- | wunéta ax una'li's':ﬁt'ipﬁs_ Qé’v & bx

cinap~ °

: ."ﬁmul'fumptis.‘
dis de- - nim153 459G G153 0%,
morfte o ANATYSIS,

- r-Petfpicuumeelt, fifiat:
ba ipfi gbequalis,angulos
xad. xda. conftituendos

..T:L“ffc _:’ftlualcs'. Ergo folu-.
Dimslreis v dd

IO il




|
SEUBER UL oy ‘

CONSTR. & DEMONST.

Cadat perpendicularis bd ipfi gb equalis, iunique 44, it
angulus fiat dax angulo adx xqualis:& erit ax ipfi xdsideft Ui
bx, & qb xqualis. Quod erat faciendum. il

| - SCHOLION. i
Eodem modo fieri poteft conftru&io in
quocumgque-angulo abaspreter rectum, pro-
pofito,quo in cafu,quanta fit ax 2 trigonome-
trid petendum eft. 'In noftro autem cafu ita
DIQSRACTE BCek . atasib dhor b svmosh aitsimab

el Ing

Sit igitur s L Rl b b g |
Etquad.pergzel.  axa —A— bxb+ bdb+ 2 dbx Ll
Sedper47.1.el. . aAXE At bxb+ aba. ik
Ergo é'&é-{-‘-aéa A= 00+ bdb—+2dbx s
n%t aufbxb. ; aba e . éa’b —I_-%Td[)x ' g
rgo folutum. ARG TR

Qq:2 “UECORE. i
|

& v 2
BV VE




208 ANALYSIS GEOMETR.

f | OONSTR. & DEMONSTR! !

A quadrato 4b quadratum auferatur b2, & refiduum ap-
plicetur ad duplam b4, & fit latitudo proveniens éx. Hoc
et quadratum facere b4 cam duplo rectangulo dbx zqua-
le quadrato sb,quare addendo quadratum bx , erunt quas
drata ¢b, & bx,hocefterit quadratum 4x xquale quadra-
tis bx, 8 bd cum duplo re@angulo dbx, ideft quadrato xd:
igituripfa ax'ipfivd; idefk bx, & bd erit equalis : quod fa-
ciendum erat. :

AL T E R

Siper proportionales placear confiruere pro~
blemayita porevie analyfis inflitu.

s
Bifeceturgbin ]
e, & fupponatur _.
byipfibx mqualis e

¥ : / |
Z4= Z 7 - J ‘ ‘
=




SAL¥BEROL 0 309
ANALYSIS ©

Sit igit. i 0% B Gl bx.
Sed per47.1.el. aAxX @ s @b bxb.
Hoceft 9)q —A— aba+ byb.
Ergoauf.byb. q_yg__‘——_-&_y-é B — Gha.
Ideft per 6.Introd. 2 3953?”}- '

Ergo E.P, : 245 ab. . ab. my.
Ergo folutum. i,

CONST. ET DEMONST.

Bifecetur gb in m, & fiat vt duplagbad abita ab ad my.
Erigatur bx ipfiby ®qualis, & iungatur ax. Dico fatum.

Cum enim {it 2qbad ab,vt ebad my: erit. reCtangulum
fub 245, & my, hoc eft differentia quadratorum gy, & by x-
qualis quadrato 4b; quare additoquadratoby, ideft bx: erit
quadratum gy 2quale quadratis 46,& bx, hoceft quadrato
ax:ergoipfa ax ipfi gy, ideftipfisgb , & by xqualiserit.

‘Quod facere oportebat, .
S o

PRO-
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310 AN AIIYSISi GEOMETR.
PROPOSITIO II.

Datam re@an induds partes fecare , quarum
quadrata xzqualia fint dato plano.

4T mx b D EATIpE S
Efto data b dividendair x,vt quadrata 4x. xb. zqualia
fint quadrato dato pg. Bifecetur abinm, - B
ANALYSIS.
Sintigit. ' <@y Xbx LNLD PP Tt raLin
- JAs309T 3 O A VL e DR i e
Sedperg.z.el. axa+ xbx wA s, 20+ 2TIX, .
Ergos - - . 2amg 2050 s Aot PGB v 11
Etdimidiand. @i mxm b 1pgp.
Ergofolutum. Vlterius enim progredi non licet, cum
quantitas ignota mxm zquari pofsie quantieati’ cognite.
Vnde problematis conftrudio patet, & etiam determina-

tio. Nam fi a dimidio quadrati pg auferri non pofsit qua-
dratum 4#,problema erit impofsibile.

CONSTR. & DEMONST.

A dimidio quadrati pg (ideft i quadrato refte,qua me-
dia (it inter £45% 3pq ) auferatuir quadratum 4, & quadra-
ti refidui {it latus mx, Itaque quadrata am. mx zquabuntur
dimidio quadrati pg, 8 duplicando, duo quadrataam , &

Ao mx, hoc eft quadrata ax,8 xb. ®qualia erunt quadra-

£029. Quod erat faciendum,
7.Q : ' SCHO-




S LI BE R« IfI' '- 333
Bonld aualorsn] SCHOLION e
Hoc pr cblema
ita pofitione re-
folvipoteft.Fiat -
anfrufus gbc fe=ni o
- _mn‘e&us, &EX oo
puntoa appli-
cetur aczqualis '
datz pg. dgmmtaturque pclpendlcuTans cx.
Dico ax.xb effe reftas quefitas, quia quadra-
tum ac,ideft pg zquale erit quadratis.ax, & cx,
ideft quadratis a%,& ¥h,vtoportebat. -
Conttat tamen problema conftrui non pof-
fe,ﬁ re&a a retam be non atingat.
WO VS T 0L
Daturn numeram 16 in duas partes dividere,
quarum quadr ata zqualia fint qua- '
: 'at0 200.. '

Siretta sbvaleat 16,& quadratum pg valéat 260! per
pr:eccdetcm analyfim facis manifefta eritrefolutio. Placet
tamen hoc modo procedere. Sint parues quefite 12,8 xb,

ANALYSIS. G- % b

AR Sl e \:.\";“ b R R

BildtGicn. oot aiacd. am—i—- XD wibes 200
Ideft per 9 2.l 20ma 298X N i 200
Ideft quia am eft 8. 128 G2mxm A~ 200
Ergoaufer.128.crit 2MXM DA ]2
Et dimidiando Mxm —A— 306
Etextrahendo radices My —A= 6
Ergg;‘ qu ia am eft 8.erit oK e 14
t _ Xl il %

Sunt




i 212 ANALYSIS GEOMETR.
L “Suntigitur 14,& 2 numeri,de quibus quarebatur, Quod
| 1 ex ipfa analyfi demonftrari poteft. | :
|k - SCHOLION. e
Hil Cum ego primo in hane novam methodum inci-
E i diffein; in Collegio Gadicenfi Sycietatis Jefu Ma-
i thematum Profeffor Regius evat R.P. Fofephus
de Caiias_eiufdem Societatisy in ommilitterarum
generdViy eruditifsimus,qus fpeciofam Algebram
qud plene imbutus evasyvnicam viamanalyticam
ad Mathefcos penctrabia. pertingendas effe crede-
bat. Q uid mivum, cum tot do@ifsimi vavi bue vf-
que id ipfum Jihi firmiter habuerint perfuafun.
Cum igitur ipfe Pater analyfim circa lincas geo-
metrice ver[ari vidiffet, ipfam approbavitnd: li-
benter amplexus fuit. Cupichat tamen cam civea
nurieros eque verfantem,ve inethodus viiver fa-
lis dici pofflet, non eo conrentus, quod ex geomerri-
¢a analyfi operatio. arithmetica deducererur s fed
ipfos numeros in analyfi colludentes volebar. 1d
propevea faccre conatus fums an confecutus fue-
vo-ex propofita quaflione, & alijs buius opesis in-
dicandumvelinguo. ' :

PRO-
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PROPOSITIOOIIT.

Datam reftam in duds partes fecare’, quarum 7
IR A T S DG L W L L= AT Renald
quadrata differant quadiaro dato.

segpiasis tom. 3.
e 7g.
Bl MK b ? q 408.

e xb wqualis fit quadratopg. 0 o
- Dividatur 26 bifariam in ms,; 8¢ erit 27x differentiapars pey 4.
tium ax. xb,eritque retangulum fub ab, & 2mx , nem- yrrod,
pe fub aggregato, & differentia laterum’, xquale differen-

tiz quadratorum 4x.x6.Vnde analylis ita procedit. _
ey 4 o33 25 T e

S wecANBIYSIS.

Eftodara b dividenda in x, vt diffc;_qntia-quadra,tp:m m

smvyrm wT

Sitigitug s, vy @X8—bxh A _ pap. .
Hocef} per Introd.. A0:218, s N U1 pai
Etdiffolv.E.P,, _ ab. pg. 2mx.
Ergo folutum

CONSTR. & DEMONSTR. ..sici -1

s
SN

Ad datas ab. pq tertia proportionalis inveniatur , cuius
dimidia fic mx. Dico falum.

Cum enim fint proportionales ab. pg. 2 mx,reGangulum
fub «b,& 27, ideft differentia quadratorum ax.xb rqUa-
bitur quadrato pg.Qued erat faciendum,

o Rr QV A&S-




813 ANALYSIS GEOMETR.
QNVIE S/ THHO; S 4

Datum numerum 13 in dugs partes fecare;
quarum quadrata differant dato
numero plano 26.

a mx b

 Valear 13 dﬁ%hbét refta aby& fecetur bifariam &
fint pau tes quxﬁt.r ax,8 xb,

ANALYSIS

Sint igitur. axaw—xéx .._.A.-: 26
Hdeft per6.Introd, <! ab s 2mx
Vel,quiaabeft 13. 2.6 mx.

Ergopart.per z6:erit MX —As T
Et quia am eft 6] etit BX s A 20
Et Ly X s A 5503

Sunt igitur 71, & 51 numeri; de-quibus quarebatur,.

e ¥ PRO-




S EADBER YL 35
PROPOSITIO 1V.

Data differentia laterum”, " dataqué fumma
quadratorumsipfa latera ad invenire.

e ey

# Sivddta ab differentia partium ax.bx, dé quibus quéeri-
tur,dataautem pg, cuiusquadrato xquari debeant quas
drataax,& bx. Bifcecetur ab in m.

ANALYSIS.

e e T R
Sed per10.2.cl. axa+ bxh A 24118+ 211X1H.
Ergo 2AM B 21X s A PGP

Etdimiando @7+ inXil B PGP

Exgo folutum, SEE Jigi1ais
~ Adimidio quadrato pg (ideft eius relte , quz media
Aitiinter jgs & Jpq) auferatur quadratum anz, fitque lattis
~quadratirefidgi mx Itaque quadratd am, mx equabuntur
- 'dimidio quadrato pq, & duplicando,duo quadrataan , &
“duo mx,idelt quadrata ax , & bx xqualia erunt qi adrato
pq.Quod eratee, 315, € 5 A kT 18

D IoNar

GUITIOGO TV S 3 53k D4 !
Rrz QV ZES-




16 ANALYSIS GEOMETR,
QVASTIO.

Quaruntur duo numeri, qui diffevant 4,& ipfos
vum.guadrata componant 681

Siabvaleat 4, & pq {it latus quadrati 68,
per precedentem analyfim manifefta erit re-
folutio. Placet tamen more arithmetico in
hunc modum procedere. -

e m b x

Sint nimert queefiti 45, & by, quorum differentia abfi
4, & femidifferentiaam fit 2. ]

ANALYSIS.
Sint igit: axa+ bxb wh: 68%
Ydeft per 10.2.¢l. 2ama ~-2mxm. ;
Et dimidiando, O ame M A 344
Hocelt 4 L .
Ergoatfer.qerit [ AEIN e ey, 304,
Etextrahendo V& L R A e, 5‘—;..
Ergo,\_qui'aAme'{’c'z.erit;: : AR D 7;
Etquiambeltz.crit’ 2 et el

Suntigitur numeri queefiti 71, & 3 »quidifierunt 4, &
ipforum quad’ratacomgommt 681,vt oportebat..
R

-r N "_"_j s .Ldj PRO'




ST VB ERICHEAVL e
PROPOSITIO V.

Data differentia laterum, dataque differctitia
quadratorum,ipfa latera adinvenire,

 Sintzx,bx latera quefita , quorum differentia fic data
4b,fitque data pg,cuius quadraro quaridebear differentia
quadratorum ax.bx. :

oniamvigitue bifeCta 2 in meftmx emifumma par- per 8.

tium ax. bx, & reSangulum fub 2b, & 2mx ( videlicet fub Introd.

aggregato,& differentialaterum ) zquale differentiz quas-
dratorum 4. bx; analyfisita fehabebit. :

ANALTYSPSS

Sitigftu-,l"' axq;_éxb'. ""‘A'—"PQP- "
Hoceft per 8.Introd. Jﬁ:zynxr,-_‘;&;'__‘_‘ P?P- f 24
E; difflolv.E.P. ab.. g pg. 2mx.
Ergo folutum.. Sy 2

CONSTR.. & DEMONSTR..

Ad datas ab. pg tertiainveniatur, cuius dimidia {it mex.
Itaque proportionales erunt ab. pg. 2mx : quare retangu-
lum {ub ab,& 2mx; 1delt differentia quadratorum: 2x. bx
2qualiserit quadratopg: Igiturreftas invenimus: ax. bx,.
&¢.Quod erat faciendum..

QV &S




318 ANALYSIS” GEOMETR,
(QVZSTIO. >

Duos numeros exhibere,, quidifferant 4, &
.., eorum quadrata 28,

e m. b x

Sint rumeri quafiti 4x, & bx,quorum differentia ab va-

Heat 4o
A Noak L X515

Sintigit. axa—bxh —p— 28,
Ideft per 8.Introd. ab:2mx. :

Sive quia «b cft 4. 8 mu. A

Ergo part per8.erit. BRI A e 32
Etquia amefl 2 erit. ax —A— 75
‘Etquiambeft 2 eri _ by —Am I3

Suntigitur 71, & 1] aumeri,de quibus quzrebatur,

PRO-
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PROPOSITIO VI.

Datam retam ab dividere inx; vt quadrata
partium ad quadtatu-m‘differentim earun-

dem {it vt /) ad bk.

’ | EERai % b g AR

‘ Bifecetur b in m,8cerit 2mx differentia partium ax.xb, pey 7.
-adeoque 4 xm iplius differentice quadratum. Introd.

’ e R Sy S ANMITYSIS

Sintigit.prop. Caxa+xbx, gmxm. . bk

4 Ideftpergzel. 208 2mXM ¥

| Etdimid.confeq. amxm. gt
Ergo divid.E.P. 2ama. amxm. 7. gh
Et dimid primos ama. mxm. fg.gh.
Brgooluam oo a gl e B
cre e CONSTUET DEMONST.

. Fiat gh ipfius bk di midia, & vt fzad.ghita quadratam,
am ad quadratum wx. Dico faltum.

‘Cum enim fit quadratum.am ad quadratum mx,vel duo
quadrataamad duomx, vt fgad gh s erunt compon: duo
Qlisidrata s 8¢ duo mihioe eft quadrara zx,% v ad dird
quadrata mxsvefhad gh 5 & duplicindo confequentes;
quadrata ¢x,& xb ad quatuorquadrata mx , videlicet ad
quadratum dufferentiz partium 4.6,& x6,vt fhad bk, Quod
erat facienduny; LT L v TR P
318, PR.O:-




326 ANALYSIS GEOMETR.
PROPOSIT. VII,

Datam re€tam ab protrahere ad x, vt quadra-
tumax ad reGtangula abiy & axb it

vt mq ad mp.
a b x m
ANALYSIS. =
Sint igit.prop. axa. abx4- éxé. z;czq.- mp.

Ideftperz.2.  axb4~ xab

Ideftperg.z. axh +ez£vx-{—g;rlhz 21 P
Ergoconv.EP. - axg. * - aba. . myg. oo pgll
Ergo folutum. o~ ! ¥
CONSTR..& DEMONST: '
Fiat vt pgad mq ita quadratam 44 ad quadratum_ ax,

"Dico factum.

Cum enim fit quadratum axsideft reGangulum el cum
reCtangulo ¥ zb,vel cam rear gulo abx, & quiadrato ab,ad
quadratum ab, vt mgad Pq: erit convert. quadratum ax ad
vetangula axh,& 2bx vt mgad mp.Quod tacere oportebat.

gb acamss snr QYL T T0), S sy
Duos numeros invenire, quidifferant s.ita ve
quadratum maioris ad rectangulum fub 1plisy
. viacuim rettangulofub tniftore; & diffe-->
| rentia Veiiulque fié vt . 45 v V”
Oy a-




A TEIBIE RISIIA s 1

Valeat #b. 5, & fint queefiti numeri ax,& b , & fit pg a_d'

mp,vt 9 ad 5. Ergofianalyfis, vt antea, inftituatur quz fa-
tis commoda videtur, manifefta érit refolutio.

Fiat proinde vt 4, differentia 9,& 5,ad 9, ifa 25. qua-

dratum differeutiz datxe ad § 6], cuius v eft 71 proux:er-

goéxerit 25, Suntigicur 73, & 2} numeti; de gaibus qui=:

vebatur.:

I G
i 2l g GLETI R NE

Ditat ré@am’ s Vteumd e fe@any in brar—
fisfecare in »'inter 4,8 ¢ 3 vt re@inguliim
©axbzquale it teGanguilo bxé cim

: - quadrata xe”

'*Z. e TR
 ANALYSIS.

Sitiihst™ V& A M K o
Sedper3 T L, ~ ="y AL bxg+ xe ¥ 2%
Ergo OB s N 2T ;
Etérunt prop. . ax. bc. xc. bx, i
EigocompEP: " 'gx. qa. beliggovoo ;
CONSTR. ET DEMONSTR. .

F 1}# qal ipﬁ be .;Eq’ualis.',& 1pﬁs q4, & t;r, ldgﬂupﬁjnmm-
Procx inyeniantur 4%, bx, quarum differentia it 4b. Dico

fattum, Ss Quo-
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e U e s I

yoniamigitur vegyad 42 ita eft bead by: erit dividens
do vt axadgaidelbadbe iraxcad by : ergo reGtangulum
axb xquale erit reGtangulo bex,hoc eft reflangulo bxe cum
quadrato x¢. Quod erat faciendum.

"PROPOSIT. IX.

Datam re&tam g¢ vecumque divifam in. 4, ite-
rum fecare in x,inter 4, & ¢ , vt retangulum
axb zquale fit re@angulo bxc cum duo-

- bus quadratis xc. o

R ._du}g::k

- ANALYSIS.

Sitigit: axb A bxc—axcx.
Sed per 3.2.¢l. o bex B bxe - 1200
Ergo ; . axb SR, 5&3?—}-—9.’ X
Biat ed vh éc,&f erit -. Evcx N o

Ergo L axh B dex +X6X:
Hoceft perz.2.el. axbh —A—dxr. |
Ergoeruntprop. © .. . @X. XC.  xd. 5\’
Et comp. ' .-: TSR, T &Y é’X'.

Fiatof —a=bd. . cy.
Ergovtagg.ita1 .ad 1.& E‘P.I ﬂf . be. : 5.?[: bx.

Ergo folutumm.

k




AMITBEIRIZHT A VA 2nge
~QONSTR. & D’EMONS’I‘R |

Fi:mt cd. 8 dfipli be :x:qualcs,& proportioua,lqs afbecfbx.
Dico fatum. = “**

Cum enim veefad be itafit of ad by, ve dxﬁcrcntric\ iwa
Frus ad voum), erit vt 2cad ¥£ it ta'tf; ideftbead by, & ‘rec-
tafgulum axb 'Eciualc redtan gulo dxtgdeﬁfc“‘\‘angulo dese,
& quadrato xc,VeI ropter: eqju:rfee be,& cd', rettangulo
bex, & qua rato xz; fed Tectangulim bex Equatur red:an—
gl bixe cum Qddd’rafdvg ergd retanglilum axb equale
erif e adgtﬂé éxc cum d{tcbl‘rs quadmns x. (Llod erat
ﬁaehdifm

PROPOSITIO X

Datam re@im ab it fecare'in x, vt re@angu-

la fub 4x,& data kg, atque fub x4, & data kp

' ‘hmul fumpta 2qualiafinit a5t6¢ qua-
drato .

- ANALYSIS:

S%-figf-’if'.ﬁl':'i‘z““ R N

.....

I&C&PCI‘& i éI s d?ﬁq—]— dx kp_!_‘ xé ’{’P HA'_( ?H . f

Hoceft pereamdcm tix‘Ptf -h@ kp ,_..-A._.
Ergo folutum -

i e
ll.l[ F O




304 ANALYSIS! GEOMETR.

" 'CONSTR ‘s DEMONSTR, ]

A dato quadratoauferatur reCtangulum {ub b, & 4
& refidyumapplicetur ad daram pg., fitque latitude pro,
veniensax. Hoceft facere plana {ub 2x, & 29 atquefub
ab,& kp xqualia quadratom. Dicofa&tum. ~~ =~
.1 Edtenim reGtangnlum fiib 45, & pg cum rectangulofub
aby& kp ideft cum redta ngulis fub.ex, & kp, atque fub x5,
& kp, zquiale quadrato m; fed ré&a'ngula fub ax , & pg , at-
que fub 4,8 £p equantur re&angulo fubax, & g : ergo
reftangula fub v ,& £, & fub xb, & kpxqualia erunt dato
quadratom.Quod erat faciendum. . {7 >

A

F BT o
dogy T41T

'r ,.: -{_I '1'_1‘ 3 \', '.:l s [.':J_J“E;, YR £ _;;' 3 .l_"-.‘. . 5

' b.ctermumqo_ -cu;ufqqu_ue pro.b.lehmatls
ex ipfa patet analyfi, Ergo in propofito caft
nil aliud determinatur,nifi quod rectangulum

fub datis #bs-& kp -1ni11qgﬁtgﬂﬁd¥g__t0 datom.
QUAESTIO.

vide Ocnopoladuplex habet vinum,vnius § {tus
e drissalterius 14.{tufris conftag cantharus. Vulg

Schooté
de con-

cinan -

dis de=
monfl,-

autemunixtionem facere, ita vt dolium. , vel
80 cantharos vini vendere pofSit 700 ftuftis;
Quaritur quot cantharos vtriufque ad

QS 1nixti01;e;n-_;;ﬁ111161'e debeat?

Hane
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Hanc quaftionem fupponendo 4b valere 80,44.14, 4p.

8,8 m 700. geometyice per precedentem analyfim refol-

vere, & demontftrare licet. At verofifola queritur refolu-
tio,hoc modo Rx:occde_ndqm‘erit_._ g

. |

JETEL] | 5

"~ Valeat Ljufé-l'_ib_‘étre&a #b 80,8¢ fit a3 numerus cantharo-
rum vini 14/ {tifris, & xb numerus cantharorum viai 8 ftu-
fris: ergo 14.ax, & 8 xb mquabuntur yoo.

ANALYSIS

Sintigit. .., . 1 144% +8Xbeahe 700
Fdeft per izl 6 a4« Bax +8xb A 700
Velpereamdem  6ux ' »8ab A~ 700

Ideft,quiasbeft8o. 640

Ergoaufer.640.crit Gax =X . 6o
Ex fextipart. L ex A S
Vnde xb —Ae 770

- 1

Ergo_ folutum, & patet 10 cantharos vini 14 ftufris,& 70

cantharos vini-8 ftafris {u mendos effe , cum 10 per 14., &

7o per 8 faciant 7oo. vt petitur..
iy WK EQ 1§ D8 e Mg 42
o s LA |




sl RS il e T
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L 326  ANALYSIS GEOMETR,
| ALIA QVAESTIO.

e vi4. Ancilla forum petit habens o ftufros, vtijs
. Schewr? poma,& pira emat. Vbt veniens 1o poma ipfi
i bidem. offeruntur 1 {tufro, & 25 pira 2 ftufris. Que-
0L ritur {i verinfque fratus fimul 100 habere ve-
il + . lit,quot poma,& pira {eorfim acci-

pere debeat?

4 - x b

¢ Valeat quelibet re&a b9l , & fit «x numerus {tufro-
rum;quibus poma; & xb numerus ftufrorum s quibus pira
cmere debeat: Cum igitur 10 poma 1 ftufro, & etiam 121
- pira 1 ftufro offerantur: erunt 104x, & 12z Ixb zquales

190,
ANALYSIS.

Sint igit. 1 o(zx—}-z;x& —A— 100
Ideftperr.z.el. fogx~ 1oxb+ 2ixb'—A— 100 |
Etper eamdem 10ah4 21%h A 100 |
Ideft,quia b eftgX 5. !
Ergoauf.9s.erunt 23x0 — A 5 |
Ec X'b — Nt 2 T
Vnde AX At 75, |

_ Ergofolutum, & patet 2 ftufros in pira, & 7% in poma
mpendendos efle, cum 7} ftufris 75 poma, & 2 ftufris 2 5
pumemere pofsit, & {imul fint 100 vt petitur.

PRQ-
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PROPOSITIO XI.

Datam re@am ab ita{fecare in x5 vt reftangu-
lum ax b zquale fit reftangulis {ub ax parte
o maiori,& datag, atquefubxd, & '
Fiantmbiphi ¢, & apipfi kequales.

I3 FE!

£, ANALYSIS. o
Sint igicur: o axb ke axig +xb: F.
Hoceft = S axl A aximb xbiap
Ergo auf.ax:mb erit axb—ax:mb —&— xb:ap
Ideft per 1.2.el. _axm — A Xb2ap
ErgoEP. aD. - axs. AWM. X
Etperdivif. S R YT e

CONST. EFT DEMONST.

~Ipfis ap, &b (ideft £, &) reciprocz inveniantur pxy
& xmy quardm fumma fic pm (ideft differentia qua data ab
fuperat datas g, & k,feu wb, & ap) Dico faCtum,
Cum enim ex conftr-{int proportionalesap. px. x. mb;,
& per compof.ap. ax. xm. xb: eritreStangulum 2xm rec-
tangulo fub xb, & 4p equale, & addendo rectangulum fub:
4, & mb,erit reCtangulum axd reCangulis fub ax , & mbs.
atque fubxb, & ap zquale. Quod erat faciendum.,

DE-




324  ANALYSIS GEOMETR.
.| .DETERMINATIO

2
e p xmb  k

Oportet datase, & &, five mb , & ap minores:effe fimul
fumptas data recta ab, & preterea rectangulum fub ipfis g,
& &, five mb, & spnon maius effe quadrato dimidiz mp,
ideft quadrato femidifferentiz iner ab, & datas Z> & k fi-
mul fumptas, nam {i maius faerit problema ¢onftriii non.
poteritfi vero quale vnica erit refolutio,fi tandem minus,
duz erunt folutiones,vt conftatex prop.1.Introdutt.

Quodautem reétx ¢, & & fimul fum pte minores de-
beant effe data 44, ex ipfa anal yfi fatis patet, & hoc modo
oftendi poteit.

Ponitur ~ gyp a ax:g-4 xb:p.

Ergo erit “axb maius ax:g fua parte. '
Etperti6.el * xh maior Z-

Ead. ration. erit zxh maius xb:p fua parte.
Etper1.6el.  ax maior /.

Etgo x6,8 4x,ideft 2 maior debet effe rc&is_g_;& & &e.

|
|
|
[
|
|
|
i
|
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v i A N S »‘,1- Flg s o p gy 4 §
dasyansd S dotishs Ywmmmbenn buie i

. PROPOSITIONXIL

Datamtedtam a/ %@‘Qtraherq? ad« vt diffe-
rentia quadrati datig fuper reGtangulum

it o 843 a4 quadratam fx ity ad p.

aleors

2 e £ il g

'l
Nt releng 8

- P
| DFSI AT

—E 110
Bl

sleype 010091008 gi3hos B ?
s R E e

S_;}nﬁgiﬁir}:}fdp.f - gg—abx.. bxb. m. p.
Velfi fiat abe s~ o8, abe.
Eteritperr.zel. : aéxc _tfwh . m. p.
Vellifane "2 < B nidbowpaudiop s it gyl
Vel per 1.6. B T
Ergoperigs, el o fzzrf"_‘,:_z\._‘ kb:xc.

EtEP et = Fhh e " Sy i
Etpercompof o, o kb, kx. bz e,

Ergo folutum. o i 59
' " CONSTR & DEMONST.

Fiat re&tangulum zbe quadraro dato gxquale, & vtm
adpita abad kb, ipfifque tb's & he rec [ProcE inveniantur
ks by Quarum differentia it i pfa k6. Dico fa&um. -

Suntenimex confiy, proportionales b by, b, be,& per
divilkb.bx b xc, quare reCtangulim {ib 4 , & xc quadra-
to éx_e_r,i:;mqmlq: ergaretangidum fub «b,& ¢, differen-
ta{cilicet inter rectangulum “&fﬂdfi,{’fﬁ“ﬂ&f%fum g&rec-

jLasi e - ] eishehiyes 2

tan-

%
g




230 ANALYSIS GEOMETR.

tangulum abx,ad quadratum xb, ideft fub kb , & xc ( ob

eamdemaltitudinemwe Y-erie vt gbadikb ;, fea vt m adp,
LAWY AP £ 1

Quod oportebat faceter: - 4 °
5 PROPOSIT." XTI,

Duasretas exhibere ' vt“f&&ﬁﬁgﬂﬂm fub
maiori, & aggregato ambarum equale fi qua-
drato dato #b: reétangulum vero {ub minore,
' & codem aggregato zquale qua-
© ‘drato'dato ¢4,
el G a
a ¥ s

——t

—_— d

AL S\ 2 = b 1 115903 _
1 Sint e, de quibus quaritur ax, & X3’ quarum 4x fit

maior,& aggregatum erit 2.

ANALYSES o

Sitigicur - ' 8% —A abo:

Etetiam QYN il € -
Ergo O RXAEAYK St aba cdb.
Ideftper2.2.¢l. YA A aba 4—cde.

Ergo cognit 1iafn 4y iotuny eritrefangulum yux,8ccy |
¢ ool g4 plerradt g 1557 g T2

CONSTR! & DEMONSTR.

Tnveniatur quadratum ay quadratis 46, & cd zquale, &

quadratum 4b applicetur ad ipfam ay, firque latitudo pro=




R

|
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yeniens 4x. Dico 4x,& xy efleretas,de quibus queeritur. :‘I_l
. Quoniam igitur quadratum 4y faétum eft equale qua- ||
dratis 4b, & cd, & ip%um quadratum 4y zquatur retangu-
lisyax, & ayx:erunt reCtangula yax,& ayx @equalia quadra- §
tis ab, & cd; fed reftangulum yex faum eft ®quale qua- B
drato ab;vtoportebatergo auferendoabzqualibus equa- '
lia, remanebit reGtangulum 2yx quadrato ¢4 @quale, vt pe-
tebatur. Duasigitur retas exhibuimus,&c. Quod erat fa- ;‘h i
ciendum. = i

- PROPOSITIO XIV. s

Duasreftasinvenire s ita vt earum quadrata
fimul fumpta equalia fint dato quadrato ab:
reGtangulum vero fub ipfis contentum

... &quale quadrato dato ¢d. .

i R i a
Sint rettx linex, de quibus queritur 2%, & xy. 0
bt 151 ol Hewemindidyaeatys e
ANALYSIS.

Sintigitur AX A4~ X)X A QP02

| Sed etiam 2AXY il 2640,
Ergo AXE ~-XYX ~+2a%Y B @ba . 2040
Hoceft per 4.2.¢l. aya A aba+ 20dc
Cognita iam 4y bifecetur in #z.

| Etperg.z.elerunt AX@ +XYX A 200+ 2MHXIR

l Ergo 2GIMB _ 2MXN A — GDa
‘Bedithidiando AT MXN s 20110

\ Ergo folutum, CONS-
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b7 mox. 9y 4

CONSTR. & ‘DEMONSTR.

- Inveniatur 4y cuits quadratum 2quale fit quadrato 45
cum duobus quadratis cd, & bifecetur «y in 7. Deinde i di-
midio quadratiab auferatur quadratum am,& quadrati re-
fiduilatus fit mx, Dico ax,& xyretasefle,de quibus quz-
nitur. =

- Quoniam enim quadrata am, & mx ®qualia fant dimi-
dio quadrati 4b: erunt (duplicando) duo quadrata a7z, &
duo mx, hoc eft quadrata v, & xy quadrato 44 ®qualia, vt
oportebat. Eft autem quadratum ay zquale, ex contt. qua-
drato 4b cunr duplo quadrato cd,& ex 4.2.¢l. quadratis ax,
& xy cum duplo re€tangulo axb: ergo quadrataax , & xy
cum duplo reCtangulo 2xy,zqualia erunt quadrato zb cum
duplo quadrato edfed quadrata ax,& xyequalia funt qua-
drato ab: ergo auferendo ab equalibus qualia, repranebit
duplum retangulum axb,duplo quadrato o xquaﬁ,adeq:—
que reGtangulum axb quadtato cd xquale ; vt petebafur:
Duasigitur rectas exhibuimus,&¢.Quod erat faciendum.

-
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= PROPOSITIO XV.

Datam reftam ab dividere in'x, vt quadrata
ax. xb fimulfumpta ad reCtangulum abx

fitvegadh.

s pga mk b
Sint igit.prop. axa+ xbx. abx. g. b. ‘
Velfifiane QI L A , p/J ab.
Velperr.6el. J'Dﬁx' abx.
Ergoperrqsel. ' caxa« xbx i phx.
Etauf xbx. axa BN pﬁx‘ = xhXe
Ideft per3.2.el. . pxb.
ErgoE.P. DX s 200X el
Et divid. P TN B R 2R he G
Et dimid anteced. ga. ax. mMmx. %0,
Et per compof. ga. gx. mx. mb.

Ergofolutum.
' CONST. ET DEMONST.

Fiat vt had gitasbad ph, 8 agaturgadimidio pr equa-
lis,bifectaque ab inm, 1pfis g2, & mbyfew am, reciproce in-
veniantur gx, & mx; quarumidifierentia fit gm. Dico fac~
tumh_e - :.:. 1 et | s _I... _' - . ; f . .

- x Sunt:

' 4
A
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Gy pqa m kb
b

‘Suntenim.ex conftr.proportionales ga. gx. mx.mb , &
per divif.ga.ax.mx.xb, & duplicando antecedentes pa. ax.
2mx. xb; led 2mx differentia eft inter ax, & xb: €rgo com-
pon erunt proportionales px_ax. ax. xb, quare quadratum
ax xquale erit re¢tangulo p«b,& addito quadrato xé,erunt
quadrata ax,& xb equalia reGtangulo pxé cum quadrato
xb,hoc eft reGtangulo pbx: ergo quadrata x,& xb , hoc eft
re&tangulum pbx ad re€angulumabx, ob eamdem altitu-
dinem bx,erunt vt pbad b, ideft vt ¢ ad . Quod erat fa-
ciendum.

DETERMINATIO

Propofitum problema folutum eft fuppo-
‘nendo rationem datam g ad b effe maioris
inzqualitatis. Oporteat vero dcterminare
problema;hoc eft an ipfa ratio xqualitatis,mi-
norisve inequalitatis dari pofsit.

Sit . | axa ~xbx A abx.
Etaufer.xbx. OXl ey GOSN DY
Ideftper3zel. axX8 A axbh.
Etper 1.6.cl.erit B - AN b,

_ Ergo patet problema quamcumque ratio-.
nem admittere; Nam fi ratio g ad/ fuerit
equalitatis crunt plana axs ++xbx ®qualia pla=:
LS | no

[
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no abx,& partes ax,& xb erunt 2quales.Si ve-
ro g fuctit maior qui b erunt plana axa+ xbx
maiora plano abx,& pars ax maior erit parte
xb. Sitandem ¢ minor ponatur minora erunt

plana gxa-+= xbx plano abx & parsax minor

parte xb. e
Tres igitur cafus habet problema,quorum

“primus, quando g ponitur maior quam / per

primam analyfim cxpeditur , fecundus vero,
quando g & £ funt zquales, per s, que Yrd--

xime dicta funt enodatur. Tertius tandem,

quando g ponitur minor , hoc modo refolvir
tor. 'S £ 5 st

@ q.p.xm b f———'
ANALYSIS.

“Sintigitprop.  axa+ xbx. abx. g b
Vel fi fiant pb. ab.
Tdeft per 1.6, Sy pbx. abx.
Ergoper 14.5.el.  @Xa-t XbxX A Pf?'x'- |
Etaufer.xby, AXE i A j_)ZJx--xﬁx '
deft per 3.2.¢l. axX@ A phxs
‘EtEP, Pw. - ax. ax. xb
Eedivid " - @pe axi 2xm. xb.
Erdimid anteced. ' #4. A |
Et por divif. B RR WmE W
XC. - S '
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Daram rectam b ita fécate in x,vt quadratutn
ax cum rectangulo abx ad quadratum

Fofitvegadp, L S
SRR L e T A
i
ANALYSIS,
Sintigitprop. " ‘axa4 abx. Xbx.- . b
Vel fifiant : = - aq. bg.
Ergodivid. " axa4- abx--xbx. xbx. 4b. bg
Ideft perzziel.  axa+ 4\5 '
Velpereamdem - bax. xbx. ab. &g.
Velperi1.6el. - : _ ab.ax. bgzax
Ergoper 145l = 5{,‘:;:21’ b xé}r. sop
EtE.P. bg. xb. xb. ax.
Et per comp. 57 xq. }5 ab.

Ergo folutum.” - . A
CONSTR. ET DEMONSTR.

Fuatvtead / itaagad byo(hoceft ve differentia quag
fuperat 5 ad ipfamydica 4bad bg) iphilqug bg, & abrecipros
CE (nveniantur xq, & xb, quarum differentia fit b9, Dico.
i, VS AN YR _ 732

Suntenim proportionales by. xq. xb. aby & per divifby:
S : o xb.
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xb. xb. ax, quare reGtangulum fubby , & ax quadratc x4
erit equate:r-ergo reftangulum bax ,-ideft quadracum «x
cum rc&angulo axbsad quadratum X4, ideft ad reCangu-
Jlum fub bg, & 2., erit vt #bad bg , & compon. quadratu m
ax cum retangulo 2xbi& quadrato &b, 1deft cum reGan-
gulo abx ad quadratum x6,vt 49 ad bp,feu vt gad #. Quod
‘erat facmndu o, g :

:“'?"s'; = i

e DETERMINATIO

O ortet rationem datam cﬂ"e maioris ing- ¢
quz& tatis , nam phana, axaz(—l,—zzéx maiora funt “
xby plano. Cum folum abx maius fic xf:x. “

PROPOSIT. XVIL |

Datis reQis ab, & be,fecare ab in x,vt quadra- |
ta ax, & xe@qualia fint reGtangulis i
axby& ¢xb. ’
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ANALYSIS.

Sint igit. AXA —XCX B @D Cx B

Ideft per1.2.el. AT AT TR
Ergoad.zaxcerunt gy g XeX~ 2AXC sl A0 XD 28xC

Ideftperq.Gel; . -, aca T
 Velfifiargpoanyae . ghr A ghXA~20%0
g Etaufergbrerit . .- ng—gﬁx -. .._-A...... D@ s -

Ide{tpcr:.z,cl. e B "égr %, Xoxs N

EtE.P. L0 26X KC. . gH

Et dimid.primes. b g

El‘gOpercomp,E,P._ ha. < gc.

Ergo folutum. |

CONST. ET DEMONST.

Fiat gb ipfi ac xqualis, & ba fit eius dimidia, ipfisautenm
ha, &g reciproce inveniantur bx, & x¢ 5 quarum fumma
fit ¢, Dico fatuim. 2L W eiigsT siinld

Sunt enim ex conffr proportionales hx. fiv. x¢. g6 & per
divif, ha. ax. xc. gx, & duplicando primosgh. zax. xc. gx,
quare reftangulum bgx duplo reGtangulo axc erit xquale,,
& addendo reGangulum ghx, erunt refangula bgx,& gbx,
ideft quadratum gb, feu ac, hoc eft quadrata 4, & xccum
duplo reSangulo axc zqualia redangulo gbx , ideft fub ac,.
& x6,vna cum duploreCtangulo axc: ergo fi auferatur du-
plum reGangulum axc, remancbunt quadrata 2x, & xc @
qualia reGangulofub ac, & xb, hocelt rectangulis axb, &

exb. Quod facere oportebat.
".\" :'_"_ "'-,;‘ a-"‘ PRO"
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- PR OPOSITIO XVIII.

Datis reis ab, & AT AN e quadra-
@ taany &xcadreflangulaavsy & fai:é' ﬁzm
Il’l If’lthIlB {hta i f ad b s

ivibyq B b 811 b xb G i
we -c‘:rt"v;ff-'f‘. gl XN

e 4% 015 ANALYSIS

FeTrel e e

Smtlgntur prop, 8Xa +xcx. ax 5+—gxé f b

Viebper.Gibkr: o: w01 silnr voleiohent

Vdﬁf}.mt FOLEED SIS S QIGO0 | Qﬁ &’6‘

Vel per1.6. af 2 dlugeniia i gf?k‘ acxh.

Ergoper 14.5.cl. GX8TXCX . Aen ghX.

Erddddsdel N B%8 FXCX 2050 Ao gbx H+2aXC. it
Ideft per 4.2.¢l. aca. AL I
Vel fi fiat zbq, f
Et dimid. pog A pbx + awe.

Etauf.pbx. pffq — f)[:x N XL 4
adeft per 1.2.¢l, phigx. lf
ErgoEP. PV, a%. %, 0% ;jjj
Fiatfa —A— pb. fa. : |]I
ErgopeccompEP.  f&, jfx. wxe,  ge. .:
Ergo {olutum. i
-0 41 Vva CONG-
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s E
£ fqg paxbe h
CONSTR. & DEMONST.

Fiatvt had ffic 2¢ad gb, & bifeceturin p. Deinde fiat

rectangulum gbq quadrato ac axquale; & ponatur fa iplipb

-&qualss. Iplisautem f4, & ge reciprocz inveniantur fx , &
xe, quaram fumma {it fe. Dico faStum,

- Cum enim ex conftr.fit fa dd fx,vt xcad g¢, & per divif;
fa,ideft pbad ax,vt xcad gx: erit reCtangulum fub P& g%
retangulo axc xquale, &addio re&angulo pbx , erunt
reftangula fub pb,& gx,atque pby, hoc eft erit retangulum
pbq reCangulis phx, & axc equale, & duplicando, rectan-
gulum gg, ideft quadratum «r, feu quadrata 2x, & xccam
duplo re¢tangulo #x¢ equalia erunt re¢tangulis ¢bx, & du-
plo 2x¢;vade dempto communi duplo rectangulo axe, re-
manebunt quadrata 2x, & x¢ reftangulo gbx-zqualia: ergo
quadrata ¢x,& xr,ideft re¢tangulum gbx ad rectangulum
fub ac, & xb,ideft ad re@angulaaxb, & cxb (ob eamdem
altitudinem xb) eruncve gb ad ac, ideftve fad A Quod erat:
faciendum.. : _

g PRO-
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PROPOSIT. XIX." ¢
Datamre Gam as {edtam i115'1'111_.‘ﬂjs ,fe?i_::afe; in x-":?_'
“intet a, & b, vt reGtangula axb, &oxb fimul
fumpta ad quadratuim x¢ fint in ra- i
tione data vegad h. i
e R L
[ ANALYSIS. "
Sintigit.prop. ‘axb ~cxb. i cx'c D g: pip-THzi i
Ideftperr,z.el. acxé o 3 d sl aRgeEm00 33 *
Vel fi fiant ' SRS o e S 2 b
Vel per1.6.el. _ ﬂf:xt_’); CX¢. ﬂ;:xé, ﬁf:xé__, % |
Ergo per 14.5.¢l. _ CHO e pe xb: - ; : il
BtEP. . ah 0w wh. SADGE O
Beonven.. o abaa bt A xe, W0, = ity
Ergo folurum:™ 075 S T EREb T onud
CONSTR. & DEMONSTR. : !
Fiat vtz ad Aitaacad pe,ipfifque pe, & br recipro¢ein-. . iy B
veniantur Pxn&?x.-ﬁs.q_uﬁ-,ﬂlmﬁlmma.i’lt ipfa pe. Dico e , ’fi-'
RGPS oy T L0 T RSO £ 4L Tep o 001
Sunt--euiﬂf'f' ex conflr proportionalespe. px. x¢. be, 8 con=.- ; 1|
vert. pe.xc e xb,quaréreCtangulum fub 6, & xb quadrato i 1
xc erit zquale.Ergo reGangulum {ub ac,& xbyideft reCran- j f}
gula 2xb, & cxbh ad quadratum xc,hoceft ad reftangulum i
ik
|

{ub pc, & xb (obeamdemaltitudinem xb) erunt vt ac ad
posideft vt gad £.Quod facere oportebat.. A
PRO- it
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PROPOSITIO XX

Datam re€am ae divifam in b,rurfus dividere
1.y inter 4,8 byvt rectangulum axb cum qua-
dratosgadr eGangulum cxb fiting atione
datavemadp, - -

— m-—-—-—-——

A N:AEY SIS

Sintigitpropy ., 'axé FHOX, ZJ m. P
Etcomp.per1. 2.6l arixhv x m' fx.fr m+j) -
Etdivid.per 2.2 . @cixb xch cxﬁ ) B II
Ideft per 3.2, b Geixb, +xbe +beb e L
Vclilfarq;._.ﬂ....foc o Rl ‘ Rl -
Hoceftper1.2. §. gr: x&.f-éwé o1 ) ok Ihtes
Vel fi fiant o beb. {:qb e
Ergo vt diff & E.P. ge: xﬁ e mg R
Velfi fiant ATRYIOMAA # STewebhe.
VelperI(Sel f' 5 22 “get sxibs briseh. !
Ergo per 145' el )56 2’5 st E‘.fq Bagaign i
BEE P oy v .‘,65‘. . oxh. e
Etperdwif. o & 38 B 1 -"";’ BEE ‘]é

Ergo folutum. 380 dit i |

g -coN.s.___;.;;
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JOONSTR & DEMONSTRy

e i S BN WL N
Fiat gaipfi bc equalis, & vt mad p ita_quadratum be ad
reckangalumeyb; & itage ad e, iphique be, & ghreciproca:
inveniantue x5 8 %q, Quarum differentia fit g41 Dico fac~
ST R ,.;:_;.;'_,_.-.,m U TR
Cuitn eniini éx conflr.fint proportionales be. £b. k7. qb,8&
per compof. ke. x¢. %q. xbrerit re@angubim fub e, & xb
rectdngulo cxg equale: ergo reCtangulum fub &, & xbad
rectangul.c¥g,ideft fub be, & b (obearadem alritudinem
xb)erit vt gead ke, fea ve quadratum be-ad reftangulum
eqb. Suntautem aggregata yt vaus ad youy : ergo retan~
gulum fub ge, 8xbcum qéadfﬁtoléf s hodeft rectangula .
fub ac, & xb, atque fub vb, & gafeube, cum quadrato be,
hoc eft reCtangula fub ac, & xb, & xcbadreCtangulugr exb
erunt vt quadratam ér ad reQangulum cgb, idett vemadp, =~ = °
& compon.reCtanguiuim {ub 4, & xb cim quadrato x¢ ad " 1
reftanguluny cxd; Vi aggrepitmiex ;& p ad ipfandp s &cogogiid
- divid.reSangulum axb cum quadrato ¢ ad reCtangulum. 7.7 B

ext,vt #2 adp. Quod erat faciendum.! .- s P

o e

Heos QLR VEER S LETE LB A B g a

& §
: : o . :‘ - i .\.. : ._'.]: 0T 3507 o 1:__‘:" |I
Ve autem fiat vemad poita quadratum bead 5 |

re(tangulum cgh,perfpicuum et conftructios: . .4 |
nem hio¢ modo.inftituendam.. Fiat vt M2 5o i
ita\quadratim-bead alind s caius latert recise .07 |

proce inveniantur ¢4, & ge,quarum differen~ i

A - | = !y | e
n38 ol ogrd

x = ™ i |1
S1OM 1DV o ik UNSnRaIdNEg o NEnsvanonnog 1Tsup 1

: ' g igpaide s mufnng jil:"

4
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PROPOSIT. XXI. .

Datas reas #b, & be itafecareinx, & y Ve
reCtangulagxb, & byc zqualia fint quadrato
. dato g: reétangula verd cxb,& ayb zqua- &
B addi) (HAAAOGUAAFALO. D, T b e a
BT Ay ny iy

el LY SRS

k|

 Sintigir ¥ axbadye mas gg

Etetiam., . . 1. G¥0sayb—a—bh U
Ergo;peni.z.ql.. ) BEEXD 6By .—A,—.gg-n%
Vel flatolinelion b ox orstbenm o der udozhgy

Ergoper1.6. I xb -+15y (09, ERei)) Z)q.
Eterit xb e, 4.

Et{ifiat pg A aberit -%:zx’é oINS »g.

Ergo per1.cond. . DYg=bye A gg. <7
Bifecentur pg, & b inf, & %5 & dpfa PRSI YaE St SN S

Ergoaddendofifi& kyk - ¢ GO SN TR

Erunt per6.2.cl. PIp—bkh A g0+ ﬁf -+ %yl’.- _

Ideft peris.2. ' " pfﬁaééi?'.;_.z\_.gngﬁ{j% 2dyd.

T

Ergo fohutum, & quoniam nullaeft ratio vt cognita 4y, ne-
queat pofitione variari , patecpunétum yante , vel poft
punttum 4 afsignari pofle, vade manifeftum fit problema

= duas

?

(

?
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STHEIBERY T dux
duas accipere folutiones. Sienim ponatur dy,erit 4y maior
quam yc, & confequenter xb minorguagy 4. » proptcrea
quod xb xquattif yg; atvero i ponatur 94 , erit by minor
quam ye,& cplllfequcnper xb maior quam ax.

- CONSTR.&DEMONST.

recitaia ¢ B
fad aaid L ¥

- Fiat reSangulum fub ae, & by quadratisdatis 7 , & b -
quale, & poratut pg equalis ip(Fab. Deitrde bifecentur pg,
& bc inf, & k, & ipla fhin 4. Etabaggregato quadratorum
Pf> 8 bk anferatusaggregatum quadrat daci o) & dupli
quadratifd,& quadratire(idu racoipiatnedimidiom, cuius
lazeriagaturaqualis tamoyd; quamidys & ipfis yg cquales |
fiant xi, 8¢ wb. Dico refhas ax, &b, by.ye. veroque modo ac- : i
ceptas effe divifiones quefitas. 9

Sunt enim ex conflr.quadrata pf; & bk wqualia quadra-

to g, cum duplo quadratoruni £, & dysvelifd, & yd 5 hoc

efi(per 6.2 el. ) cum quadratis 7, kyfeuyf, & yk. Vnde |§;
(per candem) fi auferantur quadrara f7, & &y, feul yfs & yk, 1

remanebunt reftangula gy £, bye quadrato g acqualia -,'{ed I
rectangulum pyg rectanguloexb eft wquale (cum b, & pgy ! i
necnon xb,& yg falke fint wqueles ) ergo’ reangula axby il
8 bye datoquadrato ¢ crintwquabiayvropottebat) Rurfué i! |
quoniam,vb, & yeflunt zqu alesseruhtxd & by iplibpeequa- i
les,&(per 1.6.¢l: roctan gula fubwb, 8 acarquefubdyeac, A

hoc et reCtangula axb, & pxbeumaedtan gulis dydy 8oayby
xqualia erunt reCrangulo fub ac, & bg, hoc eft quadratis . _
&4 fed reStangulaashs8s bye oftenfafantaqualiaquadra- i
to.¢ igitur ab equalibes auferendo’teqlialia; remancbune i/
reftangula cxb, & #yb quadrato b cequalia, vt oportebat. 3 d
Rectasigitur ab, & be divifimus,&c.Quod erat faciendum. 4 l‘h !,

~ SCHOLION.
Hoc problema placet in numeris proponere, & re- |

L felvere, Xx QV AS- .
| |




146 ANALYSIS GEOMETR.
QVASTIO.

Quzruntur quatuor numeri cum his quatuor
conditionibus,

5 J

| ] G £
%D b f Ak gonks b

L. COND. Aggregatum primi,& fecundi fit 1 6.
Bttt Aggregatum tertij, & quarti fit 11.

3. Aggregatum produ&orum, tum fiib primo,
; & fecundo,tum fub 3.8¢ quarto fie 72.
4. Aggregatum produétorum tum fub fecun-

do,& fumma fecundi, terti 1, & quarti; tum
fub tertio & fumma primi fecundi, & tertij
Miv252, -

Exponantur in diretum duz re@ e linex 46, & be 5 qua
pumeros 16, & 11 reprefentent, & concipiatur quadratum
g valere 72,& quadratum 4. 25 3. divififque 4b, & be in %3
& ysefunt quafiti numeri z.x. x4, by. ye; & per tertiam con-
ditionem fafta #x4, 8chye equabuntur quadrato ¢, & fald
cxb; & ayb per quartam, conditionem quadrato b. Et ecce
tibi quaftio arithmeticain problema geométricum reduc-
ta. - ' :

Perfecuta igituranalyfi patet modus refolvéndi , 8 om-
nium linearum valor facile determinatuy in hune modum.




| i

! il B REA A Byz
Quoniam 22 A ]2
Ec bb [, W 252.
Erunt gg,& hb —A— 324, ldeﬂf ac: .&g
Sed tota A0 A2
ET'""G 5? 'r-—-iA""‘ 1%
Etquiasbfeu }99' A 16 it
Erit o P i 4.
Sed Ipgideft Pf —Ae 8
Ergo ik Of vt s 4 &
Sod Hheideft " OF B (1S 1L
= Er 0 ﬂ o] Iz

Nune ad refolutionem. QJadrata pf 8 faéf 1t 94.4 quadla-
cumautem ¢, & -duplum qugdtatpny"d funt 72 w ” quinu-

merus ﬁ auferatur 3 numero invento 94. H remancblt nume-

fus2I --6, cnius dimidivm exit 1 o-?u ” s Aaquoradix erit Jé,

pro dy, feu yd.
Erqubn-iam'érdt &f SR AR 3
Et fd o £\ et Oi
Erit D b 4‘3‘
Ergofi addatur @ ines 1l
Eric b)o R B
Sedfia éd et At 4+
Auferatur 98 —A 3%
Remanebit éy e b
i .

Xxa Ergo
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Ergo numerus tertius byerit 8 feu 11 vnde quartus ye
erit 3, feu 93, & cumibg fit 12, & by 8 feu 11, erit yg , ideft
x4 numerus fecundus 4,feu 10, vade ax primus erit 12,
feu 51. e B2 - e el

Sunt igitur numeri queefiti tas1 12.4.8.3, quam §2. 1o},
1;.91.de quibus quacrebatur. -

PROPOSIT. XXiI.

Dato femicirculo,cuius diameter 24 protrac-

tafitad c: oporteat punGum determinare x,

' inter b, & ¢, vt fi ducatur contingens

- xyequalisficipfive, o

Faftum iam fi¢, & ex centra 7 ducatur sy, retus igitut
ertangulus 7y, Bifecetur me inp. e

O X ANA-




G

| T D . (Hl
g LIBE R 111, : 349 ;1_5.”.
ATIEIOESY 2 O SLS KIS (i B
. ANALYSIS: - o gal il
i
Sed - WX s THYIIA= X)X ] ’jfi!(
Tlocdll i ,mf’?ﬂ.-{: A e 4 ‘I‘I‘
Ergoauf.vorert  MIXTHE—X0X — A . A |1’
Hoccltper8.Intts  WHS2pX. —A— i, (o il
+  EtdifolvEP. Mo M. mb 2pxX T e I
Ergo folutur, IR, AT ‘i
CONSTR. & DEMONSTR. i
o b ; 2o il
Dividaturmcbifatiam inp, & ad me 8 mb. tertia inve- 3% | |
niatur, cujus dimidia fit px. Dicolitangens ducatur xp,1p= &< i
| fam xqualem efferette xc. Ducatur #y.
Quoniam igitur z¢ eft ad mb,vt mbad daplampx: erit K
reftangulum {ub 72, & dupla px,. hoc et differentia quar A
drarorum mx, & scxqualis quadrato #b,& addendo com- i
| mune quadratum xo,erit quadratum .x equale quadratis "
whyidett my,&xcfed ob angulum retum y etiam eft 2qua- M
1' le quadratis 7y, & xy:igitur quadratum xz quadrato x7 erit i
| requale,adeoque ipfa xyipfi xc equalis erit. Quod-eracfas i
' ciendum. - "3 =2 S A
| SCHOLION.. | |
i Perfpicuum eft quadratum tangentis xy:e- i
| quarite@angulo @xb, vnde reGangulum: 434 35.3.cL. it
‘ zquari debet quadrato xc, & proportionales i
| erunt ax.xc.xc.bx. Etecce tibi propofitio pri- 1l
/ ma lib. r.quapropter hoc,& illud,vnum idem- \
' ‘ qus "
|
it
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350 ANA[:YSIS GEOMETR.
que problema efle concludes, cuius refolutin
elegantior per propottionales videtur.

PROPOSIT.XXIIL

2%? ‘;“ Dato quadrato az, ex angulo z ad oppofitum

Prop.7z
Carze»

Jowm s,
1. pag.

Remald,
Fons, 3.
F4g
314

protrattum latus re®am ducere axY,
- & facere xy datz mp zqualem.

£ e e ¥
i

e T

ANALYSIS.
Sit igitur XY — A .
Fiatangulus VYR s X235,
Et erit triangulum axb —a— vyz.
EtreGta - X et Y2,
Etob fimilexb.ays SP. @Y. az. b ax.
Hine re@tangulum Yax i bz
Eftancempergy.rel. @20 mudm eI ).
Idett axa.
Erga pery.z.el, G20 rulem 294 XX,
Hoceft 2&@3*—73‘5’)””’- S0E

Ergé folurum o ~ CONS.
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i

CONSTR. & DEMONSTR. h.' !

Inveniatur 42, cuius quadratum equale fit reCtangulo pey 4, lll I,

fub ipfa, & dupla af; vna cum quadrato dato mp. Delcri- 1uy70d, il |;
batur fuper 4z femicirculus fccans protraltam demy, du- '

caturque #xy. Dico xy ipfi mp zqualem effe. Demittatur ].J
normalis yv, & tungatur y<, .‘?

Quoniamigitur angulus 4y in femicirculo rectus eft, |
erunt triangula fimilia axb. ayv. vy2. 2y, quorum axb , & s
vyz erunt etiam equalia, ob xquales 44, & vy, adeoque ax i
ipfiy=z &qualis, eritque retangulum yax reCtangulo zab -
quale, cumob {imilitudinem triangulorum axb. 2yz pro- f
_ﬂ portionales {int ay. az. 46. ax. Eft autém quadratum 4z -
quale quadrato ey cum quadrato yzsideft 2x ; fed quadras \
ta ay,& ax xquantur duplo reCtangulo ayxideft duplo bz {
cum quadrato xy. Ergo quadratum sz ®quale erit duplo
retangulo baz cum quadrato xy;fed ex conftruttione fac- i
tum et idem xxquale duplo refan gulo b2z cum quadrato /8
mp:xqualiaigitur erunt quadrata xy, & mp , adeoquc ipfa_ |
xy darz mpaqualis. Quod erat factendun. '

| - ~ SCHOLION.. | ; =:

_" Hoc problema per proportionales vefolutum i
| dedimus prop.42.040.1.85 fiplacucrity ex vitima
| equatione huins analyfeos etiam ad proporiidna=

les defeendereyin bunc modum licebiz. ' ‘
Erat A0 Ay ZZMI{ —mpm ]
J Ergoauf.2bazeric 30— 200z A mpm. ‘_
) Etprop. az—2ab. mp. mp. a3.
*T = - B |




352 ANALYSIS 'GEOMETR.‘
£ LOMERL 5 OO

|

i

e
f?/g;' P

) j

Etquarere oportebit ipfi mpreciprocas 42, & #2-.3 4b, |
quarum differentia fit duplazb. Et hoc modo quxlibetxs |
quatioin proportionales diflolvi poterit. }

Etiam poterit queelibet zquatio quadrata compofita ad

fimplicem revocari hoc modo;

Erat @z A 2Dz < mpm.
Ideftperz.2el. aRO~+baz A, 204z ~- 1P |
Ergo auf bazeric 420 A Doz —- 77D

Ideftper3.cl 02b+abz A’ bz, gba. wpm
Ergoauf.abzerit  b3b A 2D PIR.

- ‘Et quaerere oportebit quadratum bz qued xquale fit
quadratis 26,8 7p. Bt eamdem obtinebimus co nltructio-
nem, quam Pappustradidit 5 nos tamen in xquatione
compolita libenter quicfcimus.

PRO-
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PROPOSITIO XXIV.

Dato trianguli reGtanguli vno laterum circa”#e

reftum,dataque differentia fegmentorum ;:;:‘:,
bafeos: triangulum invenire. . piy
357
DATO MINORE LATERE. ff’mld-
it o, 3.
_ Sitdatasf latusmi- : : P",ﬂ
nus, & data 4 differen- 412,
tia fegmentorum ba- .
fecs. Oporteat,&e.

_Data ¢b tamquam -
radio tirculus sck def-
cribatur,&xy differen=
tia it {fegmentorum
bafeos , quare xquari
debet datz 4.

AN AT Y S EnS ¢

Sitigitur o B e

Sed per 47.1.¢el. aya A, abha+ Z?_yl'.
Etperé6.2.el. byb A gyk+glyg.
Ideft aba.
Etper 36.3.cl. Lok —A— ayx.

Ergo aAy8 —A— ayx + 20ba.
Ideft BYE b 4Y:H + 20b4.
Ergo folutum,

Yy CONS-
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CONSTR. & DEMONSTR.

. TInveniatur re®ta ¢y, cuius quadratum zquale (it re&tan-
7¢7 4. gulofubipfa 4y,& data 4. vna cum duplo quadrato 4b, Fiac
Iwired, triangulum,& deferibatur circulus.

Quoniam igitur quadratum ay zquatur quadratis 2,8 |
by,quadratum vero by zquatur reftangulo gyk cum quadra-
€0 g6, hoc eft rectangulo ayx cum quadrato ab: erit quadra-
tum 4y zquale rectangulo fub 2y,& ¥y vna cum duplo qua-
drato 4b.Sed 4y quadratum fadkum eft =quale reCtangulo
fub 2y,& b cum duplo quadrato 46: ergo re¢tangulum fubr
43,& xy cum duplo quadrato #b,equale erit reCtangulo fuby
4,8 h cum duplo quadrato 44, & dempto communi du-
plo quadrato ab,rectangulum fubay, & xy zequale erit rec-
tangulo {ub ay, & 4, adeoque xy,differentia fegmentorum
bafeos, equalis erit dat 4. Triangulum igitur, &c. Quod
erat faciendum,
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DATO MAIORE LATERE.
Sit data 45 latus ma-

ius,& data g« differen-
tia fegmentorum ba- J
{eos.

ANALYSIS.
Quoniam per 47.1.el. xax — A Xbx4= aba.
Ideft : bzb.
Etper36.3.el. Xag —A— Yaz.
Erunt XA+ X8 —A— bzbt-yaz +oba.
Hoceft per6.2.cl. aba  ~raba.
Ergo XAXA= XAF A 20b4.

Ergo folutum eft problema, & patet conftructio , & de-
monftratio, {i inveniacur per 5. Introd.recta xa, cuius qua-
dratum cum re&angulo fub iplaxa, & datagas zquale fic
duplo quadrato 4b.




256 ANALYSIS GEOMETR.
Dato vtrovisiaterum circa re&u.

Hoc problema facilius expeditur per proportionales Sit
ab latus {ive maius, five minus,& £ femidifferentia fegmen-
torum bafeos. '

. Efto triangulum,de quo quaritur sb=, & divifa bafé az
bifariam in y, cadat perpendicularis by Erit igitur xy femi-
differentia fegmentoram . x2.

=
=

| s
AR,

TR R T et
ANALYSIS.
P77 Per 8.6.1S.P. az. ab. ab. ax.
Introd. : '
Ideft 24y.

Etdimid.primos D - Gl D (%

Ergo folutum, cuun inter 1y, & a.@-‘cﬁﬁércntiaﬁt data, nem-
peredla. ;

CONST. ET DEMONST.

Ipfis ab, & Jab reciproce inveniantur ay. ax, quarum
differentia fit data 4. Super 4z dupla reGze ay femicirculus
defcribatur,& aptetur ab,iungaturque bx, Dico triangulum
abz efle, de quo queeritur.

_Cum enim ex conftr ity ad #b, ideft duplicando , #=
ad b, vt abad ax: erit (per converfam prop. 8.6.clem. ) bx
per




‘ STHUBPERIGHL: (4 35%:
perpend 1cularns,qua1t fegmenta bafeos eruut 4x. xz , quo-
rum femidifferentia xy ex x conftrutione qualis eft dat.

k. Triangulum igitur,8cc.Quod erat faciendum,

PROPOSITIO XXV, 74

Victam
Databafc,alticudine , & aggregato lateram: 4ppes-
! triangulum exhibere. dicul.x.
! = Vi G
[I f-" Greg.t.
- R 1 Pmp
Efto triangulum, de quo-.*
, uaritur 4xb fuper databas . . s
| ?eab, latera autem ax. xb. i
' datam 4c componant , &
perpendiculum xy xquale ﬁ
ﬁt datz g. f._/
Blfcuentur ez:,&r abin m, g
&p. g e
£ b S
- ANALYSIS.
Sitl‘gltur ij . | .'_. u,_'. xy _A.—.;g j 53 1 af.l
Etfint s AXE + XCX ;_..A,... axa-s- xbx
perg.z.el&13.dnt. 2 NG~ 2181 2P 207+ 2pyP.
Etdimid. WA +TDXT A QPO +FT YD,
Velfifiac. E-}— Dap. .:_f“:
I:L'aU.E&’\, &“ . a?ﬂﬂ—é é“]"mxm b—kAF—llp_yP I
Velfifiar - - R . I
Sed per14.Iat, SR .szc_'d aba. pyp.  mem. lll't
Ergofubsft E P. acd.  aba. [l Smxm. mxm. ||

Etdivid. aca -——a:!:a aba, . mxm, |
Ergo {olutum. CONS- ‘




p ANALYSIS GEOMETR:

7

&

CONSTR. & DE- -
MONSTR. "

e

Fiat quadratum £ quadratis ap, & ¢ 2 quale , & quadra- {
tum /£ xquale differentiee, qui quadratum & fuperat qua- |
dratum £, Et vt differentia quadratorum ac, & b ad qua-
dratum 44 ita fiat quadiatam £ ad quadratum zx. Vnde
longitudine nota erunt latera ax. xo,quibus, fuperbafe. 48,
®qualia conflituantur latera ax. %b, & demitratar perpen- |
diculum xysquod folum reftat oftendere xquale effe'da- |
txg.

Cum igitur ex conltr.differentia quadratorum ac. 4b ad
quadratum a4 it vt quadratum £ ad quadratum sy : erit
compon. quadratum ac ad quadratum ab, vt quadrata/,& |
mxad quadratum mxfed quadratum acad quadrat.«4(per |
14 Intr Jelt ve quadratum pyad quadrat. zx:zqualia igitur

- crunt quadrata /,& mx quadrato py.Sunt autem quadratady
8 & quadrato am equalia,& quadrata p s & g @qualia qua-
drato kiergo equalibus equalia addzdo erune quadrata 4,

- 8oy zqualia quadratis sp. ¢. & 21, duplicando,duplum
Quadratorum a 7,8 m,ideft (per 9.2.el. ) quadrata ax , &
%, live ex confte.quadrata av, & xb,(ive (per 1 3. Introd. )
duplum quadratorum ap. py, & ¥y zquale erit duplo qua-
dratorum 4p. g,& py:ergo dim idiando,& demptis quadratis }
4p.py remanebit quadratum xy quadrato ¢ ®equale,adeoque
ipta %y ipfi g zqualis, Quod facere Gportebat, CO-
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COROLLARIVM.

Ex pracedente analyfi fequens deducitur ana=
logia adpraxim numerorum haud inutilis.

IN OMNI TRIANGVLO.
It diffeventia quadratorum fummae laterum &
bafeos. -
Ad quadratum bafeos. |
Tra eft diffeventia s quir quadyatum [emifummae

laterum fuperat quadrata femibafis,& per-

pendicnls :
Ad quadrarum femidifferentia laterum.

Q_VESTIG‘." s
Queritur triangulum,caius bafis fit 44 altitu~
do 12,& fumma laterum §2.

OPERATIO.
Summa laterum §2. quadratum 2704,
Bafis 44. quadratum1936 terminusfecund.

differentia 768 terminus primus
Semifumma lat. 26. quadratum 676. 3
Semibafis22 quad. 484.
Altitudo 12.quad_ 144,
Summa 628 628

_ d"iﬁ':"__qf‘é-: terminus fertins.

Ergofi 768 dat 1936, 48.dabitr21
V.eft 11, {femidifflaterum:
eft 26 femifumma.

17 Ergofumma,& differ. 37.& 14 eruntlatera trian-
guli,de quo quaritur, : SCHO-




e e e

g0  ANALYSIS GEOMETR.
' "SCHOLION;.

Predi@a analyfis parses trianguli omnes longi-

tudine notas exhibet; guod quidem preflare ne-
quit ingeniofa confPrudio Vieta, cum illa deduda

Jot examventione civenli, qui per dno data pinda
eranfiens, alium contingar ~

R.P. Gregorius a Sano Vincentio vt hane Pro-
Dofitionem enodaret ad elypfim recurris,

~ PROPOSIT. XXVL
Vide

vigen Databafe altitudine,, & differentia laterum
ihidem, ~ triangulum conftitucre.

2z

3
e —
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Efto triangulum,de quo queritur 4vb fuper datam balim

abinaltitudine vy datx g zquali , & xv femidifferentia la-
terum 4v. v, {ive av.wb fit date d =qualis.

Bifecetur 4binp.
"ANALYSIS.

Sitigitur N VY i,
Et 2 XT it Ave 61.
Etfint AVE TV e L BVA Vb
perg.2.el.& 13.Jnt- 20%0 ~+20d A ZaPA +200+ 2P)P.
Etdimid. axe «dd K apa +gg =+pyp.
Sive fifiat axa+=dd A ke4- pyp.
VerdaE a1 g RS — dd - pyp.
Velfifiat 577y, A ) SNG/ (S [T
Etauf./.erit axa—="Il; =D pypoi
Sed per14.Int.S.P  @X4. ﬂ)’P apa. - dd.
BigofubREP: < *  axa. axa.—U " apa.  dd.
Et conv. axa. . ﬂp.ﬁ! —apa. R
Ergo folutum. - < hatip

¢ CONSTR.& DEMONST. .. .

Fiat quadratum & quadratis ap,& g xquale,& quadratum
I quale differentiz,qua quadratum £ fuperat quadratun
d, & vt differentia quadratcrum 2p, & dad quadratum 4p
ita fiat quadratum / ad quadratum ax. Recte igitur ax
(iam longitudine note) addatur ¥o qualis datze 4, & fiat
xz ipfi ax xqualis, & reftis av. vz. ab triangulum confti-
tuaturavb. Quod bafim habebit datam, & femidifferentia
lateram 2z, vh, idelt av. vz, nempe xvequalis ert date
d_Bifecetur b in p,& demittatur perpendiculum xj,quod
dico dagx g cffe equale, Lz Cum

.
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Cumenim ex conftr. quadratumay ad quadratam / i
vt quadratum 4p ad differeytiam. quadrati ap fuper qua-

dratum #: erit conyert.quadratum saad differentiam qua-

dratorum ax; &1, vt quadr.ap ad quad. 4; fed quadrat, 2x
~effadquadrac pysvequadr.apad quadrat.xv,ideftd: xqua-
Lisigitur erit differentia quadratorum ax,& / quadrato 1
feu qaadratum ax ®quale quadratis/, 8 py , ideft differen-
‘tie quadratorum #, & d cum quadratopy ‘quare addito
quadratod erunt quadrata ax, & d, quadratis #, & Py, 1deft
© quadratisap, ¢ & pyequalia -, & (duplicando ) duplum
quadratorum ax, & 4, ideft xv, five perg.2.el. quadrata
4v, & vz, ideft ex conftr.av, & vb; five per 1 3. Introd. du-
plum quadrarorum 4p- 195 & vyzequale erit daplo quadra-
torum 4p. ¢. & py: ergo dimid.&cdg:mptisquadratjs_ ap, py:
quadratum vy quadraro g erit equale, adeoque ipfa vy 1p.
fi ¢ =qualis. Quod facere o portebat. '

COROLLARIVM.

lhgitur analogia,

Exhac propo_/z':io}ze ﬁﬁ_éﬁs 0
vrparet.ad finem: analyfeos,
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/ IN OMNI TRIANGVLO.

Ve diffeventia quadratorum ﬁmzé@f S é. f % 5
| differentie lateram. s i Rp VL
| Ad guadratum femi é.{g/éos
Ita eff differentia, qua qrmdmm SJemibafis s &
| per_pmdmdz Japerant gmdmwm _/t:’mgd;f‘ .
ferentig darerum.
Ad quadrazum Sfemifumme fﬂtf,"?ﬂm

Q_V&*ZSTIO
Queritur triangulum,cuaius: bafisfit 44 alntu..
do 12,& dlffercnna laterum 22.

OPERATIO..

Semibafis 22. quadratum 484 pro fccund termin.
Semidifflater. 11. quadratum iz |
. diffetentia 363 pro prim. termino.
Semibafis22 quad. - 484,
Altitudo r2.quad. o 144,
Summa 628,
Selmdlff' lat.11.quad. 121,
~ diff.  T5o7. protertio termino.
Sngmxr 363 dat4.84. 507 dabit 676 5
V.eft :’.6 pro femif later.
| Gon efty 11 femidiff.

‘ Ergo fu mma,& differ. '3 7 7.6 15°€ 5 eruntlatera tiian-
guli,de quo quzritur.

o a2 wee PROgibin




- ._.—'——————_w

364 ANALYSIS GEOMETR.
PROPOSITIO XXVII.
Vide

2enalg, D22 2MICUiNG, agaregato late rum, & diffe~ |
fom, 3.  TCNtia fegm entorum bafeos: triangulum
Pag. conftituere,

456. " Efo triangulum , de

Marin. quo quzEritut £xv,cuius
probl.z, latera ax xv datam rec-
tam ac componant , va-
de x:,& xvern nt equii-
les. Sialtitudo xzdatxe
gxqualis, & divifa tota
bafe ; five fi ummafeg-
mentorum bafeos aw bi-
fariam in y,erit y= femi-

differentia- eorundem J;/’

fegmentorum, & equa-
ridebebit date 4. Bifecetur 4cin #.
} - ANALYSIS.
Sitigitur X3 el L
Et ' IR b A i

Etfint

GX8+—Xcx Nt AN A XUX,

Perg.2.el& v3.Int 20mav 2mxm A, 20ya~2dd ~ 200

Et dimidiando ama ~mxm 5 — aya —dd gy,
Velfifiat A @ya— kk.
Ecauf. sz, ama— kb= mxm K, aya.
Velfifiat L~ mxm —A— aya.

Sed per 14, Intr. SP ama.  di,

aya. - mxmn.

Ergofb EP,  ama. dd. N mum mem,
Etdivid 4% ama-Sd dd. U wmam.
Ergo folutam, CONS-




L

gL BIE RSN 365°

CONSTR.'ET DEMONSTR.
Fidt quadratum kquadratis 4,8 ¢ ®quale,& quadratum

I zqualedifferentice,qui quadratum 4z fuperat quadra-

tum &, & vt differentia quadratorum 4, & d ad quadra-
tum dita fiat quadratum /ad alind, cuius latusfitmx , &
nota crunt latera e, & xc, five xv. Deinde vt 4 ad mxita
fiat am ad ay, clius dupla aw erit bafis quiefita,five fegmen-
torum fumma. Conflitvatur triangulum sx v, & demitta-
wypérpendicularis x2. Dicoipfum triangulum iam oxy-
gonium, iam ambligonium ax v efle, de quo guaritur.
Suntenim ex conftr.latera «x,& xv, ideft xcrecte datee
ac qualia, & am ad d cft vt ay ad mx; fed(per 14.Intr. eft
am ad yz, vt 2y ad mx: equalis igitur erit y 2, {emidifferen-
tia fegmentorum bafeos ; re&x datx 4. Cumautem ex
conflr.fit differentia quadratorum am ,& 4 ad quadratum
d, vt quadratum / ad quadratum ma,hoc eft compon.qua-
dratum am ad quadratum 4, ve quadrata/, & mx ad qua-
dratum ma,& etiam ex conft.{it quadratum am ad quadra-
tum d,vt quadratum « 1y ad quadratim »x: erpnt quadrata

1, & mx quadrato af aqualiafed quadratum / xquale eft

differentize qua quadratium 4z {uperat qu adratum k ;ideft
quadratad, & g: ergo additis 1pfis quadratis 4, 6c ¢ 5" erunt
quadrata am, & mx xqualia quadratis ay A8 85 iéie& qua-
dratis 1. yz, & g,& duplicando, ericduplum quadratorum
am, & mucyidelt(per 9.2 €l )quadrat.2x,8 xcslive ex-conth
quadrata ax, & x, five (per 13.Intr. ) duplum quadrator.
ay,y2,8& %z zquale duplo quadratorum ag. y2,& grergo di-
mid.& demptis quadratis 4y.y= remanebit quadratum ¥z
quadrato ¢ zquale;adeoque ipfa ¥zaltitudo triangulirec-
&xedatx g equalis. Triangulum igitur conftituimus , &c.
Quod erat facienduan. s
.COROLLARIVM.

Hine fequens patet analogia.

IN
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IN OMNI TRIANGVLO,

Ej} differentia_quadvatorum Semifumme late-
v G femidiferentie fogmentorum ba oos.

Ad quearatum femidifferentie Segmentovum
bafeos.

Vi differentia, guir guadyatum femifummae late-
rum fuperat quadyata Semidifleventie Sfeg-
mentoruim bafeos, & perpendicul;.

Ad quadyratum femidifferentiz laterum,

QVASTIO. _
Queritur triangulum, cuius alticudo fit 204
aggregatum laterum 81, & differentia
fegmentorum bafcos » 9.

OPERATIO.

Semifumma laterum yo! quadr. 1640}
Semidiff fegmentor. 1 3 quadr. 1821 termin. fecundus.
diff. 1458, termin. primus,
Semifumma .IaEcrum\g.og_l_q;md—mE,_iK{q._b}, ' '
Scmidiﬁfe_gm. 13] quadr, J'Siz.}_ :

Altitudo 20. quadr. 4po.

Summa 5821 5821 :
diff. 1058, term, tertius,
Esgofi 1458 dat 182{. 1048 dabit132]

E'P:] ft 117 pro femidiflat.
autem 4o, femifumma.
Ergo fumma, 8 diff, 525 & 29 erunt la-

tera
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tera trianguli queefiti, & quoniamaltitudoeft data, mno-
tefcent fegmenta bafeos 4.8, & 2 1, quorum differentia eft
27, vade bafis erit inoxygonio quidem triangulo 69 , n
ambligonio vero 27, quia vtrifque conveniunt data, quan-
doquidem in triangulo ambligonio ipfa bafis differentia
eft fegmentorum {ui ipfius.

PROPOSITIO XXVIIL

Data altitudine differentia laterum , & diffe-
rentia fegmentorum bafeos: triangu-
lum exhibere:

Altitudo data {it ¢, femidifferentia laterum 4, & femi-.

differentia fcgmcntorum-bafeos ﬁf‘p. Efoiam faltum, &
fit triangulum wy,de quo queritar. Sint 7. 32 xquales:
Vinde fi x2; & xv bifecentur inm, & 4, demittaturque per-

pendicultm ys: eric my femidifferentia laterum , & as fe- ey

midiffe rentia fegmentorum bafeos.

ANA-




’I
1
|
!

368 ANALYSIS GEOMETR.,

& <8
[/ Y
Sz
P e /_1
& DY v
ANALYSIS

Sitigitut Ly, ey
Et e W §
Et a5 | —A— [).
Etfint XYX =YZY A XY X4 YUY,
Perg 2.el.&13.Intr. 2X7X + 248 A, 2Xa8X 2~ gg.
Etdimidiando  amX 4= dd —d— Xax+ pp + gg.
Vel fifiat 193
Etauf.dd, xmx Ay X8X + kek— dd,
Sivefi fiat A bl Sk
Siveauf.ll, XX — L. . D X O,
Sed per 14.IntrS.P. xmx.  xax. pp. dd.
Ergofub®EP.  xmx. xmx—IU. pp.  di.
Et convert. xmx. .. pp.  pp—dd.
Ergofolurum

CONS-
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CONSTR: & DEMONSTR. I
Fiat quadratum k quadratis p,& g equale,& quadratum ‘ il
Jzquale differentiz quadratorum £, & 4. Et vt differentia 1 1
quadratorum p,& dad quadratum pita fiat quadratum /£ ad” I
quadratum, 72x. Nota igitur erit x7 , Cul fiaddatur 7y da- -|l
taz d equalis, & ipfiiz ponatur qualis #<.  Innotefcent it

| x 1, cuius duplaxv bafis erit quxfita , five fegmentorum
fumma. Conftituatar triangulum , 1am oxygonium , 1anr’ .
ambligonium x yv, & demittatur perpendicularis ys. Dico i
fa&um. AT IR BETE A5 r,.,;
. Etenim my femidifferentia laterum xy. yz. five xy. 77y 1
dare o equalis ex conilr. _
Eftautem 45 femidifferentia fegmentorum bafeos , &

| latera xy, & yzsfive xy,& yv. Deinde fiat vt p ad 4 ita mx ad ]‘
{

(per 14.Introduck. ) xmad x4 clt veus ad my;idelt 2dd; i 1!
fed ex conftrutt.xmad xaeft vepadd : xqualisigiturer l
#sdatze p. Et etiam quadratum-wm ad quadratum , X4 Al
erit vt quadratump ad quadratum 4 fed ex conftrudk, l ‘i'
quadratum x# ad quadratum / eft.Vt quadratum padrdif=" l il

ferentiam qnadrarorum p, & 4, five convertendo , quadra- i

tum x» ad differentiam quadratoram xm, & 4, vt quadra- ‘

tum pad quadratum & : ergo differentia quadrator. x7, {

& xqualis erit, quadratoxa, hocelt quadratum w7 @quas

1€ erit quadratys x4,8/, five quadrato x4 cum differenti a
quadratorum k, & 4, & addito quadrato 7, ertint quadra ta

xmy & d,equalia quadratis x4, & k, five quadratis 2. p. &

2,& duplicando, duplum quadratorum x, & dadeft xm,

8 my, five( per 9.2 .€l. )quadrata xy, & yz, hoc eft ex conft.

, %y, & yv, five (ex 13.Intr. ) duplum quadratorum xa.45,&
; 95>1deft xa.p,& ys 2quale erit duplo quadratorum xa. p, & _
l g:ergo dimid.& demptis quadratis x4,& p remanebit qua- i
dratumy- quadrato g, zquale,adeoque ipfa ys (altitudo 1
trianguli) datz ¢ ®qualis. Triangulum igitur conftitei- il
mus,8c.Quod facere oportebat. ik

Aaa LO- A
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| COROLLARIVM.

e

=T

Hine manifeflafir [equens analogia. |
~ IN OMNI TRIANGVLO. |

Ef vt diffeventia qua quadratum femidifferen- /
tie fegmentorum bafeos fuperat quadraium \
[femidifferentie lateyum. |

Ad ipfam quadratum [emidiffeventie fegmento=

i' vum bafcos.

| Lta differentia , qua quadrata [emidifferventie |

! Jegmentorum, & pevpendiculs fuperant qua- |

i - drarum femidifferentic laterum.

1 Ad quadratum femifumme laterum.

| QVASTIO.

Queritur triangulum, cuius altitudo fit 16,
differentia laterum 3 1 , & differentia
{fegmentorum bafcos 33. |




srkad BB Rl 37% i
.. OPERATIO. "

Semidiff fegmentor. 16} quadr. 272} termin. fecundusi
Semidifflater. 151 quadr, 240}

diff. 32 termin. PHmus,
Semidiff.fegmentor. 167 quade, 2725 ' e
Altitudo . 16 quadr. 256. i :! I
© Sum. 428 '

Semidiff.laterum  15iquad. 240}
. diff. 28, rerm, tertiust
Ergofiz2dar272. /288dabitz450; :
Velt  49l.profemif later:
Eftautem 153 femidiff.

Ergofumma,&diff. 65, & 34 erunt latera
trianguli queefiti , & quoniam altitudo 16 eft data, inno-
tefcent fegmenta bafeos 63, & 30, quorum differentia eft
32. Vnde bafiserit 93 in oxygonio triangulo , & 33 inams
bligonio,quia ambobus data conveniunt,
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PROPOSITIO XXIX,

Dato latcre,fegmento bafeos alterno , & ag-
.gregato alterius lateris, & bafeos:trian-
gulum conftituere.

o

i f1s LA .
& 4a. KXY €2 aiz‘Jiﬂ- G

ﬂ/ I € a/ 4%5

Efto triangulum queefitum 4by, cuius latus 4b fit datum,
fitaltitudo bx,& fegme ntum alternum xy fit reGt datze «d
zquale, & aggregaram alterius lateris 9,& bafeos 4y fit -
quale date ac, Secetur 4 bifariam inm.
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ANALYSIS \
Sit igitur by —A—: ye.
Etfic Xy —A— ad.
Ergo erit - _ < '/ B oy dy. ,
Sunt autem per I'i.;Intr.czémr- KYX st A byb-;- axd.
Hoceft, - aba +adw —A— ycy+ dyd.
Velperg.zel 2 dmd+ 2mym.
-, Ergobipartiendo 1@,5{3 f_;ada_: R —; ) 2
| Sive ymy.

| Ergo folutum. _
“CONST. ET DEMONST.

A dimidio quadratorum 4b. ad auferatur quadratum
dm,& latus refidui fit m2y,five yme,& fiat xy,five yx ipfi ad -
qualis, & excitetur perpendicularis xb,donec occurrat da-
tz b in b, ducaturque by, Dico triangula aby eflfe quafita.

Cum enim ex conftr.dimidium quadratorum ab. ad x-
quale fit quadratis 4, & my; erunt,duplicando , quadrata
#b. ad,ideft ex conftr.ab. xy, five (ex 12.Intr.)quadrata by.
ax, five(quia ax,& dy funt equales,ob equales 44.xy Jqua-
drata by. dy =qualia duplo quadrator. dm.my, hoceft ( per
2.¢l. ) quadratis yc. dy : ergo dempto quadrato dy,erit
quadratum by quadrato yr zquale, adeoque ipfa oy ipfi ye
xqualis, ac proinde bafis 27, & latus 4y, ideft yc retam da-
tam ac component. Triangulaigitur conftituimus aby,&e.
Quod erat faciendum. -'
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SCHOLION. |
Perfpicuum eft tam in oxygonio, quamin
ambligonio triangulo duas accipere proble-
ma folutiones, propterea, quod pun&umy ‘
tam ante,quam poft punctum » conftitui pof-
fit,&my five ym femper femidifferentia fit feg- |
mentorum 4y, & y¢, quorum femifumma eft |'
dm.
QV/ESTIO. |

Queritur triangulum , cuiusvoum latusfit
15, fegmentum bafis alternum ¢,& aggre-
gatum alterius lateris,& bafeos 27.

OPERATIO.

Latus datum 15. quadratum 225
Segmentum datum §. quadratum 25
Summa_ 250
Semifsis 125,
Aggregatdatum 27,

Sement. datum. 5

Diff.  22.

Semifsis 11. quadratum 121,
Diff. 4
V.eft 2

Praedita femifsis 11
Summa, & diff.  13.& 9. proaltero la
tero latere, 8¢ reliquo fegmento bafeos indiftinde,
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Siigitur aceipiaturt 3 proalterolatere, & 9 proreliquo
fegmento:triangy lum conftituetur,cuius latera crunt 15,&
13, & bafis 14, divifa quidem infegmenta 9,& 5, vade al-
titudo erit 1 2. Si vero accipiatur 9 proaltero latere , & ¥3.
pro reliquo {fegmento: triangulum efficietur , cuius latera:
erunt 15,& 9, ba(sautem 18, divifainfegmenta 13 , &5,
yndealtitudo erit v.56.Et vtrumque trrangulum fatisfa-
it qufico,

ALTA QVZAESTIO.

Queritur triangulum,cuius voum latus fit 15
fegmentum alternum §,& aggregatum
alterius lateris, & bafeos 17.

OPERATIO.

Tatusdatum 15. quadratum 225,

Segment.datum 5. quadratum 25
Summa 250
Dimidum 125

Aggreg datum ¥y
Segment.datum §
Summa 22.
Dimidium 11, quadratum 121
Differ. 4
V. et 2
prediftumdim, 11

Summa,&di ff

ff.13,8 ¢ proaltero Jates

re,& reliquo fegmento-Itaque fi affumantur 13 pro latere,
& 9 pro fegmento, triangulum ambligonium conttituetur,
€ujus latera erunt 15 , & I3, bafis vero 4. differentia

. feg-
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fegmentoramuiipfius 9,& 5, vnde altitudo erit 12. Siaf.
fumantar 9 prolatere, & 13 pro fegmento , triangulum
etiam ambligonium efformabitur, cuius latera 15, & 9,ba-
{is autem 8, differentia fegmentorum futipfius 13,& 5, &
alutudoerit V.65, -

PROPOSITIO XXX,

Data bafe, aggregato laterum, & ratione inter
latys alterum, & perpendiculum: trian-
gulum invenire.

Sittriangulum quee- [
xb, i bafi ~
{itcum axb, in quo bafis l; 67/77

ab {it data , aggrega-

tum laterum ax. xb fic

data a¢ , & ratio lateris e =

axad perpendiculum = LR
i : $oaun 2 il

xyficvefad g, _ f7 St O

ANALYSIS,CONSTR. & DEMONST.

Perfpicaumeft fi fiat vt fad g ita acad cg, & conftitua~
tur triangulum reCtangulum acg, & cuius bafe a¢ abfcinda-
tur ab, iun&taque b, fiat angulus cbx angulo ach zqualis:
triangulum axb effe,de quo queritur, cum latus xb xquale
fitipfi v, & demifla perpendiculari xy,fit ax ad xy,vt ac ad
cg>ideft vefad g. Quod facere oportebat.

ALITER

- Quoniamautem propofitunt preblema pofitioné ; non’
& tamen
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famen fongitudine folutumeft ; placet propterea aliam
analyfim inftituere, vnde quanta fit 45, aut b {cire pofsi-
mus. * \ o

Bifccentur ac; & &b in w8 p, & demittatur mh perpen-
dicularisad ab. _

ANALYSIS

Erunt igit.prop. ax.  ay. am. ab.
Etvediffitar.ad . mx. by, am. ab.
SedpériglnceSP. am. ap. py. wx.
yc_;l_.ﬁ.-ﬁat meady ' iy
ErgoexxquoE. P. kb. py. ab. by
Ecverad vitadiff.  #b. gy, ka. ph.

Ergolongitudine nota erit #y femidifierentia fegmento-

rum bafecs. Vnde reliquz partes trianguli longitudine -
«gtiam innotefcent,& {imul conftr,& demonttr.

PROPOSIT.XXXL

Dataaltitudine, aggregato laterum , & ratios
nefegmentorum bafeos: triangulum
invenire, :
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B EAR e

Efto axztriaggulum, de quo queeritur, cuius latera 2.
xz datam 4c componant, altltudo Vero xy zqualis fit date
b, & fegmenta bafeos 4y. y= rationem obtineant datam vt f
adg.

Secetur blfanam acinm;, ponanturquc hey & ck, datx b,
ideft xy, equales. _ .

ANALYSIS.

Sintigit;pfop?m ' Qj}. | IR I_ f ' g
Etquadrando.  gya.  yzy. ﬁ‘ &&-
Etdivid. aya—yzy. yzy. ff—gg. g8
Hoceftper 1r.Intr. gxg—xcx

Sive per 7.Introd.. ac:2mx. yzy. ]f — 0
Velpergy.ael . “gciamx. xox—heh ﬂwgg gg

Vel {i fiat ac.  hp.

Velperz.6el. . ‘ 2 py L ACI2MX 5}7 2K,

Ergoper14.5.l. OrET .x't‘x-—mécf» ._.A._. le 27X,

Sive per 7.Intred.. Exhsy i

ErgoE.P. hp.. xh. xk. 2mx.

Etdimid. & duplic. ~ hg. xh. xk. mx.

Et convert. hq. xq. xk. mk.

Ergo folutum. = f
= o1 adid CO NS-

LY




W— : R R e P N -

STAVBERIIMIAAL. 370
JTCONSTR. ) PEMONSI&) 714

Dividatut ac bifariam in s, & ponantur be, & ck datx b
aquales, Fiat deinde vt differentia quadratorum f,& ¢ ad !
quadraturm g, ita 4 adip, quz duplicetur in g5 & ipfis by,

| & mk reciprocee invenianeur ¥g, & xk, quarum differentia .
fit k¢. Et nota erunt latera ax,& xe. R ectis autem 2.x, & xy,
que date b, five hc,aut ck, fit zqualis, triangulum reftan-
gulum fiat axy, & ducatur xz ipfi xc zqualis , fecans 2y in
punétis z. 2, Dico triangutum axz iam ambli gonium,iam

| oxygonium effe, de quo quaritur. BliRR)

*‘Suntenim ex conftr. latera ax ¥z datee ac qualia >&al-

titado xy zqualis date Bitaque folum reftat oftendere feg-

menta bafeos 4. yzefleinrationedatavefadg. .

Quoniam igitur ex conflr.cft hgad xqsvtxkad mk, &
convert.hgad xh, vt xkad mx, & dimididndo,& duplican-
do hpad xh, vt skad 2mx: erit retangulum kx/ , fub me-
dijs, ideft differentia quadratorum X¢ & hes five xz, & ¥y;

hoc eft quadratum y= quale rectangulo-fub extremis #p;

& 2mx. Vnde reGangulum {ubac, & 2 wx, videlicet diffe-

rentia quadratorum ax. ¥¢,ideft a¥. xz, five (per 11.Intr.)

differentiazquadratoram 4y. y=ad rectangtilim fub /p R

2mxsideft ad quadratum yzserit vt ac ad hp;fiveeX conltr.’

vt differentia quadratorumi ;& ¢ ad'quadeatum’g.” Igicur -

compon.erit quadratutn sy ad quadratum yz , ve quadra-
tum fad quadratum g,adeoque ¢yadyz. vefad g. Quod
facere oportebat. et
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i PROPOSITIO XXXII

vide Data bafe, aggregato laterum, & ratione feg-

Renald.

pa-33t.
Yom, 3,

mentorum bafeos triangulum exhibere.

Dare bafim,& fegmentorum rationem, perinde eft, ac i
i ipla fegmenta dentur, nam {i fuerit databafis sc , & ratio
fegmentorum vt sad 7 fiat vt s ad ita 46 ad bc & fegmen-
ta erunt ab, & be.

Swt igitur fegmenta bafeos ab, & be, atque aggregatum
laterum data #4; opottet triangulum invenire,

Efto iam faGtum
& trianguli queefi-
tiaxe latus xc -
quale fic ipfi xd.
Bifecetur adin m,.
vt 2zmx  differen-
: tiafitiplarum ax,
il [ & wdadeoquerec -
tangulum fub 44,

Prop.7. & 2mx equale differentiz quadratorumiax,& wdsvidelicet.
Intred, fubaggregato, & differentialaterum,

ANALYSIS.

Sitigit. XL N, X0,

Sed per sr.Introd. gxg—xox —Ae @ba—bib.
Hoceft axa—xdx.

Vel per 6. Tntrod. G 2MX A Wo1— b,

Ergofolutum, - .

T
if 2




CONSTR. & DEMONST.

Y IR E Ry 5 1 2 35"_

Differentia quadratorum ab, & beappliceturad rectam
datam a4, & laticudinis provenientis dimidia fit mx Iraque
.re&angulu_m {ub 44,& 2mx equabitur differentie quadra-
torum ab,& be, Erigatur perpendicularis b donec occur
rat ipfi 4x iam longitudine determinatz;inx , ducaturque
XC.

Quoniam igitur reftangulum fub ad,& 2mx,ideft diffe-
centia quadratorum ax,& xd xquatur diflerentix quadra-

torum #b, & be, hec eft differentie quadratorum 4x, & xc
erunt quadrata, & ipfalatera xz, & xd xqualia. Triangu-
lum igiear exhibuimus,&cc. Qued erat faciendum.

Facilins quidem problema enodabitur per prop.
16.Intvod. Sienim fiar vt fumma loterum ad
Jumman [egmentorum bafeos, it ipforum diffe-
rentia ad differentiam latevum [olutum erit. Lt

id ipfim etiam obtineri porerit [ivltima equatio

in propovtionales diffolvarus.

PRO-




383 ANALYSIS GEOMETR.
PROPOSITIO XXXIII,

-Data altitudine, ratione laterum , & rationé .
{egmentorum bafeos: triangulum
invenire.

£ A (R j RN

Efto triangulum xby, de quo quaeritur 5 cuius altitudo
abfit data, ratio autem laterum x6. £y fit data vt fad g, ra-
tio vero fegmentorum bafeos 4. 2y fit vt mpad pg.

. Supet mq triangulum concipiatur mvg fimile quafito
xby, & quoniam in xby fola pars patet b, in mvg verod par-
tes nofcuntur mp. pg. Fatilius propterea erit quarere #ug,
quam xby.

ANALYSIS

Sint igit.prop. mv. . vy o P

Et quadr. muym. vqv. [fI. gg.

Et divid. mum—uvgu. vqu. [f—gg. gg
Ideft per r1.Introd. #7pm—pgp.

Ergo folutum,

D08 CONS-
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CONST. ET DEMONST.

Fiat vt differentia quadratorum f; & ¢ ad quadratum g
ita differentia quadratorum mp, & pgad quadratum aliud,
cuius latus fit gv, & ex puno g occurrat ipfa gv perpen-
diculari, qua ex p erigatur, in v, & jungatur »v., Denique
triangulo mwgad perpendicularem 46 fimile fiat triangu-
lum xby. Dicoipfum efle,de quo queritur.

Cum enim ex conftr.differentia quadratorum »p. & pg,
ideft differentia quadratorum #»v,& vg ad quadratum vg
fit vt differentia quadratorum £, & ¢ ad quadratum g : erit

compon.quadratum mvad vg quadratum , vt quadratam

f>ad quadratum g;adeoque mvad vg, vefad ¢. Eftautem

eriangulum xby ex conftr.(imile triangulo mvg: ergo xbad
by erit.vt fad g,& xaad ay, vt mpad pg. T riangulum igicur
tam oxygonium' , quamambligonium x4y confituimus,
&c.quod facere oportebat.

'PROPOSIT. XXXIV. -

Ex dataxe&a triangulum reGangulum conf-
tituere dato plano zquale.
Sit data #b divi-
dendain x, &y, ita C’/£7
Vvt triangulum rec- . |
tangnltim  lateribus
conftitutum ax. xy,

& hypothenufa b ‘zw,@/ g

zqualefit quadrato
dato e, Bifecetur ehinm. | |

"ANA-
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A

e TN T /

ANALYSIS.
e T WA : £175 101
Sitigit: 30Xy Ao cde
Et quadruplic. 28XY AL Acde.
Sintetiam aX3 X)X —A— Yby.
Ergo | 8XG +XYX~+20X) —A YOy ~+4id.
Velper4.2.l aya. . 2
Ergoauf. yby erit : G —YhY A 4ode.
Siveper 7.Intr, = 2ab:my. &
Etbipart. ab: my r— 20d.
ErgoE. P, ab. 2cd,  ¢d. YL
Sive ans, fd s

Ergo folutum, : - A
CONSTR. & DEMOI*I_STR;‘ !

Fiat vt emad cditacdad my, & notacrunt fegmenta ay;
yb.Inveniantur rectis 2¢4, & cd reciprocz ax. xy quarum
famma fitipfa 4. Erigatur perpendicularis x¢ ipfi 4% %-
qualis, & ducaturgy. Dico triangulum g%y efle quafitum.

Eftenim ex conitr. rectangulum exy,ideft fub x7, & xy.
duplo quadrato cd 2quale, quare triangulum retanguliim
&%) 3{(]}1:—116 erit dato quadrato cd, Edt etiam et conflr, 2.
A

- LA ad
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ad ed)five abad 2¢d, vt cd ad my, quare reCtangulum fub
ab 8 my zquale exit duplo quadrat. ed;hoc eft ex conft rec-
tangulo zxy, & duplicando, duplum rectangslum fub <5,
& my,ideft differentia quadratorum 4y, & yb =qualis erit
duploreStangulo axy. Ergoaddito quadrato 7 erit qua-
dratum a3, hoc eft erunt quadrata ax, & xy cum duplo rec-
tangulo 2xy wqualia quadrato 76 cum duplo redlangulo
axy, quo vtrimque dempto, remancbunt quadrata wx. xy,
ideft xg. 3, five quadratum gy, quadratoyb xquale , adeo-
queipfagyipfiyhzqualis. EX recta igitur ab triangulum
rectangulum conftituimus,&c. Quod erat faciendum.

PROPOSITIO xxxv :

Data portione circuli ) inrefta ab infle&ere ; Vide
i ax.xbintatione data. ;;-Z"’f;’;""

g £r3In D0t S armariet il Wn giaip L6935

Hoc idem off ué dicere; Databale, angulo ver= propdf.

- ticis, & ratione lagerumy tnidngulum anyve<153.

" nire C b lnb v Renald.
g )

tom. 3,

ol

4

Sit data portio circuli exb, & oporteat reftas infletere
ax, xb, in ratione datacadd.

Wl 'l Cee Hoc

Zﬁa.gl;. 2
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=~ 300

Hoc eft data bafe 4b, angulo verticis 2xb, feu P> & ratio-
nie laterum: 4x.xb5vt ¢ add, triangulum invenire.

ANALYSIS,CONSTR. & DEMONST. |

Perfpicuumeeft, {i compleatur circulus, dividanturque |
eircumferentia quideny ab bifariamin £, reCta autem b in
g indataratione: reCam kg divifuram effeangulum ‘zxb
7 bifariam; ac proinde re€tas ax.xk fore in ratione. data ag.
ghideftcad 4.

ALITER

Etiam perfpicuum, fi inangulodato platera accipiantur i
pm. pgequalia (vel proportionalia) terminis datz rationis
cad 4, ductaque mg; fiat fuper ab triangulum 4xb ipfi mpq
fimile: criangulum 4.xb fore, de quo quaeritur.
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PROPOSIT. XXXVI.

Data bafe trianguli rettanguli, datoequercc--
_tangulo fublateribus: triangulum o
' invenire.

Z -

J

Sit téiangulum, de quo queritur
axb, cuius balis 4b4it data,& {itrecs . I \

tangulum fub lateribus xb &quale.

ditoquadratofi e

ANALYSIS

Sint igit.prop. ax. [ b
Erquadrando - axa. . [ xbxv

Brgo folurum, cum pateat @ggfégaﬁiﬂi extremor m qua-
dratum efle ab, e et mivagth

CONSTR. & DEMONSTR. .
" Quadrato f reciproca inveniantur quadrata ax 586 %by Prop.2.
quorum fumma fit quadratum datum «b. Eritagitur exIntrod.

rectis ax. xb. ab triangulum conftitutum reftangulum, & .

quia quadrata funt proportionalia, etiam latera proportio- I
nalia erunt, videlicet ax. f. f. xb, & retangulum fub ax . I
- dato quadraro ferit equale. Quod faciendum erat. !
s - Ao Cee2 PRO- i
i
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PROPOSITIO XXXVII.

Dato trianguli rectanguli vno laterum circa
retum;datoque rectangulo fub reliquo,&
hypothenufa: tr 1angulum ex-
hibere.

Sit tufmrfulum quefitum axb;cu- 'j"'ﬂ -~

fus latus 26 I'“ datum,& rf:&an"uhlm '
fub reliquo latefe ax, &hypothenu-
fa.bx fit xquale dato quadratof.

K P
ANALYSTS.

Sintigit.prop.. . aX. f e 53’
Etquadrando. = a4xa. | de 1 Dxl,

Ergo folutum. Patet enim dufcl entiam extremorum qua-
dratum efle ab. :

CONSTR. ET DEMONSTR:.

Quadrato d'afo fl'empmca‘ inveniantar q’rraff rata ax. b,
quorum differentia fit quadratum datum 4b.Iraque fattum
erit trmnglllum reGangilimizxs;Boquoniam quadraca ax.

“ff- fbx funtproportionalia 5 etiam latera proportionalia

erint,& reCtangulum fub zz;c,&* bx,quadmro fentrxquale.
Q}Od fac;cndum el o

g ANA
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o0 AN ALYSTS!
'GEOMETRICA,
i s

AGENS DE CONDITIONIBVS
"~ PROBLEMATVM.

INSTRVCTIO.

® Onditiones i quocumaque
" problemate dicuntur con-
% nexiones ilz;quas inter fe
)% obtinere debentdate , &
g quafite magnitudines.
Conditiones autem; vel
7 inter fe funt convenientes,
vel communes, vel repugnantes. Convenien-
tes quidem dicuntur quando determinatis
mragnitudinibus folum conveniunt. {ommu=
nes vero quando L}uibufcumqme , vel {altem
pluribus magnitudinibusaprantur. Repug-
nantes tandem quando fibi adverfantur , &
" nullis magnitudinibus conformantur.
Hinc problema fecundum prafcriptas con-
ditioncs determinatum, diminutum, imp {; {'Lfi'—
- - iley
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bile,& abundangdicitur. Determinatum pro-
blema cft quando tot praferibuntur conve-
nicntes conditiones; quot magnitudines. in-
cognitz poftulantur. Diminutom verdcum
plures magnitadines incognitzdepofcuntur,
quam conditiones prabentur, velfitotidem
dantur , funtalique inter fe communes; Im-
pofsibile autem, quando propofitz conditio-
nes inter {e repugnant, & nulljs magnitudini-
bus applicari poflunt. = Abundans tandem
quando plares conditiones ftatuuntur , quam
incognitz magnitudines defiderantur.

Porro conditiones interdum explicita,
interdum - implicitz propenuntar. Itaque
non abs re erit ', fi Analyfla, prius quam
refolutionem aggrediatur, conditiones per-
pendat,& naturam problematis cognofcat, yt,
fi completum fit,determinatas querat magni-
tudines; {i vero diminutum’, terminos , vel
ordinem omnium refolutionum pofsibiliam
exhibeat; fi autem impofsibile repugnantiam
conditionum oftendat; & fi tandem abundans
fuerit problema,fuperfluas, & ineptas reijciat
conditiones.

Huc vique de problematibus completis
egimus, de diminutis, & impofsibilibus nunc
reftatagendum; '

PRO-
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PROPOSITIO 1.
DIMINVTA.

In circulo xac diameter eft 43,quam ad angu- & g“f :
los reGtosfecat in y refta xyc protralta adv o,
punctum, ex quo ducta eftad aretta vbha fe- refum.

cans circumferentiam in b:dantur @b,  pa.155.

& ac, & queritur bv,

~ Ducantur bz, & ¢z, & erunt triangula abz. ayv inter fe,,
& aczyapc inter fefimilia. Unde patet.




5 ANALYSIS.

Obfimil. abz. ay».SP. ab. az. ay. av.
; | Etobfimil.acz.aye. SP. a@c. a3 ay. ac.
{ 1- ErgoexzquoE.P. BY.... B 0 s }

| Ergofolutum. Cognita enim 2v, {i{fub ducatur data 45,
manifefta ertt bv, de qua quzrebatur. \

N Et perfpicuum eft problema,quoad circulum,, diminu-
| tum effe;nam exdem recte 4b. be in quocumgque circulo
aptatx cuius diameter {itipfa ac m:uor Camdcm by fcmper
‘ exhibebunt. .

1 PRO-
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PROPOSITIO 1L
DIMINVTA. | -

‘ Datis duobus punétisz—~ & & duas reftas in-
fleGere ax. xb, quarum quadrata {int

J “quadrato dato g zqualia. -

| Quod idem eff ac dicere:Data bafe ab,& aggre-

| ~gato quadratorum laterum triangulum
- exhibere, -
' 4 i

Efto fadam;& fit trian-. 7
gulum,de quo queeritur . N 14 }
axbicuiusaltitudo wy. ol ol
-Bifecetur data ab inms, - /_’? y o]
& ducatur mx. '

. Sintigic. axa xbx AL gg.
i Sed per 13 Inttod X B—XbX —A— 2010 +211X11
Brgo 01000 N ga s e 200 2IXTE
Uel fiatiferat 2ama’ g8 — 2AMA A 2TXVLSL
i Etgofolutum, & cum mx fit longitudine , & non pc_)ﬁtio_- : \
ne nota, patet i pfam, femidiametrum pofle fieri. circuli; ]
| cuius citcumferentiafitfocus punéts quaefitiv. -
' [ 358838550 i

-

K D CONS- |
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| (s

r' f 7 ffzéy

CONSTR. & DEMONSTR. ’

i g A quadrato dato ¢ duplum quadrati am auferatur , &
i) quadrati refidui aceipiatur dimidium, eunius lasus fit mx.

! Intervallo autem mx circulusdefctibatur pxd.Dicoquod- |
| cumque punctum x in circumferentia acceptum proble-
¥ | macfficere. Ducantur ax. mx, bx,& demittatur perpens
o dicularis xy. 3 ) 9N, PRI
8 | Cumigitur duplum quadratorum a=,8& 7 2quale fit,
o ex conftructione,quadrato g,& ex r3.Introduétionis,qua-
| dratis 2., & x4: erunt quadrata ex,& xb quadrato g quas
L lia,Qued oftendendum erat. . .
f.-l il; |
i | |
il
| PROPOSIT. III |
| - DIMINVTA. |
.l' T] Datis duobus punctis # 5 & & duas retas in= |
i fleftete ax. bx, quaram quadrata dato
H quadrato g differant. .
1 uod idem eff ac dicere: Databale a b,& diffe-
1 rentia quadratorum laterum trian- |
I gulum exhibere.

:'. lr B0 Efto
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| g e 7l \/aégy

‘ _ Efto iam faum, & fit triangulum axb, de quo queeri-
| tur. Demittatur perpendicularis xy, & fecetur ab bifatiam

| 1w,
ANALYSIS.
Sit igitur - axa—xby ~b—ZL-
Sed per 1 .Introd.axa—x0% —bes ab:2my.
Ergo ab2my A gg-

Ergo folatum, & cum 7y pofitione ; & Jongitudine nota
i {it,erit perpendicularis‘ ex puncto y in infinicum erecta; lo=
cus puncti quefiti X, _
CONSTR. ET DEMONSTR. :
Bifecetur abin 7, & ad eamdem abapplicetur quadra=
! tum g.firque latitudo proveniens dupla myshoc eft fiac ve
\ 4bad ¢, itag ad aliam, cuius dimidinm {it my , itaque reC-
tangulum fub b, & dapla 7y quadrato g eritxqu ale. Ex
yautem indefinita erigatur perpe adicularis yv. Dico
quodcunique punttumx in reta yv affumptum proble-
ma efficere, Ducantur ax, xb. '
Cum enim re&angulum fub ab, & duplamy equale fit,
ex conftr.quadrato g, &ex 11, Incroduttionis,differenti®
quadratotum ax,8 xb: erit ipfa differentia quadrato g -
qualis. Quod erat oftendzadym, "
(9 )12%

Dgds *** PRO:
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PROPOSIT. 1V.
DIMINVTA. |

V."dg - '. ¢
S I_)ato circulo agh, cuius diameter ab fit pofi- |

'- ad car. tione data,invenire extra ipfam,pun&um x,a
tefium Quo fi demittatur perpendicularis xy , & per

“: #0.1.pa. idem punttum agatur quedam /7, virimque

¥ 3% 2 circumferentia terminata, vt reftangulum

g’ﬁ f [xg vna cum quadrago xy fit zquale |
} reGangulo ayb. |

b B hte . el ¥

g Sitigitur » pun&tum,de quo sl : '

”; i* quaritur, & peritud ;duca- . C7 ;

i} tur 44, ipfi «b.patallela, eri- _'/f’ A /g/f ]

i gatur ex centroc perpendi- .

A i cularis oz, &iungatur cb, V- j{ o f

:-_;’, de quoniam wyi8 %4 inter fe, &7 | : s

i necnon x =. ycinter fe funt #e

J zquales,& reGangulum kxh :

| ®quatur cuicumquefxg: fas

; | cileinftitueruranalylis, ... .

‘,g - .: ¥ . -,.'_. , L 1 k.

!. Bl ANALYSIS. s ! l

Sit igitur kxh itz A, ayb. ‘

Sed, RRTTURER: ¢ (. oy, ey, ) Atipsa S
Ergoerit ' . &%+ kxh +czc,h-A_f_.aer.-vm. |

Ydeft per5.2.el, RIR 00 vt - G0 |

1

f

&

g Idﬂ&eileri.jf.l_. el o ,ﬁb&':. DRzHo 119 () BiLDp
! &HCF : _El‘go
!
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‘ Ergo folutum,& quoniam f m;;fri c%.ar {emper {un€

quales, patet problema effe dimintitum , & punétum x
ybicumgque extra diametrum a5 aflumi pofle,

L

BB e T . g Sy g B P
| Accipiaturg ubdcﬁi:nquégpug&qﬁl xi extray 6,& p%\d-
Jud quiclibet ducatur fxg, demitaturque perpehdicularis

xj. Dico reStangulum fig cum quadrato xy xquarl recs
tangyilo ayb. .k i S R,

' Ducd enim per x ipfi #b parallela kb, & ex centroie

\ ereéta perpendiculariZ;iunctatue cherit quadratum ac®

aquale reCtangulo 4yb cum quadrato ye;fed idem quadra-
| tum ac, ideft ¢/ zquale eft quadrato cz cum quadrato z4,
_ideft.cum guadrato x5, &;.re&mg?ﬁlg:lij, :igiturguadra-
_tum ¢z cum quadrato ¥z, & reftangulo kxh zquale erit
reftangulo 4 jbcinrquadrato ye, & {i demantur quadrata
‘wqualia xzyc femanebit quadratam ¢z;ideft xycam rec-
‘tangulo kxhsideftenm quolibetfxg per xyequalereftan-
gulo 47b.Quod erar oftendendum. ¥ o

i manifi T s problema. quodis dimis:

sutum cffle, quandoy evolutis conditionibus, vna- ;
pars equationis altert eamergti omnino £quatis, :
hoc eff quando inviraque paric €quationis;ea=:
dem, vel eadernmagnitudimes exiftunt E eoder:

madg}gzmzda: ggaa%m non dependet & confivuc~ .

- tiong facignda; [ed.conflat aleunde. . . o0

. SCHO-

1 F
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o SCHOLION

i |
"is /
M |
iy |
Fﬁl Cum anc"cum ¥ 'mtracir culum qu#reba-
i Ur 2QUALIO erat f¥g +XyX A @b, At ve-
b 10 fiextra querendum fit,erit ®quatio in fig.

1. 004 ayb b xyx. Infigi2.frg —ar, ayé

). INFIG 1. - .
1 Sintig. ﬁ;ﬂ:@ﬁ e
Ideft '
l Add.¢ycerunt Axh +zzy!; Y6 B xyx-—q-.:y.«:
1 Ideft per 5.3.¢l. kxb-l—- A, LT N
| Velpef 6.2 cI I T o s D 3l o |
i TR IN FIG IR AROIIBNPY it |
! Siti 1g1tui SEIRIRY, ayﬁ ey, |
| Sed i~ 20 i, aca.
1 Erog Xxb{-c-lm{ — N D s gony gy
1 Ideftper 6.2. el "Bkl Al pye Ry |
i Ergo folutum, & patet pun&um » vbicumque extra cit= |
J}' -eulum fumi pofle, cum femper per 47.1. clem. quadratum

PRO-

: ' ex xquale fit quadratis cy,& 7,
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| PROPOSITIO V.
DIMINVTA. :

Datis pofitione duabus reétis fineis parallelis g, ;;;f‘;

ab, & ¢d, pun€tum extra ipfas invenire vt X, & ad Cary

quo fiin datis angulis / , &g duz ducantur refium

| veCte linex xy. x¢, ipfe inter fe habeant 7 L1

| ra tionem datamvthad £ i

ey v f A
= VAR
ARG :
: c\ 7 5
T

Fiant anguli,abe ipfi g,8 bam ipfif zquales , quibus
etiam quales debent effe anguli ybe, & byx,quare fimilia
| erunt triangnla bam, & byx.

—

| ANALYSIS.

| Sint igit.prop. Xy XC. bh. k.
Vel fifiat am.  mp.
| SedobfimilitSP.  x). xb. am. mb.
EtgoexequalE. P X0 mp. xb.  mb.
Eovitadnindif  xe  mp. be. .

Exgo




400 ANALYSIS GEOMETR. ‘
Ergo folutum, & patet ptoblemaeffe diminutum , prop- .
terea quod 46, cdindeterminat proponantur '.

& T 7

CONSTR. & DEMONST,

Fiat vt had kita amad mp, & vt bpad be, ita mp ad xc.
Per x ducatur reCta zv ipfi «b parallela. Dico fiin re@ta zv
quodcumgque affumatur punctum x, & ipfis «7. bc paral-
lele ducantur xy. xcipfas effe,de quibus queritur.
J i Cum enim fit xcad mp,vt be ad bp ex conftrud, & xead
1 mps vt xbad mb(quia vt vaus ad vnum ita funt differen-
H tiz) fed ob fimilicudinem bamz. byx eft xyad xb, vt am ad .
i mb:ergo ex xqualitate erit xy ad am vt £cad mp(commu- '
nisratio xb. mb) & altern,xyad xe,vt am ad mp,idelt vt 4

a |
I E’ ad £, Quod erag ' |
|

SCHO-
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" SCHOLION

Eodem pwlfus modo erit pmcedcndum
{ireétx datz @b.¢d.non iam p:uallela: 5 fed
congurrentes in proponantur. | fol

Nam faltis angulisuabe. Gans datis a:quah-
bus, erunt tnafwula bam. byx fimilia 5 & in-

| ventofemelex prcecedente analyfi pun&(a Xs;
fi per.illud cx puncto coneufus 4 ducatur in-

| definitadv 5 erit «ipfa locus quafitus , nam;
| guodcumque punétum in ea acceptum X,
ulis xy. x¢ ipfis am. b¢ parallelis , problemar

| efﬁcxet,&vt@ntpa dcmonﬁrabltur oo
Przterca perfpicaum, eﬂ, «c@teris pofitisy

‘ illam condltlonem, nempge. s vtreGte sn %6
fint in ratione datavesad & in infinitam vas'

riari poiTe Nonnulla afferamus excmpla 3
g Ece ™ Si

“.t."l-ilL




402  ANALYSIS GEOMETR.

G P 77

af/é . ;

Sipoftuletur quod rectz IR fint reci-

procz datish. k..ecce:
e D= I X S IS

Sint igit. prop. i1 PR hE I s
Vel fi fant. 7 - Cam. mp.
Sed ob fimil. S.P. - wyo wbo am mb.
Ergoexequo EP. mp.  xeo xb. mb.
Ergo folutum,&psttct conftruétio , & de-r
monftratio.

P

“Sipetatur quod reche xy.xe quamdam. rec*--

tam-datam s componant. Ecce’

ANALEYSFSIS

Sintigit: XYA=XC A

Ergo. SxyH-xb A m—be.
Sed@bﬁmﬂ S:P: 2! b i, mb.
Etcomp. Ky xb: b, am —mb. er

Ergo fubtEP  m—be, xb. wm+mb. mb.

Ergofolutum 2. & patet conftrultio,, & de-
‘monf~

e —

|
4
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' monftratio,& totius problematis determina-
tio fatis eft obvia.

PROPOSITIO VI.
DIMINVTA.

Datam re&am a¢ divifam in b, rurfus fecare
in xintera, & b , vtreQangulum ex) cum
quadrato x¢ zquale fit reCtangulis tum
fub ac¢, & x5, tum {ub x¢,& be.

a b ¢

= KNALYSIS.

Sintigit. @b xcx —A— ac:xb - xch.
| Ergoaufxch. - xch. xcbh.
( Eritper2.2.¢€l. - axb. cxbh A ac:xb. i
J Etaufaxh. gxb. " axwxb.

W Remanebit per 1.2. exbh A CxD.

Ergo folutum,& patet problema diminutumeffe , adeos
que punétum x'in refta ab ad libitum affumi poffe. ' -

' DEMONSTR:"

Dico quodcumque punftum x in reta ab aflumptum
problema efficere. Eftenim re¢tangalam 2x6 cam reftant
gulo sxb quale retangnlo fub tota 4, & iplawd 5 ‘quea-

~bti ; Eees addu-




404 ANALYSIS GEOMETR.

a xbe

addendo reftangulum wcherit reftangulum axb cum rec-

tangulis cxb,& xcb, ideft cum quadrato xc, ®quale reGan-
gulofub 2, & xb cum reflangulo xc6. Quod oftendere

oportebat.
PROPOSIT. VIL
| ‘DIM-I:Nif_m_. |
Quatuor reftas proportionales exhibere, ita
vt prima ad quartam fit vt g ad £,aggre-

gatum vero fecunde,& quartz
“fitdatagb. -

2
BTV 6.2 b ok

Sint quatuor recte,de quibus queritur xy. &-z‘;-:. ya. zb. I
| CONDITIONES.
Vi ﬁllf'P;kGip'.. j -xj.' a3 a3,

Vtfint prop. xy. .zb. . g..
Vtfint 424 b A ab.

Cum igiturtres tantum dentur conditiones, & quatuog
Qizrantyrmagnitudines, perfpicyum eft problemaefie:

dimi-
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diminutum. Ergo quodcumque pundtum 2 in refta 4
affumptum problema efficiet. Nam-determinatis 4z , &
zb, i fiat vt kad ¢ ita zbad ¥y, & vtag ad xy itawb ad y4,
faltum erit,quod facere oportebat.

IN NVMERIS.

In numeris eodem modo proceditur. At vero {i integros
exhibere, & determinare opotteat, ita examen fieri potes
K. .

Sint inveniendi quatuor numeri proporfionales, ita vt
primusad quartum {ic ve 8 ad 5, fecundus vero,& quartus
componant 100.

Sunto vtantea, xy. 4z, y1. zb,& quoniam integros que-
rim us, erunt xy, & zb. 8, & 5, vel eorum mulciplices, quia
ipfi minimiinter {e, & femper erit 4z complementam ad
100,ipfius 2. :

¥. 4z ye.  zb.

Et cum trestermini deter- 8. 05. 5
minari pofsine ; fi quartam. = 16, 90. 10
proportionalem admittant, 24 8. 15
erunt omnes quatuor, de qui- 32, 8o. 8°°"70
bus queeritur , & fiomnes re- ~ 40.  75. 25
folutiones patebunt, Fafto  48.  7o. 30
igiturexamine , vt patetin - §6. 65. 35
mappa;, fepteminveniuntur 64, - 60. 40
folutiones, videlicet 32. 80,  72.  §5.  ~ 45
.8. 20, & 80.50.'80.50, & 8o. jFo. 8o 50
96..40. 144,60, & 120.25. ~ 88, 44 55
360 75, & 128. 20. §12. 96 40. 144 60
80, & 144 10.:796. 9057 104 - 3541 1 65
&tandem 152. 5. 2888.75, 112, 30. 70

qux omnes quaftioni fatisfa- 120, 25, 3607 75
ciunt, neque alizefle poffunt  128.  20. 512 8o
Integris. 136: 15 By
. aoe7960 9o
153 5. 2888 95
o PRO-




406 ANALYSIS GEOMETR.

PROPOSIT. VIIIL
DIMINVTA.

Datam re@am pg in tres partes dividere in %,
& y,ita vt tria facta fub fingulis earum, & {in-
gulis datarum ad.ac.ab zqualia fint

dato plano g

ﬂ_b c.-d
Donf 5. g o

Hoceft tria fata fubipx, ad ;4ub xy. ac, &b yq ab -
gualia facere planog.

ANALYSIS.
Sint igitur. pxiad—xyacygab A g
Velperr.z.el xy:be— xy:ab,
Vel per gamdem px:bd ~px:ab.

Velpereamdem  pa:bd+ -x‘_}r:bc' _;:j)q:ab By

Ergo folutum,& patet problema effe diminutum , cum
aulla fic conditio,vndealteraincognitarum px.xyinnotef-
cat. Quapropter liberum erit punctum x in refta py afsig-
nare, ita ve vitima zquatio exiftat, ‘Deterntidatio 1gitur
puncti x ita fieri poteft :

Sunt




| i
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Sumtenim | px:bd—xybe+pqiab —A— g.
Velaufpgab.  paibd—xy:0¢ —Be 8 —pgiab.
Velfifiat , _ k.
.Erg()- : ﬁX:gd ""q ' l{;

bd

Ergo determinatunveft punétum ,cum-pareat reltam
px accipiendam efle minorem fatitudine proveniente ex
applicatione plani & (ideft differentia plant dati g fuper
reckanguium fub pg, & ab) ad retam bd.

CONSTR. & DEMONST.

A dato plano ¢ auferatur retangulum fub datis pq. 46,
& refiduum applicetutiad reStambd,fitque latitudo pro-
veniens 7f. Dico quodcumque pun&tum «, inter puncta
73 & facceptumyproblemaefficere. Deinde a pradicto
refidue fubtrahatur reCtangulumdub px,& bd,& remanens
appliceturad retam be,&¢ latitudo refultans erit xy.Itaque
reGtangula fubpx, & bdyatquedubay, & be @qualia erunt
differentix, qua planum ¢ fuperat reCtangulum fub pg, &
ab,8addito eodem reCangulo, erunt rectan gula fub paxy-
| & bd, arque fub & besynacum reftangulo {ub pg , & ab;
‘ hoc eff vna cum retangulis fub px, & abs fub xy, 8cab, 8 -
fub 57, & ab zqualia plano g: fed reftangula fub px', & bd,
atque fub px,8 ab quantar rectangulo fub px{ & adyrec-
tangula vero fub %y , & be;atque fub xy; Scb wquantur |
re&angulo fub xg,& ac: igitur triareCtangula {ub po,& ad,.
. fub %y,& aé,& fubyg, & b xqualia eruntdato plano g.
| Quod erat faciendum.
[ Quod-autem px minor debeat efle, quam

pf fatis manifeftum eft ex pradicta determi-

| natione. QVAES-




408 ANALYSIS GEOMETR.
3~ QV/ASTIO DIMINVTA. ]

Ccntum pmfonﬁ:, {cilicet viri, fominz , &
pueriin diverforio 8oo nummos impende-
runt.Solvebat ﬁnguh viri 14fingule femine
9. & finguli pueri 6 nummos. Queritur quot
Vm,{mmmm,& pueri feorfim erant?

Hze quxi’ao fupponendo quod pg valeat 100 , 44 14,
ac 9,& ab 6, Geometrice per precedentem analyﬁm ex-
peditur. Atvero Arithmetice, vt omnes folutiones in nu-
ris integris pateant, hoc modo procedere licet.

il q

Dmdatur quelibet refta pg,qua: valcat 100, 1%, &y, &
fitpx numerus virorum, xy foeminarum ; & g puerorum:

Ergo
ANALYSIS

Erus- 46l sfugantion yyepy -+9xy+ qu ......A,-; 800
Ideftper 1,2.el. - 3%) +06xy.

Etperiplam . 8px o+ 6px.
Etpereamdem. .| pr +3xy+—6pq ,_A_ 800.
Ideftquia pg eft 100. 2 flgn 12V
Ergoaufer.6ooierit :SF“’.-'.[" $ay =t LR L 00

- Nunc omnes refolutiones pofmbﬂcs mnumeris mteg1 1S
hoc modoexammari,§ exhiberi poflunt. | .y, 0\

_"L."\- A r_f
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A numero remanente 200 auferatur 8 ( quiaeft 8 p¢ )
& 3refiduo icerum 8, & {ideinceps:

200.

propx. 1. 192. 64.proxy.
: 2 184‘

% e 179

4 168. 56

primusp¥. I. 4 7. 10. I3, 16, 19. 21.
{fecund.xy. 64. 56. 48. 40. 32. 24. 16. 8.

tertius 77. 35. 40- 45. 50 55. 6o. 65. 70.

donec duo refidui numeri multiplices fint ipfius 3(quia ex
3xy) prima igitur vice habemus 192,qui divifus per 3 dat
64, quare px,& xyerunt 1 & 64, vndeyg erit 35 comple-
mentum {cilicet ad 100. Quarta autem vice obtinemus
168,qui divifus per 3 exhibet 6, quare px, & xy erunt 4,
& 56, & 74. 40. lta quidem examen progredi poteft, fed
longe facilius hoc modo. Primi numeri px funt duo inven-
ti valores I, & 4. & progrefsio cum eorum exceflu 3 dabit
I.4.7.10.13.16.19.22. Secundi vero numeri xy funt
duo inventi valores 64, & 56; & progrefsio cum ecrum
exceflit 8 exhibebit 6:4.56. 48. 40. 32. 24. 16. 8. Tertij
denique numeri y4 funt duo inventi valores 35 ,& 40,quo-
rum exceflus eft 5, & preeftabit progrefsio 35.40. 45. §50.
55.60.65.70.& terni correfpondentes quaftioni {atisfa-
cient 1. 64. 355 vel 4. 56. 40. &c. Etecce tibi oftorefolu-
tiones: neque plures crunt in integris.

SCHOLION. .
Hec quidem praxis in multis cafibus ayithme
ticis locum habet. Quapropter alia placet exein-
pla inmedium affevre. \
Fi EA-
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EADEM QVZESTIOIN ALIJ§

terminis propofita.

Quidam vult 8oo'nummos impendereinroo
il | aves, quarum aliz 14,aliz 9,& ali® 6 nummis

if conftant. Queritur quot aves vnius cuiuf- |
| ~que pretij accipere pofsit?

& : |
@gﬂ 100. 14. 9. 6. 8oo . . _ '
SR 600 -
| TR

| L 192 64

,‘,’ | 2. 1184,

A 3.1176

r 4 168/ 56, | .

|l S i ¥ . :

,. PrMIPraetl)s Ly oo 7 0A 00 13, 16 3922, 2 .
EF Secundi. - 64. §6. 48. 40. 32. 24. 16. 8.

i Tertiji= 135 404 45.:50: 55, 6o. 65. 70. |
- Differentiainter maximuim, & minimum; pretium cft

’* ; 8, inter medium, & minimum eft 3. Ergo fianumeroab- |

| {oluto 8oo auferatur 6oo (produétus ex dato numero dif*:
| tingirendo 100, & praetio infimo 6 ) & fiatexamen fubtra-
il P : : v

| hendofemper 8, & dividendo per 3: invenientur oo re-
§ folutiones,vt antea;,quarum queelibet fads facit qu wftioni.:
!_ Eodemmodo proceditur quamvis pretia po-
i VANLUY I8 BUICYiS ﬁaﬁza‘;. ! |
_|_" A S R SR 7o et fEREi v R

ALIVD!
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ALIVD EXEMPLVM.
24 nummiimpenfifuntin'24 aves, quarum

-aliz i aliz 1.& alie conftant: Quaritur
- <0 1 quotaves viiufeuinique preetij |

empte funt? | ‘
Aves = pretia  Nummi
24. e 2 f :
Differ. T e e R falusdz4in
o o SR & (< (a1 o
Elevipery o g1 24
13 Of i) BT B

2, 20, 20.

primi pretij 1. 2% 3. 4. . W27y By
fecundi 22. 20.18:46.14.92. 10, 8. 6. 4. 2.
terti) L. .2 3.0 5% . 8.9

Differentia inter maximum, & minimym pretium eft
1.inter medium, & minfmamelt 1”Si‘igitur 4 pumero.
abfoluto'2 4 nummorum auferatur'iz , fadtus €x aumero:
avium 2 4 in infimum pretiumm; retnanebit12. A quo fi’
auferatur 1, & dividatur refiduus per 3 , &ita deinceps.
Uel (vt frattiones vitentur) fi differentiz 1, & 1 , & refi
duus 12 multiplicentur per 2, & fiant 2. 1, & 24, & fub-
ffﬁr;;tgﬁjr;fe}npérl%_&‘-ﬂf_‘igv._idatuf per 1. Viroque modo in-
venientur 11 folutioties, vt e e P

LS

OHO2 "Tr. AL




B e

ey e~ e e e e e

==

413 ANALYSIS GEOMETR.
ALIA QVASTIO.

Aurifex triplex habet aurum, primum 22,
fecundum 2 1,& tertium 18 graduum,ex qui-
bus 40 libras auri 20 graduum vult compo-

nere. Quearitur quantum ex vnoquoque
aflumere pofsit ad mixtionem?

G:_"ad., o g s s 5 20
DifF, - 40 lib,

B0
720, ideft40in 18,
8o.
76,

2. . 24

L (U VS I
£

60 20,

mmi, 2§ 8. 1r. 14 17
ecundi 24, 20, 16, 12, 8., 4.
tertij, T4, 15,°160 17. 78. 70,

Differentia inter maximum, & minimum gradum eft
‘4 inter medium,& minimum eft 3. Ergofi 2 numero ab-
{oluto 8oo(fato ex multiplicatione 40 lib.in 20 grad. Jau-
feratur numerus 720 ( fa&tusex multiplicatione 40 lib.in
18. grad. ) & fiat examen auferendo femper 4,8 dividen-
do per 3: obtinebimus fex folutiones , videlicet 2. 24.. 14,
§.20.15,8.16, 16,11, 12, 17,14.8,18,7, 4., 19. Ne-
que in integris invenicntur plures,

SCHO-
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SCHOLION )

Obfervatu dignam arbitror miyabilem gene-
fin barum-progrefSionum. Prima enim (que ad
primum gradumspretim, &, fpedar) procedis
per diffeventiam [ecund, & tevty). Secunda vero

(que ad fecundum pertinet)per differentiam pri-
iy & fecundi. Tevtia demique (que ad sertium
concernit) per differentiam primiG: fecunds.
Hine manifeftum fit [ecundum examen omitti
poffe. Nam ex primoy nemeri funt inventi 2. 24.
1 4.8 oum fciamus exce(fJum 5 quo progrefsiones
procedere debent, ipfa inflisw porerunt.




414 ANALYSIS GEOMETR,

PROP«"-S@F?B IX,. |

=
\ DIMIN’VT}\ s =
DUOS‘numcu 0S iteyros exhlbem,lta S qugi

dratim maioris :eqmle fit rectangulo fu\bi -
{is cum 1c&angulo {fub minere, &r numero da-
to 3, Vi cum numerd plauQ dato219. Et :

tlum piur‘eq f'um; opoftQan dcter‘ ik i e
mmarc omnes s 7
“ -.-',JA;'..'.“:'.I.\' “.' :‘l A .." ‘\' :. ) iﬁ.} :{- ‘:.\-- x X .1. % '?2!';'. -...“.\.;‘1"\1’

St numeri, de quibus queeritur 4y, 2x,

ANALYSIS,
Sitigit. B8 Ny Jax4-3ax+ 219.
Etaufzr9. BY4 —219 A Yax—+=3ax.
Et partiendo aya—216

e Ty

@+ 3
Vel fatta partitione @) —3—210 A, ax.

a4y —+3.

Ergofolutum, cum manifeftum fit 2y4~ 3 partem fore
efficientem numieri 2 1o, |

059 Dvi- 1




s Al EoRCIANIA YA 415,
Suih B .01 e— wen 2ubrobivib g 3s1
Dividatar igitur 210 210 g Mty 463

in omnes fuos efficientes. 1
. 1,&:210,2&105,3& 2
| 70,&¢. Ergofialingulis. © 3
maigribus;numcrasde- @—ryn 42 o (39 LLT 3T
mattr 3 - eruntrefidi . 67 .. T35 sy0320 -2123
207. 102, 6P&KEVAC- =7 .° 30.5." 27 o A7

. 210 &, 207 ;pin2od
. Jo§ L1092 . OF
S e BERLL AR TR o

res nUMERMe L TR KO 217 .8 AR :
1 auferatur aggregatum o

altgsips coefficientis corefpondentis, & Aumery, 3, rema-
nebunt 203 97. 61,8c. provaloribusnumetiax. ™
¢ Suntigitir numeri,de quibus quentur 207, & 203,
velios & 97, vel 67 & 61, vel 398 J1,vel 32'& 23 vel
27 & 17,vel 18 & §,vt patetin mappay& in integris non
reperientur plures... ./t ] o :

-

oot SCHOBEION.. o oxi ¢
_ Inarithmeticis quzftionibus; arithmeticis
operationibus vti licet. In arithmetica com-
mune eft, quamuis divifor dividendum non
metiatur; pastitionem; perfég—ui »+ & quotum
exprimere’per iumernm integrum cum frac-
to. Pariiure in par_t__i-__t_i'on_.ibns analyticisid ip-
fum fepifsime-fieri potelt s~ vnde mirabile
compendiumoritur ad refolutiones.

7080 o8 I 19DIVID 81538 20 AR 281050 28152

-~ - ’ . v B P TN ) r.__'.
2 ! = i i3 O30f 314




b ANALYSIS GEOMETR:

Erat igitur dividendus ays —2 19. & divi-
{or ay+ 3,vn- | '
de falka parti-
tione,vt patet  gyg—219 [ay—3—210.
it Mappa’y i gyt R sy
pars imtegra  o.-—3ay 219 oy

chay—3, & 2+ 3
pars frata vl e v
Sl ne _
“ay+ 3, &totus quotus ay—~3-L310,

| . @)+ 3:
8zconftat ay + 3 partem cfle efficientem nu-
meri 2 10, & per{picuum fit quomodo huiuf=
modi queftiencs refolvi debeant.

uando queritar de maxinis,& minimis,i-
bil alid petisur, nifi in problematibus, vel quef~
t1onibas diminutis detevminatio maxime, & mi-
simeerefolutionss.

PROPOSIT. X.
IMPOSSIBILIS.

Datas re@as ab, & be ita dividere in ¥, & y,ve

f{int proportionales ax. xb. by. ye, &
-etiam ac. ay. ab. ax.

ANA-




L v @ b9
ANAL Y SES

Sint igit.prop. ax.,' xb. by. ja,
"%t per compof, ax. ab. by.
Sedetiam S P. ac. wy. ab. ax.

| ErgoexxzquoE.P.  ar. 4). be.  by.,
Etvediffitarad 1. ab. b . be. l)_y.

Ergo folutum, & patet impofsibilitas , cum by pars 5 toti
be xqualis emerginequeat. 520!

DEMONSTR.

Dico propofitum Erob]ema impofsibile effe. Sienim
fieri potett fint ab, & be ita divile in x,& y,vt petitur.Cum

igicur fiat proportionales v, xb by.ye. Et per compof,

ax ab.by by’ & eriam fint proportionales 4c. ay. ab. ax:

erunt ex zquo proportionales ac. ay. be.by 5 fed vt diffe-

renticita eft vausad yaum : ergo viab ad &b ita erit be

ad by: ergo be , & by erunt xquales pars , & totum,
' quod eft abfurdum. Ergo impofsibile erit propofitum
| problema. i {357

14.5.¢0




418 ANALYSIS GEOMETR;

PROPOSITIO XIL
IMPOSSIBILIS.

Duasretas invenire , quarum quadrata {i-
mul fumprazqualia fint retangulo fub ijf~
dem reétis comprehenfo.

Sint reGte quefite ax. 4y,

; a Xy
ANALYSIS.
Sint fi fieri poteft XA+ YA —A— YaX.
Ergoerit )& +-q. axa.
Etdeprim.per ax. ay ~q. ax.
Sed etiam erit Jax ~+q. aya.
Etdeprim, per 4y, ax =+q. 4.

Ergo cum ex non:pofsit maior, & minorefle quam 47, pa-
tetimpofsibilitas, & eodem modo:demonttratur.

- DEMONSTR.

‘Dico propofitumeproblemaefle impofsibile fi enim fie-
r1 poteft (int refte; de quibus.queeritur @x; & 4y , quarum
quadrata xa ,, & aya xequaliafintretangulo fubijfdem,
nempe yax :. ergo reangulum y+x maius eric {ua parte,
nempe quadrato ax; & deprimendo per 2x: erit 4y maior

uam 4x; fed etiam yax reCtangulum maies eft fua parte,
videlicet quadrato ay:ergo deprimendo per #y,erit x ma-
1or quamay; {ed erat minor antea : ergo, impofsibile erit
quod eodem tempore fit maior; & minor. Impofsibile igi-

tucerit problema; Quod erat oftendendum..
O = PRO-
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PROPOSITIO XIL
| ... IMPOSSIBILIS.

Datis re@is ab. be.cd, quarum ab {it maior
. quamed:oportet dividere bc in x, ita vt rec-
| tangula @b, & xed fimu] fumpta zqua-
lia fint re&tangulo fed.

I : .‘awbxad

ANALYSIS.
Sintigitur abx +xcd —A— bed. !
Ergoanf.xederit abx s Ded— 5L ;
Ideftpera.2.cl, abx 5 ), 0
Ergo per 1.6.¢l. ab e Ti

| Ergo folutum, & patet problema impofsibile effe , prop-
| terea, quod «b ponatur maior,quam ed, Quod a Principio,
vel A fine analyfeos demontftratur. ﬂ

B s

j = - DEMONSTR ' |

- Dico problema propofitum effe impofsibile, Si enma,
- fieri poteft fit be divifa in x,ita ve reCtangula abx, & xcd -
| rqualia fint reSangulo bed : ergo auferendo reS&angul um
" xed, erit abx re@angulum @quale differentize retangul o
| rum bed, & x¢d yideft reangulo fub bx, & cd: ergo ab -
f qualis erit ipfi e fed ponitur maior:ergo impofsibile erit :
] A *TGgE: pror |




420 ANALYSIS GEOMETR.
problema, Qued erat oftendendum.

a bxecd
A'LTTER

Cum enim 46 potiatur maior, quam ed , erit reCtangu-
Tum iub 2b, & bx maius rectangylo fub by, & cd , & addito
reCtangulo xedserunt feangula abux,& xcd reCtangulis fub
bx, & cdyarque fubrxc, & cd, hoc eft retangulo bed maio=
¢a;fed ponuntur zqualia:ergo impofsibile,éec,

PROPOSIT. XIIL
IMPOSSIBILIS.
Datam reftam a¢ vtcumque divifam in 4,rur-

fus fecare in x inter b, & ¢, ita vt reGtangulum
axb cum quadrato x¢ zquale {it re&tan-

gulo bxe.
@ b _.x ¢
ANALYSIS,

Sint igitur axb "F"j""x A brr
Ergo bxc -+q. ax b.
Et deprim.per bx: X+, ax.
Sed etiam eft bxc =+q. xcx.
Et deprim.per xv. éx ~+q. . ¥C.
Ergo bx +q. ax. :

" Quod eft impofsibile, cum pundtum x ponatur inter by

E ————
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DEMONSTR.

Dico propofitum problema ¢fic im pofsibile. Si enim
fieripoteft, fit beitadivifainx, vt retangulum a6 com
quadrato xc :eqtmlc {ir l'c*é?c.mgufo bxe. Ergo refa; *cruru il
bxc maius erit {ua parte, nempe retangulo exc, & dcpu—
mendo per ., €rit ¥¢ MAIor qUAI &x. “Sed ctiam retan-
gulam bxc maiuseft fua E:u te, yidelicet guadrato xc , &
dcpnmendo pet xc,erit bx maicr quam xc;fed xcerat an-
tea maior quam «x: ergo éx multo maior erit quam ax,
Quodeftabfi irdunt, pémturenim pundum xinterb, & c.
Lmpofsibile igitur,&c, Quoderat oftendendum.

wd : 3 :

PROPOSITIO XIV.

DE NVMERIS -wﬁkmls.

Duos numeros invenire , quorum quadrata, 77 R.

Vel numerum quadmtum componanty 5 ;.;{:‘J
\zel numero quach ato dlffm ANL g
:\ i ' 10,6l
!_
Sint
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TR ANALYSIS GEOMETR.
Sintan triangulo re¢tan-
gulo mxy duo numeri, de
quibus quaritur , vel .,
& xy, quorum quadrata
quadratil 2y componunt,
vel my, & mx, quort qua-
drata quadrato differunt /
xy.Centromintervallomy ~ Z V7 7. o

femicirculus defcribatur

ayb. : !
T ANALYSIS, ET ‘SYNTHESIS,

- Cum igitur numeri sy, mx: xy: debeant effe rationales:
perfpicuum fit numeros %, & xb conftituendos effe qua-
dratos(ideft in rattone duorum quadratorum ) [taque ip-
{orum femifumma, & femidifferentia my, & mx ,idelt mb,
& mx rationales erunt , & etiam rationalis erit numerus
%7, vtpote radix illius numeri quadrati ex multiplicatio-
ne geniti numerorui 4, & xb 5 qui ‘quadrali ponuntur.
Ergo fi pro ax, & xb duo numeri affumantur quadrati 1.&
9(hoc eft, i rignr arichmeticus fervandus {it, duo numeri
laterales 1, & 9,in ratione duorum numerorum quadrato«

Prap. 7o
Intred,

rum 1,& 9 ) eruntipforant femifummaj& femidifferentia.

§» & 4 valores ipforum numerorum my, & mx , eritque 3,

valor ipfius xy, radix videlicet produéti fub 1. & 9, vek
(quod in idem recidit, & facilius expeditur )numerus fac="

tus ex- multiplicatione radicum 1, & 3 quadratorum 1, &
_9.Ergo numeris. 4 3.erant de quibus queritur;nam qua-
drata ipforum 4, & 3. quadratum componunt 25 ,& qua-
drata ipforum §,& 4 quadrato differunt 9. Et fic invenien-
tur plurimi, & non ipfi tantum, f(;:d omnes in €orum pro-

. portione etiam fatisfacient qufito,

1T _ CO-

sy
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COROLLARIVM. |

Hine facile gencfis exbiberi poteris QI
buinfmodi numerorum quadyatorvim in aHImeris
sntegris. Nam i eXPonayt iy omies v evi qud-
drati, & affumantur bini, guorum [zmma @
differentia numeri fint inter fe primiz erant ipf@

[imma, & differeutia, & duplumfadi fubradi-

cthus quadyatornim,qui affumuntur nimeri que-
[iti & fic gencfis omminm mnotefeet. '

Exponantur omnes numeri quadrati 1. 4. 9. 16. &c,
quorum radices 1. 2. ‘! . :

3. 4. &c. Siigitur af- i. 2 3 o1 &L,
fumantur 1.& 4, €X- 1 T4, 9. 16 8&c.
hibebunt pro fum- . §.3. 4, 13.5.12517.15.8.&c¢
ma,& differentia , & 255 R

duplo facto fubipfo- by i

ram lateribus;five radicibus; §.3. 4. Siaflumantur 45& 9.
dabunt 13. 5. 12. Si affumantur 1, & 16. dabunt 17. 15.8.
Si affumantur 9, & 16; dabunt25. 7. 24. -Et{icomnium
genefis manifeftafic. Etnonfolum ipfi quefito fatisfa~-
ciunt;fed omnes gtiam in ipforum propottione,

% <1 SCHOLION:
Ex hac propofitione fequentes praxes mani-

Softagng.

PRA-




ANALYSIS!GEOMETR,
PRAXIS PRIMA.

Omres numeros integros quadratos inveni-
re,qui bini fumpti dato numero qua-
drato integro differant. -

Perf] picmlm eft,fida-
tusficnumerus  quadra-
tusxy , ipfius coefficien-
tes effe 4, & xb,quorum
{femifumma,& femidiffe-
rentia »y,& mx erunt,de
quibus queeritur, Ergofi
numerus quadratus “da-
tus dividatur in omnes. _
fuos efficientes: femifumma, & fcmxdxﬂ’crcnna binoruma

coefticientium queeliro fatisfacient , & fic omnes{olutio-
nes patebunt, t
Sit iam datus numerus quadratus 1 4,4, & opotteat oms
nes quadratos numcroscxhxbere,qm bin ﬁlmpu dlﬁ'erant
dato 144. '
Dividatur 14448 omses fuos efﬁc1entcs 1, & 14452 &:
72538048, 4.& 36,

6824,8818,98 g ol stiggesnnG ESNEES l
16, (12 & 12 quia 145. 1. T4 143.

nihilo differunt,non, 37, | 746 2+ 72. 70. 35
ferviupt, )Afsignen- - §1. 3'. 48. . 45.
turfumma, & diffe- 20, 40. 4 36. 32, 16

rentia bm(n umcoef ¥5., 30. 6. 24501809
ficientium, 145 & 13. 26. 8. 18, YO. %

143, 748 70,5 1 & 25. 9. 16. 7.

45 ,8&c. & accipian-
turfemifles carum,qu pares fint 37 & 35,20 & 16, 1§ & |
9
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9,13 &5, vt patetinmappa , &ecce quatuor{olutiones,

nam quadratanumerorum 37 & 35,five 20 & 16.five 15

& 9, five 13 §,quadrato differunt 144, Beque.in integris

invenientur plures.

Si femiffes acciprantuy mpaium, vel fs coeffi-

cicutes admitantuy fradizfolutiones in infinituin
procedent.

AL ET E'R

- Quoniam igitur AUMeros integros queerimus,brevius res
expedietur,{i quadrans numeri quadrari dati{ic integer, &
in {uos efficientes dividatur. Nam fumma , & differentia
birorum coefficientium folutionem exhibebunt,

Siigitur 36 quadrans quadrati dati T44, dividatur in

fuos efiicientes 144

-1 8&36,2 & 18, 36

3812, 4&09. 37 vt 36 . 35
erunt fumma,& 20 2 18 . 16
differétia coef- 15 . .3 12 ..9
ficientium37 & 13« 4 9 . §-
35,20 X 16,15

& 9, 13 & 5, vtantea, de quibus qu:ercbaf_;ur.
Si guadrans quadrati dati fuerit fradus,pri-
ma operati crit inflituenda.

COROLLARIVM

Hinc manifeftus fit modus conftituends triangn-
la o quorum latera fint varionalia, & mregra

- Nam fi pro perpendiculo numerus (ex.g.) ponarur ‘
r 12,fadu opevatione pradictayaffumi porerunt pro |
} Hhh V0 1

R |
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vno latere & fegmento bafis contermino bini coef=
ficientes frve 37 & 35, five 20 & 16 &e. & pro
veliquo latere, & [emmento conterming aliy duo
coefficientes. [taque triangulum porevit conffitu
an altitudine 12, cuius lateva fint 37 & 20 &
[fegmenta bafeos 35 & 16, frve 37 & 15 & feg-
menta 35 & 9, five 37 & 13,8 fegmenta 35 &
§,five 20 & 15, & [fegmenta 16 & 9,five 20 &
13, & fegmenta 16 & §, frve 15 & 13 & feg-
menta 9 & 5.Et totidem triangula m altitudine
12 conflitui poterunt oxygonia 5 & totidens am-
bligoma. Quia fi determinatis fegmentis bafeos,
ipforum [umma accipiatur pro bafe, triangunlum
oxygoninm efficietur,ambligoninm vevo fi pro ba-
[e ipforum [egmentovum affumatur diffeventia.

PRAXIS SECVNDA.

Omnes numeros integros qu adratos mveni-
re, qui bini fumpti numero dato diffe-
rant non quadrato.

Hzec praxis fecanda idem habet fundamentum ac pri-
ma , concipiendo pro quadratoipfius xy nnmerum pla-
aum datum non quadratum,

S_it
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Sit datus num erus 168, cuius quadrans 42 div ida turni
fuos efficientes

1 & 42,2 & 21, - 168

3& 14, 6& 7> 42

& fumma, &  43. I o i
differentia co-  23. 2 e |
efficientium , 17, 3 4 - SXL.
erunt 43 5 & 13, 6 it
415238 19

17 & 11,13 & 1, & quatuor emergunt folutiones, Nam
quadrata numerorum five 43 & 41,five23& 19, five 17
& 11, five 13 & 1 dato numero differunt 168. Vtoporte-
bat.

Si quadrans numeri plani dati fit fractus ad
primam opey ationem praxis prime vecurrendum

erit. :
COROLLARIVM L

Ex predicis facile folvitur fequens quéfiio.

QVASTIO DIMINVTA.

Quezritur numerus,ita vt fi ipfi addatur 9 7,&
| ab ipfo auferatur 23; com pofitus, & re-
| {iduus {int numeri quadrati.

Hhh 2 Pert-

_



428 ANALYSIS GEOMETR.
| Perfpicuum eft numneros quadratos, de quibus quari-

| tur, inter fe dif- 97

ferrerzo,aggre- 23 ‘
) gato videlicet 120 |
datorum 97 & | 30 |

23. Igiturfizo 864 961. 31. 1 30. 29: 841. 864

quadrans ipfius 192. 289, 17. 2 15. 13. 169, 192. |;
120in fuoseffi- . 72. 369. 13. 3. 10. 7. 49. 72 _
cientes divida- 24, 121. 11. 3 6. ¥.o:Lagdil )]
tur1& 30, 2 & !
15,3 &1055 & T

! 6 fumma,f differentia coefficientium exhibebunt 31 & !
i 29,17&13,13& 7, 11 &1, quorum quadrata 961 &
841,289&169,1698 495121 & 1. Et fia quadratis ag-
| gregarotum 961,289, 169, r2rauferatur 97 5 vel fi qua-
dratis differentiarum 84.1. 161. 49. 1 addatur 23 : erune fi-
-a; ve refidai, (ive compofiti 864, 192. 72 & 24 quorum qui-
I libet fatisfacit quefito, & inintegris non reperientur plu- -|
i xes. : I
$i quadrans aggregati numeroruwm datoxum l
non fuerit integer, ad operationem primam pra- {
I Xisprima confugiendum evit.. r

i + COROLLARIVM. |
1 | \
| Hunc eziam colligitur modus inveniends bino-

| MW Primuns. |

i’ Cum enim binomium primum ex numero & radice r
i componatur, dumimodo nunierus maior fit radice , & dif- '-
| ferentia potentiarum veriufque numerus fit quadratus:
| perfpicuum eft, binomium primum querere , nilaliud'ef-
fe, quam ducs numeros quadratos invenire , qui numero
non quadrato differant. Iraque fi pro parte radicali deter=

. AR i
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mirfetur(v.g.) V 168, & quadrans ipfius plani 168 ,nem-
pe 42 infuase fficientes dividatur: erunt aggregata cceffi-
cientium 43. 23. 17. 13,& quilibet eorum pars erit ratio-
nalis,quae cum ¥ 168 binomium primum conflituet.

Aporome prima s five vefduum primuimn diffe-
ventia eff thfarum past sumyquibus binomium pri-
yum conficitur. Traque fi binomsum primuin acci-

piatur 17+ V1 68 : aporome primaerit 17

v 168. Vade pevinde evit binomium , ac apozo-

mewquavere. o :
Quaod ft gcncﬁn binomij primi determinare oportcat.
Exponitur on- :
nes numeriqua- I. 2. 3. 4. §- 6. 7 8. 9 &en
drati't. 4.9.16. 1. 4 9. 16. 25. 36, 49: 64. 81,&a.
&C. qimrum ra- 3 3. I5. 24 3-‘; 4.& 63 Ro.&¢6.
dices 1. 2.3 4. 5. 12, 2% 33. 45. 60: 77. &c.
&c. & fub fin- 7. 16. 27. 49. 55. 72,&¢,
gulis quadratis: 9 20. 33 48. 65.&c.
annotentur dif- 1T, 24. 39. §56. &c
ferentie , qui- 13. 28. 45.&c.
bus ipfum quas- 15 3236,
dratum quadra= - o e

ta fuperat ante-
cedentia (exclufis differentijs , quee numerum exhibent
quadratum )& manifefta fit genelis, de qua quzritar , vt
patetin mappa.

Si enim pro patte rationali binomij primi accipiatur
(v.g.) 6, pars radicalis erit V'35, {ive V32, 6ive V27, five
¥.204ive VY r1.& fic de cxeterss. :

Contemplator quefo mivabilem evdmem pro-
grefSionum quomedocumaque ip/as pevpendas.

Sivero data parte rationali (v.g?) 8. determinare opor-
teat omnes partesradicales,qux eum dato 8.binominm pei-

mum
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“mum conftituant. Duplum ipfius 8 nempe 16 dividatur
in omnes fuas partes componentes

1&15,2&14,3&13, 4 & 12, 8.

" 8cc. & multiplicaris binis partibus 16.
inter fe , & extrahendo radices in- rid amyesidhye,
venientur v 15, V.28.v,39.v 48. 2 4 V.28,
V55.v.60.V .63,& quxlibet ea- 3. 13..0:30.
ram cum dato numero 8. binomii 4 . 12, V 48,
conftituet primum, & in integris 5 . 11’ Vss,
non erunt plures. 6 . 10. V.6o.
Siaccipiantur radices binarum 7 %9 V63,

partium componentium , - bino-

mium efficietur,quod radix erit binom 1f detemﬁnati.v,g.
determinatum iam fit binomium 84 V 6o , eric inquam
ipfius radix,binomium v5+ v3. Compofitum quidem
exradicibus numerorum 5 & 3, qui femitfes funt partium
componentium 10 & 6, & fic de reliquis. :

PRAXIS TERTIA;

Duos numeros planos fimiles invenire, qui
numero quadrato differant.

Numeri plani fimiles dicuntur,multiplices,feu fubmul:
tiplices quadratorum, Ergo ' , >

fiduonumeri quadrati quo- = 4 . 1,

rum differentia non fit nume- 3. .
rusquadratus , multiplicen- 12 . 3.
tur per ipforum differentiam, iy e
numeri facti erunt plani {imi- 5

les , ‘quorum differentia erit 45 . 20.

~humerus quadratus.  Iraque
‘numeti quadrati 4 & 1, multiplicati peripforum differens
it tiam
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tiam 3 exhibebunt 12 & 3 pro planis quafitiss & eodem

f modo 9 & 4, per difierentiam § dabunt 45 & 20, & fic in
infinitum.

Numeri plani fimiles hanc fortiuntur natt-
vam quedratorums videlicet, quod inter fe multi-
plicatiy aut divifi femper fa@um, aut quotum ex-
hibeast quadvatum. Hine vatw paset multipli-

| candi guadratos pevipfoyum diff eveniiamyv pla-
91 fimides eventant.

COROLLARIVM.

e

Hine manifeftus fit modus invenicnds bing-2""7 p°

100 i : : ; _ 10,64,
mium. /écfﬂﬂdmﬂ,quod ex radice componitur, & nume-
| ro,ita vt pats radicalis maior fit parte rationali ; & radix
differenuix potentiirim partium longitudine ficcommen-
furabilis cum parte radicali. Iraque binomium fecundum
quarere, idem eft,ac ducs numeros planos {imiles inquire-
re,qui numero differant quadrato , ynde fatta operatione
antecedente, eritradix quadrati maioris multiplicati per
~diffentiam amborum pars maiot , & ipfa differentia pars
minor,
Expofitis igitur quadratis. 7R
! 4.& 1. binomium fecundum 3
'I exurget v 124 3.Expofitis ¥ 12~+3.bin:z,
: 9 & q.emerget V 45+ 5. Et o' S,
; 1ta deinceps. Vbi notandum 5
eft,radicem quadrati mino- =~ ¥ 45-+5. bin,2.
ris multiplicati per differen- " '
' tiam quadratorum, commenfurabilem effe cum parte ma-
‘iore, vt V 3 inprimo exemplo cum parte majore Viz ,8&
¥V 20infecundo cum maiore parte v 45,&¢,

Hine
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:j Hie facile evit genefinn binomis fecunds offen- |
il deve. |
SCHOLION.

Profecto antiqui magno labore traftabant
radicales.Recentiores vero confervando ra-
dices in fuis minimis terminis operationes
reddunt facillimas.Illi quidem {1 multiplicare ¢
oportebat 3 per Va,quadratapartiumg & 2
i multiplicabant,& radicem falti , nempe v 18
i , pro fatto proferebant.. Hivero infinuatione
id multiplicationis contenti,partes coniungunt,

i & pro facto 3 /2 exhibent, hoc eftter ¢ .

' JImmo radicem quamlibet;cum id fieri poteft,

il ad minimam denominationem reducunt, de- |
‘primendo planum, cuius eftradix, per maxi-

I mum quadratum, quod iplum metiri poteft.

i Itaque V so,deprimendo planum §o per qua-
dratum 2 §,ad § v 2 reducunt,& loco v §a, iu-

| re merito § y2 viurpant. _

! Quocirca notare oportet radices quadra-

& tas vel inter fe effe primas , vel compofitas,

& quemadmodum numeri, primi {unt inter fe,

i velinter fe compofiti. Itaque v2.2v2.3v2.

4v2. §vV2,&c. ( quas antiqui v2.y8. v18.

@ #32.052.&c. in tota {ua denominatione con-

| fervabant) efle inter fe compofitas , hocl: eft
| . on-
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~ longicudine commenfurabiles,planc indicant, |
Preterca obfervareoportet,quemadmodum |
ominis numerus omni radici incommeniurabi-
lis eft longitudine, ita fimiliter omnem radicé
omni radici,{i veraque in fua minima denomi-
natione pofita camdem denominationem non
habuerit,incommenfurabilem effe, vt funt v2
& v 3.&c. Etidem intelligendum eft de radi-
{  cibus diverfz fpccici.
Ex praeditis facullis colligitur modus inveniendi omnes
partes radicales , qua.cum data parterationali binomium
fecundum confhituant,
Sit data pars rationalis 15 .quaruntur , &c.  Quadratum .

225 ipfius 15 dividatur in omnes 15

fuosefficientes 1 & 225 ,3 & 75, 224

§& 45,9 & 25,15 8t 15, & (ne- : 235

gletis cocfficientibus 1 & 225,9 3 7k S :

& 25,quia {unt numeri quadrati) ¥ 750 7638V 3

ex binis coefficientibus dividatur 2t aema8.oid V3

maior in omnes fuosefficientes,& § . 15. 20, 10V3

dimidium aggregati ipford mul- 3 45.

tiplicatum per V. coefficientis 1. 45. 46. 23V5

minoris, pars erit radicalis,dejqua 3= 1swaaz 9Vy

queritur, & ita innote{cét omnes. e 7 B

Suntquadrati 225 coefficientes 3 9 T

& 75,quorum maior 75 divifusin =~ 15 15

fuosefficientesexhiber 1 & 75,3 15 16,8 V15
| &25,5 & 15, quoramaggregata 3. 5. 8 4VIs.

funt 76.28.20, & femiffes multi- e :
plicatz per v coefficientis minoris,nempe v 3,funt 38V3.14V3.
10 ¥ 3,quaram quelibet fatisfacit quasfito. Et facaeadem opera-
tione cum reliquis coefficientibus 5 & 45 515 & 15 , vt patet in
'| mappa. 5 erunt omnes partes radicales , de quibus queritur
38V3.14V3.10V3,23V5.9V5. 7V5. 8 V15 4 Vi,
Li 7 quas
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434 ANALYSIS!GEOMETR.
quarum queelibet cum dato numero 15 binomium fecun,
dum confhituet. Neque in integris reperientur plures.

Nota fi exempli gratia pro parte maiore accipias 10 v3.
& binomium {it 10 V'3 15,velin tota fua denominatione
¥ 300+—15: radicem differentia potentiaram partiumeefle
5 »’ 2 velintora fua denominatione v 78, femiflem videli:
Cttdli’r&:x‘enﬂt coefficientium § & 15 multiphcatam per
V3. & fic de reliquis,

Hine manifeftus fic tibi ordo huivs operationis,funt enim
10 & 5 femiffesaggregati, & differentiz coefficientium 5
& 15,quorum quadrara 100, & 24 plano differunt 75,qua-
re omnibus per 3 multiplicatis plana 300. & 75 quadrito
dato 225 differunt,& ficdereliquis.

Sufficiens qmdem fpecimen Libri xo.elem.ded;-
TBUS, Gui FOFHS C1red compofirionem, & divifionem
magnitudinunnfrve longitmdine tantum , frve lon-
g;’mdme,@“ potentin incommenfurabilium ver/a-
tur Ve quifque ex prediétis veliguas ex binis no-
mmzém, aliafque maguitudines,de quibusibi agi-
tursfecundnm prafiriptas condiziones (que ommes
diminniae [unt) inquirere pofsit.. A quo nos. etiam
wltro abflinemus, quiahac deve phira babemusin’
noflya Avithmetica,quie nondim prelum ﬁész
Et quemadmodum pm‘dz&’a libyo ea Enclides,qua
ad plana pertinebant,finiwit 18 & nos vefolutio-
# praf?[emm‘ﬂm planorum finemn imponimus.
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APPENDIX:

w Nalyfis noftra eirca trigono-
% mettiam 2que facﬂe, 1mo
R famhus,quam circa geome-
I triam verfatur, neque alites;
/ vniverfalis dici mereretur.
()llilnt() labore Veteres hac
inrein fudavermt, & quan-
to ftudio Recentiores communem trigono-
metriam €0 vique promoverint vade datis,
tribus partibus triangulum refolvi pofsit: ijs,
qui Authores perlegerunt., fatis eft notum:,
Vlterius nos progredimur, noftra enim Ana-
lyfis trigonometrica dazis m vnoguogque trian- .
glorum iy ibus quibufcumqueconditionibusmap-""
pam ftatuit,per analogias arguit , brevifsimis
lineis problema folvit,&per logarithmos cal- |
culum inftituit Dum tandem, favente tempo-
¢ re, typis mandatur,vnum, vel alterumexemi~

plum ( quoad calculum) curloﬁs porngerc “
placet‘ _

‘ L | .0 (€5 BTy pe Y
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PROPOSITIO L

Dataaltitudine aftri in circulo hore fexte,
elevationem poli inveftigare,qua declinatio-
nem aftri differentie afcenfionali exhi-
beat ®qualem.

Datur altitudo aftri in
circulo horz fexte , nen-
pearcuscd g 1o.QuEritur
altitudo polibx , qux de-
clinationem aftrt yv -
qualem reddar differen-
tize afcenfionali 2y,

Analyfis woftra quar

Za argumctatione pro-

O =
: blema foluit o & banc operationem inflituendam
docer. OPERATIO.

Sin.2.g:10, et 9.993 35 1n logarithmis,
Quadratum 19.98670: '

Dividatur per 2. _0.30103

Vit ergo dimid.quadr, 19.68567

Ad quad.Radij 20.00000

Ita fin.g.10. 9.23967

Ad fin.arcus 9.55400 -

£t 2 i

Cuius fin.z eft: 9.97026~ fis ATF L= IR,
Erat dimid.quad.. 19,685 67; & naturale 48493 1n Radi¥

Ergoagg demptoRad.19.65587,& naturale 45269 inRad:.
Ergo 19.97203. profumma 93762 inRad.
Cuius V eft 9.98602. fin.2.8.14.27.pro yv,vel zy.
Ergo 18.50897 prodiff. 03224.inRad.
Cuiug v eft 9.25443. fi7:2.8.79.39:pro yv,vel zy.

Eftigitur declinatioaftriyw , five differentia alcenfio-
naliszy; tam g.14. 27, quam %’: 79.39. V nde quoniam al-
titudo i cireulo horx fextx eft datag. 10 , fiaccipiantur

i
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pro declinatione g.14.27.in triangulozcd innotefcet altitu-
do poli bx, de qua queritar g 44.6 ; {i verd pro declinatio-
ne fumantur g.79.39. erit altitudo polig. ro.10. Idem cb-
tineeur pofitis in triangulo zyv tam pro gy , quam pro yv
tam g. {4.._2 7.iam g.79.39. : : .

Conitatigitur problema duas admittere {olutiones, Nam
altitudo poli tam g.44.6.quam g, 10.10. quando-{ydus- in
circulo horz fexta elevatum fuerit g, ro. xqualem exhi-
bebit declinationem fyderis differentize afcenfionali. Sed
{ecundarefolutio foli nion£onvenit , cam maxima ipfius
declinatio fit g.23.30.Et tiotare oportet problema. impof-
fibile cffe,quando logarithmus, qui 7.2 _eft declinat ionis,
maior appareat radio. ;

In exemplis noffy & trigonomeryic , aperasioni-
bus ad proximum minutum contents fumus, s qi
matorem voluerit exacionem fecundis vi poterit
Itaque quia valoré naturalens detevmimaye opoy-
tot ogarithmi 19.68567, ipfe per Radium depri-
ity remanc 9.68567,qui quefitus in tabu~
lis finunian exhibet provalove naturali 4849 3,0m-
deyvtrogue per Radinm multiplicato 5 logavithms
 19.68567.valyx eff naturalis 48493 in Radium.

Ex codem modo logarithmus 19.97205. accipitur
pva famma 93762 in Rad. quevendo logarithmit
9:97205,qui vefpodet in tabulis [umma natura-
li 93776 3, mulriplicandy per vadinmy&e. =

Pretereanotandii quoniam.in gualibet analigia.
logarithmica , primus tevminus aufervi debeta
[Summa 2.& 3. vt quartus appaveat, id ipfimob-
tinevi aggregdﬁdé cum 1.6 2. tevmimo coplemen—
tum-ad 10 priminumeri qui focumvnitatis babet

e F in
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10 PIIH0 LEYINING & complementum ad 9 veligugs
ram 5 & negloendo vnum Radinm ad vitimum
colledions.

PROPOSITIO 11

Data hora ortus Aftri, dataque eius altitudi-
ne in verticali primario: elevationem poli,
& declinationem Aftri perferutary. -

Datur ortus Aftriin
hora quarta,nempe ar-
cusdd. g. 30, &altitu-
do ipfius in verticali
primario; videlicet ar-
Cus' ¢q ponitur g, 22.
querituraldtudo poli
bx, & declinatio Aftri
dv,

Analyfisnofira quarta argamentatione pro-
blema [olvits& hanc oftendis operazionem.

OPERATIO.
Sin2.2.23 eft 9.96716 in logarithmis
Quadraram 19.93432
Dividacurper 2. 0.30103

Vt igit dimid:quadr. - 19.63329 1
Ad fa&um fub fiz.g. 22, 9.5;?3,5?

Etfec.2 .30, 10.30103
IraRadius 10.00000 o
Ad tan.arcis 10.24171
o 3 ~% L ——— %
Cuius feeanselts 177530323 LR ST

Eratdimid.qtmdr._ - 196322 : oy o At

963329, & naturale £2 972 in Rad:

gggmg- demproRad. . 19.93651, & maturale 86419.in Rad.
Ver el 963793 prodiff 43ggrmRad.
' 9.81896 #un.2.856.37 probx.  Eft
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E ftigitur altitndo poli,de qua quiritur g §6.37 5 vade,

quiaarcus cd eft datus,triangulum cdv exhibebit pro arcu

duyideft pro declinatione Aftrig.18.14. Vel quia dator ar-

cus eqytriangulum z7x dabit pm complemento arcus ¢,

nempe pro declinatione Aflri g.18.14.que cum eadem {1c
vtrogue modo qu P.ﬁta comprobat calculum. /

PROPOSIT HI

Dato angulo vertu:ls, datifque dlfferentla la<
' terum,& differentia angulorum ad bafim:
triangulum fphzl icum exlubere

Efto triangulum Xz,

de quo queritur, Angu-
lus 2 pomitur g.80. Ditte-
rentia laterum x4. yo.g. I

16. Differentiaangulora
ad bafim x.y g.40.
Analyfis noftra feptima arqﬁmmtm‘zme ﬁn'vzt
.' problema,&:hane docet operarionem.

OPERATIO.

E Vtsan.g 20demidiff.angad bafim 956106 1 1o 1
! ad fin.g 16, difflateram. 9414037 rbnim A
\ Ytat.m. 2. g. 40 demianguli verticis T0.07618: 10 1o
|* ad 19.95549 -

Vit preedicta 4z, g 20. 19.56106
’ ad £ | L T LT L0 SR
| Itaprxdl&atm Z. gq.a \canes Jo,@ﬂSIS el

ad /. : T0.47061

! Eftfan.g 8 femidiff laterum, 914780
) Ergo aggregatum logarithmorum 59.61841

& divifum per 2. 0.30103
Erit dimidium aggregati 19.31738
i Ety. 9.65869 pro
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Pro fin. g.27.7,velg.152.5 3 femifumma latetun,
il Eft g 8. g- 3.  femidifferentia.
" Ergodum.& diff.g.35.7.8& g.19.7. velg.160.53, & g. 144.
53. Eruntlatera trianguli quae(iti. 1

Duoigitur triangula conftirui poterunt {ub angulo ver-
ticali g.80. Vnius erunt latera ay,8c axc 535, 7.& g.19.7.al+
terius vero latera ax,& #y erunt £.160 §3.& 8.144.5 3, qui~
bus cognitis per communem tei gonometriam reliqu par-
tesverinfque triangulideterminari poterunt.  Nos autem
brevius proangulis primi tridnguli invenimus pro x.g73,
59-Proy.g.32.59.Et proangulis fecundi, prox.g.107. 1.
Proy.g.147.1,& pro bafe veriufque g. 36, z0. Et perfpi-
cuum fitlatera , &angulosad bafim vnius complementa
¥ effe ad femicirculum laterum,& angulorum ad bafim alte-

Wi Fis.
SCHOLION.

i Prediam operationem ad hanc analogiom
| vevocare licet. -

1 ANALOGIA. |

V't quadratum 2ax.femidifferentie angulorum ad bafim,
,, Ad quadratum zan. 2.{ emiangult verticis. _
i Ita eft rectangulum fub fix.differentize laterum > & tan. fe- )
1= midifferentiz ipforum. ‘ :
' Ad duplum quadratum femifummz laterum, :
| : Vinde cognitis femifummir & femidifferentin
I laterumsyipfa later a nnotefeentyot anten,

1N LS,
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