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T H E O D O S I I
T R I P O L I T Æ

SPHÆRICORVM
L I B R I  T R E S .

Î
P R  Æ  F A  T  I O.

V J Î d  Ç f  i n P h œ n i c i a ^ Ç ^ i n A j r i c a ^ r b s ^ c u i n o m e n T ^ r i p o l ü i  

à Geographissatque Htjioricis defcribatur j certo non confiât 
apud (criptores, vtra h arum ciuitaîum Theodofiipatriafue~ 
rit, Q m item  temporeflorueritynonfatisintereopiemconue- 
nit: Non tamen leuis conieâura eil^mm circa tempora Pom- 

feij <ii^agnt^ixî^e:proptèreaqmdeumfimulcumAfclepiademedico (qui 
ter îponbm Pompeij Q^a^nifloruit^fiPlmiocredimus )  in Btthjniajîo- 
Ytujfe fcribit Strabo, Scripjlt autem varia opufcula Cj^athcmaticd/vt D e 
Hahitatwnibusy D e J\QoBibHŜ  ̂  diebm, atque etiam très hojce Sphmco- 
nm  librosÇumma eruditione refertos, in qmbm variasfphmproprietates 
dsmonflrat y quarum quidem cognitio magnopere efi necejfanaadrerum 
cœiefiium doBrinam coufequendam. Etenim fine his oAfironomia Juam 
àignitatem tmri nulla rat ionepoteil : (jnomonice quoque f̂eu ratto horolo- 
giorum SoU rium defcribendorum ex his maximepende t. <^dde quod 
ad(jeogrophiamy Ç f ad Perjpe&'iuamreiîeintelligendamnonparummo- 
menti habeant  ̂v t intérim alias vtilitates Jphmcorum elementorum ta--
ceamus.

Q V 01S11A M . vero duplex verfio Spht&ricorum Theodofiicircumfer- 
tur.germana altera ^propria foannis Pen¿z exemplari gr^co ad verbum 
rejpondenŝ  altera Francifi Cn^auroljci oAbbatis c::̂ hCeJfanenfs ex tradi
tions (tdrabum:nos prioremfecutifiimm^qu¿z nouem ^  qumquaginta pro-- 
poftionibm abfoluitur, inferuimus^  ̂variafcholia^ quibus plurima theore-̂  
Plata necejana, ^ fcitu  mcunda, a Theodofio qmdem omtjfa:,ab <iArabi~ 
bus autem admnéía^demonfirauimm. In demonfiratiombm autem non 
musfecuti verba codicis (jTi^cifedfeìificm^vt demonfirationes ipfi clariores 
fierent : adiecpmm<  ̂nonnunquam coroUana qu/zdam ̂  ^  fcholia, necnon

¿A  2 lemma-



4  P R ^ F A T I O .

Icmmata^vt illis vtipofir)im:,quando respoJlulabitJn margineporro appoÁ 
fmmus númerosfenempropojltionurn iuxta ^erfionem Francijci 
roljctreferentesj vtfaaleaquouispropofmnes Theodofii, quasnonnulii 

fecundum ordmem ¿drabumcitant,popntinuenirL Fi¿ur¿zs quoque:, qu.z 
mgr ACO exemplan extant  ̂plerumque negleximm.quod tUa.quas ̂ ¿hCaurô  
lycHSpinxitj commodioresfint, ^  adinteUigendas res Jphmcas multofaci^
llores, Poflremô nedemonflrationumcŵ iismterrumpefetur̂ citammm Í
propofitionesEucltdis,^horumlihrorumm margine. Id  quod ^  infe  ̂ i

quentibm openbm obferuammm. Citationes autem hoc modo intelligent 
d£Junt.

I . p n m i.  

iS.vndcc.

Coroll. i6. 
tertij. 
Coroll. 2. 
35.fexti.

Schol. 1.2. 
ofíaui.
4 . huius. 
l i .  2. huius.

Primapropoiitio lib, i. Euclid.
Dócimaoélaua propofitio lib. ir- Eu

clid.
Corollarium propoficionis fextsede- 

cimiElib.^.Euciid.
Corollarium f c c u n d u m  p r o p o f i t i o -  

nis tr ig e iim sE tcrtiie  f e x t i l i b r .  Eu
c lid .

Scholium primum propofitionisfe- 
cundselib. Euclid.

Propofitio quarta huius lib.
Propofitio duodecima libr. 2. huius 

opcris.

§

Coroll. 10. 
hsaius. 
Coroli. I.

I. huius. 
Schol. 15. 
huius.
Schol-15.
I .  h u iu s .

20.1. Theod. 
Coroll. 16.
I .  Theod. 
Schol. Ip.
I . Theod.

Corollarium propofitionis decims 
huius lib.

Corollarium propofitionis prim« 
lib. i.huiusoperis.

Scholium propofitionis quinticdeGi- 
m s huius lib. »

Scholium propofitionis quints dcci- 
m x  lib. I. huius operis.

Propofitio vigefima lib. i. Theod.
Corollarium propofitionis fcxtiedCi 

cimselib. i.Theodofii.
Scholium propofitionis decimxno« 

niclib. 1. Theodofii.

E x his aliíí citationes facilepercipientur3 cum in omni'̂  
hm eadem fit ratio.

T H E O -



T H E O D O S I I
S P  H  ^  R I C  O-

R V M
L I B E | L  P R I M V S .

f

T > E F l J ^ l T l 0 3 \r E S .
I.

P  H  ̂  R  A  eft figura folida c o m p ^ e n f a  vna fuperficie, ad qjjam  ab vnó
‘ c o ru m p u n d o ru m ,q u x in tra f ig u ra m fu n to m n e s re 5 :il in e Ì3 u &  fu n t in 
te r fe^quales.

^  ÌI.
C entrum autem SphiEriE^eileiufm odipundum .

A x isv ero S ph iers ,e ftre£ taqua:dam lineaperccn trum  du 6ta j & v trinque  te rm inata in  
Cphxrx fuperficicjcirca quam  quicrccntem  circum uoluitur fphsra.

IV .
Poli iphserai fun t extremapun(5taipiius axis. —

V.
P olusC ircu liinS pii^ra^cftpunaum iiifuperfiderphgrg^aquoom nes A ^lin earad C ir-^

cuÈ circumi-ercntiam tenden tcs funt in ter fe^quales.
S C  H  O  L 1 V M.

JD D ITVR  in exem pUrigm o alU adbuc definitio^qua (xpUcatur, quidfit planum adplanumJimiliter inclinari,at^ 
que alterum ad alterum. Sed quoniam inclinatio plant ad planum ab Euclide explicata eSilib. //. d ef 6. Atvero quando pia- 
mm adplanumfimiliter inclinari dicituryatque alter um ad alterum, eodem lib. defin, 7. declaratum eH,fiatui earn omnino 
m iftere hoclocoi &  fequentem apponete non dtfm ilem  def. 4M.s.EucUdis, ita vt fextum  locum obtineat.

V I.
I N  fphxra xq  ualitcr diftare à centro  Ipha^riE circuii dicuntur,cum  perpendiculares, qua: 

à centro  l^ i i r a ;  in  ipiorum  plana d u c u n tu r/u n t a:qiialcs. Longius au tcm  abeile ille dicitur, in 
cuiusplanum m aiorperpendicularis cadit. "" '

T H E O R .  /. P R O P O S ,  /.
^  SI Splisrica fuperficies plano aliquo fecetur,linea qux fit in  ip h s rx  fupcrficìe,eft circum - 

ferentia circuii.
SECETVR. Sph^rica TupcrficicsABC, cuius centrum 

D,plano aliquo facicntcin ilipcrficiciphxrielincam BEFC-
G.DicoBEFCG.cii'cumfcrcntii eflccirculi.Tranfc^nim 
prirno planum fecans per centrum fpharrg D, itavtD,.iìt4fl 
plano iccantc, m quo cxU, adVm'cam raélam BEFCG, ciu- 
canturlincae rcdixquotcunque DE,Dr,DG.Quoniam igi- 
turomnesli^Ijncxdu(5i:ie,quotcunquefuerint,cumcx cen
tro iphserx ad cius iìipcriìciem cadant, interic^quaksfunt, 
crit,pcr defin. 15.1^. 1. Eucl. linea BEFCG > circumferentia 
cir«di,cuius centrum D,idcm quod fphajrx.

lì
A3 T R A N -



a It. -vnde.

b 4 7 . fri»

/
a  I- httiui. 
b I. tertij. 
c  CoroiL t.

huius. 
à i z . vnd.

€ I/, vnde. 
Í  á.vndec.

1 Coroll. I. 
9mtM.

^  J T K A N S E A T  dcinde planum iccans n o n ''
per centrum fpharrar. “ DucaturautéexDjCentro 
{pli«r<e ad planum fccans pcrpcndicularis D H , e- 
mittanturquc cx H> rc¿bí vtcunquc H E , HF, ad 
lincam B E r C G ,&  connedantur rcifi:« D E , D F. 
Qupniam igitur anguli DH E,DH F,rc£ti funt.cx 
def.^.lib.ii. Euclid.  ̂ erittam quadratura exD -
E.quadratis ex D H .H E , quam quadratum ex D -
F,quadratiscxDH,HF,a:quaIc: Suntautem qua

drata ex DF.jDF,inter fcarqualia.quod &  rcftai D E ,D F , ex centrofph^rjein eius fupcrficiem cadentes inter fe 
aiqualcs lint. Quadrataigiturex D H , H E, fimul quadratis cx D H , HF, fimul^qualiaerunt. D cm ptoimitar 
communi quadrato rctìa:DH,rcIiqua quadrnta rc¿tarumHE,HF,inter fe a:qiialia,& re£i:,̂  proptereaHE,HF, 
inter fe ícquales erunt.Eodem argumento ofl.endcmus,omnes lincas ex H,ad lincam BEFCG,cadentes elTc ce, 
qualcs &  inter íe,& di6tis duabus H E.H F. Linea ergo BEFCG,circumferentia erit circulÍ,ex def.i^.Iib.i.Eucí, 
cuius centrum eft punctum H, in quod pcrpcndicularis D H , cadit. Q ^ r e  íj fphxrica fupcrficies plano aliqudt 
fécetur,&c. Q uod erat demonftrandum.

C O K O L L A R . I V M .

I T A Q V E ÍÍ planum fecans per centrum fpliíer^ tranfierit,cííicietur circulus ídem ccntrumhabens,quod 
íplixra. ü i^ ro n o n ^ ercentrumtranfierit,eíficicturcirculusaliudhabenscentrum,quamíphserajilludvidc- 
lictt punólum.in quod cadit pcrpcndicularis ex centro fph^r? ad planum fecans deduéta.Nam femper demon- 
ílrabuntur lincee re(5tx’ cadentes ex hoc punfìio in circumfcrcntiam circuii efle g u a le s . ‘ “

H  O  C  e "  S T .

I D  E M eft fphi^rx centrum, &  circuii per fphgrg  centrum traiedi. Et perpendicularis d u d a à centro 
fphxTíEin planum cu'culi perxentrum Ijíhajrx non traicdlTcadTt in centrum circuii : q̂ uia piinCtum t i ,  m quod 
pcrpcndicuIarisDH,cadit,demonitratumc/tccntrumcflbcirculu ^

P R O B L .  I. P R O P O S .
D  A T ^  Spha:rx c c n t r u m  in u c n irc .

S n ' centrum inucniendum Sphsro: ABCD.Secetur eius iuperficies piano quopiam facientcin ìpià linc- 
am B D E ,  ̂ qusecircuiicircumfcrcntiaerit.  ̂ Sithuiuscirculicentrum F.SiigiturcirculiisBDE, perccn- 
trumfphcerxtraiicitur,  ̂ critpundiimF,centrumquoquefphxr2B. Si^^eropcrcentrum fphxr«nontraiici- 

erigatur ex F, ad planum circuii BD E. pcrpcndicularis FGjqu^ vtnnquead fupcrficiem iph^ers eduda
ad punda A,C,fecetur bifariam in G .D ico  G,centrum eile fphgrg. j ie -  
nim non eil,fit, fi fieri poteft, centrum H , fecans diámetros omnes biBn- 
am,quod quidcm in linea AC,non exiftct,cum ea in pundo G , folum bi- 
fariam diuidatur, fed cxtraillam. = Dcmittatur cx H , centro fphoers ad 
planum circuii BDE,perpcndicularis H i,  ̂ quxsequidiibns erit lineas F- 
G ; ac proinde in pundum F, non cadet : coirent enim tunc duíE parallel« 
H l,G F,in  F, püd o quod fieri non potcfl;.C>i^nia vero pcrpcndicularis ex 
centro fphser  ̂in planucircuÌiBDE,demiiTa S cadit in eius centrum, erit 
I,centrum circuii B D E. Scd &  F , ex conftrudione, centrum eft eiufdem 
circuii.Quod abfurdum eilldcm  enim circulus vnum tantum habeat cen

trum ncccíTe eft. N on ergo aliud pundum  prater G,centrum erit Cphxrz. Q ^ r e  datxiphiersE centrum inue- 
nimus. Quod facicndum crat.

C O K O L L A R I V M .

à cuius centro excitetur perpen- 
um enim ĉ it, punctum G , <Jiod

tur,

iij.

H IN C  cqnftat^fi in fph;:grarit circulus non per centrum fphcr^ traiedus,a 
dicularis'adrpiiuspbnnm^in linca pcrpendiculariccntrum cficlph^rg.Qíicnfu 
p.rpendicidarem AC,bifari^n duiidit,eiieiphxr^ centrum.

‘ THEOR. 2. PROPOS. j-

a 2 . hniu4.

b Ï. huius, 
C j.v n iie .

y

d 1. tert^.

SpliQrg planunija auolion  fccaturjuon tangit in pluribus pundis vno.
SI enim fieripoteftjfpha’raplanum,a quo non fccatur,tangat in pluribus pundis vno,vt in A ,&  B. » la-

uento igitur C,centro fumarie,ducantur red^ C A , C B  : &  per C A ,CB , 
ducatur planum facicnsquidem in fuperficie iphserse  ̂ circumfcren- 
tiam circuii A B D , in piano autem tangente, redam  lincam EABF. 
Qi^iaigiturplanumtangens.in quocftredaEABF,fph^ramnonfccat, 
atq;adeo neq; circulum A B D , in iphgrgfuperficieexiftcnte,fitvtncq; 
rcd aE  ABF,circulum ABD,fecet. Cadet ergorcda AB, tota extra cir
culum. Qi\onmm vero duo punda fumpta funt A,B, in circumferentia 
circuii ABOT'^^cadet eadem rcdaAi^ jà-piindo^ in pundum-B,du- 
datotaintracirculum ABD . Q uod eft abfurdum. Sphseraigitur pla

num, à quo non fccatur,non tangit in pluribus pundis vno. Qnod crat demonftrandum.

C O R O L L A K I V M .
cadere.

e 1. teri^. <JUia
H IN Cfit.fi duo punda fi^nentur in fuperficie fphíeríE,redam,qu^ ilia connedit, intra iphjeram c 

uia yidelicct cadit intra crrciilUW,c^ui in tphgrgTuperhcic circumierenuam habet.
T H E O -
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T H E O R .  5. P R O P O S .  4.
IT.

b 1 hmus.
C3. •vn>ie. .
à i. Conil. 
huiut.

A ^ L

S lS p h x ra planum  tangac,quod cam  n o n  fccet, re d a  linea d u d a  à cen tro  Ípha:ríí:ad con- —■ 
caSTimjperpendicularis e r itad p  anum .

TANGATSphiBrapIanum,quodipramnonfccct,inpun6ì:o A:» Et inucntoExcentro fphcBriEjducatur ai. huius, 
ab co rc(5ta B A , ad piintìiim contadus A . D ico redam B A , ad di-

plaiiumperpendìcularcm eflc. Nam pcrrcdam  AB, ducantur 
duopanavtcunq;ièmutuoiècan ia,qu^infupcrficiequidemfphg- 
ri-  ̂ faciant circulorum circumfcrcntias A C D E ,A F D G ,in  plano 
autem tangente redas H AI.KAL. Qi^niam  igitur vtcrquc circu
las ACDE> A F D G , per centrum B, fphs-r^traijcitur, erit quoque
B.vtriufque centrum.R.urfus quia planum tangens fpha;ram non fc- 
catjfit, vt nequcred^ H AI, K AL, in co exiilentes eandcm icccntjac 
iroindencquccirculos A C D E , A F D G , in fphxr^fuperfìcieexi- 
lentes. T  anget igitui reda H AI, circulum A C D E , in pundo A ,&  

reità K AL,circulum A F D G ,in  codcm pundo A.« Igitur rcaaB A ,& ad  redam H AI, &  ad redam KAL,per-  ̂
pendicularis eft.f Q ^ re  eadem reda B A ,&  ad planum tangens,quod per redas HAI,KAL,ducitur,pcrpendi- £4.. vnuec 

cularis erit.Si Iphxra ergo planum tangat,quod eam non fccet, &c. Q ^ d  oilcndendum crat.

T H E O R .  4. P R O P O S .  ;.

S I  Spha:raplanum  tangat, quodipfam  nonfecer, à co n rad u  au tcm cxcite tu r r e d a  linea 
ad ángulos red o s  ipil p lano,in linca  excitara erit cen trum  ípha:riB.

S P H i£ R .A  A B C D ,t a n g a t ìn C , pundoplanum EF, 
quodeamnonfecet, àp u n d o au tem C , * exciteturad planum 
EF.perpendicularisCA. D ico in A C , cci^trum eiTc fphxr^. Si 
enim non efljfit G ,centrum fpha:r;  ̂extra redam A C ,fi fieri po
teil, &  à G , ad C , reda ducatur G C ,  ̂quie ad planum EF, per- 
pcndicularis erit: Erat autem &  A C , ad idem planum perpendi- 
mlaris.Igitur ex eodem pundo C.adidem planum EF,du« per
pendiculares ducuntur. Q i^ d  eilabfurdum. Dato enim plano, 
a pun d o , quod in ilio datum eft,  ̂ dux rcd^e linex ad redos án
gulos non excitantur, Qnare il fphxra planum tangat, quod 
ipfam non fecct,&c. Q uod erat oftcndcndum.

a II. vfìife. 

b 4. huitis.

tij.vndee.

T H E O R .  P R O P O S .  6.
vij.

b CoroU f. 
huiui. 
c CoroU- f. 
huiui.

t  ■ C IR C V L O R V M ,q u iin fp h cra ru n r,iH AXimirunr,quiperfphcrgcentrumducunrur: ___
aliorumautemiiliinteriè^quales iunt,qui^quauteracentro dillant ; qui vero longius àcen- ‘ 
tío diilantjminores funr ht circuii in fph^ra maximi per ipli^r^ centrum tranfeunt : aliorum 
autem ̂ quales à centro ̂ qualiter diftant:minores vero longius à centro diilanr.

IN fphseraABCD EF, cuìuscentrumG , tranfeatcìrcuIusAD, percentrum G ,& alijBC,FE,nonper 
ccntrum,Dico AD,circulum eiTc omnium maximum, &c. ® Ducantur ex centro G , ad plana circulorum BC> »w.vndee. 
FE, perpendiculares G H , G l,   ̂quiE in ipforum cen
tra cadcnt; ita vt H, I, centra fint circulorum B C , FE:
® Eiìsautem G ,centrum Íphíer^,centrum quoque cir
cuii A D , per centrum Ìpnsra:traicdi. Si igitur ex G ,
H,I, ad fu perficiem C^hsrx redie ducantur G D , H C , 
lE , erunt hse femidiametri circulorum A D , BC, FE.
Connedanturautem red^ G C ,G E . Qj^niam  igi- 
tur in triangulo GHC,angulus H ,redusm , ex denn. 
j.lib.ii.Eucl.^  ̂erit quadratum ex G C , «equale quadra- 
tiscx G H , H C . Dempto ergo quadrato r e d s  G H , 
maius erit quadratum ex G C , quadrato ex HC;atque 
adco &  reda G C ,hoc cft,fibi sequalis G D , (ducuntur 
enim GC,GD;CX centro fpharra» ad fuperficiem) ma 
ior erit. quam red a H C  Q ^ r e  circulus AD,maiorem 
Habens ¿mtdiametrum,qu3m circulus BC,maior erit
circulo BC.Nonfccusoftendemus,circuIumAD,quocunqucalio,qui per centrum G ,non tranÌcat,maiorem 

.Í effe.Maxiraus cft ergo circulus A D . |

I  A  4 D IS T E N T

<1 print-

lì



/-«■^DISTENT iam circuii BC,FE,à centro G,smialiter, hoc eft, perpendiculares G H , G I, aequales fint.ex 
defin.(iiiuiuslibri.DicocircuiosBC,FE,2qualeseiIe. Cum enim rcdaeG C, G E , àcentro{phaersineiusfu- 

e 4.7-frm. perficicm cadentes iint arquales,ac proinde Scearum quadrata xqualia;' fitautem tarn quadratum ex G Q q u a- 
dratis ex G H .H Q quam  quadratum ex GE,quadratis ex G I,IE, asquale; erunt quadrata ex G H , H C , fimula:- 
qualia quadratis ex GI,IE,fimul.Demptis ergo squalibus quadratis redarum G H , G I, ( pofitiTcntm funt ha: 
linecEajquales)xqualia erunt reliqua quadrata re<5tarum H C,IE,ac proindc &  rc6tx HC,IE>squales erun^qu^ 
cum fint fcmidiametri circulorum BC,FE,squaIes erunt circuii ipfiB Q F E .

Q yO D fialtcrhorum circu lorum , nem pcB C , longiusi 
centro G.ponatur diftare,quam alter FE,hoc eft, perpendicu, 
larisGHjmaiorponaturperpcndiculari G I ,  oftendemuseo- 
dem fere modo,circuIum,BC,minorem eíTe circulo FE.Cum 
enim quadrata ex G H ,H C , squalia fmt demonftrata quadra
tis ex G I, IE; Ci aufoantur quadrata inxqualia redarum in$. 
qualium G H ,GI,quorum  illud maius eft,(quod &  reda GH, 
maior ponatur quam reda G I ,}  erirreliquum quadratum rc- 
d x  H C , minus quadrato reliquo redse IE } ac propterea &  re
d a  H C,m inor erit,quam redalE.Igitur &  circulus BC,circu-
lo FE,minor erit.

SIT  iam circulus omnium maximus A D . D ico  eum per G, 
c e n t r u m í p h x r í E t r a n f i r e .  Sienimnontranfeatpcr centrum, 
crit alius quiipiam circulus per centrum G , tranfiens maior 
circulo A D ,non per centrum tranfeuntc, vt in hac propofde. 
monftratum e il  Quare A D ,non eft maximus circulus. Q i^d 

eft abfurdum. Ponitur enim maximusTranfit ergo per G , centrum iphxrs.
D  E I N  D  E fintasquales circuii BC,FE. D ico eos à centro G,a:qualiter diftare.Conftruda cnim figu

ra,vt prius,erunt icmidiametri HC,IE,iequales. Et quoniam quadrata ex G H , H C , iEqualIa funt quadratis ex 
Ì^T.prim. G l,  lE , ^vt dcmonftratum cftj ablatisicquaiibus quadratis linearum sequalium H C , lE,eruntreliqua quadrata 

rcdarum GH,GI,xquaÌia;ac proindeSc line^ GH,GI.£Equales erunt,Q us cum perpendiculares fint, ex con- 
ftrudione,ad plana circtilorùm BC,FE,xqualiter àcentro G,diftabunt circuii BC,FE,ex defin.d.huius lib, 

Q V  O  D  fi alter circulorumBC, FE, nimirum circulus B C , minor ponatur altero circulo FE, oftende- 
mus eodem fere modo,perpchdiciilarem GH,maiorem effe pcrpendicuÌari G l. Cum  enim quadrata ex GH, 
HC,oftenfa fint ̂ qualia quadratis ex G l , lE ; fit autem quadratum ex H C , minus quadrato ex lE ; fquod &  fe- 
midiameter H C , circuii minoris minor fit femidiametfo l E , circuii maioris )  erit quadratum reliquum reda:
GH,reliquo quadrato rediE GI,maius;atqucadeo &  reda GH,m aior erit,qiAm GI*Quare cum G H ,G l,per
pendiculares fi n t, Cx conftrudione, ad plana circulorum, longius diftabit, per defin.d. huius lib. circulus BC» 
minor à centro G.quam circulus maior FE. Itaque circulorum, qui in fph^raiunt,maximi funt,qui per iphs* 
rie centrum ducuntur,&c.Q^deratdemonftrandum.

yiij.

a g. f r m t .  

b 4 ,vndec.

iili.vndee.

b Cot;oU. T. 
Uuiué.

T H E O R .  6. P R O P O S .  7.

S lin  Ìpharra fit circulusjà centro autem {phxtxAd centrum circuii connedatur redali- 
ncajconnexa linea ad circuii planum red a eri^ t

IN  fph^rà ABCjCuius cdntrum D , fit circulus B F C G , cuius cenyum 
E :E tred a D E,connedat duo centra D ,E . D ico D E , redam cfleaTpf^- 
num circuliBFCG. D u d is enim duabus diamctris vtcunque B C , FG,in 
circulo, ducanturab earum extremis ad D , centrumfphxrseredielinci, 
B D ,C D ,F D ,G D , quse omnes inter fesequalcs erunt, cum à centro fphae- 
r^ad eius fuperficiem cadant:Sunt autem &  B E,CE ,FE , G E , femidiame- 
tri circuii BFCG,iequalesJgitur duo triangula D E B ,D E C , duo latera D- 
E,EB,duobus lateribus D E ,E C , &  bafim D B , bafi D C , sequalem habcntj 
ex quo fit, * ángulos D EB , D E C , sequalcs, atque adeo redos eiTe. R.eda 

igitur D E ,red $  BC,ad redos infiftet angulos.Non aliter oftendemus, redam D E , re d s  F G , ad redos ángu
los infiftere.*  ̂Quamobrem &  plano circuii BFCGTper redas B C ,F G ,d u da ad redos ángulos infiftet Si igitur 
in fphiera fit circulus,&c.Qiwd oftendendum erat.

 ̂ T H E O R .  7- P R O P O S .  8.
SI fit in fphaira circulus,&  à  centro fpharriE ad circuìum ducaturperpendicularis, qus ad 

vtramque partemproducatur,cadet ea in polos ipiìus circuii.
]N  fphiera A B C D , cuiuS ccntrum E,fit circulus 

B G  D  H ,  ̂in cuius planum è centro fphxras E, per- 
pendicularis dedudafit E F ,q u s in  vtramque par
tem protradacadatin fuperficiem fphsra: ad punda
A ,C . D icoAC.poIoseflècirculìBG D H . Cadcte- 
nim perpendicularis EF.in ccntrum circuii B G D H , 
itqueadeo F, centrum erit circuii. Q uod fi c irc^ ìs-

/-/»ntriim rinrntnr - b /•l'iMPlUn'lB G D H , percentrumfphffrieducatur,  ̂ critipi
ccntrum



«Cíitnim fphaírK E, idem quod F, ccntrum circuii, « ex quo ad planum circuii cxcitata fit perpcndicularìs AC* c tt. ■v»«’/. 
IkV^ DjiiiisigitardiametrisBDjGHjVtcunqucjducantur 

/ a la ru m  extremis reéls ad punfta A ,C . E t q uiaAF» 
perpcndicularìs eilad planum circuIiB G D H , crunt 

“  angiili omnes,quosad F> facit, redi, ex defin. 5. lib. 11.
Euclid. Qiiare duo triangula A F B , A F H , duo latera
AF,FB,duobusIateribusAF,FH,^quaIiahabent,qug 
fluidem ángulos comprehcndunt ̂ quales, nempe re
cios. IgiturbafcsAB, AH,zequaIcserunt. Eodem primi. 
niodooilcndem us&redasAD,AG,&aliasquafcun- C  C 
quecxA,adcircumferentiarncircuUBGDH.duaast.m intcrfc,quam red^^ ualeseiTe.Pundum
cr-o A  polnseftcircuiiBGDH ,ex defin.5 huiuslib.Non alitcr dcmonftrabimus. &  C  pu..a^m  e iu fd c m W l^  -
cuIipoIumeae.SiigiturfitmfphaeracircuIus,&acentro,&c.Qimderatoften3 cnJum.

S C  H  y  M,

IK  verfme Umroljcì addunrurfequentia duo theoremata, quA Arabes adiccerunt.

I.

SI iic in fpharra circulus, à cuius centro cducatur perpcndicularìs ad circuii planum, qnx  
in vtramque partcm producatur,cader hxc  in vtrumque polum circuii.

JTliJ cudcw figura €X FfCCHtTO CtTCUlì BGDHy  ̂€YÌ̂ 4 tUr TCÌla FAj ptTpCtldiculitYU itdcttculiplitttuttt y (JUit OCCUTYílt JU' ^
, ■ ferfmetJpìm£inpmaUAyC.DmA,C,eJp!polosc'$rculiBGDH. Eruntenmrurfusexdefinit.sJib. u.EuíLomnesanguü, 
i  ŝ-JsadT,f4 citre¿íaAP,reñi>Quare,vtpriustline<eAB,ADtAG,AH,&c.<equalesinterfeerunry&c. ^4-primL

ALlTER,^QmniamperpendicularUFA,tranJttpercentrumJpfmaE\dít¿laeritre£i<tEF,exEyCentroJphdir<tadpl4.
%m emuli BGDH,perpmdicuUrisA Qmre vt demonftratum eif,cadet in polos mfdem circul'uQuodeSi propofitum.

r n.
S I iìr in rphcera circulus, &:ab altero polorum eius reda ducatur per centrum illius, erit xj. 

hicc ad planum circuii perpcndicularìs,&  produda cadet in reliquum polum.
Ita eadem AdhucfiguraexA,polocirculfBGDl1y per ctntrumeiusF ydemittAtur imeare¿iaA¥ ,occurrensfuperfictei 

jj)btr£ in C.Dico reclam AFyperpendicularem effe adplanum circuii BGDH, &  C,ejfc reliquum folum eiufdem circulLQuo- 
, mamenimduotriangulaAFB,AfByduolateraAE,EB,duehuslateribusAF,FD, &bafmABybaJiAD, iiquaiemhabent,ex 

(ief.ti.poli'y^habebuntquoquedmsanguJ>,sAFByAFDy<equaleSyatqueadeore¿íffs. IgiturAFyre^taBDyinjìflitaiangulosre- . . 
Itos. Similiter ojìendmusyeandem AF,ad ángulos re¿ios infiflere reña GH.  ̂ Quare &  plano circuliBGDHyper reüas BD, b 4.
Gíí, duòlo eadem reüa AF, ad reüos mftjlet ángulos, Owd eíi primo propofitum. Qmniam igitur A F, ad recios eñ ángulos 
piar, o circuii BGDH, duiia erit FA, ex centro circuii F , adpUnum circuii perpendiculars. Qt^re^vt in hocfcbolioproxime 

^ dmonjiratum eílj in vtramque partem protrala in vtrumque polum circuii cadet, ac proinde C , reliquuspolus ent cnculi 
hGDH,quodesÌficundolocopropofitum.

XIJ.T H E O R .  8. P R O P O S .  p.

Si iìt ̂ j^hxra c i r c u l u s , a l t e r o  polorum eius in ipfum ducaturperpendicularis reda 
linca,cadetnxc in circuii ccntrum,& inde produda cadet in reliquum polum iplius circuii.

I \  fphxra A B C D , fit circulus B F D G , ’  à cuius polo A,ad eius planum perpendicularis ducatur AEjOCi- a«, vniê  
currcnsfupcrficieifph.'cneinC D icoE,ccntrum eiTecirculiBFD G ,&  -A._

• C.reiiquumpolum. D udìscnim pcrE,duabusrcdisvtcunq;BD ,FG , 
l'coiìnedantur earum extrema cum polo A,redis AB, A D ,A F , A G ,qux 

omncs inter fe sexuales erunt, ex definitione poli. Qmnes item anguli, 
quos reda AH, facit ad E, redi, ex definition. 3. lib. 11. Euclid.  ̂Erit 

 ̂ igitur tamquadratum ex A B  , quadratisex A E , EB , quam qua- 
dratum exA G  , quadratisex AE,EG,a?quale; atqueadeocumqua- 
drataredarum AB, A G , arqualium sequalia iìnt, erunt quadrata ex A E ,
EB,fimuI quadratisex AE,GE,fimyIiequalia. Dempto ergo communi 
quadrato redse A E , reliqua quadrata redarum EB, E G , a:qualia erunt^
acproinde&redgEB,EG,a;qualcs.Eodcmmodooftendemus,redasEG,ED,yqualeseffe. « Q ^ reE ,cen - 
trum eft circuii B F D G  ; Q ^ d  eftpròpohtum. ^upniam  igitur ex E,centro circuii BFD G jad ipììus planum ** 
ed 11 ¿la eli perpendicubris E  A , ̂  tranfibit h sc per H, centrum fphiErx, atque adco ex H, centro iphsra: eadem 

'i- HE,dudaerit perpendicularis ad.planum circuii BFDG.'= Qt^circa H E , vtrinque eduda cadet in polos ciuf- '
dcnvcir«ttli;ac|ii:oinde C,reliquus polus erit circuii BFD G .Si igitur fit in fphajra circulus,&  ab altero poloFum ^
CÌus,&c.Quodoftendendumerat.

T H E O R .  p. P R O P O S .  10,

SI Ìit in fphxra circulus, linea reda per eius polos duda, ad circulum reda eft, tranilc^ue 
per ccntrum circuii,&iphxrxi

xiij.



IN  fphsra A B C D ,fit circulus B F D G ,pcr cuius polos A,C,rc6ta ducatur A C , occurrens piano circuii In 
£.D ico rcdam  A C,ad planum circuii rcftam efle^tranfircq; per eius ccntrum,(hoc eft, E, eflcipfms ccnt-^im \ 

A .  nec non per centrum iphsr*. D u¿tis namquc per E  » duabus reftisvt-
cunque BD,FG,quarum  extrema cum polis A ,C , iungantur rcótis,vt in 
figurajerunt tam A B, A G , A F ,A D , inter ie,quam C B ,C G ,C F , C D ,in- 
terfegqualcs,exdefi.poliJgiturduotriaguli A B C , A D C ,duo latera A B, 
ACjduobus lateribus A D , A C ,& 1baiimBC, bafi D C , sequalem habent, 

iS. primi. * Qnapropter&ángulosB A C ,D A C , igualeshabebunt»Q upniami^i,
tur duo triangula A B E , AD E,duo latera A B, A E , duobus lateribus A d 7 

. . AE,2qualiahabent,angulofquefubipfiscontcntosBAE,DAE,arqua-.
prtmt. ^  les,vt proxime demonftratum eft,  ̂erunt &  anguli A EB, A E D , arquales,

^ ^PSPTdrcdi. N onaliterdemonftrabimus,re¿tos elTcanguIos A E G , A E F , K ed a  igitur A E , duabusredit 
c4-vndec. BD,FG,adredosinliltitanguIos. Quare perpendicularis erit ad planum circuliBFD G , per redas B D ,FG« 

dudiim .Q uòd eft primó loco propofitum.Qupniamigitur ex A,polo circuii B FD G .ad eius p^num perpen- 
d 9. huitu. ciiculariseitdudaAE,^ cadet AE,in centrum ipííusH ter^ oE,centrum circuii BFDG.R.urfus quia ex E,cen- 
e Corofl- 2. tro circulijtíFG D ,eduda eft ad eius planum perpendicularis E A , « iranfibit hxc per centrum quoque fphsene. 
huiM. Quare reda AC,perpendicularis eft, ad planum circuii BFDG,tranfitque per eius centrum,&íphíEr2E. Quod 

eft propofitum.Si fit igitur in fphsera circulus,linea reda per eius polos duda,&c. Q uod erat dcmonih'andum*

^ C H O t l Y U ,

A D D V N T V R b o c lo c o  alia du9 thetrm ata huiufmodi.

u v . I.
S I in rphsera fit circulus, &  ab altero polorum eius per centrum fphasrar refta linca ducá« 

tar,eritha:cadplanunicirculiperpenclicularis, & produda cadet in centrum ipiius, inreli- 
quum polum.

1NJphizra ABCDj cuius centrum Byjit circulus B G D H j cttimpoh Ayper E, centrumJpbdr* ducatur recia AE.occur. 
rensplant circuit in f , ¿r fuperficie't Jphxra in C. Dico AE, perpendicularem ejfe adplanum circuiti tranfirequeper eius cen̂

trkmiVtreli(juKmpQlumihoceii,T,ejfeemcentrumi&C,reliquumpolum. DuÙU 
enim per F, duabus reélü vtcunque BD, Gif, iungantur extrema cum punéìis A , ¿1» 
E,vt infigura;erunt ĵ ABjAHtADy A Gt ex defimtione poli, tnterfe aquales ; nec non 
¿r fiJ, EH,ED,EG femidiametnjpiura inter fe aquales. Qmniam igitur duo trian* 
gula ABE, ADE, duo latera AB» AEy duobUs lateribus AD^AE, (¿•bafim EB,bajì ED, 
habent aqujlem\  ̂erunt anguliBAE,DAE,dtquales.Iiuque duo triangulaABF,ADE, 
duo latera AB^AV,duobus lateribus AD,AEy<equalia habmt,angulofquefubipfis ìjh- 
tentos BAF,DAFy4quales,vt proxime ojìenfum Q ^ e  anguli AEB,A¥D,tequa* 
les erunt, at que adeo reài. Eodm modd demonflrabtmus re&os effe ángulos A EH, 

€ ̂ .vndec.  ̂EG.Keàa tgiturAF,duabm rt£iis BI),GU4 y:fiftit ad anguhs leàos.  ̂Q ^ e  perpernmiaris erit ad planum circuii BGDH, 
¿ 9./?utu4. per reáaíBD,GHidu¿iujn.^Itaqucprodu¿lacadet& in centrum circuii,&ittreliquumpolum:acproinde¥,centrum erii 

circuHi& C,reliquus püHs.QuodeñpropoJttum,Si inJpìura igiturjit circulus,&c. Quod erat oftmdendum*

C O K O L L A i l I V M .  ^

p TN C fit, circulum maximum,qui pcralterumpoiorumcuiusUbctcirculi in Tphiera traniìre
quoqueperpolumreliquum. Nam fi ex vno polo per centrum fphairs diameter ducatur circuii maximi, qui 
perii um polum tranfit,cadet ha?c in alterum polum,vt demonftratum cft:.ldei*x ergo circulus maximus per re- 
liquum polum tranfibit.

J^T quia diameter circuii maximi eft quoque diameter fpKjcrse, manifcftum eft, duos polos circuii cuius-

ti8. frtmi. 

b 4-. primi.

libet in iphæra per diamttrum efle oppofitos : atque adeo inter ipios interpofitum eiTc fcmicirculum maximi 
circuii. — .

I L
SI in rphicra fit circuì us,&  à centro fphæræper centrum circuii reda linea ducatur, cadeC 

hæcinvtrumque polum circuii.
IN eademfigura ducatur per E,centrum Jphara  ̂&  F,centrum circuit BGDH,re¿ta F.F,tn vtramque partem.Dico EF, 

cadere in vtrumquepolum circuii BGDÍI-,Qtíoniam enim reda EF, centrumJpbara *, &  centrum circuit BGDH, conneilens 
^perpendicuhrifeñadplanumeiufdemcinuii,  ̂cadet eadem EF,vtrinque protraüain polum vtrumque eiufdem circuii» 

Ofwi eilpropojitum.
C O P v O L L A K I V M .

^  E X  his omnibus conftat,in fphærâ quatuor h.sc punda, ncm pe duos polos cuiufquc circuii, eiuíHem cen-»
 ̂ ^ trum'.8¿ci^nTruiftfthgrgiPcPpt-'fUf!)mviialinearc¿ta.ncm p'ediamctroTphxrx^cxnicfe, & ipiamquiijcmdia- 

^ metrum adpta'n'um emidcm circuiiciic pcrpendicularem: A J--o vt rcda per quæubet duo puiiaacx his dud a  
trânieat pefrcliqua dû o, litque ad planum circuii pcrpcndicularis : ¿.C fdítapcr vrnim eorum duda perpendi- 
cularis ad planum circuii, tranfcat quoque per tria punda rcliqua.

x y .

XVJ. T H E  O K .  10 . P R O  F  OS. n.
IN  rplii’ra maximi circuii ícm utuo fecant bifariaiu. ^

I N



/ IN  /phsera A B C D , feccnt fe mutuo duo circuii maximi A C , B D , in punAIs E, F. D ico fe mutuo fecare 
tifariam. * Quoniam cnim circuii maximi in fphsra per ccntrum fphac- 
¡■¿tran(eunt,tranfibunt circuii A C,B D ,pcr fphxrz ccntrum,quod fit G . 
bEt quoniam idem eftfphseriE centrum, &  circuii per Cphxrx centrum 
traieaijerit pundum  G,quod fphaers centrum ponitur, centrum quoq; 
vtriufq; circuii A C ,B D , ita vt in vtroq; eodc piano circulorum A C ,B D , 
ixiftat.Sunt autcm &  punitaE ,F , in vtroqueeodcm piano. Triaigitur 
punita E ,G ,F,in  vtroquc piano circulorum A C ,B D , exiftunt; atqiaJeo 
jn communi eorum feélione erunt, cum folum communis eorum fedio 
fitin vtroqueplano.' Eftautem communis corum feótio linea reila. Igi
tur tria punita E ,G ,F,in  linea fed a  ex E, per G,ad F,duila exiftunt,quse cum tranCeat per G ,centrum vtrìui^j 
circuli,& rph£rae,vt oilenfum eft,diameter erit &  rphsrar,& vtriufque circulijatq ae adeo vtrumque eorum bi- 
fariam fccabit.ita vt femicirculi lìnt E A F,F C E ,E B F, FD E : In fp h x r rc ^ m a x im S c u liT e  mutuo fecant bi- 
¿riam.Quod demonftrandum erat.

T H E O R .  II. P R O P O S .  ii.

tiS. huÌM̂  
b Cero. I. 
huÌH4.

C i. vn á etl

*7 -

vnJé,

hC oroü.» í
huius.

IN  fphsra circuii,qui fé mutuo bifariam fecanc, funt maximi.
IN  rphiEra ABCD,circuii A E,B D ,fe mutuo fecentbifariam in punótis E ,F. D ico circuios A C ,BD,effe 

rnaximos.Cum enim fe mutuo feccnt bifariam in E,F,erit duóta reità EF,vtriufque diameter,cum fola diame
ter circulum quemcunquebifariam diuidat;ac proindediuifareita EF, 
bifariam inG,eritG,vtriiifquecircuIicentrum: quod dico etiamelfe 
iphirx ccntrum atque adeo vtrumque circulum per 'Iphierx cen- 
trumduci. Sinam queG, dicatur non effe c e n t r u m f p h s r 2E ,a c p r o -  

indecirculos A C ,  B d 7  non cilc perfpha:riE centrumduitos ; hoc 
ñ  ipfooftendemus.G» effe ccntrum (p\\xrx, atque idcirco vtrumque cir- 

// culamperfphxriEcentrumduci.^ E rip tu renimex G , ad planum cir- 
In  culi AC,perpendicularis G H  ; Item Clj^erpcndicularisad planum cir- 
(/  culiBD. ( ¿ lo niam igitur circuii A C  i BD^ ppnuntur non tranfire per 

centrum fphgr^^ tranlibi£vtraaue perpendicularis G H . G L  oercèn«
trumfphaerg. 'Quare-pun5 :um G ,  in guoconucniunt) centrum erit crf ¿ *
fphxrx^lias centrum no cxiltereYin vtraque:ac proinde vtei^; circulus per centrum fphgr^e traijcietur. c Sunt ̂
¿ g o  circuii A C ,15D,per centruniTphxrx traieiti,maximi.In^hxraergo circuii,qui fe mutuo bifariam fecant, 
funt maximi.Quod cratoftendendum.

S C  n  O L I V M.
HIC vides mirabililemftne argument afidi modum. ì âm ex eoyquod Gydicitur non effe centrumJj>h*r<e demonflratum 

tjiàmonjiratione affirmatiua, G,effe centrumJph*r<e. Qm  modo argumentó^Sfttiam vfm «¡I Euclidís lib. 9. propof 12. &  
Curdmmükí.de Proport.pop^*2ouvt infibolio eiufdempropof. monuimus.

T H E O R .  II. P R O P O S .  n.
h

SI in ipbara maximus circulus circulum quempiam ad rcitos ángulos fecet j &  bifariam 
cum fecat,& per polos.

IN fphàera maximus circulus ABCD .fecet circulum B E D ,in punilis B,D,ad ángulos reitos,hoc eft,pla
num circuii A BCD ,reitum  fit ad planum circuii BED.fitque communis eorum feitio reita B D . D ico circu
lum ABCD,bifariam,&  per polos iècare circulum BED.® Sumpto enim F,cetro circulimaximi A B C D , quod a ì*
& centrum iphxr« erit,  ̂ (  Nam cum circulus maximus ducatur per cen
trum fpha?riE, ® erit eius ccntrum idem , quodiphxric) ducatur exF,ad 
planum circuii B E D , perpendicularis F G , * qua:inBD ,com m unem fe' 
étionem cadet.Cadat autcm in pun itum  G.^ Et quonia éadem cadit quo- 
quein centrum circuii B E D , erit G , centrum circuii BED ; atq; adeó BD , 
per G,duita,diameter eiufdemrqux cum diuidat circulum BED,bifariam 
diuidctquoquiiiimdem bifariam circulus maiàmus A B C D , perreitam 
BD,duitus.QuodeftprimoIocopropofitum. Q uoniam vero reita F G .
in plano eft circuii A B C D , cadet ea produca in circumferentiam ad A ,C , — , ,
punita,qu*E in fuperficie fphxrx funt:? cadit autcm &  in vtrumq; polum circuii BED ,quod ex F,centro iphs- 8 

ad circuii planum perpendicularis fit duita.Igitur A,C,poli funt circuii B E D , ac proinde circulus maximus 
ABCD,per polos circuii B E D , tranfit, quod fecundo loco proponebatur demonftrandum. Si igitur in iphxra 
maximus circulus circulum quempiam,&c.Quod demonftrandum erat.

S C H O L I V M.

X

b ó. huius, 
c  Ccrfil. e. 
huifu. 
d 11. linde. 
e 38. vnde. 
f  CorolL i .  
huitu.

l i
CÆTEKVM hac propof vna cum 8.Q.10.& earum ícbolijsinteüisenda etiam etitqwrndo circulm BD, maximus 

ñ rlfSSracentrumiranjtt. Eadememmeiiferefemperdemonjtratio,vtperjptcuumeit. “  *

T H E O R .  Ij. P R O P O S .  14.
SI in iphæra maximus circulus çirculum non maximum bifariam iècetî ad ángulos reilos 

cum fccat,& per polos.
IN



A

a 2. hmtu

b 7. huius. 
ci8. vndt.

10',

IN  fp h m  maximus circulus A B C D , non maximum B E D , fecet bifariam in pundis B , D , fitque com* ^
* munis eorum ieitio  reità B D .D ico circulum A BCD ,iccarc circu,

ium BED,ad ángulos redos,&  per polos, enim circulus BE- 
D , bifariam fecatur in B ,D , hoc eft, in femicirculos,erit BD,com - 
munis feitio diameter eius. Diuifa ergo BD,bifariam inF,critF, 
centrum circuii BED.* Sumpto autem G ,centro fph*rae, quod 8« 
centrum erit maximi circuii ABCD,ducatur ex G ,ad  F ,redaFG ,
** qua: perpendicuiaris erit ad planum circuii B E D .  ̂ Igitur 8¿ pla
num circuii maximi A BC D ,per reflam FG,du£tum ad idem pla
num circuliBED .redum ent. Secaugitur circulus maximus AB-

. . CD,circulum  B E D , non maximum ad ángulos redos. Quod e f t

primo loco propofitum.Et quoniam bftenfum eft,redam F G , ex G , centro fphxrxdudam ad planum circuii 
¿ 8, hüitü. BED.eííe perpendicularem, <*^det W ,  nrinque produda in polos circuii B E D . Qùarc cum G F ,in  plano 

circuii ABCD,exiftens,produda cadat in circuinferentiam eius ad punda A , C , qu« etiam in fuperficie fphs- 
Tx funt,erunt À ,C ,poli circuii BED,atque adeo circulus maximus ABCD,circulum  non maximum BED,per 
p o l o s A , C , f e c a b i t , Q U o d f e c u n d ó l 6 c o p r o p o i ì t u m f u i t .  Siigiturih fphxra niaximus circulus circuiumnon 
maximum,6¿c. Q uoa eratoilehdendum.

T H E O R .  14. P R O P O S .  ij. "
SI in ipiuera maximus circulus,eorum,qui in iphsera funt, circulorum aliqucm per polos 

feccr, bifariam ad ángulos redos eum fecar.
IN  iphsramaximus circulus A B C D j fecet circfllGfii B E D , per polos A C . D ico  circulum A B C D , fecare 

A circulum BED,bifariam,&adanguIosredos.Connedatenimre-
d a  AC,polos A,C,occurrens piano circuii BED ,in F, pundo.» Ec 
quoniam reda A C  > ad planum circuii B E D , perpendicularis eft, ^ ' 
tranfitque per centrum fphxrx,& circuii BÈD;erit F, centrum cir- V  ̂
culi BED.Cum  ergo circulus maximus ABCD,circulum  B ED , ie- , 
cans trañfeat per redam  A C , ac proinde per ceptrum F, erit com- s 
munis fcdio B F D , diameter circuii B E D . Bifariam ergo fecatur 
circultfSSED .DkoquoíSTad angulosf^ os.C um  eiiim reda A-' 
Cjoftenia fit perpenmCflíaírs ád plahumcíícull BED,!» erit ̂ Oque 

, planum circuii maximi À B C D , per re fìà M ìtC , dDdüin ad idem 
planum circuii B£D ,redum . Igitur fi in iphxra maximus cir<;ulus,&c. Q iw d  demonftrandum erat.

S C H O L I V M ,

Q V  A T  V P  RaUa tbeormata hoc loco adduntur in aUa ver (ione, hoc ordine, ■

^  I- '  A
SI in iphiera maximus circulus per polos alterius cuiuipiammaxiny circuii tranfeat^trans- ^ 

ibit viciifimhic per polos illius.

a U.hHÌHt,

\
b t». vnde.

t

2.1.

IL huius. 

hij.huius. 

11 .

1NJphitra tranfeat maxìnim  circulus A B C D J^  
per A, C,polos circuii maxitni BD, Dico &  maximum  
circulum BDper polos m axim i circuii ABCD,trans- 
ne. Quoniam enim circulus maximus ABCD , circu
lum  BD,fecat per polos,* ficah it ipjùm ad ángulos re- 
¿tos. Q ^ e  vicijiim maximus cm ulus BD , circulum 
ABCD , ad ángulos re ó to sfica b it^  atque adeo per 
ipfiuspolos eum fecabit.Quod efipropojitum»

i l

iio.huius, 
b ó. huiusm

SI in  ip li^ra  circulus circulum  p er polos iecct^circulus m axim us e f t , & bifariam  cum  iè- 
c a tj& a d an g u lo s  re ilo s , ^

^  INg>hara circulus A B C D y fecet circulum B D , per polos A,
C. Dico ipfum ejfe circulum m axim um ,  fecar eque circulum BD, 
bifariam, &  ad  ángulos reños. ConiungatenimreSta AC  ,poh t 
A,C,quaneceJfarioittplanocircuUÀBCD, erit, quodcircumfi* 
rentia eius per eo fdm  polos A,C,pònatur tranJìre.Quoniam ver* 
reila AC ,per A, C, polos circuii BD, du¿ta ® tranfit per centrutn 
J p h ^ a ,  tranftbit quoque circulus ABCD ,  (  cum per reélam AC, 
ducatur)per centrum jphara’,^  atque adeo maximus erit.Qmrc^ 
cum per A,C,polos circuii BD,ponatur tra n fire ,^ feca b iÌem n ^  
fm am ,& *dangu losreU os. Q m de^propofitum .
III.

€ \}. huiit4,

ÍZ. -----
’ SI in fphiera circulus circulum bifariam j&  ad ángulos reitos fecet, circulus maximus eil, 

& per polos eum fecac.
IN



1N J ^ r a  arcuila AÈ CD ,fecet circulum B D , bifaritm, (¿tad ángulos re- 
Dicoipjumejfecirculummaximum,tr.infirequeperpjloscircuii BD. Sitrecla 

conimuniscirculorum feclio. Qu^nìam m turcir.ulm ÁBCD.árcuhim n n 
(¿[bif.irÌAm,erit recia BD.nempc comñmnisjeclk circulorum, diameter circuii £  D 
^'iju^adco diuifa reña BD,bifariam in E : erit E,eiufdem circuii centrum. Du¿¿tur
0  ̂ Uno circuii ABC^D, recta EA,perpendicularis ad reñam BD. Et quoniamarcu- 
la  ABCD, circulum BD, poniturjecare ad ángulos reñoS} erit ex defin. 4. hb. ¡1. eucI.

ti,ad planum circuii B D, reÜa ; ac proinde cum ex E,cmtro ipfm educatur ,^inv- — jj
trumque polum eiufdem cader. Cadit autem in circumferentiam circuii ABCD,in • C  htuHi.
[û erftciejpbara exifientcm ad puncia A, C. Sunt ergo A, C , poh circuii B D i atque
4dt'o circulus ABCD,circulum BD,perpolosA,c\jecat, Qmre ex precedenti theoremate, maximus circulus eH. Vrohatum 
Mtemeihquod&circulumBD,perpalos fecat. Conjiat ergo propofitum.

I V.
S I in íphxraíír circulus,&ab altero polorum eius reità cadens in planutn ipììus ad an- xxìy. 

gulos recios a:qualis iìt fcmidiametro eius, circulus maximus eft.

f:

huìm,

k coroU, u 
hums.
11. huitu. 
m 6 huitti

n Jchoh},

5CXV.

„ 1N,j^ ifrafit circulus AB,à cuius altero polorum C, in planum eius cadens 
.reifi perpaUu ular'is C D, aquaiisfit ipfius femidiametro. Dico AB, effe circulum 
fmximum. Cum enim CD, perpendicularis fit ad circulum AB,̂  cadet ipfa in cir~
(ulicentrum, & produca cadet inalterumpolum,qui fit E. EH ergo D,centrum 
(ircaliAB :  ̂atque adeoperpenàcularts CD,tranfit per centrum jphar.-e. Duca- 
tur per renani CEjnJphxraplanum vtcunque * faciens in jphara circulum AEBC, 
qui cum tranfeatper centrum jphxr̂ t, ^ maximus erit : qui circulum A B,fecet in
funcTisAB,é‘ iungaturfemidiameterDB,cuiexhypoiheJi<equalue'sìCD. Quo- 

■ mmveroCD,perpendicularisponituradcirculumAB,erit>exdefin.̂ .lib.ii.Eucl.
?  tfî uliis CDB,remits* " Qiure BD,mediaproportionalis eSì inter CD,DE, hoceiì, -  i.y*-'--'

trit,vt CD, adBD, tta BD,ad DE, Eñ autem CD, tpfi Bo, aqualis. Uitur é ‘DÊ eidem BD,aqualis erit; dtqueadco &CD,  
DE,interfe<eqUales erunt.Cum ergo CE,ofienfafit tranfirepercentmm (phara, ent D,centrum jpharce. Er.it autem (in' cen-̂  
mmcirculi AB. idem ergo eiicenirumj l̂wa.t ĉircuii AB, ° acpromde circulus AB,maxmm esl Q^d eUpropopm. ®

T H E O R .  //. T R O P O S .  16.
S I  in  fpha:ra iit  m ax im u s c irc u lu s , r e it a l in e a d u d a  ab  e iu id e m  circu ii p o lo  ad  c ircu m - 

^  íe r e n t ia m x ^ u a lís e ílk te r i  q u ad rati in ic r ip d  in  m a x im o  c irc u lo .

 ̂ I N  iphxra fit circulus maximus A  B , à cuius polo C , ad eius circumfcrontiam ducatur rcd a  C  B. Dico 
 ̂ CB,n?cjualemeireIatcriquadratiincirculoAB,vclquouisaIiomaximoiiiicripti.  ̂ Ducatur ex C,ad circulum aíí.'y»* 

AB,pLTpcndicularisCÈ, qu» inccntrum ipiìuscadet,qLiodfitE,&
produda in reliquum polum , qui fit D , cadct. lam per redas C  B, C  D , 
planum ducatur « faciens in fph«era circulum A  D  B C , qui cum per E, 
centrumfph^rie (F.fiicnimE, centrum circuii maximi A B ,  quod per 
centrum fphajr ê tranfeat,idem^quod fphienx) tranfeat,« maximus erit, 
atque adco circulum maximum AB,bifariam fecabit. Quod etiam inde 

, patet, quod per eius polos incedat. s Hinc enim fit, vt ipfum bifariam 
diuidac.SitcrgocommunisfcdiodiametcrBEA. Etquoniam CE,per- 
pcndicularis dudaeftadcirculum A B , erit eadem perpendicularis ad re- 
itam AB,ex defin.5.Ìib.ii.Euclid. D u;e ergo diametri AB, C D , in maxi- 
Wocirculo A D B C ,iliem u tu o  fecant ad ángulos redos:  ̂ acproptcrea
■vtin Iib.4.Euclidis demonftratum eft,CB,latus eft quadrati in circulo maximo A D B C , atque adco &  in m^xì-
moAB,dcfcripti.Siigiturinfpha:rafitmaximuscircuIus,rcdaÌineaduda,&c. Q ^ddcm onftrandum  cr;¿t.

C O R O L L A K I V M .

Q V  O N I A M  vcroquatuor anguli redi ad ccntrum E,gqualesfunt, atque » adcoouatuorarcusP»C> ‘ ió.tert x̂ 
C A ’ A D .D B > íiip crquosafcenderunt,;equál^s,ncmpequadrantes,perfi>icuumcft, infpTi^ra polum maximi 
circuii abcfteácircumPcrentiamaximicir^li quadrante maximi circuii. Abcfi: enim C ,p oius circuii maximi 
AÌs,abciuscircumt-erentiaquadranteCli,cademqueratioclcC£Eterisbabenda dt. Scnipercnim rcaaduda  ̂
\circumfercntiamaximi circuii adeiufdempoium.^qualiscftlatcri quadrati in maximo oículoiñ lcnpti, at- 
^ücade® quadrañtem inmaximo cirQuioiubtendct«- ~~

b ç.hutut.

C r. huiut.

á cor oil. t - 
hut$tf. 
c ó.huiptí. 
fw.huiU!. 
ois.hiiisu.

h á. qUAT.

hu-í
itt*.

I
s c n o L i V u.

CO'ÑVERSVM. quoquehuiusdemonfiraturmaliaverfione hoctheoremafe.

S I in fphæra fît circulus, &  ab eius polo ad circumfcrenciarti duda reíta æqualis fit lated 
quadraci in co dcícripci, circulus ipfe maximus cít.



1N  eadm fgura ex C, polo ad circumferemiam circuii A B , diUla recfa C B,Jit aqualis Uteri quadrati in emulo A B
i ir. t<B- defcripti. Dico AB,circulum effe maximum. * Ducatur enim cx C, ad circulum AEperpefidicularis CE, ^  qua in eius cea- 
dec. trumcadetiquodfitE. DuclauutemfmidiametroEB,erítexdefm.^. lib. //. Euclid. an^ilusE,rectus. " igiturqnadraium 
m  ç.hm us cbM<^ eH,quadra{um in circulo AB,dcfcriprum, aqualc eiiquadratis ex BETCF: fedquadratum femidiametn B E, dimi- 
Ü 47. prj. eft quadrati in circulo Alì,defcripti,vt moxofiendemtis, igitur à'quadratum ex C E, ciufdem quadrati m circulo A B 

dejcripti dimidtum erit ; atque adeo quadrat ̂ ^ B  E, C E, inter fe aqualia, nec non &  linea propferea BE,CE,aquales crunt 
Quare cum C E, duela fit ex C,polo circuii A B, ad ipfiim circulum perpendicularis, ojien fiquefu femidiametro BE, aqualu j

o fchoLis. ® eritctrculusAB, maxinm. *
huitu.

' L E M M A .

I N  ornili circulo quadratum femidiametri dimidium c f lquadrati inipfo circulo dc- 
fcripti.

I N  cirmloycuim centrum BydtiSidfrnt dtm diametri AC, 
BD .,fefe ad ángulos reciosficantes in  E  y centro. Iun£íisigitur 
reÛis A  By EC, CD y D A , quadratum erit ABCDy in circulo tn^ 

ftr tp tu m ^v tconfiâtexpropofâ. Itb.^.Ettcltd. ^m n ia m ve r»  
quadrata ex fiemtdiametris £qualibm E  AyS^y'xqtialta intJrfe, 
p  dtqualiafimulfunt quadrato ex AB-, dimidium erit quadra-  ̂
turnfemidiametri E A  y quadrati ex A B  y quod in circulo defcri. 
hítur. ^uodeïlpropofitum . E x  quo confiât yinfiuperiorifïgu. 

tay quadratumfemidiametri BE, dimidium efi^ quadrati ex CB, quod squaleponitur eiy quod in  ctrcu* /Í
lo A B , inferibitur.

m ij .

a I. huÌHt. 
h 6.hHÌm,

T H E O R .  j 6 . P R O P O S .  / / .

S I in iphçra fît circulus, à cuius polo in ipiìus circumferentiam duda rcâ:a linca çqualis 
fitlateri quadrati infcripti in maximo circulo,ipfe circulus maximus crit.

^   ̂ I N  íphxraíitcirculusAB,ácuÍuspoloC,adciuscircumfercn-'
tiamrecta duára C A ,  xquaÜs ÍÍt lÿ c r iquadrati in máximo circulo 
fphærç dcfcripti. D ico  A  B, circulum cflc maximum. Pcrre¿tam e- 
nimACj&centrumfphæræplanumducatiir,  ̂ facicnsinTphæracir- 
culum A  C B , b qui maximus c iit , cum per fphxrç centrum ducatur. 
Ducatur quoque cx C , redra üncaCB ad B.- pundum,in quo circulus 
maximus ACBxirculum  AB.fccat; critque per dcfinit.poli, rc6ta CB, 
reélx CAjXqualis, Cum ergo AC.ponaturlatus quadrati in maximo 
circulo A C B , defcripti, crit tjuoquc CB, Jatus eiuiHcm quadrati ; at
que adeo duo arcus A  C , C  B, quadrantes crunt conficientes ièmicir- 

culu ACB,quod quatuor latera quadrati xqualia <= fubtendant quatuor circuii arcus æquales. R.efta igitur AB, 
communis fcd io  circulorum diameter erit circuii maximi A C B  ; ac proinde &  fphxrç. Qi^niam  vero circu- 

d \s. hu~ lus maximus ACB,cìrculum AB,per polos fccans, ̂  fecat b if iriam, crit quoque A  B, communis fed io  diame- 
m. ter circuii A B, ac proinde cum &  fphxrç diameter fit, circulus maximus crit A B. Si in iphæra ergo fit circulus, 

à cuius polo, &c. Q uod crat demonitrandum.

c xs.ter.

xxvnj. P R O B L .  X. P R O P O S .  18.

L I N E A M  rc¿tam3efcribcrea-qualcm diamatro circuii cuiuílibetiníplm*adatí.

a
primi

I N  fphærafit datus circulus quilibct ABCD,cuius diametro rcdam xqualcm oporteat dcfcribere. Sum- 
fcholzi. ptis tribus pundis in circumfcrcntia circuii vtcunq; A , B , D , &  iunétis redis A  B , A D , B D ,  » coniHtuatur

triangulo ABD,triangulù xqualcEFG,ita vt latus EF,latcri
A B ,&  EGjipii A D ,&  F G  ipiÌ BDjXqualciìt. Poifunt n.tria 
intcrualla AB^AD.BD , circino in iuperficie fphxrç accepta 
m planum transtern, atq; acleo triangufunTcbñíHtui , cuiiis 
tria latera tribus illis fpatijs iint xqualia. Deindc c x G .F. 
ducantur ad redas E F, E G , perpendiculares F H  C  H,’co- 
cuntes in H , conncdaturque reda E H. D ico E H , xqua- * 
lem effe diametro circuii A B C D .  D u d a  enim diametro 

, . A C ,  iungaturreda D C .  ̂ Q^oniam vero quatuor an-
tr L U '"  ' quadrilateri E F H  C  , quatuor redis æquales funt,
^ yj¿^ ;^ ^ fu n tq u cE F H ,E G H , re d i; erunt F E G ,  F H G , duobus redis æquales  ̂ atque adeo in quadrilatc- 
tert̂ . ro E F H G  , duo quilibct anguli ex aduerfo duobus redis æquales erunt. Quare circa ipfum circu- 
¿27. ííí-í. lus dcfcribi potcíl : Q ^  defcripto crunt anguii E F G ,  E H C ,  cidem fegmento , cuius c lorda E G ,

infi/leii-



ZXIX.

Vfchol.íí.
frinñ.

Jjlíiílcntcsjarquales. « E fl autem an^ulus E  F G , ángulo A B D . argiialis ; quod duo latera EF, F G ,du ob usla- es^̂ rimi.
tcribus AB,BD,scjiialiarint,&Sáfis EGjbaíÍ AD ,ex con- __ _ ^  _ ^í±7.teri¡j,
{Iruílionc, f &  angulus A  B D , ángulo A C D , a.’qualis eíh 
Igicur &  angulus EHG>anguIo A C D , aequalis erit. Eft au-
t?iñ& rcdus angulus EGH ,ángulo ADC,íequalis,g quod ^  -----7 K" ^  ^
liic quoque redus fit in fcmicircuio A D C ,  cxiftcns. Igi- ^
tiir triangula E H  G , A C D , duos ángulos duobus angulis 
jequales nabent, ncc non &  latus E  G , lateri A  D , quod x~

* qiialium angqIorumvnifubtenditur,a:qualc.  ̂ Q uarc&  ^  \ l^  hzó.pri.
latus EH,lateri ACjiCqualc crit. Lineamigitur redam EH , 
dcfcripfimus aeqiialcm diametro A C ,  circuii A B C D .
Q ^ d  erat faciendum*

P R O B L .  5. P R O P O S .  19.

/ x l — redam  defcribere ¿equalcm diametro data:ipha:r^.

I N  fph^ra data fumptis vtcunque duobus pundis A , B, defcribatur ex A ,polo,S¿ inttTuallo A  S , circu
lus BD , ̂  cuius diametro squalis reda defcribatur F G ,  fiat fupra F G , triungulum E F G , habcns vtrum^^ a is.huìHt 
reliquorum laterum E  F , E  G  j rcd^e dud;e A  B, acquale,  ̂fchoUi.
fumendp nimirum circino interuallum A  B , &c. D dnde 
ex F,G,ad EFj E G , perpendiculares educantur F H , G  H , 
coeuntesin H; iungaturqucredaEH . DicoEHja:qualem 
eflediamctrodataelphxrie. D ud acn im  fphiersEdiametro
A C , tra iic ia tu rp e rre d a sA B ,A C , planum faciensiii . . .
lph2?racircuIumABCD,‘^quimaximuserit,cumpcrdia- y  /  j  \  /  ¿̂‘ô hums
mctrumfph«riB,atqueadeopercentrumeiufdemducatur. V. /  /  \  /
Q ^ re  idem per A , poltim circuii B D , dudus = circukun _r € li.hmus.
BD , bifariam iecabit ; ac propterea communis fedio B D , 
diameter erit circuii B D . lundis autem redis A  D , D  C,
erunt duo latera AB,BD,duobus lateribus E F ,F G ,^ qu ali^ ec non 8¿ bafcs AD,EG,xquales. Eft enim F G , 
diametro BD.arqualis,ex conftrudione: & v t r a q u e í lT T ‘G ,r c d z A B ,  v e lA D .  ̂ Igitur &anguli A  B D , ? s. primi. 
E FG ,«quales erunt. S Eftautemangulo ABD,angulus A C D , a?qualis: &  ángulo E F G , angulus E H G ,v t  ^zj.iert. 
in prarccdenti propof. demonftratum eft. Igitur &  anguli A  C  D , E H  G , ̂ quales erunt. Sun t autem Scredi 
A D C , EGH ,xquaIes,&latus A D ,  lateri E G , quod vniíEqualiumangulorum obiicicur, a*qualci  ̂ Igitur& h.íó.prii 
reda EH , re d x  A C , íequalis erit. Lineamigitur rcdam  EH,dcfcripfimus a^qualcm diametro AC¿ á itx  Íphíe- 
tx. Q uod faciendum erat*

S C  n  O L 1 V  M.

ADDlTVR inaliaverJionefequeH s hoc Theorema. —

L I N E  A  reda à polo cuiiifuis circuii in íphxraadfiipcrficicmfph^rasduda,qu*efit¿- xxx¿ 
qualislinex reda: ab eodcm polo ad circumferentiam c i r c u i i  duòtxjm  circuii circumfcrcn- 
tiam cadit.

I N jphara ex A , polo circuii B C ,recia duelafitvtcumqtie A D , ad eius 
circumferentiam, qua minor erit diametro jphara, atque adeo diametro ànu- 
hmaximi in (phara, cum diameter¡pìura fu  omnium reèlarumin Jpharudu- 

. ilarum maxima. Ducatur iam ex eodem polo A , ad fuperficiem Jphara rccia 
'  /  E, qu£ ipft A D, àqu^u fit. Dico reclam A E, cadere in circumfrenti.im cir~ 

culiBC. Si enim fieripotesìj non cadat in eius circumferentiam, Et per rcctam 
AE, é" centrumfpharayucaturplanum/faciens in jpbara circulumUBC,

 ̂qui maximus erit, cum per centrum jph<sr(etranfeat. Secet autem circulus 
A B C , circulum B C , in punctis B,C. ìson cadet ergo recta A E, in puncla B , C ,
(um ponatur non cadere in circumferentiam circuii BC. Ducta igitur recia A B,
erithcec, ex dejin.poli, re¿ta AD,atque adeo recia AE,aqualis. Etquiavfraque AB, A E, minor e î diametro maxtrtii lircti-
li ABC, vt dictum eil,  ̂erunt arcus AB,AE, cumfinir fegmenta femicirculo mrnora, aquales,pars&totum. Q m d  est abfur- l 'S-terì^,
àum. Cadet ergo reStaAE, in circumferentiam circuii BC^ Quod eStpropofitum.

P R O B I .  4. P R O P O S .  zo.
^ P E R  diiopundadarainfpharricafupcriìcicmaxìmumcirculumdcrcriberc.

INfph^ricafuperficicdatafmt d u o p u n d a A ,B ,perqué dcfcribercoportcat circulum maximum. Si  ̂
gfgo puncta A. B , fin to p pofitac x diametro fphscrg, ccrtum eft , infinitos circuios máximos pcripfa duci p ^  
íe,du¿tisnimirummtinitlsplamspcrdiamctrum fph^ras punita ill^connedcntcm. SiauVcmpunita a T B , 
non fint in [phxrx diametro, defcribatur ex A , polo , &  intcruallo quod latcì i quadrati in maximo circulo de-  ̂  ̂
ÌcriptisequalefitijircuiusCD,“ qui maximus crit,cum rcda ex A , polo ad ciuscircum^rcntiam dudaxgua- '

i uhiÌMs. 
k ó huiut.

f c r



¿fehjLiç.

SXXIJ.

lis fît îaterî cjuadratiin circulo maximo defcripti,propter :ntcruallum,cjuG circulus CDjdcicriptus 
tcm intcruallum ita inuc^iictur. J nucnta diametro 4’ hæræ,fiue circuii maximi. vt in prxccdcntipropof. oiìcn- 

^  fum eft, crit latus quadrati in circulo illiusdiametridcfcriptiintcnial-
lum , quod quæritur, vt patet. Similiter cx B .poloj &  intcruallo codcm, 
quo prius,circulus dcfcribatur t  p, qui rurfu*; crit maximus. Sccet au
tem hicpriorem in pun do G  , à quo ad polos A ,B, rcdæ ducantur G A» 
GB;qM ariimvtraque,cxconfttaidionc,icqua1is cntTâteriquadrati in 
máximo circulo defcripti. T anto enim intcruallo ex polis A , B , circuii 
CD,EF,dcicriptifunt. Æquales ergo funt G  A ,G B. Inm cxG,poloS¿: 
intcrualioG A , circulas dcfcribatur A E D F C B ,  qur maximus crit; 
cum rcda G  A, cx G , polo ad eius (.ircumfcrcntiam duda arqualis fitla- 

tcrl quadrati in maximo circulo infcripti, vt demonftratum eft. C^oniam vero rcda GB,aqualis ipfì G  A, dii- 
daadfiiperficiemfpliæræ, cadit in circumfcrcntiam circuii A  E D  F C B ,  dcfcriptuspropterea crit circulus 
maximus A E D F C B , per dataduo punda A , B, in fupcrficitfphæi-æ. Per duocrgo punda datain fphæricaiu- 
pcrfìcic maximum circulum defcripfìmus. Q ^ d  faciendum crat.

‘P R O B I . ; .  P R O P O S .  II.

e v i  V S L I B E T  c irc u liin Îp h æ ra H a tip o lu m in u c n irc .

fti# tert inueniendus polus circuii A B, in fphæra dati, iìtque primum circulus A B, non maximus. Sumptis
hzo.hn, duobus pundis in circum ftrcntiavtcumqueC,D,* diuidatur vtcrcjuc arcus C A D ,  CBI^.bihriam in A ,& B ,

pundis,  ̂ per quæ dcfcribatur maximrs cirçulus AEB; 
icccturque arcus AEB,bifariam in E. D ico  E,polum cf̂  
fe circuii A  B ; Quwniam enim arcus A  C , A  D , æqua- 
iesfiuit, nec non B C , E D ,  crunt toti arcus A C B ,  
A D B ,  æquales. Quarc maximus circulus j4E B ,cu m  
circulum non maximum A  B , bifariam fccctin A , 6¿ B, 
 ̂ fècabit cum perpolos.Pundum ergo E,æqualitcrdi- 

fìansà circumfcrcntia circuii A  B . polus cftcirculiAP. 
Eodem m odo, fi reliquus arcus A F  B , fcccturbifafiam 

" n  PTcHtF, alter polas circuii A B.
g.g SF T) fit iam datus circulus AB,maximus. SumptisrurfuspundisC.-D,vtcumque,^&diuifisarcubuf

‘ C A D , ^iTD.BiTTriiTm in A.B,oftcndcmus, vt prius, tocos arcus A C B , A D B , ciIeæqualLS,ac propterea vtnim- 
quc ciTc fcmicirculum circuii maximi, Diciifo ergo altero fcmicirculo, ntmpe A C B , bifariam in G , cric rcda 
G  A , fubtcndcns quadrantcm circuii Jatus quadrati in maximo circulo A  B , defcripti ; vt cx propoC(Ì. lib. 4. 

tz7 hititti Euclid.CQoftat. ItaquccxpoloG ,& interuaiio G A , cirçulus defcribatur AEB, ® qui maximus crit,cum rcda 
ex G.polo,ad eius circumferentiam duda nimirù ad pundum A , fit æqualis latcri quadrati in circulo maximo 
AB,defcripti. Diuidatur denig; arçus AEB.bifariam in E-Dico E»poliim cftl- circuii AB.Cum  enim maximu* 

Ìfchoì ij circulus ACB,tranfcat per G,polum maximi circuii A EB, * tranfibit vici/fim maximus circulus AEB, per po- 
hums. ' losmaximicirculiACB.QuarcpundumE,æqualiterrcmotumàcircumfcrcntiacirculi ACB,polus cftcircu- 

li A C B . Eodem modo diuifoarcu AFB, bitariamin F,critF,alterpoluscirculiACB. Cuiuslibctcrgoçircuü 
infphæradati poluminucnimus. Q ^deratfacicndum .

m.

C Í 4 . hi*- 
tm.

xxxnj.

JN aliA verfione demsnjirantur fequcntia duotheoreniata.

I.

S I  in fupcrfìcic fphæræ acccptum  fiicrit p u n d u m  nliquod, &  ab co  p unA o ad circum fc- /  
rcntiam  circuii cuiufpiam  in iphæra dati cadant p lurcs, quam  duæ rcclxlineæ æ qualcSjacce* 
ptum  p u n d u m  poi US cilipfìus circuii.

p II. vn- 
dee.

b

e p. tertìj. 
d fchol, s

1 NfuperficieJphara ABQacceptum f t  pmulunt A,àcfuo ad circumfaentiam circuii BC, cadant plures,quam dua re-
ctaliueiCaquali’sA D .A 'U A F . Dico A, polum eJfe circuii B C . * Dcmittatur emm 
ex A, in pLinum circuii B C, ptrpeffduuUris AGjimganturque recta DG, EG, FG, ì- 
runtque ex¡¡.defin. liù. ’¡.Fuel, onwcs tres anguli ad G,redi.  ̂ Qu^re tam quadra- 
turn ex AD, quadratis ex A G,G  D, quam quadratum ex A E, quadrata ex A G ,G  E,
&  quadratum ex AF,quadratis ex AG,GF, <tquale crit. Cum ergo quadrata re¿ta- 
ru7u aqualium AD, AF., A F, aqualiafint» crunt &  quadrata ex AG,GD,fmudqua~ 
dratìs ex AG, GE, fimul. nec non quadratis ex AG, GF, fim ul aqualia ; dempto^ com
muni quadrato linea A G, aqualia erunt rdiqua quadrata Imearum G D , G E , G F ,  
atque adeo ^  recta GD,GE,GF, aquales erunt. Igitur G,centrum erit ù n u liB C i  

 ̂ ac proinde recta G A. q iu  ex centro G ,a d  circulum B C , perpendicularis eii duila.
Uuìm. inpolu^ncirculiBC,cadet. Tuncìumergo A , pointeiicircuii B C. Quod esìpropofitum.

IL IN
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I N  fphxra circuii, à quorum polis rcítaradeorum circumfcrcntias duv5t$funtxquiìlcs, xxxiy-. 
I n t e r  fe ¡cquales fune. Et circulorum «equalium aquales funt rcOix ab eorum polis ad circum- 
fereiicias dudar.

IN jph(£ra ABCDEF, tutus centrum G , fint duo circuit BF, CE, k quorum polis A ,D, reñ¿ AF, DE,iid eorum circumfc- 
fcntíHiducUjint aqueles. Dico círculos BF,CE,<equales effe.  ̂ Ducantur ex polis Á,D, ad f  Una circulorum perpendicula- m .v n -

dee.
b .̂huirü. 
c to. hu- 
ius.
d S.primh

c  ló .pri.

fes A fi, D I , ^  qu<£ cadent in eorum centra H, I, &  inde producía m reliquos polos, 
títqtíeadeo & in  G , centrumßfhara, Duäis igiturfemidiametr'is Jphara F G ,
SG,&femidiametr'is circulorum F H, E 1, cum lat era AG , Gf, lahri'jus DG, GE, 
ßntxqHälia, <¿r ùafis A F , baft D E, erunt anguli AGF, DGE, aquales. Santau- 
tetn anguli H,hex deßn.^.lib.n. Eucl. reäi. Triangula igitur FGH, EGI, duos án
gulos duobtu angutis itquaks hahent ; habentauKm &  latus F G, lateri EG, quod 
ftäo ángulo opponitur,aquale : « Igitur &  femidiametri F H , EI, aquales erunt,
4tqucadeoé' circuüBF,CE.aquales. Quodprimolocoprofoßttumeil.

^ 5 IN r  iamcirculiBF,CE,aquales. DÌco&reétasAF,DE,abeorump!}- ^
Üf adcmumferentias duäas effe aquales. Confiruäis enim eijdem, erum femidiametri F U, EI, a ĵuates,  ̂&  circuii ipfi 4-^ à. h¡úm. 
^uaüteracentrojpbaradißabunt. PerpendicularesergoGH,Gly‘tqualescrunt; atqueadco& reliqiulineaAli,D l,erunt 
guales. Qmniam igitur latera A H,UF,lateribus DI,lEy <equaliafunt,continent que ángulos H I, tquales, i um reäifint ex 
i(fin.¡.lib.ii. Euclid. S erunt bafes AF, DE, aqUales, QmdJecufido locopropoßtuin erat. g +•

T H E O R .  17. P R O P O S .  22.
. _  SI in  rph g r a r c d a  lin ea  p e r  c e n tru m  d u d a  r e d a m  a liq u a m  lin eam  n o n  p e r  c cn tru m  

/ ^ u d a m E ifa r ia m  f e c e t , ad  á n g u lo s  r e d o s  ip fam  f e ^ b ic .  Q ja o d  ÍÍ ad  án gu lo s re¿tos e a m  le- 
c c t , b ifariam  q u o q u e  ip fam  ie ca b it.

I N  fphaera, cuius ccntrum A , reda AB, per centrum d uda re
dam C D , non per ccntrum dudam fccet bifariam in B. Dicoipiam  

I C  D , fecari ad ángulos redos. D u d o  enim per redas A  B , C D , pla
no,  ̂ quod circulumfaciatC D j ^quimaximus erit, cumper ccn
trum ípn^ríetraníeat. Qi^niam  in circulo C D , reda A B .p crcius 
centrum A , tranfiens redam C  D , non per ccntrum dudam íecat bi- 
fariam in B, '  ad ángulos redos ipfam iecabit. Et fi ad ángulos redos 

; ipfam fecet, bifariám ipfam fccabit. Siigitur in fphsra reda linea,
• &c. Q uod dcmonilrandum erat.

S C H O L I V  M..

Ch

Q t huiuf, 
b 6. b iäui

C 3. ttrt^

ADDlTVB.htcinexem pUrigracotheorm aaliud,quodidem prorfm tü,qnodprcpof.^.dem onßratum eil. Vnde 
fipcruacaneum effe duximus,illudhic repetere.

F i n i s  L i b r i  L  T h e o d o s i i w
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T> E  F i l  T I O .
N  fphxra circuii fe mutuo tangere dicuntur,cum  communis fcdtio piano- 
rum vtrumque circulum tetigeric.

QV O N I A M  enim re<5ta tangens circulum quempiam in iphsratangitquoque iu- 
pcrhcicm ipliir^ in eo pun<5i:o, in quo circulum tangit falioquin fi eam non tange- 

retjied iecaret/ccaret ctiam neceflario circulum,cum in eius piano exiftat,conne(5tatq; duo 
■ puntìain fphser  ̂fuperficie,in quibus nimirum cam iccarc dicitur ; qu^ quidem duo pun- 

tìa in  circuii quoque ciícumfcrcntiaexiftcnt, cum planum circuii per eam rc<5tam ducatur, acproindeabea 
duobusillispun¿tisfccctur^ílt,vtcircumferentiaduorumcircuIorum,quorum communisièélio f quam ni
mirum eorum plana produítacíficiunt) vtrumque tangit,habeantiblum illud punftum, in quo iph^ram tan
git commune : quandoquidcm in co pun(5fco,& in nullo alio, comitinnis illaièÀio vtrumque circulum tange
re poteiljcum omnia alia illius punéta extra fuperficiem iph^rg, atque adeo extra circulum vtrumque exiflant. 
Re(5te ergo Theodofius dixit,circuios in iphxraiè mutuo tangere,cum communis {¿¿lioglanorum vtrumque /  
circulum tetigerit.

T H E O R ,  /. P R O P O S ,  /.
I N  fphxra paralleli circuii circa eofdem polos funt.

A  Í N  iphxra A  B C  D  E F j paralleli circuii fint BF, CE. D ico’eos
circa eofdem polos eflc. ® Sin tcn im A ,D ,p olicircu IiB ,F ,& con n e- 
fìatur rc(5ta A D ,  ̂q us ad circulum BF, reÀa crit,tranfibitque per cen
trum fph^rg. Quoniam igitur redta AD,ad circulum BF,perpendicu
laris eli:, c critquoque ad circulumpaiallcIum CE, perpendicularis» 
Q^arecum tranieat per ccntrum fpha'r^.vt oilenfum eit, cadetin po
los circuii C E . Sunt ergo A , D , poli circuii C E  : funt autcm &  poli cir
cuii BF. In ipli^ra igitur paralleli firculi BF,CE,circa eofdem polos A» 
D,funt, &c. Qiiodcrat dcmonfirandum.

'>■ T H E O R .  P R Q ^ P O S .  2.
^  I N  Íphícra circuii, qui funt circa eofdem polos, funt paralleli.

I N  eadem ipli^ra ABCDEF,circa eoiHem polos A ,D ,fint circuii BF.CE. D ico eos pafallelos efle.’Con- 
V *' **' nexa enim rcfta A D , ̂  erit hâ c ad vtrumque circulum perpendicularis.  ̂Quarc plana circulorum BF,CE,pa- 
b ?4. -v». rallcla funt. In fpharraigitur circuii, qui funt circa eofdem polos, funt paralleli. Q ^ d  oftendendum erat.

im .
b \9.l.hU‘
im.
cJch ol¡4 . 
•vndec. 
d 8. 1. hn- 
itti.

ite-

CI- hmtu.

éito.i.hu*
im .
C ól. fpH-
•w.

S C  n  O L  1 V  M,

S E D  é"hoctheorana [equensin aliaverjìonedemonjìratur.

I N  fphera no funtplurcs circuii ícquales,¿¿ paralleli, qua duo- 
IN ¡pharaqu.tcunquefint ,fijieri fo te ii,f  lures quam duo circuii aquales,&pa- 

raQelt,nempe tres AB, CD, EF,^ qui circa eofdem polos erunt.Sint ergo eorum poli G , H,
&  iungatur recia GH, qu<£ tranftbit per l,centrum Jphtera, &  per K,L,M,centra ctnu- 
iorumiperpendicularìsque erit ad circuios AB, CD,ET. Qmniam igitur circuii AB,CD, 
EF.aqualesfunt, * ipfi aqualtter dijìabuntà centro Jphartsl, ?er defin. ergo é.lih.huius,

perpen̂
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f :  ÿi'ndrulâres ÎK,ri, IM, aqiules erunt, nmpepars 1L ,&  totum IM. Quodeiiahfurdinn. InJphard igiturm nfuntplit- 
i\-j ùrcuï: aquales, cTpAralldi, quùm duo. Q m d dmonjlrandum erat.

T H E O R .  3. T R O P O S .  3.
/  S I  in rphæra duo circuii iècenc in eodem punito circumferentiam iîlius maximi circuii, 
in quo polos habent, fe mutuo tangentilli circuii.

I N  iphæra duo circuii A B, A C  feccntin pundo A , circumferentiam maximi circuii A B  C, qui per ilio- 
rum polos tranièat.Dico circuios AB, A C ,iè  mutuo tangere in A . Quoniam enim circulus maximus A BC ,fc-

 ̂ 1 I A W A AM ^ I ft 1̂  ■  ̂  ̂ M Ù__ J

IV.

a ij.i. hit̂

b Tç.vn- 
deti.

a to.i.hu*
ÌtM»

catcirculos A B ,  A C ,p e rp o lo s , » bifariam ipfos fccabit, &  ad ángulos redoL 
£pÙHjjunes ergo fediones circuii A  B  C , &  circulorum AB, A C , ncmpe rcdæ 

, AB,AC,diam etrifuntcircuIorum AB,AC. Sit q u ^ u e  communis fedio  pla- 
r ^  V norum.inquibuscircuii A B , A C , cxiflunt^TcCtaU E , quæ perpundum A ,

' tranfibit, propterea quod plana circulorumin A ,  ponantur fecarecirculum 
E t Quoniam planum circuii A B  C. ad plana circulorum A B , A C ,  re- 

^  dum eftolteniiim , erunt viciílím plana circulorum AB, AC,ad pÌanum circu
ii A B C , reda ; ̂  atque adeo &  D E , communis ij>forum fc<5tio ad idem planum 
circuliAB C, perpendicularis erit. Igitur&ad diámetros A B ,  A  C ,  in eodem -
plano exiilentes , perpendicularis erit, ex defin. 5. lib.ii.EucIid.  ̂ Q i^rcD E.vtrum quccircuIum  A B , A C ,  ceoroU.ià 
tangetin^;acproindepcrdefin.huiuslib.circuIiAB,AC,fem utuotangentin^pundo. Si igitur in fphæra tertÿ. 
duo circuii fecent, & c. Q uod erat ofícndendum.

T H E O R .  P R O P O S .
S I in fphæra duo circuii fe mutuo tangant, maximus circulus per eorum polos deferi- 

^  ptuSj'per eorum contadum  tranfibit.

I N  fphæra tangant fc mutuo clrcMli ̂ 4 B, C  B , in B ; &  per
D , polum circuii i4B,& E , polum circuii CB, * defcribatur circu
lus maximus D E .D ico  circulum DE,per contadum  B,traniìre.
N on tranieat enim,fi fieri potei!:,per tadum  B,Ìèd fecet circum- 
ferentiam v.g.circuii C B ,in  F. Polo igitur D , &  intcruallo D F , 
circulus dcfcribatur F G , qui, cum ad maius interuallum defcri- 
ptus fit, quam circulus A  B, fecabit circulum C B , in F  j quando- 
quidem circulus iiB,eundem tangit in B,pundo,vltra quod cir
culus G  F , ex polo D , defcriptus eft. Qupniam vero in fphæra 

 ̂ duocirculi G F ,  C F ,  fecant in eodem pundo F, maximum circulum D  F E ,  per eorum poiosdefcriptum, 
*»tangentfemutuoin F, duo circuii G  F ,C F :  Sed & m utuofefefecantinF, vtdidum cft. Qim deftabfur- hs.huìHt. 
dum.Non ergo circulus maximus DE,fecat alibi circuios B, C B , quam in B,contadu, atque adeo per eorum 
tadum  tranfibit. Itaque fi in iphæra duo circuii fe mutuo tangant,&c. Q nod oftendendum crat.

T H E O R .  T R O P O S
^  S I in iphæra duo circuii fe mutuo tangant, maximus circulus deicriptus per vnius polo«, 

& per contadum  amborum circulorum, per reliqui quoque circuii polos tranfibit.

I N  fphæra duo circuii ^B,CB, tangant fe mutuo in B,fm tqucD , E, poli ipforum. Dico maximum cir
culum per D ,  polum circuii A B , &  per contadum  Bjdefcriptumtranfire quoque per E, polum circuii C B .
Si enimfieri potei!:, non tranfeatperE, fed per aliud quoduis 
punCtum Fjcuiufmodi eft circulus maximus D BF: ̂  Et per po
os D ,E , maximus circulus deicribatur D  E , ̂  qui omnmo per 

contadum  B,tranfibit} atque adeo duQ|y£uli maximi D BF,
D  B E , fc mutuo fecabunt ia  D , &  B , ^ B ^ ro in d e bifariam.
Semicirculus ergo crit vterquearcus D  l^ ^ u o n ia m  vero cir
culus maximusper alterum polorumtuiuslibct circuii in fphæ-
ratranficns,  ̂ tranfitquoqucperrcliquum polum ,eil^uein- v  -v. y  y  # ¿ionlltk
terduospolos ciufdem circuii femicirculus circuii maximi in- i.huisù,
terpofitus; fit, vtexiilcnteD , vno polorum circuii ^ B ,pun - '
d u m B , fit alter ^ u s .  Qupdeftabfurdum. Eft enim B, irt circumferentia circuii. Tranfit igitur circu
lus m axim usD B, per E. Quocirca, fi in iphæraduo çirçulife mutuo tangant, 8¿g. Q ^ d  erat oftenden- 
dum.

T H E O R .  P R O P O S .

S I in fphæra maximus circulus aliquem circulorum in fphærica fuperficie defcriptorum 
cangat, tanget &  alterum ei æqualcm, &  parallclum.

B 4  I N  iphæ-

a zo.iJiH- 
uts,
h .̂huitis,

Cit.l.hu^
tus.

Vlji
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tus.

IN  fpliÆra maximus circulas A B, tangat circulum A  C, in A. Dico circulum AB. tanggre quoque alte-' 
¡aio.r.¿» rum circulum ipfi AC.a:quàlcm,& parallclum. Sit cmi^iD, polus circurAC: * acperD,A,drcuiusmaximu*

dclcnbaturDA fqiii, cum per D , polum circuii A C , &  per contailum A , 
tranÌcat,  ̂ tranfibit per polos quoque circuii AB. A iFumpto autem E , 
rclìquo polo circuliAC^ducaturreélaD E, « quæpercentrumfphæric 
tranfibit, atqueadcofphærædiameter erit. Ex polo igitur E ,& ad in tcr- 
uallum E B, circulus dcfcribatur BF. D ico circulum maximum A  B, tan
gere quoque circulum B F, in B, &  circulum BF,æqualem cfic,ac paralle- 
um circuloA C. Q uoniamenimrcfba D E ,perpoIoscirculorum A C , 

BFj tranficns^  ̂perpendicular«citadipÌbscircuios, crunt circuliAC ,
BF,paralleli.  ̂K urfus quia circuii maximi in fphçra bifariam fc fecant, 
ièmicirculus erit A C B  ; atque adco icmicircuìo D C E , æqualis. Dempto 

rrcrn rnmmuni arcuBD,gqua!es remanebuntarcusDA, EB ; S atque adeoreélæDA.EB, à polis D , E^aacir- 
ì/i.i. h»- cumfjrentias circulorum A C ,B F, duCtæ æqualcs. " Quare æqiiales funtcirculi AC,BF.. D eniquequiacircu« 

li AB BF, in eodem pundo'B, fecant maximum circulum A E B , in quo quidem polos haberit, * ie mutuo tan- 
\ Vhíríí B,circuii AB,BF. Qimre circulus maximus A  B, tangens in Iphxra circulum A  C , tangit quoque alte-

/'"¿.Jkì. ’ rumcirculum BF,ipfi AC,ìEquaIem,&parallclum. A c proindefiiniphxramaximus circulusaliquemcircu-
i iorum,òic. Quoderatdemonftrandum.

C O Ï L O L L A K I V M .

— H T M C  pcrfpicuumeiì.punfbcontaduum A ,B ,  per diametrum ciTeoppofita. Oftenfumenim,eft, 
 ̂ A C Ì 5,cn e  femicircuium, ac proptcrca redlam ex .<1 ,ad B , duótam ciTc diametrum iphaerç, fea circuii maximi

^10  t.bn-
itCi.
c •4. xt«. 
p'er*

A C B ,& c .

.v n j . T H E O R .  / .  T R O P O S .  7.
SI fine in fphæra duo asquales, &  paralleli circuii,maximus circulus, qui corum alcerum 

tccigcrit, reliquum quoque tangec.

I N  eadem figura fint duo circuii æquales, &paralleli A C , BF, &maximus A  B, tangat A  C. D ico eun- 
a ó.htùHs. AB,tangere quoque BF. Si enim A  B, non tangat ipfum B F , » tanget vtique alterum ipfi A  C , æqualem, 

parallclum. Cum ergo &  B F , eidem AC» æqualis ponatur, &  parallelus, erunt trcs circuii in fphæra, nempe 
ì' fch o lz .A C  BF,& illcalius,quem i4 B,tangit,intcrfeæquales,&parallcü. Quod cit abfurdum.  ̂N on enim plure* 
Imiui. circuii æquales funt,¿^ paralleli in fphæra,quàm duo. Tanget igitur circulus AB,circulum BF. Quamobrem, 

fi iin:in iphæra duo æquales, &  paralleli circuii, &c. Qimd erat oilendendum.

s c n o i i v M ,

Í N alia verfwne dmonjlratur é"fequcns iheorema.

f-:.

■ ■ fc hu-

i r's. 
't- •

• ■ ' ' v / . - i .  

f-.OtiiUS.

X.

^  C I R C  V L I  in fphæra paralleli, quos maximus aliquis circulus tangit, arquales intct 
Cc funt.

1 N  eadem adhuc fgurafint duo circuliparalleti A C ,B F ,  quos cifcuius maximus AB, tangat in A,B.Dico circulus AC,
:jF,aquales interfc effe, enim p.rraUeiiponuntur circuii A C , B E , ^  tpft circa eojdem polos erunt, qui fin t D,Ei^per ^  *
qu' s , & polosii. culi AB,urculusmaximus defcriùatur AFB,^ qui per contaltnsAjB,tranfibit. Qmniam vero circuii maxi- 
niiinjpixzra fe  mutuojecant b:f.írtum,¡ mtcìriulus eritADB, atqueadeofemicirculo DBE,aqualts. Dempto ergoarcucotn^ 
.Huni DB,£c¡uales remanebimt arcus DA, LB ;  ̂¿tcproinde& recìx DA, EB,. cxpolif D,E, adcircumfermtias circulorum AC, 
BFyduuxaujuales. S Q^irecirculi AC,BV,squales erunt. Q m d esl propofitum.

T H E O R .  8. P R O P O S .  8.
S I in ijihæramaximus circulus ad aliquemipliærxcirculum cl^Iiquusfît,tangecisduos^  

circuios æquales quidem inter le, parallelos autem pr m >  circulo, ad quem obliquus eil.

ique'

hu

hu.

v-iiX,

I N  ipha;ra maximus circulus AB,ad circulum qucm cunqu^i^obliquusiTt. Dicocirculum ^B, tan
gere duos circuios inter fe ciuidem arqiialcs, parallelos autem ipfi C  D. 
=» SintEjF,poli circuii C D , ® per quos .& polos circuii^ B,cÍrcinus ma
ximus dcfcribatur E A B,fecans A B,in A,6c B. Ex polo dcinde E ,&  in- 
ttruallo E^,circulus dcfcribatur A G . Et quonÍM|^ircuIi A ^ .A G M  
codem punífto A,fccantm axim um circulum E^% , inquopoloshtt- 
bent, ipfife m utuotangcntiui4. CirculusigiturmaximuSi4 B,Can- 
gcns circulum A G ,^  tanget alterum illi ̂ qualem, &  parallelum, qui 
fit B H. Q uia vero circuii paralleli A G , BH, « circa eofdem polos funt
E ,F : Suntautcm t ,  F , poli etiam circuii C  D  ;eruni t-es circuli^íG, 
C D , B H ,circa eofdem polos;  ̂ atque adeo paralleli inter íe crunL 

Tangit igitur maximus circulus A B, duos A G , BH, sequales quidem inter íe,parallelos autemipfi CD,ad qucm 
obiiquuseíl Quocirca,fiinípha'ramaximus circulus ad aliquem,8¿c. Q i^ d  oíéendendum erat.

s e n o



I

arj.i.
4U S,

b i.huitu. 
crj.i.hu- 
tua.

X IJ.

S C  i i  O L I  V  l i .

J L Î V D  theoremahocloeoadikitHr in a liaverfm e, videlicet.

S I in fphçra maximus circulus aliqucm circulorum in fplixrica Æpcriicie tangac, obli- 
^uus eric ad alios cicculosjquos fecat,^arallelos ci,quem tangit.

IN eademßgtira maximtts circulm AB, tangat circulum AG, 
ftcet autem circulum CD, ipß A G, parallelum. Dico circulum A B ,
§bli¿¡uum ejfe ad circulum CD. Quoniam enim maximttscircHlm 

' jiB, tangens circulum A G , non tranßt per ipßus polos. ( Sinamgue 
jifr ipßw polos duceretur, * fecar et ipfum bifarianL.non autem tan^

 ̂¿ re t.)  arque adeo neque per polos cm uii c  D ; habent enim pa- 
fâJïêU circuii A G , C D ,  eofdem polos ) nonfecabit maximus circulm 
jiB,circulumCD,adangulosre¿ios:  ̂ Alias tranfiret per eius polos.
¡^ifur obliqum eiìad circulum C D, Q ^ d  eit propoßtum.

T H E O R .  p. P R O P O S ,  p.
S I infphæraduocirculifem utuofccent, maximus circulus per corum polos dudus Te

rabit bifariam fcgmenta ipforum circulorum.

I N  fphærafemutuofccentduo circuii A B C D , E D F B ,in  pun¿tisB,D,&per comm polos ‘  deicrit>amr aao.i.Ä«, 
maximus circulus A F C E ,ie c a n s  circuios diólos in pundis A ,C ,  E>F. D iço çirculum A FCE,fccare bifa- ius- 
riam fcgm cntaBAD ,BCD .BED ,BFD .  ̂Quoniam enim circulus ma- b
jim usA FCE ,circulosA B CD ,ED FB ,fecatbifariam ,& adangulosre* E. , im*
étos,quod per corum polos dudus fit, erunt communes fcdioncs A C ,
EFjquas cum ipfis facit, diametri ipibrum fecantcs iefe in G . Secabunt

• cnim le mutuo redæ A  C , E F , cum in eodem piano circuii A  F C  E , exi- 
ftant.fitque pimdum F,inter punda A ,&  C  j atque pundum E,inter ea- 
4em punda. Connedantur rcdæ B G , D G  ; Eruntque tria punda B, G ,
D,in vtroque piano circulorum A B C D , E D F B  ; atque adeo in commu- 
nicorum iedione: cEilautcm com m uniseorum fcdiolineareda. Igi
tur reda crit B G D . E t quoniam circulus A  F C  E , oftenfus eftfecansad 
ángulos redos vtrum ^ ch'culu Ä ^ C D ,EDFB,erit viciiTim vterq; redus
ad circulum A F C E , ** atq; adeo &  BD,communis eorum fedio ad eundcm pcrpcndicularis ent.Hedligitur c- 
runt anguli B G  A , D G A ,B G C ,D G C ,e x  dcfinit.3. lib.n.Euclid. C^are diameter A C , cum per ccntrum circu- ^
ii ABCD,tranieat,fecetque rcdam B D , ad ángulos redos, « bifariam eam fccabit. Itaquc cum latera ̂ G , G B , f 
iqualia fint lateribus A G ,G D , contineantque ángulos æqualcs, ncmpe redos, ̂  erunt baies AH^AT), fubten- g is. tertt 
dcntes arcus ^ B,  ̂D , intar fe æquales, S ac proindc &  arcus  ̂B , ̂  D , æquaîes erunt. Eodem modo oilcnde- 
musarciis C B , C  D , æquales cflc ; ncc non &  arcus E B , E  D  ; &  F B, F D . Circulus igitur .4 F C  E, fcgmenta 
Bvi D, B C  D , B E D , BFD,bifariam diuidit. Quapropter fi in fphæra duo circuii fc mutuo fecein,&:c. Quod 

. Icmon/b'andum erat.

5 C H O t  I r  AÍ.

T> V O  alia pheoremataw alia verßone hoc loco adduntur, hac videlicet^

I.
/  S I in iphæra circuii fc mutuo fecent, circulus alius eoruin fcgmenta bifariam fccaiis,it xiij. 

perpolos corum, eftque circulus maximus»

I S  eadifigura fecentfemutuoduocirculi ABCD,V .D T B ,i H p m ä i s B ,thus qu'!jpiâcirculusAPCE,fec€tfegmen- 
t^BAD,BCD,BED,BVD,bifariam. Dicùcirculum AFCE,ireper polos ipforum,ej[€quecircHlwn7tuximum.(2upmam emm

a*ciis AD,AB,aquales funt,nec non CD,CB; erunt toti arcus ADC, ABC, aquales, &  propterea femuirculu Eodvmque modo 
femiar culi erunt EDF,EBF.Circulits igitur AFCE,bifariam fecat circuios ABCD, FDFB, atque adeo loimmmesfcctioncs AC, 
IFfeinterfecantesin Gyipforum diametri funi. Q m df i  conHeéiantur recta cum trui puncU B,G,D,in rtroí¡uc plano
(¡rculorum ABCD,EDFB,fint, atque adeo in communi ipforum fcäioiiei ® f it  autem communü eorum fectto linea recta \ re- Sii,vn^et> 
cta erit BGD.  ̂Qmniam verofuhtenfa reä<e DA,DC,fubtenfis reäü BA,BC,fingulafimgulü aqualesfunt,ob aquales an  us, b zç. teru 
angí{losquecontinentaquales,'^nemperectosinfemicirculísexiftentes\^ aqualesertintanguliDAC.BAC. Quodetiamita c tert. 
prokri ̂ otmt. Qmniam Litera D A , A C ,  latenbm B A , A C , aqualiafunt, bafisque DC,bafi BC,aqu.ilii, ermitanguit 
M C,BAC,aquaks. Rurfusquia latera AD, AG, lateribjtí AB,AG,aqualia fu n t, angulosque contmcnt iquales, vt demon-  ̂  ̂
firatum eü',  ̂ aquales erunt anguli AG D ,  A G  B,ac propterea recti. Verpendicularistgitur eíi B(JD,adreétain ACi  o4..'v»dec4 
Eodem modoofiendemm rectameandem B G D ,  ad E F ,perpendicularemeße. 6 Qu-treeadcmBGD, perpendicularis e- h/s.*f»- 
tnadp anii c ifÎÏÏ t^ C E ,per recias A C ,tF,duäum \^acprom de&vtrum^planum arculorumAECD,EDFB, perreitam 

BGù,àuciìtmadidemplanum circuii A F C E ,  reäum erit: ^  victßm circulus AFCE,  ad urculos ABCD, EDFB, recimerit*
luqtie circulus AFCE, circuios Af(CD, EDFB, &  bifariam ad ángulos rectosfeiat. ‘ Q im e  maximus eit, tranfitque per

t^forumpolot. Q m d eiipropofitmn.

c 3. vit» 
dec>
d is?, vn» 
dec.

S t im



I t T H E O D O S I I  S P H Æ R I C O R V M  

I I.
XÌ V. S'I in iphçra duo circuii fc mutuo ièccnt, maximus circulus fecans bifariam duo illorum 

^  fegmenta guæcunquc, habens ramen arcum inter illa fegmenta poiìtum femicirculo inæqua- 
leni} traniit per polos ipforum,duoquercliqua fegmenta bifariamfecat.

IN Jph£ra duo circuii A B C D ,  EBFD,fe mutuo fecent in pun̂ ’  
¿lis B,D  : Ef maximus circulus A F C E ,  fecet duoqu<ecumqueillorum 
fegmenta, nempeBAD, BED, bifariam inpuncl'uA,E,&arcus AFCE, 
incerceptus inter diàa fegmentd non fit  femicirculus. Dico circuiti AF- 
C R, tranfire per polos circulorum A B C D , E B F t> , fecare(¡j reliqua 

fegmenta B C D ^ FD , bifariam. Si enim circulus A F C E ,  non tranfoft  ̂
per ipforum polos, defcribatur,J^ripotefi,alius circulutmaximus 
AGEipereorumpolos,^ qui fegmenta ipforum bifariam fecabit i atque 
adeoperpun¿laA, E , tranfibit. ^ Secabuntfe igitur circuii maximi 
ÁFCE, AGE, in A, E, bifariam : ac propterea femicirculus erit AFCE. 
Q m d  eii contra hypothefim. Tranjìt ergo circulus AFCE,perpolQscir~ 

culorumABCD,EBFD. « Qmreomni.ifegmentaipforu}nfecabitbifariam. Qmdeiipropofitum.

a 9 huius. 
b II.t. hu.

T H E O R .  ro. T R O P O S ,  io.
XV >  S I iìntin iphæra paralleli circuii, per quorum polos defcribantur maximi circuii-, pa- 

rallellorum quidcm circumferentiæ inter máximos circuios interceptæ,iimilesfunti maxi- 
morum autem circulorum circumferentiæ inter parallelos circuios interccpræ, funt æquales.

arhuìHs. S I N TinfpKæracirçuliparalleli A B C D , E F G H ,q u o riim p ô lu sI: * (funtenlm  paralleli cìrciiliin 
Iphæra circa cofdem polos, j  Per I, autem circuii maximi defcribanturvtcum queA E IG C ,B F IH D . Dico

circumferentias parallcIorum AB,EF,fim iles,nccnonBC,FG ; Item •• 
C D ,G H ;& :D  A ,H E :  circumfcrcntiasvcromaximorumcircuíorum t 
ínterparallclos^nem peAE,BF,CG,DH ,æqualeseflè. Simenimcom- 
munesíéíliones circuii A I  C , &paraÜelorum reétæ A  C ,E G ,  ̂  quæpa- 
rallclæ erunt : communes verq icdiones circuii BHi,&:paraIlcÎorum eo- 
rundcni, redæ B D , F H , quæ fimilitcr parallela crunt. Et quia circuii 
maximi AIC,BID ,pcr polos paralleloriim dcicripti iêcant parallclos bi
fariam j erunt A C ,B D .diametri circuii Á B C D ,5¿ pundum  L ,vbiicin- 
tcrfccant,centrum eiufdem : Item E G , FH , diametri circuii E F G H  ,Ô£ 
pundum  K,vbi fc interfecant,centrum eiufdem. Q^oniam igiturredæ 

¿ EK,KF,redis A L,L B , parallclæ funt, funtq; in diueriiTpTanis,  ̂ crunt
dtc. anguli EkF, A LB, ad ccntrakX,æquales. Quare circumferentiæ A B,EF, per ea,quæ in fcholiopropofzi.lib.

5. Euclid.oftendimus, limile* erunt. Eodcmquc modo fimiles erunt B C , F G , & C D ,  G H ^ necnon
D A , H E .

c tert. R .V K S V S , quia rcdæ ex polol,ad punda A,B>C, D , dcmiilæ æquales Îunt, ex defin.poIÎ,  ̂erunt quo- 
/ que arcus 1 A  , lÉ , 1 C , I D , æquales : E t eodem modo æquales crunt arcus lE , IF, IG ,IH . Keliquæ igitur cir- 

cumfercntiæAE,BF,CG,DH,æqualcsinterfecrunt. Q,uapropter,fiiintin iphæra paralleli cirçuli^&c. Quod 
crat demonftrandum.

b tô. Vit'
dec.

c ii .t .  h u , 
tus.

XVJ.

/

T H E O R .  II. P R O P O S .  //.

S I  in diamctds circulorum æc|ualium æqualia circulorum iegmenta ad ángulos redos 
iniîftant, à cjuibus fumantur æquales circumferentiæ, quarum quælibct indicata ab extremi- 
tate fui fegmentíjTit minor femilfe circumterentiæintegri fcgmcnti, à pundis autem æquales 
circumfcrentias terminantibus ducantur æquales redç lineæ ad circumîerentias circulorum 
primo politorum; ipiæ circulorum primo pofitorum circumferentiæ interceptæ inter illas 
redas lineas, &  extrcmitatcs diametrorum, erunt æquales.

I N  diametris A  C , D  F, circulorum æqualium A  B C , D  E F, infiftant îpiîs circulis ad ángulos redos iè- 
gmen ta circulorum æqualia A G  C , D H F  : fumanturque æquales arcus A G , D  H , ita vt punda G , H , fecent

fegmenta A G C ,D H F ,n o n  bifariam. Ex G,H,denique in 
circumferentias circulorum A B C , D E F , cadant redææ- 
qualcs G B,H E . D ico circumferentias A B ,DE,eifeæqua- 
les. ̂  pem ittanturex G ,H ,redæ  GI,Hk,ad plana circulo
rum Æ d Q  D E  F , perpendiculares,  ̂ quæmcommunes 
icdiones AC,D F,cadent in pundaI,k. Sumptis quoque 
L,M,centris circulorum A B C , D E F , du?àifflr rcdæ LB, 
BI, A G ;  M E ,E k ,D H ; cadantqueprimumpunda I,k» 

inièmidiametro A L ,D M . Q uoniam igîturarcus AGC,DH F,æqualesiunt,neclîon &arcus A G ,D H iæ qu a- 
\z7.tert. lesqiioquccruntarcusCG , ac propterea anguli G  A C ,  H  D  F, illis iiiliííeatcs æquales. Suntautem

&  angu-

a  II. 'vn- 
dte.
b 38. v n -  
dec.



I
angui! A  T G , D  K H , æquaÎes, quod re d i fint ex dcfìn.3. lib.ii.Eiiclid. Ttaquc duo triangula A I  G , D K H , 

Iiabent duos ángulos G A IjA lG > d u o b u san g u IisH D K ,D K H , æquales. <^Habcnt autem &  latus A G ,  lateri 
p H ,æ q u alc( 'o b .'E q u alita tcm a rcu u m A G ,D H .; quodangulisæ quaIibiîsÎ,K ,fubtcnditur. « Igitur& Ia- 
tus A  Ij latcri D  K , &  latus G I, lateri H  K, æquale erit Q uoniam  vero anguli G IB , H  K  E , rcóti funt ex defin. 
^.lib.n. Euclid, crunt quadrata ex G  B, H  E , quæ tatcric  x^nH iTfunt » ob æqualitatcm rctftaEum G  fi, H  E , 
Í quadratis ex G l,IB , &  ex H K ,K E , æqualia, ac prop tc^ ^ ^ adcata  ex G l , IB, quadratis ex H K , K E , æquaÜa e- 
runt. Ablatis ergo quadraris æqualibus redarum  æqualium G l ,  H K , rcm anebunt quadrata redarum  IB, K E , 
jpqualia ; E t ic^irco &  redæIB.KE,æquales. E t ciiiia A  L , D  M , iemidiametn circulorum æqualium æqualcs 
funt i oilenfa: autem quoque f u n t æ ^ e s  A I,T )K êru n t &reiiqua: IL,KM , æqualcs. Quare latera I L , L  B , 
IateribusKM,MEiæqualiaerunt : funt autem &  bafcs IB, KE.oitenfx æquales. s Igitur &  anguli L ,M , ad 
centra squales erunt ;  ̂ ac proinde &arcus A B, D  E, æqualcs erunt.f

_ C A D A N T  d cin d epu n aaI,K ,in fem id iam etrosL A ,M D ,p rod u d asad  A , & D :  q uod quidem 
cen tilitre  potei t,quando iègmenta A G C ,  D H F ,fe- ■ ' ■

I nicircutòlunt maiord *, fiac<;)iic Cad7fn conitructio,
■quapprius,^ Oltcndemus, vtprius,ángulos G A G ,
H D  F , eiTe æqualcs ; ac propterca ̂  cum tam G A G ,
G Alj quam H D F , H D K j duobus iìnt rcôlisæqiiales » 
erunt ¿  G A I, H D K , æquales. C*um ergo &  anguli I ,
K, æquales fint, nempe redi, * &  latera G A,H D ,æqua- 
iia,ob æqualcs arcus A  G , D  H, ^ erunt, vt prius, redi
G I, I A , redis H  K, K D , æquales ; ac propterea &  totæ 
ILjKM,inter feæquales erunt. Igitur,yt prius, "  often- 
d em u sred am IB ,red æ K E , » &angulum L ,  ángu
lo M , æqualem effe , P ac deniquc arcum A B  , ar
cui D E .

C A D A N T  tertio perpendiculares ex G , H *  
demiifæm plana circulorum A  B C ,  D  ETTin pnnda 
A  D , quod etiam conringere poteft,quando fegmcn- 
ta A G C , D H F , femicirculo funt maiora. D u d is igi
tur redis A E, D  E, erunt anguli G  AB, H D E , redi, ex 
defin.j.lib.ii.Euclid. 1 Qiiare,vt prius, æqualia erunt quadrata redanim G A , AB, Quadraris redarum H  D. 
D E  : Sunt autem quadrata ex G Á , FÎl3 ,æqualia, quod &  redæ G A ,H D , æquales iint,obæquales arcus A G , 
DH. Igitur&quadrataexAB,DE,æqualiacrunt; &propterca&redæAB,DE,æquales. Quare&arcus
A B , D  E, æqualcs emtìt. Quod eil propofitum. Itaquefi in diametris circulorum æqualium æqualia circulo- 
rum fegmen ta ad ángulos redos infiílant, &c. Q uod crat demonilraiidum.

d z ç . terfi 
ta 6.fri.

g s.prtmii
hitf. tert.

i t 7 . tefti 
k 13. prh

Î2 ç . tert. 
ï i i z 6 . pri.

n^T.prti 
t> 8 . pri. 
p  itf. terfi

q 4.7. prh 
r  2Çi.ten.

s zs.tert^

kvjiT H E O R .  12. P R O P O S ,  a .

S I  in  d iam etris c irc u lo ru m  æ qu alium  > æ qualia fe g m c n ta  c ircu lo ru m  e rig à n tu r, ^ a b  
ipfis fe g m e n tis  æ qualcs c ircu m fb re n tiç  a d e x tre m ita te s  fe g m e n to ru m d c ru m a n ru rm in o re s  
dim idijs ip rprum  parribus:ab  ipiis a u te m  circu lis  æ quales c irc u m fcre n tiç  fu m a n tu ra d  caiÜ em  
partes j q u ç  fu n t ad  e x tre m ita te s  d ia m e tro ru m , r e d ç  lin e ç  d u ô iç  à  punòlis in  c ircu m fcren tijs  
Ic g m e n to ru m a d p u n d a  in  c ircu m feren tijs  c ir c u lo r u m , e ru n t æ quales.

R E P E T A N T V R .  figuræ propofitionis præccdentis,cumeifdem confì:rudÌonibus,ponanturque 
ercus AB,DE,æquales. D ico& redasG B ,H E ,îequaÎG S effe. Q uoniam cnim ,vtin præcedcntipropof de» 
monftratum eft, redæ A ï, I G , redis D  K , K H , æ- 
qualesfunt; erunt&reliquæ IL ,K M ,exfem id ia- 
metris A L , D M ,  vtinprim afigura,vbipunda I, 
k, cadunt in femidiametros A  L , D  M , vel certe e- 
run t &  totæ 1 L , k  M , æquales, vt in fecunda figura, 
vbi punda Ik , cadunt in femidiametros A  L, D  M , 
produdasad A ,& D .  Qmaigitur I L , L B ,  redis
tcM ,M E,æqualesiunt j continentqueángulos ^  J i ------- ^  zzT.terh
ad L,M,æquales,ob æqualitatem arcuum A  B, D  E;
 ̂erunt &  bafes IB, k E , æqualcs. Qimmobrem cura latera Gl,IB,lateribus Hk, kË, æqualiafînfc. coririncant-1. 

queangulosG IB ,H kE,æ qualcs,nim irum rcdos,ex defin.^.lib.ii.EucIid. *= crunt&bafes G B , H E ,  ar- 
quales. Qi^deftpropofitum . Faciliusidem concludctur,fiperpendiculares ex G , H , in plailacirculorum 
A B C ,D E F ,d em iiT æ cadan tin p un d aA ,D ,vtin tertiafigu ra. N a m q u ia red æ G A , A B , r e d is H D , dzp.tcrt.

D  E , æquales funt, ob æqualcs arcus A G , D H , & A B , D E ,  con tinentque angiilos æquales, vt^
potercdos,exdefin.3.iib.ii.Euclid. « eruntbafesGB,HE,æqualcs. Siigitur e^-prmt.

in diametris circulorum æqualium, æqualiafcgmcnta,&c. ^
Q ^ d  erat ollcndendum.

T H E O  R i
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T H E  OR.  IS. P R O  P O  S. 13.

¿ I  in  fphæ rg jjn t paralleli circu li,& :d c(g n b a n ru r m a x im i c ircu ii,q u i v n u m  q u id ep a ra llc- 
I orun uangant^ reliquo^  vero  iè c e n t;  c irc u îm c r cm iæ  p a ra llc lo ru m  in tc rc c p tæ in te r  co s m axi- 
m o ru m  c irc u lo ru m  iè m ic ir c u lo s , q u i n o n  c o n c u r r u n t , iìm iles  c ru n t > m axiin ojru m  v e ro  cir
c u lo ru m  c irc u m fc re n tiæ in tc r  d u o s q u o fc u n q u e  p ara llc lo s in tcrccp tæ , c r u iu  æ quales.

S I N  T  in iphæra paralleli circuii AB, C D E , F G H , * qui cundem polum habebunt, nempe I. Circuii au
tem maximi AFK^BHK, tangant parallclum AB, in pundis A , B, &rcIiqiios ièccnt in pundis F, C , L , M ; H ,

G jje ip fo s  autem muto fecent inK, N , vt fint fcmicirculi K M N , N F K ; K G N , N  HK.  ̂ Maximi c-
nim circuii ^fccant mutuo bifariam. ^iimat^quoquc 
arcus K  O , arcuflsTA ,*S¿ arcus íCP¡ arcui N  B, æquani, v f  
iìnt quoquclcmicircuH A M O ,O F A  ; ËGP,PH B. Erupt 
ìgiturfcmicirculi AM O ,BH P,non coeuntes.cu fe mutuo 
non iècent. ( Hi^a îtem fcmicirculi abfcìnduntur à cir
culis A IR O , B IT P , vt in fecunda figura apparet. Jn  pri- 
maautem figuracirculi A I , B I, perR., & T ,p ro d u d iin - 
telligendi iunt traniìre per 0 ,P,vtcofdcmiem icircuIoì 
auferant. )  E odem modo non coeuntcs erunt icmicir- 
cuIìBGPjAFCÌT D ico arcus parallclorum AB, L E , MH, 
interceptosintcrìcmiarculos A M O , B H P , non coeun- 
tcs iìmiìcs cire,nccnon &arcus A B , C D ,F G , interceptes 
ìnteriemicirciilos BGP, A F O , non concurrentes fimikj 
effe: Arcus vero maximorum circulorum A C , A L,B D ,
B E,æquales clic;necnon & a rcú rC ÍL M .D G ,E H :q u o - 
rum illi inter parallclos AB, C D E , hi vero inter parallelos 
C D E .FG H jinteriiciuntur: Eodemque [>ado æquales 
effe arcus A  F, AM , B G , BH , inter parallelos A  B , F G H , 
interiedos.  ̂ Per polum enim I ,&  punda contaduum
A,B,circuii maximidelcribantur Q A I R , SBIT, fecantcs 
)arallelosin Q ^ 5,V ,X   ̂Traniìbtint hi circuii maximi 
)cr polos quoque circulorum A F K jB H X ; = ac proinde 
ìifariam fecabunt fegmenta C  A L , D  B E, C  V L ,  D X E : 

nccnon iegmenta FA M , G B H , F Q M jG SH .  ̂Prætcrca 
iidcm circuii ad ángulos red o siècabunt parallelosA ^  
C D E ,F G H ,&  máximos circuios AFK,BH K. Q u o niam 
igitur diametris circulorum æqualium A FK , BHK,ìniÌ- 
iìuntad ángulos rcdos iegmenta circulorum æqualia, 
ncmpe fèmicirculi inchoati à pundis A , B, &  per I.tranC* 
euntcs.donec itcrum iecent circuios A  F K , B H  K, nimi- 
rum in pundis O , P, vtin fecunda figura apparet ; 8 funt- 

que arcus æquales AI,BI,quod cx defin.poli redar I A , I B , æquales iìn t; qui qnìdcm minores iluit dimidijs fe- 
micirculorum partibus : ( ĉum enim dimidij line arcuum A IR , B IT , quod, cx defin.poli, rcdæ ex I, ad punda
A ,B .R ,T ,  ̂  atq; adeo arcus quoque fint æquales : fint autem arcus A tR., B IT, femicirculo minores, quod fe- 
micirculi tendant ex A , Se B, per I, vfque ad circuios AFK, BHK, quales in fecunda figura funt AR.O, B T P  ; e- 
runtarcusAI,BI, minores dimidijs partibusillorumiemicirculorum.^ funt quoque æquales rcdæ I C , I E , ex 
poli defin. * erunt arcus A C ,BE,æquales ; E ít autem AC,ipfi A L , &  BE, ipfi B D , æqualis,  ̂propterea quod ar
cus CAL.DBE;bifariam fecantur.vt demonftratum eil. Quatuor ergo arcus A C , A  L , B E, B D , æquales fimt. 
Eodem modo oftendemus, æquales cfic quatuor arcus A F, AM , B H, B G  ; ac propterea &  reliquos CF, LM» 
E H , D G ,  quiquidemfinguliinterbinos parallclos intercipiuntiu". Q uod iècundolocoproponebaturde
monftrandum.

Q V I A  vero arcus toti C A L , D BE, æquales fimt, quod ipibrum dimidia æqualia fint, vt demonftratum, 
eft; * erunt &  rcdæ fubtenfæ C  L, D  E, æquales, quæ quidcm arcubus quoque C  V L , D  X E , fubtcnduntur ; 
*"acproptwTea Ôcarcus parallclorumC V L ,D X E ,æ q u a le s  erunt. " C um crgo fecenturbifariamin V ,X , 
vtdidum cft, æquales crunt corum mcdietatcs, n im iru m q u a tu o ra rcu sC V ,V L ,D X ,X E . Siigiturarcu- 
busæqualibus C V , D X , communisarcusaddatur V D , v e l  auferaturiniccundafigura, æ q u a le s cruntarcus 
C D , V X :  ° Eftautem arcusVX,arcuiAB,fim ilis. Ig itur& CD ,eidcm A B ,fim iliscrit. Nonfecusoften- 
demus F G , eidcm A  B, fimilem eifc; nec non &  arcus EL,HM ,eidem arcui A  B, efte fimilcs. Q uod primo lo- 
coproponebaturdcmonftrandum. Si ergo in iphæra fint parallelicirculi,&c. Q uod oftcndcndum erat.

S C H O L I V M .

f

P E B E y j T  a n tm  fèmicirculi non concurrentes incburi à punáis contaciuum A , H :  (jualesfune A M O ,  B í I K  
cum cuiusLibet circuítinaximifmt duo fèmicirculi inter puncia iontacluuni duorum parallelorum oppofitoruni non 
fumendifunt duorum circulorum fèmicirculi fe  inter punóia contaíiuum duorum parallelorum ficantes ,Jedvnusquidem 
nrfiis illud pnnclum ftüionis, alter vero in alíerampartem vergens ita yt m m x u m  vmtts rejpiciat m ca m m  alterius, &



(ontr4,Vtinpridi¿{uduolwfimicírcuHsapparet.Itaquefiacdi>f4nturduo/émic¡rculiAMO,l>l^T,(/uwptoarcuKT,*qua-‘ 
g ip /iD N ,)  non concurrentes, vtpatet,notteruntarcHsDLyGM,JímiUs.A¡Í4fmaxímiduocirculiperpolumIy&pun¿ÍaD,

"  Ifd iJ ti, tranjirentperpunóia G,M:quandoquidm per ¡o.huius inter cipiunt arcusfimiles. Hoc autem fieri non poteíl. Ejfent 
fttim DG,LM.,femicirculi:cumper ii.primi huius maximicirculi fe  bifariam fecent.

P R O B L .  I. P R O P O S . 14. XVIJ.

L ^ ' C I R C V  L  o  in ípha:ra dato, qui minor fit quam circulus maximus, datoq; aliquo pun
i d o  in eius circumferentia, perilludpunólum dcfcribere circulum maximum, qui tangat da

tum circulum.

INfphíBradatuscircuIusfitnonmaximus A B , cuiuspolLisC,o. 
portcatq; per A , punélum in cius circumfercntia datum, defcribcrc ma- 
ximuin.cij:culum,q.ujLárculumA B ,tangat..» Perpolum Q&pundtiim
A,dcfcribatur QÍrculus maximus C A D E B , in quo fumatur quadrans A -

Dj&poIoDjintcrualloDA.circuIusdefcribaturAE.l^químaximuserit, 
quod reda fubtenía D  A ,  latus fit quadrati in máximo circulo defcripti. 
pico circulum maximum A E , tangere circulum A B , in A , Q m niam  
enim duo circuii A B , A E , cundem circulum C A D ,  pereorum polos
tranfeiinTOTrfecant iu «jdwii pundo A , ipfi fe mutuo tangent in p u n - ......
tìoA.Circuloigitur-ìft4pÌM6CiMlato,&c.Quod-faciendumerat.- ^

P R O B L  2. P R O  O S .  i j .

.C I R C V I ^  in rph£Bradato,qutffiinoríitmaximocirculo,6¿pundo aliquo dato in fphx-

S'
a IO. i.hui. 

-bz7. t.htt,

tj.huìuss

x ìx .

r.^ruperiìcie,quodritinterdatumcirculum,&aliumeidema:qua]em,&paraIlelum,perpun- 
¿tumilluddatumdcfcriberemaximumcìrculum , qui tangat datum circulum maximo mi- 
norem.

S r r  in fphxra datus circulus non maximus AB, cui ̂ qualis fit &parallclus CD.datumq; pundum  fit G , 
inter duos circuios AB,CD;oporteatque per G , circulum maximum defcribcrc, qui tangac circulum AB. Sint
E,F,poli parallelorüAB,CD,=(habcnt cnim paralleli eofdem poIosjl^&perE.G,circulus m aximusdefcriba-ai. hum. 
tur E A C q u i per reliquum polum F,tranlibit,ex coroll.fchoiij prop.io.lib.l. huius. In hocaccipiatur quadrans ^
BHì cadctquepundum H ,velfiipra
D,vel in DjVel intraUsQ u^cunque 
áíitcm horum contmgat, ita rem ex- 
equemur. Ex polo E. ad interuallum
EH , ve! cx pòìoTiaHìntèruallum F- 
H, circulus deicribatur HI, qui ipfis
AB,CD,paralIclus crit,cxiftctquc vcl 
fupra C D , vcl idem erit qui C D , vcl 
infra C D , fituserit, proutpundiim

I -A* iv  
V  V .v

* » ••• * ♦ r
C2 .%'uHhf . «

H,fLipraD,vclinD,velinfraD,pofitumfuerit. SumaturrurfiimquadransGK,eritquepundumKjvJfr^H, .
cum GH,quadrante minor fit.Polo deinde G , intcruallo autem G K , circulus defcribatur K L,  ̂qui m ^ m is  
erit,quod redafubtendens quadran. em GK.arqualis fit lateri quadrati in maximo circulo dcfcripti. Secet au- *

KL,circulum Hl.in L ,c (Secabit enim cum necciTario.cum puntìum K, fit infra H, &  ad I, non pcriichiat. '  '
Nam cum paralleli AÌ5,CD,xquales fint;f erunt reda: E A, FD,aquales, S ac proinde &arcus A E .D F , aiquales . -
erunt.Addito ergo communiarcu AF,a:quales erunt arcus E AF, A F D  ; atque adeo cum E AF, fit femicirculus 
inter polos E,F;erit quoque AFD,femicirculus.Efl autem Al.quadransjh cum sequalisfit quadranti gH.Igitur Lt.huim. "

«1

&ID,quadrans crit:ac propterea IG,quadrante maior. Quare fumpto quadrante G K ,cadet quidem puntìum  
K, infra H, fed adì, non perueniet. Ex quo fit,circulum HI,à circulo KL,fecari) &  per L.F.circulus maximus 
¿efcribatur FL,qui per reliquum polum E,tranfibit,cx coroll.fchoiij propoH 10. lib. i. huius. Secet autcm hic 
circulusFLE,circulum AB,inM.i£runtquearcusML,BH,circuIorummaximorum perE,F,poIosparallelo-i/o. kititu. 
rum tranfeuntium.intercepti inter paralldos AB, HI, squales, ac propterea exilíente BH, quadrante per con- 
ftruélionem, erit& LM , quadrans.PoIo igitur L , intcruallo autcm LM , circulus defcribatur M N , qui maxi- k/7.1. lui, 
inus crit,quod redafubtendens qua3 rantem LM.arqualis fit lateri quadrati in maximo circulo dcicripti.Qjio- 
niam vero maximus circulus KL,tranfit per L,polum maximi circuii N M ,itranfib it vicifiìm maximus circu- I S c h ,l.i f .  

lusNM ,perG, polum circuliKL:atqucitatranfitmaximuscircuIusNM,perdatumpun(ftumG. D ico iam 
<undem tangere circulum AB, in M . Quoniam enim circuii AB, G N , in eodem pundo M , fecant niaximum 
circulum EF,inquopoloshabent,*" ipfi ic mutuo taÌgcnt in M. DcfcriptuseftergoperG, circulus maximus ins.hmtM. 
GN,tangens circulum AB,in M .Q i^rc circulo in iphxra dato,&c.Qnod facicndum erat.

S C l i  O t  1 V

) . QVOD (ipunclum G,datumfìtpr<ecìfe in medio arcus BD,erit GTyquadrans.Tuncemm (ì tequalibas arcuhus GB,GD, 
li *^dmtur'arcusBà,DFy^quiaquaUs/unt',cumreñ<eEB,FD7perdefin.poÍtiequalesfint:aqualesfientarcus GEyGF;acprotn- ^^^9- 

^^ìtxifiente EGF,femicirculo inter polos £, F, quadrates erunt GE, GF,Polo igitur G,interuaSo^ GF,cir(ulm defriptus FE,

C  fecabtt

I



q huius.

G

H

fecahitilUinUpun^OyijtioirurJutn erit 
pülm circuii tangentii, vt p riw ^ S tv e^  
Gypunllum âatum f it  iim -t <¡uodD,'..^ 
poluá circulitangentis in medio arcui ' - 
C A , cubie arem femicirculm f ir .i  O.:- 
caluf autem exiilopolodefcrtpuistcH!. 
get AB jnA,  &  CD, in D, Vtp^tet: jus~ 
nium videlic€t circulas hic maximt;: ^  
paralleli AB,CD/ecanrÌTtpunáis A. 
circutnferentiam maximi circuii i4CD-
B,in quo polos babent,

0  VONIAM vero ficut L,polus eii ofÌenfiii circuii maximi Gì îtangetitUyCircalum AB,ita quoque ofiendipoteñ, ahud
'I y  * u n ñ u m y m q u o m a x im u sc ir c u U isK U c ir cü lu m m , exalterapartefecat,polumefealtermcmufdamcircuii maximi,qui
I per G tranfeat,tangxtque circulum AB,in ali0pm,¿t0\perfi>icuumeííperpun¿tumin3h*radatuminterdti0scircul0saqtu* 

¡¿Sy&pamlldosdefcrtUpoJfe duos circuios 7naximos,qHÌcirculumAB,tanjfqnt in duobm puniti*

T H E O R ,  P R O P O S .  lé.

M A X IM I c ircu li,q u i fìm ilcs d r c u m fe r e n tias parallclo ru m  circu lo ru m  in  fp h x ra  a ufc- 
riTnr.’n ïïT j^ rrjw a lip lo ru m  p o lo s tr a n ie u n r .a u to jn d c m v n ù m  p ara llc lu m  ran gunr.

IN  fphæra maximi circuii ABC,DBE,aufcrant ex parallclis ADQFG.circumfercntÌas fimiles A D ,F G . 
D ico  máximos circuios ABC,D BE,aut tranfirc per polos parallclorum A D C , F G , aut vnum eundcm paral
lclum tanscre.Autenimalterillorum,nempe ABC.traniìt per polos paralIeiorum,atcjucitaoftcndemus,aÌtc-

rum per cofdem traniìrc, aut non tranlìt quidem per polos parallclorü^ 
fed alterum tamen illorum tangit, atque ita dcmonjlÊabiiîlus^ltcnua 
cundcm tangere;aut denigue ncque per polos parallelorum incedit,ne. 
quealterum illorum tangit,quo polito concludemus circuios máximos 
datosaliquem alium parallelum tangeredatis parallelisminorem^Tra- 
icat enim primum ABC,per polos parallelorum. D ico &  DBE^pereof- 
dem tranfircjhoc eiì:,pun<5lum B, in quo fc lecant maximi circuii ABC, 
D B E, polum effe parallelorum A D C ,F G . Si namque B. non efteoruin,
polus, iìt H, polus iplorum. Et cjuia circulus A B C . ponitur tranfire per

b t w  corum p olos,cr itH .ìn c irc u m fe rc n :ia A B C “ P c r H ,G ,dcfcribatur c ircu iu sm a x im m H G /eca n sA D C in l.

/ b Eruntquearcus AI, FG> fimilcs, cum intercipiantur intcr máximos circuios A H , H I, per polum H , delcru 
ptos Ponitur autem &  arcus AD,eidem arcui F G , fimiiis. Simiics ergo funt arcus AI, A D ; atque adeo ftim im i

ri . I- •__ r .„ .  Onnri rÌl'aKftirfltim-Mnn crtrnaliudounélumtDïM  r*  eiufdem circuli,intcr feæquales crunt,totum &  pars. Q uod cil abfurdum.Non ergo aliud punaum.prætcr B,
 ̂ poluseritparallelorum ,lialtercircuiorum ABC,DBE.ncm peABC,pcrillorum polosducitur.q^evtcrquc

circulusm axim usABC,D BE.perpolum B,paraIlcIorum tranfit,fivnusipforum tranfit; ^  “
SED  iam duo maximi circuii ABC,DEF.auferant rurfum ex parallelis A D C ,BE, circumfcrcntias limi-

d i j  huifts

*  ̂ —- ——--------- —, ---
Ics A D ,B E ,&  ncutcr illorum tranfeat per parallelorum polos,fed alter, 
nempe ABC,vnum  eorum,putaBE,tangat in B. D ico &  circulum D- 
EF,cundem BE, tangere in E.Sicnim non tangit/ed fecar.«̂  dcfcribatur 
per E, pundum in parallelo BE, datum maximus circulus G  E H , tin- 
gensparallelum BE,in Ejcruntqucfemicirculi, quorum alter ex E, per 
G,ducitur,alter vero ex B,pcr A , tranfit,non coeuntes^ vt conilat ex fi- 
{7ura propof i3.huiuslibri,&ex demonftratis ibidem.^ Igitur arcus BE, 
AG,iìmiIeScn.int:Ponunturautem&iimiÌcsBE,ATT.'Ì?i^milcs crgoiÌTnt 
intcr fe A G , AD;ac proinde, cum fint eiufdem circuii, intcr fc æqualcs
, VT u 1- • . I____ :_____ -r J..X1____ .^.-rxnr

, V. »lltw» 1». ------------------------ ------- -
/'^^J.untjtom m , &pars. Quodeflabfurdum. NuIlusergoaliuscirculusmaximuspcrE, dudusprætcrDEF, 

.  £ ^ 0 ,*  iA- parailelumBE, tangit in E,fi A B C . cundcm in B^tangit. Qi^arc fi ABC,tangit BH, tangct& D H F , eun-

er^ii. htih 
(  S. huius.

pO STR .FM 0 TOTììmi circuii ABC,DEF,auferant ex parallclis ADC.GH.circumfcrcntias fimilcs AD, 
neuter illorum per parallclorum polos ducatur,aut alterum corum tangat. D ico circuios máximos A- 

BC.bEF,tangcrealium quendam paralleIum ipfisADC„GHm inorem . Quoniam enim circulus maximus 
ABC^neque tranfit per po os parallelorum, ncque alterum ipforum tangit, erit circulus maximus A B C , ad v-

---------- trumqueparallelorüADC,GH,obliquus.Sicnimrcâ:usciret,'tranri-
rctperipforumpolos,quodnonponitur.  ̂Tanget igitur ABC,diìos 
circuios æquales inter fc,& parallelos vtrique A D G ,G H . Tangat er^o 
parallelum BE, qui minor erit vtroque A D C , G  H ; (cum A B C , iplos 
fccet) atque adeTO alter fibi æqualis i &  parallelus minor erit vtroque 
A D C .G H tac proinde paralleli A D C ,G H , pofiticrùtintcrillosduos» 
quos circulus ABC,tangit.Dico &DEF,cundcm  BE,tan^ere.Si enim 
non tangit,S dcfcribatur per pundum H, quod eft intcr circulum BE»

^  &fibiæqualem, acparallclum,vtoilcndimus,circulusmaximusKH»
tanfTcnsBEjin I;eruntquefemicirculi, quorum alter ex I.per H , aher vero ex B,pcr G,tranfit, non cocunxcs»vt
c o n to c x  figurapropoi:i3.huiuslibri,&exdemonñratisibidem.*'IgiturarcusAK,GH,ílmilcs crunt: Ponun-

hii.A w u.turautem & AD ,G H ,fim U cs. Sim ilesigiturfuntAK,ADiatqucadco,cum fm tciufdem cireuli,m tcH^® -

gT j. htitus.



quales cnint,totum Sípars.Q ^ d cíi:abfurdum. Nullus ergo aliuscirculus maximus per H, defcriptus, prêter 
D EF,parallclum BE,tangit, fi A B C ,cundem tangit in B. Quare fi ABC,tangit circulum BE, tanget &  D E F , 
eundcm BE. Qoapropter maximi circuii,qui fimilcs circumfcrentias, &c. Q^od crat oftendendum.

S C H O L I V M .

MANlFESTVM>tutemeiï, circuios máximos ABC, DEF, ita tangere euniem paraUelum BE, vi fitnìcìrculi eorum k 
tontaMusperarcmfimde! procedentes non coeant. Alias non ejfent arcus ablatifimiles, vt confiât ex propops- b um  libri.

T H E O R .  I | . P R O P O S .  17. =<4

I N  iphjcra paralleli circuii,inrer q uos &: m axinium  parallclorum  æquales circum feren- 
tiæ m axim orum  circulorum  intercip iu ntu r/unt inter fe æquales : lili ve ro ,inter quos &  m axi
mum parallelorum  m aiores m axim orum  circulorum  circum ferentiæ  intercip iu ntu r, funt 
m inores.

S I N T  in fphæra paralleli circuii A B ,C D ,E F ; fitque CD,maximus parallclorum. Inter circulum v t̂o  
CD, &  vtrumque parallelorum AB, EF, intercipiantur æquales circumferentiæ A C , C E ,maximi alicuius cir
cuii A C E F D B .D ico  parallelos A B,EF,æquales cife. Sint enim com
munes fcdioncs parallclorum, &  circuii A C E F D B , redæ A B , C D ,
EF,  ̂quæ parallelæ inter fc crunt. Tranfeat autem primum circulus 
maximus A C E ,F D B , per polosparallelorum. Q ^ pofito ,^ iecabit 
circulusACEFDB,parallelos AB,CD,EF,bifariam ,&ad ángulos re- 
dos;atquc adeo diametri crût AB,CD,EF,parallelorum.c Qimniam 
vero arcus A C ,B D ,æquales funt,nec non &arcus CE,DF;poniturq;
AC,æquaIis ipfi C E ; crune A C , B D . fimul ipfis CE,D F,fim ul æqua-
les:Sunt autem fèmicirculi æquales CABD.CEFD:*^ quia circuii ma- ..........  .......... ..
ximi C D , A C E F D B ,fcjnujj-io bifariam diuidunt.Igitur rcHqui arcus AB, EF, æquales crunt, ̂  ac propterea &  e 2p. tenij 
C ej;^ IÌj^ F ,h oc eiè,diametri circulorum AB,EF,æquales.Circuii ergo A B ,E F,æquales funt.

 ̂ Q V O D fia rcu sA C-maiorponatur arcu CE. D ico circulum AB, minorem ciTe circulo EF. Pofita enim 
r. eadcñi coiii'lruccionc7¿i: acmonfirationc,‘'cruìit vt prius, arcus A C , B D ,æ qualcs,nccnonCE,D F,cum croo Î20 ha'

AC, maior ponatur quam C E , erunt duo arcui A C , B D , fimul maiores duobus arcubus C E , D F, fimul. RtÌi-
qiius igitur AB,cx femicirculo CABD ,m inor eritreliquo EF,cx fcmicirculo CEFD ;ac propterca&rcda A B , 
iioc eit.diamctcT circuii AB,m inor erit,quam reda EF, hoc eft, quam diameter circuii EF, vt in fi hol. propofi

29.Iib.5.EucLànobiscildemonfìratum,cumarcus AB,EF,fcmicirculo fintminores.Quareminorcritcirculus
AB,circuIo EF. C^iod c/ì; propofitum.

SED  iam circulus maximus A C E FD B ,non tranfcat per poìos pàralleiorum A B ,C D , EF; fintque rurfus 
arcus A C ,C E ,æquales. Dico adhuc círculos AB, EF, effe æquales. Sint enim G , H,poli parallclorum A B .C D
T-P_ £ iti" r»i“r  I-l -1.* t^r\l/NC/'(mi li v im i à i ’ 'C L T ^ I5 ___:_

a 'C .v  ■’
L ¡Í. i ..

dn.

; IO./, hui.
\is.i. hm.

i SchollsJ
hmut. 

k iS.tertìj,

huti»

EF, g &  per G , H. ac polos circuii maximi A C E F D B , circulus maximus 
dcfcribatur GIHK,^ qui circulum ACEFDB,fecabit duobus in punétis 
vtin IK,adanguIosrc¿los. Quoniatn igiturcirculusmaximusGiHK, 
per polos maximorum circuIoruni^CEFDB, C D , tranfit, cxconfiru- 

I  àione,* tranfibunt hi viciifim perillius polos. • Punda igitur C ,D , vbi fe 
Ç duo hi circuii interfccant, poli erunt circuii G lH K ; (alias non vtcrq; cir- 
l  cuius A C E F D jC D ,per polos circuii GlHK,tran(ìrct) ac proinde dudæ 
\ reétæ CI,CK,ex defin.poli,æquales erunt ̂  ac p ro p tcreá^ ro íT C l, CK,
(  inter fe erunt æquales. Suntautem &  arcus A C ,C E , per hypothefim,æ- 
C AI, EK, æquales quoque crunt. Rurfus quia
i  fcrnicirculusIGK;fcmicirculoGKH.æqualiscit; * (Diuidu*ntcnimfe

mutuo circuliACEFDB,&GIH K.bifariam ;ac proinde IGK,femicirculus cfi; Arcus autcGKH,iemicircuIus
 ̂ ci|, propter G ,H , polos paralIelorû)Dcmpto comuni arca GK,erunt reliqui arcus GI,HK,æquaics.Ünoniam 

Igitur in diametrocirculilCKD/egmentacirculorum æqualia IG K, K H l, «  quæfcmicirculifunt. vÎoÏÏaidi- ^  
mus, infiftunt ad ángulos rcdos.iuntque arcus IG , KH, æquales,& non funt fegmcntorum fi.‘m il¿s,fiuc qua-

f  drantes,cum G ,H ,nonfintpolicirculilCK D : Item æquales funt arcus IA,KE,vtdem onfiratumcfi;“ erunt m2. W .
^  redæ demiifæ G A ,H E , æquales. ° Quare circuii A B , E F , æquales inter fe erunt. o Sckíó.i.
w Q V O D  fi arcus A C , maíor ponatur arcu C EjD ico circulum AB,minorcm eíTe circulo EF.Sumpto enim 

*rcuCL,quiæqualis fit arcui CE,erÍt, vt proxime demonfiiratum eít, parallelus per L , deÊcriptusæqualis paral
lelo EF:P fed parallelus AB, minor eft,quam parallelus per L , defcriptus, cum ille longius à maximo parallelo- p ̂  
rum.atque adeo à centro fphæræ,abfit. Minor îgitur quoque eft parallelus AB, quam EF. Q uod eípropofi- ’ 
tum.lnlphæracrgoparallclicirculi,intcr quos Scmaximum parallelorum,&c.Qiipderat demonftrandum.

T H E O R .  1 6 . P R O P O S .  1 8 . xxÿ.

I N  iphæra circum ferentiæ  m axim orum  circulorum  interceptæ  in tcrm axim um p aral-

fcloru m A 'd u osalios circuios æ qu aIcSj& parallelos,funtçqualcs;Iliçvero,queintcrcip iuntur
^ tcr m aiorcm  parallelum j&  m axim un ijiunt m inores. ï

IN



IN  fphæra iìnt duo paralleli æqualcs A B ,C D ,&  maximus paralle- 
lorum fit EF: Hos autcm omncs paralldos i'ccct maximus alius circulus 
A CD B -D ico arcus AE,ECjnec non BF,FD ,æqualcs cfTc. Si cnim non 
funticqualcs,fit AE,maior.® Eritigitur circulus AB,m inorcircuIoCD, 
quod cil contra hypothcfim.Sunt ergo æqualcs arcus A E ,E C , ncc non 
BFjFD,

O y  O D  fi circulus AB,maior ponatur circulo C D jD ico  arcum A E> 
minorcm eflè arcu EC.Si enim non eft minor, crit vel squali?» vd  ma
ior. Si æqualis,  ̂erunt circuii AB, C D , æquales: fi maior, « crit circulus 

'.hmus. minor circulo CD,quorum  vtrumque eft cùntrahypothefim.Minor ergoeitarcusAEjquam EC.Qium '. 
obrem in iphæra circumfercntiæ maximorum circulorum intcrceptæ,&c.Q ^d oftendendum erat.

hl?huÌMS.  
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Siiniphxra maximus circulus paralldos aliquot círculos in íplixríca fupcrficic dcfcri- 
ptos fecet quidem,non tamen per polos,in partes insquales eos fecabic, excepto maximo pa- 
rallclorum : D c  parallelorum autcm fcgmentis in vno hemifphseriorum interccptis, ea quaj 
iunt inter maximum parallelorum, &  polum conipicuum, funt maiora femicirculo -, reliqiia 
vero, quxfuntintermaximumparallelorum, & polum occultum , funtfemicirculominota: 
^ q ualiu m  denique ac parallelorum circulorum alterna fcgmenta funt inter fe ,í:quálla.

IN  fp h m  maximus circulus A B C D ,paralldos EF,GH ,IK,fccet in L>M;B,D,& 0 ,P,non per polos,qui
fint fitOH.paralldorum maximus,Sc Q^polusconfpicuu?; &
R,occuitusinhcm ifphxrio,quod fupra circulum maximum ABCD , 
cxtat,&: ad partes F,vergit.Dico circulum A É C D , parallelos non bifa* 
riam fecare,excepto maximo G H ; • hunc cnim bifariam fecat:f;gmcn- 
tum autcm LFM , inter maximum pai allclum, &  polum Q ^ onfpicui 
femicirculo efie maius, &  OKP, minus. Si denique paralldi EF, iK,a:- 
quales fint,alterna fermenta LFM,OIP,^qlial;a e/Tc.*» P.r polum cnim 

pundum  B, circulus maximus defcribatur Q B R D  ; quii-c?Pc!i- 
quum polum R.tranfibitex coroll,fchol. prop.Tt^.ltb.i. huius; net noii 
per pundum D , ̂  cum vtrumque circulum G B H D , A L C D , bifariam 
aiuidatjcirculiautcm hifcccntur bifariam in B,D .Ex quo fit, circiili.u:i 

QBR.D,parallelum EF,fccare fupra circulum A B C D ,at para'ldum IK,infra cundcm;vt in pundis S, T  ; &  V, 
d w.i. ¿«r. X.^ Quoniam vero circulus Q B R D , paralldos EF,IK,bifariam fecat,erunt SFT,VKX>fcmicirculiiac proptc- 

rea arcus LFM,femicircuIo maior,&  OKP,ftmicirculo minor erit.Quod eft propofitum.
SJN T  iam paralldi EF,IK,a:quaies.Dico alterna iegmcnta LFM ,O IP, «qualia inter fe efie; ncc non icg- 

CIO./, hut. menta alterna L E M ,OKP.« Nam per polos parallelorum, &  polos circuii ABCD,defcribatur circulus maxi- 
f  ft. huius. A G C H , f  quidiuidct fcgmcnta LAM , O CP, bifariam^^íquales ergo funt arcus A L , A M , inter fe,& CO, 
g5¿¿o/. CP,inter fe.Et quoniam circulus maximus A G CH ,tranfit per polos maximorum circulorü GH,AC55 tranfi- 
t.hutus. bunt viciiTxm hi per illius polos.Punda igitur B,D,poli funt circuii A G C H ;ac propterea rcd x  BA, B C ,squa
li zs.teriij. crunt,ex dcfi.poli;*' atque idcirco &  arcus ipfi B A,BC,«equales erunt:' Sunt autcm &  arcus BL, B O , sequales 
iis  lusus. pcoptcrea quod ^qualesportuntur paralldi EF,lK.Igitur&reliqui arcus A L ,C O , xq^uales erunt: Sunt autem 

arcus AL,CO,dim idii arcuum L A M ,O C P ; propterea quod A L, ipfi AM , &  C O , ipii CP, oftenius eftxqnalis. 
k ip.tcrtij. quales ergo fun t quoque arcus LA M , O C P , ̂  ac proinde &  reda; fiibtenf^ LM , OP, «qualcs erunt. ̂  Q¿ure 
1 iSx terty. cx circulisaequalibiis EF, IK, aufcrentaiqualcs arcus, maiorem quidem LFM , maiori O IP,&  miiiorcm LF..VÍ, 

minori O K P,(koc eft altcrnum fegmentum alterno fecmento)«qualem. Q uod eft propofitum. Itaque ii in 
fph^ra maximus circulus parallelos aliquot circuios iu Iphxrica fuperficie defcriptos fecet quidem, &c. Qnpd

t i l .  I. h$ii.

}tZ9.i.hHk

C if f. hui.

erat demonftrandum.
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tio.f. ¿w. 

hto.huius.

SI in iph^ra maximus circulus parallelos aliquot circuios fecet,non tamcn per polos > dc 
parallelorum aifumptis circumferentijs in vno hemiiphierio,illa: quíE propius accedunt ad po- 
um conipicuum,erunt maiores,quam vt iimiles cllepolUnt illis,qua: ab eodem conipicuo po

lo longius abfuht.
I N  fphxra paralldos AB,CD ,EF,fecct in H ,0 ;I,N;K,M,non tamcn per polos, circulus maximus GH- 

“  IK LM N  O , fitque fupra hemifphxrium G B L , polus confpicuus P, oc-
cultus autem Q .D ico  arcum OBH,maiorem efie,qua vt fimilis fit arcui 
N D I,& N D I, maiore, quam Vt fimilis fit arcui MFK.  ̂Per polum enim 
parallelorum P, S¿ punda I N , defcribantur duo circuii maximi PI,PN» 
iècantcs parallelum AB, íupra circulum G IL N , in R., S : eritquc arcus 
RBS,arcui lDN,fim ilis.Cum  ergo arcus OBH , maior fit arcu iCBS,ma- 
ior quoque erit, quam vt fimilis fit arcui N D I. Eodcm modo oftende
mus arcum N D I, maiorem eflc, quam vt fimilis fit arcui M F K , fi nimi-
rum perpolum P, & p u n d a K M , duoalijcireulimajàmideferibantur.

Igitur fi in fphsera maximus circulus paralldos aliquot,ücc.Quod demonfti'andum erat.
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H fN C  fit.funpUciter arcum OBH,maiorem efle partem fui paralleli A B ,quam arcum N D I,fui paralleli, 
¿jc. quandoquidcm arcus RBS, tanta pars eft fui paralleli,, quanta elt arcus I D N , fui paralleli, cum hi arcus de- 
monltrati fmt elfe fimiles,&c.
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s
KL

H

aio. i.hui.

hd.l. huu

a

hi1

^Tin fphæris æ qualibus m a x im i circu ii ad  m áx im o s circu io s in c liiie n tu r, ü lc ,cuius p o l t r i  
fu b iim io rfu p r a p la n u m fu b ie d u m c ft,in c lin a tio r c r it : illiv e r o  ririCnH^-t^ìiorniTi pnli r q in lir r r  
J i i k n  t à fu b ic d is  p laniSjX qualitcr incliiian cu r.

IN  fphxris æqualibus A B C D , E F G H , quarum centrai, K, ad circuios máximos A B C D , E F G H , quo
rum poli LjM.inclinentur duo circuii maximi B N D .F O H , quorum poli, P, C^fìtque primum polus P,fubli- 
mior fupraplanum circuii ABCD ,quam  polus Q/upra planum circuii E FG H .D ico  circulum BND,inclina- 
tiorem cife ad circulum A B C D , quam P O H , ad EF- 
G H. ̂  Defcribantur enim per L , P, polos, &  per polos 
M, Q ^irculi maximi A N C , E O O ; fitque communis 
icdtio circulorum A B C D , B N D , reda BD ; circulo - 
rum autem A B C D , A N C ,reda AC;6¿ circulorum B- 
N D , A N C , reda N I : quæomnes redæ per ccntrum 
fphæræljtranlibunt,  ̂ cum circuii maximi pcridcm.. 
centrumiphærædu-'antur. Eodem ordincíintinalia 
fphæra comm u nés fcdioncs circuloru m , vt reda FH, 
circulorum E FG H ,F O H ;reda vero E G , circulorum 
E FG H jE O G ; &  reda O K , circulorum F O H , E O G :
ijuæ omncs redæ fimiliter per ccntrum fphæræ K, tranfibunt. Et quoniam circulus A N C , per polos circulo
rum ABCDjBNDjtraiifiens,*^ cos fccat ad ángulos redos;erit vicimm vterque circulus A B C D , B N D , ad cir-  ̂
culum A N C ,redus,^atquc adco &  reda BD,communis eorum fedio,ad eundem circulum A N C ,pcrpcndi- àxp.'vnde, 
cularis erit.Quarc anguli A ID ,N ID ,redi erunt,ex deiin.^.lib.ri.Eucl.ac proindcAIN,anguluscritincIinatio- 
nis circuii BN D ,ad circulum ABCD,CKdcfin.6.1ib.ii.Eucl.Eodcmj2odocritEKO,angulusinclinationiscir- 
culi F O fì,a d circulum E FG H . Quoniam vero,P,polus circuTlTxND, iublimior ponitur fupracirculum A B- 
CD,quam poiusQicircuIiFOH,fupra circulum E F G H , eritmaior arcus CP, arcuG Q ; Hicnimarcus,cum 
lint perpendiculares ad circuios A B C D , E F G H , altitudiiies polorum P, Q^fupraipibs circuios mctiuntur.
Sunt autem arcus P N ,Q O ,æqualcs,cum fintquadrantcs.'^ Policnim P,Q^a circulis maximis B N D , FOH,per e Corolió. 
quadrantem abfunt. Arcus ergo CN.m aior crit arcu G O ,ac propterea AN,relÍquuscx iemicirculo A N C , mi- Pmtu4. 
norerit reliquo E O , ex femicirculo H OG. ^Quareangulus A IN , ángulo E K O , minor erit, acproindcmagis 
inclinatus crit circulus BN D ,ad circulum ABCD ,quam  circulus FOH,ad circulum E FG H ,vt in expliçationc 
dcfin.7.1ib.ii.EucI. fcriplimus.

^ S j i  D  lint iam arcus CP, GQ^æquales, hoc efl", poli B, Q ^ qu aliter diftent à planis circulorum A B C D , 
LFG H .D ico circuiosBND,FOH,æqualiterinclinari ad circuios A B C D . E FG H . Qi^niam  cnim arcus CP, 
GQ^quaIesfunt,fi addantur quadrantes P N ,Q p,eru nt &  arcus CN,GO,æquaIes;ac proptcrca &  rcliqui ar. 
cus A N ,E O ,cx femicirculis æquales crunt.5 Anguli igitur .\1N ,E K 0 , æqualcs crunt, ac proptcrca, ex dcfin.7. g sT.tengJ 
lib. ii.Eucl.rimilcs,ÍÍue æquales crunt inclinatioiics circulorum BN  D , F O H , ad circuios A B C D , E F G H . Si 
igitur in iphæris æqualibus maximi circuii admaximos cÌrculos,&c. Qupd erat oftendendum.

5  C ir O I  Í r  Ai.

_ HINC ü u ß  circulorum maximorutn adJics inclmatorum poli agualiteydißent à polis maximorum,ad quos inclinn- 
Urmclinationesej^èaquales-cutusvetjipoliuviciniorß t p oh em ,xd gusniinclimtnturjinclmationemejfemaiorem. 'Namfi 
ffcnsLB,MQìfint ítquaksyeríuñ &  cum quadrantes jin t a f ^ a  ’eopoltP.O^irculoruiniltn*- )^Coroli6.
torumxqualiterdifiabuntàfiibïeâisplaniscircul'jrtimAHCD, EFGH. Quare^vtdemonjiratumeñmbacpropofiAquales 
trunt inclinationes circulorum Bl^DtFOìì,adàrcuLs ABCDjEFGH.Si vero arem LP, minor ß t arcuMQ_^rit reliquus ar
cus CP,ex quadrante maior arcu GQ^eliquo ex quadrante. Igitur, vt ofiandimiu in hacpropof.maior en t tndtnatio circuii 
^Ì^D,adcirctilum ABCD,quam cir culi F O B ,*d circulum EFGH.

CONVERSVM quoque huim Fhcorematis,&fiho!ij demonfirabimw in hunc modum.

S I in  iphæris æ qualibus m a x im i c ircu ii ad  m áx im o s circu io s æ qu alitcr in c lin cn cu r,cru n t 
■diftantiæpt^orum ip fo ru m  à fu b ic d is  planis æ quales: Illu is v e r o , q u i m ag isin clin a tu r, fubli- 
niior erit p c t s .  Ite m  di ftantiæ p o lo r u m  illo ru m  c irc u lo ru m jq u iæ q u a Iitc r in c îin a n tu r ,à p o lis  
c ircu lorum ,ad  quos in c lin a n cu r,x q u a lcs  cru n t: O ifta n tia v e ro  p o li illius c ir c u ii , c^ui niaffls in- 
clinacur.à  p o lo  c irc u li.a j g u e m  in clin atu r,m in o r  eritr"

Slnam ^circuliBi\D,FOU,adcirctilos ABCD,EFGUy£qualiteriticlinentur,erunt anguli All\,EKOitquales,exde-  ̂
fin.^.lib.ii.Eucl.^ ac propterea &  arem AN,BÒ,squales erunt. A^ttis igitur quadraniibm ^P,OQ^quales erunt arcus AP,
EQ^cpropterea &  reliqui,CP, GQ^xfemictrcttlisdquales erunt.

S I vero circulus B N D , ad cvnulum ABCDj magiiincHnetur,quam circulus FOH,adcirculxm EFGlI,erit minor an- 
Ifilus AlN,anguloEKOyVt indefinitionem 7.lib.n.Eucl.firipfìmui\^ ac propterea &  arem AH,ininm en t arcu W . Additis VSchot.xé. 
^itur quadrantibmNP,0 (l^ iim r erit arcus APìitrcuEO^ ac proinde relujuus CF, exfem u tn u loA N c, reliquo C Q ^ xfe-  ^̂ 9̂* 
^¡circHla FOG, maior erit.

C 3



T H E O D O S I I  S P H Æ R I C O R V M
R F R 5 F' S ,fi circuii aqualiter incimentur,erunt arem CP, GQ^yt proxïme ofi^ndimusj squales. i CuiH ergo <jüd»\ C o ro l i<¡.

i.hiiius. dr antesfint CLyGMierunt 0^ arcus LPiMQ^quales.
SI denique circulus B'SD.magis inclineturytrit ex proxime demonfiratis, arcus PC, maior arcu Reliquus tgnttr 

tP ,e x  quadrante CL, minor erit reliquo M O¿ex quadrante GM, & c .
D Í O quoque alia Theoremata in alia verfione hoc loco adieStaptnt, videlicet.

x x v j .
I.

—  C I R r V L Im ayim itancTenreseunticm paraliH nt-n. çqualitcr incîiuaiituracTmaxiniiini 
parailcioruaicqui vero maiorcm parallclum tangit,inclinacior eít ad maximum parallelorum** 
hc^jttid¿*4itilÍí£u3¡5a52úCjcuixiniumparallelorum,tanguntcundemparallelum: Q u ^ ,

•Î í T i : i Y Í m n n i  m r * : l l í * l n n i m .m í i i r » r / = * m  r^ in rrir .roinciinatioreíl ad maximum parallelorum,maioremparaÍíelumcangit.

X / Al í circuii AByCB,tangant eundemparaüelumACtfitqueparaüelorum maximusDF.. Dico circulas
1.1.huí. inclinar i ad circulum DE.Sit enim F,polus parallelorum,^ ¿ r  per F  y &  contactas A , C , circuii maximi dejcriban^

tur FADy FCE,  ̂qui per polos circulorum AByCB, tranfibunt -, at.ine 
adeo ipfiis ad angulas reéios fecabunt. Quare arcusy AF, CF, metjentur 
altitudinempoh F, circuii DEyfupra circuios AB, CB j acpro 'mde cum 
arcusAFyCF',-equatesfintyproptereaquodreüafubtenftFA, FCyíqu*^ 
lesfunt, ex de fin. poli, <equaUter inclinabitur circulus DE, ad circuios 
AB, C B -,& hi vicifim ad illum aqualiter inclinabuntur.

T I N G A T  iam maximus ctrculus GlI,matoremparaüelum Gl 
Dico maioremeJfeinclinamnemcircuhGH,admaximumpara!îeloiUih» 
DE,quam circuii AB.  ̂ Defcripto cfümperFy &contaclumGyCircuh 
maxima FGEymetietur eadem modo, vt proxime demonfiratum eíi,ar~ 
cus FG,altitudinempoli F , circuiiDE,fiipracirculum GH. EÜautem 

arcusFG.maior arcuFA,quodcirculusGI,maior ponatur circula AC,ac 
proindeapalaFyremotior. S Igiturmagisinclinabitur circulusDE,ad 

circulum GH,quam ad circulum AB]&vtcifiim GH,magis ad DE,inclinabitur, quam AB.
- ^ ^ S V S  circuii maximi AB, CB,<tqualiter incimentur ad circulum DE, maximum parallelorum. Dico illos eundem 

h zo.i.hui’ p^ r̂allelum tangere Per F,enim polum parallelorum, &  polos circulorum AB, CBycirculi maximi defiribanturFADjFCE,
i i  y re¿los',metienturarcusFA,FCtaliitudinempoliFyCir- 
kScbol.21. cttliDLyfupractrculcs AB, CI?.  ̂ Sunt autem arcus F A, FCyaqualesyquodcTrculi AByCB,<tqualiterponanturinclinariai 
hmw. circulum DE,atque adeo &  hie victfitm ad illos.Si igitur ex poh F,interuallo F A,vet FC,cir cuius defcribatur AC.^ tanget htc 
1 f. huius. circuios A B , CB, proptereaquodcirculw A C , &  circuii AB, CB, in eifdem punétis A, C,fee ant circuios máximos FD, FE, 

qui per eorum polos tranfeunt.
IÏ120A.hu. vero circulus maximus GHymagis inclinatw fit ad circulum DE. Dico ilium tangere maìorem paruìldum. Dei
n I I hui enm per F,polumfaraüdoTum,&per polum circuii GH, circulo maximo FG,'^qtñ ctrculum GH, fecabit ad ang-dns
o ̂ Scho. zi. feàosynimirum in punüo G\ mctietur rurfus arcus FG, altitudinem poli F, circuii DE,fupra circulum GH: °  E ñ autem FG, 
hnifis. quam FA,quod magistnclmatus ponatur circulus GH,quam AB.Igitur circulus ex polo F, &  inter uallo FG, defiriptus
p j. huius. circulo ex eodem polo F, &  interuaüo FA,defcripío,í Cum ergo AB»ACyfi mutuo tangant in A, &  GH, GUfe mu~

tuo quo^ tangant in G,confiat propofitum.

bj. htiius. 
c  13.1. hni.
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G I R  C  V  L I  maximi ad maximum parallclorum æqualirer inclinati,poIos1iabcnt in cir- 
cumferentia eiufdcm paralleli. Et circu i maximi, qui polos liabentiu circumircrcntia eiuf

& 20 .T. hui.

b ij. t. hai. 
c Schol. 21. 
h u tu i.

d X. huius.

c  18. tert^. 
ÌSchoL  11. 
huius.

dem parallcli,admaximum parallHomm arqualiterinclinantur:
'C l^ V ir m a x im i AB,CE^, quorum poli E,F,(tqualiterfint inclinati ad DB, 

maximum paraUelorum.Dico eorum polas E,F,ejfeineodem parallelo^ Defiriptà 
enim per G, polum paraìlelorumy é"per E, F, polos circulorum AB, CD, maximis 
circulis GEyGF,^ quireétierunt adcirculos AB,CD'yeruntarcus EG,FG,difiantia 
polorumEyFyà polo G:*̂  funt autem <equales,quodcircuU AB,CD,ponantur aqué  ̂
liter in huius linati ad circulum DBJgitur circulus EF,ex polo G,&interualiuGEy 
vel GF, defcriptus,^ parallelus eH circulo DB; in quo quidemparallelo E F , cinuii 
AB,CD,palosEyFy habent. Q m delì propofitum.

SEP iam circuii maximi AB,CD, habeantpolos E,F,inparalleh,EF. Dico eos 
aqualifer incltnari ad DB,maximum parallelorum. Erunt en im &  defin. poli, re- 
ÜA GEyGF,<equales,  ̂atque ab id arcus EG,FG,aquales quoque in n t . Cum er̂ 9
ijdem arcus fintdifiantia polorum E,F,à G,palo parallclorum,^ aquaütennclina- 
tieruntcirculiAB,CD,adDB,parallelarumm'aXinium.

S E Q y i T V R  iam in codice uraco proooCitia zz.cuius demonfiratio lon¿f-WA ^  
ett. Vnde quoniam in aüa ver liane multo ireuiusyéluciSusque eademìenmftra *4 
tur , vifum est hoc loco inferere alia tria theoremata alterius verfionis, vt faci^
Itus deindepropofitionem 22. huius libri demonflremus. E¡f autem primum Theo * 
rema fecunda pars propof i. libr. 5. Theodofii, quamuUmagisvniuerfalefityVt 
hicproponitur. Primum ergo Theorema, quod ordme tertntm eft in hocJcholio,it<t 
Jè habet.

IU.SÍ
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SI fupcr diametro circuii conftituaturrcdum circuii fegm entum , diuidatur autenfe-
gmcntimÌiilentiscircumfcrcntuiinduii.s4n^qualcspartes,&àpunòtofediónì?addrcumfe-
■rentiamcirculiprimiplurim^rect^line-jcadanti ericreda fubtendens minorem partcmin- 
iiitcnusicgmenuomnmmmmuna; qu^a^item maiorem fubtendir,omnium maxmia. Re- 
iiquarum vero propmqmormaxima remotiore Temper maior eft : A t propinquior minime 
rcmotiorcrcmpermmoreft. P o v e r o  red? Iine^ ^quales ab eodem pundo in circuniteren- 
nam ci rculi cadunt, a maxima <gqualitcr diftantes.

SVPER diametro AD,circttlÌ ABCDh.conftituatur redum circuit fegmentum A F D , quodfecetur nonhhriam  in F. 
ptijue minor pars AF, (¿rm<uor D F: Cadant autem ex Fiplurim,ereéta linea FA, Fi, Fif,Ffi,FC, FD, FE. D^co omnium

piinimumefeFA:maxim amveroFD: AtFC,m aiorem ,quamFB,& c.EtFU minorem ,quam FH ,& c.D emqneduasFFy
iC,<‘ f*lescf[e,ft^qualiterdifìentam4xm aFD jm eii/tarcusD E,D C ,aqtalesfm t.^D em ittaturem .nexF.m pU num
mcuhABCDEperpenécuUri^FG, ^ qu^tnAD ,comm unemfeatonerncadet: e r ì t q u e p l ^ m G ^ v e l in t e r p L u A ^  V ^ s Z t
D. v tm  prima figura. ( Id  quodfemper contmget.quundofgmentum AFD,femicirculo maius non eiUuam uU  idem uccide- ' *

repopttnfegm entom aiore,)velidem quodAivelexiracirculumm diam etroD A,protraaa,vtpcJierioresduxn m m r : ^  
(^nt. ìdquodfolummfcgmentOyquodfemtcircHlomaimfit,contingerepoTeU.ln^nAautemfiouYanoneritG\centrum  
orcultABCDFyquodGFynondiutdatbtfartmfegmentumAFDMultominusiV^rioribiuduabusfiguriserttG centrum
emuli ARCDE. lunganturreaa G l, GH, GB, GC, GE; erunt^ omnes anguli ad G jectiyix defimt. 3. lib. 11. Euclid Oun. 
num vero reHarum ex  G. in circuiti *

e 7. -vfl 8.
tertìj. 
d 7 v e l ¡J. 
•vUs.tenif.

e 4-7.prm.

ABCDE, cadentium inprimafigu- 
ra ,& tertia  m inim aeiìyG A\ln  
omnibus autemfiguris maxima  
e B ,G D ;& G C , maiori quam  GB;

GH'fdíddeni^
GC, GE,aquales: erunt propterea in 
prima, &  tertia f ì g ^ d u o  quadra- 
ta reàarum AG,GF, minora duobut 
quadratis reétarumIG.GF: « qui. 
blu cum iqualia fìm ^n u d ra ta  re- 
SarumFA, Fl;mtniis quo^erit qua-

dra tum exF A ,quadratoexri;u t^adeo& rea4F A ,m inoreri^ F.odemmodooffendemmFA,fneademharapri 
m a,& tertiam inorem ef[e,qiiatnFH,& c. InfecmdaveroUsura. ^ m m orquoqueeH F A ,quam F I,vclF H ,& cm ptereaU 9 primi
^^odm triaKgulisAlF,AH Fy(m qué^^^^  rf¿?4FXA«¿-
tenà t4ngu lum acu tum U velU ,a treaaF U velF H ,^^^^  M m im a e r g o o m n iu m e íir e ¿ ta F A .R ^ m

^^^^^^k^^^eruntduoquadrataexGD,GF,mamaduobuíquadratiiexGC,G^,?.qttibuscumaqua!iafmtql!¿ktex„..
l f f ^ - ^ ^ ‘̂ ^ ^ n ^ r i t ^ ^ ‘‘dratum exF D ,quadratoexF C iacprom ^  

oJiendemm,re¿tam FD,maiorem efe,quam FB, &c. Maxima ergo omnium eSi reéia FD. Preterea in omnib'u, fiauris e~
runtduoquadrataexGC,GF,matoradHobttsqtutdrat,6exGB,GF, h quibiiscumaqiuliafm tquadrataexFCy F B 'e r it  l

m m ^ ^ à ra tu m e x F C ,m a iu sq u a d ra to e x F B ‘,acpro m d e& rea a F C ,m m ^rerit,q u a m F B .L n a lH ^^^^^  
^^rn^Cyqu£propinqum eiìm axm tFD ,m am em efrequacunquealiarem otiore,& c.Adhuc i n l ^ u s  fim ris erunt duo 
quadrataexGI,GF,mmoraduobusquadratisexGU,GF:  i  qutbm cum .zqualia fin tquadrataexF I,F H ieritquo^qua^
d^atum ex FI,minus quadrato ex FH;propterea^^ &  reila FI,minor,quam FH,erit. Eodemque mododemonfírabimiis, re-  '

»^^^¡^^P^pmqutoreñmtmmaFA,mmremejfequacunquealiaremotiore,&c.PopemoeruntduoquadrataexGC, 
^̂ *‘̂ f ‘*̂ ‘‘̂ JiuobiisquadratisexGE,GF:^quibuscHm^qualiaJìntquadrataexFC,FE,aqualÌ4 quoqueeruntquadrataexk^7.frÌ. 
FCyFE, at^adeo&re¿ia FC,FE,aquales erunt. Confiât ergo td,quodpreponitur. Cateram vtexdemonlirationeparet,e- 

<*^J^^^^^f<^fmuíproptnquioremmaxtmaFD,qu*caditinpun¿tumviánmpun¿toD: lllamveropropinquioremminima 
tAjquacadtttnptmctumpropmqutuspunaoA,

IV .

^^^^^^^Hn^hxra^riipcrficic intra circuii cuiuique peripheriam pundum fìgnetur pr^cter eius 
polum,ab eo autem ad circuii circumferentiam plurimi arcus circulorum maximorum du- 
cantur iem icirculo m inores i maximus eft,qui per circuii p olu m  ducitun m inim us autcm, qui 
ciadiacet: Reliquorum vero propinquiormaximoremotioreiempermaioreft: ©troverò ' 

; arcus ab eodem m axim ojVel minimo æqualiter'remoti inter fe æquales funt.

SIT infphAracirculus ABCDE,cuius polusF, figneturqueinfphírafiiper^ 
ficiî intra penpheriam circuii prater polum F, punCtum quodlibet G , à quoplu- 

î iiarcmmaximorumcirculorumad circumferentiam circuii ABCDE,  du- 
‘̂■'itur,qHorumGA, invtramquepartemedu£lustranfeatperpolumFarcu» 

f.ro GB,propinquiorfit ipfi G A,quam GC; duo deni^ GB, GE, aqualiter diftent 

eodem GA,veUGD;fint^omneshiarcusfimicirculominores: quodtumde- 
>^K¡..erit,cumfemutuononinterficabuntinalíopun¿lo,quaminG, “ Cum
enim circuii maximi fe  mutuo diuidant bifariam, erunt arcusGA, G E ,fm icir- 
^■■loihinores,cumnondufeinterfecent. Eademi^toe erunt alijar cus ex G , exe
unt vs minores femicirculo,fife mutuo non interfecent.Omd fi vnus eoru,vt v.g.arcusGA,ejfetfemicriculm,tran firent omnes 

punaii A,effentc¡ f̂emicmul^quo^; Si vero GA^etjemtctrcuiomator,fecarenteumomnesalij,antequamadcinu^
C -f ferentiam

A ir. I. bui.
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ferentiamperuemrentyejfm^femicirculo mahres.vtpatet. Vnde nihil coüigi poßet. Pico arcum GA, omnium ejfe ma*
k im u m ,& G D ,minimum: GB,veromaioreine]JearcuGCi duosdeniqueGB,
GE,eJfe*quaUs.  ̂ Ouoniam enim a rm  AD, fica t circulum ABCj bifuna m ,&  
ad ángulos recios; en t re^tajúbtenfa AD,diameter circuit ABC; &  fuper ipfam 
reñum cir culif ig m e n t^  AGD,conflitutum, quod quidem inaquaUter fecatur 
inG,(Nitmqma,eX'mpol*,reä£fubtenfcFA,FD,iequalesßnt, eruntquoque 
arcus FAyFD, aquales acproinde arcus AD,feäiisent btfanam in F,atque ob idin 
G,nonbifariam)maioy^p(trseiiGA,&.minorGD. Jgtturreäarumäucia-. 
rum ex G,ad circumferentiamcihuB^iBC,maxima eil GA,&m inim a  GD:Gß, 
vero maior quam G C : &  CB, GE, äquales. Q^are cum arcus,quibus fubtendun- 
tur,ponanturßmicirculominores, en t& a rcusiG A ,maximus,& G D ,m i-  

Arcus denique GB,GEi£quales.nimus : GB, vero maior,quam G C ;

V.
SI in fphxrç fiipcrfide extra circuii cuiufque periphcriam pundum iignetur præter cius 

p o lu m ^ co au tem ad  circuii circumFercntiam plurimi arcus circulorum maximorum du
cantur iemicirculo minores^cancefquecircumferenriam circuii > maximus eil,qui per cir
cuii polum ducitur; Reliquorum vero maximo propinquior^remotiore Temper maior eft: 
Muiimus autem eilille maximi, qui inter pundum ,&  circuii circumferentiam extra circulum 
interijcitur j Reliquorum vero minimo propinqiiior, remociore Temper minor eft : D uo vero 
arcus ab eodem m axim o, vel minimo æqualiter remoti inter Te æquales Tunt.

JNJplhera circulusfirABCDE, cutus polus F,ftgneturq^inJphara fuperjicie extra peripheriam circuit,punñum quoi-

tts. \.hw.

uis G,prater alterumpolu circuit AB CD E:&  à G,plurimi arcus maximortm circulorum ducantur ad circumferentiam cir’  ̂
culi ABCDE,ipfam fecantes ; quorum GDFA per polum F ,tranfeat; arcus vero GHB,propinquiorß t  ipfi GDFA» quam GlCÎ 
duo denique GHB, GKE,aqualttet diflent ab eodem GDFA,velà G D ,ßnt^  omnes ht arcus femicm u k m nores:quod turn de- 
mum erttycum fe  mutuo non interfecabunt in alto puncto, quam in G,vduti in antecedenti theoremate eH ofienfum. Dico 
arcum GA,eJfe omntum maximum ; &  GB,maiorem quam GC : Minimum autem eJfe GD; &  GH,minorem quam GI :De-

ni^ duos arcus GB,GE,item GH,GK,<equales efe. * Quoniam enim arcus G A, fe- 
cat circulum ABCDE,btf*riam ,&ad ángulos reéios; eritre7laßibtenfaAD,dia- 
meter circuii ABCDE, ^  fuper ipfam reäum circulifigmentum confiituttm D-
G, quodinitium fumens aD,per G,duatur,donec in altopunâo A, circulum AB
CDE,iterumficet : non bifariam Jcäum eli in G, {quod G,mnpo • 
natur polus circuii ABCDE, in quo dtüion fegmentum bifariam diuidttur, vtin 
precedenti theoremate oßenfum eit )  maior que pars eñ à puncto G , vfque ad A,

* cum in eafit reliqauspolus, (  alta* arcus GDA,per vtrumque polum duceretur.ac 
proinde maior effetfemicirculo,cum arcusinter duos polosfem ìduuluf f i t . )  mi

norvero DG.  ̂ Igitur reñarum ex G,adcireumfcrentiam circuii ABCDE,ditäarum,maxima eñ GA, &  minima GD,G-
B,vero maior quam G C ; &  GB, GE,aquales. Item GH,minor quam GI; &  GH, GK,aquales. Quaproptercum arcubusfern- 
circülominoribusfubtendantur,exhypothefi, eritquoque arcusGA,om m um maxtmttí,&GD,m tnim us: a. GB,ma- 
ior,quam GC; &  GH, minor quam Gl.  ̂ DeniqueGB, G E , n ecn on G Il, G K , aquales int er fe , Quoddtpiopo- 

fittum.
PERSPICVVM autem eñ in proximis duobus theorematibus arcusßngulos ex G , duäos non debere ejf¿ maior esfemi' 

circulo: alias non a u f errent maior es linea maiores arcus,&contra,vt confiât exfcholio propof28.lib. 3. Euclid.

T H E O R .  2 0 .  T R O P .  2 2 .

SI in Tphæra maximus circulus vnum quidem circulum tangat,alium vero ei parallelum 
Tecetjpoiituminter Tphæræ centrum,&  eum circulum, quem tangitmaximus circulus, polus 
aucem maximi circuii fuerit inter vtrumque parallclorum, deTcribanturque maximi circuì^ 
tangentes duorum parallclorum maio rem : hi omnes crunt inclín? "Tad inaximunTcircuTum, 

^  eorum redifìlmus quidem erit ille,cuius contadus cric in eo pun¿t  ̂ , in quo maius Tegmen- 
^5un.p5Siïêli maioris bifariam diuiditur ; humillimus vero S¿ maxime inclinatus,cuius conta

dus erit in eo pundo, in quo minus Tegmentum bifariam diuiditur: Reliquorum autemilH 
quidem,qui æqualiter diftant ab alterutro corum pundorum,in quibusÌegmcnta bifariam fe- 
cantur,funtiìmiliter inclinati : qui vero contadum remotiorem habet à pundo, in quo maius 
fegmentum bifariam fecatur, inctinatior perpetuo eft , quam qui contaòlum e i d e m  pundo 
propio rem habet. Poli denique maximorum circulorum erunt in vno circulo, qui &  minor 
crit eo circulo, quem tangit maximus in principio circuluSjòi eidem parallelus erit.

,  fphæra maximus circulus ABCD,cuìus polus E, tangat circulum A F , fccct antem alium huic paralle-
liin ^ H B D ,p o(itu m  inter fphæræ ccntrum,&circulum AF,ita vt circulus G BH  D,maior fit.quam AFifitquc
E.polus circuii maximi A BCD ,intcr vtrumque circulum A F ,G B H D . Quoniam vero maximus circulus A- 
BCDjfecat circulum G BH D ,non htf îriam f̂j^n-nQn ppi- tins polos, hoc cit, per polos parallcloruni»

.h u m .  * critfegmcntumBHD,adpolumconípicuum,quifitl,maiusfeiríicircuio,&BGDjninus. ^DucaturperE>

b Scbjl.zi. 
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tertij. 
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p lu m circu IiA B C D ,5¿I,poIiimparalleIoriuncircuIusmaximusGAC '  qui fecabit feementa B C D  BH
r),bifanam: punaa autem M , N . aqualiter diilcn t ab H; &  O , magis diftet ab H,quam d Tançant autem

paralIclum G B H D ,m pun¿lisG ,H ,M ,N .O ,circu lim axim iG L,H k,M P ,N k,O L,qiiiquide!!f5 ñincsin- 
clmatieruntadmaximumcircuiumABCD,cumnontraníl^antperE,poIumiplius. Cunì enim E , polus po- 
naturinterparallelosAF,GBHD,nonpoceruntcirculitangentescircu]umGBHD,pcTi;tranfirc,aliasfcca-

‘î'̂ ^̂ *̂ 5̂^̂ ‘^*^c<^cilariotranicUnt,litextradidosparaIiclos,vtpatct. D ico ^Corol.io, 
¡"5 ‘' ‘^̂ »̂̂ ”̂ “ ^^“ ^̂ *̂'̂ ^̂ ‘̂^>^^niilimumautcm,idcil:, maximciticlinatûnTciP*

C L ; At M P,N k.iim ihtcr m clm ari,&OL, magis quam N k : Polos dcniquc horum circulorum taiircntium 
cfic m vno codcmque parallelo, qui minor lit,quam AF. Quoiiiam enim E , polus eli circuii A B C D , crit
BA.quadransmaximicirculi; fum atiirciæqualisarcusHQ;fritqucpunctum q.intcrpundaA,Î^T,cum ar- 
cus ,maior itquadiantejfquodEAjquadransíÍtoílcnfus. j  ¿^HÎ,quadranteminor, g propccrcaouod 
arcuscxJ,polo per H,vfquead maximum parallclorum porrc¿hisíicquadrans. Si joitur expolo I,adintcÎiial-
I^ m lC ^ ciiculusdefcribaturQ TR , critîsipfi A F,parallclus,& co minor. Ia lin e  ergo parallelo O 'I  R,dico
dcpoIosommumcirculorumparallelumGBHD.tangcntium. i P c rp o lu lffB S iiC & p n n a a c ^ a a u u m
defcnbanturcirculin^x^^^^ k qmtranfibuntc uoqucperpolostangentium. 1 Qiiia ve
ro arcus HI, MI, N I, OI, G l  » funt, quod ex deiìnitionc po i , vc6 tx’ Ilis arcubus liibtcnfææquales iìnt,
cademq; ratione &  arcus IQ J S , IT , IV, IR., a:qualcsfuntj crunt toti arcus H O , MS, N T , O  V , G K  æaual'’s- 
atque adeo cum H Q ^  fit quadrans,omnes ^ ’
illiarcus quadrantes erunt. Q ^ rccu m d e- 
monilratum ilt eos traniìre per polos tan- 
gcjptium, erunt punda Q ^ ,  T jV jR ., 
poli circulorum tangentium, quæ quidem 

I  omnia funt in parallelo Q T K ,q u o d v lti-  
mo loco proponebatur dcmonitrandum.
Iam vero quia arcus circulorum maxinio- 

*% m  ex E, polo circuii maximi A B C D , ad 
C ^ >  T , VjR.,polos tangentium dudi mc- 
tiunij^ diltantiaspoli E , à polis tangenti- 

W um; Cquodhiduoàm axim oEQ^quali-*
'  ter diilent, propter arcus Q T . qui æ-

quales fum. N a are" paralleli 0 ,in tc r  ma- n
ximos ciçfelosHIjMI.NIjfimiles funt àrcu- C
bus M H ,NH ;ac proinde cu hi æquales ponantur,erút;& illi|xquales: qui cu æquales lirft arcubus Q S ,Q T , /ìn- 
guh finguhs; « propterea quod comes fediones paralleli V K , &  maximorfi circuloru H Q , M S, N T , per eius 
polos dudorum  diametri funt ipfius. Ex quo fit, cum arcus inter has diámetros prope R,fm t inter fe æquales,
P arcus quoque oppofitos illis Q S, Q T , æquales eiTc, propter ángulos in centro a prædidis diametris con tc n- 
tos, q quiæquales funt vtpote quiæqualibus arcubus prope R,infiilant. Hinc enim fit,& ángulos ad verticem 
arcubus QS^QT,iniiftehtcseireæquâk’S,) cfjguc  ̂ omnium maximus E Q  minimusautcmEKtæqualesvr- 
roESjE FiSc deniq;ET,maior,quam EV,c|uod omneslii arcus fint femicirculo minores;^ eiì: enim EQ .qua- 
drante E A , minor ; atqucadco reliqui eum non fecabunt circa pundum Q , ideoque femicirculo m inees e-
runt.; s erit cirçulus Hk, minime inclinatus ad circulum maximum A B C D ; & G L ,m axim c;atM P,N k,æ - 
^ualitcr,ieu fimiliter; &  OL,magis quam N k , quod primo loco demonftrandum proponebatur. Q  uocirca il 
in iphæra maximus circulus,&c. Quod crat demonftrandum.

T H E O R .  21. T % O P .  23.

IISD E M  pofitis, il circumfcrcntiæ circulorum tangentium à contadibus ad nodos fine 
Í æqualcsiprçdidicirculimaximiiimilitcrinchnati erunt.

f  R . V R S V S  in fphæra maximus circulus ^
I  ABCD  , cuiuspolusE, tangatcirculum AFjfe- 

cet autem alium huic parallclum G B H  D ,pofi- 
turn inter fphæræ centrum , &  circulum AF> 
ita vt GBHD>máior fit, quam AF; fitque E,po- 
lus maximi circuii A B C D , inter vtrumque cir
culum A F jG B H D  : Tangant deindc in pundis 
M ,N ,circuii m axim iM OjNP, circulum G B H - 
I), iccantcs A B C D , in O , P,nodis,fintque arcus 
M0 ,N P , æquales. D ico circuios M O ,N P,fim i-
iiterinclinariad maximum circulum A B C D . » xz^.t.hui.

¿ i^ ca tu re riim p e rE , polum circuii A BC D ,8 C  
i'Tipolum parallelorum circulus maximus G A C :

Item peri, polum parallelorum &  punda conta- 
âuum circuii maximi IM, 1N> ** qui per polos 
^ o q u e circulorum tangentium tranfibunt

o is .i .h u i.  

p i 6. terl’j .

C) 17. terty.* 
r Scho. 11»

S Schol, ir . 
huiui.

XXXIV.

b huiutm 
c ii .x .h u i.

«tqueadeo ipfos ad aiagulos rcdos fccabunt Qüoniam igitur fegmenta circulorum æqualia, nemp e femicir-
culi,’

t



culi,qui tendunt ex M , &  N , per I,doneciterum fccent círculos tangentes M O , N P , ínfiílunt diametris circu- 
d/i. X. hut. lorum M O jN P , ( eftenim communis iedio  circulorum maximorum ÏM , M  O  j diameter vtriufque,  ̂ cum 

' fc mutuo fecent bifariam) ad ángulos red os, &
diuiduntur non bifariam in I , quod I , polus pa
rallelorum non lit polus tangcntium;pommtur- 

et2.hniHs. <jucarcus M O,NP,æquales; « eruntduâiære-
(5i:æI0 ,ÎP,æqualcs. Siigiturex I ,  polo paralle* 
lus defcribatur O k , ad interuallum I O , tranfibit 
is quoque per P. Et quia circulus maximus IM, 

f  p . huius, traniìens per polos circulorum M O ,  O Q ^ fefe-
cantium inO  ,  ̂ fecat eorum fegmenta bi
fariam,çquales erunt arcus MO,MQ_¿¿ SO ,SQ ^ 
Eodemque argumento æquales erunt arcus N P,
N  R , &  T P , 1  R. ; nec non k O , kP, &  C O . CP; 

g p . hutut. propterea quod circulus maximus IkC,traniiens
perpoIoscÌrcuÌorumOkP,OCP, S fecateorum 
fegnienta bifariam in k , &  C . Cum  ergo arcus

iv,aquaiej>ciunc; acprom accceorum aim iauk^o,i^i, æquaîescrunc. ouiuaun.iiitx.iuun.«
O , kP, often fi æquales. Reìiqui ergo kS, k T ,æquales erunt ; atque adeojcum fint vnius eiufdemque circulji fi- 

V\o.hutut. miles inter fe erunt.  ̂ QuiàveroarcubuskS,kT,fim ilesfuntarcusH M , H N ; erunt quoque æqualcs arcu*
) « H M ,H N .  ̂ ItaquecumfegmentumBHD,bifariamfeceturinH,fintqueæqualesarcusHM ,H-

N  i erunt circuii M O , N  P, iìmiliter inclinati ad circulum ABCD¿ Quarc iifdem 
pofitis, fi circumferentiæàçontadibus, &c. Q i^derat

A  demonftrandum. ^

1 Ç. huius, 
m  z z .h h u

F i n i s  L i b r i  I L  T h e o d o s i i .
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T H E O D O S
S  P  H  ^  R I C  O -

R V M
L I B E R T E R T I V S .

I'
T H E O R .  I .  T % O P .  L

^ I rcdalinea circulum in partes in^qualesfccct, fuper qua conilituatur i-edii 
"circuii fegmentum,quodnoti iicinaius femicirculoidluidaturautem fegmé- 

tiiníiílentis eircumferentiainduasiniequales partes: Re¿talineafubrcndens 
^  earum mmorcm^ minima eftlinearumre¿tarumdu¿l:arum ab eodem pmi- 

¿loadmaiorempartemcircumferentiiE primi circuii: R c d arum vero du- 
darum  ab co ipfo pundo ad circumferentiam interceptam inter illam mini- 
mam redam, &:diametrum, in quam cadit perpendicularis dcduda ab ilio 

piído fempr minima;propior remotiore minor eft.Om nium autem maxima eil cn,quic ab ilio 
codcmpunóloducituradextrcmitatcmeiufdemdiamctrí: Item redafubtendens maiorem 
circumtcrentiam fegmentiiuíiíleutis,minima eft earum, qua: cadunt in circumterchtiam in- 
terceptam inter ipfam,8¿ diametrum, fcmperque liuic propior remotiore minor eil. Si vero 
reda linea fubiedum circulumfecans fit eius díameter,&réliquá omnia eadem fint, vtmpraj 
reda linea fubtendens minorcm partem circumferentia fegmenti irtfiftentis, minima eft re- 
ftarum dudarumabillo eodcm pundo ad prim i,&fubiedi circuii circumferentiam ; caverò, 
qua: maiorem partem circumferentia: fegmenti iniiftentis fubtenditjmaxima eil.

R. E  C  T  A  linca AB,íccet circulum A C B D , cuius ccntrum £.in partes in^rqiialcs, quarum maior fit A->
CB : Infiftat autcm ipfi A B , rcdum  circuii fegmentum AFB,fcmicircuio non maius, quod in partes in;rqua- 
IcsdiuidaturinF;iitqueminorparsBF:ExF, dcmittaturÌncircuIumACBD,perpcndicularisEL,  ̂ qua:* 
in AB.communcm fedioncm  cadet: Per E,autcm,& Lediamo- —  \>39.'vndu
ter agatur C D  ; & ex F , in circumferentiam A C B , maioris fe
gmenti circuii ACBD,plurim;e redse cadant FB, F G , FH ,FC,
FA,FI,FK. D ico omniù minima eíTe FB,&  FG,minorcm, qua 
FH; omnium autem maximam eifc FCJtem  FA,elfe omnium 
niinimam,qu¿ ex F,in portionem AC,cadent; &  FI,minorcm, \\
quam FK .D_ucantUrcxL,Iineare(5t;eLG ,LH ,LI,LK ; enmtq; >1̂
tx def. 3. lib. II. tíTclid. omncs anguli ad L,quos rcda FL,facit, 
redli. c Q i^ n iam igitu rrcd aL D , cftornnium rcdarum cx 
lo'cadentium minima,& LB,minor,quam L G , LH , L C , LK, LI, L A ; erunt quadrata ex FL,LB,minora qua-  ̂̂  
dratis cx F L ,L G  :  ̂ Eftautem tam quadratum ex FB,quadratis ex FL,LB,quam quadratum ex F G , quadra- ¿■i-j.prim. 
tis ex FL, L G , acquale. Igitur crit quoque quadratum cx FB, minus quadrato ex F G  ; atq; adeo &  rcda FB, mi
nor crit quam F G . N on aliter oilendcmus rcdam FB,minorcm clfe,quam FH ,FC,FK ,FI,FA. Q ^ re  FB,o- 
iuniumminimaeft,

R V  R  S V  S ® quia L G , minor eft, quam LH,erunt quadrata ex FL,LG ,m inora quadratis ex FL, LH: « tertij.
 ̂ Eft autem tam quadratum ex FG,quadratis cx FL,LG,quam  quadratum cx FH,quadratis exFL,LH,a’qua- Í47..prfm. 

lc*Igitur& quadratum cx F G ,quadrato ex FH,minus critjatq; adeo &  rcda FG,minor crit,quam rcda FH.
AM PLIVS



g 7. tertij. ^ A M P L I V S  § quia L C ,omnium ex L,cadentium maxima eft; erunt quadrata ex FL,LC,maiora qua*
il 4.7.prim. dratis ex FLjLK . Eft autem tam quadratum ex FC,quadratis ex FL,LC,quam  quadratum ex FK, quadra-, 

tis ex FL,LK ,æquale. Igitur& quadratum ex FC,maius erit quadratocx FK;ac proinde &  redaF C , maior c- 
rit.quam rcéla FK.N on aliter demonftrabimus,re¿lam FC,maiorem eirc,quam FI,&  FA. Eftei^o reóla FC, 
omnium maxima.

i 7 .tertij. r r £ M  » quiaLA,m inoreft,quam LI,LK,LC;eruntquadrataexFL,LA,m inoraquadratisexFL,LI,
k 4 7 -prim. k autcm tam quadratum ex FA,quadratis ex FL.LA,quam  quadratum ex FI,quadratis ex FL,LI, æquale. 

Igitur &  quadratum ex FA, minus crit quadrato ex FI ; atque ob id reâa  quoque F A , minor erit,quam refta 
FI. Eodem modo oftendcmus,red:am FA,minorem ciTe,quam FK,FC. Eft ergo F A , omnium reitarum ex
F,in arcum AC,cadentium minima,

i 7. iw/ÿ. D E N IQ V E  ̂  quia LI,minor eft,quam LK;crunt quadrataci FL,LI,minora quadratisex FL,Lk; eft au- 
tcm tam quadratum ex FI,quadratis ex FL,LI,quam quadratum ex Fk, quadratis ex FL, Lk, æquale. Igitur fi: 
quadratum ex FI, minus erit quadrato ex FK, ideoque& re<5èa F I, minor erit, quam reóla Fk.

O VC)D  fi reàa ABjiècet circulum A B C D , bifariam, ita vt fit cius diameter, demonftratum ànobis iam
* efttheorm ate tertio icholii propof.21. præcedcntis libri, rcÓtam FB^minifnam efíe, &  FA , maximam. Vnde 

non eft nccclle, idem ^ocloco demonftrare. Imo pluraibi funt demonftrata quam hiç proponuntur. Si re¿U 
igitur linea circulum in partes ihæquales fecetj &c. Q uod oftendendum erat.

T H E O R .  2. T R O P .  2.

S lr e d a lin e a fe c a n s c ir c u lu m fe g m e n m m a iife r a t j  q iio d  fe m ic irc u lo  m in u s n ô n iït/ u - 
p e r  ipfa a u te m  red taiin ieaftatu aru raliu d  c ircu ii fe g m e n tu m , q u o d  fe m ic irc u lo  m aius non 
l ì t ,&  in c lin a tu m  iìt  ad alterU m  fe g m e n tu m , q u o d  fe m ic irc u lo  m aius n o n  e ft;  d iu id atu r vero 
in liften tis  fe g m e n ti c irc u m fé re n tia  in  p artes inæ quales : R e£ la  lin ea  fu b te n d e n s  m in orcm  
c ircu m fe re n tiæ  p arteìtt m in im a  e ft r e fta r u m  o m n iu m  d u ita ru m  ab ilio  p u n à o ,à  q u o  ip fa du- 
citu r,a d  fu b ie d i c ircu ii c irc u m fe re n tia m  i lla m , quæ  fe m ic irc u lo  m in o r  n o n  e ft  : &  re liq u a  0- 
m n ia , quæ  in p ræ ce d e n ti, fe q ù u n tu ri

R E C T A  linea A B ,à circuloABCD,cuius centrum E,auferat fegmentumACB,femicirculo non minus* 
ied velfemicirculogquale,vt in prima figura, vel maius, vtin  aliis figuris ; S¿ fuper rc¿la A B, ftatuatur fegmen
tum aliud circuii AFB.fcmicirculo non maius7icd vel femicirculo æquale,vtin poftrematrium figurarum, vel 
minus,vtin primis 4 tia^usfiguris,&inclinatumadfcgmcntum alterum A D B , quod femicirculo maius non 
eft, cum A CB ,vcl femicirculo æquale,vel maius ponatur. Diuidatur quoque circumferentia AFB,in F,in par
tes inæquales,& lit FB,minor.Ex F,demittatur in planum circuii ACBD,perpendiciilaris FL,quæ ad partes fe
gmenti ADB,cadct,propterca quod fegmentum AFB, ad fegmentum A D C , eft inclinatum, ita vt puntìutn

L,fitvelintrafcgm cntum AD B, vel 
/  cxtra,vei certe in ipfa circumferentia

A D B . Per centrum autem E ,&  pun- 
éhim L,diameteragaturCD,& ex F, 
in circumferentiam A C B , plurima 
redæ cadahtEB,FG, & c.D ico  omni
um minimam efle FB; &  F G , mino- 
rém quam F H : oinniiim autem ma
ximam tife F C  : Item FAjeiTeomni- 
um minimam,quæ exF,in circumfe- 
renriam AC,cadunt;& FI,minorem 

Xelr t̂ert FK.Ducaqtur ex L,reflæ lîneæ LBXG .LH .LA.LI.Lk.ernntq: ohinesanguli ad L,quòs facÌt perpendi-
* iaris FL,re<5tÌ,cx def. 3. lib. li. Eucl. ® Quoniamigiturrc¿laLD,eftom niumm inima, fbæc autcm linea nihil 

eft omnino in ea figura, vbi pundum L,cadit in D .) &  LB,minor,quam L G .L H ,L C ,L k ,L l, L A , &  omnium 
maxima LC,&c.demonftrabihius,vt in præccdenti,rc(SamFB,eire omnium minimam,&Ì-'G,minorem quam 
FH: Item FC,omnium maximam,& F A , minimam omnium ex F,in circumferentiam ÀC,cadentium;&FI, 
minorcm quam Fk. Si igitürreûalineafecans circuÌum,&c. Q uod crat oftendendum.

S  C  H  O  L 1 V  M.

A V D A N T V R 3 ht&du£jìgur£tribmhuimfrofoJitionkficundiZyVtomnes cajks linedperfen-
dktdarlsFL,perJpiciantu^. Inprim dm w - 
que harum fgurarum fe^ef^'m Tnftftens  
AFEiCÍiJémicirculu-Sj caditque perpendicu^ 
Urls FL > intra fegmentum ADB : Inpofie- 
rior è autem eadem F L  t in  ippim circumfe
rentiam AD B, cadit, exijìente eodem fe- 
gmento infifìente AFB,femicirculo \ quem- 
admodum ¿ • in  tertia figura. di6iApr of ofi- 

tionisidemf€gmentuminfifiensAFB,femicircUlu4eHilim^^perpendicuUrkFL,extrafegmentumA^
DB, cadit. iìoc benigne kclor,te latere noluimui,

T H E O -
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L I B E R  III.

T H E O R .  3. P R O P O S .  5.

SI in iphæra duo circuii maximi ie mutuo ièccnt,ab eorum vero vtroq*» æquales circum- 
fcrcntiæfumanturvtrinqueàpundojinquofefecant: Reétælineæ, quæ extrema punda cir- 
cumterentiarum connedunt ad eafdem partes,æquales inter ie funt.

I N  Iphæraduocirculimaximi A  B C , D  B E, fem utuoiècentinB ,& m vnoquoqucvtrinqueà
B,fumantur duo arcus æquales B A ,B C &  BD,BE,iunganturquc redæ A D ,C E . D ico redas A D , C E , 
les cíT¿. Polo enim B,&interualIo B A , circulus 
dcfcribatur,qui etiam perC»tranfibit,ob çquali- 
tatcin arcuum B A,BC. Aut igitur idem circulus 
tranlît etiam per D , atq; adeo &  per E,ob æqua- 
litatcm arcuum BD,BE,aut non. Tranicat pri
mum pcr D ,&  E,vtin priori figuri; fm tÿcom - 
inuncs fecliones circulorum maximorum , &  
circuii A D CE ,red.c A C ,D E . Et quoniam cir
cuii maximi A BC, D B E ,per B,polum circuliA-
DCE, tranfcuntes “ fecant ipfum bifariam,c- Aij.t.hm,
run: A C ,D E ,diametri circuii A D C E ,&  F,centrum j ac proinderedæF A,FD ,redis FC,FE,æquales. Cum b jy.prmL 
ergo &  ángulos a:qualescomprehcndant ad verticem F;  ̂ erunt & rcdæ AD .CE,æ quales. ç^.frim.

SEï5 non tranieat iam circulus cx B,polo defcriptus ad interuallumBA.per D,Îèd vitra pundum  D , atq; 
adeo S¿ vitra pundum E,excurrat. Q i^ d  fi cirçulus AGCH ,cÍtrapundüD ,tranfirct, (quodquidécontingc- 
rctjii arcusBD,maior foret arcu BA.^defcribendus effet circulus cx B, ad interuallum maioris arcus B D , vt vi
tra pundum A , excurrat. Producantur arcus BD , BE, ad G , H.  ̂ Q i^ n iam igiturarçusB G ,B H , æquales àzs.terty, 
funt,quod ex dcfin. poli, redæTuLteniæ BG,BH,æquales fint : Suntautem &  BD,BE,ex hypothefi,æquales j 
crunt &: reliqui DG,EH,æqualcs. Et quoniam rcijædudæ AG,CH,æquales funt, vt proxime demonftratum 
eiHn prima parte huius prop. « erunt&arcus A G ,CH,æquales. Q d a  igitur circulus maximus G B H , per po- c 

him B,dudus  ̂ fecat circulum A G ,CH,bifariam,&  ad ángulos rcdos, infiftct fcgmentum G H , redum dia-  ̂
metro circuii A G ,C H . Cum crgoarcusD G ,EH ,xquaIesiint,&m inorcsdim idioarcuG D H ; fintquearcus  ̂
GA,HC,oilenfiquoq;æquaIes, s erupt red æ D A ,E C ,interfcæqualcs.Siigituriniphæraduo maximi c i r c u - ^  
lift mutuo fecent,ÔCC. Q uod erat demonftrandum.

T H E O R .  4. P R O P O S .  4. ÿ.

S I  in iphæra duo maximi circuii fe mutuo fecent, ab corumque altero æquales circum- 
fercntiæ fumantur vtrinque à pundo, in quo fc in terfecant,& per punda terminantia æquales 
circumferentias ducantur duo plana parallela,quorum alterum conueniat cum communi fe- 
itione ipforum circulorum extra fphæram verfus prædidum pundum ; fit vero vna illarum æ- 
qualium cirçumferentiarum maior vtralibet circumferentiarum in altero maximo circulo in- 
tcrceptarum inter prædidum pundum , &  vtrumque planorum parallelorum ; Ea circumfe- 
rcntia,quæeft: inter illud pundum, &  planum, quod non conucnit cum communi fedion^ i- 
pforLim circulorum, maiorefb, q u a m  eaeiuidem circuii circumferentia, quæ eft inter idem 
puiidum,& planum,quod conuenit cum communi feòlione circulorum.

INfphæraduom axim icirculiABC.DBE>fcmutuoftcentinB,&in A B C , fumanturarcusBA, B Q æ - 
qualcs.&per A,C,pundaduoplanaparallclainterfeducantur a facientia in fuperficiefphæræcircumfcrcn- *** 
tiascirculorum AFG,CHI,quæfccent circumferentiam D BE,in pundis F,H;fit vero arcus BA,velBC,m aior 
vtralibet circumfcrtntiarum BF, BH.intcr pundum B,& plana parallclainterceptarum. Ex polo dcijideB,&

I-intcruallo B A,vcl BC, circulus dcfcribatur A D C E , qui 
punda F, FI, tranicendet, propterea quod arcus B F , B- 
H tninofesponunturarcubusBA, B C . Producantur 
arcus BF,BH,vfqucad circumferentiam circuU A D C E , 
ad punda, D ,  E-j fmtquc communesfedioncscirculi 
AD CE, &  circulorum A F G , CH I, redæ A G ,C I; com
munes autem fediones circulorum maximorum, &  cir
cuii A D C E , retiæ A C , D E  ; quæ ipfius diametri erunt, 
atque adeo eiufdcm centrum K,  ̂ cum circuii maximi 
ipuimperB,polumbifariamfcccnt; Sccet autemreda 
I)E, redas A G , C I , in M, N . Sit quoque maximorum 
circulorum communis fc’d io  KB,rcda,cum quaprodu- 
ftaad partes B,conucniat planum AFG,produdum ex- 
trafpho-’ram in pundo L. Q uo pofito, non conucnict 
alterum planum CHI,cum rcda KB,ad partes B,ne cum
fibi parallelo plano AFG,conueniat. Dico arcum BH, maiorcm cife arcu BF. Sint enim redæ FM ,H N ,com - 
muacs fediones circuUDBE,6ccirculorum A FG ,C H I, Et quoniamplanumAFG,conuenitprodudum

D  reda

h ii.i .  hui*



redaKBjproduiftam L,critL,punéhim tam inplanoDBE,quam inplano A F G ; atmie adeo in communi 
eorum rcdione,ncm pcinrcda MF. Produca ergo MF,coibiccum KB,produ<5b in  L.Quoniam vero planum 

c t é . ’vnde. j)g£^fccat plana parallela A F G ,C H I, «= cruntieâ:ioncsfa<5h;ME,NH,par3ilcIæ. Rurfiis quia planum A D - 
d i6 .vnde. CE,cadem planaparaliclafecat,  ̂ erunt quoqj fcétiones faébe A G .C I. paralltlæ. '  Anguli ergo Eterni K AM,

K C N ,æqualcs ^ fiin t.Sun tautcm & anguU A K M , CKe i f  .primi 
f  li. primi

g  xó. prim»

hSchol s .i.  
Uh¡h4. 
i 17 . prit». 
k  í¡f- prim.

118. Urtì̂ .

ttnt]. 
n  18. primi, 
û34 .prm. 
p i ç ,  tert^. 

 ̂̂ 7.prim*

N,ad TGrticéæqualc'Sjôi latera KA,KC>cqualia,cum fint 
fèmidiametricircuii A D C E . S Igitur&iaccraKM,K- 
N , æqualia erunc : funt autem &  fcmidiametri KD , KE, 
æqualcs. R.cliquæ ergo redæ D M , EN> A-qualcs erunt. 
Rurfus quoniam rc<5ta BIC,cx B,polocircu!i A D C E , ad 
ciuidcm ccntrum K,du6ta,  ̂ rc6la cil: ad planum cir
cuii,erit anguliîs MKL>in triangulo KLM,redus,cx dc- 
fin.j.Iib. a .  Euclidis. * Angulus igiturK M L, acutus 
erit.  ̂ Cum ergo duo anguiiF M N , H N M , duobus 
fint redis æqualcs;. crit angulus H N M , obtufus. Q ^ , 
re, vtmoxjicmmateicqucntioJdcndcmus, arcus LH, 
m inorcrit,arcuDF; atque adeo,  ̂ cum æquales(înt 
arcus B D , BE, quodredæfubtcniæ B D , BE, cx definir, 
poli, fint æquales,maior erit arcus B H , arcu BF. Si igi, 

•ur in iphæra duo maximî circuii fc mutuo fecent,&c. Q uod crat demonftrandum»

L  E  Â i  M  A .
jQTO D äutmmus EHtarctt DT,minotfit,fAciledtmonßr4binw$, Impropoßtothmemateprim demonßratf.
S I  arcui circuii re d a  fubccndatur, ad quam  ex arcu duæ perpendiculares dcmitcantur 

Äuferentesverfus térm inos arcus duos arcus æquales; auferenc eædem  duas redas  ex rcâa 
fubteniaæquales. E t il duæ perpendiculares ad rc d a m  lubcenfairrdacanturaiiferentes duas 
redas  æquales; auferen t eædem  duos arcus æquales.

A R C  F I  circuii A B C D  ,fubtendatur recia AD» ad qu.tm arcu demittantur duAperpendi
culares BEt C l\ auferent es duos arctis ÀBiDC,<xqttaUs. T>ico eajdem aufcrre squales recias AE,DF.T)»- 

TdScht.27 f¿¿tenímre¿ÍaBCy m  erunt A D , BC,paralkU,ob£qualitatemarciiumAB,DC: n  funtautem ¿^
BEi CFiparalkU. rarallelogrammumigituresi BEF- 
C, o atqueadeo¿rre^¿eBE,CFy£quai¿s. ^  E t quo- 
niamAqualtbí4áArcubusABjyCyreéi£juhtenfrABiB- 
C,<zqualcsfunt\ erunt quadrata exABtDCy<equalia. q 
CumcrgotamtUuddqualeßtquadratis ex A E , BE, 
quarnhûc quadratis ex DF, CF, fiauferantur éiquali4 
quadrata reóíarum BE, CF, aqualia erunt quadrat a 

reÛarumAE,DF\ acprinde¿rre&JiAE,DF, squales erunt. ̂ mdprimolocoproponebatur.
SEDíampcrpendicularesBE,CF,auferantdtqualesrecias AE,DF. Dico eajdem auferreaquales 

arcu6 AB,DCy Si enim non¡itnt £quales,fit,ß fieripoteH,maior arcus AB^ à quo ¿Squalis abficindatur A-
C ,0 “ G,ad AD,per pendicularis ducatur GHiEritigitur^vtproxtme demonflratum esi,re6ia AH,re- 
ii£  DFyXqualià,atque adeo ó* re6l<& AÉ,pars totv. ̂ m d  eli abfurdum. Non e'siergo arcus AB^ maior ar* 
cu D C: eademque ratione ncque minor ent. Aequalis ergo cH. ^odeflpropofitum . E x his co?2flat,ar* 
cum HE,tnfigurapropofittonlsmtnorem eJfearcuDF.Nam cum angulas FMK^acutusfit, ¿rHM K, oh- 
tìifù sfi exMyN^ad DE^perpendiculares ducerentur.ycaderent hæ in arcmDEßH^auferrent^^, 'vt inpro- 
xm& lemmate oficndimus^arcus squales. £¿^04'e arcus HE^minor eflarcu DF,

T H E O R .  / .  T R O P .  j .
S I  incircum feren tiam ax im icircu liiìtpo lusparalle lo rum , huncque m axim um  circu- 

lum  fecent ad ángulos red o s  duo alii m axim i circuii,quorum  alter iìt vnus parallelorum , alter 
vero obliquus iit adpàrallelos ; ab hoc autcm  obliquo circulo æquales circum fercntiæ  fuman- 
tu r  deinceps ad eandem  partem  m axim i parallelorum , perq u e illap u ild a  term inantia æqua
lcs circum terentias defcribantur paralleli circuii : C ircum ferentiæ  m axim i illius circuii primo 
poiìti in te r paralldos interceptæ  inæquales erunt,fem perque ea , quæ prop io rfucrit maiomo
parallelorum ,rem otiore m aior erit. -

IN  circumferentìamaximicirculiABCD,fitA, polus parallelorum, e- 
umque feccnt duo maximi circuliBD .EC, ad ángulos rcfíos, quorum BD» 
fit maximus parallelorum, &  E C , ad paralldos obliquus: &  per F ,G ,H , pun
ita, quæ ex obliquo circulo arcus æquales aufcnmtFG,GH,dcicribantur pa- 
rallcliIK,LM ,NO,expoIoA.Dicoarcum IL,m aiorem efi'earcuLN. * P̂ ’P 
polu m cn im A j& p un du m G , circulusmaximusdcfcribatur A  P , fecans 
paralldos in P, Q . Quoniam ii îtur in ijihæræ íupcrfície intra periphe
riam circuii I K , pundum G ,  iignatum eft præter polum A , &  ex G» 
duo arcus GP> G F , circulorum maximorum caduntin cirçumfcrcnrian»

circuii

nj.

A t». I. k»ì%



. IjjK; b eritarcusGP,omnîummimmiîsatqiicadeom inorquamGF:qUûdarcusGP>GF,mînorcsfint hSchol n. 
f^iarcuÎo,cum  fe non intcrfcccnt.antequam parallelum lK,diuidunt. Cum cnim G P. fit pars quadrantis ex  ̂W .
A pcr G , vfque ad maximum parallclorum BDjtcndentis, non potcrit arcum GFjfccarc, nifi vitra circulum I- 
K neGP, fit vel femicirculus, vel femicirculo maior, pro vt videlicet fecarct G F , vel in F , vclcitra F. Rurfus ^
oûiainfuperficicfphæræextraperipheriamcirculiNO,puna:umG,fignatumeftprætereius polum; Ç
&arcus GQiOm nium  ex G , cadentium minimus,hoc eft,minor,quam G H  : quod arcus G Q ^ G H , minores 
ßnt femicirculo,cum fe noninterfecent j antcquam parallelo N O , bc- 
çurrant,quod dcmonih'abitur,vt paulo ante de arcubus G P, CiF, difíü 
eft. Vtcrquc igitur arcus FG ,G H ,vtroque G P,G Q ,m aior cft.Et quo
niam reéla per G ,&  centrum fphæræ duéla, id eft,communis fetítio cir-
lorum maximorum A P,EC,fecantparailcliIK,planum intrafphceram;
/non enim reda ilia ad ccntrum fphxrae pcrucniet, hoc eft, ad ccntrum 
maxirni circuliBD , nifi prius planum circuii IK, fecet ; quod parallelus 
IKjpofitus fit inter maximum paraIlclorum,& punélum G .)  iecabit ea
d e m  reda Jilana paralleli N O ,cxtrafphæram,fi reità ilia,&planum cir
cuii ad partes G.producantur : propterca quod pundum G , pofttum 
eft intcr maximum parallelorum,&  parallelum N O . Quoniam igitur duo circuii maximi A P,E C,fc mutuo fe • 
cant in G ,pundo,&  à circulo EC,vtrinque à pundo G , duo arcus æquales fumpti funt G  F, G H , &  per F, H, 
plaiiaparallclacirculorumïK,NO,duda,quorumNO, occurritcommuni fcdioni circulorum maximorum  ̂  ̂  ̂
AP,EC,extra fphæram,vt oftcnfum cft,eftque vterque arcuum G F , G H , maior vtroque arcuum G P, G Q ^   ̂
eritarcus GP,maior arcu G Q ¿  ® Eft autcm arcus GPiarcuiIL,&àrcusGQ ^rcuiLN ,æ qualis. Igitur&arcuseio.i.«;ñ 
IL, arcu L N , maior erit Q iure fi in çircumfcrentia maximi circuii fit polus, &c. Q ^ d  dcmonfti andum 

?rat,

T H E O R .  6. T R O P .  6. îv
S I  i n d rcu m feren tiam a xim icircu liritp o lu sp a ra llc lo ru m , h u h cq u e m axim um  circu

lum,ad antrulos re d o s  ie c c n t  duo alii circuii m axim i,qu orum  alter fit vnys parallelorum^altcr 
veto obliquus fit ad parallelos i fum antur autem  ab ob liq u o  circulo æqualcs circum fcrcntiæ  
d e i n c e p s  ad eafdem partesm axim iillius paralleli,& p crp u u d a te rm in a n tia çq u a le s  circu m fc
rcntias,perque polum ,dcfcribantur m axm ii circu ii : H i circum ferencias inæquales intercipi- 
enc de m axim o parallclorum  i quarum  propior m axim o circulo prim o p ofito fem p er erit rc- 

motiore m aior.
IN  circumfcrentia maximi circuii A B C D , fit A,polus paralleÎomm. èumqucfeccnt duo maximi circuii

BD, E C , ad ángulos redos,quorum B D , fit parallelorum maximus, a;i E C , ad parallcfos obliquus, ex quo fu-
m a n t u r a r c u s æ q u a ie s F G ,G H ;& p e r p u n d a F ,G ,H ,> p c r q u e p o lu m A ,c ir c u h  m a x im i d e fc rib a n tu r AI, A K , a lo.z.W. 
A LfccantesB D ,inï,K .L ,D icoarcum KL,m aiorcm efrcarculK,D cfcnbanturcnim pcrcadcm pundaF,G, •
H paralIchMN,OP,QR,fcc“ ntes AK,m V ,G 'X T^EritigituràrcusM O ,m aiorarcuO Q utqucadco, cum b/. hum,
arcuiMO,arcusVG,&arcuiOQj>rcusGX,fitiequalis;crit&VG,maior,quàmGX.SumaturarcusGY.ipfic^<»'^-*«^-
GX,æqualis, &  per Y , parallelus dclbribatur ST, fccans circulum AI, m Z. Quoniam igitur arcus G Y , G X , æ- 
qualesfunt,necnonGF,GH,J e r u n t du¿teredæHX,YF>quaIcs. EtquiacirculusmaximusAI, pcrpolum
A, fecatcircuKimST,adangulosredos,íí¿bifariam,eritcommumsfcótio,ncmperedaexZ,adaIteramíe-c^j.,.¿^/.

ôionem duda diameter circuii ST,fupcrquahi 
infiftit femicirculus redus ad circulum A I ,  
nempe ièm icirculusàpundoZ, incipicns, &  
per S,vfque ad alteram fedioncm progrcdicns,
( hoc eft,fcgmentum circuii, quod femicirculo 
maiusnoncft. J aufcrtquc rcda illa ex circulo
AI,fegmentum fcmicircülomäius,quod nimi-
mm à pundo Z,per 1 , vfque ad altcram fcdio- 
ncm cum circuIoST,ducitur,atquc eft Y Z , ar
cus infiftctis fomicircuü quadrate minor > fpro- f,o. hul 
pterca quod arcus IK,  ̂ quiillicftfimilis,qua
drante quoque m inor eft, quod ita oftcndi po -
teft. Q uoniam circulim axim iB D ,E C ,red i ,
funt ad maximum circulum A B C D ,  crit hic viciiTim ad illos red os, ac proinde penllorum polos traniiDit  ̂ ^
Quarc eorum fegmentum, g quæfemicirculiiunt,  ̂ b i f a r i a m  i c c a b i t , id cft>in quadrantes. Quadrans ergo
ircus circuii BD,pofitus inter B ,&  illud pundum,vbi fe mutuo fecant circuii B D , E C , idcoqne IK, quadrante 
minor.Nam circulus AK,cadit inter punda B,I,cû circulù ABCD ,fccct in altero polo.>tquc adco rthquus ar-
cuscxfenlicirculoinfiftcntcinterceptusintcrY,&altcramfcdioncmcumcirciiloAI,quadrantemaior; » e-

rit reda YZ,om nium  redarum ex Y , cadentium in circumferentiam ZÍ, minima ; atqucadco minor quam Y 
ï^,hoccft,quamHX,quam5ÊqualemoftcndimuscircrcdæYF. Quocirca cum circulus Q R ,m in o d it circulo 
ST,auferct redaHX,maior maiorcm arcum ex fuo circulo,quam rcda ̂  Z.miiîor cv tuo,vt mox oitcndcmiis. 
Maiorif’ iturcftarcusHX.quamvtfimiliscifepoiHtarcuiYZ.  ̂ E lhiutum arcuiH X ,arcusK L, ÔcarcuiYZ, «-i- w,
arcus IK,fimilis. leitur &  KL,maior eft,quam vt fimilis fit ipfi IK ; ac proindc,cum luit in todcm circulo,maior
crit arcus KL,quam i;i.Quam obrem ,fi in circumferentia maximi circulifitpolu.paralIeIoruiv„&:c.Quoddc-

înonftrandum erat, D 1 LtM-

huiui.



T H E O D - O S I I  S P H Æ R I C O R V M

L E M M A ,
g r p D  m um  Ì0 A nx.maiorem arcum auferat ex/ho circuh quam recia TZ^exfuoyperjpicuumpet,jtùrmtheor^ 

ma,quodftquiturtiemonfiretur.

^ Q Z ^ A L E S  L'cfeIinea2excirculisin^quaIibusaufcruutarcusina:qualcs,maiorq;cil:
àrcus m inoris circuii,quam  vc iimilis fit arcui maioris circuii.

SINTarctiU m^qudes AB, CD, circa idem ccntrum E ,defcripti ducm tur autem ex E , duat recl^ 
^^''^^‘̂ ^^g,EJ,EBfecamescirciilumCD,inpunciisC,D: a erim t^arcm A B ,C D /m iles, cumillisidem

anguUi^EjnfijUt ad ccntrum. EtquomAmrect£EA,EB,proportionahterfuntfeci<&mpunBisC,D,
b i.fe x ti.

c CoroU. 4. 
/exti. 
d ‘i-.fexti. 
e 74. quw. 
(  1. quarti.

^Sihol.lS\
Hrtif.

quodEAjEBj £qualesßnt  ̂nccnonECyED\ b eruntre¿Í£duc}¿t 
AB,CD,paralleU\ c atquead€otrianguUEAB,ECD,fmiliaJj¿i, 
hentia ángulos EAB,ÊCD, interfedqudes, nec non ó" ángulos 
A,EDC,¿rángulumEyCommunem, d  ^ a r e e r i t i^ tE A M A B  
itaECyadCD: EHautemEA,m aiorquam EC. e  Tgitttr 
maior erit,quam CD. f  Accommodetur igitur ipfi CD, in  circulo 
AB,£qudisBF.y g  eritquearcmAB,maior,quamEB. ^m recitm  
^ycusCD iarcm ABfitfim U kseritarcusCD im aiorjquam vtfim ilU  

f i t  ipfiTB.Acquales igitur reef.tFB, CD,ex circulis in<£qualihus AB, CD, in^iquales arem auferunt^ wj, 
io r^  esl arcus CD,circuit minor is,quam v tßm iltsß t arcui FB,circulÍmdo-r¿s. quodef i  propofitum.

HINCperfi?icuum €Ìi,multo magis maiorem lineam ex circulo minore auferre arcum maioretn, 
quam vtfim tlisfit ei,quem ex circulo maior e aufert linea minor. Cum emm recia CD > éiqualìs ipfi Pb\ 

h schèlzs, CD,maiorem,qtiam Vtßmilisf i t  arcui FB\ multomagislineamaiorquamCD, aufertt
ttrt^, maiorem arcum,quam vtfimtlisf i t  arcui FB\ Ix cumiìlamaiormaiorem arcum ahfcindat,quam,CD, 

^aremprópofhacfixtaettam r€¿iaH X,m aiorexiflens,quam re£Ía T Z , auferet ex circulo mtKort
£ lR ,arcum H X ,m aiorem ,quam vtfim illsfiitarcuirz,quem re£ iarz,aufertexSr,ctrculom aiore.

H  A E  C autem demonfiratio intelägenda tantum  eìi de arcubusfimicirculo minoribns : quaîss 
fiintBF,CD,vtexipfademonfirationeliquet. Namalia^nonconfiruereturangulminctntroZ,com~ 
muni: quod tamen addemonfirationem requiritur. Ferum ertt tamen ,fiarct4s minor circuit minoru 
maior€si,quam'vtfimilisfitarcuimtnoricirculimaioris, multo maiorcm effearcummaioremcircnìi 
mmQris,qiLtm 'vtfim H ìsfitarcm m inoricircttinm òrk.^o^ìquandocontingat,reciam  CD , exmu 
m n  circulo auferrefemtcirculum, hoceH, €jfe eius diamctrum, liquido confinât,fcmicirculum mino- 
ris circuii maior em ejß, quam vtfimilisfitarcniminoricirculimaiorìs: ncque opus turn erit aUn de- 
monfiratione^.

^  fi^^^»t^^^^^^^t^<^^^onflratOyfacileetiamoflcndemus,£qualesxeB^slinea>sexcircuHsiniL- 
quahbus auferre arcus m^qualesfiimpliciter, ita v t  arem minor is circuiifimphciter maior f i t  arcu cir-

culimaioris, ¿r non folum maior, quxm 
çr v t ßm iiisßt.S in t emm re£i<x linedCD,

BF,<equales,auferatqueCD,arcum mi- 
Yj /  ^^i^<^^ljC£D^Ò‘FB, arcu m circuii

r --------- ß \  fnaioris FGB. Dicofimpliciter arcum
t .  \  CED,matoremefièarcuFGB. Congru-

^  fnteenimreciaCD,recÌ£FB,cadetm-
r  teffarto arem CED, extra arcum FGB\
• que adeo arem CED, maior erit arcK

FGB, cumillchunctotumintrafecon-

V

V i

_q j . tineat,fintque ambo arem in eandempartcm caui,atque eadem extremapunBa habeant, v t  v u lt Ar- 
thimedesinfuppofitiombmante Itb.i.dejphara &cyltndro.Neg^ vero arem CED,arcuiFGB,congruet, 
m t  intra ipfum cadet. Nam f i  dicatur còngruere,congruet etiam tota circumferentia circuii CED,toti 
circumferentiæ circuii F G B ,  atque adeo iZquales erunt circuii. ^ m d  esi abfiirdum, cum 
in^qualesponantur : Si vero arem CED, licatur cadere intra arcum FGB, cuiufmodi eii arcus CAB, 
quoniam v t  paulo ante in hoc lemmateoflcnfum eB,arc^CED ,ideB, CAD,maior eìi, quam vtfimilU

fitarcuiFGB,fitmaturarcmHFB,arcmCAD,fimilJ^^It^ieadeomaior7rmFGB: AJfumptoautemin 
arcuCAD,puncioA,vtrHmqs,ducanturrecÌ£AF,AB',produeiaq^reciaFA,donecarcumFGBfecetmG, 
ducanturrecÌdiGH,GB.Itac^quoniamarcusCAD^HFB)fifn\lesfimt,eruntanguliCAD, HGB,iniliii 

xtS.prim. Jegmcntisexifientes,£qualcs. i ^^iaveroangulmCAD,anguloCGB,maioreH,externusinternOìÓ* 
angulmCGB, ánguloHGB,maiorquoque,totumparte\ eritmultomaiorangulm CAD,ánguloHGB. 
MjiodeUabfurdnm. Ofienfusenim esUqualis. Non ergo arem CED, cadet intra arcum FGB : fe d n e^  
^tcogruit,vtdemonfiratueH.Cadetergoextra,atq^adeomaioreritarcmCED,arcìiFGB,vtdi5iuefi.

i^INC etiam liquido confiat, multomagismaiorem lineamex circulo minore auferre arcumma-- 
ioremfimpiiciter eo,quem mmor linea ex circulo mai ore aufert,

T H E O ^



l i b e r  nt. 
T H E O R .  7- T % O P .  7.

j  Schêl. rj. 
i  hßiui.

SI  in rphæramaximuscirculustangataliqucmfphæræcirculum, alius autcm maximüs 
circulus ad parallelos obliquus fit, tangatque ciiculos maiores illis, quos tangit maximus cir
culas primo poiitus/ucrintque eorum contadus in maximo circulo primo poíito, èc fuman- 
turàcirculoobliquocircumferentiæ,æquaIes5&:contimiæadeardemparces maximiparalle- 
lorum î perpunéta aucem terminanria æqualcs circumferenrias defcribantur paralleli circu
ii: H i circumferentiasinæqualesincercipientdcmaximocirculo primo poíito, quarumea, 
qua: propior erit maximo parallelorumjcrit maior remotiore.

IN  fphæra maximus circulas A B C D , tangat circuiumAE, in punéto A ;  atque adeo & aÎium CF, illi a ô.t.hur. 
^qiialcm: Alius autcm circulus niaximusGH,acÍparallcíosobIiqiiustangatalÍosduoscirculosmaioresillis, 
quos A B C D , tangit,fintque punda contaduum G ,H .in  maximo circulo A B C D ; iitquc BD,maximus paral- 
Klorum: Ex obliquo denique circulo G H ,fumantur arcus æqualcs IK,KL,& pcrpun£iaI,K,L- paralleli dclcri- 
b,iiitur M N ,O P , C^Îl.Dico arcum MO,maiorem eiTe arcu O Q . b ]s]am per K , Sc S, uolum parallelorum cir- b 10. Umt. 
çulus maximus dcfcribatur^K.,iccans parâllelos in pundis T ,V . c Itcm perK , dcfçribatur maximus circulus 
KE. tançons parallelum A E , in E , fccansque parallelos alios 
in X,Y; ita tamcn,vt hæc punda X ,Y , fint mter punda L ,T , 
j¿V,I. quod ita fict.  ̂ QiToniàm per K, duo circuii dcfcribi 
poffunt tangen^fs circulumAE,quorum vnus inter arcus K-
C, KSjcadit, alter vero cxtraipfos; (N am  lì ambo ex cadcm 
parte circulum A E , tangercnt, iècarcnt feie mutuo propé 
punda contaduuni, quod alter alteri occurrcret. Q uod eit 
abfurdum; cum fciuterfeccnt in pundo, quod ipil K, oppo- 
niturinteraltcrum polum,^maximum parallelorum. Täti
get igitur, aiter còrum circulum AE,ad dcxtram ipfius KS, 
qui circulum AE,bifariam fecat, alter vero ad finiftram, in
ter K G,& KS,cadens: qualiscilKE. SinamqueextraKG» 
caderet non poifet tangere parallelum A E  ; propterea quod 
ipfi KG.non prius occurrÌt,quam in pundo ipfi K,oppoiìto, 
vbife bifariam diuidunt.^ fipriorfum atur, cadent punda 
X ,Y ,in terpu n d aL ,T ,& V ,I,vtp atct,cum inK , vtrumque 
K G , K S , fecet. IgiturquoniaminÎphæræfupcrficieintra
peripheriam circuii M N ,pundum  K,fignatunl eft præter polum Syèc cx K , tres àrcus caduftt in cius circumfe-
rentiam KV,KY,KI; ® cntKV,om nium m inim us,&KY,m inor*quam KI.Kurfiis quiainfiipcrficiciphæræ
extra pcripheria circuii QR., fignatum eft pundumKjpnrter eius polum,&  ex K,in cius circumfercntia cadunt
tres arcus K TjkX jK L,  ̂ crìtKT,om nium m inim us,&KX,m inorquam KL.Vtcrq;igiturarcusKI,KL,vtro- ÌScho.it.u
queKY,KX,maior eft. E t quoniam rcda per K,&iphæræ centrum duda,id eft, communis Tedio maximorum
circulorum GH,EY,Tccat planum paralleli QR.,extra Tphæram,fi reda illa, &  planlim circuii Q R , producán
çur ad parces K,v tin  demonftrationcpropoC 5. huius lib. didum  eft; E crit arcus kY , maior arcu kX.
arcui kY , arcus M O ,& arcui kX, arcus O Q ^ qualis eft; SuntcnimTcraicirculi,quorum vnuscx A,pcrB,altcr
vero cx E,per k,ducitur,non conuenicntcs,vt exiis,quç in dcmonftrationc propoTij.iccundi Iib.dixinuis,per-
fpicuum eft. Igitur &  arcus M O ,maior cric arcu O Q . Si ergo in iphæra maximus circulus tungùt, &c. Q uod
demonfti'andum crat.

T H E O R .  8. P R O P O S .  8. vi.

Sì in iphçra maximus circulus aliquemipliçre circulum tangat, aliquis nurem aliusma- 
Ximuscirculusobliquusadparallelcstangatcirculosmaioresillis, quos tangebat maximus 
circulus primo poiìtus,fuerintque eorum contadus in maximo circulo primo polito; fumij n- 
tur autem de obliquo circulo çquales circumfèrentie continuç adcafdem partes maximi pa
rallelorum,perqué punda terminantia çquales circumferentiäs defcribantur maximi circuii, 
qui &  tangant eundem circulum,quem tangebat maximus circulas primo poiìtus, &  iìmiles 
parallelorum circumferentiäs intcrcipiant,liabeantque eos femicirculos, qui tendunt à pun
dis contaduum ad punóla terminantia çquales obliqui circuii circumferentias,per que deferì- 
buntur,cmfmodi,vt minime conueniantcum ilio circulimaximi primópofiti femicirculo, iil 
quoeftcontadusobIiquicirculiintcrapparentempoIum,&: maximtuB parallelorum: Ine- 
qualesintercipient circumferentiäs de maximo parallelorum, quarum propior circulo maxi
mo primo poiìto femper eritmaior remotiore* ^

INTphæramaximuscirculusAB,tangatcircuium AC,in A ; * atqueadcoaliumilIia'qiiaÌcm.&paralle- 
lum ; &  alius circulus maximus D E , ad paralldos obliquus tjngatalios paralldos maiores, fintquecontad^s 
in drculo AB, cuiiifmodi eft pundum D ; &  fit BE.paraileloi'um maximus: Ex obliquo autcm circulo DE> 
fumantur arcus xquales F G ,G H  ; &  per punda F, G , H,circuii maximi defcribantur CI,kL, M N , tangentes

D  $ parallc-



C7/ .r  hm,

iScho.if.u
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T H E O D O S I I  S P H Æ R I C O R V M
i

paralleliira AC,inC,K,M ,rccantcíqí BE, maximum parallclorum in I, L , N , ìtavtfimìicsarcusparallclorum >■ 
inccrcipiantjcorumqucfcmicirculiapundis C , K, M, incipientes, &  per F ,G> H , tranfcuntes non conucni- 

, , . antcumfcmicirculocirculi AB,ab A,incipicnte,&pcrB,tranfcunte. D icoarcum IL , maiorcmeíTearcuLN.
7. cnim per F ,G ,H ,paralleli P F ,Q G ,R H ,fecantes circulum K L , in O, S.  ̂ Erit ergo arcus

tiij.z.hta. maiorarcu Q R ; quibuscum iÎntæ qualesarcusG Ô jG S,erit& G O ,m aior,quam G S. F i a t G T , ipfiCi- 
Si æqualis, &  per T> parallelus dcfcribatur VT,fecans circulum M N iin X . Et quoniam communis fe<5tio cir
culorum M N .V X jhoc eft,reda ab X/edione, ad altcram fcdionem duda aufert fegmentum,quod incipit al>

i  ip.z.hfti. Xj tranfit per V , vfque ad alteram fcdioncm,ièmicirculo minus; Nam circulus maximus MN,fccans pa
rallelum VX,non per polos aufert fegmentum maius femicirculo, quod nimirum efl inter maximum para Ic- 
Ìorum,& polum confpicuum,quale eft legmentù incipiens ab X,S¿ tranficns per a  , vfque ad altcram fcdioncm 
cum circiU oM N .j aufcrtquc ex maximo circulo M N , fegmentum maius femicirculo, quod nimirum ab X>

incipiens p crN  ,ad altcram fcdionem tran
lìt; eftque fegmentum X V , ad fegmentum 
X M , inclinatum verfus partes. Nam  fi per 
N , ó ¿ Y ,  polum parallelorum circulus maxi, 
mus dcfcribatur Y N , « erithic redus adB,
E .E rgoM N ,.tjtti4t«crhos duos eft pofitus» 
f  (  C^oniam cnim ex pundo F , duo circu
ii tangentes parallclum A C ,  ducipoiTuntjV- 
nusadlflniftramcirculi maximi Y N  , &ad 
dexteram alter, nos priorem eligimus, vt in- 
mirum ponatur inter máximos circuios Y- 
N,BE.)ad cundcm BE, inclinatus eft ad par
tes R ,&  vicifTim BE, atque adeo &  fìbi paral- 
lelus VX,ad M N , ad eafdcm partes R,crit in
clinatus. Item fegmentum incipiens ab X, & 
per V , vfque ad altcram fedionem tranfìens 
fcdum  eft|inæqualiter in T , eftque minor 
parsTX,vtm oxoftcndcmus. I Igitur reda 
TX,m inor eft, quam reda T F :  Sed rcda 
T F , æqualis eft redæ HS. Igitur &  reda T - 
X,minor erit quam rcda HS ; atque adeo, vt 
in lemmate propof 6 . huius lib. demonftra
tum eft, maior crit arcus HS, quam vt fìmilis 
efl'epofTit arcui T X . > Cum ergo arcus IL, 
arcui HS, &  arcus L N , arcui T X , iìt fìmilis,

• maior erit quoque arcus I L , quam vt fìmilis
iìtarcuiLN;atqueadco, cum in eodem circulo fìnt, erit IL,maior,quam L N . Si igitur infphæramaximus cir
culus aliquem fphxræ circulum tangat,&c. Q uod crat oftendendum.

L E M M A  1 .

j^O D xutem arcm TX^m m orJiifèm iJlefigm enti,quodahX.,m cìpky(^per V , 'vj^ue addte^  
ram feUionemprotcnditur,ita demonfirabimiis. Per E,ducatur circulas maximus EZytangensparai- 

kScho.ts.2  lelumAC,in.Z,punclo,quodJitaddexteramcirculimaximiNT: k  cum e x E , duo circuii tangentes 
hmm. defcribipofintj'vnHsadfmtfiram circuit N T yò ' ad dexteram alter. Eritque E Z  y quadrans, Nam
\szJmi. circulusmaximmZTyperTypolumctrcidi A C  yó^per Z  i contadum defcriptiis 1 tranjìt quoque per 
m p. i.huL polu circuii tangentisEZ. m  ^ a r e  idem circulus JZyJkabitfegmenta circulorti BEy EZy bifariam. n 

' ’ Cum ergo hi maximi cir culi/e bifariamfecentfecabiturfegmentum apuncÌo EyperZ, vfque ad alteram 
jè^ioncm yin duos quadrantesinpun^io Z \  atque adeo E Z , quadrans erit. EodemmodoquadransC'

I T,i¿^ contaclum Dycirculmmaxnmís TDy dcfcnLitur. o E li autem ¿r arcus cir
cuii maximi inter Ey^rTy polum y quadrans. Igitur circulm maximm ex Eytanquampolo, interuallo 
EZydeferiptus tranfibitperpurità T^D. Non aliter ojìendemm NM^effe quadrantem\atque adeo circu
lum  maximum ex 7s(^^polo^ér/nieruallo NAiydefcriptum tranfireper Typolumparallelorum, qualis cH 
MTyatt^ adeofee are arcum BDy vltrapmiClum Dy ¿■\ircum NBy 'vltra arcum DByideog^ ¿r arcuXVy vi- 
traeundemarcumDBiproptereaquodmaximicirculiZTD y M T y f e  mutuo fecant in Typolos ¿rpun- 
cium MyCsi vltra circulum T> TZy v t  ofìendemus. ̂ ^^oniam vero circulus maximus M Ty duBm per T, 

fs.x. polumparalleliACydrper contaclumMy p tranfit etiam per polum circuii tangentk N M \ tranfibit 
qp. 1. hui.p^^polos circulorum XVy¿rNMyfemutuofecantiumin Xy q  ^ lu r e  bifariamfecabit ipforum fegmen- 

ta. Cum ergo vltra pundum  Vyfecetfegmentum ab Xyper Fy v f j ,  ad aUudpun6ium,vbtfe mutuofecant 
circuii XVyNMy vtproxim e est ofienfum; en t XF,arcus mimrjémiljefegmenti ab Xyper Fy vfif^ ad alte
ramfeclionem; acproinde multo minor femiffe eiufdem fegmenti erit TX. ^uj)deHpropofitum. 
autempunclum contadus M ,fit vltra  circulum maximum D TZyita demonfirabitur. ^Qiwniam tam  

r Coro. itf. arcití maximi parallelorum EByinter Ey¿; circulum TD, r eH quadrans y quam arcus eiufdem inter
i.hmui. Ny-é“circulum TM\ EHautempunUumN, vltra E, v€rfusB\ mtquog^ circulus TM ,vltra  TD; acpro- 

jndcM ,vltra  TD,exifict.
I B M -

X. huìfti.
¡.hum .

i ìf. 2. hni.



L  E  M  M  A  11
P R O R O S IT IS  duabus magnitudinibus inæqualibus,reperire aliam mediamjqiiSdätai

h -------- S— B
H

cuicunque magnitudini comménfurabilis lit.
SINTpropofít£dU£m¿igmtudme$m£qiiaÍ€sAB,AC,^ dat£talÎAqU£€unqUeDG:eporteatquein^ 

nentre aliam mediam,hoc eß,qH£maiör quidemßt, quam AC,m inor^ero, quam A B ,& ipßD G , tom* 
Ÿnenfurabilu. Sitprimum D G, minor quam BC,exceßks inter 
magfiitudines AB,AC\(¡^ E,multipUx ipßusBG, proximema- 
ior quam A C .^^opoßto ,erit E, minor, qua AB. Sienimaqua- 
lis effet y ß  detraheretur ex E  j 'vna magnitudo ipßT> G, aqualls 
{qua quidemminorponitur,quam BC,)maneret adhuc relique 
multiplexipßtssDG, maior quam AC, Non ergo E,eßet m ulti- ^  v— t r
fkxtpfiusD G ,proxim em aior,quam AC.^odeaabfnrdum .Nonerg()íqU aliíeriÉ ,ifftAB-,at±ídeá  
m ultom agisnequem aiorent.M worigttureB,quim AB-,atg^adtom mm xioram queßtquäm AC,&
ipß DG, commenfurabilis^quod eiu^ multiplexfit, conßatpropoßtum ;

SED iam datam agnm dêD G ,nonm inorfit,qm m BC , DsuifaigiturDG,bifariam,& dim idia  
parterurfmbifartanh&ßcdetnceps, zdonecrelinquaturparsDF, m im rquam B C \ß tE ^  ip fm D F ,
multipkxproximemaior,quamAC>eritqueE,ipßDF,commenfurabilk\hatqueadeo&ipßDG:pro- ätci.
fterea quod 'utraque È ,& DG,ipß DF, commenfurabiliseii. Rurfm evdem paBo, v t paulo ante demon- 
ßrauimus,erit E,minor,quam AB, Cum ergo maior quoqueßt,quam AC, &  ipßD G, commenfurabilrn 
ionßatpropoßtum.

T H E O R .  p .  P R O P O S .  p .

SIpolus paralleloruni iit in circumfcrentia maximi circuii, quem duo alij maximi circuii 
ad ángulos reâos fecent,quorum circulorum alter fit vnus parallelorum,altcr vero ad paralle- 
Jos obliquus iit: &  ab hoc obliquo circulo fumantur æqualcs circumferentix, quæcondnuæ 
quidem non fint,fed tamen fint ad eafdem partes maximi illius paralleli i per poluni autem, 
ùngula panda æquales circumferentiäs terminantia defcribantur maxifni circuii ; Inæquales 
circumterentias de maximo parallelo inte rcipient, quarum ea, quæ propior crit maximo cir* 
culo primo pofito,femper erit maior remotiore.

I N  circumferentia maximi circuii AB, fit A,polusparallelorum> 
tumquc fecent duo maximi circuii BC, D C , ad aiigulos redos, quo* 
rum BC, fît maximus parallelorum,&  D C , ad paralldos obliquus; ex 
qno fumantur arcus æqualcs non continui E P ,G H : a &  per punda 
É ,F ,G .H ,&  polum A.dcfcribantur maximi circuii AHI, AFK, A G L ,
AHM .Dico arcum M L,maiorem ciTearcuKI.Aut enimintermedius 
arcus FG ,vtnq; æqualïum EF,GH,commenfurabilis eft, aut incom- 
menfurabilis.Sitprimum commenfurabilis.^Irtuentaautemmaxima 
communimenfuraXjdiuidanturtresarcusEF, F G , G H , in partes
ipfiX,äquales, vtinprimafiguraapparet; <=&perpundadiuifíonum,&polum A,circuiimaximìducantur.
Quoniam igitur arcusEQXÿ,FP,&c.æquales funt,‘l maior crit arcus M R ,arcu R L ,&  RL.maior, quam L,S, ¿ a. hnitti, 
liç.Igiturcum M R.m aiorlit qua K V ,&  RL,maiorquà VI,erit&totus M L,m aiortoto Ki.Quod tft propofitu 

SED iam fit arcus intermcdius F G , incommenfurabilis vtrique arcuum xqualium E F , G H . D ico rur- 
fus arcum M L,maiorem cfie arcu KI.Si enim maior non eft,erit vd  minor, vclæqualis. Sitprimi:m, lì fieri po^ 
teft.ML,minor quam KI, vt in fecunda figura;& cx KI,fumatur KN,ipft M L, 
iqualis; « &  per N , &  A , circulus maximus defcribatur A O N , fecans circula 
CD,in O.Deinde per Icma i.prçcedentis propof inucniatur arçus FP, maior 
c]uidcm,quam FO , minor vero quam FE,& ipfi F G , commenfurabilis:iit q{

Ï  CQ^ipfi FP, (qui minor eft, quam,EF,atq; adeo minor ctiam quam G H ,i- 
F pfiEF,æqualis. )æquaiis, ^ & p c rP ,Q ^  A,circuii maximidcfcribátur APR.,

AQS. Quoniam igitur arcus PF, GQ^.ieqiiales funt non continui,eftq; vtriq; 
illorum commenfurabilis arcus intcrmedius F G  ; erit, vt demonftratum iam
eft in prima figura,arcus SL,maior arcu KR.Igitur& multo maior erit, quam
KN;ac proinde &  M L,multo maior crit,quamKN;Scd &  KN,ipfi M L, æqualis pofitus eft. Q ^od eft abfiifdu. 
N onergoM L.m inoreftquam KI.

S I T  ddnde, fi fieri poteft, arcus M L,æqualis arcuiKI, vt in tertia figura.Diuifis autem arcubus E F ,G H , 
bifariam in N , O , s ddcribantur per N ,0 ,&  A , circuii maximi A N P , A Ò Q ^  I'- 
rit igitur arcus MQwpaior arcu Q I „ &  KP,maior quam PI.Quare Q L,m inor e it ' 
quam dimidium ipiius M LK ; &  KP maior quam àimidium ipfiusKI. Cum ergo 
ML,KI,ponantur æqualcs;crit Q L , minor quam KP, quod eft abfurdum. Q ijr-  
iiiam cnim arcus FN , G 0 > dimidij æqualium arcuum E F ,C H .æquales funt non 
continui, non poterit Q L , minor eflc quam KP,vt proximein fecunda figura de- 
nìonflratum di. Non ergo arcus M L , arcui KI,æqualis eft:fcd nequc minor eft o- 
ftcnfus Maior ergo cft.Si igitur polus parallelorum lit in circumfcrétia, &c.Quod 
wat demonftrandum.

ì>  4 - S C lÌO -

i£9. t.ia k

hufi

Ìz0. r. fiutk

r.huL
h ó. hutHSt
' so .t.

K P l



vij.

S C H O L I V M .

S I C V T  Theodofim m hxc propofuione ç .id m  demonjlrauit de arcubus non continuityquod de contintiU propof. 6. 
cuitiitÂ in aliu verfione demonfirantur tribus Theoremattbus eadem de arcubm non continuii,  qua TheodoJÎus de continuk 
demonjlrauit fro p o f s. 7 > &  S. Vrimum autem tbeorema etufmoé eñ.

L

SI polus parallelorum  fît in  circum ferentia m axim i circuii,qucm  duo alii m axim i circuii 
ad ángulos rc â o s  fecentjquorum  circulorum  alter fit vnus parallelorum , alter vero  adparalle- 
lo sob liquusfit, &  ab h o c  obliquo circulo fum an tu r æquales circum ferentiæ , quæ continu:e 
quidem  n o n  fin t,fed tam en fint ad eafdem  partes m axim i illius paralleli i p e r fingula autem  pu- 
élaæquales circum ferentias term inantia, defcribantur paralleli circuii. C ircum ferentiæ  ma
xim i illius circuii p rim o  pofiti in te r parallelos interceptæ ,inæquales crun t,fem perque ea , quæ 
prop io r fuerit m axim o parallelorum , rem o  tiore m aio r erit.

INcircumferentia maximieirculi AB,JttpolusparaMorm,quem aly duo maximiBCy ÂC,/ècefit adanguhsredosy 
fttqueBC,p4raÜehrummaximu$,&AC,adp<iraüel9sobHquus.Sumantur arcasnon continui aquales DE,FG;4cperD,E,F, 
Gyparàlielt ducantur DH,El, F K , GL. Dico arcum HI, maiorem efe arcu KL. Aut enim arcus intermedius EF,vttique tqu4^

" lium DE, FG, commenfurabilis íi?,
aut incommenfurabilis.Sit primum 
commenfurabilis.^ Inuentaamem 
maxima men fur a V ,fecentur tm  

arcus DE,EF,FG,inpartesipJiv, 
aquales, &  perpunóiadtuijìonum 
paralleli defcribantur, vtin prima 
Jiguraapparet.Ouoniam igitur ar̂  
eus continuiDP,PE,EO, & c . aqua- 

b i .  huius. les funt'', ̂  erit arcus HT, tnai^r arcu r i , &  riim aior,qum  IS, & c . Q ^ e  cum HT, maior f it , quam TI,maior qum  
Ql^erit totui HI,maior toto kL.Qm dtH propofitum.

SED iam EF,incommenfurabilisfit vtrique DE,VC. Dico adhuc arcum HI, maiorem effe arcu izl. Si enim maior non 
eii,erit velminor,veUqualii.Sit primum m inor;& exkln(vt in fecundafigura)auftr4tur ipfi H I,aqualis k^l',&per Mip4- 
rállelos ducatur Mi^.Deinde per Im m a  z.propof.S.huius lib.reperiatur arcus FO,maior quidem, quam FN , minor vero qua 
FG, &  commenfurabilis intermedio arcui EF : Sitq^ EP,ipfiFO, (qui minor eñ, quam F G , atque adeo minor etiam, quam 
DE,ipfi FG,<equalis)aqualis,acper 0 ,V,paralleli defcribantur OR,PQ^ Qmniam igitur arcus non continui PE, FO, aquaUs 

fu n t,e iï^  vtrique illorum commenjùrabilk arcus intermedius EF ; erit,  vt iam eñdemonjiratum inprima figura, arcus o  I, 
maior arcu k^'Ergo &  multo maior erit,quam KM\4cproinde multo magis arcas HI,maior erit quam KM:Sed& H l,£ q u ¿  
lisponituripfiKM.Qmdeilabfurdam.l^onergoHl,minor eñ,quam KL.

SIT deindetfifieripotep,arcus HI,arcuiKL,iqualu,vt in tertiafigw a.Diuifisautem arcubusM if’Gjhifariain M ,N, 

c/. huius. ducanturper M,N,paralleiiMO,NP.''^ Erit igitur arcus H0 ,maior,quam O l ì &KP,maior,quamPL.Ouare 01,minor eritf 
quamdimidiumipfiusHI,&KP,maiordimiâoipfimKL.CumergoHI,KL,ponantur aquales,minor erit 01,quam KP.Q^oi 
ejlabfurdum. QmaenimarcusEM,FN,dimidqaqualiumDE,FG,<tqualesfunt,&noncontinui,nonpoteritOI,}ninoreJfe, 
quam KP, vtinfecunda figurademonfiratum eìl.ì^on ergo arem HI,arcui KL, aquaHs elf :Sedneque minor eii oJlenfus.MM 
iorigitureñ. Q m deñ propofitum.

a 4 . dídm.

Ï L

Slinfpheramaximuscirculustangat aliquem Iphçrç circulum, alius autem maximiis 
circulus ad parallelos obliquus fit,tangatque circuios maiores illis,quos tangit maximus circu
lus primo pofitusjfuerintque eorum contadus in maximo circulo primo poiito;&: fumanturà 
circulo obliquo circumferentiç çquales,quç continuç quidem noniint, fed tamen fint ad eaf
dem partes maximi parallelorum • per puncia autem terminantia çquales circumferentias de- 
icribantur paralleli circuii : Hi circumferentias inequales intercipien t de maximo circulo pri- 
mopofito,quarum ea,quçpropior erit maximo parallclorum,maior erit remotiore.

HOC Theorema demonfirabitur ex propofy.huius lib.quemadmodum pracedens Tbeorema ex propofdemonfiratum  
fuit'Jummodo duo circuii maximi AB,AC,pracedentis Theorematis tangant duos paraUelos,vt mpropof.?. huitu Ub. dicium 
eii.Reltqua coniiruitiofigura à conjhuèttonepracedentis Theorematis non diffèrt,&c.

i i r .

s  I in fpha;ra maximus circulus aliquem fpherç circuì um tangat, aliquis autem alius ma
ximus circulus obliquus adparalellos tangat circuios maiores illis, quos tangebat m aximus 
circulus primo poÎitus,fuerintque eorum contadus in maximo circulo primo pofito ; fuman- 
turautem de obliquo circulo çquales circumferentiç , quç continuç quidcm non fint, fed ta
men fint ad eafdem partes maximi parallclorum,per quçpunda terminantia çquales circum-

fcrentias



fercntias dcrcnbantur maximi circuii, qui &c rangant eundcm circulum, quem tangebat ma- 
xinius circulus primo poficus, &  iimiles paralIelqrLyn circumfcrentias intercipiant, habeancq; 
cos^feimcirculoSjqui tcndunt à punitis conta¿Í:uuth ad punda terminantia æqualcs obliqui 

Æ^i^^Îàîî^fcrcntias» Derûuædorcribuncur^'iulmfxli.vrmitiintf'mniiminnr cumillocir-peEQU,'çdGrcrit5.ianuir '̂iuiij^Q4i,vtijiiiiiQiç£c^nuçniant c 
i> »eM tiV 'S™  prirtfio pbfirifemicirculo, inquodtconcaélus'obliqui circuii ir fc ^ a ^ M A c f^  

jolum, &  maximum parallelorum; Inæquales inccrcipient circumfcrcntias de mtixfmapatiï^ 
clorum^quarum propior circulo maximo primo poltro, fcmperericmaiorrcmotiore.

HOCetiamrbeormadeinonpabuarexpropofs.bumUb.quem Adm odiinipropofittoç.expropofô. fuitoftenfty 
àtmmodom4ximicinulifropof.ç.exA,prodeuntestanganteundemcirculim mbiore?nillOiqumDCitangeredebet,&c.

T H E O R .  10, P R O P O S . 10.
SI polus parallelorum  fitin  circum fcrcntia  m axim i circuii,quem  duo alij m axim i circu ii 

a d an gu lo srcd o sfecen t, qu orum  altcrlit vnus parallelorum ,aker vero fit obliquus ad paralle- 
los;in h oc autem  ob liquo circulo fum antur duo quæ libetpunclaad cafdcm  partes maxin^i il
lius paralleli, perque polum  parallelorum  , &  per vtrum que illorum  p u n d o ru m  defcribantur 
m axim i circuii: E rit,v tc ircu m fe rcn tia m a x im i parallclorum  intercepta inter m axim um  cir
culum prim o pofitïïTnjÔ^pfoxuîium m axu n u m circu lu m  p c r p o lu m ,& p c r  vnum  p u n d o ru m  
dcfcriptum ,ad circum ferentiam  obliqui circuii inter eofdem  circuios in tercep ta , ira circu m . 
fcrentiam axim ip arallelorum interceptainter duos m agnos circuios perpolum ,perqi vtrum - 
q u cp u n d o ru m d cfcn p to s,ad circum ferentiam  aliquam ,quæ fit m in o r,quam  circum fcrcntia 
obliqui circuii in tcr vtruirftqifc ̂ n d u m in tc r c c p ta .

SÍT polus A , parallclorum in çircumfercntiamaximi circuii AB, qucm duo alii maximi circuii B D ,C D , 
feccnt ad ángulos rcd o s , &  fit BD , parallclorum maximus, &  CD,.ad parallelos obliquus;in quo fiimptis duo- 
bus pundis vtcunque E,F,^ dcicribantur per A,polum,&  per E,F,iircuU maximi A E G , AFH. D ico, vt eft ar-  ̂
cus BH,ad arcum CF,ita effe arcum H G,ad arcum minorcm arcu FE. A ut cnim arcus CF,FE,commcnfiira- 
bilesiunt.autincommcnliirabiÌcs. Siñtprimuinxommcñfiirabilcs, vt in prima figura,  ̂&inucntaeorum  ma- 
xima mcnfura P , diuidantur arcus

htti.

CFjFEjin arcus maximæ mcnfiiræ 
æqualcs, <= perq; punda diuifionú,
& polum Ajcirculi maximi ducan
tur 1M ,K N ,LO . Quoniam igitur 
arcus continui C L , LK,KF,F1,IE, 
icquales fim t, erit arcus B O , ma- 
ìor quam 0 N ,8¿ O N ,maior quam 
N H , &c. * Igitur maior erit pro

C 20./. hui.

dtf. hiíiftí.

CB. quinti.

portio BO,ad CL,^uam ON,ad LK;3c maior proportio ON,adLK,quàNH,adKF,&c.Q^arc,cum  fint quot- 
ciinqucmagnitudincsBOj O N ,N H ,& to tid cm  numero C L , LK, KF, fitque maior proportio prima; BO , ad 
primam CL,quam fccundæ O N , ad fecundam LK;& m aior fecundæ ON,adfccundam LK, quam tertiæ N H , 
ad tcrtiam KF; ̂  maior crit proportio BH, ad CF, quam N H , ad KF:§ Scd proportio NH ,ad KF.maior adhuc ŝ̂ i-quìnt. 
eft proportionc HM,ad FI, vt oltenfijm cft.MuIto ergo maior eft proportio BH,ad CF.quam HM,ad FI : ‘̂ Sed g s.qmmL 
adhuc maior eft proportio HM,ad FI,quam H G,ad FE;propterca quod arcus H M , M G , multitudine æqua-  ̂34 q̂wn. 
les fimt arcubus FI, l E ,  ̂ eftque maior proportio primæ H M , ad primam FI,quam iccundæ M G,ad fecundam 
IE ,vtdidum eft.M ultoigiturm aiorcftproportioBH ,adCF,q^uàH G ,adFE.SitvtBH ,adCF,itaH G  adP.
Erit ergo maior proportio quoque H G , ad P, quam H G , ad FEi^ac proinde P,arcus minor erit arcu F E ,Q iu - 
recft,vt arcus BH,ad arcum C F, ita arcus H G,ad arcum P, arcu FE,minorcm.Quod eft propofitum.

SED  iam fint arcus CF,FE,incommenfurabilcs,vt in fecunda figura. Dico adhuc, vt eft arcus BH, ad ar- 
CFjita effe arcum H G,ad arcum arcu FE.minorcm.Si enim non ita fit,crit,vt BH,ad CF,ita H G,vel ad arcum 
arcu FE,maiorem,vcl ad ipfummet FE.Sit primum,fi fieri poteft.vt BH,ad C F ,itaH G , ad arcum FI, arcu FE, 
maiorem.Inueniatur pcr lemma i.propof 8. huius lib. arcus FK, maior quidem quam FE, minor autem quam 
FI,& ipfi CFjCommenfurabilis, ̂  ducaturque pcrK,&  A,polum circulus maximus KL. Quoniam igitur çom- j  ̂
menfurabiles funt arcus CF,FK:erit,vt demonftratum iam eftin prima figura,vt BH, ad C F, ita H L. ad arcum ‘ ’ ‘ 
arcu FK.minorem:Scd vt BH,ad CF,ita ponebatur H G , ad FL Igitur crit quoque,vtH G,ad Fi,ita HL,ad ar
cum arcu FK,minorcm:& permutando,vt H G,ad HL,ita FI,ad arcum arcu FK,minorcm : Scd H G , arcus mi
nor eft arcu H L.Idtur &  arcus FI,minor crit,quam arcus arcu FK,minor, totum quam pars. Q uod eft abfur- 
dum.Non ergo clè,vt BH,ad CF,ita H G,ad arcum arcu FE,maiorem.

S iT  deinde,fifierì poteft, vt BH,ad C F, ita H G , ad FE, vt in tcrtia figura. Diuifo arcu FE,bifariam in I,
® dcfcribatur per I,&  per A,polum circulus maximus IK. Quoniam igitur arcus continui FI,IE, æquales funt, hti. 
” crit H K, maior quam KGiatque adeo HK,maior crit dimidio ipfius H C  ° Quarc maior erit proportio H K, ”  ̂
ad FI,quam arcus dimidiiipfius H G,ad FI, P Scd vt dimidium arcus H G,ad FI, dimidium arcus F E , ita eft to- p 
tus arcus H G ,ad totum arcum FE.Igitur maior crit proportio HK,ad FI,quam H G , ad FE: Ponitur autem,vt 
HG,ad FE.ita BH,ad CF.Igitur maior erit quoque proportio HK, ad FI,quam BH,ad CF; q atque adco arcus  ̂̂ o.quint. 
HK,ad arcum arcu FI,maiorcm crit,vt BH,ad CF. Q uod eft abfurdum. Demonftratum enim proxime fuit in 
icamda figura,non pofle clTc,vt eft arcus BH,ad CF,itaarcum HK,ad arcum arcu FI;maiorcm. N on ergo eft', 
vt BH,ad CF,ita H G,ad FE :¿d ncque.vt BH, ad C F, ita eft H G , ad arcum arcu FE, maiorem,vt demonftra
tum eft. Igitur eritjvt BH,ad C F, itaH G,ad arcum arct FE,minorcm. Q i^rc fi polus parallclorum fit in cif- 
cumferentia, &c. Q ^ d  dcmonih-aiidiim crat.
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H I N  C  fit, maìorcm eflc proportionem arcus BH, ad arcum CF,quam arcus H G,ad arcum FE. '  Cum 
r ro. hmui. fit.vt BH,ad CFjita H G,ad arcum arcu FE,minorcm : * Sit autem maior proportio arcus H G , ad arcum 

arcuFE,minorcm,quamadFEjcritquqctuem aiorprpportioBH,adCF,quamHG,adFE. ^

SI polus parallelorum iit in circumfcrentia maximi circuii, qucm duo alij maximi circuii 
ad ángulos retios fccent,quorum alter lit vnus parallelorum,alter vero iìt obliquus adparalle- 
los;alius autcm maximus circulus per polos parallelorum tranilensobliquum circulum iècct 
inter maximum parallclorum,&eum,qucm obliquus circulus tangit : Diameter iphæræad 
diametrum cius circuii,quem tangit obliquus circulus, maiorem rationem habet, quam cir- 
cumferenciamaximi parallelorum intercepta inter maximum circulum primo poiitum, & 
maximum circulum per polos parallelorum tranfeuntem, ad circumfercntiam obliqui circuii 
inter eofdem circuios interceptam.

IN  circumferentia maximi circuii A B,fit parallelorum polus A , cumq^ duo alij circuii maximi BC, DE» 
ad ángulos redos Ìecent, quomm B C , fit maximus parallelorum, & D E , ad parallelos obliquus tangens paral
lelum DF.Per polum quoque A,alius circulus maxim us deicribatur jÆ ,fecans oblfquum DE,in pundo E,in
ter maximum parallelorum B C ,&  parallelum DF,quem  obliquus tangit,pofito. Dicodiamctrum fphærarad 
diametrum paralleli DF,maiorem labere rationem, quam circumfercntiam B C , ad circumfercntiam D E. Sit 
A G ,reda communis f.'d io  circulorum A B, A E ;&  B G , communis fcd io  circuloruui AB, BC; cruntque AG, 

Au.i.hni. A BG,femidiamctriipibrum^(cum ic mutuo-fèccm bifariam circu
ii maximi in fphæra ) atque^dft> &  fphæra:, focantes fe fein G ,cen
tro fphæræ, &  circulorum maximorum. Sit quoque D L , commu- 
n is fedio circulorum A B , D E , quæ quoque diaftieter Îphæræ crit 
tranfiens per ccntrum G. R urfusD M ,fit tommunis fedio circu
lorum AB,DFjeritqueDM ,diameter circuìiDF,^proptcrea qupd 
circulus AB,parallelum D F , fecet bifaria per polos. Item FN , CO» 
fint commuiles iediones circulorum DF,BC,cum  circulo AE.Ex 
polo A,intcruallo vero AE,parallelus defcribatur D E , fintq; OH, 
E H , communes eius fèdiones cum circuii AB, A E; Eruntque Se 
F N , LH;CG,femidiamctri circuìorum D F , O E , BC, quod ipfos 
bifariam fecet circulus maximus A E , per polos ; atque adeo com
munes fèdiones diametri fint occurrentes diamctris D M , OH,
BG,in cétris N ,H ,G.Efi; cnim &  O H ,diameter circuii O E ,  ̂cum 

cum circulus AB,per polum A  bifariam fecet.Sicrurium E G , commiìiiis fcd io  circulorum maximorum AE, 
DE,quæ ctiam diameter cric tranfiens per G , çcntrum fphæræ. Denique EI> communis fit fi.dio cÌJ*culoruni 

e i t f hui. D E ,O E . * Et quoniim rcda A G , duda per polos paralleli O E, rcda eft ad planum paralleli,caditqucin eius 
ccntrum Hjcrit angulus O H G ,cx dcfin.j.lib.ii.Eucl.in triangulo G H Í, rcdus; atque adeo angulus HGI,ac u- 

f  if.primi. tu s/Latus igitur G ì, maius erit latcre HI. Auferatur rcda IK,redæ IH, æqualis, iungaturquc rcda EK. RuifuJ 
îg.'vnde. quia vterquc circulusDE,OE,rcdus eftad circulum ABi§ erit &  E l, communis eorum fcd io  ad cundcm pcr- 

pendicularisjac proindc,cxd».fin.3.1ib.ii.Euci. vtcrqueangulus EIH, EIK, redus. Quoniam igitur duo latera
E l,IH,trianguUElH,duobus lateribus EI,IK,trianguIiElK,æqualiafunt,anguIofq; continent æquaks,ncm- 

h primi i’edos,vt oftcndimus,*' erunt anguli quoque lHE,IKE,æcjuales.Qma vero maior eft proportio redæ GI,ad
i io.vndec. redam IK,quam anguli IKE.hoc eli anguli O H E,fibi æqualis.ad angulum lG E ,vt mox dcmóftrabimus:' Eil 
k 1/. vnde. autcm angulus OHE,angulo B G C , æquilis; ̂  (funt enim redæ O H , B G , communes fediones planorum pa-» 

rallclorum O E .B C.fadæ  aplano AB,parallelæ;necnon &  redæ EH. C G ,communes fediones conmdcm pla
norum fadæ à plano AE»);.rit quoque maior proportio redæ G l, ad rcdam IK , hoc eft, ad rcdam libi ̂ qua- 

Xjj.fexti. lem IH,quam anguli B G C , ad angulum D G E : * V t  autcm angulus B G C , ad anguìum D G E , ita eft arcus BC, 
m 4, fixtf. ad arcum DE.M aior igitur proportio quoq; erit redæ G l,ad rcdam IH, quam arcus B C. ad arcum D E  : Eft 
n \s.quint. jutcm>vt G l,ad lH,ita G D ,ad D N ,h oc eft,” ita tota diameter D L  ad totam diametrù D M ,° (funt enim D N ,
o ló.vndt. O H ,communes fediones planorum parallelorum D F,O E ,fadæ  à plano AB,paralIelæ.) Igitur maior quoque 

proportio crit DLjdiamctrifphæræ ad DM,diametrum paralleli DF,quam arcus BC,adarcum D E . Q ^ p ro- 
pter,fi polus parallelorum fitin circumferentia maximi circuii,&c.Qimd demonftrandum crat.

L E M M A .

QVpD autem maiorfit proportio reài Gl, ad reüam IK.quam anguli IKE^ad angulum IGE.hoc thm m ate propcfi* 
to dtmorfl'abimiis.

IN  onini triangulo rcdangulo, fî ab vno acurorum angulorum vtcunque ad latus oppo- 
fitumlincareóladucatuncritmaiorproportiohuius latcris ad ciusicgm cntum , quodprope 
angulum rcduni exiftit, quam anguli acuti, qucm linea duda çum prxdido latcrcj cifccir,ad 
reliquum angulumacutum trianguli.

SITtriangulum  reSidngtdion EGlJj.thens angulum I^re^nm^ducatarque .ih ángulo acuto IGE, 
a d  latu-s oppojìtum GlyrcHa linea EK3 vtctm quc.D ko maiorem ejfeproportionem recia G I ,a d  IKj

fji.primi. anguliacutilKEyadangfilnm acutum IGE.^Ducatitrcnîm pcrGyrcSUGAyipJiEKyp‘.ralklay0Ccuyrcns

recía lEyprotraÛa in A . E t quoniam angulus I, re^us est y erit angulu-s lE  G, acutus, ¿ r propterea A E  G, 
q . prim Q htufpi-s. q  LatHs igitur E  G,in triangulo GEI, maí:ts cU Utcre GJ,in triangulo vero A E  G,miní*s íater(LJ
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yíí?* ̂ ^Areârcusciretili ex ctntro G y adinteruailura GE, dejcriptmfecabit reÛam GljproduÛam v l-  
trJ-h^^^P^f^^-Z^^ix.m'veroGAycitraAyVtin C.^npnia.?mgtttirtriangulum  ̂ ^
GAE,matmeffe tto reGCE, r  maioreritproponiotriangultGAE,adtriaKgu- ^
Í0 H GEI^qitamféÛorès GCEjadtriangnlum G EJsF jiautcfnmaioradhticpro- ^  
jiortíojecíom GCEM triangulum GEI.qmm adjecforem GEBsquodtrtan^u- /  
htm GEIj minus fitficiore GEB. Multo igttur maior eritproportio trinmuÎi G~
AEM tnânguliim  GEI, qtiamfieéíoris GCE,adfeÛorem GEB: t acpromdeér 
somponmdo minorent proportto trim gult G AI, adiri-mgidum GEI, quamfe- 
ctoris GCByddfeBoremGEB: m EU m tem vttri.tngidum G AI, adtriangiilum 
GEI>itare¿íaAI,adrecíam^ IE\ x  é"vtfeâiôr GCB, adfi’cfore GEB, ita amitlusBGC,adan<mlûBGE. ^ cor.t.33,
M^tortgtturerítqtioqu€propórtioAI,adlE,quammgultSGA,hocefi,yquxmangulil¿bí£quailsIKE,fi^»- 
M ngulum lG EizV tautem AhadiEyîtaeH G hadiK ,. L^itur&maioreritPropormrec7jiGLadre‘ '^^^'^7”*' 
cUm lK,quamangulîIKE,adangulumIGE.^odeHpripofitnm. )ex7i

^ C n  o  L l V H. xiij.
ilDDJTFR m a lu  nrfione bachco fequens Th>;orem4.

l ïS D E M  p o iitis ,D ia m cccrrp h çrça d d ia n -ictrù paralleli p e r p u n d û  o b liq u i c ircu ii,p q u o d
max|nnis circulus c polo tran lit, deicrip ti, m inore racione habet quam  circüfcrentia m axim i 
para!leloruintcrceptainterm axim Ú circulÚ prim opo(itÚ ,& m axim Ú circulÚ pcr polos paral- 
‘̂ lo'̂ u m tran ieuntcm ,ad  circum fcrcntiam  obliqui circuii in ter colHem circuios in tcrcepcam .

^^'^'^^<W^?t^(ifCkliyVíinprfxedenú{>ropof.Dk<)mimrmelfcpioportionemd:Ametrifpb£r<taddiametrktnpAral- 
leliGE-y(fuamcircun]fer€ntuBC,adcírcumferentií:mDE.Sint Gli,BUcom m uìusficlm es circulorum GE,BCfCumcirctt- 
lìAB,qu^dìametrttUorumerttnt, « cnmAB^per eorum polos éicJusipfis ^
ftfeth;furiam,&id4ngulosre¿las.Enterg0l?I,dummretiamJ}>h«rx, '  bni
ï  quonixm circuluíDE,pon:tKTrc¿lns4dAB,^traf!jtfHtDE,p€rpolcst-

Bod£mmodQBCyperpoloíeifffdmAn,!rarífíb!T,cktnriánŝ d /  __^  \
ponxíur, Q m re M, punctmtyvh'ift nt^tnofecant, poltts erit circiiÜ 

A8, íí.pr^prerea fegmetuum DEL, quedrecingi esl 4dcirculum AB,tn£- 
fu l.tcr  dmtdetur in E,mnáo,vl/iarctdi DE, GEJé interfecAnt, minor que 
l>.n s erit ED:  ̂quandoqurdem arem AíD, ML, »tq-fMes f m t , qttodreíi* íüü 
jArenfí,exdcfi.poli,^equaUsfiar.^ Keclai^itur du{la EDj minor erityqua 
recta IG ; 4Cprotnde cum cireulnt GE, minar f it  circuh DE, m4Íor en t cir- 
sumfercnüa EG,quum ctrcuniferentÍ4 DE.  ̂Si enim reel4 reít* ED, aqu4~ 
ln u v fr t  ex  circula GE , m m rem  m u m  ,qU4mrt£laDE, ex circulo D E,
muiro magis rcéia EG,qu* maweity quam recta ED, vt ofiendimus, maio  ̂ ^   ̂ _
^l^^^f^'^*^!f^t,&a^4rtrtñnareritpraporttommBC,aimumGE_qiu^^^ 
^^■^^^^^^^^lff^ntta^^CfA^tnmGE,dtaíamcircumfmrixiacireuÜGE,prapteffi

r^H53^lf6.EMcUi4d^mus)4tq^4deoperri^Htando,vt4rcmBC,admÚGE,itétot4eircumfmntÍ4eirculiBc!adtQ.
\‘'<^>rc>in.fmnt,acircujGF,,erítquoq,nwwrpropartioeircüferentucircttüBC,4dcircHmferenttactrcuÜGE,quamarcus
^‘̂>^rcuDE.Vtautecireuferm^^eircultBC,*deírcuferentiaeircuh^^^^^^
f̂ ^̂ ‘ ‘̂idwnetruGH,vtPappmdemonfirauit,&nasmUb€ÜoArchtmedkdedimenfianecirculiofiedmmApturminormiL
mtpropsrtio diametriJpb^rt BI,adGH, diametruparaUeli GE,qua arcusBCMeircumferentWH D E.QuodeíipropoM ,

C O K O L L A R I V M .

HINCfu,iirdcmpofîtis,maiorcmcircrationcmcircumfcrcntiæBCmaximiparaIleIoruminterceptæ
inter maximum circdum AB,primo pofitum, &  maximum circulum A C , per polos parallelorum tranfeunti,

aacircumfcrcntiamDL,obliqui circuiimtcrcofdemcircuIosintcrccptam,quamrinustotiusadfinumcircü-
i^rcnuæAL,maximi circuii perpolos parallclorum tranfcuntis; minorem vero, quamfinustouusadfmum

circuniferçntiæAD,maximJcircuIiDdmopolitiintcr polosparallelorum,&obliquumcirculuminterceptæ.
^ o n ia m  cnim hoclheorcm atcoítenfum  eft,maiorem círcrationemarcusBC,adarcumDE,quam diame- 
p‘ ‘ P̂ ‘̂̂ "î,^‘i^ ‘^'''f«'“ '^P^^^Î^l'GE,gvtautcm diam etcrBr,fphseræadGH ,diam ctrum circuliGE,itaeft.:,^«/„, 
bK.kmidiamcter._liocdè,iinustotus,adGN.fcmidiamctrum,hocciì,adfinumarcusAE.hCum n. arcus A G ,

h, æquales ímt,liequeGN,fínusarcus A G ; crit quoq;G N ,finusarcusAE.) Maior igitur erit quoqueratio 
arcus BC,ad arcum DE,quam lînus totius BK,ad GNjiinum  arcus AE.

paraIIeliDKkycautcdianietcrfphærçBI,adDF.diamctriiparaIlcIiDF,itaeftBK,rmustotusadDO,finüarcusk/;.5«wi
cft^portio arcus BC,ad arcû D E , ̂  finus totiusadíinú arcusAD.Quod eftpropofitû.

C Æ T E K  V M  quid lit í mus, cx Îcqucnti tradtatione inteiligetur.

T H E O R .  1 2 .  P R O P O S .  1 2 .  m .

SHn iphæra maximi circuii tangant vnum,eundcmq; parallclorum, intercipiantq; fimiles parallclorum

«rcumfercntias inter vtrumq;maximorumcirculoruniinteric<aas;aliusautcm maximus circulus ad parallè
les obliquus circuios tan^ t maiores illis.quos tangunt maximi circuii primo pofiti, fccctq; obliq imsidcm cir
culus coldem máximos circuios primo politosin pundis pofitis inter maximum parallclorû, &circulû. quem 
fangunt circuii maximi primo pofiti : Diameter iphæræ ad diametrü circuli, que tangit obliquus circulus,ma- 
lorerationc habet,quam circumfercntia maximi paralleli intercepta inter circuios primo politos, eundemquc 
circulum tangentes ad circumferentiam obliqui circuli inter cofdcm circuios interccptam.

IN fphæra duo maximi circuli AB,CD,tangant cundem parallclum AQintercipia.i’tque fimilcs parallc- 
orum circumferentias inter ipfos intericdasi alius autem circulas maximus E F , tangat poralklCi E G , maìoié
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parallelo A C  > in E,fitque obliquus ad parallelos, &  fecct duospriorcs AR 
CD ,intcr maxima parallclorum H F,&  parallclum ACjinpundis IK.Di, 
co maiorem eiTcrationem diametri fphæræ ad diamctmparallcli EG,qiij 
circüfereutiæBD,adcircumferentiamlK.» Pcr L,enim polum parallc 0- 
rum,& punfta E,ï,Kmaximi circuii dcicribantur LH , LM ,LN ;ac pcr K, • 
parallelus KO,fccans circulum AB,iiî P.  ̂Quoniam igitur maior cit ratio 
diametri fphæraead diametrum circuii E G , quam arcus H M , ad arcû El* 
ratio autem arcus H M , ad arcum E l, c maior eit, quam arcus M N , adar, 
cum IK; erit quoque maior ratio diametri iphæræ ad diametrum circuii
E G ,quam arcus M N , ad arcum IK.Et quia arcus PK,fimilis cil arcui BD, 
ex hypothefi,*^ &  arcus O K, lîmilis arcui M N ; cilque arcus PK, minorar, 
cu O K ; crit quoque arcus B D , minor arcu MN;«^ac proinde minorent 

c s. (¡wnti. arcus BD,ad arcum IK,quam arcus M N , ad cundcm arcum IK. Cum ergo often fiim fit, rationem diame
tri fphæræ ad diametrum circuii EG,maiorcm ciïc, quam arcus M N , ad arcum IK ; Multo maior crit ratio dia
metri Ipliæræ ad diametrum circuliEG, quamarcusBD, adarcumIK.Siigitiirin fpliæra maximi circuii tan- 
gant vnum j& c,Q i^d erat dcmonftrandum.

5 C H O t  I F M.
JN exempîarigrtco hahetUTimmorem ejfe ratiowm dupk diametrijpfmi a i  diametrum circuit EG^quam arcusm, 

ad arcum IK.Qm d quidem ex noßra demonflratione liquido confiât. Cum cnim diameterJj>hter<e maiorem haùeat ratimm 
ad diametrum circuit EGyquam arcus BD,adar cum IK  ; multo maiorem rationem habebit dupla diametriJphara ad dimt^ 

îs  quinti EG,quam arcus BD, ad arcum IK; ̂ propterea quod dupla diametrijibara ad diametrum circuii £G, maiorm
rationm  habet ¡quam diameterJpharaad eandem diametrum circuii EG.

T H E O R .  13. P R O P O S .  13.
SI in iphæra paralleli circuii intcrcipiant circumfcrcntias maximi alicuius circuii vtrinq; 

çqualcs ab ilio punòì:o,in quo ipfc maximus circulus iccat maximum parallcIorum;pcr punita 
auccm rcrminantia æqualcs circumfcrentias, & pcr parallclorum polos dcicribantur maximi 
circuii,aut iì diicribantur maximi circuii qui vn um eundcmq; parallelorum tangant: æqaules 
intcrcipicnt circumfèrentias demaximo parallelorum.

IN fphxra AB, paralleli circuii C D , EF, auferant de máximo circulo A F , duas circumfcrentias arquales
G C , G F , vtrinque à pundo G , in quo circulus A F , fccat 
maximum parali-lorum B G ;&  per punda C;G,F,ducatur
maximi circuii fiue pcr polos paraiiclorum, vt in priori fi
gura,fiue tangentes vnumcundcmque paralldum,vtin fi
gura poiterioii, fecantes maximum parallclorum in HJ. 
D ico arcus G H ,G I, æqualcs effe. Quonia cnim arcus CC,
GF,æqualcsponuntur,aeiim tparalicliCD, EI-,írqiiales 
^ Igitur& arcusG K .G L, æqualcs crût. = Quarc rctì.u du- 
¿t^CKiFL.æqualeserunt;*^ ac proinde in circulis arcniaiib. 

d zs .tm i  C D ,E F , arcus æquales aufcrent CK, FL ; &idcirco inter fc iimilcs crunt arcus CK, FL: «= Eft autem arms GH, 
cto.veliÿ, arCui C K ,&  arcus G l, arcui FL* fìmilis. Igitur &  arcus G H ,G I, fimiles inter iccrunt,ac proinde,cum lìntciuf' 
a. huius. dem circuii,æquales inter fc.Si igitur in fphæra maximus circulus,&c. Q ^od demonitrandum crat.

S C H O L I V M .
IHNC ettam confiat, ̂ 'sdempofitit, omnes arcus max'morumcirculorum inter paraÜeks interceptes ïnHrf i  aqu^Us 

ejfe, quales funt CH,H£, KG,GUDUlP.Cum enim  arem GC,GH, arcubm Gf, G l, dqualesfint,^ erunt & r e ä e  Cíi,Fi,<í-
i z s t m ü  qíMleSytacpropterea&arcusCH,Fhxqualeseruttt: Suntautem arcuiCH ,arcusKG,Dl,&arcutFl,arcm LG.EH ,í- 
lio 'v eh ' quales.lgitur omnes iUißx arem aquales erunt.

T H E O R .  14.. P R O P O S .  i^.
SI in f jhæra maximus circulus aliquem circulum tangat, alius autem maximus circulus 

obliquus ad parallelos tangat circuios maiores illis , quos tangcbat maximus circulus primo 
poíitus ; inæquales intercipient circumfcrcntias parallelorum circulorum, quarum propiorcs 
vtriuispolorummaiores erunt,quamvtfimilcsfmtremotioribus.

IN  fphæra maximus circulus AB, tangatcirculum A C ; Scalius maximus 
D E , tangat alium maiorem D F , fccetque duos parallelos quofcunque CH , 
Bl.in KE.Dico arcus KH ,EI,inæquales cfie,maiorcmq¡ cíic KH , polo con- 
fpicuopropiorcm,quam vtíimilisfítarcui El,rcmotiori:vclipfumEB, po
lo occulto propiorcm effe maiorem, quam vtarciú K G , rcmotiori fimiÜS 
fit.® Per panda enim E,K, defcribantur maximi circuii L E , C N , tangentes 
circulum ACjita vt fcmicircuii à C , per N , &  ab A , per B, proccdentts non 
conucnÍant:item icmicirculi ab L , per E, &  ab A , per I, tendentes non coe- 
ant.^ Erunt igitur arcusMH, El,rimilcs.'QuareKH,maioreíl,q u a m  vt ar
cui El,fimilis fit. Eodem m odo, quoniam íimiles funt arcusBN,GK,cric
BE,alteri polo propior maior, quam vt fimilis fit arcui G K , ab codem polo 
remotiori. Itaque fi in fphæra maximus circulus aliquem circulum tangat, 
&c.Quod erat demonitrandum.

F I N I S  L I B K I  I I L  T H E O D O S I L

•  rr. í.h u i. 
b  is .s .h u i.  
C 3. huius.

b  i ¡ . 2 .  h u i.
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S I N F S ,  V E L  S E M I S S E S  % e C T A R V M
m  C I K J J V L  0  S r B T E N S A R V M :

L I N E Æ  T A N G E N T E S ,  A T Q V E  S E C A N T E !

P R  Æ  F A  T  I O-

I C l  pôtefl > quant am in rebus tam AJlronomicü, quam 
Geometricü 3 ^tilitatem habeat Sinuum cognitio : cum m- 
numerabtlia pene problemata Afironomica^ Ç f Geometrica 

uÇumper calculum Ç f rationem Sinuumreuocentur^ vt 
tHmexnoftrtstnangulis reSlilineis, ac Jf?hmcüy tumex Almagejlo Ptole- 
m d , ex noflra Gnomonica , ex alij s variorum AJlronomorum Ithris 
manifejium eH, Qjm re, cum a paucis admodum Sinuum demonjlratio- 
nés fm t explicatory oper£ pretium me faciurum arbitrar y Jï, quanta potê  
ro breuitate y ac perpicuitate, ex varijs auÜoribiis, prsfertim ex Ttole- 
m&Oy Purbachio, atque lohan?ie T^giomontano y demonjlrationes coüi-- 
gam^quihiis omnium arcuumfmm ^  chordas cognitas habeamm ̂ vt?^ 
tabulas Sinuum:, acchordarum iam a multis fcriptonbus (upputatas exa-- 
minare y (facile emm error m numerorum imprefione committitur )  no
uas alias^quando restulerit (pofito Sinu toto vel diametro quotcunquepar-  ̂
ticularum )  condere pofimus.

Q J f  O N IA M vero% ^ en tiores fummafelicitate exfnubusalias 
lineas coUegerunty mmirum Tangentes, atque Secantes  ̂vtfaciliusquit-^ 
dam ac breuius demonfirarent 5 de hi fee etiam lineù agemm, Habent i- 

mmlineiz egregium vfuminrebm AfironomicisÇ^Geometri- 
cÌ4 y vtexnoflris triangulisplants, ac Jphizricis fie t 

perjpicuum. Initmm autemfumemm a 
defmtwnibm.
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V  E  F  1 N  J T  I  O  N  E  S.

h

C O M P L E M E N T V M  arcus alicuius,eft exccíTus, quo quadrans eum fupcrat, fi ar̂  
cus minor eft quadrante,vel ab eo fuperatutj ÍÍ eft quadrante maior.

I I .

C  H  O  R  D  A  ( quam alij fub tenfam^alij infcriptam dicunt ) eft linea rc¿ta arcum quem- 
cunque in circulo fubtendens.

I I I.

. S I N V S r e d u s  ( q u ia lijs iin u sr e t o  prim u s d ic itu r)  e ft d im id iu m ch o rd as fu b te n d e n - 
t is d ii^ u m e m s  a rc u s , cCiiusdiciLur Im usreò'tU s." S k íjW .

V el aliter. 

S I N  V S  reítuseíTlinea perpendicularis cadens ab vno extremo arcus,cuius diciturii- 
nus rc6tus, in diametrum circuii ab altero extremo eiufdem arcus dudtam.

I V.

S I N  V  S verfus ( quem fagittam alij vocant ) eft pars diametri circuii intcr extremum sinut -ver 
dati arcus,cuius diciturlinus verliis,& iìnum redum eiuidem arcus intercepta.

_____ V .
S I N  V S  complementi alicuius arcus (quiquibufdam íinusre¿tusfecundusdicitur)eftS'»"^‘'‘’«» 

fmus Vedus altcrius arcus,qui complementum eft illius arcus, cuius dicitur lìnus complemeti.

V I .

S l 'N V S tò fù s  ¿ft radius,  fiue fem idiam eter circuH, h o c  eft, ilnus rc6tus, vel Verfus qua- sinus to-, 
drantis circuii.

V  I I.

S I N  V S  ram re£l:us,&veriw5quàm complementi alicuius anguli redilinci eftfinusil- sìnus 
lius arcus, qui in circulo defcripto ex ángulo inter duas re£tasangulum conftituentes interii-i"^ 
citur. ‘

EXPON"JÍT7 R circulus ABCD,cumcetttrumÌ,,ferquodducanturduad'>ametri AC,BD,fefeadreéìosangulos 
fecantes, totum circulum inquatuor quadrantes anuales diuideNtes,vtpotequiattgulisredUaqualibus incentrofub- a ló  tert, 
tenduntur:fumanturque arcus aquaUs AF,AG : Item BF,B1 i &  relia ducantur FG, FI, fecantes diámetros in II, & K . Ar- Exetnpla--. 
cus igitur F  B , dicitur complementum arcus FA ; quia quadrans A B, arcum FAjfuperat arcu FB. F^dem ratione arcus F A , definiti»  ̂
(om^emeñtüm nominaVur arcus FB* Item arem Bl,complementum appellatUr arcus Al;quiaarcuBl,fuperAtur quadrans 
ÂBUb^r^uAU

R E C T A  deindeFGjchordadíciturarcusFAG; 
i l a F I ,  chorda arcus F BI .  Et qtiiadtameter A C , fecans ar- 
(um\FAG,bifariam,fecat quoqueretlamFG,bifariam,vtexco^ 
roll. i.propof ¡0. lib. /?. Eucüd. confiât, ( quod tamen in lemmate 
fequentibreuiusoftendemus. ) eritre cta F ll. fmus reñus arcas 
VA,iuxta^riorem defin. fmus recti : quia esiamiciium chorda 
'yG,fubtendentis arcum F  A G , duplum arcus FA, cuius F H, di- 
(iturfmus. Itaque f i  quemlibet arcum, eiufque chordam bifa
riam fecemus, dimidium chorda diceturfmus reétus dimidiati 
m us. Hincfañunteñ, vt Sinus rectiàplerisdue dicanturSe-  
mijfesreñarumin emulo [ubtenfarum. Fadem quoque reña 
FHVerttjinusreñus eiufdem arcus F A  ,fecundum pofìeriorcm 
defm.fmus reñí : quoniam perpendicularis eíi.duña ab F , ex
tremo diñi arcus ad diametrum A C ,  ab altero extremo A , e- 
iufdem arem duñam; ̂  propterea quod reña EA,fecansreñam 
FG, bifariam,fecat eandem ad ángulos reños.

Sinus firn 
ñ i  cur d i'  
tantur ft-  
nüjfes re- 
Harum in 
ttrculofuh  
tenjarum. 
b 3. tertif. 
Sinut v e t-  

di-K £ C vera AH,fmus verfus eiì eiufdem arcui FÁ\cum f t  pars diametri A c, inter A, extremum diñi arcus,
f meiitsreñum F U , intercepta. D icitur autem verías hie Sinus, dui.i verfo modo collocatur , ft cum fmu recio conferatur. ^¡„a. 

me nonnuUi dicunt fam ta ni, auoniam infíar (k^iru i;si m arcu F A G  J  chorda FG,excujf£. sinus ver

7? F . r j Á p n r r f í F K . e í l  (inus complementi arcus F il; auiaesi fmus r^tU  arew FB ,qui com')kmentum, eii  a r -ju s  com-CHS FA .
R E C T a n tm  k B, eSifinus verfm complementi arcttí F A , hoe esi,fm:is verfus arctu FB, qui compleminfum eíi ar-

íhs FA.
NON-

pUmenti
abeuita
arius
quid*



sinaus- N O N N r iL I f  
ÜJü4 if-  Sinum compUmentiâîxrir. 
tnusac/e. ¿ i^ ffiy e fô y K jw im r e a u / n

■' vtrfum autcm dicantfinumjkundmn. (^Qddi>:i’7rin,vtlmc¡íigAS au.lores,qui varie def.nubusfunt loiuti. Kos iommuttem 
modim loqucndiretìmmim. CaterumtumfiripioresdcfinnaltquoIcquuntur,f wperintcUigunt fintini rccimn ; nifilUuin 

fìr.iis(ecu- vocentftnuìH complementi,aiitverfum,
dus apud S E U l D l A W b ' T B R  deinde A E,fwtis'eiìtam recliif, quam verfis quadranti^ A B : qui totiis dicitUr,fme maximus, 
^uo¡dam propterea quoimaximusf it  omniumfinuumtam rectorum, quamcompLementorum, immovero &  maior Qmnib:isfmubns 
%uàndo iilorum arcuum, qui quadrante minoresfunt : Solm i numr eH finubus verfìs iUorum arcuum  ̂qui quadrante funt ma- 

r^ m entio  iores,vt infra d(cemus,qui quidem rarius in vfum veniunt, quamaiij. Vel certe dicitur totm,fiue maxinm, quia in rabula si* 
alicuius nuum,inquafmasrecìitantu?nmodoponuntur,om?iimnSinuum'maximus eiiille, quiquadranti,feugradibiisQo.reJpondet,

fmtis abfo- yt ex tabula Sinuum, quam infra ponemus, ferfiicuum erit.
 ̂ iute,Intel- T R E M O ,  ducia recta EFterit recta F H,jinus re^us anguli F E H ; reüa autem FK,finus complementi eiufdem

Aìl,eiufdem anguli fimisverfus : quoniam recta FH, eilfinus rectiis arcus F A , in circulo defcripto cx anguh 
S im s rol FEUjinterceptwinter reñas EFj^Angulum  dictum conjiitumtes : recta autem F k , estfinus complementi eiufdem ax£us ; 
tus vel '  reàa A lìjin u s  ver fits,  ̂ __ _ ,
m axim us C / £ T E K V M d u o  arcus femicirculum confiituentes eundem prorfus habeh^utum'Tfam return quam complcme^i j á ^  
cur fie dt- qifgftiadmodum &  duo arcus circulum conficientesvnam eandemque chordam babent: finus tamen verfi eorum di^erunt,co^ 
catnr. totam circuli diametrum. V t duo arcus FA, FC, confidentes femicirculum ABC, cundem habentfinum rectum FH,

queinadmodum &  duo arcusFAGyFCG, eorum dupli,circulgiri conjicie7ites, candtm babent chordam FG, cuius dimidium eii
ifi- fi^f^ rectus FH,vt vult prior definitiofinus recti ; quiquidemfimus reñus FH,linea perpendicularis c^,ducta à communi extre- 

cíenteseu- moF,vtriufquearcus FA, FC, ad diametrum AC, ab extremis reliquìsA,C, eorundem arcuum duzlam.vt vult poftcnorfinus 
~3T  habent defimtio. l idem duo arcus F  A, F C, eundem finum complementi habent Fk ; propterea quod arcvs F5 , lum finus redus 
finum , FK,elt complementuìn nriufque arcus. Sinus ramen verfiiidemnon funt, f ed Aìì,eHfimts ver fus anus FA; &  CH, estft- 
mo7u é> quiquidemduofinusverfidutìnetrum ACiconfiituunt. Vbividesfmumverfu7nCH,arcusFC,qiu^
àuoarcHs drantemfuperantümaioremeffefemidiamerro,feufinutotoCE.
circtilHin 
confident 
te s , eanJe 
chordam: 

f i nus ta 
men v er“  
(öshiibent 
discrètes, 
conjuten- 
tes totam 
'dtametrù' 
Sinus ver  

fits arcus 
qnadràt«

■ tnaiorii 
maior eÜ 
fin u to tf.

S I C  etiam duo annuii dmbmreclií<equaleseundem^^  
ñ tm habenrTàmrectum,quamcompìementi. Vtpatetinangí>\ 
lis AEF,FEC,quorum vtriufque fimus reñus eít FU; fimfSMiit^M 
complementi F k  ; propterea quodarcubas .4 F ,  F C , tn f^ u ^  

quorum vtriufijue finus reñus eíi F H ,  complementiauí 
ñus Fk , vt dictum eñ. Smus tamen yerfi eorundem angulo- 
rumiidem non funt,fed AH finus verfusen angüÚÁUF, nempt 
arcus A F ; & H C ,  eíi finus verfiis anguliF E C  ,puta arcusFC. 
Conficiunt autcm ambofinus verfi totam diametrum AC.

_ R V R S V M  f inus reñus cuinfuis arcus ¡equalü eíi fe- 
"^nento diametrinitercentrum, à “finum reñumcomplemen-%■ 

ti eiufdem arcus intmeño.Sinus autem componenti cutuslibet 
arcus eequalts eíifegmento diametri inter centrum, é “finum 
reñum eiufdem arcm pofito.  ̂ V t F H  ¡finusreñusarcusFA, 
equalised fegmmto diametri E k : ¡¿fFKifitnus coínplementi 
eiufdem arcus FA,cequalís eíi fegmento diametri EH ; ob paral- 
lelogrammum HK ; "^funt enim tam recia HF, EK, quam reñ£

D uo artíH 
it duobus
reciii A- KF,EH,paralleU,propteTreñosanjru¡osH,E,K,F. Hinciit,fifintduoarcu¿¿ 
quaks eü- triuftúsfinum reñum aqualtm ejfe complementofijms verji alterius arcus. Vocamus autem complementum fmus verfi fe- 

í//.ííHíín,i7flíí7;jyíj'í?/;ííVí’^ í<í femidiamctro fuperatur,fi eius arcus qua'di^nte minor eíi, vel¡miatametrumjn- 
firiMs ver- eiusarcus maior eíi quadrante. Vi  HE,dicJjm s complementum tam finus verfi AH, arcui F A, rejpondentií, quamfi- 
fi>sdifere- nmverfiCH,artuiFC,rijpondent'is. Vides igitur,duormnarcuumF A,FB,quorum vnus alterius eíi complementum,^finut» 
tes.vtpoce reñum FK,arcus FB,<tqualem ejfe ipfi IÌE, complemento finus verfi AH, alterius arius FA,¿rfinum recium FH, arcus FA, <&- 
qui totam qualeín ejfe ipfi EK,complementofimu verfi Bk,alterius arcus FB. Eadem ratione, quoniam arcus FB, complementum eíiar-
diametrü "—  "

^^ciät ri’ilum FH, arcus FC, aqualem effe ipfi EK, com^mcnto-fmtts VTr/í BK,alteriusarcusFB. Etjinumre^
ñum  Fk, arcus FB, aqualan effe ipfi EH. complementojinus,verfi CH, alterius arcus F C. Sic etiamfinus compkm fntTat^'

con,

Sinus tam
reSlus"*^ aqual'is eñ co.i'flementofinus verfi eiufdem arcus. Vt FK,finus complementi arcus AF^el^Cjaqualis eít ipfi HEjCom- 
compleme plemcntofinus vcrfi A H, vel CH, arcus AF, veí FC.

t i ,c u i f e ^  P ^ r ;  rationein eodem circulo, vcl in circulis aqualibus, finus tam  reñi,quam verfi, aut finus complemcntorum ar- 
Z m e tr i  quadrante minor um, aquales fun t. E t contra, aqualium finuum  tam reñorutn, quam ver for u m , autf i 
fi:  &qiía- complemenrormn, arem quadranteminores ctquMes fun t. Arcuum vero inAqualium , ^ ^ a d f a n t e  m in o râ t ',finus 
lis. inoiju.iles funtyfivus quidem tam rectus quam ver fus maioris maior, mmor'ts vero minor; finus autem complementi maiofu 
c 34-pri. arcusminor,é’minortsmaior; E t contra,in<squaliumfimuum tam  reñorum,quam verforum,aut finuum  complementorunit 
á zs.pn. i!¡£qujles arcusfunt, maioris quidem finus tam recti quam verfi maior arcus, &  minoris minor ; maioris autemfinus com- 
^ s 4-pri, 5 ;̂^  ̂ enim arcus <tqualesBF,DG. DicoeorumfinusreäosFK,GL,aqualeseffei

E L Cum enim arcus BF,DG, ¡equatesfint,  ̂erunt quoque an- 
quorum ' B E F , D E G ,  squales. Sunt autem ¿r reñi anguli k , L,<equales, neTtion latera EF, EG, aqualia, vrpote femidiametr^^ 
,vnus al- ® Igiíur i¿‘ tam latera F k, GL ,  quam latera EK, E L, inter fe  aqualia erunt, nempefinus recti inter fe,& fin u s compleme^É
tenus eíi 'iortH^Ê
compierne
tum.finus re^us vtrituUbet iafualU ell complemento finus verfi alterius arcus. Complementum finus verfi quid. In eodem circulo , 
ytalibus, Mci*!ím&qu<il*bi» finus iqualtsjunt contra, HreHHmini^MalinmfinuiinA^uaksfitnf,(^ contra. íz7.  tertij. ^íó.primf*



tm m  interÇe. DeiraclU autem I k ,EL,  Aqualibus ex ßm idiam etm  E B , E D ,  reliqui eruntfinus verß K B, L D . aqualef. 
QMdeiipropofitum. Sintiam ßnus agúales îiie recti FK,GL,fiufverßKB,LD,fiueßnus (omplemcntorum EK,EL* Dico ar- 
(usBF,DG,ejfe aquMes.Ñañif i  FK, GL, fin t aqu.iles,erunt eorum quadratd aqualia. Cum ergo quadrata reñarum EF, EG,
4qualia quoquefinti ^ & iü i quidem aqualia fin ì quadrata ex FK.XE, huic vero quadrata ex GL,LE ; ac proinde duo quadra-  ̂
ta ex FK,K.E, duobus quadratis ex GL,LE,aqnalìa : ß  atiferantur duo aqualia quadrata reñarum FK,GL, aqualia rcmane- 
buntquadrataexEKjEL', acproinde&reñ<tEK,EL,aqualeserHnt. Quare cum latera EF,EKiUterib:isEG,EL,aguaiia ■ . . 
fintj&'bafis F K, haß GL, equalis ; ‘  erunt anguli FEB, G ED, aquales ¡ ac pròinde &arcus B F , D G ,  aquales erunt. Quod 16, ttrf.
fifinus complementorujH £ K, E L,fint aquales, oßendemus eodem modo, reñas F k , G L , aquales effe. 0  tiare v tp rii^  erunt 
frcus B F, DGi aquales. Son d ern  finus verfi k B , L D ,  ponantur aquales ; ijs ablatis ex femidiametrìsEB, E D, relinquen- 
turfinuscomplementorum EK^EL,aquales. Q^rerurjus(^endemiis,vt prius,arcus BF, DG, aquales effe. Qm d erat oßen- 
hrylton- 'fero ßt arcus BF,maior arcu DM., &  ducatur ßnus MO. DicofinumreñumFK,maioremeffefinu reäoMO: 

f i t e m finum verßm  KB,tnaiorem ßn u  verfi 0  D  : ßinum vero complementi £K, minorem ß n u  complementi EO. Voßto m m  
J  urcu D G. aquali arcui B F, erunt, vttCemonßrauimus, tamßnus recii Fk, GL, quam verfi kB,LD, & ßn us complementorum 
\ ¡ y i ,EL,aquales. Cum ergoLD, maior f it , quam ODt erit quoqueßnus verßts kB,ßnu verfo OD, maior : Item cum EL^mimr 

fitiquamEO,eritquoquefinuscompkmcHtiEK,minorßnucomplementiEO. DucaturMN,adGL,perpendicularis,  ̂ eritque ^
 ̂i;L,ipfi MO,aqualis. Cum ergo GL,maior fit,quam NL,hoc e¡h quam MO, erit quoquefiimts reñus Fk , maior ßnu reño MO.
Quod demonjhandum erat. Sir denique tam ßnus reñus Fk, maiorßnu reñóM  o , quamfinus verfus KB,finu verfi 0 D ; &  
fimis complementi EO,maior ßn u  complementi £k. Dicoßn ui maiori tam reño, quam verforefpotidcntem arcum BF, maio
rem effe arcu DM ,qui minorißnui tam reäo,quam verfo reßfondet. A t maiorißnui complementi arcum rejbondentem D M, 
minorcm effe arcu BF,qui minorißnui complementi rejpondet.Nam fi FK,maior fn,quam MO, auferatur K F,ipfi M O, aqua- 
Its, &  ducatur P Q^ad F K , perpendicularis, ducaturque OR  ̂adBE,perpendicularis, quai^ji P K , hoc eli,ipfi M O , aqua- m prr, 
lis erit ; ac proinde,vt paub ante oßenfum eíi, erunt anus B Q ^ D  M , aquales, propter aqualttatemfintium nñorum Q R ,
MO. Cufn ergo arcus BF,arcu BQ^iaiorf it ,erit idem arcus BF,arcu DM,maior. Quadß  kB, maior fit ,quam OD, abfc inda- 
tur B R ,i^  DO,aquatis,ducatur que RQ¿ad BE, perpendicularis : Eruntque arcus B O jf)  M, vt paule .-me monßrauimus, a- 

_ alitatemfiinuum ver forum RB, OD. Quare cum arcus BF, maior ß t  arcu B Q^erit idem arcus B F, arcu D M, 
tandemmaiorf i t  EO,quam EK,detrahatur EL, ipfi Ek, aqualis, ducaturque ad ED,perpendicularisIXj : Eruntque 
D G , o b  aqualitatemftnuum complementorum E k , E L ,  aquales, vt paulo antefirt oßenfum. Quam ob rem ar- *

\cuDG,fitminor,eritidem arcus DM,arcuBF,minor. Quod eii propofitum. Ventfìnm
EM  prorfus dicendum eñ definubusangulorum. Nam &  anguli aquales habenißnus.agujtles tam reños, quam Â ualcsy

St in  trian  
guhreSiä^  
g u ío  Litus 
r e S o  á n 
gu lo  oppo- 
f it u m  ß t  
ß n t u  te -  
t$ tf, erit 
v tn im u is  
h ie r u m  
rcliquorU  

ß n u s  re- 
t i u f  angH 
l i  a cu ti op 
p o ßti. 
n  sff.pri. 
0 3 4 -p ri.
S i tn  tr i"  
g u b  r e S S  
gaio L ìtm  
reéio á n 
gu lo  0fpO- 
f it ttm  ß t

eniorum,é’ verJos,(yc. propterea^uod aquales anguu'mfijtunt in cent. oxquaUbus arcubus, & c. 
O S T R E M O  in omni triangulo reñangulo, f i  latus 

0 ángulo oppofitum ponatur finus totus, reliqua duo latera 
ktfinus reñi reliquorü angulorum acmorii, quibus opponun- 
.V tin triaguloreciàgulo EKF,in quoEF,eUfm^ totus,vtpote 

mdiameter circuii ex E , defcripti, latus F k , finus reñus 
'¡gull FEk , ex defin. 7. Sic quoque f i  idem circulus ex F , defcri- 
retuy, effet latus E K,firtus reltus anguli £Fk, ex eadem defim 

'7. Qmd€tiamhincpatet,quodangulusEFK,^ aqualiseñan- 
guio alterno AE F' ,  cuiusfinus reci us eñ, ex defin. 7. reña F  H , 
o qua quidem aqualis eñ lateri E k . F.odem paclo vtrumuu re~ 
liquorum laterum in triangulo reñangulo eñ finus complemeti 
ti anguliacuti fibi adiacente, nempe finus complementi illius 
arcus, cuius alterum latus eñfinus reñus. Vt in eodem trian- 

1 ' gulo reñangulo E k F ,  latus F K , e ñ finus complementi anguli 
arcusF A, cuiusfmuireñoFH , alterum latus Ek , a- 

\ ^ u á le e ñ . líemlatusEK,aqualeeñipfiFli,finuicomplementi 
' knguli FEK,fiue arcus F B, cuius alterum Utus FK finus reñus 

* : tñ. Sed iam lemma, cuius fuprafecimus meutionem, demonfìremus.

L fnttf totus, erit vtrumuis reliĉ uorum laterum ßnus complementi angulißbi aiiacentisy cuìus nimirum alterum Utusßnus reSius tii.

L E M M A .

I in  circulo  re£ ta lincaccen tro  du£ta aliam rc¿lam  n o n p erce n tru m d u d am b ifa ria m  
îe c ^ p îc a b it  eadem  & a rc u m , cui illa re d a  fubtenditur, biiariam  : E t lì arcum  lecet b iiarian i, f  
fecaDit quoque  re d a m  e ifub ten iàm  bifariam. tro tiucfii

S E C  E T  in eademfigura. recia E  A, reciam FG, bifariam in H. Dico eandemfecarc quoque ar- 
turn E  Gybifariam in A , contra. Duci a enim recia E  G ; quoniam duo latera EFy EHytriangtdi EFHy hfariam 
étqualiafuntdtiobiislateribissEGyEHytrianguliEGHy'vtrtim^vtrique'-tbafisqiteHFybäßliG,ponitur 
/equalisi p  eritangulus FEHyangtdoGEHyàiqualis, q  ìgitttrarct4sAF,arcuiAGy^qualis erit, S B ^ ^ ‘luiiUafi{i
(Hpropofltum. tenditur,

V E R V M fece t iam recia E A yarcum F G , hifariamin A^ DicoeandemfccarequoquereBam 
FGybifariam in Hy^^^oniam enim arcus AFy AG, squalesfunty  r  erunt quoque angidi F  E H\ G EH , p g.pnmi. 
quales. Igitur cum ¿r duo latera EFyEHytri.tngtdi EFHy duobii'SlateribusEG, EH, trianguli EGHy qi«- tert. 
qualiafint-y serun t¿rbaßsHFyHGysquales, j^odesipropofitiim . s^priS*

E X  hoc (èquitur reclam EAy qu£ arcum F G, bifariamfccat m  Ayfccare quoque re^am  F G3 bifa- 
tiam inH i vtfuprapofuimiis.

i



S I N  V  S.
Q V O N l  A Uvero shim íot’.ts {hoceitjeniuliam etcram fuisctrcklijifitclllghur alf AßronmU dimfusin áliqu<it 

Omnesß -  partes aqualesyVt ratione harumpartium oumes aliosßnnsineiuntur, proportmiesueomnium ftnuumad[mum totiim,ßue 
nufexprt- adfemidiametrmninHumerisexprimant', expli(andtímpa¡uiserit,mquoTp4 rtes fewiiüjmetrum diflribuerint: 'Nequee- 
in parei ‘̂^^^omneseodemmodoeam funt paniti. Vtolemxus ndiugue femidiametrum fecat in 60. partes £i¡ualesy totam vero diame- 
hM , in t rumi ni zo .  Qjum libet deinde pArtm  comi f i t  d iu ifm  cßcm 6 0. Minuta, (fquoAms Minutumin óo.Secunda. Hancdi-^
qmtifinus uifionemo)nnesfermeanti(¡uij&nomiu¡¡iexrecentioiibusMccrquoseíiOronti:ts,fecutifimt.Supputauitautemrtolem£tu
totuf con- Itb.i.Alniiigefii eabulam omnium thordarum, qux arcubus femnirculo dimidiatogradu jefe ordinefuperantibus, initiofacit 

arcu.^o.Minutorum, reJpondent,tn partibus,quarum 120. tota diameter contmet.Orontius vero tabula condidit omnium 
Satnitiia- ' ßfi^um,qui arcubus quadrantis vno Minuto fife  ordincfupcranttbus initiofacïoab arcu 1 .Minuti,refpondet,in partibus,qua- 
meter ctr- Tum 6o.femidiameter,feu ftnus totus continet. Arzahelvero Arabs confìituit femidiametrum yartium 1 50.4c proinde to- 
cult, in tamdiametrumpartium 300.quasquidemparteT’■urjusatflrìbuitinMinuta, &Secumla,vtVtokm£us. Sedvtrouümod» 
quot pjir- femidiameter,fiue diameter diuidatur,permoleßum e li , alios omnesfinusfiue cbordas in ciufmodi'partibiisinueßigänfcuftF^^ 

f̂ifi^ ì̂p^^<^<*t^Àiuifio,extractioquc radicum perfraäiones Aßronomicas inßituenda f it  ; Vel certe Partes in Minuta, ac Æ 
fne.oé'Ar ^^<^fi^daconuertend<t,à'contra,MinutaacfecundainPartes: qturesvaldelaboriofa eiinon folumparum exercitatisinA-J  
tiaheU. rithmeticuyverum etiam peritißimis.

Q V  A M O B  R E M  alij Aßronomi, inter quos eñ Georgius Turhachtns,loannes ’Kegiomontanus, Petrus Appiavus ,fe- 
Commo- midiametruin,hoc eif ,finum totum, in multo plures partículas äquaies partiti funt 9 vtpote in partes 10000000, 
dior en<ii lo o o o o .I ta  enim opusnfftt erit partes has in Mmuta,ac Secundadißnbuere y cutnvnaharum partium fitvelm ultoininsi^ B

Ptokm m m  diuifie,vel certe non multo maior. NamvfiumSè^^- 
•velßnus’ femi.liametri diuifainCo.partes,cum Co.pattes contineant i i C o o o . Secunda: Atvnapar-
totiiu in ticulafemidiametridiuifAinpartes 10000000, vel 1 00000. e ^ r o'o là o o z- • ^otiusfemidiametri. Confiât
particules autem minutiam banc . eff'e multo minorem tUa ■ hanc vero r o d iô o  ■ multo maiorem illa ea-
■looooûoo. dem^j-^\^-Q. Itag^etiamfiin finu altquo negligatur interdumvna ferme particuLi ex l o o o o o o o  partkulkjl^fts tt>-

quàm̂ i°n ii6 o o o .S e cu n d u ,in  '
0̂̂  tus intelligitur ejfe diùifus: Si vero negligatur vna ferèpartícula ex 100000 particutisfinmtotiiis,nm rnuU< 

(ommittetur,quÀmfi negligatur vnum fere fecundum ex 1 16ooo.fecundis,in qua fmits totttsdiflribuitur.

nkstô

¡̂uantiéf 
ß t ß n u s  t(r 
tu s  fe c u n  ■ 
d u m  com - 
m unem  v  

ß t m ,  & .  
quiintus 
a b  auéio- 
re f iA tu a -  
fur.
Item  eo f ie  
r i  ca lcu la ' 
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rem , quo  
m aior f u t  
r i t  f in u s
tO tH Ss

l o o c  o o a o A  ^

S T N T etiam, QUI difiribuant fih 
m 6^000000. vel ^Q00o.extant{ 
finuum à Inan.Regiom. compofita, in quibusi 
tus tot partículas ponitur continere : fed mâ  
eñapud Afironomos diuifiofinus totius iapa'^
1 0000000. 100000. Iw;«o coMints) 
cmniti obtinuit,vt in fupputationibuf,qu<e exfint 
depromuntur , finus tottis fiatuatur partiiuUi 
100000. qualem <¿f nos tam injphara, quà*ni\ 
Gnomonica alijsque operibus confituimus : quar 
quo maior fueritfintts tot'ul, eo etiam accuratiorj^f 
putatio atque caliulus reddatur. Conliruxitporrà^ 
loan. Regiom. tabuUm omniu Sinumn, qui arcubus. 
quadrantïs vno Minuto fefe ordine fuperantibus re
bondit, in pĴ  tihttsjinus toti^inpartes 10000000 
diuift J initiofaêloab arcu i . Minuti: quam nosfum-

nta cifra ac diligentia examinauimus inquibufdam lociscorreximus, quoniam propter typographorum incariam mendis 
omnmo non carcbat, ilanc tabulani emendatam infra jubiiiiemus, f i  prius demonjìrationesex Ioanne Regiomontano potijii-.* 
m um  decerptas exponaiHus, quibits omnium arcuum finus num crti exprimi pofiint in partibus finus totius in quotuis p a r t 'S ^  

dtjìributi. Poñ tabnU vero vfum fubiiiiemus quoque Ptolemai aliorim demonfirationes, quibm omnium arcuum chhi^dJ^^ 

t}umerisexprimantur,exquibusrurfusftcilinegotiotabulaSinunmconJcru!potesL ' ^
A T OJ^E in prim'is,fiinplano ahquo Omdranstant£ magnitudinis confirueretur,vt eiusarcns commodém 90 grit-

dus, ^finguligradusin 60. Minuta j  itcmquevtraqueeius femidiameter, fiue finus m u s, tn 1 0000000. partes aquales, 

velctiammplures,pauiioresuediuidipojfet,facilinegotiofinevllafuppHtationism¡>leftia,AUt labore,omniumfinuum'magni- 
tudines cognofcerentur, f i  exfingulisan us Minutis reñA ad vtramque femidiametrum perpendiculares ducerentur. Vt, i. 

?>aataBo AiìCjfiarciis BC,Ìn Gradus,acMinutafecetur ; ( Nosobjpatìj angujìiascum in nouempartcsfecuimus,
Item vtraquefemidiameter in iooooooo./?.»r/f?f/^f, ve!inplures,paacÍQve4¡ ¡  

nuspojjìnt buatur¡atque ad vtramque femidiametrum perpendiculares ducantur : crunt perpendiculares ad fcm idiam etrutm ^^dù^  
cogno[ci ^ÌAì(inusrecti.iriUumquadrantisapHncloB,inc!pieìitium, '  quìbusxquales funt por tiones femidiametri AC, inter^hl^ìtk  
in m^i~ A, perpendiiuUres ad femidiametrum A C , duelas, Quot ergoparticulas iontmebunt he portìones ex Hits 10000000. 
*quadran' eruutfinus reài arcum quadruntis. Eodem modo tamfinus complcmentorum arcuum eorundem, quam jì-
te.jìne vi- ^^i^^fcentur. Perpendicularestnim adjcìmdiamctrum A C, demiff^funt(inuscoìnplementortm, '^quibusæqua-
loJùppHta ^̂ s funt portioncs femidiametri A B,inter punclum A , ò" perpendiculares ad femidiametrum AB, duelas : Portionesvero eiu f  
ttonU la- dem femidiametri AB, inter punóium B,&diclas perpendiculares funtfimis ver f i  eorundem arcuum à puncìo B,mcipientium. 
bore, aut Sed quQuiaiH fieri non poteii, vt Omdrans tante magnttudmts repenattir, qui commode tot dmfiones recipiat, muefiigabi- 

X l^.pri ”^̂ ^̂ fifi‘̂ iif̂ ‘ ^̂ ‘iS^fff(dinesperdemonJlrationesGeometricas,pofìtofinutotoquotcunquepartiiularit}n,fequentibiis 
u ¡■i-.pri. propofiiionibus. Satis autem erit,finusreüos omnium arcuum inquiranm : ex h'isenim cognit 'is &

finus complmentQïHnit &verfit eorundem arcuum patefient, vt m vju tabn- 
U Sinuum exponemw.

T H E O R -



« THEOR. Ï. TROPOS, i.
I N  ̂ ^uadratite circuli fumptis arcubus íEquaIibus,ÍÍ ab corum terminis ad alccrutram fc-

Terptndi- 
htrcsexar  
euhui quit 
drantit t.-

ní^orum ,veladreótam fem idiam ctroparallelamfperpendicularesducancur-, crunt quaUbm 
nt^emidiametri, vel illius parallela: ínter illas perpendiculares intercepta, inxqualia, 
iqi erit ílludjquod alteri femidiametro propinquius eft.

Ip I T  Quadrans A BC.in quQ arcus ícquales ÍÍnt D E , EF, à quorum terminís ad femidíametnim A C , vel 
ad redam RS, ipfi A C ,parallela perpendiculares ducantur D K G .E LH ,FM I. D ico fegmcnta GH,HI,vcI KL,

»injcqualia eíTe.maiusq; eíTe G H , quá H l,vcl KL, maius, quam L  M.
ipicto n. fcmicircuio B C N , producantur reóta: D G ,EH, FI,vfq; ad 
Q ^u(ftisquoq;reaisET,Fy,adIjjp,EP,pcrpcndicularibus,iun-

fur r c « ^ 0 ,EP.Ët quoniS arcus DEí,EF, æqualcs funt,  ̂crût anguIÍ 
)q; EPF, illís infiftentcs, æqualcs : Sunt autc &  rcéti anguli T , 
rquaics.  ̂ Igitur cum tres anguli trianguli E O T ,tribus angulis trian- 
^ V ,fin tæ q u a lc s ;^ o d  taiÆIi,quàm hi duobus redis fmtæqualcs; 
A c liq u u s  an g^ is T E O , r ^ a o  ángulo V F P , æqualis ; ac proptcr- 
^^uiangula cruiflriangiila E O T , EPV .  ̂Q uarc crit v tQ E , ad E T , 

’^ d F V :ilM a u tc m r c d a O E , maior,quam reôta P F ; quodilla 
[tr^ opinqiÆ rlÎt,quam  hæc, «Igitur&rcdla ET,m aiorclhquam  

 ̂C u i  crgorci5taET,æ quaIisiItfcgm entisG H ,K L .ob p a- 
'H , FL  ; &  redta FV, fcgmentis H I, L  M, ob paralic-lo- 

v\ ; erit quoquefcgmcntum GH,maius fegmento H 1, &  
.jfegm en toL M . Inquadrante ergoçirculiilimptisar- 

>us,&c. Quodcratdemonilr^mdum,
I V  S. Ducatur reôèa D  F, iècans icmidiamctnim duiram

I H I ̂ &KL, maior quam LM .

C  O  R  0  L  L  A  R  I V  M.
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N  S T  A .T  exhacpropofitionc,iiquotcunquearcus quadrant's à ̂ 'midiametrocadcm incipientes rtciorum 
qualcsdiflfcrentias,cxccirusuc; finus re£tos mÎnorum arcuum habcrc maiores difïerentias, quam fi- ‘̂ prinà- 

•i^m maiorum : adeo vtdilïcrcntiæ finuum a principio Quadrantis ad fincm vfquefempcrdecrefcant. >
in cadem figura huius propoC accipiatur arcus FX, arcubus DE,EF,æqualis,ducaturq; rcda X Y , ad C:- Z^'ld J . 

mctrum AC.pcrpcndicülaris,habcbunt quatuor arcus BXjBFjBEjBD, æqualcs cxccf1'us,cum BX,ipfum itM finem 
cret arcu FX: &  BFjipfum BE,at“cuEF,qui arcui FX, pofitus efi:æqualis : &  arcus BE, arcum B D , arcu de~
' arcui EF,æqualis cft. Sinus autcm red i eorum arcuum funt A Y , A  Í, A  H , A G , vt fupra in cxpofitione 
mumdocuimusjcumfintpartcsfemidiametri A C , interccntrum A,&finuscomplcm cntoruminter-

Et quoniam in hac propof demonitrauimus,rcdam CìH, maiorem ciTc,quam H I.&  H l, maio- n̂ r̂um ar 
; liquctjCxçcfTum G H ,inter finus arcuum minorum BE,BD,maiorem efie cxccflli H l, Ínter li- CKam ma~ 

ia j^ 'u m B F ,B E  : Item cxccifum H l,  inter finus arcuum minorum B F , B E , maiorem tf- torerhâ  
inter finus maiorum arcuum BX,BF. Eademque ratio clî de cætcris. C o n ib t igitur, diiFercntias 
rum fenfim dccrciccre a principio quadrantis vfquc ad cius fincm : Id quod pcrfpicuè ex finuum

autcm interdum proximi finus aliquot, præfertÎm in principio quadrantis,candcm ha- arcua ma 
t i * i ,  vcl etiam (licetraro^ pofteriorcs duo maiorem, quam duo priores, id cxeo proucnit, iorü,du»i- 
uentis tabulæ non fint omnino accurati,vt ex eorum inucntion<;,conilat. Si finus totus ponere- 

am looooooo.difïercntiæfinuum  clarius apparerent.

P R O B L .  I. P R O P O S .  1.

CU4 hahe- 
diff'e- 

renttdsA-* 
quales*

E R A  Decagoni Sc Pentagoni ^equilateri in vno eodemque circu lo  inueftigarc. T.ateraDé
c agoni,Ó*

M V I S  h2Eclaterainucmanturpcrca,quiEabEuclidclib.4.funtdemonfirata : nihilominusea- 
!blcm*oIib»i.Almagcfticap.p.inueftiganturrationcalia,quieadplurimorum finuuminuentioncm 

multumconducit. Eftaiitcm ha:c ratio. Sit circulus, vcl (quod fatiseli:) femicirculus A B C ,  ad cuius dia- culo qUo 
metrum A  C ,  ex D , centro educaturperpendicularis D  B. Dlui-
fa quoqueicmidiamctro C  D , bifariam in E,ducatur reda E B , cui 
jequalis abfcindatur E  F, iungaturquc reéb FB. D ico redam B F , 
c lf c latus Pentagoni, &D FJatusD ccagoniincirculo A bO. Cunì 
... Q   ̂icd afit bjf^iam m E , cique addÌta'D F ; *eritre-enim

.1 dangulumfub C FJÈ F, vna cum quadrato redæ D E , æquale qua
drato redæ E F , ideoque quadrato redæ E B^qi^æ ipfi E F , æqua
lis cfi: :  ̂E li autem quadratum redæ E B, æquale quadratis reda • 
ru m B D ,D E . Igiturrcdangulumfub C F ,  D  F , vna cum qua-

p a ch  in- 
uematart

1 6. fecutti

1» 4 7 .p r i,

w i7 w
dratorcdæDE,æquale eftquadratisredarumBD,DE:Acproindc,dempto communi quadrato r e d ç DE,rc- 
linquctur rcdangulum fub C F ,D F , æquale quadrato redæ B D> hoc eft,quadrato redæ C D  : Quamobrem c ir.fex^

E  ^ crit,



u

B

ete. ter- 
tifJec.

f ̂7-pri.

!)F,ad CD ,ita C D , ad D F ; proptcrcaque rcÄa'£F,duf 
S extrema ac media ratíone. Cum igitur mams ícgr

S I N  V  S.
crit,vt C F
rit in D , extrema ac mediaratione. Cum igitur maïus icg: 
tiim C D , lit latus Hexagoni in circulo A  B C, ex corc|||. prop 

y  lib.4.Euclid.eritminusfegmentum D F , latus D ccag(^  in e 
circulo, vt adprôpoÎ.p. iiD.15. Luclid. demonlirauinjps. « 
fus quoniam quadrato lateris H exago n iB D , vna cum qu 
laterisD ecagoniD F, æquale eft quadratum lateris Penta 
eodem circulo.  ̂ Efl: autem eifdem quadratis reâarum  BJ 

.rquaie quadratum rcS:x BF ; crît quadratum lateris Pentagoni æquale quadrato redæB F ;ac propterpa reda 
BF,Iatcri Pentagoni æqualis. Latera igitur Decagoni, &  Pentagoni equilateri in ynoeodemque circulo inuw |r
ftigauimus. Quodfaciendumerat

V P R O B L .  1. P R O ^ Ç S .  j . i
E X  íínu re£to cuiufuis arcus quadrante minoris cognito, í i^ m  compie 

: ; Itejn ex chorda cuiufuis arcus femicirculo minoris, chor Jim reliqui^*
ernenn eiu! 

cus femicl

srcasi 
ratione 
chorda re

Z x  ß n u  rt 
¿io cuiuß- ^  

t  -A .n  '  u is a r c u ! /

arcus
* v  7  'fiufdem cognofcerc.
^ * ^ 0 ^  a r e m , ^  \

ex chorda S I T  primo cognitus lì nus redus D E ,arcus B D , cuius arcus complementi lìnus fit DFjgucm  c 
tu t u ß is  J.Ç dcbcraus. D u d a  reâa D A , *  erit quadratum reéfce D  A , æquale quadratis redarum D  i S  ”  

ex quadrato linustotius D A , noti ('Ponitur cnim finus totus particularum certo numefo com
detrahatur quadratum finus red i D E , cogni 
nus totius DA,reIinquetur quadratum reidæ]
>roinde per r^icem  quadratam redaEA,in]
3us nota crit. ^ C u m  ergo reda E A ,  æqualis 1 

plementi arcus B D , hoc eft, redæ D F , ¿•ognjius  ̂
nus complementi arcus BD,cuius finus redusÖ l 
püfitus.

S I T  deinde cognita chorda A  B , arcus'Ä 
B C , fubtendens reliquum arcum B C, fem icircu «  

c jt.terfij. bemurinuelîigarc.  ̂ QuoniamangiiIusB, redus eft in femicirculo,  ̂ crit quadratum diametri A q  
d 47./r#. quadratis chordarum A B,B C. Si igitur ex quadrato diametri AC,notæ (  Ponitur cnim diameter diuii 

ticulas certo numero comprehenfas )  dematur quadratum chordæ AB, notæin parribus diametri A  C , ! 
rclinquetur quadratum chordæ B C  ; ac proinde per radicem quadratam chorda B C, in eifdem partî^^ 
cÖicietur. Exfmuigiturredocuiufuisarcus^&c.Cognouimus. Q uod façicndum erat.

s « « C O R O L L A ' R I V M .
Jhs cogâo '
/cj^r ex H I N  C  cflicitur,finum vcrfumcuiufuisarcuscognoiciquoqucexcognitofinuredo. Quoniam cVm  
«ogmtoß- e { n̂u red o  DE,cognofcitur finus complementi D F , hoc eft, A E  ; fi finus complementi dati arpus'P]^ 
mreäo. ex finutotoAB.notusrclinquctur finus verfus E B ,  dati arcus BD . Pari raj:ion-e, fi finus redi 

eft, A  F , datiai'cus B D ,  dematur cxfinutoto A C ,  notus relinqueturfinusverfusCF,co n ^ e i 
çus B D .

Cmufuk
. éircits <jna 

ftt̂ mî t̂ È r̂ante mi 
ttorUJinus 

• ̂  f  reHus me

froportio  
nalis eli 
inter f e -  
tnijfem Jì- 
nui tottiM 

finum  
verfitm  
«Iteriut 
/ircus, ^ui 
prTffUs di4 
plus e f t , ^  

»̂adran ' 
t$ quoque 
minor. 
a 3. tert^.

\sìZ.pri. 
e 4.. fexti. 
di/.qutn.

THEOR. 2. PROPOS. \
SI N V S r e d u s  cuiuiCbet arcus quadrante minoris medio loco proportionalse!

iemïïîemîëmiiîiametri, feuiìnus totius, & lìnum verfumarcusalcerius, qui priorisliri: 
plus eft,& quadrante quoque minor. Item iìnus totus ad duplum iìnus datieandci 
tionem habet^quamdatus lìiiusadiìnum verfum du^ arcus.

S I T  arcusquicunque C E ,  quadrante m inor,cuius dimidium fit C D . Diuiià autem fei-
AC> bifariam in G , ducatur ex E,ad A  C , perpendicularis EF/iungaturquereda A  D , q u æ d u d a m ^ ____
C E , fecabit in H, bifariam, ex lemmate à nobis ad definitiones fupra demonftrato, “ atque adeo ad ángulos

redos. Erit igitur C  H , finus redus arcus C  D , &  C  F , finus verfus arcua 
CE,qui duplus eft arcus C  D , cum E F, fit eiuiHem arcus Ç E ,finus redus : 
vt ex dcfinirionibus confiât. D ico C H , finum redum  arcus C D , medio 
loco efle pfôporîionalem inter (JÔ’, dimidium finus totit^ ,& C  F, fmum 
verfum arcus C  E, gTtKtrcu's C  D , duptïïrcTr'Trem ì ^ e ^ ^  C , finum'to- 
tum ad CE,d\ipIum finus C H , vt eft finus datus c f i ,a d  CF,finum verfum 
dupli arcus C E . Q u oniam enim duo anguli A C H ,  A H C ,  triangu- 
H A C H ,  æquales funt duoBus angulis E C F ,  E F C ,  trianguli E C F ,  
quod angulus C ,  vtrique triangulo fit comm unis,&anguli H , F , red i; 

 ̂æquiangula erunt triangula A C H  , E C F .   ̂ Igitur crit, vt A C ,a d  C H ,i t a E C ,a d C F :  Etpermutan- 
d o , vt A C ,  ad C E ,  ita C H ,  a d C f  :  ̂ V tau tcm A C jad C E ,itaeftC G ,d im id iu m ip û u s A C ,  ad CH^

dimi

F a



s I N V s.
áimidiumípfiusCE. Ig«“fí« tquociuey tC G ,adC H ,itiC H ,adC F :acproptercaCH finusrcÆusarem ^ /■

CD,di plus dt. Igitur finus rcdus cuuislibet arcus (quadrante minoris,&c. QGÓÍacñíonítrandum erat. A l-
tcraparsconftat,cum oftcnfum fit^cíTc vt A C finum  totum ad CE, duplum íinus C H .itaC H  finum datulnaí 
CF^nnum^crfum arçus C E , qui arcus CD,dupIus cft.  ̂ v. * nnum aacum aa

. - f¡us reclus

COROL L ARI V M.
alterius 
arcus, qui 
iÍlius dimi

R O L L I C I  T V  R  hmc, fi finus rcáas alicuius arcus cqgnitus fit. notum etiam fieri fimim rciTtum al
i r ^ u s i ; 3S ;p n u sd .m rá u m fit:.ta v tc x E F ,fin u re a o a rc u sC E ,co .n ito .co ™  ■(f

|bfatoex iinu toto A C , æqualis enim cftfinilJEl, rcajrA F.)'notus rclinquetur finus vcrfiis C F  arcus C E  vt

^ coro ll.p ra rced en tisp ro p o f d ia u m e ft .fC u m e r g o fin u s  C H , fit m e d io lo c o p r o p o r iL Ï Ï ih m ê r m e fc ^ ^ ^
temfinustotiuSjScfinumverfumCFjVtoftcndirnus, g eritrc61:anfTuliimfiiN,^íní;j; r  » • » r  r 
CFcontentu,ii.qualec,uadratofinusCH.Qi,r.finiu;ti;t^^^^^^^^^^^^

j t  I D E M  h a c e ^ r a t io n e  ofîcndipotcft. Q uoniam cnim EF .
^>gnofcctur& ET,íÍR iscom pIcm a ciufdcm arcus,hoc eft, reda AF, ̂  ilü æqualis. D etrad aieL ir h íh  ■ s

fcc  c , mu complemeti arcus C  E, ex finu toto A C , cognitus crit /iinis vcrfus FC, arcus eiufdcm C E  vt ctiam ' s4-P̂ rw>¡
} iç o r o l i . p r o p o i: 5 . ( ÿ : c n d im u s .  Q ^ a ^ v e r o ^ u a d r a t u m r c d æ C E . æ q u a l e d l q u a d r a t i s r c d a r u m E F  F C - f í t  v t
Quadrata rçdaruni E  F , F C ,  notarum m vnam fummam coÜeda officiant quadratum rcdæ C  E • 'cuius r-dix

--u .tu u u . , <xnnu vcno^  v., Gomcntum ícqualc quadrato fin usrcd iC H . Qiiarc

feriìlrP?^ O n . . r  p
c r  * -----T r  , noti nota cft, erit &  cius quadratum notum': à qüó '<»■««. quí
I  ‘̂ ¿̂‘̂ “ ^qüadratumTinus vcrfi F C ,  noti,rdm quctur ctiam quadratum rcd ^ E  F, notumTTHim*cTu* raW^'^

q)tíidrate

i If. quim

Q J  O D  ft quando perpendicularis EF,femidiametrum AC,fecerùifa- 
rìam,vt m hacfigura con tmgit, erit adhuc C  H, finus arem CD, medio loco prò- 
'prtionalis tnter C  F.fmifemfiinus m iu s,& C F ,fim m  verfus auus GE,qm ap- 

cus CD.dupluseii.Eruntenm rurfmntrtanguUACU, ECFy aquiaugula; ^ac 
potnde, vt A C , ad CH, ita EC, adCF: Et permutando,vt AC, adCE, ita CH,

»dCF. 1 Cum ergofiit,vtAC,adCF.,ttaC F,dim U ium ipfm AC,adCH ,dim i-
I ¿iu7n tpfitts CEy erit quoque vt CF,ad CH, ita CH, ad CF: proptereaque CH,fi-
I «aj reéius arcus C D , medio loco proportionalis eii tnter C  F , femiffem finus to~
7 ùusyé“ CF,finum verfum arm  CG,qui duplus eilarfusCD.
[f H I N  C fit,f i  perpendicularis EF,fet?iidiametrum AC,fecet bifariam,te- 

HamCH,aqualem effe reci<e C F Si emm maior ej[et,autmmor ,nonpoj[eteÌ'e,vt CFyad CH,ita CH, ad C F  : cum vna propor-̂
. /tio ejfet maior 'u maqualitatis, &  altera minoru in<equalitatis.

Finns f i-  
U hs grad.

T H E O R .  j .  T R O P O S ,  j . &qua- 
lis esi fe- 
mtjpßnus

^  SIN VSrea:usarcusgraduum 54 .componiturcxreniiíreíinustotius,&:íinureá:oarcus^í’''"^'^ 
grad-iS*. Sinusaucem verfus arcus^rad. 7^-com ^ülU£ULtixfem illeíinustotius.6¿:íinuverfn 
arcus grad.jó’.' —   — Sinus au* 

tetti v ir -itm u ir -

quadrante A B C , iìt B D , arcus grad.54. proinde cius complementum C  D , srad. 3 .̂ quod diuida-^^
turbifariaminH,vtvtcrquearcuumCH,FiD,habcatgrad.r8. Duca- 72. Aqua-
tur DM ,ad AB, perpcndicidaris pro fmu arcus grad.54. ̂  DE>ad A C , 
pcrpcndicularis pro fmu arcus grad.5(?. lungatur quoqucrcda A H ,
(juaipcrlcmmain definitionibus demonftratum fecabit rcd aitiC D , 
inijbifariam, » acproindc&adanguIosrcdos:eritqueproptereaCr,

■'^AttueredusarcusCH, grad.18. Sumpta tandem rcd aE  F,ipft E C , 
iquali diuidantur A C , A  F, bifariam in G , K, &  ex K, ad A  C , perpen- 
dicularis ducatur K L. D ico lìnum redum D  M , arcus grad.54.hoc ♦ 
eft,redam A  E,  ̂illi Squalc, componi ex A  G , dimidio finus totius,Se c EPaK, A

lis c s ij ìr  
mijjìßnus  
totius, 
fint i  'ver- 
fograti.jd  
fim ul. 
a 3. tertij.

■ Üfc ^

cx C I,
hj^pri.



5$ S I N  V  S.
cx CI, Íínu redo arcus grad, i8. hoc cft.redsm G  E , (  quae cum A  G , conftitult totam rcdam  A E  J  squaient 
eííennuiredoCI. Item finum vcrfum arcus grad. 72. com ponicxdim idiofinustotm s,& exCE,finuvcrfo 
^ 3 C D ,p ra d .3 6 .h o ce llV ri$ m  E K ,(qu«cum finuvcrfoCE ,reaàCk,com pcnit)squalcm eflcdÙ Tiidio 
iiruis totius.ipfam vero C K , cfle finum vcrfiim arcus grad, yi.h oc eft, arcum C L , (  cuius finus m fu scft C K ,)

eíTcgrad.yi. D u d acn im red a L  N ,ad A B ,p crp cn d icu *ri,p ro fi- 
nu arcus B L  , iungantur rcda: A  D  , D  F. Quoniam igitur arcus

d j . f i x t u

Aji.prt.
e  s.pfim i. 
( j .  fr im i.

g +• prû

proportioarcus'....... ..........  ,  -
cus C D , ad arcum B C , ita angulus C A D  j adrcdum  angulum E A C , 
Igitur proportig.anguli C A D ,ad an gu lu rçred u m  B A C ,  erit quo
que, vt 2. ad 5.  a c  proindc angulus C A D ,  continebit vniusangn- 
li redi. Cum ergotrcsangutitrianguli C A D ,  c o n r in e a n t| . vnius® 
re d i, hoc eft,  ̂æquales fint duobusredis, « fintque inter feæqua-“ . 

les duoanj^Ii A C D ,  A D C ;  continebit vterquceorum ^.vniusredi.  ̂ E t quoniam angui us D  F C , an- v. 
guIoD CF,eftæ qualis>quod& rcdaeD F,D C,æ quaIesfint; (  cum enim D  E, K , latera trianguli D E F ,
æqualiafintlateribusDE, E C jtria n g u U D E C j ‘ ..........
quales eruntbafes D  F , D  C ,  )  contincbit quoq 
lus D  F  A , cx duobus red is, hoc eft, cx . vnius re¿H

h } i . p r i .  oftenfus fit contincre f.. vnius re d i, omncs tres anguli in triangulo A F D ,  contineant 

i  Ö- pri.

angui :D A
Ì.O

?* vnms rea^
contincbitangulusADF,y.vniusredi,proptercaqueanguIoDAF,æqjîalis erit. ‘ Q uar^gqudiacruntlate^ 
raPF^AF. Cum ergo reda D F,redæ  DC,oftenfa fit æqualis,erit Screda A  F, redæ D  C ,  æqualis : idcoque&

O

3̂4-pri. I

Differtn~  
tia  inter 
chordm 
du»rum  
srcuHm, 
quorum  
alter tan- 
to f i t  m i
nor arcu  
¡rttd. 120. 
qunnto al 
ter vtMor 
eil, aaua- 
tur chor- 
dA arm s, 
quo alte~ 
riiter dt“ 
ihni'n ar 
tn:im dif

fe r  ta b  ar
cu grad.
110.
%3i.tri. 
b i i .  tert. 
C Z7. tcrt. 
d i p  tgrt, 
e s. f r  ':mi.
111.pri.

KF,medietas ipfius AF,ipfiCI,medÍctatiipfiusDC,æqualis erit:
^  _ K V R S V S  quoniam A  K ,K F ,  æquales iunt; additisæqualibusEC,FE,critredacompofitacx A K , á 
E  C , æqualis redæ K E : acproinde KE,medÍc?aserÍtíémidíametrÍAC; quandoquidcm A C ,  diuiia cftin-1 
duas partes æqualâ^quarum vna eftK E, altera vcrojredacx A  K, E  C , compofita. E ft igitur K E , æqualis ipfi ' 
C  G . Ablata ergo communi reda G  E, remancbunt æquales G  K, E C . Eft autcm E  C ,  iiimpta ipfi E  F7  îe- . 
qualis. Igitu r^ G K ,ip/iE F ^ ^ alis~ cn t; aclditaquecommuni rc¿ta F C jje n t E Cj , ip f iF K ,æ q i^ s, hbc 
eft J ipfi CI,~cui oltcnmmus lupra rcdanTK , eiiic æqualem. "Componitur er^o quæ imui D  M  ̂ c ik  
grâd. ̂ 4- æqualis eJ t. ;  ex G , m eaiSkëiinus totiüs, Ôc G  E7 quæ æquaiisllt ôitenlâlmui C 1 , arcus grad. liii '

' """ TrrrrtlRÎ̂
A m  v¿ro, quoniam KF,ipfi E G  ; &  E  G ipfi C I , oftcnÎà eftæqualis : eritK F , finui redo  C I ,  æqualis ̂  

Eftautcm KF,ipfi Ak,æqualis. Igitur erit quoque AK,ipfi CI,æqualis.  ̂ C u m ergoA K ,fiau i LN,fitæqua*4 
Iis,erit ctiam finus LN,finui CI, æqualis. Eft autem CI,finus arcus grad.18. Igitur &  L  N , finus crit arcus gràd.* 
18. acproinde arcus B L, cuius finus eft L  N , continebit grad.18. ideoque eius complementum C  L  ; contine- 
bit grad.71. cuius finus vcrfiis K C, corn ponitur ex C  G , mcdietate finus totius, &  ex G  k, quæ finui verib EC, 
arcusCD.grad.^d.oftenÎàeftæqualis. Q uod cftfecundum. Itaquc Sinus redus arçus gradum 54.componi- 
tur, &c. Qupd erat demonftrandum.

C O K O L L A R I V M .

C O N S T  A T  cxhis,trianguIumA C D ,  cuius bafis CD ,fiibtenditgradus verticemque habet in 
centro, eftelfofccles, cuius vterqueæqualium angulorum C,D,reliquianguIi ad centrum dupluscft. Nam 
angulus CAD,oftcnfus eftcontincrcy. vnius redi,vtrumque vero C ,&  D ,|¡.

THEOR. PROPOS. 6.
D I F F E R E N T I A  chor Jarum duorum arcuum icmicirçuli, quorum alter tanto mi

nor iît arcu grad. n o . quantoaltcrmaiore il,æqualis cilcliordæarcus,quo altcrucerdi¿lorum t 
arcuumabarcugrad.izo.dilícrt. j

I N  íemicirculo A B C ,fit arcus BA,grad.120. arcus vero B D , co tanto minor,quanto arcus BE,maior eft;  ̂
quorum chords B D , B ; abícindaturque BF,ipfi B D , æqualis, &  iungantur redæ A D , A E , A F. D ico E  Ft

diíFcrentiam duamm chordarum B D , B E , æquâlcnT 
cÏÏecKor3 æ"5 E 7 vêrAD.-jCom pleto enim circulo, & 
inícripto triangulo æquilatero A B G , cuius vnum latus 
eft A  B , chorda arcus grad. 120. cum fubtendat tertiam 
circumferentiæ partem ; * erit a n ^ lu s A G B , tertia 
pars duorû rcdorum.^ Cum ergo ei æqualis fit angulus 
A E B , in eodem cum ilio cxiftens fegmento A G B  ; crit 
&  A  E  B, tertia pars duorum redorum. Deinde, quo
niam latera D B , BA, trianguli D B A , laterIbusÍB, BAi 

trianguli F B A , æqualiailmt, ‘̂ angulosquecontinentæqualcs; eruntbaicsAD,AF,interièæquaIes. ** Ç u n ^  
ergo A  D , ipfi A E , æqualis f it , propter æquales arcus A D , A E  ; erit &  A F, eidera A  E , æqualis ; « ac propterea 
angult AEFjAFH,æqualcs inter fc erunt : Eft autcm A E F , vcoftendimus, tertia pars duorum redorum . Igi- 
tur Ôi A F E ,tertia pars erit du orum redorum  ; ̂ ’atquc adeo &  reliquus E A F , tertia pars erit duorum redorum.

Q ^ re



s I N  V  s. 0̂
Ojeare triangulum AEF,æquiratem m  crit,ex coroll.propoCö.lib.i.Eiiclid. idcoquc red a  E F , diífcfentía chor- 
¿aruniBD,BE,chord^ A  E , vcI A  D , sequalis erit, DiiFercntiaergo chordarum duorum  arcuum fcmicircuii; 
|ic. Qwpd crat demonitrandum.

C O H O L L A R . I V M .

¿¿of 
ff« duorü 
srcuü coti

—  P  E  Q V I T  V  R h in c ,ii düonim  arcuum, qui iim ul grad.120. conficiant,chordæ iîmul iungantur, effici ĝ ad. no. 
¿hoi^m  arcus com pofiti ex arcu grad. 110. & arcu m inore illorum duorum , fi inæquales fuu, Ita nam que vi- *- 
jes chordas B D ,D A ,arcuum B D ,D A , cenficientium  grad.120. fimulfumptas æquari chordæ BE,arcus B A E , 
fompofiti ex arcu B A,grad.120. &  arcu A E ,q u i m inori AD,æqualis eft ; propterea quod vt dcm onilratum  eft, 
¿tfcrcnuaE F,m ter(;hordasB D ,B E ,æ quaiiseftchordæ A D .

_ eu gtaà.

THEOR. s. PROPOS. 7 .J  -t / ,  cum tnor9

SI quanticas quantitate excedat/emiflis illius fcmiirem huiüs fupcrabit cxcelTus femiiTe. fjJZn.

f

At-
C t -  

c  K

G
-4-

D
- K

E
“f -

F  G  E

S V  P E  R. E  T  quantitas A  B, quantitatem C , exccflii
p B , qui bifariam fecctur in E , & ip ii E  B , æqualis ponatur
AK Q uoniam  igitur A F ,E B ,to ti exceifui D B ,æqualcs funt,
erit reliqua F  E , ipli C ,  æqualis. ScccturF  E , bifariam in G .
Qjnacrgo G E ,G F ,æ q u a es funt; additisæqualibus E B ,F A ,
rqualcs quoque erunt G B , G A  ; ac proinde &  A  B, in G ,  fe-
ôa erit bifariam. ScmiiTis igitur B G , ipfius A B , iuperat G E ,
fcmÜfem ipfius F E ,h ^ ‘dt,ipfius C , excciTu E B , qui femiiTis
cftexcelTusDB. Siquantitascrgoquantitatem cxcedat>5cc.
Q ^ d  demonftrandum erat.

I D E M  aliterdem onftrabimus, h ocpropoiîto  theoremate.
^  ^,I .quantity quantitatem fiipercterit exccflus carum æque multipliciû æquc,multipiex prions cxcclÎiis»

S V P E R  E T  quantitas A B , quantitatem C D ,  exccifu E B jfin tq u c A G , C I, æqucmultipliccsipiàrum
A B ,C D .D ico  AGjfupcrareipiàm  CI,cxcelTu,qui ita multiplex fit exccflus E B ,vt eft multiplex A G , ipiius AB» 
« j r 'T  r » ; . u r ^  r \ r  :_____ ________ t>t- ‘  r  »

£-1-
B

i B

Si q'uan~ 
titfujupt- 
ret quan- 
titatem

mtßtm fu  
ferabtt 
txcejfn4 
Jemiÿ'e.

£  £ Î< P

velCI > ipfius C D . Diuifis n. B G ,  D I, in magnitudines B F,
FG; D H ,H I, ipfis A B X D ,  æquàlSÿtxredent BF, F G . ipfas 
D H , H I, exceifibus K F , L  G ,  qui exceifui E  B, æquales fint : 

i'enintqric A E ,B K ,F L ,to ti Cl,æqualcs. E rgo  A G , ipfam C I,
I fcpcra 3Ìt tot cxceiTibus ipfi E  B , æqualibus, quotuplex cftAG jipfius ABiVelCI, ipfius C D .Q u o d  erat dem on-

P*-®P°^7* Oup^^^'^'ltiecnim exceÎTu ièmiiTis ipfius A B , iemiiTem' 
iplius CD,fuperct,fuperabit tota A B,totam  C D , duplo illius exceiTus,vt proxim e oftendlmus. Efl: ergo cxcef« 
fus EB, quo A ^ , ipiàrn C D , fupcrat, di^ lus excciTus, quo femiiïis ipfius A B , fcmiiï'cm ipfius C D , fupcrat : aC 
proinde fcmiifisfemiifcm femiifeexceiiusfuperat. Q u o d  eft propofitum.

T H E O R ,  6. T R O P O S ,  S.
D I F F E R E N T I  A  llnuum duorum arcuum quadrantis, quorum altcr tanto minor 

iîtarcugrad.^o. quanto alter maior eft,æqualis eftiinuiarcus,quo akeruterdidtorum arcuum 
abarcugrad. 60. dilFert. mm ar- ^

I N  quadrante A B C ,fit  arcus C D ,g ra d .io . arcus vero C E ,co tanto minor, quanto arcus C  m aior eft ¡ \ttm ahet /  
quorum finus reétÌE G ,F H . D ico  horum finuum diffcrcntiam  æqualem eife finuiarcus D E , veÌD F . Produ- tanto fit ^  
d o  enim quadrante, vna cum finubus E  G ,  F H , ad I, K  ; fiimatur arcus C L , arcui C D , æqualis, ita vt totus ar- ìwnorar- 
«us D C L , contineat grad. 120. E t quia &  arcus C I ,  C  K , æ- 
qualcs funt arcubus C  E , C F ; quod per lemma in definitio- 
nibus pofitù reéta BC,fecetarcus E C I,F C K ,bifarià  » cum &  A  
redas EI,FK,bifariáfecct: erunt quoq; reliquiarcus L I,L K , 
reliquisarcubusD E , D  F,æq^uales. Sumptis quoq;arcubus 
E M ,FN ,qui arcubus D E,D F,æ quales fin t, ducantur chor
dæ LM ,LÌ>- E t quoniam  arcus F N , arcui L K ,&  arcus E M ,
wcui L I, æqualis eft ; additi» com m  >*nibtR"FL, j?R ^ i t  -----w

L arciIsNL-, arcui FK,-q naiTra T  uv M ly, a rc u iti-x q u a lis  .ac__ -
 ̂proinde ta chordaN L,chordæ FK,quâ chordaM L,chordæ 

Elæqualis. Q uoniam  igitur arcus L M ,tan to m inor eft arcu 
L D , grad. 120. quanto arcus L N , eodem maior eft j erit per 
propof ^.differentiachordarum L N ,L M , chordæ D N , vel 
DM,æqualis; hoc eft,red a  K F , redam  IE , fuperabit chorda 
D N , vcl D M . Q u a ^  per antecedente p rop of icmilTìs H  F, 
hoc eft,finus arcus CF,fuperabit femifiem G E , id eft, finum
wcus CEjfem iire chordæ D N ,v e l D M ,h oc eft,finu arcus D F , vcl D E . Q uod  demonftrandum erat.

A L I T E R .  In quadrante A  B D , arcus B E ,  fit grad.6o. &  arcus E  F, E  G , æqualcs, ac proinde arcu*
B F , tanto m inor arcu B  E , quanto arcus B G  , eodem arcu B E  , m aior eft : ducanturque F H , G I , ad’̂
B D , perpendiculares, quæ finus erunt arcuum B F ,  B G .  D u d aau tem  chorda F  G ,  fecct eam ftmidiame- 
tcr d u d a  D  E , in L , E t quooiam  arcus F G , bifariam fedus eft in E , erit quoque re d a  F  G , bifariam

fed«

cu grani. 
60 ■ quan
to alter 
tnaior efit 
tqu atur  
Jìnui ar
em  , quà 
mlteruttr 
diiiorurn 
arcuum  
dtffert ah  
nrcugrai, 
60.
a i .  tert^. 
b zÿ> teff»



18. primi

Í2 8 .fr i,

e 3. íí«. fedainL^exIemmateindefinìtiombusclemonflrato; acproptcrea& ad ángulos redos. E f t c r ^ F L jC ' 
¿s-i-pr:, nus vfcus E F i &  G L , fmus*rcus E G . D u d a  cjiioque reda FK,ad GI,perpcndicuIari, crit IK,rcdæ FH, $-

cjualis>ob parallelogrammum FL Quarc G K ,differentia erit finuum FH,Gr* 
D ico lianc diffcrentiam G K , æquaiem cíTc lÍnui FL, vel G L . D u d a  enim re
d a  B E,quæ latus hexagoni cft, ac propterea,cx coroll.propoíiij. lib. 4. Euclid, 
lemidiamctro D  E , æqualis ; fecetur B D , bifariam in M , iungaturqufTcíta 
EM . Qi^niam  igitur latera D M ,M E  jatcribus BM, M E , æqualiafunt,& ba- 
fis DEjbafi BE, æqualis, « crunt anguli ad M ,æquales,atque adeo redi. Com
pleto autem femicirculo A B C , &  produ dis redis G l, EM , ad N , O , erit arcus 
N  0,arcui G E , hoc eft, arcuiE F, æqualis, ex fcholio propof 27. Hb. 3. Euclid, 
Í propterea quod redæ G N , E O , parallclæ funt,ob redos ángulos I , M. Ad. 
dito ergo communi arcu FO,erit arcus FN , arcuiEO,æqualis. Sed arcus EO, 
duplus eft arcus BE. (  Nam reda D  B, redam E  O , fecans ad ángulos rcdos, 

g J. tert. * ■ S Tecat eandem bifariam : ac proinde &  arcum E O , bifariam, ex fcholio in de-
h 33-fixti. fînîtionibus pofito. )  I^ tu r&  arcus F N , eiufdcm arcus B  E , duplus erit. Qiïare dudis redis D F , D N , ̂  crit 
iio.ten. quoqueangulusFDN,angulïEDB,duplus: i E ftautem idem angiilusFD N ,incentroanguU FG N ,incir- 

cumferentia duplus. Igitur æquales funt an^uU E D M ,F G K : Sunt autem &  redi M ,K, æquales. Æquian^la 
\i^.fexti. crgoiun ttrian ^ laE  D  M , F G K  :  ̂ atqueÍdcircocritvtE D ,adD M ¿taFG ,adG K .C um er^E D ,dupiafic 

ipfius D M . ffe^ba enim eft D B ,ipfi DE,æqualis,bifariam in M.J crit FG,ipfius GK,dupIa : Ellautem &FG, 
ipfius FL,vel GL,dupla. Igitur reda GK,diífercntia finuum F H ,G I, æqua is eft redæ FL, finui arcus E F , vcl 
rcd æ G L ,fin u ia rcu sE G . Differentia ergo finuum duorum arcuum quadcantis,|í^ Q uod crat demon* 
ilrandum.

î ' i

tnj.primi*

Tî p̂ri,
•  if.pr..

ÜHO fin tu  
Âuorü ar- 
cuum  cm  
fiaentinm  
grad.Co. 
Aquales 

fu n t finu i  
arc ta corn

B

S C H O L I V M .

A l i r U R  fecetfinus GI,femidiametrum DE, in P, iiingatur^ reâa ES:\ qui 
ipfi G P, <tqualis erit, propter triangula G I P ,  FLP, hàbentia latera GL,LP,laterem 
FL, LP,aqualia,&-angutosadL,aquales : ™ IgittiranguliG.F, aqualescruutinlfih 
fiele FGP, " nccnon ^  duo ad P. °  Cum ergo angulm LPG, aqualisfit interno EDA, 
qui €íigrad.p. erit totus FPG, grad. ôoTW go (^vterque G, F, continebitgrad.6o. vt 
omnes tres contineatitgrad. iSo. Æqutlaterum ergo eÜtrtangulumFGP ; ac^roink 
GL,GK,femijfes laterim  aqualium GF,GP,äquales erunt.

Q V O  D  autem GK,fit fcmißisreäa GP,confiât ex eo, qaodFK,perpendicuUru 
4d latus GP,fecet ipfum bifariam, exfiholiopropofzó. lïb.i. Eucüdií.

c o r o l L a h i v m .

H I N  C  fequitur,fiduorum arcuum confìcientium grad. (îo.finusfi-
...... ......  mul componátur,cífici finum arcus compofiti ex arcu grad. 60. Scarcumi-^
pofiti ex norciIIorumduorum,fiinæquaÎesfunt. Itaenimvidesinfigurapofteriorisdemoñft¡rationis huiuspropofiî- 
mrcHgrad. nusrcdos FH,FL,arcuum BF,FE,conficicntium grad 60. fimul fumptos æquari finui red o  G I , arcus B EG, 
tfíN òr arcu BE,grad. (io. &  arcu E G ,qui minori EF, æqualis eft : propterea quod, vt demonftratum eft,

differentia G K , inter lînus FH, G I, æqualis eft finui FL.
^duorum. \

ra- 
t:one om-
tüum arm ,
tHiifmtts S I N V S  r e â o s  om nium  arcuum  qu ad ran tisic ie  ordine lupcrancium  vn o  M in u to ,m 

ptíéi^ur p^^^itîus S inus to tiu s in  q u o tc u n q u e  p artícu las d iílr ib u tí/u p p u ta re .

P  R I M  V M  omnium fupputabimus finus rcdos arcuum fefe 15. gradibus fuperantium, refpedn Sinus 
S'mu4 to- totius particularum 100000. quot nimirumcommuniter ab omnibus-, &  ànobisetiam conftituitur, vtÎù-

P R O B L .  J. P R O P O S .  9.

t ta t n  cu
tas parí, 
tthtii aJij

pradiximus. Vtautem  accuratior fiatfupputatio,ponemusin hifcefupputationibusSinum totumpartuim 
IC00000Ò. Ita enim fict, vt abiedis duabus primis figuris^  dcxtcram,cx fingulis finubus inuentis, (  addi- 

T J I  rin tatamcnvnitateTiKÎuæhguræatMccfe numerimi so. fapcrcnt) relinquantur iinus_,magis cxqutiitircìàefìa _ , 
piitantuTi iinurtoti'iis partium ioooob. (^uodliquisimusdclidcrct pluruim particularum ,pofitonimirum finuto-

"" to partium 10000000. quot cum loan.Regiom . pofuit, & n os infe-
quenti tabula ftatucmus , conftituendus crit tìnus totus partium 
1 0 0 0 0 0 0 0 0 0 . Nam hac ratione, abicdisduabus primis figurisad 
dextcram cx fingulis finubus inuentis, vt didum  eft, remanebunt Sinus 
magis exquifiti refpcdu Sinus totius partium 10000000. Ratio hu-
iusrci eft, quodinfinuminueftigatione e r r o r  folumcontingcrcpoteltj
in vna aut altera figura ad dextcram ; quare abiedis duabus figuris ad I 
dextram,relinquentur finus refpcdu finus totius minoris exquifitiiìì- | 
mi. Id quod in fupputationibus finuum quiuis facile expcrictur , &

____  nos infra demonftrabimus. Pari ratione, l ì  in u e i l ig a n d i  fint finus re-
•vclpau- fpeduaIteriusSinustotius,quiplures,autpaucioresparticulascontincat,qua rooooo.veliooooooo.confti- 

tucnduseritinfupputationcSinustotus,quiaddexteramiilumfuperctduabusfigurishis, oG¡adcovtiIliusíic

c[uot par- 
t.’cularii 
ponendtis 
f i t ,  v t  as  ̂
finus inuâ 
niantur 
m agii e x -  

utfiti re
cité Si

ti tti totius 
partium
1000 09 .

cto ru  

ftum tte»



a 3. tert.

Supputa' 
fio ß n u ü  
arcuum  

gradibus 
is.fefefit^  
ferantiu  
quales sut 
arcH'gra,

tf*- 7s- ó*

S I N  V S. tf,
centupIus,quemadmodum& hie 10000000. quemincalçuIoafluniimus,centupIuseftilIius looooo.quem  
nos cum alijs Aftronomis in vfu rccipimus.

S I T  igitur in quadrante ABC.arcus CD jgrad.ij. C E ,50. CF,45. ac proinde EB,grad.(5c. & D B , 75. vt- 
p0tecomplemcntaareuumgrad,5o.&i5. Horum ergo arcuum finus redos itafupputabimus. Ducantur E H , 
p  Í, ad AB, perpendiculares, qux finus redi eruntarcuum grad.Óo. &grad.75. D udam  autem chordam B C , 
lecct rcda A  F, in L, bifariam, cx lemmate in definitionibus demonftrato ; “ ac proindead ángulos redos : e- 
ritque BL,finus rcdusgrad.45. hoc eft,arcus BF.Ducatur rurfus EG,ad AC,per
pendicularis pro fmu grad. 30. Item dudam chordam C E , fccet reda A D , in K,

: bifari‘i'Ti>cx d id o  lemmate ;ac proptcrca ad ángulos redos ; eritque CK/inus rc- 
** t^m.s r̂ad.is.Denique redæ iungantur A E,EB . Q uoniam igitur arcus BE.^rad.

^o.fcxta pars cit totius circumiercntiæ circuii, cum Icxiesdo.taciant^íSo.g^-ad. e- 
ritreda BE,Iatus Hcxagoni ; atqucadco, cx coroll.propof 15. lib.^.Euclid. femi- 
diametro A E ,æqualis.  ̂Anguli ergo EAB, EBA, æquales erunt: Suntautcm &  
anguli ad H , æquales, vtpote redi.Igitur cum duo anguli E A H , E H A , trianguli

- AEH,æquales íint duobus angulis EBH,EHB,trianguli BEHJatusque AE,late- 
' . ri BE,æquale ; crit latus A H ,latori BH ,æquale ; ac proinde A H .medietas erit íe-

midiametriAB. Q narecum EG jfinusrcdusgrad.30.fitip iìA H ,æqualis,critfinusredusgrad.^o.medie-^“' 
tatifemidiainetri,fiue íinus totius, æqüalis. Cum ergo finus totus ponatur 10000000. erit E  G , finus grad.30.  ̂
taliumparticularum 5000000. nempe medietas finus totius. ¿̂ .̂fprì. '

( S E M I S S E M  finus totius eife finum arcus grad. 50. faciliime ita oftendemus. Quoniam finus to- Sinusre- 
Ìtus æqualis eft chordæ arcus grad. (io. nimirii lateri hexagoni,ex coroll.propof 15. Iib.4. Eucl.erit ex defin. finus grad. 

redi,lèmilfis finus totius,fiue chordæ arcus grad.^o. finus arcus grad.jo.quifemilììs eft arcus grad. 60. so.&qualis
. E X hoc finu,per propof 3. cogriofcetur finus complementi arcus grad. 50. nempe finus E H, grad. 60. fi

^nimirum quadratum finus 5000000. ex quadrato finus totius 10000000.auferatur,&rcliquinumcrii‘adix 
quadrata accipiatur, quæ eft 8(ì <ìo z54. tere.

D  E I N  D  E ,  quoniam reda A  F, fecans arcum B C, bifariam, fecat quoque, cx lemmate definitionum 
^rcdam BC, bifariam, « atque adco &  ad ángulos redos; crit CL,finus arcus CF,grad.45.quem ita inueniemus. ^

Cum in triangulo C  A  L,angulus L,redus lit,&  angulus C  A  L, fcmircdus, ̂ crit &  angulus A C L , femiredus. 
àtqùeadeoanguló C A L , æqualis. s Igitur redæ A L , C L . æquales erunt. Cum ergo quadratum redæ A  C , g 0. pri.

' æquale fit quadratis redarum AL,CL,fim ul; crit quadratum finus totius A C , duplum quadrati finus CL,grad.
45. M cdictasigiturquàdratifinustotiuseritquadratumredæCL, cuius radix quadrata dabit finum C L ,  
7071068. fere pro arcu gradi^ 5. Qm  etiam hoc modo reperictur.  ̂Q ^ n ia m  quadratum redæ BC, æquale eft 47-^«. 
quadratis redarum AB, A C  ; atque adcoHuplum quadrati iinûs toti u sA C , fi quadratum finus totius duplice- ‘ 
tur, habcbitur quadj-atum redæ B C ,  cuius quadrati radix dabit redam B C , partium 1414*135. fcre, &  huius 
dimidium 70 7Io 6'8. dabit finii C L , grad.45.

R. V  R. S V  S,quia reda AD,fccans arcum CE,bifariam, fecat quoque redam C E , bifariam in K , ex lem- 
'*"mâtè definitionum, ̂  atque adeo &  ad ángulos redos ; erit C K , finus arcus C D , grad. 15. qucm fie inueniemus. k s.tert. 

Quoniam ex propof 4 . finus C  K, medio loco proportionalis eft inter medietatem finus totius, &  finum ver
fum C G  ; (  qui quidêhabctur,fi EH,finus grad.6o. cx finu toto AC,detrahatur,vtin coroll.propof.5diximusj  ̂
fit vt pcr corol.prop.4-notus fir.t finus C  K , arcus C D , qui dimidiü eft arcus C  E. N am fi medietas finus totius 
multiplicetur in finuni verfum CG,cognitum,produceturquadratum redæCK,  ̂^ o d  rc¿tangulü fubme- 
dictatc finus totius, &  finu verfo C O ,contentum,æquale fit quadrato mediæ proponionalis C K . Si igitur qua
drati redæ C K , radix eruatur, habcbitur finus C K , partium 2588190. vt in d ido  coroll. propof4. doçuimus.
Oucm finum hoc etiam modo inueftigabimus. Quoniam quadratis redarum notarum E G ,G C , æquale eft m 47.pri. 
( jn s a iW ïïr fê Î fÆ c  ; het notum quadratum redæ E  C  ; cuius quadrati radix quadrata;dabit redam E  C , no- 
tam, &  huius medietas crit finus C  K, cognitus.

E  X finu autera grad. 15. cognito cognofcetur quoque, per propof 5. finus 
Dî,complementi arcus C D ,hoc eft,finus arcus B D , grad.75. qui quidem depre- 
hendctur partium 96*59258. Itaque inucnti funt hadenus finus redi arcuum 

( continentium grad. 15.30.45.60.75.&90* vtin  hac formula apparet.
2 H  O R . V M  autcm finuum beneficio adaliorum inucftigationcmitapro- 
I f  grcdiemur. Q uoniam per coroll.prop o f 4. ex <Ìnu redo cuiufuis arcus noto cog- 

¿  nofcitur quoque fiñusrcdus d im ì^  ilim s^cus ; ç ^ noiçcmus ex finu arcus 
y  grad.i^.finumarcusgrad.7.Min.30.Atqueex hocfinumarcus grad .3.M in.4̂ 5. 

quiarcusampliusbifariaÌnÌccannonpoteftfineSccundis,( continctcmmeius
medietas grad.i.Min. 52. Sec.30.J quæ in Sinuu tradatione negliguntur. ^ in d c  

. quiapcrpropof 3.cxiinurcdocuiuslibct arcus cognito notus quoque efticitur
>  lmuscomplcmentiilliusarcus,cognofcemuscxfinuarcusgrad.7.Min.30.finui ---^

hoc autcm,per coroll.propof 4»finum arcus grad.41.Min.15. Atque ex hoc,per propof 3.1mum arcus ̂ a d k ^ '
5 M in,4^ Item ex finu arcus ̂ rad.3.Min.45. cognoi^m us, per propof 3. finura arcus grad.86.Min^5. Q u o d ir  

4( alîjirçus, quorum finusìniìemi funt, bifariam quoque fecentur, &  corum medietates rurlustìifiriam, & ita  
r dcincepsjdonec ad Minuta numero imparia, quæamplius bifariam diuidi fine Sccundis ncqueunt,pcrucntum 

fit ; Itcmque harum mcdictatum complcmcntaaccipiantur, quærurfus, codcm modo continue bifanam fc - 
ccntur,donec ad Minuta numero imparia fit pcrucntum; &  mcdictatum complementa f umantur,&c. co m o - 
fccmus.pcr coroll.propof 4.8¿ per propof 3.finus omnium harum mcdictatum,&  complementorum. (Çui fi- S  
nus cum illisfcx primo inuentis conftituent finus 24. arcuum fcfc ordmc fupcrantuim gradibus 3. Mm.45. v t 

iñ hac tabïiU vide«.

Arcus.

G .
Sinus

15 2588190

30 5000000

4 5 7071068

60 8660154

75 9 6 59 Ì5S
90 10000000

Supputa- 
tio  f ì n u i  
arcuum  
gradtbus
S.Min. ŝ,
fefefupe-
rantium^

Arcus



il I N S.
Arcus

G |M ¡
Sinus

Arcus

G |M
sinus

lArcus

G IM
Sinus

Arcus

G |M
Sinus.

3 4 Î 654031 26 15 4422887 48 45 7518398 71 15 9469301

7 30 I 3 0 5 2 (j2 30 0 5000000 50 7935533 75 0 9659258

1 1 1950903 33 45 5555702 83 14 6 9 6̂ 78 45 9807853

15 0 2588190 37 30 6087614.. ;6 o4 0• 8660254 82 30 9914449

18 45 3214395 41 6593458 63:45 8968727 86 9978589
22 50 3826854 45 0 7071068 67150 9258795 90 0 10000000

Süpputa- 
tio  Jinuii 
arcuus 
gVttd.sô.

fl n-r.pri.

b ̂ 7.pri.

Supputa  
tio fin u U  
a n  uum  
gradibns
2. hlirtAs.

fefefitp e-
raniiumf

aliorU
quorun-
dam .

- J i P S T  hæc,pcrca,quæ propof ?.. dc inucntione Intcris D ecagoni, &  pentagoni æquifatcri in eodcm 
circulodcmonftraiiimus>iii^uircmuslinumarcusçrad.^d.iiacratione. Repetaturfigurapropoiitionis i.vKiRepetaturfigura propoiitionis 2. vbi

demonilratiim cìÌD F,cfic latus Decagoni,&BF,Iacus Pctagoni equilateri.
E t quoniá q iiadrata reftarum BD , D E , notarum (  Eft n. B D , finus totus, &  
DE,cius mcdictas.j  ̂&  æquaÜa quadrato rçdix EB;notCi erit quadratû reâç 
EB.acpropterea&iplarc(àaEB,hoceft,reâ:aEF,iUiæqualis,nota erit,népc 
partii fere H180339. Ex quafi dctrahatur reâa  ED,medÎetas finus toti® par- J  ̂
tiü 5000000. nota fict rc(5i:a D F , partiû <?i8o539. cuius quadrata fi addatur 
quadrato finus totius B D , notum het aggregatum qiiadratorum exrcdHs 
D  F , B D , dcfcriptorum ; atque adeo &  quadratum reéliB B F, quod ili«, 

duobus æquale eft,cognitum erit; cuius radix quadrata notam reddet reéèam BF : quæ cum fubtendac grad.yz,, 
in circulo ABC,vtpote quintam partem circuniferentiæ, quod fit latus pentagoni, nota erit cborda arcus grad.*
72. cuius medietas partium 5877852. dabit finum reâ:um arcus grad.^iÎ. qui illius dimidium eli.

P O R R O  ex hoc finu arcus grad.36.imicniemus,per propof 5. finum cius complementi, hoc eft,finufiî Ç J  
arcus gra JT4«. Q uos duos arcus fi bifariam fccemus,eorunique mcdtctatcsrurfus bifariam, Sc ita deinceps,do- ' 
nec ad minuta numero imparia vcniamus, quæamplius diuidi nequeunt, rcperiemus quoq; per coroll.piopof. 
4.harummedictatumfinus,hecnon,pcrpropof.3.finuscarumcompIcmcntorum: quæcomplemcntafirîlf- 
fus bifariam fecemus, quoad pofiumus, &  harum medietatum complementa accipiamus, quæ rurfusfecemw 
bifariam,&c.inueniemus eodem modo finus omnium arcuum in hac tabella contentorum. Quos finus fi cum

Arcus Arcus

G iM
Sinus

G | M

0 5877852 M
54 0 8090170 ^7145
18 0 5090170 i 7 0
7 i 0 9510565 ÍÍ5 0

9 0 1564545 13 50
81 0 9876883 50

4 30 784591« 6 ■+Í
«5 30 9969175 «3 15

Sinus

392598
9992290

4539905
89100(75

^ 5 5 4 4 5 4
9723699

117 5 5 7 4
9930(^85

Arcus

G |M

40 30
4 9 30
20 15
69 45
4 i 45
47
31 30

5 « 50

Sinus

<?4 9 4 4 8 o
7<j040ô̂ 0

3 4 ( ? ii7 i
9381913

^788007 

• 75 432 .^5
522498Í
852(340^

Arcus

G  |M
Sinus

15 4 Í 2714405

7 4 15 9624552

38 6^190940

5 Ï 45 78 53169

^ 4 45 418 6597

i 5̂ 15 9081432

29 4886212
60 45 8724960

pl'^cedentìbus haílenus inuentis in ordinem redigamus,habebimus finus reótos oinniurti arcuum ieie oFdins 
fuperantium gradibus 2.&Min.i5.initio fad o  ab arcu grad.2.Min. 15. viqiie ad arcutn grad. 87. Min. 45. indù- 
fiue; &  infuper finus aliorum i7.arcuum, qui non feruant hiiiufmodi increttientuth. V t in hac tabella appareci

Arcus

G |M

2Im
4I30

<5145
9I 0
I 15

13 50

45
18 0

20 M
1 1 50

MI45
^7 0

29 15
51 30

Sinus

392598
^84591

ÏI7 5 3 7 4
1 5 Í 4 3 4 5

1950903

^3 3 4 4 Ì4 .
2714405
3090170

34 6 1171
3826834

418 6597

4559905
4886212 
5224986

Ar

G

cus

M
Sinus

Arcus 

G  |M
Sinus

t

Arcus 

G  |M
Sinus

33 45 5 5 Î 5 7 0 2 1^5 15 908 145Í 18I45 3214595
3<í 0 5877852 07 30 9238795 26I15 4422887

58 M 619094b 69 45 9581915 50 |-e "^ 0 0 0 0 0
40; 30 (>494480 72 0 9510565 57I30 6^087614

4M45 6788007 7 4 15 9624552 41 M '6593458

45 0 7071068 7<5 30 9725699 48 45 7518598

4 7 M 7 3 4 3 1Í5 78I45 9807855 5 ^ 50 7 9 3 3 5 3 5
49I30 7604060 81 0 9876883 6oj 0 8660254

5 ' 45 785316^ 83 9930685 65I4Í 8968717
54 0 8090170 85I30 9969175 7 J M 9 4 <i9 3 0 i

5^1 *5 8514696 87 45 9992290 7 Í 0 9659250
58I30 8516402 3 45 654051 82 30 9914449

60 45 8724960 7I30 1 505262 86 M 9978589

« îi 0 8910065 15I 0 2588190 90 0 lOOOOOOO

f

Vbim anifcftum eft, finum grad. ^4.hoc eft, 8090170. componipracifeexfinubusgrad. 18. & 50. hoe 
^090i70.&50000b0.Et quia linusgrad.^o.iequaliscltlcmimlinus totius, vt fupra oite^ifum eft, liquet lirTum 
'OTad.54.componi ad vngucm ex femilfe finus totius,&  finu reilo  grad.18. Id quod projA^V a nobis eft dcmon- 
firatum. IA M



s  I N  V s . 3̂
IAM  vero finum arcus gr, 12. benefìcio finuum gr.50. &: 54.qni iam noti faifti funt,ita inucÌìigabÌmus.Sit supputA ̂

d iiÌ c r c n t ia ,g r .z 4 .  d u c a n t u r q K c d íB  fio finu*
arcu4gr^

\>3̂ .prU

c  ■̂7.fr i.

w jn quadrante ABC,arcus BD,gr.50. &  BE, gr.^.atq;adcoai;GiLiüDfijCorù 
‘ . * pF,EG ,ad A B ,perpendiculares,quæ finus rciti^ erunt arcuii BD ,

BEjIté rec^æ DH> ÉI, ad A C ,perpendiculares,quæ finus refli crût 
‘̂ arcuum C D ,C E ,gr. io .& jó .q u i complementa funt arcuum BD ,

JJE.Secet autem reda D H ,redam  E G ,in  K. Et quoniam lìnus D - 
F, a hoc eft,KG, illi æqualis,&  EG,notifunt;erit quoq; corum dilr- 

. fcrentia EK,nota.SimiIitcr quia fìnus EI,  ̂hoc eft,KH,illi æqualis,
& D H , noti quoq; funt, per propof 3. cum lìnt finus complcmen- 
toriTm arcuum BE, BD ; erit etiam corum diticrentia DK,nota ;ac 
proinde duo quadrata »edarum notarum E K , D K , nota crunt 

M quæ cum æqualia fint quadrato redæ D E , notum quoq; erit qua- /J
( ratum re d æ D E , proptereaque&ipfáredaDE,notaent,ncmpechordaarcusgrad.24.Hinc5¿eiusmedie- 
tas nota crit,nimirum finus redus arcus gr.i2.contincbitqiie partículas i0 79 ii7 .H iceadem artc;fi duorum ar̂

* V: cuum <j  uorumcunque finus cogniti fint, cognofcetur etiam finus medietatis difFerentiæ illorum arcuum. V t fi nubutno- 
, finus arcuum B D ,fe,quorum cunque etiamfi non conuaeant^i:.30. &  54- noti fint, erunt&finus cóplemcn- T« notm 

torum C D ,CE ,per propof.3.noti.Quare, vt modo dcmonfiiauimus,not»£ct chorda DE;àc proindt' cius mn, 'qttogueJìF 
■dictasnotaquoquccrit,nempcfinusmedÌctatisarcusDE. ^

CÆ TER .VM  cx finu arcus gr.12. (Ci huncarcü bifariá fecemus continuc,quoad pofTumus,mcdictatum-" 
quf^mpTementa accipiamus,vna cum finu complementi arcus gr.12. quæ rurfus fecemus bifariam continue, t i i  a n u iC  

¿jc.jrcpcricmus per corol.prop.4. &  per prop.3. finus omnium horum arcuum,qui in hac tabella contincntur. "Supput̂ - 
Quos finus fi cum finubus proxime antecedentÌs tabcllç in ordincm redigamus, nabcbimus fìnus arcuu n.120.

Minuti«
4Í- fifiArcusj

G |M
Sinus

Arcus

G |M
Sinus

Arcus

G |M
Sinus

Arcus

g ;m
Sinus.

1 2 0 2 0 79 117 41 0 6691306 11 45 110 6974 5 3 0 5446390

78 0 978147ÍÍ 48 0 7431448 7 7 »5 9 7 5 5 4 ^ 3 57 0 8386706

6 0 1045285 11 0 3585679 35 M 5 7 7 1 4 5 ^ 16 30 1840153
84 0 9945119 69 0 9535804 5 4 4 5 8166416 75 30 9588197

3 0 515560 10 50 18 1155 5 ^4 0 4067566 8 15 1434916

87 0 998Ó195 7 9 i o 9851549 66 0 9 I 5 Î 4 5 Î 81 45 9896514

I ÎO 1(11769 S ^5 9 150 16 54,30 5664061 ^7 45 4656145
88 50 9 9 9 ^ 5 7 5 84 45 9958049 55 50 8 14 116 2 61 ‘ 5 8849876

0 4 Î 150896 45 50 688 5 546 17 15 19 6 54 16 18 30 4771588
89 M 9999145 46 50 7 Í 5 3 7 4 4 7 1 45 9550199 61 30 8788171

59 0 619 510 4 11 4 Í 5705574 39 45 6394390 14 M 1461553

V 0 777146 0 68 15 9288096 50 15 7688418 75 45 9691309

19 30 5538069 4 4 M 6977905 i 3 M 39*17439 36 45 5985146
70 30 94264T5 45 45 716 30 19 66 45 9 18 7 9 11 55 ' 5 8011558

9 4 Í 1695495 i î 30 4 5 0 5 111 3^ M 5536145 30 45 5 1 1 ^ 9 3 .1 .
80 15 9855561 64 50 9015855 57 45 8457178 59 15 8594064

Jupcran-
ttutn.

qui fe ordine continuo'fupcrant 45.Minutis,quorum primus efl arcus grad.o. Min.45.vltimus vero totus qua
drans grad.po.cuiufmodi funt arcus fequentis tabellæ.Omnium cnim illorum arcuum finus inuentos effe çom 
perics in proximis duabus tabellis antccedentibus,licet non co ordine fint collocati. •

Arcus A fcus Arcus"! Arem Arcus Arcus Arcus Arcus Arcus Arcus

G | M G | M G | M i G M G | M G | M M G | M M M G

0 45 9 45 18 45 i 7 45 3 ÍÍ 45 45 4 Ï 5 4 45 45 7 i 45 81 45
I 50 10 50 19 30 18 50 37 30 4Ö 30 Ï 5 50 Ö4 5° 75 50 81 50

X M 11 M 10 ^5 19 15 5 « 15 47 M 5<5 15 »5 7 4 M «5 15
3 0 1 1 0 11 0 50 0 59 0 48 0 57 0 66 0 75 0 84 0.

3 45 I I 4 >' 1 1 4 S 50 45 59 45 48 45 57 45 66 45 75 45 184 45

4 30 15 30 1 1 30 31 50 40 50 4 9 0 5 « 50 Ö7 30 76 30 50

Í M 14 M M M 3 i 15 41 M io 15 Î 9 M 68 15 7 7 M 86 15
6 0 0 Im 0 53 0 41 0 5 ' 0 60 0 69 0 7 « 0 87 0

6 45 15 45 14 45 53 45 41 45 4 Í 60 4 S 69 45 7 « 45 «7 45

7 30 16
1 2 Í I Ü 1 1 50 i l 1^ 1 1 i f 61 I f Z f I f 7 9 50 88 30

8 M ï 7 M 16 M 55 15 4 4 15 53 15 61 15 7 i M 00 M 89 M
9I 0 18 0 2-7 0 3Ö 0 45 0 54 0 Ó5 0 7 ^ 0 Si 0 90 0

P O S T R E M O  aliorum arcuum finus itainuenicmus.Ponatur in quadrante A B C , arcus BD . grad. i;?: 
&  arcus üE,'^d.i.M in.3Ö .&  arcus BH,grad.o.Min.45.Duda aurem rcda EK,ad AB,pcrpendiculari, diuifo- 
que arcu BH,in tres partesçquales BF,E G ,G H ,S: arai D E ,in duas D 1,1E, vt iinguli arcus contincant 15. Mm. 
ducantur ad EK,pcrpendic¿ares F L ,G M ,H N ,D O ,li\  Eritque EK,üuus redusarcusBE,& OK,finus redus

F arcus



¿ Í+. prL æqualis fit rcA.e cx D,da<5lj: ad Ali,pcrpcndiculari,quiE quukm finus efi:arcus BE|..Ea4 cmq;
Sufjuta- ratione erit NK,finus rcdus arcus BH. Sit crac propofitum inuenirc iinum OK, arcus BD , gradi. Qi^iñain 
tia finm NK,finus grad.o.Min.^j.cfiinucntus 150^90.001 eius tertia pars,ncmpe43532.maior, quam M N ; propterea' 
¡ruii. I. quod,per propof.i.maior eit KL,quam LM ,&  LM,maior quam M N , adeo vt M N,m inor fit,quatti tertia pars

iplius N Kjhoc eftj minor, quam 43( 3̂2. Multo igitur maior erit eadem tertia pars re-v ̂  ' 
dæ  NK,ncmpe 43631. quam N O  : quod, per candé propof j. maior quoque fit M N  
quam N O . Quarcfiadaamus45(Í3i.ad 130896.id eíljíid NK,finum Minutorum 4«* 
cificiemusnumcrum 174528. qui maior crit quam OK, lìnus redus grad. i. quondol^ 
quidem ad NK,pIusaddimus,quam rcdam N O ,vt^ idum  eft. K urfiis guiaEK.finn« 
grad-i. Min.30. inuentus eft fi cx co detrahamus finum NlK^Minutoruin 4?
nempc 13089Í. rclinquetur rcda E N , partili 130873. cuius tartia pars,nempc 43614* 
fere,minor eritjquam N  O: propterea quod,per propofi.maior c A  N  O , quam 0P,& 
OP,maior,quam PE, adeo vt N O , maior fit,qua tertia parsjpfius E N , hoc cft.maior 

qua 43624.Quare fi addamus 43614. ad i3o89Í.id eft,ad NK,finû Min.45.eiHciemus numcru i7 4 5 3 0 .qui mi! 
nor erit,q, OK,^inusrccHiSgrad.i. quandoquideadNK,minusaddimus,^ redam N O . Conftati"itur,finúre-
d ú  grad.i.confifi:cre inter hos duos numeros,i7

Supputa-

ctu gra' 
cûeile,e, i74^“4»inter illos números omnino mcdiu, xta uüiv.i ckii.uuuiui.ci me uumcr a vprn unn wr-i 

T x t  ¿C  iinu grati.i. inueniemus per propoiT^. finii eius complementi, hoc eft, finum arcus grad. 89. effe 
¡ r j r ^  ?998477.QuemTiocetiammodorepcriemiis. Quoniam numerusi74528.maiorcft,quam finusgrad.i.vttii- 

ximus:fir, vt per eum inucftigatus, iuxta dodrinam propof.3. finus complementi grad.i.hoccft, finus grad.89. 
fit numerus 9998475.6c paulo ampUuSjquiminorcritneccßario,quam verus finus arcus grad.89. quandoqui- 
dem pro finugrad.i.numerum fiimpfimus vero finu maiorem. Rurfus quia numcrus i745io.m inor eft, quam 
finus "rad.i. vt diximus ; fit, vt per cum inucftigatus,iuxta dodrinam propofi3. eius complementi, niini- 
rum finusgrad.89.fit numerus9998477-&paulo ampHus,qui maior erit nccefiàrio^quam vcrus finus grad. 89. 
^uandoquidc pro finugrad.i. numcrwra accepimus vero finu minorcm. Conftitutus ergo erit finus grad. 89. 
inter duos hos números 999847 6. &  paulo amplius, atque 9998477. &  paulo amplius : ac proindc fine nota
bili errore eum ftatuemus cfl̂ e 9998477. quantum videlicet eundcm inuenimus ex iinu grad. i. Ex quo con- 
ftat, rede conftitutum effe finum grad. i. partium 174524. cum cx co,per propof 3. repertus fit finus compie- 
mentiipfius tot particularum, quot vere ac reipia gontinere debet.

P R i i  T  E R E A  ex finu arcus grad.i. rcperiemus, per corQll.propoC4. finii rcdum  arcusMin.30.& cx 
propofi3.finum complementi,ncmpe fimum grad-89.Min.30. Item ex finu arcus Min.3o.inueniemus, 

&  coroIl.propof.4.finum arcus Min. 15. atq; ex hoc finum complemeiui, hoc eft.finum grad.89, Min.45.
grad. 8p. Q V  E M A D M O D V M  autem fupra ex finubus redis grad. 30. &  54. indagauimus finu rcdum grad, 
Min. 30. iz. qui dimidium eft chorda: arcus grad. 24. quo d id i arcus grad.30. &  54.inter fe diftcrunt: ita quoque ex finu- 
m Z i /  Min-30.& arcus grad.51. Min.30. cognitis cognofccmus finum redum grad. z6. qui dimidium

sp.Min. grad.26.f1ct,per propof.3.notus quoque finus complementi,nimirum finus grad.64.
O y Q  ^  grad. 26. Sc grad.64.& gfad.8p. Min.50. quorum iinus inuenti funt, fecemus continue 

Supplita- biSriam,qHoad poftumus, accipiamusquc medietatum complementa, qua: rurfus continue bifariam diuida- 
grad z6 adhibeamusq; dodrinam illam, c^uaex diiorum arcuum finubus notis eognoicitur finus medietatis

<,28. i74-‘\20.^'i ille maior fit,hic autc minoT. Statuamus erî o 
¡¿.Itan.non diíFeretleníibiiiterhienum cr'à veroimu gfa.r.

8.

Supputa- 
tio  finui 
Mtn. 30.

/
! •

é 'grJ .  tl‘ft'crcntiíE Íllorum arcuum .rcp ericm usfin iisarcuiim n um ero24o .q iiiin o rd in c rc d a d ic u m fim ib u s;_____
?ro 120.prius inuentiSjConiUtucnt finus arcuum numero 36o.icie ordine fuperantium Minutis 15. //
V  E R V  M  quia laboriofum eft, atq; molcftum tot finus ea ratione indagare, fatis crit, tanta difficultate W 
liftc finus illos arcuum fu^eriorum numero 120. fcfe ordine fuperantium Minutis 45. Ex illis enim facile

\ \ i *  f A  T 1 1 ___ T N _ ! . _  t  1 • z '

__________  ^ J a r c u u m
....................... .........*

Supputa" _____
tio finuu  iñucniftí

S f X  P‘=̂ ^̂ S“ ‘^"^P'‘opo“ ‘onumrJ'pcricmusfinusarcimmfcordinefuperantiumMinutisi5. D dnde ex his finus
ts.jefe fu- arguum.qm ordmcfc fupcrant Minutis 5. Ac dcniq; cx iftis finus arcuum per fingula MijiutaHtcnÌommTiIè^"^ 
peranttH. vnquam in hacfupputationccrror fcnfibilis contingct. Cum enim finumtotupofuerimus ceiities maiorem, ' 
Alia fup- quam looooo. fit vt abidStis primis duabus figuris ad dextcra, vt fiipra didum eft, cxquifiti/Timi relinquantui 
fH tatiofi- finus refpcdu finus totius looooo.quodtotus error, quiin hac fupniitationecòt!nrrercpor(-ft,mn<ì%|;npp
ThTmZ'u >Jìafigp̂ xtei-aiiuvclaafumm«mmjUiâ rimis:QuarcubìcdisduabLspn

Arcus

G | M
Sinus Differentia:

0 0 000000
0 45 150896 1 50896
Î 30 16 17  65) 130875
i 15 391598 1508314̂

3 0 513360 I 1 50762
5>45 654051 1 15 0 6 71

&  ex inuétis finubus duæ figura reiiccrctur.Id quod cxpcricdadocebit.] 
autéremexcquemur. Statuáturordincilíiai'cuscú finubus,&addcxtéiT 
cuiufq; finus afcribatur difterctia,q à precedenti finu difFcrt;vt hic fadum 
cifevides,iiiquinq,arcubus. Ddndedic.Sì Minuta 45. requirfitdifieren- 
tiá i3o 8 9 6 .addendáadfinúMinim o.vt fiat finusMinutorÚ45.Minutai5. 
quanta polhilant difFcreniià addcdam eidéiiniii Minut.o.vt fiat finus Mi -
n u to rÚ i5? L u ien iesn .req u irid iífcrcn tiá456í 2.quseadditafin uiM inuti o. 
conftituet fimi M inut.x5.parríÚ 43632.Rurfusdic.Pofitis iifdc,quanta dit-..................... . 1 1 - .  - 5

Min.45.quibus arcus 
ìnui Min.45. vt fiat finus

j, . * . .  ̂ l'^idem linuiM in.4 5 .vtfiatfinusM in.6 o.hocc-it,
linus grad.i ?Inuenicsn.diftcrentià 43624.^ addita ad i3o896.finfiMin.45.faciat i74520.finii grad. i. qui licct 
minor aliquanto fit ilio,qué alio modo inuenimus,abie¿tis tñ duabus primis figuris 2o.reìinquctur iìnusi-TA^. 
ex^jiiifitiinmusgrad.i.rcfpcdufinus totius 100000. D ic pr^terealifdcm polìtis,quanta ditfercntiam pofcunc 
Min.3o.addendà cidem finui Min.45.vt fiat finus Min.75.noc cÏÏ^finus grad.i. Min.15? Inuenies n.dilÌcrcntiam

8 7 2 4 9 .qiiçadditaadi3o 8 9 6 .fmumMin.4 5 .facict2i8 i4 5 .finiigrad.i.Min.i5.quiIicctfitaiiquantominoriIlo.
qué prior illc modus exhibct,tamé abicdis duabus primis figniris 45.remanebit finus ziSi.cxquifitiiììmus i/rad.

ï.M üi.i5.rcfpcdufinus totius iooooo.Itcdic.SiMin.45.quibusarciìsgrad.i.Min.3o.dÌiìcrtJ>argufcq.giad.2.
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Îk/Îin.i5.rcqiiîamt difïcrcntlam i^oSiji.addcndam finui grad.i.Min.^o.vt fìat finus grad.z.Min. 15. quatam dif- 
fcrcntiam pofcút Minuta 15.addcndamcklcmfmuigrad.i.Min.^o.vt fíat íinus^rad.i,Min.45?quúcam prêter- 
eadifí’-'i'cntiam flagitant Minuta 50. addcndam cídcm finui grad.i. Min. 30. v t ía t  finus grad. i?RepcricscniiTi 
priorcmdifrcrentiameiTc4 3 5 io.quæadditaad2(Îi7 5 9 .finumgrad.i.Min.5o.cifiact30537p.finùgrad.i.M in. 
^j.Poftcriorcm vero differcntiam inucnics cíTc 87219. qux addita ad finum eundcm grád. i. Min. 30.

' componer 3485388.finum grad,2.qui duo finus quamuis minores fint,quam illi,quos prior ülc modus cxhibct,  ̂J  
¡ reieáis tamen duabus íiguris primis cx vtroquc,rcliqui crunt finus 3053.348p. cxquifitiffimi refpcdu finus to- reguilpo^  

. tiiisiooooo.Haccadem arte progrcdicndum crit in cæteris, donccinuenti fint finus omnium arcuum per 15. poríî Kum 
W Minuta exteníbrum víquead arcum grad.45. -Vltrahunc ctcnim progredì hac via non cxpcdit,cum magis ex-

#  quífito finus complcmentorum arçuum ilíorü.per prop.3 ,Ínuefiigari poíTin t.rcfpcdu finus totius laoooooo.
' quam per regulamproportionum;proptereaquod,vtfupraoitendimusincorolÎproDof.i.difrcrentiæ finuum 

verfus finem quadrantis minores funt,quam prope initiiim quadrantis ; ac proiñdc ̂ Epius diiFcrcntiæ finuum fro;>e 
mutantur prope finem quadrantis,quam iuxta principium. Ex quo fit rcdius prope quadrantis initium repe- 
riri finus per rcgulam proportionum,quam prope fincm:quandoquidcm ibi vna eadcmqne differentia plurib. 
finnbusdefcruit,quamhic,vtdidumcfl. Id qaodcxpcrientiaapcrtiíTu-nequoqucdemonílrat. cm!^vZ'

Q yO D fiom nesfinusarcaum peri5. Minuta progredientium, initio fad o  ab arcu Min. o. inordincm ¡.Minuta,
I redigantur.vnacum eorum díffcrentiis; reperiemuseodemartifíciofinusomnium arcuum per 5. minutacx* ^per/in- 

p  tenfoVum : Ex qiiibu.s4 emum cadem ratione finus omnium arcuum per fingula minuta progrediétium expío- í  
rabimus;ac proinde tabulam finuum conficiemus vfque ad arcum grad.45. Per finus autem horum arcuum e- 
licicmus,per propof 3-finus complcmentorum arcuum eorundem. QM.arc tota finuum tabula confcda crit:ac 
proinde finus redos omnium arcuum Quadrantis fefe ordine fuperantium vno M inuto, in partibíis Sinus to
tius in quotcuilquc particulas diftributi/upputauimus. Q^od facicndum crat.

S C  n  O  L  Î V M.
^  C Æ T E R V M v t  rationemfupputat'mU finuum per proportionum rcgulam videos,fint tn OMdrante ABCiarcuum

DVyEG,notiiex quibm propofitumf i t  elicerefinum Hharcus liH, inter duos tilos ar~ ^  Demojíra-
í£uspofttí.DuáareclaDK.,perpendículariadEG,eruntreílaLI,KG,finuiDF,£quales;atqueadc9 ~  tw/i.pputa

^ ÜL, EK  ̂differentia inter finus Hi, EG, & finum DT, Qmniam vero arem D E , (¡ ex!guusfucrit-
tionisß n u -  

X amper 1 e- 
gítUmpro- 
portionum.

a ̂ .fixti.

. .  ̂ ^ , Ejih k iu jm folis intermediorum arcutrn
\ finus mquirimus )  à re¿ía lineas quoadJenjum, noVJ^ffert^cpmnae multo minus arem DH  ; e- 

runt trtan^uU DEK,DHLiquodammodo reäilinea, &  aquiangula interfe.  ̂ Quamobrem erit,vt 
DE,differentia inter arcum BD, &  arcum BE.adEK,differentiam interfim m  DF, finum EG, 
ítaDH,differentiainterarcumBD,&arcumBH, adHL, d/ffaentiam inter finum  DF, & finum  

lílCuergopriores/resmagnitudinesfintco¿nit<e,(nepe arcus DE,quoarctiáBC,arcÍíBD,fi{perat',&recía EK,quafinusEG, 
ßnü DF,excedit,nec non arcus DH,quo arcus BH,cuiasfiniis qu£ritur,fuperat arcum BD) cognita etiam erit q 'iarta magni- * 
tudoM eii,reäa HL,qua addenda eìi fmui DE,vt fiatfinus HI. Confiat igitur, finus per regulxm proportionum inuentosfen“ 
ftbiliter non differre à verisfinubus, prafirtim quando arcus D E , quo arcus cognitorumfinuum inter fe  d fferunt,valde ex^ 
igHiis eil,ita vt a reäa linea v 'ix différât.

MAGN V M  quoque compendium in hoc negotio nobis afferei propofitio otlaux.Ex ea enim plurimosfinus ex aliis inue- compendi- 
tisper foiam additionem,fitbtractionemuenancifiemur.Nani fifinum  cuiufuis arem,qui maior nonfit,qu¡tmgrad.so.adda~ um mm fi- 
mus finui arcas, qui ab arcugrad. óo.fuperatur fumpto ilio arcu,componemus finum arcus qui eodem ilio arcuaffumpto arcum 
¡rad.6o.fiíperat:propterea quod differentia interfinus duorum horum arcuum maior tm  aqualis e fifinai arcus illlus affumpti 
^uimaiormnponitur,quamgrad.¿o.vtihidemoftraüimm.Vtfi346n7ifit¡íiarciisgr,id.2o. Mi}¡JsM^'ctamusadósp4S9o* 
ßnumarcusgrad.sp-Min.4.s.quiabarcugra.6o.ßperaturdtäoarcugrad.2o.Min.is.conficiemus pSjsjói.finuarcMsgra.8o. 
M.in.¡í.quiarcumgrad.6o.eode*aarcugrad.2oMin.is fuperat. sic f i  sooocoo.finum arcus grad. so. addamus finui joooooo. 
irct{sgrad.so.quemarcusgrad.6o.fiiperatdi¿ioiüoarcugrad.so.compDnemusiooooooQ.finum arcus grad.ço.quiarctmgra.

■ óo.eodemillo arcuaffumpto grad.^o.fuper at.
ITEMfi ßntim cuiuslibct arcus,qui arcugrad. so.maiornonfitfubducamus exfinn arcus, quiarcumgrad. 6o. fumpto 

iäo arcu fuperat,relinqueturfinus arcus, qui eodem ilio arcu affumpto ah aratgrad. 6ofuperatur. Vt fi 3502075. finum arcus 
^rad.20.Min.30.detrahamuscxç862856finuarcusgrad.S0 Min.so.quÌ4rcumgrad.6o.diàoarcugrad.2o.Mm.sofuperat, 
reliquus erit 6360781.finus arcus grad.3p.Min.30.quem arcus grad, óo.eodem ilio arcugrad.20. Min.30.fup¿rat.

RVRSVSifiexfinu ctitufuis arcus,qui maiorfit arcugrad.óo.detrahaturfinus arcus,qui tanto minor fit  arciigrad.60 
quanto ille maior cil,relinquettirfinus arcus,quo vteruis illorum abarcugrdd.6o.differt. V tfi ex p7Si476.finn arcus gra.78.
*uferatur 66p¡3o6.finus arcusgrad.42.reliquus erit 3opoi7o.finus arcus grad.iS.quo vterç^iUorumabarcugrad.ôo.differt.
Qiu omnia ex diilapropofS.coUiguntur.

i
l T A  Efatis eh, r i  inueniantur per regulam proportior,umfinus omnium arcuum a principio quadrantis vfque ad 
4rcumgrad.30.St enim ex his elicianturfinus complementorum, &  ex his inuentis detrahantur priores illifinus,rcl\¡ui er ut 

Ĵinus omnium arcuum inter arcumgrad.30. &arcumgrad. 60. item j i  copiitieffent ßnus arcuum omnium ab arcu grad. 30. 
ad finem quadrantis,& finus omnium arcuum,qui minores fu n t ar^grad.6o. detrahcr entur exfinubus omniu arcuum 

matoriim,quamgrad.6o. remanerentfinus omnium arcuum à principio quadrantis vfque adarcumgrad.so.Deniguefi (ìmis 
mnìiim arcuum à principio quadrantis vfque ad arcum grad. 60. inuenti effent, &  f i  tus omnium arcuumWfhrum,quam  

grad.jofinubus omnium arcuum maior um, quam grad. 30. adijcer entur, componerenturfinus omnium arcuum maior umy 

ii.' quamgrad.60.
“ SEDiamfubijcixmus tabulam finuum omniumarcuumquadran’.it perfmxuUM'nnta extenforum alnnneRegiom.

^fkppïïfatam,quam tamen pUrif^ in locis ab erroribus,qui incuria tj^pcgraphcryn;. ant,purganimtis.Continet autem 
. tnhac tabtiUfinus totus particulas looooooo.ratione cuius omnes alif finus inae:: '-'¡t. rr--- 'fiàfingutis reijciantur prima

du£ fig u r a  ad d ex ter  a m , (a d d ita  ta m en  vnitate,fi duafig u r a  abieäa. num erim i •; • jrc m  ((iK fiittu n t,q u a m  50.) relin q u etu r  -»f'- 
i'j finusrcfpeäufinustotius 100000. S ita m e n q u ise a n d e m ta b u U m p e rp ra ccp t.i ' Jir.{proprioM:irteconflrueTevelit,ppfito 

p ! finutotopartium looooooQ.confiitM&s et eritfinus totus in fupputatíontparímm 'oooooooco. Namfiexfingulis finubus
F Í  ittueniu



S I N  V
fxijuißte ffiuetitii ahyctantnrdtí¿prim£figur¿ i d icxtcram M dtxm iis,nl\quì eruntßumrejpcctrßr>tti totius iccoooúo {¡dem of»»- 
coßruatur. no,(]UÍifítaúu¡aloam¡is Regiom.dtfcriptfßint. lìocidcìrco dicoyne minris-, non Qmnes [inm per reguUni proportìonum 
foßto ßnu inuentos exßnubm arcuum Uinutis ̂ j.fe ordine ßiperantiutn,poßro Jinu toto looooooo.aU vnguemrejpòhdereßnufm fm tts 
toto partía fabula. V t  enimfìnus exquifite repertatur re^eclu alicuius fìnus totius, conßituendus esi in fuppntatione fìnus tottu centies 
leooocoo. ; ßpj.^ dìcium cit.

QJX>D autem, abisäis duabus prtmis fìguris ad dexter*m ex fingulisfìnubi(s,remane(intfìnus exquifìtì rejpeclufìnus to-i 
^^ìècli4 looooo.quamuis priorts illi non fìn t exquifìte inaentiymanifefìum eiì. Ouomam m m Ìm us totus,fìttefemidtamcteradfì. 

duab. pri- rectum quemcun^ determinatam quandam proportionsm habet',fit,vc omnes partes iüius,guotcunciue illa fmt, a.A 
ntU figuris tes huius inuentas re(^eäu illarum partium fmus totius eandem habeant proporttonem,qiiam omr.es vartes eiufdem (inw¡ /o.
€x ßntt fias paudorestquam íüipricres,habentad partes eiufdem (inus refheäuUUrum partimi ßntu totius oauciorum.ahonui» c \  
te ß 'a ‘̂ T  non haberetjemper adeundemfìnum eandem proportionem,fed aliquando eßet maioris quantitatu reß>eäu ilUnŝ  '
tiiís t«JL'&^l*^^^^^^^^^o^^-^^odeßabfirdum.QuqcircaßßnuscuiuslihttarcuSiVtv.si.tlliusyguicontinetsrad.28.muentusßtrr. 
tooooooo. Jpeäufinus totius in quotuispartículas dißributi .facileper regulamproportionum inueniemus eundemfìnum rejpellu eiuß 
rtlinqua- demfìnustotiusinpauctorespartes diuifì,fìitadicamus. Stfìntts totus partium ìooooooo. datfìmumarcus grad. 2S.partium 
tur idem ^6g47i6.ldem fìnus totus partium looooo.quot partium dabit fmtm eiufdem arcus grad. 2S? Inueniemus enim fmum par- 

^ i f ìn m  autem hacfraäione, (quod minorfìt^quam r nit as) continebit idem fìnus partes duntaxat
totius ^94-7-quemadmodum in tabulisfìnuiim ponitur »in quibusfìnus totus continet partes iooooù. Vbi videsßnum hunc rdinqtñ 
^00060. U- ftexillodu<eprim£figur<taddexteramabijciantur.Ratiohuiusabicäionisei}-,quiavtßnusillejirad.28. multiplicatusperfu 
f  et prior num totum ¡00000. (qua multiplicatio fit per appofìtionem quwq^ ctfìarum,hcc modo;46p47¡6o7offo.vt in cap.4. Arithmt- 
lUe non fit diximus)diuidatur per fmum totum looooooo.vt regula proporttonum pracipir^fìitis eR,fi ex numero produco reijcm-. 
inuentiis figura^quot nimirum cifra funt in diuifore looooooo.vt in cap. /. Arithmetica docuimus. Qmre reijciendtfunt

quinqué iäa cifra appofìita, &pratereadua figura prima, nempehic ntmerusiócoooo. qui cum diuifore hanc minutiam 
•f~%^%^%.conßituit,qudi vnitate minor esl ; propterea quod numerator continetfeptem figuras, denominator autem o[to. 
Fadernque ratio cii in omnibus al^sfinubus. Hinc fit,fìnum rehñumpoíi, aùieélionem duarum primar um figurarumfatit 
exqutfitum eße reßfeäufinus totius looooo.etian.fiilleià quo dua figura abijcittntur, rffi>eñufinus totius 10000000. non effet 
exquifite inuentus. Cum enim totus error-, ani in fapputatione contmpjre poteíh ( quando nimirum conßituenduseH finia 
inter duos numtros^quorum vnus verofinu maior eíi,&alter minor, Vel quando per regulam proportionumßnus in^uihtur:\ 
hic enim maius periculnm errandi effepoteíi. iüam quandofinus inueniturper extrañionem radicú quadrata, error vw/fá-1 
tem non excedit)conßßatveim primafola figura ad aexteram,vel m duabusprimu,ita vt ad¡ummtm error f i t  in ggmita- 

g. - JT^bus,quibusfinusinuentm verumfinum excedat,velab codeficiat-,(qiiis*enimpluribus vnitatibus àfcopoaberret,nifiplant \  
quemttm- Gsommicarum,atqueArithmeticarumfitignarus>) Duavero prima fguracumquinquecifrisaoppofitis confiita- 
^ue rejpe- ant numeratoremfrMmti, quam diuifio exhibet, minor m  denominatore » ita vtfrañio minorfit,qummítas-fliquet,fatti 
&t* finus exquifitumfinum nlinquU

------- EADEM ratione,fi cuilibetfinui refi/eñufinus totius partium looooo. inucnto apponantur dua cifra ad dexteram, /«-
ftduciantíir ^^^^^^^^demfintisreßmäufinustotius partium 10000000. Kamfidicamusvetbigratiai Sinus totus partium 100000. datfì^ 
duA cifrA arcus grad. 28. partium 4 694-7. Sinus ergo totus partium ¡0000000. quot partium dabit eundemfinum arcus grad. 2SÌ 
ad dexterä, repetiemusfintini partium 4694700. V bi vidis,finum hunc procrcari,fiiUi diia cifra ad dexteram adijciantur. Il.at'10 huiut 

ß t idcmfi- adieclionis tii  ; quia vtfinus lUtgrad. 28. multipUcatusper ßnum totmn ¡0000000. (qua multiplicatiofitper appofitionem 
ß»m ctfrarun2,vt in cap. 4. Antbmeticatradidimus)diuidaturperfinum totum ¡00000. vtregulapr&portionumpracipit,

totius f*^^^^^fi<^xfi^meroprodiicio46947ooooooo.auferanturquinquécifra,vtexcap.s.mßraArithmeticaconßat. Qmcirci. 
10000000. relinquetur priorßnus cum duabns cfris ad dextram appofitis.Omd autem cx ßnu 4694 7. rm  f i t  inuentusfìnus 4 694716,
^ 0  pa¿lo Ule idem, cx quo prius ilium elicuimusfedfolum hic 4694700. caitßeB,quod(inus 46947, non efi omnino exquifìtusrejpe- 

ioòooo.Deberetnami^effe46947'&infuper-^]j$::^^^^^^.vt ex diäis patet,ex quopracifiinuenieturfìnusiìlc 
^ant^lnt^ '^^9-^7j6.SedMcet ha ¡6. vnitates negliguntur,aicipiaturq’tsfinus 4 6947oo.qiialem inuenimus, non tamen fi t  errornota- 
nores, ^  bilis,cu^m tajes rejpräu ßnus tonus ¡int qua minutia mulio minor eíl, quam hoc e íi, quam vnam
contra, ficundu Ttjpeéiufinus totius6o.\t merito negligipoßit.Adßsmmum poterit aliquando contingete error-, guamuis vatde raro» , 
quotciin^j in qu£ mnutialxcetfin aliquant0 rnator, qû xm ̂ ^ \-~ .h o c  eñ^iam  vnum Secundum rejpeäufmus totius 60*
p;irttcuU- eHtamenmultominor^quam \-^-^.hoceñ,quamvnum Mmutumreffcctufinus totius óo.Idvero, quoddefm^nstotit 

/ooöoöoo.  ̂¡00000. dmmus, inteiltgendum quoque efi de aliis finubus totu quote unque partium fine plurium, fitte 
tmtur. P^f^ciorwn. Semper cnm exfinubus reßätu  ßnus totius maioris inuentis ahijdendit fune tot ß^ura, vt rdmquantnr ßnut 
CognitU re(peciu ßnus tot tus ■mi}Ìms,qùot ciß-ii iinos totus n u m  ßnipn totum minor c.nJuperat : itemjinubüs re(j}eäulinus totius 
duab.UneU minoris inucntii a UjcieniaJunt tot cß£, vt fiantfinus reßetiufinus totius matoris, quot cifrts minorfinus totus afiinu toto

modo dcmsniirabitUT. Vtfifiipputen'-'tr fiaus rejp^ä'4 ßnus totius 100000000. &  exfmguli$ 
ins menß- trespr/m-e figura a i dexter.m, reUqm erunt fiimts rcj}ecH finus totius ¡00000. &  quidem multo exquifitiorts,^
ri.deind<^T-*‘̂ *^fifif¡'‘iffi*fp‘tíennirrefpectufinHst^.tií>s¡ooooooo.&exfingulisduifigur£ab!jc¡.tntur. ^ lod f i  finubus reß>eäufinus 
'vero vna totius ¡ooooo.inusntis adijciantur tnsiifiafienrfinusreßectufinus totius ¡00000000. atque ita de cateris. ^
earum re- _ ̂ E X  bis patet ratio illiiis operaiionis, quafrequetutr er in mea Gnomonica, &  aliis in locis vfusfum\ cum duahus Hneit 
jpe: ua te- cogniti« reßictualicinuslinea recia, tanqiumfinusjotms, ieinde vero vna earum ittrumcomita refbcäu alteriuslineare^ 
ßiri.cogni- . damamtsvelm’norisveh.tijinustotiusyvel rejpxtualreriuscuiufpiamtnenfiira, alteram
ta,quo pft- A  ’-----------j“------- < refpictu huiits al eriusßnus totius, vel reßeciu alterius huius menjiira inueßigo. Id quod &
¿ioaiíera jg )---------- Ptolemau<, &  alij Aßronom! nonraro eti.*mfac;unt. Exempltgratia;cum duabus lineisre^
î^alterius ̂  __________ * ^!sA,U,cognuisn'JPecÌKline£re{UC, tanquAmfiìius toriuscontinentúparticidts ¡ooooo.li-

me'ifuri, ------------------------- “ • ^̂ ‘̂̂ ‘V**'^̂ ^̂ yp<*^̂ ‘-^*^9'3S4-.ltneaveroB,partium4o67j. Deinde veroreäaA, reßeäual-
cognofia- teriuslineamaioriíD, velutifinustotiuscomplectentiiquoq^particulas¡ooovo. deprehnf*
tur. ^ ^  itcrum f it  partium 80901, velpalmorum 4, reßecht mcnfura E,qua palmofitaqualis,vdre“
id  quod r  menfura F,qutplurcspa/mos,nempe quinque,contineat, mquiro,quot partes,aut p.iU

ptfjs linea B contineat reßeäupafterioriffinus totius,aut rejpzäu diüa iUius menfura li,vel F. Q m d quidem expedía per re- 
^^iLrip- Si linea A .partium 9¡sS4 - dat lineamB,partium 4 06^, Eadem linea A,partium 8090t.vel ̂
vMm. P̂ l̂ ^̂ ^̂ ^̂ ^̂ ‘^^<>^P- '̂^^^***^y^^i^pilmorumdabite.indemlineamB?inuentetur}i.imquelineaB,partium ^6oi9.&pauha'n- | 

pltHs,veípdmorum¡.^^p^^. C uiusoperationisratioàfa^eriirim n diffcrt, cmn retía AjadrectamB,habcatfi' ntper vnan̂  j  
&eandm,de[ermm4ramquep)0pfrtoùèm. ■  ̂ /
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àloan. Regiomontaiio quondam fupputata,nunc autem per 
me examinata,8c plerifque in locis ca- 

ftigata,atque correda.
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7 1 0  5'<^ 1 9 4 8 8  3 3 6 9 3 4 4 5 4 5 6 9 4 7 1 7 8 7 6 53
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9 2 ( j I 8o 2 0 0 7 0 0 5 7 5 1 5 8 5 4 9 5 0 5 7 2 3 6 7 8 5 1
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13 3 7 8 1 5 2 1 2 5 3 5 5 8 6 7 8 5 5 6 1 1 2 0 7 5 5 1 8 1 * 47
1 4 4 0 7 2 4 ■* 2 1 5 2 4 1 5 8 9 6 9 2 5 6 4 0 2 4 7 3 8 1 8 3 4 6

1 5 4 3 6 3 2 2 1 8 1 4 ^ 5 9 2 5 9 8 5 6 6 9 2 8 7 4 1 0 8 4 45
1 6 4 6 5 4 1 I Ì 1 0 5 7 5955®5 5 6 9 8 5 2 7 4 5 9 8 5 44
1 7 4 9 4 5 0 2 2 5 9 6 5 5 9 8 4 1 2 5 7 1 7 5 6 7 4 6 8  8 6 45
1 8 5^359 2 2 6 8 7 3 4 0 I 5 I 8 5 7 5 6 4 0 7 4 9 7 8 7

4 2

1 9 5 5 2 6 8 2 2 9 7 8 1 4 0 4 2 2 5 5 7 8 5 4 4 7 5 2 6 8 8 4 1
2 0 5 8 1 7 7 2 3 2 6 8 9 4 0 7 1 3 1 5 8 1 4 4 8 7 5 5 5 8 8 4 0

2 1 6 1 0 8 6 ^55597 4 1 0 0 5 8 5 8 4 5 5 1 7 5 8 4 8 9 39
2 2 6 5 9 9 5 2 3 8 5 0 5 4 1 2 9 4 4 5 8 7 1 5 6 . 7 6 1 3 8 9 3^

6 6 9 0 4 2 4 1 4 1 5 4 1 5 8 5 1 5 9 0 i ( >o 7 6 4 1 9 0 37
2 4 • 6 9 8 1 3 2 4 4 5 2 1 4 1 8 7 5 7 5 9 3 0 6 4 7 6 7 1 9 0 5 6

2 5 7 2 7 2 1 2 4 7 2 2 9 4 2 1 6 6 3 5 9 5 9 6 7 7 7 0 0 9 0 35
2 6 7 5 6 3 0 2 5 0 1 3 7 4 2 4 5 7 0 5 9 8 8 7 1

7 7 1 9 9 1 3 4
2 7 7 8 5 3 9 ^ 5 ^ 0 4 5 4 2 7 4 7 6 6 0 1 7 7 5 7 7 5 8 9 1 33
2 8 8 1 4 4 8 ^55955 4 3 0 5 8 2 6 0 4 6 7 8 7 7 8 7 9 1 3 1
2 9 8 4 3 5 7 j<! e

2 5 8 8 6 1 4 5 3 2 8 8 6 0 7 5 8 2 7 8 1 6 9 1 3 1

5 0 S 7 2 6 5
4 5 ,  5

2 6 1 7 6 9 4 8 .  5
4 5 6 1 9 4 4 8 *  4 6 1 0 4 8 5 4 8 .  4

7 8 4 5 9 1 4 8 -  ^ 3 0

3 1 9 0 1 7 4 2 6 4 6 7 7 4 3 9 1 0 0 6 1 3 5 8 9 7 8 7 4 9 1 2 9

3 i 9 3 0 8 3 2 6 7 5 8 5 4 4 2 0 0 6 6 1 6 2 9 2 7 9 0 3 9 1 1 8

33 9 5 9 9 2 2 7 0 4 9 3 4 4 4 9 I i 6 1 9 1 9 6
7 9 5 1 9 1

2 7

34 9 8 9 0 1 2 7 3 4 0 1 4 4 7 8 1 8 6 2 2 0 9 9 7 9 6 1 9 1 2 6

35 1 0 1 8 0 9 2 7 6 3 0 8 4 5 0 7 2 4 6 2 5 0 0 2 7 9 9 0 9 0 ^5
. 3 6 1 0 4 7 1 8 2 7 9 2 1 6 4 5 3 6 5 0 6 2 7 9 0 5 8 0 1 9 9 0 H
37 1 0 7 6 2 7 2 8 2 1 2 4 4 5 6 5 3 6 6 5 0 8 0 8 8 0 4 8 8 9 1 3

3^ 1 1 0 5 3 6 1 8 5 0 5 2 4 5 9 4 4 2 6 3 3 7 1 1 8 0 7 7 8 9 2 2

3P 1 1 5 4 4 5 2 8 7 9 4 0 4 6 2 3 4 8 6  3 6 6 1 4 ^ ^ 0 6 8 8 ' 21
4 0 1 1 6 5 5 3 2 9 0 S 4 7 4 6 5 1 5 3 6 3 9 5 1 7 8 1 5 5 8 7 2 0

4 1 I I 9 2 6 2 ^ 9 3 7 5 5 4 6 8 1 5 9 6 4 2 4 2 0 8 1 6 4 8  6 1-9
4 2 . 1 2 2 1 7 1 2 9 6 6 6 5 4 7 1 0 6 5 *‘ 6 4 5 3 1 5 8 1 9 5 8 5 1 8

43 1^ 5^ 79* 2 9 9 5 7 0 4 7 3 9 7 0 6 4 8 2 2 6 8 2 2 2 8 4 1 7
1 2 7 9 8 8 3 0 2 4 7 8 4 7 6 8 7 6 6 5  1 1 2 9 8 2 5 1 8 3 1 6

4.5 1 5 0 8 9 6 3 0 5 3 ^ 5 4 7 9 7 8 1 6 5 4 0 3 1 8 1 8 0 8 2 1 5 -
4 6 1 3 3 - 8 0 5 *  ' 1 9 8 2 9 5 4 8 2 ^ 8 7 6 5 6 9 3 4 8 5 0 9 8 I 1 4

47 1 3 6 7 1 4 \ I 1 2 0 0 4 ^ 5 9 2 6 5 9 8 3 7 8 * 3 3 8 8 0
V

4 ^ 1 3 9 6 2 . 2 3 1 4 1 0 8 4 8 8 4 9 8 6 6 2 7 5 9 8 3 6 7 7 8 .. i r
4 P 1 4 2 5 3 1 5 1 7 0 1 5 4 8 .  4 4 9 1 4 0 5 6 6 5 6 4 2 8 5 9 6 7 7

. 1 1 1

5 0 H 5459 3 1 9 9 2 2 4 9 4 3 0 8 6 6 8  5 4 4 8 4 1 5 7 6 ' i o

5 1 1 4 8 5 4 8 3 2 2 8 3 0 4 9 7 2 1 4 • # 6 7 1 4 4 7 8 4 5 4 7 4 9
5^ 1 5 1 1 5 7 3^5757 5 0 0 . 1 1 9 6 7 4 5 4 9 8 4 8 5 7 1 V «
53 1 5 4 1 6 5 3 2 8 6 4 5 5 0 5 0 2 4 6 7 7 2 5 1 8 5 1 2 7 1 7 ,
54 1 5 7 0 7 4 3 3 1 5 5 Ì 5 0 5 9 2 9 6 8 0 1 5 3 8 5 4 1 6 9 6

55 1 5 9 9 8 2 . 5 34459 5 0 8 8 3 4 6 8 3 0 5 5 8 5 7 0 6 7 5
5 6 1 6 2 8 9 1 5 3 7 5 6 7 5 1 1 7 4 0 6 8 5 9 5 7 8 5 9 9 6 5 4
57 1 6 5 7 9 9 3 4 0 2 7 4 5 1 4 6 4 5 6 8 8  8 5 9 8 6 2 8 6 3 3
5« 1 6 8 7 0 8 3 4 5 1 8 1 5 1 7 5 5 0 8 6 5 7 6 1 2
59 1 7 1 6 1 1 Ì 5 4 6 0 8 8 5 Ì 0 4 5 5 6 9 4 6 6 5 . 8 6 8 6 5 9 I
6 0 i 7 4 ^ 2 4 4 8 .  5 3 4 8 9 9 5 4 8 .  4 5 2 5 3 6 0 + 8 .  4 6 9 7 5 6 5 4 8 .  4 8 7 1 5 5 7  f̂ 8 -  3 0

li 8 9  1 1 8 8  ( i 87 1 8 6  1 1 85 1 II
<jradui(.^adra«tisprò iinubusreótis complemcntorum arcuum eiufdéQjiadraacis.
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0 8 715 5 74 8 - 5 1045185 48. 2 1118695 4S. I 13 9 1751 .4,8. 0 M 6 4 5 4 5 |4 7 - 9I 60
I ‘ ^74455 1048178 11115 8 0 1394612 1567118I , 59
l » 7 7 3 5 3 Ì 10 5 1071 1114 4 6 7 • 139^491 I 570091 58
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5 886045 1059749 1255128 1406135 1578709 55
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18 92370.6 i 097544 1270647 1445562 1616058 42
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3^ 1 9758^9 114 9 3 71 1 5 22564 1 4 9 5 5 5 5 1667687 24
37 978 714 i 15 116 1 13154 47 1498229 1670555 13
3 « 981619 115 5 15 1 1528350 15 0 1 105 1675415  ̂•»

3P 984514 1158040 4 5 .  I
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Gradus Quadrantis pro iinubüs redis arcuum ciufdem Qiudrantis.
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4 4  •' 1862382 • 10 33 570 2 1 0 4 1 3 7 ^374053 2543 206 16 "d
4 5 1 865 240 2036418 2206974 2376859 25 46019 15 046 1868098 2039266 2 209 8II ^379684 2548852 H
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5 16012^6 1 7 7 0 5 5 1 1 9 3 7 6 1 5 5 1 0 3 9 9 9 5 2 6 9 4 5 0 55
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Gradus Quadratis pro linubus rcôtis complemencorû arcuum eiufdem Quadran tis
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paruum ^rxccdcntis Sinuum rcdorum.
tahuU St ■ “
nHum. y,erticefr(tCedentiitabuUordinedefcriptifunt^o.gradusQuadrantU,&adfiniflramdeorfumverftis,6oMimt^
Compie  ̂ deinde latere üdetn go.gradm Quadrant'u repojitifmt ordine retrogrado, &  ad dexteram ftirftim verfm, Co. Mi-
Tuu!/!^ 'rnita.Quod ideofaäum eii a nol>is,vt lUkosumslibet a rm  complementum cognofcatur. Kam quihbetgradtis in vertice tabu- 

U pofitiis ciim^ouis Umuto adjiñíjlrámcmcato, habet procomplementograaümTn infuno latere gradui accepto in vertice 
faäo e x  rejpondentem cum Minuto,quod ad dextram Minuto ad fmißram accepto rejpondet. Vt quoniatngradui 4Ö.  in verticc,&Mi- 
hoc tabu- o.adfiniflrampofito, rejpondet minßmo lateregradus Mtnutum 6o.ad dexteram coUocatum, erit arcus grad.^. 
Ja tUcta- ĵ j;if¡¿o fjQcc^^arcus,grad.44.Mtn. o.complementumarcusgrad.^ó.Min^o. Sicquoquearcusgrad.^-^.Min.ì^.compU^ 

mentumbabebitarcun1grad.46.Min.47 ladem ratione quilibetgradusininfmolattrcpofuuicumquouis Minuto addextt- 
Tftts tabu ram collocato, habet pro complemento gradu in vertice gradui accepto in infimo latere rejpondcntetn c um Minuto,quod adfi
li  ßnuum nißram Minuto ad dextram accepto rejpondet. Poßremo fubgradibus in vertice tabula dejcriptis pofitifunt ßnus recti ojHniii 
duplex, arcuum perfingulaQmdrantis Minutaprogredientium, quatenus finus totuseii ¡0000000. Quod fi exfingulis ßnubus bm^ 

Z'.rP^iores figura addexteram abiiciantur, ( addita tamen vnitate^Jua figuraabieäa numerum ̂ o.excedunt) religmerm^  
a r c u i  H«i eorundem arcuum, quatenusjimis to m  eíi mooo. vt jupradmmus. Vnde qmcquid in vjti Imius ta m u  pr ¿oremus de fu  

quadrate nubusrejpectufiwis totius ¡0000000. inteUigendum quoque erit de finubus refpeciußnus totius looooo.abieciis nimirumàuiu 
vninoris busprimisßgurisad dexteram, vt dixtmm.

/»«¿fö JJ y j  tabuUvfusduplexesi.Nam in eavelcuiuslibetarcusinquiriturfmus, vel cuìufuufinuscogniti arcus inue- 
tn ^^^*^l^ß^^^^nyQ^^fj(i(,g^g0clatiarcusQmdrate}ninorisfinuittreäumqUierii,fumegradHs illius invertice tabula, Minutaveroad

ßnißram.lncominuni enim angulo,procedendonimirumàMinut'u dextram verfiis,donec ad locmn fub gradibus acceptuptr- 
S in u s re- uenias,illicoßnum reäum inuenies.lta ßnum reñum arcus grad. zy. fubgrad.z^. è regione Minuti o. adfinißram collocati re-

cHiuj  peries 4Zz6ì^.Stnumvero recium arcus grad.zy Min.ig. inuenies 4^?6zo(). Sinumdcnii^¡reciumarctL<¡grad.2 .̂Min.so.of?n~ à 
j ^Uarct^ j 4;̂ S7S49- Sivero_^um reäum arcus Quadrante maioru,fed femicirculo mìnor'u def:deras,detrahe arcuin datum exfemi~ r 

circulo,& refiíúii arcus fìnum rctium Cape, vtprius^ic emmßnus ent etiam jinus rechts arcus quadrante maioris : propteru • 
quod àuoarcuijemtcìr^tum confidentes eundem ßnum recium haknr,vtin definitionum expofitionediximus. Vtfidatiufit 

ne ime- arcusgrad.i^S.Min.47.detraheeumexfemicirculo,hoceiì,exgrad.iSo. Sinusnam^ reñus 6sSpSz.refidui arcus grad. 41. ■ 
Tuatur. Mm.i^.eñ quoquefinusreñus arcu£grad.¡;¡S.Min 4j.cum ilio arcu grad.4i.Min.i:^.fcmicirculumconfidentis,
Sinut re- Q V O D  fi arcus datus prater gradus,ac minuta habeat etiam Secunda  ̂inquirenda erit pars proportionalis,hoc modo. 
'Hus cutup- Ai^'erentidin inter ßnu reñum arcusproxime minoris,& finum reäü arcas proxime maior'is,¿r die. Si 60.fecunda (qui- 
taben^  ¿ K f e r / f j totameatndifferentiamaddendamfinui arcusproximt

_ minoris,vt coìnponaturfinus arcusproxime maior 'u, quantam dijferentiam rcquiruntpropoßta fecunda addendam eidfni fi- 
fvAter Mi m i arcus proxime tntnoriSyVt fiatfinuspropofitiarcus?Nam differentia inuenta crit pars proportionalis, quafiaddaturfim  
nutaquo- arcusproxime minoris, efßcieturfinus reñus arcmpr^oftti. Vtßpropoßtus ß t arcus grad.zo.Min.4;}.Sec.20. Accipe dtfiereth 
tnoio eli- tiamzyzi. inter finum:^s.^y46g. arcus grad. zo. Mit .̂ 4?. proxime min^ris, &  finum ;̂ 4̂0ig0. arcus graù.20. Mtn.44. proxime 
panèJp7r f̂̂ <i‘^ris,&dic. Si 6o.fecumiarequiruntdifferéntiam272i.addendamfini^i^S:Ì74i^9arc{tsgrad zo.Min.4i'vtejfìdaturfi- 
tionalem. niis^<i40i()Q.arcusgrad.zo. Mìn.44- qUantam differenriam poßulant iò. pcunda addendam eidemfumi ^5^746 .̂ arcus grad. 
Secunda 2o.Min.4^.vtfiatfinusarcusgrad.2o. Min.^^fec.zo? lnumiesenimdifferentiam,fiuepaìtemproportionalemgo7.qu<tad‘  
€ommuni- ¿¿[afinui ̂ 1 7̂46 .̂ eJjiciet^s.?Si76.finum arcus zrad.2o.Min.4;fec'.2o.ConimuniPer tamen ab Afcronomis ne^lifunturm hoc 
ten» tra- „¿gQffQ secunda ,fipauàorafunt,quùm p .  Si vero plura^addunt pro illis vnum Mmutum alijs MinutU. NuUus enim error, 
^nùu^ne- momentifit,ìnde oritur. itJquipródato arcu grad. zo.Min, 4 .̂ Sec.10. accipiuntjinum arcus grad. zo. Min. 4p
gUguntur neglectutills20.fee. Proarcuverograd.2Q .U m .4 ifee .^.fum untßnum arcm grad.zo-.Min.44.cmi^umisilliS4S.fec.prii 
abAJho- vno Minuto.
Ttomti. S E M I C I R C V L I  porro,at<j ârcusfemicirculo maiorts, non eñ quodfmus reñus inueßigetur, cum nunquam in fnp-
Semtctr- ^(¡¡ationìbus Aßronomicis humfmodi arctiumfinusadhibeantur,quodi)sperjpicuum eii,qui intriangulis reñilíneis,acjphari~ j 
Im jan i-' quibus tota Sinuum fiientiaverfatur,funtexercitati.lmmo feinicircuíwnHÜumhabct finum ,vtexvtraguedeiin.fimi9 
€irculo reñi patet. quod etiam de arcu marne dici poteÌi,nifi qiiis inprima figuraaefinitionu reñam TKßnum reéium velit appellare 
vtaiorii.nS arciis DBF, fecundum poßeriorem deji;ißnt^ reñí ; ¿r reñam F  Hy finum reñum arem A C F ,  quod non videtur proprie dici,- 
eíi ßnus huiufmodi line'is prior definitio finus recti nullo modo conuenirepoßit, vt ex eade?n figura perjpicuum esi. 
reiius tn- Q V A  N D O  autem datt arcus Cuadrante minoris ßnum complementi quarts, cape gradus illius in inferiori parte fit- 

'*nul ¡̂*^<^Minuta vero ad dexteram. ln communi enim ángulo continuoßnum  complementi reperies, hoc eíi ,ßinum reäum illitK 
¡US eñ eo ■ arcus,qui dati arcus complemètum eíi.Namßnus Ule redus debetur arcui,cuius gradus in vertice tabuUj &  minuta mfinifrr» 
rum ßnus latere lolloiantur, qui quidem dati arcus complementum e íi , vtfupra diximus. Ita finum complementi arcusgrad.p.fupT* 
reäus. infimi lateris tabula è regione M im ti o  ad dexteram collocati inuenies S660ZJ4. qui quidem finus reñus eíi arcus
Sinus arcusgrad.óQ.qui complementum eíi arcus grad.^o Item fmum compimenti arcus grad.^o.
plementi 49-ì'eperiesSsSSiio. quiquidemfinus n'dm  ef? arcus grad.^g. Min.ii. qui complementum eíi arcus grad.¡o.Mm.4g. S iv ero ¿, 
arcus cfua feratur arcus Quadrante maiorJed femicirculo minor^ita finum complementi ipfius rcperies. Detrahe ex eo quadranmn,& 
tirate mi- refidiiiarcitípium reñum cape. Cum enim reliquus hic arcusf i t  complementum dati arcus, vtin definitionibus didum eil, 
norè quo- eius finus redus, finus complementi dati arcus. V tfi oblatusf it  anusgraä.127. Detrahe ex eoquadrantem, hoc
Tabulile ^̂ >̂9'^è^^dus. Sinusnamquereñus 6oS76i4.relíquiarcusgrad.^7-Min.:¡o.eítfinus complementi dati arcusgrad.1z7.Min-,

perintur. iO,cumiUearcusfit buius complementum.
Sinus com Q .Y  O D  fi datus arcus prater gradus,ac Minuta habeat etiam Secunda ;f i  quidem Quadrante minor f i t ,  inueßigahU , 
fkmenti eius f in m  com p lem en ti per regulam proportiomm, quemadmodum fupra de finu redo diximus, nifi quod hic dtffereai U in- 
cutufuis uentafiue pars proportionalis fubtruhenda esi, àfinu arcus proxime minoris. Si vero arcus datusf it  Quadrante maior fedf i '

*dräZ‘maioX  ! q^a tradidimus. Qmmuis Secunda negligi pojünt,vtfupra docuimus,in hocfinuum negotio. Exemplu. Sit Aitus
arte dtpre artUS
hendiitHr, * Sinns cmplementi cuiufuU ftrcta habentk Ssc nnda, pntcr Minuta, ̂ uomodo eliciatur per partem proportionalem.



S I N  V s. 87
0riusgrad.6g.Min.16.Sec.4o. Accipedifferentkm27Zi.inter finum 3S40ig0.arcus grad. 6g.Mjn.i6.pmttnemmrisinpar- 
tí ubuU infermi defcripti, é “finum as.^469. arem grad.6Q.Min 16. proxime mimrtsin parte tabula interiori defiri- 
pti, &  finum 353746g. arcus grad. 6g. mm. 17 proxime maiorU in eademparte inferiori tabuUpofiti;&dic. Si6o. Secun
da requirunt differentiam z7zi.fubtraheniam à firn 3540190. arcus grad. 6g. Mm.ì6. in inferiori parte tabuUpofiti, vt re- 
Unquaturfitnus 35S7469. arcus grad. 6g.Min. 17. in eadem parte inferiori tabuU defcripti: quanta diferenriam poßulant 40. 
Secundafubtraheniam ab €0dèfinu3540i90.arcus grad. óg.Min. 16. pofut in parte inferiorijabuU vt relinquaturfitnm arcus 
^rad.óg. Min. 16. Sec. 40.in eadem parte inferiori tabula contenti? Inueniesenim differentiam, fiue partem proportiona
lem 1S14. qua fubtratia exfitnu^^oigo.reiinquetfimum 3̂ 3$376. arcus grad. 6g. Mm.j6. Sec.40.in infenoriparte tabula 
collocati: qui quidem eil finus rectus arcus grad.zo. Min.40.Sec.z0. hoceHiComplementiarcusdatigrad.Cg.Min.i6.Sec.
40. Sit rurfuni datus arcus grad.no. Min. 43. See. zo. Detrahe Quadrantem, id e¡t, grad. go. ¿7 refidui arcus grad.zo. Min.
43. Sec.zo. quare finum rectum,vt fupratradidimiu* Inuenies enim per partem proportionalem ì finum ̂ 538̂ 76. qui eii finus •^lUrath 
complementi arcus propofiti. ìnuefiigan

f iidffi modo ßnum complementi arcus propofiti quadrante minoru reperies. Subtrahepropofitum arcum ex qua- 
^  ¿rante,vt habeas eius complementum. Sinm enim reclus eius complementi inmntus,vt defimureäodiximus,eiiis,quiquari- ti arcus 

tur. Vt ß  quaraturfinus complementi arcus grad. 6g.Min.l6.Sec.40. detrahe hunc arcim ex grad.go. &  refidui arcus grad quadrate 
zo.Min.43.fec.20. (qiùcomplementum eifditiarctugrad.6g.Min. 16. See.40.)finHmreclum,quare,quem inuenieseffe ^^^orU. 
353^76. atqus htc eHfinus complementi dati arcusgrad.6g. M1n.16.Sec.40»

H l  Cj¡u^ j femicinuíi,ati^^ awís fcmicirculo maioris ßnus complementi (juarendus no eÌÌ,oWrationemfupra diäam.
, OV A N D O  demquepröpofiti arcusfinumverfum deßderas', ßqwdeni Quadranteminor esi,detrahe eius finum com- n, aut ar- 

i  fin» toto^ß^ko^ua^nteeitmaior,[cdjemicircubininoriaiideeiusfimimcomplc?heh}iJìn^^^ tmmaio^
" i  emm reltquus,vel compofitus, eritfiimTverfiu dati arem : propterea quodjinus complementi cutu¡uis arcus aqualis esi compie- 

mento finus verfi eiufdem arcus, vt fupra tn definitionibus oßendmus. Ex quo fit, vt ßnus ctmpkmcnti arem cu'mfuts ublatus 
ex finu toto, vel adeumadieäus relinquat, vel componat eiufdem arcus ßnum ver fum : Idquodperßticuum eñ ex prima fi- 5̂ ”^ *  
gura,quaminexpofitioncdefinitionumpofuimus. Exemplum. Sit quarendusfinusverfus arcus grad.zo. Min.57. Huiiisfinus fUTctmÌf^ 
iomplementieSi g33Sg2S. qui detraclusexßnu toto iqocoooo. relinquet fiinuìfl'Vtrfiim 66107z. dati arcus grad. zo. Min.57. utsareus 

J  ß  inuießi^andus finus verfus arcus urad 13S. Mm. 31. liuiusfiinus complementi eii 74gi4%4- qui additu: finui to tif^^
|f mooóoo. ejjùietfinura verfum !749’4^4-‘trcmpropofit¿grad.¡3S.Min.3L Poßmno fit inueniendus finm verfus arcusgrad. 
i  óg.Min. 16. Sec.40. lìuiuscompLmentifinuseii 353S376.muentusperpartcmproportionalem\ qui fubtractus ex finutoto

iooooooo.relinquetfinumverfum 6461624. datiarcusgrad.óg. Min. ¡6. See. 40. Sic quoque finus verfus arem grad.i^g. Min. quo pako 
\6.Sec.40.rcpcrietur ig3S3o6S. per partem proportio7ialem. cclUga-

\  Cy£T]^VM _ Qítadrantü tam finus reäus, quam verfus eiifinm totm ; finus vero complementi nihil eif, vt manife- 
<ñum eii ex prima figuraìn definitionibus pofita.

4  X A Mvero ex coj^nito finu retto ita arcum inuenies. Quarefinum reäum propofitum inter finm rabula; velfiemn Jion %er%i ' ^ 
inuener'is, Jume proxime maiorem',velrmnorem, quinmirum paucioribusvnitatìbus àpropofiitofinu difiat. Kaminvertice ^adra»  
tabula reperies gradus, ^  adßnßram è regionefinus accepti, Minuta illus arcus, qu! propofitofinui rejpondet. V tfi cognitm ‘ Kt ñf i-  
fitfinm7Sio767. Inueniofinum75io7Zz.proximemmrem, quipauctoribus vnitatibm a fixnucognito dißaty quàmfinus 
7^2642. proxime maior : Cuifimui pyoxiffieininorirejponàent invertice tahulagrad.4S.&adfinifiram Minuta 41. Arcum^‘̂ '’̂  ̂7 ’̂’̂  

f trgograd.^S. &  Min. 41. dico deberi finuipropoßto.Kamvnitatesiüa,quibmfinuspropofitus a finu diBi arcmdifiert ,7ionin- ‘̂ ti^hTrß. 
ducunterroremnotabilem. Sitamenanmncupispracifiorem,inucfiigancla erit pars proportionalis,hac arte. Cape difieren- Arcus 
tiam interfiinumproxime mmorem, é"fiinumproxmc maiorem : Item differentiam inter ßnum propofitum, &  tllum in ta- quadrate 
buia repertum, a quo minus differì ; &  die. Si differentia inter duosfinm in tabula repertos dat 60. Secunda addenda arcui 
finus proximo mmorts,velauferenda ab arcufinus proxime maioris, (prout vidsUiet fumpta fuerit differentia interfinum r^B»
pyfit'Vn, à ’finumproxime minorem, vel proxime maiorem ) vt habeatur arcusfinus proxime maior'u, velproxime minoris j cognito «- 
qtm Secundapoflulat differentia interßnum propofitum &  ßnum proxime minorem, velproxime maiorem, addenda arcui lidatur. 
ßnus proxime minoru,vel auf cr ernia ab arcu finus proxime maiorts,vt habeatur arem propofitifinm?Kam hacfecunda inueta 
arcui additafimmproxime mi:ior'u,velablata ab arcufinus proxime maior'u,dabunt arcufinus propofiti. Vt in dato exemploy 
fi dicas. Differentia igzo.interfinum 7Sio?7^-proxime minorem, &  finum 17̂ 12642. proxime maiorem.dat 60. Secunda ad- 
denda arcui grad.4^. Min.41. quifimuiproxime m inori reffondet, {quoniampropofitusfinus minus differ t  à^ìnu proxime mi- fits, qu» 
noriquàmàfinuproximemaiori)vthabeaturarcmgrad.4S.Min.4!.Sec.6o.hoceiÌgrad.4S.Min.42.reJpondemfitnuiproximefaBofer 
malori. Quot ergo Secunda pofiuUt differentia 45. interfinumpropofitum, &finum proxime minorem,addenda eidm arcui 
finm proxime mmor'is, vt fiat aremduifiinus^lnuen'tes enim Secundum i.&pauloamplius addendum arem grad. 4S.Min.4i.^^^^‘‘’J^~  
ita vtfiiniitpropofm75iQ7Ó7. rejpondeat arcus grad.4S.M:n.4¡. Sec.i. paulo amplm. 'Rurfusfi t  datmfinus 455630.quem in to fmu eli- 
tabula quafiitumnoninuenio. Accipio ergo proxime maiorem 4^6^36. ( Ab hoc enimminus difiat, quàm aproxime minori aatur. 
4̂ 3630.) cui rejpondet arcmgrad.z.Min.37. Qmdfi mag'tspracifum arcum defiderem ,inquiram partem proportionalem,hoc Arcus 
tnodo. Differentia zgo6.i nterfinum 456s36.proxiìfte maiorem, ¿r'finu 4^3630. proxime minorem,dat 60. Secunda auferenda quadrata 
*barcugrad.2.Min.37. quifinuiproximem.iiori rejpondet,vt reliqutts f i t  arem grad.z.Min.^6. rejpondensfinuiproximemi- 
nori: Quotergo Secunda pofiuUt differentia go6.interfinum propofitum. c f ßnum proxime maiorem,auferenda ab eodem ar- 
cufinm proxime maior'iSjVt fiat arcus datifinus?Inucnioemm Secunda ¡g.fcre, quaablata ex arcugrad.2.Min.37. rclinquunt ¿íoerua- 
arcumgrad.2.Min.3ó. Sec.41. finui dato 4S563o.debitum. Quoniam vero idem finm reclm refpondet duobm arcubm femicir- tur. 

ijulumcon^c'ientibiiSyVt fupra d îximus, fi arem diña arte exfinureäoinuQnttisfubducatur ex femkirculo,'ideiÌ,ex^rad.^o.
7 reUcfum erit alter arcus quadrante m a i o r , di¿fo etiam ßnui debetur. V tß arcusj^rad.4S. Min.4i.Sec.t.inuentus demaiur 

txgrad.iSo. remanebit arcusgrad.¡3i.AÍííuS. Sec.sg. eidemfinui reäo7Sio767.debitus. PiiUhreautem operatioin trianffqfu 
tam re¿tilineis,quámJ¡>haricisJoccbit,nuinaccipiendusf i t  arcus quadrantemaiorpropofitÓfitiuireJpoHdens'fanverótSnor,J^y^^ 
Vtproprijsloc'u apparent. qu.idrJü*

^  Slverofinmcognitm,eiìfinus complementiarcusquafiti,fumendieruntgradus inparte inferiori tabula. é'Minuta minor qm 
MMxtram. Ita enim habebiturarcm quafitiu. ’Velcerteinuemendm erit arciu,vt prius diximm,finuidato,ta'u'uamreRo.P^^‘* 
reJpondens,isque ex quadrante demendm, vt arem quafitus relinquatur. Vtfi cognitmfit  7̂ 107 67. fitnm complementi alicuim-^^’*
*rcm. Inucmofiinum7jio72z.proxime}nmorem;quomapaucioribushicvnitatibusàfitnucognito dtßat, quamfinus7Siz64¿.

H 2 proxi-
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proxime maior in tabula/¡nuum : Cuifinui proxtme minori refpondentin imafide tabuUgrad.4i. dy ad dexter am llinutà  
ig.Arcus igitur grad.4.i.Mm.}p.eíiis,quiquATÍtur.}íumenimcomi>lementum eil arcus grad. ̂ S.Min. cui finus datus de- 
betur. idem arcus grad.4i-Mtn. ig. reperietur.fi ai cus grad. 48. Mm. 4.1. finui dato in vertice tabula, &  adfimjiram rejpon  ̂

Arem qua quadrantefiibducatur. Om dfipartem proportionalem fupra inuentam, mmirum See./, detrahas ex arcu repertogr.

drétniemi- 4 ¡-Mm.ip.(quíamaioremarcumyquampareflidatofinuÌ7Sio767.tribuimus)inuenieturarcusmaglipractfìisgrad.^hMin, 
norm/igis iS.Sec.sp.Qtfietiamrepmetur.fi4rcumgrad.48Mtn.4i- Sec.i.eidemfirmi^tanquamreño, debitum, &  fecundumpartem 

ittuentum, detrahoA ex quadrante. Rurfas àetur 4ss6s0. finus complementi alicuius arcus, quem iu tabula

Tu compie- 'I‘**Ñ ‘* f̂Jf>»i* “̂ *̂‘ i -̂^^< ¥̂^^ Ŝ'̂ P ô ’̂ ^ f̂t>‘iiorem4 jé s s 6.(qu0ntamabhocminusdifiatyquaáproximeminore4 ssÓ3o.) 
m e n u  cog- (tiiinparteinferioritabuUrefptindetarcusgrad.87Mtn.2s>quaJittu-yCumbuiuscomplemetttumfìtarcusgrad.2.Mm.37.fin
nojcatur. nui daro>tanquamrc{to,dt.bt:ui. Q m dfi partem proportionalem fupra inuentam, nimirum Sec.ig. addas arcui inuentogra. 

S7.Uin.zs.(quiaminorem arcun:,quampareñMrojitiUÍ4ís6so.tribuimu6)muemeturarcusmagispracifusgrad.87. Min, 
23.Sec,ig.Q^m etiam reperies.fi drcumgrad.2.Min.36.Sec.4uàdem finui, tanquam recto, debitum, ficm dum  partem 
proportionalem inuentuni,ex quadrante fòd u ca s.U m vero fi finuspropofitus, ejì  (inus complementi arcus quadrante maio- À  

qua risy (  Quod quando fiat, pidchre operatio in tì iangulisfiue rectilmUyjiuefpharicif docebit) fumendus erit arem ei in vertice %  
> ivanfe ma tabula,tanquamfinui reño refpondais, quadranti adijciendus, vt arcus qu<tfitm confictatur. Vtfifinus complementi alin 

V  ex7nu maiorii cognit::< fit  75 >07 67- fumendw erit arcus ei refpondesin vertice tabula vna cumparré propor-
coplementi tionali,grad.4S.Mtn.4i^ec.i.&qiiadramad^ctendus. Companeturemmarcusgrad,isS,M‘n.4i.Sec.i.quiquaritur,cuius 
inuefitge- nimirum complemento%tHsfmUidebetur.
*1*̂ ' -  DENIQl'Eexftrtuverfo cognito ita arcum inquires.Si datus finus verfifs minor e!l, quam fiwis totus , detrahe eum ex

finn toto^el:qùus emm entJìnus completi,enti arcus qiutfiti. Qm re ex l}oc,vtproxime docuimiis, arcum quxjtttmi inuenies. j  
Siverodatusfinusverfusfm umtotumfuperat.fubtraheex eofinum totum.Remanebit enimfinus reñus arcus,qui quadrane V  
tiadieciusanum quafitum conficiet. lxemplum.Deturfmus ver fus g ̂ 44 s 7 o.tìunc detraho exfinu toto 10000000. remane- 
bitque 45)6^0. finus complementi arcus qu.ifiti, ex quo muenietur arcus grad. 87. Mm. 23. Vel per partem proportionalem 
magispraafiis,grad.87.Min.2j.Sec.ig.ìtem f it  datusfin«sverfit(/o4jj6jo. Ex hocfubducofinum totum 10000000 relinque- 
tur que 4ssàs0.fi»us reñus,cums arcusgra.i. Min.^ 7. vel magispr<ictfiis per partem proportionalem inuentusgra.2 -Min.^ó.

Sec.4i.adieñus quadrantiejjicietarcumqu£fitumgrad.g2 .M in.s7 .vel}};agispritcifùnugrad.g2 .M 'n .s6.Sec.4!. Uuiusope-
rationis ratio perjpicua eft ex prima figura m expofitmiedefinitionu pofita.ln ea erùm finus verfìts A fi, exfinu toto AE.ftUa7  
tusrelinquitHE,velEK,finum complementi arcus AFyqui dictofinm  verfoAH,debetur.Item exfinuverfiíicfubduñusfinus 
totus EC,relmquit EH , velKE, finum reñum arcus FB, qui qua- dranti B C, adteñus componit arcum FCydiñofinut ver f i  

charda cu H C, refpondentem.
Ju[^,_mus jix  eadem tabula finnum reñor um indagabimus quo^j cuiufque arcus cbordam ; &  contra data cuiufque chorda arcu / I  

f i  dimidij arcus profofiti finum reñum accipiamus, eumque duplicemus, conflabimus diñi arcus chordam.//j 
H í cutúM f i chorda dimidium, tanquam finum recium fumamns,eiufquc arcum eliciamus,dabit hic arcus duplicatus arctt^i^  
qua ratio^ data chorda refpondentem. Id quod tx  eadem figura prima, quam in defintionum explicatione defcripfimus, manifeftum f  ff*

"fu  tabula j^am in ea FH, finus rtñus arcus AF,vel FC,eÌffèmifiis cbordaFG,arcusFAG, vel FCG, & c .
Jintmm eli partem proportionalem, eo,quo diximus,modo eruereperqu^m molefium eSi, voluimus hoc laboreftudiofis
ftatur. fubleuare.ltaque fupputauimus ipfimet partesproportionales, quafingulif ficundié congruunt, eafqueper kuies tabula in- 

tercolumnia digefimius, quarum vfum bteuiter expUcabmus.

D E P A R T E  P R'O P O R-
T I O N A L I  S I N V V M ,  E T  A R C V V M

F A C I L I O R E  M O D O  I N Q J I -
R E N D A .

.. . AìJtEQVAMdoceamus,quarationeparsproportionalis ex pracedenti tabula Sinuum faciliuseruatur,explicandam
> quidnam bini numericolamnk Sinuum interpofiti ftgmficent, é r  quofint artificio procreati. Prior ergo continet 

yf'prTfarte partes differentia inter duosfinus,inter quos fcnptus eíi,congruent es vni Secundo illius arcus,quemgradüfttTvertice tabula 
frop'opno- ^m inutum  in latere eiufdem tabula exprimit : pofterior aut em numerus decimai partículas vnius partis dtffereníiapradi- 
^ ítji» jíj( compleñitux- Vt quoniam inter duos finus grad. i6.M m .iz. é 'g ra d ió . Min is-pofitifunt duo hi numeri 46. /. coütgemus 
tUcienda. yf¡i^gQti„¿(nf¡tgYn¡inutum¡2.&¡s-gradus 16. congruere particulai 46^^, ex differentit 27^^' inter duos finus 2789911* 

27g2704.pradíñórumarcuumgrad.¡6.Min.i2.&grad.í6.min.is-quatotadifferentiaSeiundis óo.hoc e íi ,vniminuto debe- 
tur:quodtdeminteüigendumeñdefequentiumarcuumfmubusvfqueadarcusgrad.i6.Min.s?.&grad.i6.Min.s8.mterquo- 
rumfinuspofitifunt alij hinumeeÍ46. 4-itavtiam vni Secundo conueniant ex differentia duorum proximorum Sinuum 
partícula tantummodo 4  6^%.&fie de cateris. 

mrnerorü PROCREATI autem funt huiufmodi numeri mterfinus pofiti hoc modo. Inuentis diferentes omnium finuum, partiti 
frocreatio fumusfingulofper 60. Secunda, vt partículas vni Secundo debitas produceremus: frañionem autem reliquam addectn.as re
tid partem ¿uximus,multiplicantes eam per to. vt in quaftiuncula i4 .c a p .f6 . mftra Arithmetica docuimus. Sic enim minori labore pars 
^Kam^^fi p^opo' t̂ionalis eruetur,vt rmxpatebit. Verhigratia. Differentia pradiña 2793.fidiuidatur per 60. f it  Qmtiens 46. &  fuper- 
tjuurneru‘ f^^f^%H^*^ff(^i^*ifS’decii^aíé‘femii.'Reltñaergofemiffe,{iiamqu'andofrañtovniusdecimafuperatl.addidimusYnam .

^ enda. decimam in tabula,quando á^tem non fuper at ~.fed velaqualis eñ,velminor,eam negkximus)fcripfmus m tabula 4ó.s.id \ 
f yíl.particulas differentia integras 46.&^^.vnius,qua efficiunt 465.decimas vnius particula,qu£producuntur etiam,fi to

ta diffP^entia 27g¡.ducatur in 10. & produñus numerus 27930, per óo.diuidatur. Et quia in fequentitbus diffcrentiis vfque ad 
differenttam Smuumgrad.i6.Min.s7.&grad. 16. Min. s8.exclufiue,bac rettone reperitur idem numerus 46s.hoc eiì,partí
cula 4  6.&sdecima\inferuiet nobis hac pars proportionalis vfque ad grad.i 6. Min.37’ &  grad. ¡6. min. 38. excluftue,vbijafiy • 
numerus reperietur minor, nimirum 46. &  4. decima. Vt quoniam differentia inter finum 2837364^ &  28401s3.grad.16. 
Mitt.2g.(^grad.i6.Min.33.eii 27Sg.Siea ducatur in to .& produñus nnmer us 27Sgo.per 6o.dmdatur,fiei Qmtiens 4 Ó 4 .&  . 
fuper erunt ¡^.quafuper ant ^Ergo habebimus iterum partes i-6 .& s- decimai. Atqut ita de cat iris,

££N£-
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BENEFICIO horum numerorum expedite admodum pars proportionalisyper vntcam videlicet veUmitipÜcationemy inuentieß- 

fe l diuifionem reperietur. i^am fifintu recius qu<trendu$ f i t  alieuius arcus, qui prêter minuta compleâatur quoque Secunda, reai 
accipiendus eritfinus ex tabula rcjpondensgradibusyac minmis arcus propofitt in vertice tabuUpofitis, (jr ei adijciendus nu- 
fiierus,quie>imultiplicaîionenumeriinterieiliproximeantecedentisinnumerumSecundorumproducitur.
Sinus rectusgradjç.min.s6.Sec.4o-quoniam hunc arcum in tabula proxime pracedunt hi numeri ̂  j. y.hoc eiiy 4^7. decima, 
qua multiplieatain4o.SecundaproducuntiS28o.decimas,idesì,particulaiintegras 182S. addemus 1828. ad3354516.finum  
¿ud.iç.min.36.vtconficiamus33s6344.finumpropofitiarcusgrad.iÿ.min.30. Sec.40.

VICISSIMfi  exfinu reóio inquirendusf i t  arcus,accipiendiis erit arcus rejpondensfinui proxime minori, é ’ei apponen- ^nuentio 
di tot  Seeunda,quotvmtates continentur inQuotiente ifidifferentta inter fin u m  propofitum &finum proxim e minorem 
(appofita prius ̂ phra,vt ad partes decimai reuocetur)diuiditur per numerum decimarum in tabula inucntum. V tfi datus 

f it  finus 33s 6s 4 4 -fiimmusarcumgrad.iQ.min.3 6 .finuiproximeminorÌ33S45 i6.refi>ondentemyei^^adiungemusSec.4 0 -qui ex ditto fi.  ̂
nimerusgignitur ex dmifione ¡828.differentiainterfinum propofitum, & finum proxime minorem» appofita prias ^phra e. nnreélo. 
nimtrum ex diuifionei828o.per 4S7-decimas in tabulainuentas.ìta enim arcus qu£fiituseritgrad.ig.min.36.Sec.4o. Apponi- 
tur autem z.iphra addtfferentiam inuentam iSzS.quia cum dmidt debeat per multipitcanda ^  per 10. &  prodtecim nu- 
merusper4S7. diutdendus ,vtexnofira Arithmeticaliquidoconfiut.

5 Í verofinuscomplementialicuius arciisquadranteminorisf i t  inuefiigandus y quiprater minuta habeat etiam Se-^»f^entìofi- 
cunZi,accipiendus eftfinm ex tabula rejpondensgradibus ac minutis arcus propofiti in inferiore parte tabuU pofitisy &  ab eo 

fiibtrahendu$numerus,qui ex multiplicationenumerimterieótifiiperioris in numerum Secundorumproducitur. V tfi  qua- 
faturfinus complementigrad. 70. niin.23. See.20. quoniam buie arcui inferuiunt hi numeri interiecìi 45.7.hoc efi,4S7.deci- proportio- 
«i(f, ducemus 457. in 2o.Secunday &  produüum numerumy qui eft pi4o.decim¡t,ideftyparticuUintegr¡t çi4.detrahemus ex ndi. 
33j72j6.finucomplementiarcusgra¿7o-min.23.vtrelinquaturfinus33s6342.complementiarcusgrad.7o.min.23.sec.2o.

A L I  T E R  y & fortaße commodiusyne reguU muhplicentur. A ccipiatur dati arctis cmplemenumy&ipfiusfinus re- 
äusinueftigeturyVtiamdocuimus. Vtineode?nexemplo,complementumarcusgrad.7o-min.23,Sec.2o.eftarcusgradi4siç. 
min.36. Sec.40. cuius finus reäus inuenietur 33)6344. duabus vnitatibus maior ilio, qui aliomodoproxime iuuentusfuit, pUmenti 
Hoc idcirco euenityquia arcus propofitus parum abefi ab infequentt numero interiech minori- arcus qnn-

O VAN DO arcus,cuius complementifinus qumtuTy q'uirante maior eft, fedfemicirculo minor, detrahemus ex dato •
arcuquadrantemy&reliquiarcusfinum reäum tnquiremus.Vtfiquxraturfinuscomplementiarcusgrad-iop-'muts^.Sec* 

40.Dctracioquadranteyfupereiiarcusgrad.iç.min.36 Sec.40.cuidebeturfinus 33s6s 44> proportion
E C O N T R A R l o f i e x  finu complementi elictenittsf i t  arcus,fumendus erit arcusyvna cum parte proportionali,re- mli. 

ßondensfinui dato,tanquam reàoy if que ex quadrante auferendus,fifinus datus eíifinus complementi arcus quadrante mi~ hmemiofi- 
mns;veladquadrantemad^ciendus,quando nimirum daiusfinùsrejpondet complemento arcus quadrantemaiorii.Pulchre 
autem tpfi operatio in triónguliifiuejphxricis, fiue reäiltneis docebit, num finus propofitus congruat complemento arciis 
quadrante mimi is,an vero maioris. Vtfipropofitus f it finus 33s6342.complementi arcus quadrante minorit,inuenietur,ar- drantema- 
cusgrad.iç.min.3ç.Sec.4o.quidetraâusexquadranterelinquetarcumgrad.7o.mm.32.Sec.2Q.quafitum.Siveroidemft- ioris, vna 
nas debeatur complemento arcus quadrante maioris,aidemus arcum eius muentum adqnadrantemyconficiemusque arcum f paru 
grad.iQQ.min.36.Sec.4o.llmusenimcomplemenîo,nimirumarcuigradjç.min.36.Sec.4oftnus33s6342‘Congrüit. proportio-

DENÍQFEfinus ver fus arcus, quipratergradus ac minutay annexa quoque habet Secundayinuenietur f i  ipfius com- 
fkm entifinus cum parte proportionali inuentus,exfinu toto auferatur,velfinui toti adijciaturyprout arcus quadrante m i- arcus exfi- 
nor eft,vel maior. V tfi quaraturfinus verfus arcus grad.70.min.23. See. 20. reperiemus cius complementiy nimirum grad. ip. nu compie- 
mtn.3Ó.Sec.4oftnum33jé342.qui detraäusexfinu, toto looooooo.reliquum facietfinum  verfum qutefitum 66436S8.SÍ ve- »tontidato 
rofinusverfusífidereturarcusgrad.¡09.min.36.Sec.40.mueniemu5eiuscomplementiyvidelicetgrad.iç.min.36.See.4o.ft~ 
numj3S6s42.quiadfinu7ntQtumiooooooo.adieclusconfictetfinumverfumi33s6342.q»efitum. plríLÍ7i í

P A R I  rationefi exfinu verfi arcus mueniendus f i t , detrahemus eum exfinu toto, vel finum totum ex ipfi, minorem inuentiofi- 
fcílicet ex maiore.Ita namque reliquus fietfinus complementi arcus quafiti;ex quo quafitus arcus eÜcietur, V tfi datusf it f i-  mis vemm 
nusverfus66436SS.detrahemuseumexfinutoto¡0000000. &  cumreliquo33s6342. tanquamfinureâoexpiftabimurar-^^"* 
cumgrad.iç.min.36.Sec.4o.quiex quadranteablatus relinquet quafitum arcumgrad.70.min.23. Sec. 20. Si verofinus ver- 

fus datus f it  i33j6342.auferemus ex eo finum totum,&cumreliquo33íój42.indagabimusyarcumgrad.ip.min.36.Sec.40. ¡̂ ¿uêntia 
qui adiecJus adquadrantem conficiet arcum quaftumgrad.10p.mtth36.Sec.40. arcus ex fi^

VERVM quia tabulam finuum non femper in promptiihahemüs,non iniucundumftudiofisforefum arbitratus,fi bre- »»
"uiter hoc loco doceamyantequam ad alia progrediar,qua rationefinubus Geometriceyfine auxilio numerorumyVti poßimus in 

lheorematibus,atqueproblematibnsAftrona- 

morum ac Gcometrarum explitandis: itavt 
fob circini beneficio omnta ilia confequamuty 
qua longts multtpucatiombusycliutjiontimfque 
numerorum in finuum tabula contentorum 
inquirí filen t. Hac enim re iisprafertim con- 
fultum erit,quîvel magnam mohftiam in nu  ̂
merorum fupputationibus fen tiu n t, vel non 
âàmodum in ̂ sf i f i  exercuerut. Om d vt conu 
modiiis exequamur, rem totam vno aut altero 
exemploexponmüs. Sit  ergo, exempli caufa, 
tnueftiganda declinatio cuiujuis puncti Eclíptica, vt grad. 20. tauri. Defcribatur circulus A B G D , vna cum duabus diametris 

ACyBD ,fifiincentroE,adangulosreâosficantibus.Etquoniam,vtincorolI.propofi.lib.i.noftraGnomonicesoftendimusyea tendumfit 
eft proportio finus totius adfinum maxima declinationis ,qua finus illius arcus, quo datum punäum  à viciniori punäo aqui- Ceometri- 
noctíj dtftat,adfinum declitiatmis eiufdem punctifumatur arcus maxima declinationis DFy (quod quidem facilefietyfiadfit ‘̂ f i”  ̂
quadrans aneus,autligneus accurate in po.gradusdiuifus,dequo in initio noftra Gnomomesfcripfimus. Sine hoc enim qua- 
drante non ejfet opera pretium veliefinubus vtifine numeris )  &  arcus grad. DG, quo mnmum datusgradus 20. tauri a 
principio artetis abeft:at^ ex F,G,ad DE,perpendiculares demittantur Fl,GH,quodfacile fietyftarcüSuTDF',iyC,ßmantur *

H 3 arcus

proportî - 
nalt%
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b i î .  fe x u .

àrem DKiDU<tqtides:^ecÌA enim punäa G, X. &  F, Kj ïungentes erunt adDEyperpendiciikres,am per fcholium in deß n l.

tertij. tiombiispojitumfecenturinH ,1,bifariam,^4Cproptereaadangulosreäos:ErimtautemFlyGH,ßtmreäiarcuumDF,DG.
Igirurfttrib m  reäü ED jm ui toti, &  FLftnui maxima declina t io n ü ,& GH,ßnui arcus, qm  datum panäum ab ̂ quimclio

dißaty  ̂ inuematur quarta proportionalif, 
inuentus eritßnm  reñís declinationis qu tfi. 
ta.lta autemßne magno labore guartam pro» 
portionaUhlfépertetHtu cumhuciide. —
duahus reñUAByAC,angulumquemcuní}jfa^ 
(ientibusin A,fumatur in earum altera, rtñx  
AD,prima linea hoc efl,ßnui toti ED, aqualis;
¿r DB, aqualis ficuda linea, vt ßnui maxin\t 

declmationiíFJ:lnalteravero,reñaAr.^tertiie 
linea,nèpe ßnui GH,aqualu. Deinde duñ t rê  
ña  DEyagatur illiper Ji,parallela BC.NaEC,  
erit quarta proportionalis, hoc eii,ßnu$ reñus 
decltnationiigrad. zo.tauri.Cuius ar cuita in- 

quiremus. 'Reñaf.C,inuentaahfcindemus exfemidiametro F A . a q u a k m E M n & p e r M ,  reñaEB , parakeiarnducmut 
M K . ArcusnamqueBN,'eritanuedeclmationisqtirfßta^ cum reßfondeatßnui reño EM, ß u eE C  : proptereaquod, 
duäofinu reño isO,arcus interfe aquaUsßnt n ä a  EM, O N , obparallelogrammumMO. Eundem tarnen arcum ita  ̂

cs^'^nm, obtinebimtu.Rtäatnuetita EC,aqua!em abfcindemm CF, vt ËF, tpßus EC,ßtdupla,hoc eilychorda Ihm  arcus,qm äu-̂  
plue eii arcus,cuius ßnus rcñm eñ EC. Kamf i  reña EF,aqüalem chordam PQ  ̂;« circulo accommodemus, &  eins arcum P(^ 
bifariamfecemus in R,erftquo,)^ QR,vcl Pli,arcus declin^ztionis quaftta rejpondens ß n ui E C, hoc eilydimidiata d m  da PQ ^t 
confiât ex definitionefity,us teñ:. Q^drans pcrrc in ço.gradus diut fus monßrabit, (f i  hoc etiamfá re lubeat) quot gradus ac 
Minuta in B N ,vtl PR,arcus declhutionis contineantUKquamuis Minutafecundum exiftimationem accipiendafint',propte
rea quod gradus quadhintii,uifi admodum magnus cfivr,tn Minuta diuidi non poßit.

RVRSVSinHeßigandafi t afcenßoreä.t^ad.2o.tauri. QuoniamÌ3Ìtur,vtinfcholÌ9prop.Q.lib.2.GmmQnicesdemon- 
c  ßrammus,eadem eit proportiofinus complementi declinationispunñipropofiti adßnum complementi arcus, quo datu pun- 

üum  à viciniori punño aquinoñij abeiï > quafintis totius adßnum complementi afcenfionis reña : futnatur in eadem figura, 

arcus BN,declíHationisgrad.2ií.tauri,quaintabuUdeclinationiscontinetgrad.¡7.Min.47.ducarur^NM,adEAyperpen(U- 
cularií,quafinus erit cofnplementi diña dalinationts.Capiaturguogî  artus D G,gr.so. quo datupunñum abaquinoñio ver
no abeiïy&ad EA,perpendicularis ducatur GS,nempe finus complementi dtñi arcus DG.Poii hac trib.reñis KMyfinui co?n̂  
plementi declinationis datipunñi,& G S,finui complementi arcus DG.quo datumpunñu avaqutmcttjpunño difiat, ¿r£D* 
finui toti,quarta proportionalis ínueniatur LI, vt in Itneis GH, Gl,fefe ín G,fecantibus fañum  eii : Sumpta enim ibi eil GJC* 
i p f i K M , & KH,ipßGSy& Glyfinui toti ED, aqualis,&c. Kam LUinuentaeritfinus complementi afcenfionis reña datigra* 
2o4auri.Quaref i  ipfi Ll,exfemidiametro EC,ahfcindatur aqualis reña ET,ducatur^ T V,ipfi EB,par alíela, &  VX,ipfi £C» 

Á34.prim. erunt aquales reña ET, VX, Cum ergofinui VX, rejpondeat arcus BV, erit huius compUmentum VC-,afienfi9
reña^adus 2o,tauri.Quot autemgradm compleñatur arcus VC.mdicabit quadrans in ço.gradus diuifus.

EODEM paño omnia alia problemata Geometrice perfinus abfoluemm, etiamfißnubus ver fis vti oportueritalijuan- 
do, qui quidem eadem facilitate ex datis arcubus inueniuntur, &  ex ipfis arcus, quafinus reñosy & finus complementorum 
reperimw.Si enimarcus datus minor eñ quadrante,vtAG\daña GS.adAE,^erpenàculari, erit AS,finus verfw arcus AG.Si 
vero datus ar eue quadrante m am  eñ,vt AV',duña VTyod EC,perpendiculari,erit AT,finm verfm arem AV,vt exdefiniiiont j  
m antfefium eih,^.-^--------------- ------------- — ---------- --------— ----------------- - ^

S E D i a m ad inquißtionem chordarum Geometricam aggrediamur,ex quibus rurfum ßnuum tabuUm fa cili negotÎ9 
componemus. — ------ -—

T H E O R .  7. P R O P O S .  lo.
IN  circulo fumptis duobus arcubus inæqualibus, quorum maioris chorda maior iîtjqui 

Maiorefi chordaminorisj m aiorcíl ptoportio arcus maioris adminorem, quam chordæ arcus maioris^ 
ad chordam minons arciis. 

arcus in IN  circulo A B C D ,fint inæquales arcus AB,BC;iile maior,Kîc vero minonquorum chordæ AB, BC; ilÎa
circulo ad maior,híEc vero minor.Dico maiorem cfle proportionem arcus AB,a¿ arcum AC,quam  chordæ AB, ad chor- 
""« '” ”*^;damBC. Contincant enim chordæ AB, BQ angulum  A B C , ita vt arcus fint continuati» minorefg ue fint tota

circumfèrentia^ Nam fi toti circumic- 
^  rentiæ torctægualcs.ciict eadenTrhor.

‘Sâvtriuiq ;arcus ; fi vero totamcircun- 
faentiam  cxcëdcrcnt, e/iet chorcia^r- 
eus minoris maior, quam maicrisTvt _ 
jm etinlecundaligura, liminorarçus 
foret BAI,^ Angums porro ABC,bifa
riam fecctur reó laC lííó riñ ^ an tu rq ; 
r e d æ A C jA D ïC D , quarumAC,rc^ 
étam BD,fccct in E. ** Erunt autcm re-

czô.iertû. aæAD,CD,æquales,proptcrarcusAD,CD,'^qwifubtenfianguIisABD, C B D , cxconfiruaioneæqualibus 
às-fexti, æquales inter fc funt.Et quoniam in triagulo ABC,re6i:a BE, angulum ABC,bifariam fecatĵ  ̂erit,vt AB.ad B- 

n  AP nHF.r;Fftnn̂ 7 iri rpi¡+a^B.maÍQr,quanircd a B C , exhypothefi.IgiturÔiAE,maioreritjquam E C . 
Diuifa erp-o A Ç f  bifariam in ËVerit puni5i:um F, in maiorifcgmento A E . Dudaautem  rcda D E ; quoniam 

tnanguliAFDj latçribusCE, FD , trianguliC F D , bafisqueAD, b a fiC D , oitenfaeiè
icqualis

matorti 
Arcu* ad 
chordam 
minoris.

a 9. primi.

hiç.tertif.
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C um cr- es.primi.fltqiialis; '  critan^ IiisAFD,anguIoCFD,funtsequaliaj^qualisjacproindcvtcrquereÄiis erit.  ̂ Cut 

go in triangulo DEFjduo anguli E,F, duobus redis fint minores, crit angulus E , acutus, ac proindc rcìiqùus f  ̂ 7. primi. 
CÉD)Obtiifiis. Q uarc in triangulo C D E ,d uo anguli C ,E ,fint duobus rcm s minores.crit an^ulus Cjacutus. g 
ElHf^iturin triangulo DEF,Iatus DÍi,^maius latcrc D F , &  in triangulo CDE,m inus latere C D , Quocircaar- 
cuscirculTcx D ,centro per E,defcriptus, iecabit redam DF.produdam in H ,redam  autem C D , infra pim dii 
C.in G .  ̂ Qi^oniam yero fedor D H E,ad triangulum l^ C ,m a io re  proportionem habet,quam triangulum  ̂
DFE,ad idem truhgiiium t)E C ; ítem fedoridem DHE,fcéí:oréDEC,m aiorcm  proportioncm habet,quam  ̂  ̂
adtriantiulum D E C ; habebit multo maiorem prot)ortioncm fedor D H E , adfedorem D E G , qiiam trian- '
gn/um D FE, ad triangulum D E C . * • u .ó. ^
t i l  a u t ^ ,  vt fedor D H ^ fa d  fedo- *■
"rem D F r^ ita  angulus G D E  »ad an- 
gulum ED ^. Maior ergo quoque c-

kr.fex ti.

1 28. quia.

A nguli R.cdæ. ^

A D C A C . ■ i
H D G . »• c.
E D G . E C

n zp.qtún. 

o 33-ßxt/i
p 3-jexih

M rit proportio anguli H D E , ad ançulû 
EDG,quam  trianguUDFE>ad cnani 
gu lu m D E C :  ̂ Sed vt triangulum 
DFE,ad triangulum D E C , ita ciîre- 
daFE,ad redam E C . Eitigitur ma
ior quoque proportio anguli H D E ,
ad angulum ED G .quam  redæ F E , ad redam E C .  ̂E t componendo, maior etiam crit proportio annuii H - 
D G ,ad angulum ED G .quam  redæ FC, ad redam E C  <^ujaiÍítdr cfi,vtano;ÜIürADC, ad angulum 'H DC, 
ita reda A C ,ad redam FC; (vtrobique enim cfipropörtio d u ^  j  An JtIus autem H D G , ad angulum r-D G , 3J-quin. 
maiorem habet proportionem, quam rcda FC,ad redam E C ,vt oftendimus j erit ex æquo maior quoque 
proportio anguli A D C ,ad  angulum E D G , q uam red æ A C ,adrc- 
d am E C ,vt in hac formula apparet. "  Diuidendo ergo erit qüoqî 
maior proportio anguli A D E , ad angulum E D G , quam redæ A E , 
jid rcd a m E C  ° A |oum anguIusA D E,adangulum ED G ,itaeft 
itrcus AR,ad arcum BC, p E t vt rcda AE,ad redam EC,ita eil; chor
da AB,ad chordam BC. Igitur maior erit etiam proportio arcus A B, 
adarcum BC,quam chordæ A B, adchordamBC. Incirculoergo 
fumptisduobus arcubus inæquaiibus,&c. Q uod demonftrandum erat;

S C H O L I V M .

Q V  A M  V I S  autem Theorema hoc proponaturfolum de arcubus iUis inaqualihust quorum maiorì m am  chordxfuh- 
tenditur^qum minori: idem tamen locum etiam habet in illis arcubm in£qualibus,quorum maioris chorda minor eii, quam 
chorda minoris. "Nam quia tunc arcus maior adminorem habet proportionem maioris imqualitatis, chorda vero maiorii ar
cus ad chordam minoris arcus proportionem habet minoris in&qualttatis , maior erit proportio maioris arcus ad minorem, 
quam chorda arcus maioris adchordam minoris arem.

C O R O L L A K I V M .

Ì \ S E Q V I T V R .  exhacpröpofitionc, minoremeiTeproportionemminorisarcusadmaiorem, quanì 
chordæ minoris arcus ad chordam maioris. Cum enim maior arcus ad minorem habeat maiorem proportio- *1 
nem,quan\chordamaiorisarcusadchordamminoris,vtdcmonftratumcft;  ̂ habebit conuertendominor 
arcus ad maiorem,minorem proportionem,quam chorda arcus minorisadchordam maiorisi'

T H E O R .  8. P R O P O S .  ir. lìi (uh dia- 
metru qua

SI in circulo quadrilatcrum dcfcribatul: cum fuis diametris ; erit reilangulum fub dia- driUter-in 
metriscomprehcnfumæqualeduobusredangulislimulj quæ fub lateribus oppoficis conti-
nentur.

rö»»
tenttim d-

IN  circulo A B C D ,fit quadrilatcrum ABCD,cuius diametri A C ,B D . D ico rcdangulum fub A C , B D , 
comprchenfum æquale eiì'e redangulis fimul fub A D ,B C , & iub AB,DC,contentis. Fiat ángulo DAC,æqua- n. 
lis angulus B A E  ; cadetque rcda A E , vcl in ipiàm redam A C  ; vel in ter A C ,redam ,&  punCuum J5'; vel deniq; 
ínter redam A C ,&  pundum  D : atque crit in primo cafu angulus BAC,angulo D A E j &  in fecundo caili totus tuUterib9 
angulus BAC,toti ángulo DAE.proptcrcommunem angulum ¿.AC,adclitum;& in tertio calu ï^tqüus a!hgù- contehtÛ  
liis B AT̂ T̂reliquo ángulo D  AE>ob communem angulum EAC,ablatum gqualis.  ̂ E t quoniam angulus quo- -
j^ueACB,lTiguloADB,æqualisefl:,  ̂ erit reliquus et- A ___ ^
iam angulus A B C , in triangulo A B C , reliquo ángulo ------ y,\
AEDjin triangulo A E D ,æqualis.  ̂ Erit igitur vt A - ‘  '
C ,a d C B ,ita A D ,ad D E .  ̂ Q ^ ^ d a n g u lu m  fub 
A C ,D E ,æ q u alecftred an gu lo fu b C B , A D . R .y - A
fus quia angulus BAE,anguTo D A C ,ex conltrudione ”  ____ — r— ^  _̂__ _ ^
ïqualiscft, e &angulus ABD,anguloACD:erit&reIiquusangulus AEB.intriangulo A E B , reliquoan^ulo 
A D C ,in trianguloA D C ,æqualis.  ̂ Eritigitur,vtA C,adCD ,itaA B ,adB E . g Quareredangulumfub A C , 
BE,æquale eft redangulo fub C D , A B .Q uoniam igitur rcdangulum fub AC,D E,redangulo fubìCB, A D ,o - g ^̂ .fexti. 
ftcnfum eftæquaic;& redangulum fubA C,B t,re¿hñguloíub  CL),AË. Suntautem red a n ^ Ia fu b A C ,D  h i.fecund. 
E j& fub A C B E ,fim ul redangulo fub A C ,B D ,æqualia; crit redangulum fub A C ,B D , rcdangulis fub BC. A -
D ,& fubC D ,A B ,con ten tis çqualc.Siergo in çirculo quadrilatcrum defcribatur.Stc.Qi^derat'dcm onilrandri.

H  4 5¿H0-

 ̂Zi. tertij. 
hsz.frim

C4.fexti.
A\ó.jexti.



n  s I n  V s.
s  c  H o  L I  V

i Scholia. QVAT^DOfigura in circulo defcripta eñ quadr atum,vt in primafigura,faciliw dmonftrahimr theoremajioc modg»
Ih.i. QuoniamreaangulumfiibACyBDyhoceiÎyquadratutnexAC, (funt enimdiamemin quadrato équales)  ̂ tquaUeii 
]c4 7 prm. quadratisexADyDCyboceíi,re¿íangulisful/AD,BCy&fubAB,DC,contmtií, propter aqmlitatemrséiarum AD y

AB,DC'jliquido confiât idyqmdproponitur. *

_____ T R O B L  4- t r o p , II. ^

^ xd a t»  E X  data circuii diametro quotlibet particularum, latera triangirii equilateri, quadrati, 
diametro hcxagoiii,pentagoni, &  decagoni in eodem circulo defcriptorum, in eifdem partibfe inuc ’ "

ra triangu
Ih^qHiUie PO N A TV K diam eterpartium 20000000. » Quoniamigiturlatushexagoniièmìdiamctrocirculicll ' 
ri.quadra æqualc, ipium notum fictpartium looooooo.

^vÙZ^tTiù  ̂ quiaquadratum ádiam etroquadraticuiufuisdcfcriptum ,duplum eft quadrati eiufdem;
ni.é'iieca- autem diumetcr quadrati Ìii circulo deicripti eadem, quæ circuii diameter : fi accipiatur quadratum à diame ■
goni eiufde^^  ̂circuiideícriptum ,nem pc4oooooooooooooo,eritdim idium GIUS.puta 200O00000COOO00. quadra-
circuii tn- tum latcris quadrati» cuius radix quadrata 14.14213^« dabit latus quadrati» Q uod  hoc etiam modorepcrxetur. c 
itcftigétur. Q uoniam  quadratum in circulo deicriptum duplum-cit quadrati à femidiametro deícriptum, vt patct in trian- 

reéìanguio A D E ,prim æ  tìgfiTS præccdentis propoC demonftratumq; eft à nobis in lemmate propoi! 
bSi/W.47. i^ b .l.T h eod.iifoooooooooooooo.q u ad ratu m fem id iam etrid u p licetur, fietquadratum in circu lodcfcri- 
pnmi. ptum partium 200000000000000. cuius radix q^uadrata 1414215^. rurfiis dabit latus quadrati, 
c if7.primi. P K Æ T £ R .Ë A .  ̂ cum latus trianguii ¿equilateri in circulo defcripti fit potentia tripliim femidiametri 
d IÏ. teri .̂ eiuldcm circuli,cfíicitur,vt quadratum femidiametri triplicatuni det quadratum lateris trianguii 3000Ò000-

0000000. cuiusradixquadrataidcm latusexhibebit partium 17320508. 
c so.fextL SIT iniuperA B /em id iam etercirculicu iufuis,  ̂ quadiuifafecundum extrcm am acm ediam rationem  
Ì 5,tertijd. . in C ,vtm aiusfegm en tu m fitB C ;p rod u¿i:aau u ;m A B , &abfciiTaB-

A  C  E  E  ^  D ,quæ m aiorifegm entoB C ,fitæ qualis; f  critq u o q u cA D ,in B ,d i-
^  ' uifafeculldum extrem am acm ediam rationem ,m aiusq; fegmentum

hSchoou  crit A B : S quod cum fit latus hexagoni in circu lo, cuius fcmidiame-
■ ter A B ;  ̂ erit BD ,latus decagoni in eodem circulo. Q u o d h a cra tio n en o tu m cííic ic tu r.S ea aA B ,bifariam 

1 s.tert^d. i critquadratum rc(5l:æDE,com poiltæex m inorifcgm cn toD B ,& d im id ioB E .m aiorisfcgm en tiB A >  
quintu^ilum quadratiredæ BE.quæ cognita efi,cum fit femilTis femidiametri A B .ac proinde partili 5000000. 
Q uare fi quadratum redg  BE,quincuplicetur,fict quadratum retì^ D E ,125000000000000. cuius radix qua- ' 
drata dabit rcótam D E,partium  ̂ 8 0 3 4 0 . cx quafi dematurredaBE^parrium 5oooooo.rcliquum erit B D ja -  

kio tert" tus decagoni partium 6180540. à
deĉ  ‘ P O S T R .E M O ,  ̂ quoniam  pentagoni latus poteft& Iatus'hcxagom ,0¿Iatus decagoni; fi quadratum * 

lateris hexagoni 100000000000000.&quadratumlatcrisdccagonÌ58ip(5<jo25i56'oo. lìm ul componantur, 
fìet quadrati! lateris petagonir38i6ííp025i56'oo.cuius radix quadrata dabit latus pentagon! partium 11755705k
Atqueitalatera trianguii a:quilatcTÌ,qùadrati,pentagoni,hexagoni,&decagoni nota fada funt in pai tibus dia^ 
metricirculi,in quodcfcribuntur.Ex data igitur circuli diametro qüotlibet particularum,latera trianauliæqui^j 
latcriquadrati,&ç.inuciligauimus.QuoderatfaGiendum. *  í

P R  O B L .  y. F  R O P O S .  13.
buí choráis

‘mftigltnr datiscliordisduorumarcuuminxqualiumjchordamarcus, quo maíor arcus mino- ^  
corda d if  rem fupcrat,inquircre.
ferentin,

quaar.us IN  fcmicirculo A B C D ,fintdatæ chordæ  A B ,A C , &  B C , fitch ord aarcu sB C , quo maíorarcus A C ,  mí- 
T t m  AB,fupcrat ; oportcatqueinquircrc chordam B C  Duótis redis B D ,C D  ; quoniam  chordæ A B , A C ,
interje ^ ^ ponuntur, * notæ q ù oq uecrun tch ürd æ B D ,C D .lled an gu lum crgoiu b d atisre< 5tisA B ,C D ,com prehen - 
ferunt. ^  ^ lum ,notum  crit : Item redangulum  fub datis redis A C ,B D .
i  3 f h u iu s, ■  ̂ E fta u te n m d í^ u lu m  fub red is,A C jB D ,«quale duobus I

redangulis Ali,(JJJ',& fub BC,ad A D .Ablato ergo rcdangu-^ 
lo n o to fu b ./ÍC ,C D , notumfietrcliquumredangulumfub

-----------------^  B C ,A D . Quoddiuifumperdiametrum AD,notam,cogni-
^  tam facict chordam BC. Ex datis ergo chordis duorum arcu

um inæqualium chordam arcus, quO maior arcüs minorem íuperat, inquífiuimus. Q uod facicndum crat.

C  O  K  O  L  L  V  M.

TraxU.  ̂ IT A C ^ E  datis chordis duofum arcuum Ín^(^uaIÍum,fi maioris chorda multíplicetur ín chordam arcus, 
qui cum maiori arcu fcmicirculum conficit, quæ quidem per 3. propoí*. datur ; &  ex produdo fubtrahatur nu- 
merus procreatus ex minoris arcus chorda in chordam arcus,qurCum arcu maiori fcmicirculum complet, qua: 
per eandem propof. 3.datur, reliquus autem numcrus per diamctrum diuidatur, reddetur chorda illius arcus, 
quo maior arcus miuorcm fupcrat,nota ; vtcx figura &  dcmonílrationc huius propof manifeflum eft.

T R O -



s I N V s.

PROEL. 6. P R O P O S .  14.

(

rum  c ‘ ‘ ?r ■ 
darum  
â . huiw. 
B is.p'ii/it.
C 4 .’ nr/:ii 
¿ ll.í jA itt f .

§¿u»arTt 
ex  Áíttis 
duabg chor

r"«r i 1 t
E X  datis chordis duorum  arcuum  chordam  arcus,qui ex duobus illis arcubus com poni- catur chor 

cur,inueftieare.
• . /T pofiti ex

IN  circulo A B C D E , cuius ccntrum F,datæ fint du« chordæ A B ,B C : oportcatque inucítigarc chordam duobus a r-  

AC,arcus ABC,ex duobus arcubus A B ,BC,compofiti. Du<5tis duabus diametris A D ,B E . &rc(5lis B D .C E ,C -
D ,D E ; quoniam data eft chorda AB,® dabiturqtioq; chorda BD,arcus B C D ,rcliqui in femicirculo ABD.Pari 
rationc,quÍadatacftchordaBC,dabiturquoquechordaCE, arcus C D E , 
rcliqui in ícmicirculo BCE.  ̂ Et quia anguli AÇB, DFE.æqualcs funt,Ia- 
tcraqucFA.FB,lateribusFD,FE,æqualia, « æquales quoque crunt baícs
AB,DE;acproindccum AB,datafit,dataquoquecritDE.  ̂ Q ^ n ia m i-  
gitur rcólangulum fub datis redis B D , C E , æquale eft redangulis fu&datís 
redis B C ,D E ,& fub diametro BE, acrcda C D : fi rcdanguium fub B C ,D -
E, datum auferatur cx redangulo dato fub B D ,C E ; notum relinquetur rc- 
dangulumfub BE, C D , quodiuifopcrdiametrumnotamBE,notafiet 
chorda C D  ; « ac proinde 8¿ chorda A C . reliqui arcus A BC,in femicirculo A C D , nota crit. '  j.huhs.

A L IT  ER. Quoniam data eft chorda AB.  ̂ dabitur ctiam BD;rcIiqui arcus B C D ,in femicirculo AP.D: ' ̂  
Patacftautcm &BCIgiturcum chordæ BD .BC.datæfint, B dabiturquoq;chordaCD,arcusCD,quom a 
ior arcus BD,minorcm arcum BQfuperat ;  ̂ ac proinde ruríus chorda AQ reliqui arcus A B C . in fcinicircu- 
lo ACD,dabitur. Ex datis ergo chordis duórum arcuum chordam arcus,qui ex duobus iüis arçubus componi- 
turúnucftigauimus. Quod erat faciendum.

C O R O L L A R I V M .

I T  AQ V Edatischordisduorum  arcuum,fichordæarcuumduorum, qui cum illisfemicirculoscom-'^'^^^“ * 
p1cnt,quæ quidem per propof 3. dantur,inter fc muítipliccntur, Se ex produdo aufcratur numerus procreatus 
cx multiplicatione duarum chordarum datarum intcr fe ; reliquus autem numerus per diametrum diuidatur, 
rc-Iinquctur chorda, ex qua fi per propof 3. inueftigetur chorda arcus, qui cum reÜdæ chordæ arcu femicircu- ■
Uim conficit, erit hæc inuenta fubtendens arcum compofitum cx duobus arcubus duarum chordarum data- 
l um. Opcratio hæc perfpicua eft ex figura, &  dcmonftratione priori huius propof

E A D E M  hæc opcratio colligi poteft ex pofteriori dcmonfti-atione,vt manifcftum eft.

TR O B L .  7. TROP.  i;.

E X  daca chorda cuiufuis arcus chordam  femiflís illius arcus inuenirc.

§«0 paíio 
e x  dat^  
chords r e '  
periatur  
chord» fe -

IN  circulo ABC,cuius ccntrum E.data fit chorda BC, arcus B D C , cuius fcmÜTis fit arcus B D , ciufque 
chorda BD,quam inuenirc oporteat. D u d a  diametro D G , íccabit ea, per lemma in definitionibus pofitum, dt. 
tedam BC,bifariam, “ ac proinde ad ángulos rcdos.Iundis autcm redis BA,BG,eruat duo triangula A BC, ..
EFC,æquiangula,cum angulus E FC , oftenfus fit redus,  ̂ &angulus ABC.fit quoque redus in femicirculo,  ̂
atangulusC,communis. *= Ig^urerit^vtÇF,adFE,itaCB,adBÂ;&pci-m utando,vtCF,adCB,itaFE,adB-
A. C u m cr|To CF.dimidium fi¿?pfius CB.vtoftendimus, erit 8¿EF,dimidium ipfius AB; d ac propterea cum d ¡.huius,
AB, data lit ex data BC,data quoque critE F; qua dempta ex femidiametro ®
ED,nota,data erit quoq; reliqua FD .  ̂Q uoniam. vero in triangulo G B D . 
angulus B,redus cft,á quo dcmifia eft BC,ad baíim G f ) , perpendicularis, ̂  
eritrcda DB,mcdia proportionalis inter G D ,&  FD  : s atque adco rcdan- 

f gulum íub G D ,FD ,notis quadrato rcdçDB,çquaIe.Notumergo erit qua- 
di Mtum redæ DB;proptereaquc radix eius quadrata redam DB.notam ex- 

í hibcbit. Qirnm etiam itacognofccnius. Q iioniam FD , nota fada eft,erunt 
quadrata redarum FD ,FB, nota: ^^uæ cum  æqualia fint quadrato redæ,
BD  ; crit & hoc quadratum notnm,cuius radix quadrata iterum redam B- 
DjcÆciet notam. Qupd eft propofitum.

A L I T E K .  S i T  rurfusinfcmicircuIoABC,datachordaBC,arcusBDC,cuiusfenTÍfiÍsfitarcusDC,
ciufque chorda D C ,quam oporteat dari. D u d a  chorda AB, abfcindatur ei æqualis A E , iunganturq;redæ B- 
D ,D E ; Diuifa quoq; EC,bitariam in F,demittatur reda DF.Qupniam igitur duo latera B A ,A D ,æqualia funt - 

i  duobuslateribusEA,A D , ‘ angulofq;comprehenduntæqualcs,obarcusæqualcsBD,DC,  ̂ eruntbafcsB-
D ,D E ,æquales.  ̂Eftautcm BD,redare6fcæDC,æqualis.Igitur&redaDE,eidem DC,æqualiserit.Qiurccü I 
duolateraEF,FD,duobuslatcribusCF,FD,æqualiafint,bafisq;DE,bafiDC,æqua- m s.p rtm ,

lis; cruntanguiiadF,æquales,idcoq;rcdi.“ Q uoniam vcrochordaAB,notaeftex 
data chorda BC.erit quoq; AE,ipfi AB,æqualis,nota: qua ablata cx diametro A Q nota 
relinquetur E C ; ac proinde &  huius medietas FC. ° lam vero, quiaC D , media pro
portionalis eft inter A C ,F C ; P eritredangulum fubAC,FC,æqualcquadratoredæ a*
CD .Cum  ergo illud notum fit, ob notas A C .F C ; crit &  quadratum cx DC,notum:at~

f  Coro. 8.6, 
^i7-Jexti,

n  3. huius»

o C o r . 8 .Í .

____   ̂ ^ __  _____  ________ ^  F  ^  p i7-fixri%

ue adeo radix eius quadrata redam D C , eííiciet notam. Quarc cx data chorda çuiufuis arcus chordam fcmiC- 
is illius arcus inuenimus. Q^od erat faciendum.

C O K O L L A R I V M .
I T A Q V E ,  fi propof 3. inucniatur chorda arcus, ^uicumarcudatæchordæfcmicirculumconficiet

inucntæ



inuentxautem huius chordæ dimidium exfemidiametro detrahatur, & reliquns numerus in diametrum mul
tiplicetur, dabit radix quadrata huius produâiçhordam femiiTis illius arcus,cuius chorda data eft. Vcl fi reliqui 
illius numeri quadratum iungatur quadrato femilÎis chordæ datæ,componetur numerus,cuius radix quadrata 
chordam quæiitam exhibcbit cognitam. Quæ quidem operatio facile colligitur ex figura,&  priori demonftra- 
tionc huius propof

IT E M  fi per propof 3. reperiatur chorda arcus,qui cum arcu datæ chordæ iemicirculum conficit;inucn- 
ta autem hæc chorda ex diametro detrahatur,&reliqui numeri dimidium in diametrum multiplicetur, dabit 
radix quadrata huius produdi chordam iêmifiîs illius arcus,cuius corda data eft. V t peripicuum eft ex figura,& 
pofteriori dcmonftratione huius propof

fü Z Z  T R O B L .  8. P R O P O S .  16.
arcuu chor

1tÎtur‘*̂  C H O R D  AS o m n iu m  a rcu u m  fcm icircu ii fc fe  o rd in e  fu p eran tiu m  v n o  M in u tO jin  par- 
tibus d ia m e triin  q u o tu is  partículas d iftribu tæ , fup putare.

S T A T V A M V S , chordasomnium arcuum fupputandasciferefpeftu diametri in partes 200000. diftri- 
butæ. Q ^ d  vt fiat accuratius, poncnda erit in fupputationibus diameter partium 20000000. Ita enim fiet, vt 
abieôfcis duabus primis figuris ad dexteram ex fingulis chordis inuctis,relinquantur chordç magis exquifitæ re- 
fpcétu diametri partium 20oooo.quemadmodum ad initium propof p. de Sinubus docuimus, vbi etiam addi- 
dim us, quot particularum finus totus aflumidebeat in fupputatione , fifinustotusin tabula pluriumpar- 
ticularum defideretur. Q ^ d  ctiam de tota diam ctro hic intelligi débet, ftatuendo femper diametrum duplo 
plurium particularum in fupputatione,quam finum totum ibi conftituimus.

PR IM V M  ergo omnium inucntæ fimt in propof iz. chordæ arcuum grad. 3(?.grad.6'o.grad.72.grad. po,
&  grad. 120. nempe latera decagoni,hexagoni,pentagoni,quadrati,&  trianguli æquilateri, partium ^180340. 
10000000.11755705.14142136.17320508. qualium 20000000. tota diameter ftatuitur. Hx chordis autcm 
6180540.11755705. arcuum grad. 36. &c grad. 72. inuenientur chordæ arcuum reliquorum in femicirculo,vt 
grad. 144. &grad. 108. partium 19021130.16180340. vt in propof 3. oftendimus.

D E IN  D E  per propof 13. eiufque corollarium reperientur chordæomniugi arcuum,qui differentiæ fint 
duorumquorumIibctarcuum,quorumchordæfintnotæ. V t  ex chorda arcus grad. 120. &  ex chorda arcus 
grad. 3 6. inueniemus chordam arcus grad. 84. qui illorum differentia eft. Item ex chorda arcus grad. po. 6c ex 
chorda arcus gr.6o. cognofcemus chordam arcus grad.30. quo duo illi intcr fc differunt. Eodemqj modo plu- 
rimorum arcuum chordas inucftigabimus.

^  R V R S V S  pcr ea,quæpropof i4.eiuiq;corollario demonftrauimus, rcperiemus chordam cuiufq; arcus 
^ompofitiex duobus,quorum chordæ notæfm t.Vt exchordaarcusgrad.6o.&ex chorda arcus grad. po.noca 
rcddetur chorda arcus grad. 150. cx illis duobus compofiti, Siç etiam ex chorda arcus grad, po. &  ex-chordaar* 
cus grad. 36. cognofcetur chorda arcus grad. 126. Scc.

-  PIU E TE R E Aperdodrinam propof 15. eiufq; coroll. cognitachordacuiufuisarcus, cognofcemus&
/  chordam dimidiati arcus. V t ex chordaarcus grad. 60. notam cfliciemus chordam arcus grad.30. Ex hac chor

dam arcus grad. 15. Ex hac vero chordam arcus grad. 7. Min. 30. &  cx hac chordam arcus grad. 3. Min. 45. Item 
ex chordaarcus grad. 72. explorabimus chordam arcus grad. 36. E t cx hac chordam arcus grad.i8. E t ex hac 
chordam arcus grad. p .E t cx hac chordam arcus grad.4.Min. 30. Et ex hac chordam arcus grad. 2. Min. 15. Sic 
ctiam quoniam per propof 13. eiuiq; coroll. cx chordis arcuum grad. 36. &  giad. 48. cognofcitur chorda arcus. 
grad. 12. quo illiduointcrfedifFerunt,cognofccmus ex chordaarcuigrad.12. chordam arcus grad. 6. Etcxhac 
chordam arcus grad. 3. Ex hac chordam arcus grad. i. Min. 3o.Et ex hac chordam arcus «rad.o. Min. 45. Dein
de fi per ea, qusedemonftrata funt,arcuum cæterorum chordas diligenter ex inuentis inquiramus, iniicniemiis 

"chordas omnium arcuum, QUileordinecontmuolupcrantiVÌinutis4 .̂ itaviprimusarcuscontineatgrad. 0,
‘ M in. 45, iecund.grad. i. Min.3o.tertius grad.2.Min. 15. vitimus deniq; fit totus femicirculus grad. 180. Immo 
vero,ii,vt proxime docuimus,inuenta fucrit chordaarcus grad. o. Min. 45. inueniemus cx hac, per dodrm anu 

. propof 14. ciufque coroll. chordas omnium arcuum fefe continue Minutis 45. fuperantium, fi primo inuefti-j 
èho^arü gcmus chordam arcus grad. i. Min.30.ex duobus arcubus Min.45.& Min. 45. compofiti : Deinde vero chor- 
arcuuM tn. dam arcus grad. 2.Min. 15. qui ex duobus arcubus grad.i. Min.30.&Min.45.componitur : E t poftea chordam 
4/. feje fu- arcus grad. 5.qui componitur ex arcu grad.2. Min.i5.& ex arcu Min.45. atque ita deinceps,apponendo femper 
fe r a n tiu m  ^ui antecedenti arcum MÌn.45.
S u f f u t a t i o ^ ^  P O S T R E M O  aliorum arcuum chordas inucftigabimus hac arte. Sit in femicirculo ABCDE,chorda A- 
chordA ar-  B^arcùsMin.45.&AD,chordaarcusgrad.i.Min.3o.at A C , chorda arcus grad. i. quæinueftigandapropona-

* Qi^oniamigiturmaioreftproportioarcusAC.adarcum AB,quamchordæAC,adchordam  AB: H a^ .^  
bet autem arcus AC,ad arcum AB,proportionem fefquiteniamj habebit chordaAC,ad chordam AB,propor- ^ 
tionem minorcm,quam feiquitertiam. Cum ergo chorda AB,arcus M in .45,ex præcedcntibus inuenta fit par- 

fa io*^uin. tiiim fere 1308pp. “ critchordaAC,arcus grad.i. (quæ nimirum ad chordam AB,hoc eft, adi3o8pp. minore 
>roportionem habet,quam fefquitertiam.)minor,quam i74532.cum hic numerus ad iilum proportionem ha- 
jcatfefquitertiam,  ̂Rurfus quia maior eft proportio arcus A D ,ad arcum A C , quam chordæ A D , ad chorda 

A C : Habet autem arcus, AD,ad arcum AC,proportionemfefquiaIteram ; habebit chorda AD ,ad chordam B- 
j y  C , minorem proportionem,quam fciquialteram. Cum ergo chorda A D  arcusgrad.

i.Min.3o.ex præcedentibus inuenta fit partili fere 2617P2. cric chorda A C ,  arcus 
gr.i.fad qua nimirii chorda A D jhoc elt,numcrus26i7p2.minoréproportionéhabet 
quáfefquialterá.^ maior, quam iy4528.cum ad huncnumeru numerus 261792. pro
portionem fefquialteram habeat. Conftatigitur,chordam arcusgrad.r.confiftcrein- 
terduos hos números,i74532.i74528,cùilIcmaiorfit, hic vero minor Statuam ’̂ ergo

cam

È



S I N V S .

cam e(Tc 17  4  53 o. inter numéros illos omniiio mediam. Ita enim fcnfibilitcr non differct à vera chorda 
grcus grad.i.

i *- N O N  pûtes autem, eadem hac arte inueíHgari poíTc chordam arcus cuiufuis plurium graduum cx dua
bus chordis notis duorum arcuum circumftantium. Nam cum in maioribus arcubus magna fit differentia in
ter arcus,&chordas,^rciudicaripoterit,quinanumerus exintcrmcdijsinter duos inuentos conrtituidcbcat 
chordaarcus propofiti. Q iw d  hoc exempio faciemus perfpicuü. Sint cognitx chordæ arcu grad. 5p. Min.^^.Sc 
grad.00,Min.30. partium 9p647i2.& ioo7548o.Siquis igitur exhiseruere vellet chorda arcus grad. 60. ita 
eifctci progrcdicndum. « Q^oniam minoreftproportio arcusgrad. 59. Min. 46. ad arcum grad. 60. quam e Careä. 
chordæad chordam : Habet aute 996^4712- chordaarcusgrad.59.Min.45. ad 10003614-^^^1. proportionem huiui;. 
candcm,quam arcusgrad.59.Min,4íí.adarcagrad.6o.f erit chordaarcus grad.(ío.minor,quáiooo36i44 .^ 1.
Ttpote ad quam chorda 9964712. maiorem proportionem habeat,quam ad 10003614 . S Item quia m L   ̂
ior eil proportio arcus grad. 6o. Min. 30. ad arcum grad. 60. quam chords ad chordam : Habet autem 
10075480. chordaarcusgrad.6o.M in.30. ad9992211^1^. eandem proportioncjquamarcus grad. 60.Min.
30. ad arcum gi ad. 60.  ̂ crit chorda arcus grad. 60. m aior, quam 9992211 vtpote ad quam chorda 
10075480. proportionem habeat minorem, quam ad 9992211 ^1? . ConiHtuenda igitur ciTet chorda arcus 
grad. 60. inter hos duos numéros 10005614 9992211^??. qui cumvaldc interfe différant (eft enim 
eorum differentia ferme 11403.J ambiguumeritjquantaeaíitaffumcnda. Quæambiguitas in pcrueftigatio- 
ne chordæ arcus grad. 1. locum non habet, cum in tam paruis arcubus chordæ parum ab arcubus'’diffé
rant.

I A  M  vero inuenta chorda arcus grad.i. repericmus quoque, per propoCij. eiusque coroll, chordam ar- 5«,-..^̂ - 
cus Min.30. Et ex hac chordam arcus Min.15. Scd hanc poftremam ctiam inuenicmus per propoCi3- cinique iioUorda 
coroll.cum arcus Min.15.f1t differentia interarcum grad.i. 8¿arcum Min. 45. quorum chordæiam funtcogni- 
tæ. Per chordam autem arcus Min. 14. cognoicemus per propof. 14. eiusque coroli. chordam arcus Min. 50. 
qui ex arcu Min. 15. &  cx arcu Min.i5.componitur. Item chordam arcus Min. 45. ex arcubus Min. 30. &  Min.
i5.com poiiti. Item chordaarcusgra¿t.cxarcubusM in.45.0¿:M in.i5.conílati.EtchQ rdáarcusgrad.r.M in.i5. 7u7iu
E t chordam arcus grad.i.Min. 30. quamuis omnes hæ chordæ iam fadæ íint alia ratione notæ. Deniq; hac via 
repericmus chordas omnium arcuum fefe ordine Minutis 15. fuperantium: quamuis multas illarum alijs ra- 
tionibus inucfligare poflîmus , vt cx propoli 15* 14- *5* carumque corollarijs manifcftum eft.

Q V O D  hflatuantur ordine omnes arcus fefe Minutisi5.fupcrantes,vna cum cornm chordis; &ad Supputa- 
dcxtcramcuiuruischordæafcribatur differentia, qua àpræcedenti chordadiffcrt, inucniemus pcrre<nilam tiothordÀ 
proportionum chordas aliorum arcuum intermediorum per quina minuta exteniorum ; &  cx his chordas 
omnium arcuum per fingiiia minutaprogrcdientium ; quemadmodum fupra de inucntione finuum diximus,
C ^ od vt facilius intclligatur,proponemus hoc vnum exemplum. Sit inquirenda chorda arcus Min.20. CX;o- 
niamigiturdiffcrentiainter 43632.chordam Min.15. &  87264.chordamMin.3o.eil43632. Dic.SiM inri5. 
quibusarcus M in.i5.abarcuM in. 30.diffcrt, requirunt differentiam 43632.adiicicndam ad chordam arcus 
Min.15. vt fiat chordaarcus Min.30.quanta poilulant differentiam Minuta 5. quibus arcus Min.i5. ab arcu Min. 
20.difrert,addcndam ad eandem chordam arcus Miti.15. vt componatur chordaarcus Min. 20 ? Inutnies enim 
requiridifferentiam 14544.quæaddita 43<Î32*chordamarcusMin.i5.conftituct 5 8 17 6 . chordam arcus 
M in.io. EaJemqueratioeildccæteris.

i  C n  O L i  V  û .

S ID  magnum compendium nobk ïn hac re afferei propofitiofexta. Nam ex eaplurimoi chordas ex alijs tnuentit per Compg». 
[olam additionm,fubtraáionemue conficicmuf. St namque chordam cuiufuis arcus, qui maior non fit.quamgrad. 60, adda- 
mus chordaarcus  ̂quem arciug''*4 izo.fum^toiäoarcu fuperat, componemuschordamarcw,qui codcmilio arcuaffumpto 
arcumgrad.iio.excedit: propterear̂ '̂ od differentia inter chordas duorum horum arcuum matorum aqualu est chord<e 
*rcusilltusaffumpti,qHjmaiornonpomtur,quamgrad. 60.vtibioftendimm. Vtfi^^ji^ój^.chordamarcusgrad. zo.ad- marum 
tiCiamus ad 15320890, ̂ t.orda arcus grad.ioo. qum arcus grad. 120. fupcrat dicto arcugrad. 20. componemos 1879^854. ¿hordarä. 
chordam arcus graü.j^o. quiarcum grad.izo eodemarcugrad. lo.excedit Ita quoque, fiiooooooo.ibordamanw grad.
Co. aädanta's chords 10000000. arem grad. 60. quem arcusgrad. 120. dtitotilo ar^:ngrad.6o.fuperat, confuicnua 
lociooooo. chordam arcus grad. i2o.quiarcumgrad.no. eodem ilio anugrad.óo.fuperat.

I TEM f i  chordam cuiuslibet arcus, qui arcugrad. 60. maior non fi t,fubtrahamus ex chorda arcus, qui arcum grad.
110. fumpto Okarcufuperaty relmquetur chorda arcusquem ariusgrad.no. eodem ilio arcuaffumpto excedit. V tfi 
5472964. chorda arcus grad.io.detrahamus ex 18793854. chorda arcus grad.1^0.qui arcum grad. 110. fuperatanu ilio 
fumpto grad. zo.remanebiti^iioS^o.chordaar(^g>’ad.ioo.qui eodem tüo arcu grad.zo. ab ariugrad.ii0.juperatur.

R V liS V S fiexchorda cuiufuis arcus , nui maior fit arcugrad. n o . fubducatur chorda arcus, qui tanto minor 
fit arcugrad.izo. quanto ille maior eii, reliqua erit chordaarcus, quo vteruis iUorum ab arcu grad. izo. differt. Vtfi ex 
18793854. chorda arcus grad. 1^0.auferamus 15320890. chordam arem grad. 100.relinquetur chorda arciH
grad.20.qu0 vterque illorum ab arcugrad.izo.d '̂ert. O^ceomniaexdiélapropof.ó.coiliguntur.

SATI S ergo esì,vt per regulam proportionum inuefiigentur chorda rnnnimn arcuum a principio fèmicirculi Vfque ad
arcumgrad.60, Sienim ex h'isrepenantur chorda arcuum,quicumillisf€micircülumconfciant,& ex hisrepertufubducan-'
tur priores iÜ£ muent a , remanebunt chorda omnium arcuum inter arcum grad. 60. & 'arcum grad izo. Itemfi  nota effent 
chord<t oìnnmm arcuum ab arcu grad 60.vfque ad finem fèmicirculi,& chorda omnium arcuum,qui minores funt arcugrad. 
ì2o.aufmentur ex chordisommum arcuum maiorum, quùtn grad.120. rehquxfiercnt chordaomniumarcuum à principio fe- 
mtiirculivfque ad arcum grad. 60. Deniquefichord-t omnium arcuum à principio femiiirculivfquead arcumgrad. ¡20. in~ tionefintà
uentaeffent,&chordaommumarcuummmorum,quam6ograd.chordisommumarcuumnuiorum ,quamgrad.6Q.adii:e-
rentur,componerentur chorda: onmiiim arcuum maiorum,quamgrad,120. arcua ex

PO RK 0,fi chords omnium arcuum famcir cult m tabuUm redigantur,à‘ ch§rda omnium arcuum, qui fe continue 
^  MÌ?iHÌK
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Rfc7;«í f» \^hujt'u2.exceduttt.ftcinturhiùrid}n ■ inuenti erunt d im  omnium arcuumper fwguU Mmutd pronredientikm, v t ex defin. 
cere eos, '
qm tabu- H J N C confiât, renitis feci f e  recentïom, qui finuum tabulam confecerunt, quam Vtoîem/tum &veteres,qm cbordàt î  
^m^coT redegerunt. Profinubus emm fatis eíi,fi Q ^irans circuli perfinguU Minuta extendatur : at pro chordis necejfe f
Jirumt, totum femicirculü per Minuta JinguU extendere -̂ îta, vt chordarum tabula f i t  duplo maior quam tabula finuum. Taceo / 
quam qui multo expeditioremMemoremfaàhoremque ejfefinuum vfum in rebus Ajíronomicu, &  Geometricis^quam chordarum: vt liA 
{bordarü. e¡imanifefiHm,quifefeinhuiufmodivfiíexercueruntaliquando. *
D/ferea- Q j^ E M A D M O D V M  autemfinuum differentiafenfim decrefcunt à principio quadrantis vfque ad eius finem ;ña 
tu  chor- y f,pofitis plunbus arcubus aqualiterfefe excedentibus, minornmfinus habeant maiores dtfferentias, quam finm maiorum, vt 
prZ%ia ofiendimm: ita quoqus chordarum diferentia paulatim decrefcunt à principio femicirculi ad eimfinemvf

que.Nam pofitis pluribus arcubus, quorum xqualesfint differentia, mmormn chorda 
maiores habent differentias , quam chordà maiorum. Quod ita demonflrabimus. 
Sint infetpicirculo ABCDE,arcus AB,AC, AD, quorum differentia BC,CD, aquales 
fin t,chorda autem eorundem AB, AC, AD : abfundaturque reña A F, chorda AB, a- 
qualis ; &  r»cia AG, chorda A C , aqua lis. Dico FC, differentiam inter chor das A B,
AC,maiorem effe,quamGD,differentiam inter chor das AC,AD» Abfciffa enim reña 
AH,aqualiipfiAF,velipfiAB,iunclisquereñisBC, CD,CG,  CH: quoniam latera

J. f i  __ __- . / _____ ____ . . # I  A  ̂ . r  _ _ ___  T

f im u ir c u -  
l i  dJ ^  a d  
eius fin em  

fen fim  de
crefcunt, 
i ta  ‘V i  
char.-Am i 
ncrû  «r- A  Er̂ v. r,.  ̂ ŵwî jw ̂ r » f » f J w \jy . ijHvmurn laiCTtt
cuum̂  ma B A, A C, lateribus ÌÌ A, A C, aqualia funt, “ ángulos^ continent aquales ad A, propter aquales arcus BC,CD ; ^ erunt bajes 
7Zn^dif EiiautemreäaBC,reäaCD,aqualis,obaqualesarcuseofdemBC,CD. Igitur&re¿iaCll,re¿Í<£CD,
ferenti^ ‘̂ '̂^■ l̂iícrit.  ̂AnguhergoCilD>CDH,aqualesqmqueerunt: ^quicumfintduobusreäisminores; erit vterque eorujna- 
t^udchor- Eodcm paäo erit vt erque angulorum ACG, AGC,acutus : ^ propterea quod interfe etiam aqualesfunt, ob aquales re
ds arcuU äas AC, AG. Quia igitur in triangulo C G H, anguli ad G, H,acuti funt ; fit, vt CI, duäa ad DiJ,perpendicular'ts cadat intra 
matsrum triahguluin in reäam Gü.vt in fchoUopropof ¡;. lib.z.EucU denmßrau/mus.Itai^ quia duo anguli CHI, CHI, trianguli CHI, 
'm-ar'ha angulu CDl, ClD,aquulcs funt,funtque duo Utera CH,CD,  aqualibus reéi'ts angulis oppofita aqualia, vel certe latus
I 7̂ t  d f  <^Ucommuneeii ; s erunt quo^  ̂later a lH,lD,aqualta. Cum ergo ID,maiorfit quam GD,erit quo^  ̂H I , &  à fortiori HG, ma- 
ferentioi torquam G D.Eñ autem ììG,ipfi FC, aqualts, propterea quod ¿r reäaAC,AG, inter Je,&re¿U AF,AH,inter fe aquales fune. 
Aquales. Igittir FCJifferentia chordarum AB>AC,jnaiorerit, cjuam G D, differentia chordarum AC. A n  Ounde^
Ai7.tert^. 
b 4. pri. 
c 29. tert.
¿ s.primi.
« í 7.pri. 
f  s.primi,
%x6.pri.

Arcus. Chorciæ.

G |M Par. M. See.

0 1 30 0 31 ^5
IO 1 0 10 i 7 3 ^
20 1 0 20 50 16

4 5  i 0 45 55 rp

50 1 0 50 4 i 51
60 ; 0 tío 0 0

66  1 ?o 65 1 47 1 45
80 1 30 77 3  ̂ 1 6

po 1 0 84 1 51 1 10

120 1 0 105 1 55  1
170 I 0 i i p  1 32 1 37

N EC veropratereuTidum eSi,fi,pofita diametro partium /¿ö-I a  
chordas arcuum inquiramus iiipartibus, Uinutts, ¡¿r Secundis, vt FtoJ jh  
lemausfecitychordas arcuum minorum, quàmgrad. 60. haberepluresf 
Fartes,Minuta,ac Secunda : quam arcus, quorum funt chorda: at 
vero chordas arcuum maiorum, quam grad. 60. effe pauciorum Par
tium,Minutorum,ac Secundorum, quam arcus illis rejpondentes. Vt 
in tabu! t hic apptfitamamfeßumeii, quam cx Ptokmai tabula ex
cerpt am hue tranßuli. In qua cernU chordas arcuum minorum.quam 
grad. 60. maiores effe, quoad numerum Partium, Minutorum, é f  Se
cundar um , q u m  arcus rejpondentes,quoadgradus, ac Minuta ; chor
das vero arcuum maiorum, quam grad.60. effeminoreiarcubus re- 

jpondentibus, quoadeofdem numéros. Cuius quidem rei bac eíi de- 
monßratio.

IN ßmicircutoABCDE,fitarcusAC,grad.6o ^ A B ,  minor, 
nempegrad.4.^. atAD,maior,putagrad.So. Min.p.ducanturquechor- 

„v,^»am Par.4 .̂ at chordam AD,minor em,quàm Partium So. Min.^o. ^ Cum 
emm maior f it  proportio arcus A C , ad arcum A B, quam chorda A C,0d chör  
dam AB : f i t  autem proportio arcus AC, ad arcum AB, eadcm, qua60.ad4.s- ̂  
ritproportio chorda AC,adchordam AB,minor, quani>6o, ad 4.̂ . Quare cum
chorda AC,fit partiuóo.Ytpotequa femidiametro aqualiseß,per coroUpropof.
iS.lib.4. Fuel, erit chorda ABjnaior,quam partium 4;, > propterea quod 60.ad

^^f>ierum,quimaiorfit,quà4iniinoremproportioneînhabet,quaad^sAt^
ttam tabella fupcriori vides chordam arcusgrad.4S.effePartiu^s Min.si- Sec.

i<y*i . . . .  . . . .  __ J  .  Æ t  i  t  . _  __

AD,ad arcum AC,eadem,qua^ad.So. Mm.^o. ad 60. erit chorda AD,ad chordam AC,minor proportio,quam Par So Min p .  

fit^VarM.Min^aiOo.mtnoremproporttomml^^^^^^
nis mfuperton tabella chordam arcus grad.So. Mm.^o. contincre partes duntaxat 77.Min.u. Sec.6. Eademque ratio eii dea-
ípchordismímnhíu,&maioribus,qu4mAC,hoceSi,quamchordaarcusgrad.6o.

L I N E Æ
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Q V A  N Q ^ A  2\d aAfirommi omniafua proHemata theo- 
remata perfolosfinus explicarepoßmt,%;t commumter ab omnibusfieri filet y 
quia tamen multafiactltpis, ac breuius expediuntur y Ji vna cum finubus li- 
neiZ Îangentes,ficantes^ adhibeantiir^vt ex doSrina triangulorum ent ma- 
mfeßum-y quo4 qmdem lineas vttli fane confìlioRecentioresexcogitarunt, 
atque tn tabulas redegerunt : vifum eñ has ettam lineas panels exponere, v t 
döärina noßrorum triangulorum perfeäior euadat. Vniuerfaßquidem 
triangulorum doctrina tn tribus ht fee lineartigeneribuS:, nempe m finubus 
Itneis tangentibuŝ ÇS ß̂cantibusypottßimü confiere videtur. Primüautem 
explicandu eH,quidßt linea tan^s, ^  quidßcanspropoßti cuiufuis arcus.

C V M  ergo ab altero extremo cuiußibet arcus,qui quadrante minorßt .femidiameter duäafuerityin cuius cxtremita- 
te reif a linea circulmn tan g it, &  per alterum extremum eiufdem arcus extendatur alia reda linca ex centro ad tangentcm ^  
bieam vfque: appcÜatur portio linea tangentu inter duas reäas è centro egredîentes, linea tangens {alijs Proßnus, velAfiri- 
pta dicetur} illius arcus, quem e<ede du<e reâ^ è centro eduíU includunt : Keäa veré altera funäo contacio oppoßta inter  ̂
centrum, à" lineani tangentem,dicitur Linea fecans ( quant alü Hypotenufam, vel Transfinuofam  dicmt) eiujdem arcus. Vt 
ß in  circulo ABy cuius ccntrum C>fumaturarcusAB,quàJranteminor,é‘ in€Xtremiîaî€fe~ 
midtametriAC, ab extremítate A,duéla recia AD, circulum tangat,recia autem CD, circu
lum fecet,côHueniens em iri T>',inD,( conueniet enim necejfario, propterea quod duo anguli 
CA D, DCA,duolfus reSlis funt minores ; cuif9¥Khreclus fit , hic autem retío minor,prcpter ar

cum AB,quadrantemmorsm.) dicetur AD,Tangens arcus AB,at CD,Secans eiufdem arcus.
Tangentemvocantnonnulli A lfcriptam,quodcirculo quodammodoadfcriùatur; Secantem 
vero, Hypotenufam, propterea quod in triangulo reäangulo A C D ,   ̂ ( angulus enim A , a- 
pudcontaâum reäus est; angulum rectum (ubtendit : Semidiametru denique AC,fiuefinum  
totum, dicunt bafem eiufdem trianmli.

E M A D M O D  VM. autem in omni triangulo reäangulo , f i  latus recio ángulo oppofitum ponatur ßnus totus, re- tenim dr- 
liqua duo latera funt ßnus reät reliquorum angulorum acuiorum, quibus opponuntur ; Item vtrumuis reliquorum laterum »ngnlä 
eiìfinus complementi anguli fibt adiaeentu,vtm définition!busfinuum traditum eíi : ira quoque f i  alterutrum laterum circa, 
angulum reäumftatuaturfinus totus, erit alterum latus circa angulum reäum Tangens anguli acutifìbi oppofìti, latus vero 
ángulo reâo oppofitum Secans eiufdem anguli. Vt in triangulo reäangulo ACDyUtus CA,eíißnus totus,Jpempefemidiameter ent alte- 
circuit AB : at AD, tangens anguh G,vel arcus AB, &  CD,eiufdem fecans. Eodem paäo,fi DA,fiatuaturßnus totus,erit A C , rum U tu s  

tangensanguliD,&DC,eiujdem fecans.
£ T5 1 autem diximus,tangentem, 0 “ fecantem fumi rejpeäu arcus quadrante JttinortSy tamen eadtm tangens, ^  fe~ 

cans referri folet ad arcum etiam, qui cum lÜofmicirculum complet : adeovt düo arcusfemieirculum conßcjente’s,velduo 
anguh duobus reäis aquales, vnam eandemque tangentem, atque fècantem habeant : quemadmodum à" eundem finum re- ¿ult acuti 
äum habent,vt in traäatione ßnuum tradidimus : adeovt ß  quaratur tangens &  ßcans alicuius arcus quadrantte maioris, fiht oppofî  
fumenda ßt tannns &  ßcatts arcus quadrante minofu, gut cum iBo femi^rculumcompiet.

F  O R R O  qua rations Tangentes,  &  Secantes omnium an uum quadranti reddantur cognita in partibus finusto- ^^^loop- 
tius, ac proinde qua via tabula Tangentium, tabula item Secantium componendaf i f  ¡fequentibus propofitionibus ̂ ^quii t̂dli' pofitum e- 
neasTangentes, ac Secantesjpeäant, planumßet. iujciemfe-

T H E O R .  p .  P R O P O S .  / / .  ‘¿ ”L . r u ,

T A N G E N S  dimidij quadrantis iinui toti æqualis eit: Tangens autem arcus maioris-^“ ^̂^̂^̂  
dimidio quadrantis maior eit iinu toto : t t  Tangens minoris arcus minor c í i Secans denique ctcmes vet 
dimidij quadrantis dupla eit finus redti eiuidem dimidij.

I N  quidrantcABC>fitarcusCD.fcmiírisipfíiis,CE,fem iíremaÍor,&CF.m inor. D u d a  autcm reda
CH,ad AQp.rpendíciilari,® quaecircuíumtangctinC,ducamurredíeAG.AH>Al.pcrpuiidaD,E,F. Ittm guales ha

D K ,ad AQpcrpçndicularis. Eritq; CG,tangcns arcus C D ; &  CH,tangens arcus C E  ; &  
&  C I , tangens arcus C  F. at D  K , iìnus redus arcus C  D , &  A G , eiufdem fecans. D ico g  
C G ,æqualem eííe fìnui toti A C ; at C H .maiorem,&  C I minorcm. Item A G  duplamfi-

t nusDK.  ̂Quoniam cnim anguU CAG,GAB.æqualcs funt, obarcusæqualesCD,DB;
I  eftque angulus BAC,r^tus7eritvtercj«lktfuaiiaaircdus. « Q ^ re^rtliquusangulus 
■CGAjin triangulo A C G , femiredus crit; proptcrca quod angulus C,rcduseft. Igitur■LGAjin triangulo A l-G , icmirectus crit;proptcrca quod angulus i..,rcccui tu. - igjiui 

reda CG,tangens arcus C D , qui ícmiííÍs eft quadrantis,finui toti A  C , æqualis crit. Ex ^  
quo fcquitur.CH, tangentem arcus CE, qui fcmiífc quadrantis maior eft,íínu toto A C , .

\  niaiorcm cíTc ; &  CI,tangentem arcus C F, qui fcmiíTc quadrantis minor eft, minorcm : cum pundum H , ne 
I ceíTariocadat fupra G ,&  pundum  I, infra.

Q V  O  D  tamen feorfum ita quoque oftcndi poteft, nulla habitarationc tangentis C  G , cuius arcus eft  ̂
ícmilTis quadrantis. Quoniam arcus CE,fcmiíic quadrantis maior eft,crit arcus BE, fcmiíTe quadrantis m înor. ^

Linea ad- 
fcripta,(  ̂
Hypote- 
nuja cjuid, 
a iS. tert. 

Si tn tria, 
¡tilo  reità  
guio i he- 
rutrum U

bent ea»  • 
dem tan-  
rt-itert. ^  
Jecdr t m. 
Tangetes  

ûcmnio 
f i  h .-th d t  
cum  fint*  
toto com -  

fa r a t i.  
a CoroL  
i6 j.

! • ' Igitur



pi T A N G E N T E S
efcholi?. ® ]^turangulusCAH ,anguÍoH AB,niaiorcft,acproindem aiorfcm Íreéto. Cum  ergo angulus C,rcAus fit 
s- f  erit reíi<^uusAHC,in triangulo ACH jfcm ireéto minor. S Q i^ rercitaC H ,tan gen sarcus C E , quifemiílc 
i 3'-pri. quadrantis maior cft, maior eftfinutotoA C .
f  7 / 7 * R. V  R. S V  S quia arcus CF/cmifle quadrantis minor cft, ac proinde BF,niaior,  ̂ erit angulas CAI, an- 

 ̂ ’ guloIAE,minor;atqucadeomÍnorfcmire(5to. Cum ergo angulus C ,íitreá:us/ crit reliquus AIC,Íntriangu- 
i ¡í'pri. ío ACI,maior fcm ircdo : ̂  ac propterea reéla CI,tangens arçus CF^qui quadrantis femiííe minor eft,minor c- 
kzp.pri. r it(ìn u to to A C .
16 primi. — P R .Æ T E R .E A  quoniam angulus K> reótus eft, &  D  AK,fcmircdus, vt oftcnfum cft ; crit &  A D K , fe- 
^^^^■^^'^ireàus; ' ac proinde A K  iinuiDK,æqualis erit. Quia vero triangula G  A  C , D  A K , equiángula funt, »’ erit 
'zo.̂ ó! i vt AG,ad AC,ita A D ,hoc eft, A C,adA K ;ac proindctresrcdaeGA, fccans ;AC,finus totus,&AK,finus dimi-
o 47.pri. dij quadrantis,continue proportionales erunt. " Ita ergo erit quadratum ex A G , ad quadratum cx A  C, vt re- 

\ èia A  G , ad reclam A  K. Eft autem quadratum cx A G , quadrati ex A  C , duplum, ° propterea quod æquale eft 
tan. quadratis cx A C , C G , æqualibus. Igitur &  A G  .fccans dimidij quadrantis dupla eft lìnus AK , vel DK,eiufdem 

dimidij. Q ^ circ a  tangens dimidij quadrantis finui toti æqualis eft,&c. Q ^ d  demonftrandum crat.

S C H O L I V M .
minores
fn.t finu EX hacpropof.apcrte can fa  coll’̂ itu r, cur in tabula Tangentium omnes tangentes anuiim mmorum, quam grad. 4;. 
toto, Ô* minores jh ìt ßmitoto.Tangens vero arcusgrad.^f.ftnm toti aqualis: Tangentes denique\ojnnes arcuum matorum, quam grad. 
qus. ma- ^^ßmi [otom.íiores. Item cur in tabula Secantium fecans arcusgrad. 4;. dupla fit finu« arctu ettifdmgrad. 4f.
10m.

C J T . T H E O R .  10. P R O P O S .  iS.
% Q V  A M  proportion em habecfinu s com p lem ciitiarcu scu iu fu isad lln u m red u m ciu f- 
grad.̂ s. d em  arcus,cai1\ habet finus totus ad tangcntem  ciufdem  arcus: Item  quam proportionem  ha- 
&uätro ^t^ tiii'iijsrctlusçuiuilibetarcusadiinum com pleraenti eiufdcm  a rcu s, tianiiiabcc finus totus 
^rtionem ad taiigcntcin  eiufdem  com plem cnri. Sums autem  to tus m edio lo c o  proportionalis eft inter 
habeat fi- finum  com p lem en ti cuiufuis arcus, &  fec.uitcm  ciufdem  arcus; Item  inter finum  red u m cu - 

arcus,&  fccantem  com plem enti eiuide arcus.Sinus d eniqj idem  totus m edius propor- 
tem ,¿fc  tionalis eft inter tan gentem  arcus cuiufuis, &  rangentem  co m p lem en ti eiufdem  arçus.
cantem r\ ~ r
cuiufuis I N  qitadranfp A B C , lit D  F, finus arcus C  D  ; &  C  E, ciufdem tangens inter Icmidiamctrum A  C, &  fc-
arcfvs. cantcm A E  : Item BG>tangens arcus BD,^ui complementum eft arcus C D . D ico ijaeife finum complementi

arcus C D , ad linu-m reétum eiufdem arcus, vt cft finus totus AC,ad tangetem CE, 
&c. Q ^ n iam  enim,vt in cxpofitione dcfinitionum didum  eft, AF, æqualis eft fi
nui complementi arcus C  D , cii fit æqualis finui redo arcus BD , qui compremen- 
tum cft arcus C  D  ; funtque triangula A F D , A C E , æquiangula, ob rcdos ángulos
F ,C ,&  communem angulum A : “ crit vt A F , finus complemcti arçus C D , ad FD, 
finum rcdum eiufdem arcus C  D , ita A  C , finus totus ad C E , tangentem eiufdem 
arcus. Qu^od eftprimum.

D  E 1 N  D  E  cadem ratione crit,vt AF,finus rcdus arcus BD,ad FD , finura 
complementi eiufdem arcus B D , ita A  C, finus totus ad C  E, tangentem ciufdem 
complementi arcus B D . Q uod cft fecundum*

T E K T I O  in eifdem triangulis erit,vt AF,finus complementi arcus CD ,ad A D , finum totum,ita AC» ' 
finus'totus a  ̂a £, iccantcm ciufdem arcus C  D . Item vt A  F, finus redus arcus B D , ad A  D , finum totum,ita
AC,finus totus ad AE,iecantem arcus C D ,qui complementum eft eiufdem arcus BD . Quarc finus totus me-  ̂
dius proportionalis cftìntcr À F , finum complementi arcus C D ,&  AE,fecantcm eiuíHcm arcus C D  : Item in
ter AF,finum rcdum  arcus B D ,&  AE,iccantcm complemcntí ciuíHcm arcus BD . Quod eft tertium. 

b iç.pri. — £ 0 S  T R E M O ,  quia triangula A C E  ; G B  A, æquiangula funt,quod anguli C,B, fint redi; ̂  &  alterni 
c ^.jexti. C A E ,B G A ,necnon alterni A E C ,G  AB,æquales : erit vt C E ,tangens arcus CD ,ad AC>finum totum,ita AB, 

finus totus ad B G , tangentem complementi eiufdem arcus C  D . Pari ratione erit,vt BG,tangens arcus BD,ad
A B ,finum totum,ita A C , finus totus ad C E , tangentem complementi eiuídem arcus B D . quod eft quartum. 
Q i^m  ergo proportionem habet finus complementi arcus cuiufuis, &c. Q uod crat demonftrandum.

S C H O L I V M .

§^0 puSio  ̂ O S  ̂  » quaprimo loco demonßrata funt in hac propoffifiat, vtfinus complementi cuiufuu arcus adfinftm 
toiigentes reäum eiufdem arcus,itafinus totus ad aliud ; hoc eil.fifinusarcus cutuflibet infinum totum multipücetur, (quodfietfaale,ft 
omnium ei ad dextram pr&ponas tot cifras,quot infinu toto conttnentur, nempefeptem,fifinus totm fuerit 10000000. vel qumque,fifi‘  
MTcuum ntts totm fuerit 100000.) produäusquenumerusper finum complementi eiufdem arcus diuidatur : inuenietur Tangens illiiu 
ríj&erM». rfyfoi, CUIUSfinum complementi acceptfit, vel cuiusfinum reäum in finum totum multiplicaßi. V tfi tangens arcusgrad. ?o.

quarattir, adtungemmeiuifinui reäo joooooo.feptem cifras ̂  hoc modo ̂ ooooooooooooo.&hunc numerum perS66o2j4..fi' 
SoUditti- ” i^fff(^omplementieiufdemarcmgrad.:¡o.partiemur. Namquotiensnumertu^77.^joi dabit tangentemarcusgrad.^o. qua- 

f io n e  cm- tenmfinm totus eii 10000000» Hincfit, tangentes omnes per folajn diuißonem inueniri. Nam, fit omnium arcuum finubus, ini-_

a 4.fexU.

]nes tangi- tto faäoa principio quadrante ̂ Jeptem cifras apponasTÒ compofi'tos mmeros perßnus compiemeñtorum eorundem arcuum, 
te$ eliciun qucmlibet per fuum correjpondentem, diuidas,-prodibunt omnium arcuum tangentes, vt ex demonßratis liquido conßar 

QN^mäkiemperfacilisefi'conßruäto tabula Tangentium. 
rSne K V K s u s  per eà,quÌ teñib lòcó'mhacpropoffunt demonßrata, f i  fiat, vtfinus complementi cuiufuis arem ad finum 

ficantes Totum,itafinuf totm adaliud.hoc eii, fi  finm totm infeipfum mulriplicctur, ( quodfaLÌlefiet,fiei ad dextrampraponas tot ci- I 
funt in finu tota,puta feptem, vel quing ,̂proutfinus totus habuerit feptè,aut quin^ afras. J  mimermq̂  producìus per j

ytßiieturß’*̂ '̂̂ ^̂ P̂̂ ^̂ ^̂ ^̂ ^̂ ^̂ f»̂ ‘* ĉusdiuidatur:reperietur SecansiÜ4marcm,f er cuiusfiiniicomplementidtHifiofaäaeit.Vrf i  fecans I
' g  arcui



nus omnes 
Jecàtes m - 
ueniütur.

iu.
% 17- tert. 
b  ip  pri 
c  ô.primh

d 7. hu ius.

f\  jircm g ra d .^ o .d eftd eretu r Jiuidem m iooooooooooQ ooo. {p ro d u ilu in f á l i t e t n u m eru m  exJtn u  toto in  fetp fu m p er Sôôozj^ . so U  ë m -  
I Ji/iutfícom plem entf4t'Cmgrtíd.^o. N um erus en im  Q ^ t t e n s  11^4.700 .̂ dA bitfecA ntem  àrcus grad.^ o. quatenus f in u fto tm  e í i  fione eiuf- 
J JOOOOOOO, Sola  ergo dtutfione h u iu sfem p ern u m eri 100000000000000. p er [m u s  com plem entorum  o m m u ìU A n u u m , in itio fa -  

¿lo à principio Q ^ A d r m is ,  om ntum  a rcu u m  feca n tes  c r u u n tu r , v t c x  d m o n flra tU  liq u et. £ x  quo fa c ilim a  e r it  co n ftru ctio ^ ^ ” ' ' ^ '  
^  ta b u k S e c a n tiu m . ■ r s p e r p -

T H E O R .  I I .  P R O P O S ,  i p .

T A N G E N S  cuiufuis arcus, qui femiiTe quadrantis maior fit, æqualis eft tangenti &  fe- x̂ mens 
canti fimul arcus, qui duplus fît exceflus, quo datus arcus femiiTcm quadrantis lupcrat. arcM n.es 

I iN  <juadranteABC,íitCG,tangensarcusCF,quifc;miírequaílrantisniaiorfit,intcrfemidiaraetrum^‘’̂ ^
A C , &  fccantcm A G , ciufdcm arcus CF,comprchcnià. D ico C  G , æqualcm cflctangenti,&fecanti fimul ar- ¿rarnU  ̂
cus,quidupIusfitcxceirus,quoarçusCF,femiiTemquadrantisfupcrat. Sumptoeniin arcuFD,ipflFR,Æ-f«.^,«^V-
qlTall,ducatur reéta A D , extcndaturquc vfquc ad E. » Et quoniam anguli B a F , T À  E, ob æquales arcus V, F,
D  F ,  æquales funt:  ̂ EtanguloBAF,æqualiseftalternusangulus G ;  critquoqueidem angulus G ,  ángulo 
G  A E , æqualis.  ̂ Q il^ re rc ¿ l£ E ^ ,E A ,3equalcsíunt:acpropterea,additacommuniCE, c r itC G , totatan--^^ 
gcns arcus C F , duabus C E ,&  AE,hoc eft, tangenti,&fccanti arcus CD,fim ul 
xqualis. D ico iam arcum C  D , duplum efle excciTus. quo arcus CF,propofi- 
tusfemiflcni quadrantis íuperat. Produdo enim arcu quadrantis ad partes
B,fumptoque arcu BH, æquali ipfi C D , cum S¿ arcus FB, arcui F D , fit æqua
lis,erit totus arcus FH,toti arcui C F, æqualis, ac proinde arçus C H , duplus e- 
rit arcus C  F. Q iîoniam vero arcus C  H , quadrantem C  B, fuperat arcu B H, 
hoc eft, arcu C  D  ; Tfuperabit C  F , fcmillÎs arcus C  H,femiflem quadrantis 
C B , femiiTe exceifus C D . Arcus igitur C D , duplus eft excciTus,quo datus ar
cus CF,femiffem qiiadrantis fuperat. Eft autem oftenfum, C  G , tangentcm arcus C  F, æqualcm elfe tangenti 
C E ,&  fecantiAE,fimul arcus C D . Igitur tangens cuiufuis arcus, qui ièmiiicquadrantis maior fit, æqualis eft 
tangenti,& fecanti fimul arcus, qui duplus fit cxcelTus, quo datus arcus femiiTcm quadrantis fuperat. Q uod o- 
ftendcndumerat.

S c n o I 1 V M.
B A N C  propofitionem nonmiili ita proponunt.

^  S E C  A  N  S cuiufuis arcus vna cum tangente ciuitlem Æqualis eft tangenti arcus compo- Secans,̂  ̂
lìti ex dato arcu,&femiftc complementi eiuidem. tangense-

N A M  ineadem jigurafit AE, fecans,(¿^CEytangens eiufdem arcus C  D. Seño autem arcu BD,nempe complemento cm cui ta 
m u s CDMfariam in F,ducatur ex centro A, per F, reèfa AG,fecans tangent em C £, productam tn G. Erirque C  G, tangens geti f im u l  

m u s  C F, compofîti ex dato arcu CD, & D F ,  femijfe complementi DB. Dicofecantem AE, à  tangentem CE,fimnUquales 
ejfe tangenti C G. ® Qt^a emm anguli B ̂  F, F ̂  E, squales funt,propter aqitalesarcksBP, FD ; &  ángulo BAF,  alternus-^^ '̂ 
angulus G,£qualis eil ; ent quoque angulus idem G,anguh GAE,aqualis.%Qmre squales funt re¿U E A , E G :  atque adeo, ad- 
dita communi EC,dua AE, EC,fimul toti CG, aquales erunt. „  ¿ primi.

T H E O R .  72. P R O P O S .  20.
s  E c  A  N  s  cuiufuis arcus æqualis eft tangenti eiufdem,vna cum tangente femiflis com- secas m .  

plcmenti arcus eiufdem. *«/«»
I N  quadrante A  B C, fit A  D , fccans,& C  D , tangens arçus C E , cuius complcmentiEB,femiiTis fit EF; duoruZ’* 

velFB,&nuicfem iiriæqualisfitarcus C G . D udaautcm rcá:aAG ,& produ¿la,doneccum D C,protra¿la;irí««f4» 
coeat in H,erit C  H , tangens arcus C  G , qui femiiîis eft complementi arcus
CE. D ico fecantem AD,æqualem eiTt tangenti C D , &  tangenti C H , fiinul, 
hoc eft,toti lineæDH. Q iioniam enim anouli E A F , CAG,æquales funt, 
ob æqualcs arcus E F .C G  ; addito communi ángulo E a G , erunt toti angu« 
lÏF A C .Ë A H .æ a u d es.  ̂ ÌUirtusquiaintrianguIoreétanguloACH .duo 
anguli A  H, vni recto, nimirumanguiolJAC, æquales funt ; ablatis angulis 
B A F jC A H , qui propter æqualcs arcus BF, C G ,æquales funt,erunt reliqui 
anguli F A C ,&  H,æqualcs. Eftautem angulus FAC,oftenfus æqualis ángu
lo E A H . Igitur &  angulus H,eidem ángulo E A H ,æqualis erit ac propter- a 6.primi. 

ea redæ A D , D H , æqualcs erunt,hoc eft,fccans AD,tangentibus D C , CH ,
»qualis erit. Q uod eft propofitum.

A L I T E R ,  Sit rurfus AD,fccans, &  CD,tangens arcus CE. D ico fecantem AD,æquaIcm efie tangen
ti CD .vnacum  ungente femiífis complementi arcus E  C, feu anguli D A C , hoc eft, vna cum tangente femiiììs 
anguli D,qui complementum eft anguUD A  C , « cumambointrianguloreétangulo A C D ,vnirc6tofintæ - ^¡z.tri 

 ̂ quaics. Centro namque D , òiinteruallo D  A , arcus circuli defcribatur A  H I, icçans D C , produdam in H ,&
A C,produdam  in I,ducanturque redæ AH ,H I. Quia igitur redaD C ,ex centro D.circuli AHI.eduda fecans 
redam AI,ad ángulos red os ,  * fecat cam bifariam ; fecabit eadem DCH.8¿:arcum AHI, bifariam,ex lemmate f  3 ‘ fert. 

indefinitionibusdemonftrato. sQ iu re  anguli C A H ,& I,æqualcs funt. Q u oniam autem^cum anguli D,6¿ I» 
eandem habeant bafi’m arcum A H , Scille fit ad ccntrum D , hic vero ad circumfcrcntiam, ̂  angulus D , an t»uli  ̂ tert.

I,duplus eft, erit quoq; idem angulus D.anguli CAH,duplus:ac proinde angu lus CAH» femiiTts crit anguli D , 
ui complementum eft anguli D A C  Cum ergo C H , tangens fit anguli C A H , fitque D A ,reda redæ D H ,ex 
ciìn.circuli æqualis : liquido conftat,fecantem A D 7 arcus.CE, æqudem effe tangenti C D , eiufdem arcus,vna

I 2 cum

ge n tib n t
fittami.
lU.
a 2 7 . tert. 

h s z .p r i.  

C2 7 . tere.

l



cum C H ,tangente femiiTis complementi arcus C E , feu anguli C A D . Qi^propter Secans cuiufuls arcus aqua-»  ̂
lis eft tangenti eiufdemAc. Q i^ d  dcmonilrandum crat.

S C  }l O L I V  M.
Compen  ̂ E X proximis dmbus tbeorematihm mtrificum nobis compendium fuppeditatur ad tabuUm tam Tangentium, qmm
diummi-. secantiumconñrucnáam.Namß  per ea^ua propof. iS. eiufqucfM9pracepmtis,taugentesomn:um arcuum per fingula mi-
rificu pro nutaextenkrum vfqueadfcmijfemquadrant'u, fecaneesveroomniumarcuummmqu,ídrantis mqutramus; mimicrruu ■ 

earumbeneüaoperfoUmaddummitangentcsaltorumarcuumyvfqueadarcumgrad.67.Mtn.:;o.jinmtrumtangcntci;i?. 

f2 ,Z M c c a n tÀ c m u fq u e a n m m m o ,u fm ,'ie q u .d r a n m ,q m m in u u n u m m f.m c o ^ ^ ^ ^ ^
tmgen. i pL,ere^a«cd,anxcnscum fuU anuinum ,i fem 4equM lrM «äu}«a!i,eitungent, ,acfeca,m anm  ,qm

t¡^uodatusarciis(em í([cm quadrantísf:íperat;qualesfuntom nesarcusm m utorum farium vf^adgrad.4yvtarLíisU au
feo^nHü. ¿  j^ e m p lic a u fa J td e f id m íu r ta r ig e n s a r c i is g r u d .4 S M m j.c o U ig e m u s m v n : t fu m m a m ta n s tm e m s u 8. &

c u m ? r a d .4.d 'u p era t. ^um eTíim im onflam iooosSzo d a b it ta n g e n te  propofiti a rcu sg ra d .4 ^ .M m  i. q u i J a m ß e m q u a d r .in -  

tisfuperatfemii'earcusMm.z.vtpropofiQ.ofienfmieíí. U e m g r a d .4.^.mn.i.componittire%ArcuMm.z.^\emi^ecom~
p lL en iu L fd m a re m ,q m d cm flM m r!,ra d S ,.M m .sS .h o ceH ,ex m u M m .z.& a n u g ra d .4 ^Mn.sg.Mprowäe,^^^^^^^^

fc h o h o p r o p o fig . d e m o n ß r a u im iis ,n u m eru s ¡oooíSzo.conflatíisextangente,& fecantearatíJáíiK2. dabit tangentem ùcìt 
a r c u s c o m p o r m e x a r c u M m .2 .& fe m :J fe c o m p le m e n n a u fd e m .^

F A D E U  ra tm e tanffCHS cmufuisanusmaioris femiße quadrantiscomponetur jecante arcus,qut
duplusftr exceffus,quo arcus lU efm iß’emquadrantisfuperat. Item ß m v n m  fum m a m c^ an tu r tangens,& fecans cuwf- 
m  arcus imnoris femiße quadrantisyionßahmir tangens arem compofiti exiüo arcu,&femtjfe complementi etuflem. I f  t.m- 
qens i4?9Z4.u arcus ̂ rad. ss- Mm. 8. compoßta eii cx tangente 6̂92̂ 00. & fecante 10659951. arcusgrad.20. Mtn.i6. qm uuphs 
eíi arcus m d .  w. Mm. S. quo datusarcmgrad. tí. S. quadrantis femtjfem fuperat. Item ß  tangens^6gz,oö&  fecans 
j0 6 m u  arcussrad.20.Mm.16. tnvnamfummanicolhgantur, conßabiturtangensi4?S24^^ araisgrad.sf.Mm.S.coinpoß-
u ex iÜ 9araigralzo .M in .i6 .& fem iffecom plem am  eiufdem ,nempeexar(ugrad.3 4 . Mi n.52.cumiompUmentuniarcm

vrad 20 Min.i6.comprcbendat^rad.6g .Mm. 44- „ • . . ¡ ■■i n
1 T A O  VE propoßtoarcuquocunquc,quimamfitqu.idrantisdimidio,ßexeodetrahaturfemtpsquaLrantts,ideü,

^'"^anttíirad 4 S &  r. liq m  arcus fumatur duplusy component tangens & fe ia m  b u m  dupli arem fumpti tangentem p.opofmil-
littsarcus. V tß q H ^ r a tu r ta n g e n s a r c u s g r a d .5S .M in .S .d e tr a h e n d ie r u n tg r a d .4 j . c x c o , a 'r c l t q m a r c u s g r a ä jo . M i n . S j t ^

k /o. i«. mendus duphts arem grad.20. Min.i6.  ̂H um  emm tangens,& fccans component tUim tangentem,vt dm onjuam m  eii.
itt(. IS  autem bocmodo tangentibmarcuum (emijfe quadrantis malorumvf^adarcu grad.óy^M m .p. mclu-

ß u r ß r u r fm t a n z € n te m ,& fe c a n te m c u n if( j^ i} o r ( im a r a iu ,q u im m u ta n u m e r o p a r ta c o m p lc ä a tu r ,{ q u a U 's J u n t a r c t is g r a d ^

4 r M in  2 & < rra d  45 M m .4 .& c.'^ in  v n a m { u m m a m c o llig a m m ,r e p e n m u s ta n g e n te s m a io ru m  ad b u c a rcu u , n em p cgradeó/. 

M m  & ^ r a d  6 7  U m  2z .& c .v fa ,< id a n u m g r a d .7l  M m .4 S .m d u fiu e. N am buiusarcusgrad.:}_^. M m .45.q u o a r c m g r a d .78,
Mm4S.fem(fmquadrantisexudn,duplmeíiarcusgrad.67.Min.30.cuimtangensvhmiolocomuentafuit^Itemexhístan-

.cntZ sarcLnLw rum ,quam grad.67.M m .,;o.vJ^adarium grad.78M m 4Sm duß^^^^^^
iecantem cutufq, lüorunhqm minuta numero pana comprehendat, m vnam coUigamusJunmahi, m m m u s  tangentes ma-
irumadìm canuum ,cum fm oàfuntaraisgrad.7Snm .46.& grad78M n.47.& ^^^^^^^^^
Kimbumarc,is<rrad.^9.Min.z2.quoarcmgrad.84.Mjn.2zfemijfemquadrantisfupaat,cbplusdiarcusgrad.78.M.n44.
auimaxmmsesicorum,qmmmutanumeropariababent,&quorumtangentesiaminueHt<tfHnt. Sic etiam ex bu inuentis
rcperiemmtanmtesmaiorumadbucarcuum,quamgrad.S4 .Min.zz.vf¡,adarcumgrad.S7 .M in.ii.Qwahim sarcm grad.

4.2.Mm.ii.quoarLUs arad.87.Min.ii.dimidtumquadrantü cxcedit,dupius eíi anus grad.84.Min.22.cuiustangensvltimo loco
fmtinuentaTxhisverorepertisconfuiemustangentesfequc}itiumarcuu7n,vfy¡adarciimgrad.88.Min^5p^'Optercaquodhu-
m arcu sqrad.4 ,̂.Min.^5.quoariUsgrad.88.Min.^5-qtiAdrantudimidimnexcedit,dupluseiiarcusgrad.87.MmAo.qutmaxi-

mm eit tor u,qui minuta babent numero paria,&quorum tangentes proxime inuenta funt. Per has quoĝ  rcperiemus aliorum
arcuumtaniremcs,vfQ,adarcumgrad.S9.Min.i7.tnclufiue'yCumhuimarcusgrad.44.Min.i7.quoarcusgrad.8g.M:n.i7.dt-
7n id ia tu m q u a d r a n tc m e x c e ä it ,d u p lu s fita r c u s g r a d .S S .M in .^ ^ .v tp o te m a x im u s e o r u m ,q u im m u ta m m e r o p a r ia c m m c n t,

&  quorum lam tannntesfunt cognitx.Bencßcio deinde harum tangentium inuentarmn eliciemus tangentesalioru aYCuum,
vfci,adarcum<irad.8g.M:m.;i8.inclufiue',eQqmdhuiusarcHSgrad.4 4 -Mittß.quoarcusgrad.Sg.Mm.^8.fcmißmiquadrantii 
fuperat dupíuseñarcus<irad.8g.Mm.i6 .qutmaximuseíieorit,quiminutanuìmrohabentpana,&quorütangentesiamfa- 
äafuntnQta'yHincaliorumarcuÜtangentesinqummus,vfy^adarciimgrad^g.Mm.49-H^uppequtfuperetquadrantis(.im- 
diüanu(irad.44.Mn.49.<uiusdupluseßarcusgrad.Sg.Mm.,iUdqueproxmieperuenmus.Atexbumueßigabimus tangetes 
fequentin4rcuüvf],adarü¡grad.Sg.Min.u-nuippequiquadranttímedietatefuperetjrcugrad.4_4^Mtn.54.míusdup.uses'l

arcus errad 8g Min'^S.qui maximus efl eorii, qui minuta habét numero paria,& quoru tangentes la funt inuenta. Eaaem ra-
tioneexhisinucniemustan<rentesfequentiüarcuuvf^adarcugrad.89.Mm.57.Qmabuiusarcusgrjíd.44Min.S7.quoarcus
cradSgMin.S7.quadratisdimidmfuperat,dupluseflarcusgrad.8g.Mm.S4.^dquèproximeperucnruJuit.Den:^txt
&  f e c h e  a rcu s l r a d 8g M in .^ ó .c ò fic ic m u sta n g e n tè a r c u sg r a d .S g .M in .jS .E th in ita n g e n te e x p lo r a b im u sa r c u sg r a d S g .M in .

JAtqM a,vtvides,extanm ibusarcuuvf^adgrad.45.&exfecattb.omarcuuquadratisperßcitHrintegratabuU

O  V O D ß  feca n tem  cm ufcunij^ arcusfubducasex ta n g è r e a lte r iu s a r c u s , q u i e x p r m e tü o y a c fe m ijfe c o m p le m en ti e m f
^'^SènHmpòmtùì-,reliquumfactestangentemeiufdempriorisiliiusarcus,cuius feca n tem fu b d u x ifliA tem fita n g e n ^ ^ ^

a r c u s e x e iu fd c m fc c a n te d c tr a h a s ,r e m a n e b itta n g e n s fem iß iic o m p le m e n n a r c u se iu fd e m . P r im u m c o n fla te x fih o lio p r o p e f

ig.vbi oßenfum eíi, fecantem, &  tangentem cuiufun arcusftmul aquales ejftangeti arcus coinpoßti ex tUo,c  ̂exjm tßecom - • 
plementi eiufdem. Hmc enim fit,vtfecans cx compofita hac tangente ablata reUnquat alteram lüa tangentem. Secundu vero 
Uquet ex pr0p0f.bac20.vbi demonflrauimusfccantè cuiufuis arcus aqualè ejfe tangenti eiufdem^na cu tangen tejemißis com
plementi arcus eiufdem. Oliare huiusfemißis tangens reüquaßetpoilfubtracimem alterius tUius tatigentìs cxjccante. V.g. 
fi fecante arcusgrad. 20. qua eiì 10641777- detrahamus ex ¡4281480. tangente anus grad.^s campofm ex arcu grad.20.& fe -  
milfe complementi eiufdemrrelifiquetur tangens ̂ 6̂ 970̂ . arcus eiufdem grad.20. Itemfi42447;^'^' tangentem arcusgrac .2 .̂ 
ex io86:6ô  fecante eiufdem arcus fubducamus, rm an£Ù^fM i^Qi66i8Ss5. arcus grad.^?. Min. p .  hoc esf,fcm>ßis compie- 
m m tU ati arcus grad. ZS- Rurfusß i i S 4 7 o ^ ß ^ a ^ ^ ^ ^ d .  30. ex 173^0508. tangente arcus grad^Jo^



E T  s  E c  A  N  T  E s.  l oi
fful ex arcu grad.So. à*femijfe complementi eiufdem componitur ,auferamus, relinquetur tangens 7̂7̂ 0̂4* arcus grad. ̂ 0. 
Stjii70p6S. tangentem anus grad. lo.demamusex 101̂ 4-̂ 64. fecante eiufdem arcus grad. 10. remanebit tangens S^ ôç 6̂. 
ircusgrad.40. qui femïJSu esi complementi di^i arcus grad. lo.

IAM. vero f i  per ea, qua propof. iS. eiufque fchoUo tradidimus, tangentesomnium arcuum quadrantis perfinguU Mi
nuta extenforummuefligenm\ reperiemus earum beneficio perfolam additionemfecantes omntum arcuum per bina minu
ta progredientiumft nimirum tangentem cuiufuw arcus minuta numero paria habent'u addamus ad tangent em femifüs com- j  ̂
pim ent i arcus eiufdem :  ̂propterea quod Secans cuiufuu arcus aqualü eh tangenti eiufdem, vna cum tangente fem ifu  com- ' 
plementieiufdem ; confiât autem omnium arcuum minuta numero paria habentmm complementa fentijfes habere. Exempli 
caufa,f i  defideretur fecans arcus Min. 2. addemus eius tangentem ̂ SiS.ad qçq4 i$4. ad tangente arcus grad.44 Min. fç. qui fe- 
nufts eil complementi arcus dati Min.2. Numerus enim compojitus 10000002. erit fecans arcus Min. 2. Sic etiam f i  quaratur 
fecans arcus grad. 8ç. Min. sS. addemus eius tangentem ad z^o -̂ tangentem arcus Mm. t. qui femij^ts eficomple-
mentiarcusdattgrad.Sç. Min.^S.Namnumerusconjlatusi7i8So:}6iç8.eritjecansarcusgrad.Sç. Min.jS. Ilacrattoneconjicie- 
tur dimidiatapars tabula Tangentium: at tangentes arcuum mmuta numero imparia habentium, quoniam eorum comple
menta fem[jfesnonbabent,niftadSecundavenirevelimus,inue(ligandie erunt,vt propof iS. eiufque fcboitopracepimus.

R v k s v s  fecantem cuiufuis arcus mueniemus ,f i  eius tangentem demamus ex tangente arcus compofiti ex arcu ilio,
&  jemi^écomplementi eiufdem arcus. Nam cum,vtdemonfirauimus,fecans cuiufuis arcus,vna cum tangente eiufdem aqua- ^ 
lis f i t  tangenti arcus compofiti ex dato arcu,&femijfecomplementieiufdem', efficitur^vt tangens dati arcus ex tangente \f. hutuf. 
arcus exeo, &femiffe complementi compofiti dblata relinquat fecantem eiufdem datt arcus, Vt f i  cupiamus fecantem arcus 
Min. z.auferemusjSiS. tangentem ipftus fx  looo^Szo. tangente arcus grad. 4j. Min. 1. compofiti ex arcu Min. z. &  e x a n u  
grad. 44. Min. 9̂. qui femijsu eíi complementi arcus dati Min. z. Keliâus namque numerus looooooz. erit fecans arcus 
dati Min.z.ltaquoquefivelimus habere fecantem arcus grad. 60. fubducemusijpo^oS. eius tangentem ex ^7^zo^i4.tangen- 
te arcus grad.7S. compofiti exdato arcu g ra d .ô o .é 'm u  grad.ij. qui femij^ts eíi complementi dati arcus grad.60. Kemanebit 
enim numerus 20000006. pro fecante dati arcusgrdd.60.

H Æ C ,  qua hoc fcholio tradita à nobis fu n t, vera funt,fifinus exquifite inuenti fuerint : f edquianonomnes Jinusac- 
A cosniti, maxime (inus arcus çrad. i.^èf alti ex hoc dependentes , quales funt finus arcuum per fingulu mmuta ex~ ^
' (T tenjbrum ; fit  vt nëque tangentes, neque fecantesinuenta per ho fee finus fin t admodum accurata. Quare fiexinuent'isqui- ejfe uctu- 

/ bufdam aliaperfolamadditionem, fubtraciionemue inqutrantur ,V t hoc fcholio docuimus,non parum different ab eifdem, f i  rattií, per
I perfinus inuefiigarentur.Nam tangentes ̂ fecantes perfinus inuenta f x  vnofolo principio non omni ex parte vero,nempe ex 

finubus,gignumur : at eadem perfoiam additionem ,ft(btraclionemue procreata oriu ntur ex pluribusfalfisprincipijs, himi- ^
rum exfinubus prm um ,deinde vero etiam ex tangentibus, &  fecantibus per finus inuent'is, qua accurata efe non pojfunt, vt fig„em 
diximus. Mag'tf exquifite ergo cognofcentur huiufmodi linea perfinus,vt propofiS. eiufque fcholio traditum eH. Hac ratione é “ fubtrañh 
tabulam Tangentium, ^  tabulam Secantium brem fuppiuabimiis. Non paruos cnim errores in alm um  tabulis deprebendi- nemue, v t  
mus ; vt into îllufidere non pópmUs ; propterea quod mult,is tangentes, é ffecantes velper partem proportionalem, vel per fa- ^ hocjcho 
lam additionem aut fukractmiem  inuejiigarunt, non autem omnes perfinus. Subiungemus tamen paulo infra aliorum tabu- *" 
Us, donee per tempus nouas confiruere heebie.

T H E O R .  IJ. T R O P O S .  21.
T A N G E N S  cuiufuis arcus eft ad tangentem alterius arcus cuiuslibet, vt tangens 

complementi poftcrioris arcus ad tangentem complementi prions.

I N  quadrante ABC»arcus CD,.tangens fit C E , &  fccans A E  : Item arcus C F, tangens fit C G , 5ciecans 
A  G  : X)u4 a autem redlaB H,circulum tangente,&  vtriq, fccanti A E, A G , occurrentein I,H; erit BI, tangens 
complementi arcus C D ,&  BH^Tangens complementi arcus C F. P ico  ita clfe

E l / «C E ,tangente arcus CD ,ad C G ,tangente arcus C F, vt eil BH, tanges comple- 
mêti poucrioris arçus CF,ad BI,tangente complemccî arcus prioris C D . *jCü 
cnim finus totus fit medius proportionalis tá inter C E , tangente arcus CD^sT 
BI, tangente complementi arcus eiuidem CD* q  inter C  G , tangentem arcus
C F , &  BH,tangentem complemeti arcus eiuíHe CF;  ̂erit tam redangiilu fub 
C  E, B I, quam rcdangulum fub C  G ,B  H , quadrato finus totius æquale : ac 
proinde redangulum iub C E , BI,rcdangulo fub C G ,B H ,æquale crit. ̂  Qiia-
rc erit, vt C  E, prima ad C  G , iecundam, ita vt B H, tertia ad B I, quartamincriipevtCE, tangens arcus CD ,ad
CG,tangentem  arcus CF,ita BH,tangens complementi arcus poilerioris ÇF, ad BI, tangentem complementi 
prioris arcus C D . Tangens igitur cuiufuis arcus eft ad tangentem alterius, &c. Q uod oftendendum erat,

THEOR. 14 .. TROPOS. 2 2 .
S E C  A  N  S cuiufuis arcus eft ad Secantcm alterius arcus cuiuilibet, vt finus 

m entipofteriorisarcus adfinum complementiprioris.
I N  quadrante ABC,fit AD,fecans arcus CE,8¿ AF, iecans arcus C G  : &  EH, 

fmus complemeti arcusCE,ad GI,finus complemeti arcus C G .D k o  ita effe fecanté
A D ,arcus CE,adAF,fecantéarcus C G ,vte ftG I, finus compíemclítTpófteriorís ar- 
cusCG,adEH ,finùcom plem entiarcuspriorisCE. “ Q uonia enim finus totus eft 
medius proportionalis tam inter fecantem A  D , arcus C  E, & E H ,lm u m  comple
menti eiufdem arcus C E , q uam inter A  F, Ìecantcm arcus C G , &  G I, finum com- 
>lementi ciuiHem arcus C G  ; ̂  erit tam redangulum fub A D ,E H , quam redangu- 
um fub AF, G I, quadrato finus totius æquale : ac proinde rcdangulum illud buie 

acquale. '  Q ^ rc  erit vt A  D , prima ad A  F, lèçundam, ita G I, tertia ad EH , quar-
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tam ; hoc cÎî, vt A  D,  fccans arcus CE,  ad AF,iccantem arcus C  G,¡ta G I ,  finus complementi arcus poilerîoris 
C  G ,  ad EH,  fint m complementi arcus piioris CE.  Sccans igitur çuiufuis arcus cft adfecantem alterius arcus 
&c.  Quc>d demonftrandum crat. *

T H E O R .  /J. T R O P O S .  23.
Tmgi'tt S I  p lurcs  i înt  arcus  æquaîi  excciTu p r o g r e d i e n t e s , b a b e b u n t  Ciìm t a n g e n t e s , q u a m  Sc- 
â ' Î « « «  niaioruni a r c u u m  m a i o r c m  di fFcrentiam, q u a m  m i n o r u m  : ira vein  tabula differcntiic 
A qZ íiH T  r-' ingentium ,  q u a m  f eca nt i um  l e m p e r c r c f c a n t  v f q u e  a d i in e m  q u a d r a n t i s . .

cr.[cmùU i N  q” aaranteABC.fintarcusCD,CE,CF,quommdiffcrcntiæDE,EF,æquaÎ3sfint,8icorandcn,
Et quia in triangulo ACH,angulus C.ret r̂n  ̂r/f; ̂ Ht 

A  H C, redo minor, « cum ambo fintduobusrcftisminorcs.  ̂ Cumcr^oduo

anguliaaH,fmtduobiisrcôHsæquaics,critAHI,maiorrcao,‘:acprwndeanPu.
Kis I,in triangulo AHI, rc¿to minor, d Q u arc maior crit fecans AI ,  ftcante A  H. 
Eadem ratione maiorcrit quam A G :  I tem AH ,maior,quam A G .  Abfcindatui 
er̂ î o AK.ipfì AH,6¿ A L  ipli AG,æqualis! l)ieoIH.diiÌerentiam tangentium CÏ,
CH,  arcuum maiorum CF,  CE,  maiorem elfe diíFercntia H  G ,  tangentium CH,  
CGjminorum arcuum C E ,  C D  : Item K 1, difterentiam iècantium AI, A H,  ar
cuum maiomm CF,  CE,  maiorcm cÏÏcoiïïeîvntia LH,  fccantium A H, A  G ,  mi
norum arcnum C E , C D . C um enim arçus DE,EF,  a-quaicsfint, <= crunt&anguli

AU f l  • • D  A  E , E F ,  ?jqualrs:ac prümïïëTngulusI A G ,  icdus erit bifariam per redam
î i j e x ù .  A H .  lg i turc r i t ,v tIA ,ad AG, i t aI H,a dH G: EftautcmAI;maior,quam A G ,  vt oftcnfum cft. R e d a e r c o  

IH,maior quoque erit, qiiam H G .  Quod cil primum.

_  I ^ y c  f’ LS iam FM,E N,D O, ad A C  pcrpciidicr.Ír.ribus,ncmpefmubnsrcdisarcuum C F ,  C E ,  C D  •
c m  A M,iinus complementi arcus C F ; & A N ,  finus complementi3rcus C E  ; & AO ,  iïnus complementi arcus
CD,vt in expofitionedcfinilionum didum (.-ft, S Quoniam vcroredaWVIN, maior eft, q u â N O ;  maior t-rir 

h  s.q u m . proportio A N,  a dN Q ,  quamad M N  ; E ftautcm adhuTinaior ciroportio AO .  ad NO .o n.m  A \T
i  3 0 .  q m n -  " M O -  T a l t i l r  m n i f r »  m -if-  A  A K T  _  , tX T  ; t  . ^  ^  .

rcr.mu. 
z  1 7 . fr i. 
b is-pri. 
c i? .p ri. 
éiç.pri.

e 17. Urt. M Ñ O

.« Î jA  r ■-------piupuiLiu/IuuIN\^,quam AIN, adcanucm
130. N Q . IgiturjBulto maior ent proportio A O ;n N O ,c iu a m  AN.adTVlN.  ̂ Etpcrconucrfioncmration;.. mi- 
ius n o r p ro p o r n o A O ,a d A N ,q u a m A N ,a d A M :h o ceft,maioj:proportioAN/aclÀ.Vi nnam A(T<,A a m

ergo fit,vtAN,ad AM,itaAI,ad AH:  Et vt A  O, ad A N,  ita AN,ad A G  : maior quoque eriipropoit'raTT
1 zp.quin. AH,ad AG.hoc cft,ad A L  :  ̂Diuidendo ergomaior ctiam proportio erit ÍK, ad
ïmô.quin AK,hoccft,ad AH,quam HL,ad AL :  Et conuertcndo niÛTor erit ̂ oportio AK, ad Ri, quam A L  adLH* 
'»/. hoc cft,maior proportio crit AL,  ad L H ,q ï ï ^ ï ï ïT îÎ 7 r ^ I .  « QuarçcummaioradhucfitproportiJA H ad
o a l . ad eandem L  H : multo maior proportio erit AH,ad LH,quam eiufdem AH,ad Kl  ; « ac pro-
oiv.quipj. ptcrea reda L H ,minor ei-it,quam KL Q ^ d  cft fecundum. E x quo fit,diffcrcntias tam tangentium,quàm fe- 

cantium in tabulafemperaugcriadfincm vfque quadrantis : ^ iu s “ ^ I c m  contrarium in finubus accidit 
vt fupra demonftratum eft. Quamobrem li piurcsfintarcus æquali exceiTu progredientes, &c. Quod de
monftrandum crat,

C O R O L L A R I V M .

A rcu s tm  S E Q V I T V R  hinc,fi quotiibctarcuum tangcntcsæqualitcrfefccxcedant,arcus eaniminxqualitcr 
fefe excedcre,cxccifusque maiorum arcuum efte minórese quam minonim. Omnium item fccantium fç&men 

extra quadrantcm ciïl'inæqualia,minoraquccireilla,quæprincipiûquadrantis funt propinquiora. Quo- 
habitiu arcubus D  £, E  F, æqualibus, oftcnfum fuit, redam IRmaiorem efll- quam H  G  ; l i ^ d o
tri.<judes. conftat/iexHI,aufcraturredaipfiHG,æqualis,fecanteminterduasAI,AH,dudam diuidercarcumEF,at-
hAét ex- q ueadeo abfcindcre arcum m ifiofcm  arcu DE,  nempe partem arcus EF. E adem q ueratioeftdealiis. 

ci§ i$ . R  V R S  V S  quia dem onftratum  eft,fccantem AG,minoremcfl'e,quam A H ,fit,vtab latisfem id iam etris
«qualibus AD; A E  Jegm entum  D G ,  reliquum  m inus fit fegm ento reliquo EH, & c.

T H E O R . i6. T R O P O S . 2 ,̂
T A N G E N S  arcus  m aioris ad ta n g e n t e m  minoris  arcus mai or e^ i  p r o p o r t i o n e m  ha- 

b e t ^ q u a n H e c a n l m ^  arcus ad i e c a n t e m  ei ufde m minoris.
A rcu u m
inAtjuali- 
ttm tanges 
maiotU 
ad tangen 
rem mi 
norii pro~ 
fortionem  
habet ma 
iorë , «̂<1 
fecans ma 
îorii ad  

Jecantem 
mtnorts. 
a  a .fexti. 
b S. quin, 
c  (choL 
Z7 . Í .

M

H

]

M R O

R E  P E T A  T V R  figura prarcedcntispropof Dicomaiorem eftepropor- 
tionem tangentis Cl,ad tangentem CH,  quam fecantis ALad fecantc A H. Qiio- 
niam enim eft,vt AF,ad FM.ita Al,ad IC; ítem vt AE,adEN,ita A H , a d H C ^ f t  
autem minor proportio femidiametri AF,ad FM, quam femidiametrÍAE, ad E Ñ T  
quüdíiiUí.sFM,maiorisarcus C l ’,maiorfitíinuEN,minorisarcus CE,vtin expo- 
iitione dcíinitionum didum cft. Igitur minor quoque erit propoi tio A I ,  ad 1 C, 
quam A H , ad H  C : Et permutaii ^ ,  minor etiam proportio AI, ad AH,quam 
I C ,  ad H C ; hoccft;tangens CI,  au tangentem C  H. habc iit maiorcm proportio- 
nem, quam Iccans Al,ad íccantem A H. Quocirca Tangens arcus maioris ad tan- 
gentem minoris arcus, &c. Q ^ d  demonftrandum erat.

S E Q J ^ V N T V R  T A B V L Æ  T A N G E N ^
tmm atqm Jecantium.
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> 1 5 5 8 1 6 508439 48525 1
' 15 67 1 5 3 1 1 3 5 1 48 6 16 6
Ì 159655 314262 489082
) 14 2 5 44 3 * 7 1 7 4 49 1 9 9 7
> 14 54 54 520085 , 4 9 4 9 * 3

148565 322997 497829
■ 151^73 325909 500745
> 15 4 18 2 528821 505662
I- 15 90 9 Ì 3 5 * 7 3 3 506578

160001 334645 509495
) 16 2 9 11 357558 5 1 2 4 1 1
 ̂ 165820 540470 51552 8

îl 168750 543582 5 1 8 1 4 4
) 17 1 6 4 0 346195 52 x 16 1
)! 1745 So 3 4 9 2 0 7 524078

3 - 1

Il 8p 88 87

•514078 699269 6 0
526995 702193 $9
5299 11 7 0 5 1 1 6 58
552828 708039

J

57
535745* 7 10 962 56
538665 7 1 3 8 8 6 55
54*580 7 16 809 54
544498 7*9733 53
5474*5 7 1 1 6 5 7 51
550353 72 55 80 5 *
553^5 * _7 ^ 50_4 1 2
55 6 16 9 7 5 1 4 2 8 49
559087 734353 48
562005 7 3 7 1 7 7 47
564925 740202 4Ö
5 67841 7 4 3 * 1 7 45
570759 746052 4 4
575 678 748978 45
5 7 6 5 9 6 75 *9 05 42
5795*4 7 5 4 8 1 9 4 *
581433 7 5 7 7 5 4 42
5 85 3 5 1 760680 39
588270 76 56 06 38
5 9 * 1 8 9 76 65 52 37
594108 76 94 5 9 36
597028 . 7 7 1 3 8 5 ü
599947 7 7 5 3 1 * 34
602866 7 7 8 1 5 8 33
605786 . 7 8 1 1 6 4 t 31
608705 784091

4
3'

6 1 1 6 25 _7_87o *7 ♦
à 2

6* 4 5 4 4 7 8 994 4 29
6 1 7 4 6 4 7 9 28 71 28
620584 795792 27
615 504 7 9 8 7 1 6 % 9 16
626225 801655 i ?
629145 804581
65 2066 807509

1
1-3

654986 810457 22
637907 815365 21
640828 816295 20

645749 819221 19
646671 822150 18
64 95 91 8 15 07 9 *7
6 5 2 5 1 4 828008 16

*^55435 850957
1 1

65 835 7 855866 *4
66127 8 836795 13
664200 8 3 9 7 1 4 12
6 6 7 12 1 84165 5 11

_£7o o 45 845583 10

672965 848515 9
675888 851445 8
678810 854374 7
68*755 857504 6
684656 860154 5
687578 865164 4
690501 866095

1
3
2693425 869015

696546 8 7 19 5 6 I
699269 874886 0
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o 8748 10 5 1 0 4 1 12278 46 1405408 1585844 tío
I 8 7 7 8 1 7 1055985 1230798 1408574 1586826 59
2 880748 10569 24 1 1 5 5 7 5 1 1 4 1 1 3 4 1 1589808 5«

885680 10598 66 123 6704 1414308 1 5 9 1 7 9 1 57
4 886611 i o 6 í 8 o 8 1259658 14 17 2 7 5 1 5 9 5 7 7 4 5tí

5 88954; , 106575o 124 261 2 1420242 1 5 98 7 5 7 55
6 892475 1068692 1 2 45 5 66 14 23 210 160 174 0 54
1 805407 1 0 7 1 6 5 4 1248520 142 61 7 8 1604723 53
8 898539 1 0 7 4 5 7 6 1 2 5 1 4 7 4 1 4 2 9 14 6 160 7707 5 i
9 9 0 12 71 10 7 7 5 18 1254428 1 4 5 1 1 1 5 16 10 69 1 51

lO 90 4 19 4 1080461 1257383 • 14 Í 5 0 8 4 16 15 6 7 5 50

1 1 9 0 7 1 3 7 1085404 1260358 Í438053 16 16 660 4 i>
IZ 910070 1086547 1265295 1 4 4 1 0 1 1 1619 645 48

915005- 1089291 1266249 14 45 99 1 1622630 47
H 9 1 5 9 5 6 1092234 1269205 1446961 16 25 61 5 46

15 918 870 1 09 51 7 8 1 2 7 2 1 6 1 14499^1 1628601 45
1 6 921 80 4 1 0 9 8 1 22 1 2 7 5 1 1 7 1 4 5 19 0 1 1 6 3 1 5 8 7 4 4
17 924738 1 1 0 1 0 6 6 1278075 1 45 587 1 1634575 43
18 9 2 7 7 7 1 i 1Ó4010 12 81 0 29 1458842 1 65 756 0 42

19 930605 1 106954 1283986 1 4 6 1 8 1 5 1640547 4 ^
20 955539 i 1Ó9899 1286943 1464784 16 43 55 4

2 I 936473
f

♦ / >r 1 1 12844 1189900 U ¿^7755 1646522 39
22 95 946 7 1 1 1 5 7 8 9 1 Í 9 1 8 5 7 14 70 727 16 4 9 5 10 3^

9 4 Í 3 4 2 1 1 1 8 7 5 4 1295 815 147 56 99 16 5 14 9 9 37
24 9 4 5 ^ 7 7 1 1 2 1 6 8 0 1298773 14 7 6 6 7 1 1655488 36

IT 9 4 8 2 1 1 1 124625 13 0 1 7 3 1 1479 644 16 58 47 7 35
\ i 6 95 1 ^ 7 I I 1757J J 1 304689 1 4 8 1 6 1 7 1 6 6 1 4 6 6 34
17 954083 7 * 5 0 5 1 7 1 307648 1485590 16 644 56 35
28 9 5 7 0 1 9 1 1 5 5 4 6 5 1 510607 1488565 16 67 44 6 3^
t p 9 5 9 9 5 4 11 3 64 09 1 3 1 3 5 6 6 1 4 9 1 5 5 6 1670436 31

30. • 962890 I M 9 3 5 5 1 5 1 6 5 1 5 14 9 4 5 10 1 6 7 3 4 1 6 30
9658 26 1 142502 15 19 48 5 1 497 484 1 6 7 6 4 1 7 19
968765 11 4 5 2 4 9 1522445 1500458 1679408 28

9 7 1 6 9 9 1 1 4 8 1 9 6 1525405 1505455 1682599 ^7
97 463 6 1 1 5 1 1 4 4 1528365 1 506408 1685390 26

‘35 97 757 3 1 1 54092 1 3 5 13 25 1509585 1688582 15

980509 1 1 5 7 0 4 0 1354285 1 5 1 2 3 5 8 1 6 9 Í 5 7 4 H
37 983446 I i  59988 13 3 7 2 4 6 1 5 1 5 5 3 4 1 694 56 6 13

3« 986383 1 1 6 2 9 3 6 1 340207 1 5 1 8 5 1 0 1697 358 22
»

39 9895 20 1165 8 84 1 343168 1 5 2 1 2 8 6 1700551 21
40 99 225 7 116 8832 1 5 4 6 1 2 9 1524262 17 0 5 34 4 20

41 995195 1 1 7 1 7 8 1 15498 91 1 5 2 7 1 5 9 170 633 7 •
* 2

42 998135 1 1 7 4 7 5 0 15 5 14 5 3 1 5 3 0 2 1 6 170 9331 18

4 ^ 1001072 1 1 7 7 6 7 9 155 501 5 15 3 5 1 9 5 1 7 1 2 3 1 5 17
44 10Ó4010 1 1 80628 1 5 5 7 9 7 7 1 5 5 6 1 7 0 1 7 1 5 5 1 9 16

4 5 1006949 1 1 8 5 5 7 7 1360940 15 391 48 1 7 1 8 3 1 3 £ 5
4 ^ 1009887 1 1 8 6 5 1 7 1365903 1 5 4 2 1 2 6 1 7 1 1 3 0 8 14
4 7 1012825 118 9 47 8 1366866 1 5 45 10 4 17 243 04 13
4« 10157(^3 1 1 9 1 4 1 7 1369830 I548082 172 75 00 12

49 101 87 02 1 1 9 5 3 7 7 1372793 15 51 06 1 17502 96 I I

50 1 0 2 16 4 1 119832 8 1 5 7 5 7 5 7 1554040 173 5292 10

51 10 14 5 8 0 1 20 12 7 9 15 78 72 1 15 5 7Ó Í9 1736287 9
5^ 1 0 2 7 5 1 9 1204230 15 81 6^ 6 15 599 99 1 75 92 8 4 8

53 1030459 12 0 7 18 1 1584650 15629 79 17422 81 7
5 4 1055 599 1 2 1 0 1 3 2 15 87 615 1565959 17452 78 6
55 1056359 121*5084 1390580 1568939 1748 275 5
56 1039279 1 2 1 6 0 3 6 1595 54 5 15 7 1 9 2 0 1 7 5 1 2 7 5 4

. 57 104 2 21 9 1218988 1 396510 1574901 1 7 5 4 1 7 1 3
5« 1045160 1 2 11 9 4 0 i 5 9 9 4 7 <i 1577882 17 5 7 2 7 0 2
59 1048101 1224892 1402442 1580863 1760269 1
(Í0 105104.1 1227845 I405408 15 85 84 4 17 6 5 1 6 8 0

II 84 1 1 85 1 1 8z 1 J 81 ■ 1 -I 80 II
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II 10 1 1 1 I 1 1 1 1 14  1 1
0 J y6 ^i 6 % 1943805 21 25 56 5 1508 681 149528 0 60
I \ ' j 6 6i 6% 1946822 2128605 2 5 1 1 7 4 6 2496370 59

. 2 l y S p i ó S 1949841 2 1 3 1 6 4 6 2 5 14 8 10 24994 11 58
3 1 7 7 1 1 6 % 1952861 2 1 54687 •

231 78 75 2502552 57
4 ^ 7 7 5 1 6 9 1955881 2 1 3 7 7 2 9 2520940 1505643 5 ^
5 17 78 27 0 1958901 214 07 7a 2324006 1508755 55
6 i 7 8 r 2 7 i 1 9 6 1 9 1 2 2 1 4 5 8 1 4 1 5 1 7 0 7 2 15 1 1 817 •

5 4
1 1784 272 1964943 11 4 6 8 5 7 1 5 5 0 1 5 9 1 J 1 4910 5 3 .
8 1 7 8 7 1 7 4 1967064 2149900 2533206 1 5 1 8 0 1 5 51
9 I 7 9 0 2 7 <J 1970985 2 15 2 9 4 4 155.6273 1521.106 51

10 17 9 3 1 7 ^ 1974007 2 1 55988 133 93 41 2524100 50
11 179 62 81 19 77 029 1 1 5 9 0 3 1 1 5 4 1 4 1 9 2527294 49
12 1 7 9 9 1 8 4 1980052 21 620 77 13 45 478 15503 89 48

M 1 802287 1983075 2 1 6 5 1 2 2 13 48 54 7 1 5 5 5 4 8 4 4 7
14 1805291 1986098 2 1 6 8 1 6 7 1 5 5 1 6 1 6 2536580 1 4 ^
15 1808295 198 912 2 2 1 7 1 2 1 5 1 3 5 4 6 8 6 25 5 9 6 76 4 5
1 6 . 1 811 299 1 9 9 2 1 4 6 2 1 7 4 1 5 9 1 3 5 7 7 5 7 1 5 4 1 7 7 5 • 4 4
17 1814505 1 9 9 5 1 7 1 217 7 3 06 1360828 2545870 4  ̂ ‘
18 1817 308 1 9 9 8 19 6 2180352 15 63 89 9 2548968 42
19 1 8 2 0 5 1 3 2 0 0 1 2 2  I 2183400 2 3 66971 2552066 41
20 18 25 5 18 2004247 11 86 44 8 1570043 25 5 51 6 5 40
2 1 i 82(>'324 2007273 2189 496 1 5 7 3 1 1 6 25 58264 ^9
22 1829529 2010299 21 9 2 5 4 4 1 3 7 6 1 8 9 1 5 6 1 3 6 4 3 «
15 18 31 35 5 20 13 5 2 6 2195593 2379263 1 5 6 4 4 6 4 37
24 18553.42 2016555 1198 642 1 3 8 1 3 3 7 1 5 6 7 5 6 4 36
15 18.58549 2019580 2201692 1 3 8 5 4 1 1 15 70 665 35
26 1 8 4 1 5 5 7 2022408 2204742 1388486, 1 5 7 3 7 6 6 1 H
^7 i 8445 (?5 2025436 2207792 1 5 9 1 5 6 1 15 768 68 >3
28

1847573 2028464 2210845 1 5 9 4 6 5 6 1 5 7 9 9 7 0 31
29 1850382 2051493 2 2 1 5 894 1 5 9 7 7 1 1 15 850 73 31
30 1853 391 2034512 22 16 94 6 1400788 2 5 8 6 1 7 6 30

31 18 5Ì4 0 0 2057552' 2219998 i 4035<65 2589280 19
31 1859409 2040582 2223051 14 0 6 9 4 1 25 91 3 84 28

33 1 8<ì 241 9 2043612 \ 2 2 6 1 0 4 1 41 00 20 2595489 17
3 4 1 8654 19 i 2046643 2 2 2 9 1 5 7 2413098 15 9 8 5 9 4 26

35 1868439 10 49 67 4 2 2 5 2 2 1 1 2 4 1 6 1 7 6 16 0 17 0 0 15

3 ii 18 7 14 4 9 2052705 1235265 14 1 9 2 5 5 1604806 24

37 1 8744 (>0 20 55 737 22383 19 2 4 12 3 5 4 1 6 0 7 9 1 1 13
3 « 1 8 7 74 7 1 2058769 2 1 4 1 3 7 4 242 5 41 4 1 6 1 1 0 1 9 2 2r

39 1880482 V 2061801 114 442 9 1 4 1 8 4 9 4 1 6 1 4 1 1 6 21
40 1885494 /  . 2064834 2147485 1 4 3 1 5 7 4 2 6 1 7 2 5 4 10

1886506 ^067867 125 0541 145 465 5 2620542 19
42“ 1889518 2070900 1 1 5 3 5 9 7 1 4 3 7 7 3 6 16 2 5 4 5 1 18

43 1892551 1073934 2 1 5 66 5 4 1 4 4 0 8 1 8 2626560 ' 7
4 4 1 ^ 5 5 4 4 2076968 2 2 5 97 11 2445900 16 29 6 70 16

4 5 1 ^ 8 5 5 8 2080002 2262769 2446985 2652780
1 1

4 5 19 0 15 7 2 2085037 2265827 2450066 2655891 H i
4 7 19 04586 2086075 2168885 1 4 5 5 1 5 0 2639002 13
4 « 1907601 2089109 2 1 7 1 9 4 4 245 6254 2 6 4 2 1 1 4 12

49 1 9 1 0 6 1 6 2O92I45 2275003 24 5 93 19 2645226 11

50 1 9 1 5 6 3 2 20951 81 2278063 2462404 1 64 8 559 10

51 19 16 64 8 109 821 9 22 81 12 3 2465490 2^51452 9

51 19 19 6 6 4 2 1 0 1 2 5 6 2284185 246 857 6 2654566 8

53 1922680 2104295 2287244 24 716 62 26576S0 7

5 4 19 25 69 7 2IO7351 2290305 14 7 4 7 4 9 1660795 (i

55 1 9 2 8 7 1 4 21 10 3 69 21 93 3 67 247 78 36 16 63 91 0

<;<? 1 9 3 1 7 5 1 1 1 1 3 4 0 7 2296429 2480924 2667 016 4
57 1954749 2 11 64 46 1 19 9 4 9 2 1484012 1 6 7 0 1 4 1 3
58 19 5 7 7 6 7 21194 85 1 5 0 1 5 5 5 2487101 2673258 2

59 1940785 2122525 1505618^ 249 0191 2676575 I

6 0 ■1943805 2125565 2508681' 14951801 1679492 0
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i ^5 1 t 1 I ^7  1 1 18 1 1 19 1 11

o 2679492 186 745 5 3057307 3 1 4 9 1 9 7 5 4 4 3 1 7 6 60
I 2682610 2870601 5060487 5 1 5 2 4 1 ; 3446530 59
2 2685728 1 8 7 5 7 4 9 3963669 31556 30 3449785 58
5 2688847 2876898 3066851 5258848 3453040 57
4 26 9 19 6 6 2880048 5070034 5262066 5 45 61 96 5^
5 2695086 1883 198 3073218 5265285 3 4 5 9 5 5 3 55
6 2698206 1886349 5076402 3268504 3 461 810 54
7 2 7 0 1 5 2 7 2889501 5079587 5 1 7 1 7 2 4 3466068 55
8 2704448 189265 5 5082772 3 17 49 4 4 546 93 16 5 i
P 27 0 757 0 2895806 5085958 5278165 54 71 5 85 51

10 ¿ 7 1 0 6 9 5 2898960 5089144 52 81 58 7 5475845 50

11 2 7 1 5 8 1 6 2 9 0 2 1 1 4 509 15 3 1 5284609 3479105 49
12 27 16 94 0 29052^8 5095518 5287832 3482566 48
13 272006-^ 2908423 3098706 3291055 5485628 4 7
14 27 2 5 18 9 2 9 1 1 5 7 8 5101895 5 294280 5488891 46

15 2 7 2 6 3 1 4 1 9 1 4 7 5 4 3105084 5297505 3 4 9 1 1 5 4 4 5

16 2729 459 1 9 1 7 8 9 0 3108274 530^731 5495418 4 4
17 1 7 3 1 5 6 5 29 21 0 47 5 1 11 464 3303957 3498683 4 5
Ib 2 7 5 5 6 9 1 2924204 31 14 65 5 5307184 350 1949 42

19 27 38 818 2927362 u51-17846 3 3 1 0 4 1 1 5 5 0 5 1 1 5 41
20 1 7 4 1 9 4 5 2930520 5 12 10 5 8 55 13 6 39 5508482 i ?
2 I 17 45 07 3 293 3679 31242 50 3 516868 3 5 1 1 7 4 9 59
22 2748201 19 368 39 5 1 1 7 4 1 5 5310097 3 5 1 5 0 1 7 38

1 1 7 5 1 3 5 0 19 3 9 9 9 9 5 1 5 0 6 1 7 3 3 1 3 3 1 7 3 51 82 86 57
24 1 7 5 4 4 5 9 29 45 160 3 1 3 5 8 1 1 5 5 16 5 5 8 3 5 1 1 5 5 5 36

15 1 7 5 7 5 8 9 294 6521 3 1 37006 5 3 197 89 3524825 1 5
26 27 60 729 2949485 3 1 4 0 2 0 1 53 350 10 3528096 5 4
27 27658 50 2952645 51 4 3 3 9 7 33 56 15 2 353136 8 55
2« 2766981 2955808 5 14 65 94 3339485 5534640 51
29 1 7 7 0 1 1 5 1 9 5 8 9 7 1 31 497911 3 3 4 1 7 1 9 3557 915 151
30 1 7 7 5 1 4 5 2 9 6 1 1 3 5 31 52 989 3 3 4 5 9 5 3 5 5 4 1 1 86 50

31 1 7 7 6 3 7 8 1 9 6 5 1 9 9 5 1 5 6 1 8 7 3 3 ^ 1 8 8 5544460 19
51 2 7 7 9 5 1 1 2968464 3 1 5 9 5 8 6 3 3 51 41 3 ' 3 5 4 7 7 3 5 28

35 2782645 2 9 7 1 6 2 9 3162585 3 3 5 5 ^ 5 9 3 5 5 1 0 1 0 V
5 4 1 7 8 5 7 7 9 19 7 4 7 9 5 516578 5 5358896 5554286 26

55 27 8 8 9 1 4 197 7^ 6 2 3168986 3362 15 5 3557563 ^5

36 2792050 2 9 8 1 129 3 1 7 2 1 8 7 3365 371 3560840 24

57 2 7 9 5 1 ^ 6 2984297 3 17 5 3 8 9 3 568610 5 5 6 4 11 8 ^5
58 1 7 9 8 3 1 5 1987465 3 17 8 59 1 53 718 50 3567597 22

19 2801460 19 90 65 4 3 1 8 1 7 9 4 5375090 5^^70676 21
1 8 0 4 5 9 7 199 3 8 04 3184998 3378351 35^3956 20

41 2807735 1996973 3188202 35 81 572 3 5 7 7 1 3 7 1^9
4 ^ 2810873 3000143 3 1 9 1 4 0 7 33848 14 5580519 18

43 2 8 1 4 0 1 Í 3005314 3194613 3388057 3585801 17
4 4 2 8 1 7 1 5 1 5006486 3 1 9 7 8 1 9 5591 500 5587084 16
4 5 2820291 3009658 5201026 5 3 9 4 5 4 4 3590567 15
46 1 8 2 3 4 3 1 501283 I 5204233 3397798 5595651 14
4 7 2 8 1 6 5 7 5 3016004 5207441 3401033 3596936 15
48 2 8 2 9 7 1 4 5 01 91 7 8 52 10649 3404279 3600221 12
4 S> 28 32 856 3022355 5215858 3407515 3603507 II

2835999
i 5025528 5 2 17 0 67 3 4 1 0 7 7 1 5606794 10

51 2 8 3 91 42 5028705 3220277 3414020 5610082 9
5 ^ 2842286 3031879 3223488 3417268 56 15 3 70 8
55 2845430 3055055 5226699 5 4 1 0 5 1 7 5616659 7
5 4 184 85 75 5058252 51 2 9 9 1 1 5 4 15 7 6 6 5619949 6
55 1 8 5 1 7 2 0 5041410 5 15 5 1 2 4 5427016 5 6 1 3 1 3 9 5
56 2 8 5 48 66 5044588 5136537 5430267 5626550 4
57 2858012 5047767 1 3 9 5 5 1 5433518 5629822

2 8 6 1 1 5 9 5050946 242766 436 77 0 5653115 2
59 186 430 6 0 5 4 12 6 3 245981 440023 5636408 I
6 0 2867455 057307 3 24 9 19 7 : 4 4 3 1 7 6 639702 0

II 7 4  1 1 7 3  : 1 7^ 1 1 7 1  1 1 70 fl



G radus Q m d ra n tis  pro  tangcntibus arcuum  eiufdem  Q uadran tis.

1 20 1 1 1 1 1 1 13 1 1 1 4  1 1
0 3 ^ 5 9 7 0 1 5858640 40 4 0 1 6 1 4 1 4 4 7 4 8 4 4 5 1 1 8 6 60"
I 3^4295(7 5841978 4043647 4 1 4 8 1 8 1 4 4 5 5 7 7 1 5P
2 5645295 5 8 4 5 5 1 6 4047031 4 1 5 1 6 1 7 4 4 5 9 1 5 9 5 ií
3 3645)589 5848655 4 0 5 0 4 16 4 1 5 5 0 5 1 44 6 1 7 4 7 57
4 3^5 i 88í> 5851995 4055 80 1 415  848 8 446613  6 5^
5 5656183 585555^ 40 5 7 18 9 4 1 6 1 9 1 5 4 4 6 9 7 1 6 55
6 3659481 5858678 4060577 41653 63 4 4 7 3 1 1 6 5 4
7 3662780 3861020 4063 966 4168801 44 76 70 7 53
8 3666079 5865363 406 73 5 6 4 17 22 4 0 448 0199 5 -
9 3669379 5868707 407 0747 4275680 44 83 69 1 51

10 3672680 5 8 7 1 0 5 1 4 0 7 4 1 5 9 4 1 7 9 1 H 44 87 18 6 50
I I 3675982 5 875597 4 0 7 7 5 5 1 4 1 8 1 5 6 3 4490681 4 P
12 3679284 5878743 408 0914 41 86 00 6 4 4 9 4 1 7 7 48

3682587 5881090 4084518 41 89 45 0 4 4 97 67 4 4 7
14 3685891 5885458 40 87 71 5 4 1 9 1 8 9 5 4 5 0 1 1 7 1 46

15 3689195 5888787 4 0 9 I 109 419 63 40 45 04671 4 5
16 3692500 5 8 9 1 1 3 6 4094506 4 1 9 9 7 8 6 4 5 0 8 1 7 I 4 4
17 3695806 5895486 4097903 4503133 4 5 1 1 6 7 1 4 Ì
18 3699113 5898857 4 1 0 1 301 4506681 4 5 1 5 * 7 5 42
19 3702420 59011 88 • 41 046 99 4 3 l o i 30 45 18 67 5 1 I 4 1
20 370 571 8 5905540 4108097 4 3 13 58 0 4 5 1 1 1 7 8 ! 40

21 3709057 5908895 4 1 1 1 4 9 7 4 3 1 7 0 5 1 45 25 68 1 3P
22 3 7 1 1 5 4 7 5 9 1 1 1 4 7 4 11 48 98 4 3 1 0 4 8 1 4 5 1 9 1 8 7 3 «

5 71 5 ^ 5 7 3915601 4 1 18 3 0 0 4 3 1 3 9 5 4 4531 693 37
24 3718968 3 9 1 8 9 5 6 4 1 1 1 7 0 3 4 3 1 7 3 8 7 45 56100 36

^5 5 7 1 1 1 7 9 5 9 2 1 3 1 1 4 1 1 5 1 0 7 4550841 4539708 55
2 5 3 7 1 5 5 9 1 5 915 669 4 1 1 8 5 1 1 4 5 3 4 1 9 6 4 5 4 3 1 1 7 34
^7 3728904 5 9 19 0 17 4 1 3 1 9 1 6 4 3 5 7 7 5 1 4 5 4 6 7 2 7 33
2& 5 7 3 1 1 1 8 3931585 4 1 3 5 5 2 Í 4 3 4 1 1 0 9 45 5 01 3 8 3 ^
29 5 7 5 5  H 5 39557 44 4 1 5 8 7 1 8 45 44666 4 5 5 37 5 0 3 1
30 3738848 593 9104 4 1 4 1 1 3 5 4 5 4 8 1 1 4 4 5 5 7 1 6 4 30

31 3 7 4 1 1 6 4 5941465 4 1 4 5 5 4 4 4 3 5 1 5 8 3 4560778 i p

3̂ 3745480 5945826 41489 55 4355045 +564193 28

33 3 748797 3949188 4 1 5 1 5 6 3 4358504 4567809 ^7
3 4 3752.IM 5 9 5 1 5 5 1 4 1 5 5 7 7 3 43 6 19 6 6 4 5 7 1 5 1 6 V, 26

3 5 j 5 75 5 45 4 5 9 5 5 9 1 5 4 1 5 9 1 8 4 4 5 6 5 4 1 9 4 5 7 4 8 4 3 ^5

3^ 5 7 5 8 7 5 ? 3959180 4 1 6 1 5 9 6 4568895 f 5 7 8 j 6 i

37 5762073 5 96 16 46 4166009 4 5 7 ^ 5 5 7 4581880

3 « 3 7 ^ 5 5 9 4 39660 11 4 1 6 9 4 1 5 45 758 22 4585400 22

3P 5 7 6 8 7 1 6 59*^9379 4 1 7 1 8 5 8 4379288 4588921 21
40 377 10 5 8 5 9 7 1 7 4 6 4 1 7 6 1 5 5 4382755 4 5 9 1 4 4 3 20

41 377 536 1 5 9 7 6 1 1 4 4 1 7 9 6 7 2 4386225 4595966 t 9
42 3778685 5 9 7 9 4 8 3 4 1 3 5 0 9 0 45 89 69 1 4599490 18

4 3 378 10 10 5981853 4 18 65 0 9 4 5 9 3 1 6 1 4605015 17

4 4 3 7 8 5 5 3 5 3 9 8 6 1 1 4 4 18 9 91 8 4596653 6406541 i 6

4 5 5788661 3989596 4193 54 8 4400105 461Ô068 1 5
4 5 3791988 5991969 4 1 9 6 7 6 9 4405578 46 13 5 9 6 14
4 7 3 7 9 5 5 M 3996341 4 1 0 0 1 9 1 4407 051 4 6 1 7 1 2 5 13
48 5798645 3 99 97 16 4 10 3 6 15 4 4 1 0 5 1 5 46 10 65 4 12

4 P 38 01 97 1 4003090 4 1 0 7 0 5 6 4414000 4 6 1 4 1 8 4 11

50 5 805 301 4006465 41 1 0 4 6 0 4 4 1 7 4 7 6 4 6 1 7 7 1 5 10

3808651 4009841 41 13 8 8 5 4420953 4 6 3 1 1 4 7 P

51 581 1965 4 0 1 3 1 1 7 4 2 1 7 5 1 1 4424451 4654780 8

53 5 8 15 19 5 4 0 1 6 5 9 4 4 1 1 0 7 5 8 4 4 1 7 9 1 0 4 6 5 8 5 1 4 7

5 4 3818 618 4 0 1 9 9 7 1 4 1 1 4 1 6 5 44 51 390 464184 9 6

55 38 11 96 1 40 1 5 3 5 1 4 1 1 7 5 9 3 4454871 4645385 5

5 <í 38 15 19 5 40 1 6 7 3 1 4 1 5 1 0 1 2 44 5 8 3 5 1 4648922 4

5*7 3818630 40 3 0 1 1 1 42 3 44 5 1 4 4 4 18 3 4 4652460 3

58 385 196 6 4053494 4137883 4 4 4 5 3 1 7 4655999 2

59 3 8 5 5 5 0 5 4036877 4 1 4 1 3 1 5 4 4 4 8  8 0 1 4659540 I

do 5858 640 40 40 161 41 447 48 4 4 5 1 1 8 6 4663081 0
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Gradas Q ^drantis pro tangentibus arcuum eiufdem Quadrancis

4 (S45 47 48

0 10000000 10555502 10725686 11 10 61 24 60
1 10005 8 i o 10561552 10719941 I 1 I 12625 5P
2 l o o i 1 Í 4 5 10567565 10736202 1 I I 19126 58

3 100174Ó9 10573401 10742466 11125 65 4 57
4 10023299 10379443 10748754 11 1 5 2 1 4 6 5 ^

5 10029132 10385487 1Ó75500Ó 1115  8662 55
6 100549^8 10391555 10761282 I 1145182 5 4
7 10040808 10597587 10767562 1115  1706 55
8 ioo4í<?5 1 10405645 10773845 11 15 81 35 52

■ 9 10052497 10409702 10780132 1 I 164768 51
10 10058547 1 0 4 1 5 7 ^ 10786425 1117 13 05 5^
11 100ÍÍ4201 10421852 10792718 1 1177846 4 Pa
12 10070058 10427902 10799017 1 I 184592 48
13 10075918 1043397^ 10805520 I I 190942 4 7
14 10081782 10440054 10811627 1119749Ó 46

>5 i o o 87(>49 1044613 5 10817958 I I 2040 5-̂ í !
16 10093520 10452220 1082425 5 1 1210 617 4 4
17 10099594 10458509 10830572 1 1 2 1 7 1 8 4 45
18 10105272 I0464401 10836895 11223755 42

ip 1 0 1 1 1 15 3 10470497 10843222 1 12305 30 41
20 10117058 1 0 ^ 6 5 ^ 1 1236^910

21 10122926 10482701 10855889 11245494 5P
22 10128818 10488808 10862228 1 1250082 38

13 10134713 i 0 4 9 4 í>i9 10868571 1 1256675 57
24 10140(311 10501034 10874918 1 1265271

^5 1014(^5 1 5 10507155 10881269 I 1169875 1 1
26 10152418 10J15275 10887624 11276478 3 4
^7 10158327 1 0 5 19401 10893583 1 1283088 35
28 101(34239 10515531 10900546 11289702 3 i
29 10 17 01 5 4 105 51664 10906715 11296J21 51
30 10176073 105 5/ 8̂oi 10913084 1150194 4

31 l o i 8 I 996 10543941 10919459 11509571 i p
32 l o i 87922 10550087 * 10925858 I I 316203 28

33 10193852 10556255 10932221 11322899 27

3 4 10199785 105623 87 1093 8608 11529480 16

35 10205722 10568543 10945000

3<í 1 0 2 1 16(35 10574705 10951596 I I 341774 H
37 10217607 10580867 10957796 11549428 13
38 10223555, 10587054 10964200 1 I 556086 22

3P 1022950(í 10595205 10970608 I I 362748 21

j f 10235460 10599280 10977020 20

41 I02414I8 10605559 10985456 I I 376086 ip

4 ^ 1024738a 10611742 10989856 I 1382762 i8

43 I0 15 33 4I 10617929 10996280 11389442 ^7
4 4 I02593 I4 10624119 I 1002708 I I 396126 16

4 5 10265286 106503I 3 I 1009140 11402815 1 1

4 ^ 10271262 10 6 3 6 5 1I 1101 5 57 7 I 1409508 H
4 7 10277242 10 6 42 7I 3 I 1022028 I 1416206 15
48 10285225 10648919 11028465 11422908 12

4 P IO289JI2 10655128 11034912 I 1429615 11

12.
10295202 10661341 I 1 0 4 1 565 I 1436326 10

51 10301196 10667558 I 1047822 I 1445042 P

51 I0307I95 10673779 I 1054285 1x449762 8

53 IO513194 10680004 I 1060748 11456487 7
54 10319199 1068625 5 I 1067218 I 1465216 6

55 10525207 10692466 11075692 11469950 _5
55 10331219 10698702 1 1080170 I 1476688 4
57 10357234 10704942 11086652 11483451 5
58 10345255 1071 186 11095158 I 1490178 •?

5P 10349276 10717454 I 1099629 I 1496929 1
60 10355302' 10725686 I I 106124 11505684 0
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c

1 4 9  ! 1 50 f 1 51 1 i 52 I II
0 1 1503584 1 1 9 1 7 5 3 7 12348972 12799416 60
J 11 5 1 0 4 4 4 119245^0 12556520 I 2807095 59
2 11 517208 1 1 9 5 i 5 i 8 12563675 12 81 477 6 58
:i 11 52 3 9 77 1 1938580 12571051 I 2822465 57
4 11530751 IÏ 9 4 5 75 7 12578594 12850159 56
> 115 37529 1 1 9 51 79 9 11385762 12837859 55
6 11544312 11 959855 123951 35 12845565 54
V 1 1 5 5 1 100 I 1955958 12400515 12853277 53
8 11 5 5 78 9 ; 119740Ï5 12407999 12860994 51
9 115 64591 11981097 12415288 I 2858717 51

10 1 1 5 7 1 4 9 4 11988183 12422685 12876445 50
11 11578301 1 1 9 95 17 4 12430085 12884179 49
12 1 1 5 8 5 1 1 2 12002370 12457489 12891919 48
13 1 1591928 12009471 12444900 12899665 47
14 11598748 12015578 124 525 17 12907417 45

i .5 1 IÍÍ05572 1 102 3 590 ï 145 # 3  9 1 1 9 1 5 1 7 5 45
16 I 1512401 12030807 12467 167 1 1 9 1 1 9 3 9 4 4
17 1 1Ó19234 12037929 12474600 11930709 43
18 11525072 12045055 12482059 12938485 42
19 11 532 915 12052188 12489484 12946267 4 Í
20 11539753 12059525 12496954 11954055 40
21 I 1545515 I 2055457 12504589 12961848 ^9
22 11 555 472 12073514 125 11 850 12969647

1 i 5 5 o 3 34 I 2080755 1 2 5 1 9 3 i 5 12977457 37
24 11557200 120S7923 12526787 12985263 3^
15 115 740 71 12095085 12554264 1 2995080 35
26 1 1 580947 12102252 12 54 17 4 5 I 3000903 34
^7 11 587827 I 2 I 09424 12549233 I 300873 2 33
28 I 1594712 1 2 1 i 5 5 ûi 12556725 I 3016567 32
29 11701502 12125785 12564222 15024407 31
30 11708497 12Í50970 125 71 72 4 15031253 30
31 1 1 7 1 5 5 9 5 12 13 81 6 1 12579252 1 5040105 19 ¡
32 1 1722500 12145559 12586746 1304796,3 28
33 11729208 12152561 12594255 15055827 17
3 4 I 1735121 1 1 15 9 75 8 12601790 13063597 2 5
35 11743039 12105981 12609521 13071575 15
3Ö 11749962 1 21 74 19 9 12615858 15079455 24
37 11755989 12 18 14 12 I 2624400 15087545 13
3 « 11753821 12188650 1263194^ 15095237 22
39 11770758 12195885 12Ó39501 13105138 2 1

45 11777700 12205121 12647060 13 111045 20

41 11784645 12210564 I 2654624 15118958 19
4 - 11 7 9 1 5 9 7 12217615 12662194 1 5 I 26877 18
43 11798553 1 1224807 12669769 13154802 17
4 4 1 1 8055 14 12232126 12677550 15142732 i 5
45 1 1 8 1 2479 11159390 J2084937 13150668 15
45 11819449 12246659 126925 50 15158610 H
4 7 11825414 12 15 5 9 3 ; 12700128 I 5166558 M
48 11855404 12261212 12707752 1 5 1 7 4 5 1 2 12

49 1 1 8403 88 12268495 12715341 1 5 182472 1 1
50 11 84 75 7 7 12275786 12722956 15190438 10

51 11854 571 12285081 12730577 1 5 1 9 8 4 1 1 9

5 ^ I i 8 5 i 370 12290581 12758205 1 5106590 8

53 11858574 12297687 12745855 15214575 7
5 4 11875585 12304998 11753475 15222367 6
55 1 1882597 1231 231 4 1 2 7 6 1 1 1 6 13230365 5
56] 1 1 889417 12519635 12768765 15258569 4
57  î 11895458 12326961 12776420 13246579 3
5« 11903455 12554293 I 2784080 15254596 2
5 9 119104991 12341650 12791745 I 3 262419 I
60 1 1 9 1 7 5 3 7 12348971 12799416 15270448 0
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II 55 1 1 5 4  ' 1 1 55 1 1 5^ 1 1
0 1 5270448 1 5 7 6 5 8 2 0 1 4 2 8 1 4 8 0 1 4 8 2 5 6 1 0 6 0
1 15^78485 15771^45 F 4 2 9 0 3 1 5 1 4 8 5 4 9 1 6 59
2 1 5 2 8 6 5 1 4 1 5 7 8 0 6 7 5 1 4 2 9 9 1 7 7 1 4 8 4 4 1 5 0 58
5 1 5 2 9 4 5 7 1 1 5 7 8 9 1 0 9 1 4 3 0 8 0 5 7 14^53553 57
4 ' 1 5 5 0 2 6 1 4 1 5 7 9 7 5 5 2 1 4 5 1 6 9 0 5 1 - 4 8 6 1 8 8 4 56

1 5 5 1 0 6 8 5 1 5 8 0 6 0 0 2 1 4 1 1 5 7 ^ 1 4 8 7 2 2 2 3
1 1

1 5 5 1 8 7 4 9 1 5 8 1 4 4 5 9 1 4 5 5 4 6 6 2 1 - 4 8 8 1 5 7 0 5 4
7 1 5 5 2 6 8 2 1 1 5 8 2 2 9 2 2 4̂ 5 4 3 5 5 ^ 1 4 8 9 0 9 2 5 53
8- 1 5 5 5 4 8 9 9 1 5 8 5 1 3 9 1 I 4 3 5 2 4 5 1 1 4 9 0 0 2 8 8 52
P 1554^984 1 5 8 5 9 8 6 9 1 4 5 6 1 5 5 4 1 4 9 0 9 6 5 9 51

ro
l ± l l ^ _ 2 Z l 1384835^ 1 4 5 7 0 1 6 6 P 4 9 1 9 0 5 8 1 2

! •! 1 - 5 5 5 9 1 7 1 1 5 8 5 6 8 4 1 I 4 5 7 9 1 8 6 1 4 9 2 8 4 2 6 49
1 2 1 5 5 6 7 2 7 6 1 5 8 6 5 5 5 9 1 4 5 8 8 1 1 5 1 4 9 5 7 8 2 2 4 8
i '5 1 5 5 7 5 5 8 6 1 5 8 7 5 8 4 3 1 4 3 9 7 0 4 8 1 4 9 4 7 2 2 6 47
14- 1 5 5 8 5 5 0 2 1 5 8 8 2 5 5 4 1 4 4 0 5  9 9 0 1 4 9 5 6 6 5 S 4 <i

1 1 1 5 8 9 0 8 7 2 14414959 1 4 9 6 6 0 5 8
1 1

M 599755 ' 1 5 8 9 9 5 9 7 1 4 4 2 5 8 9 6 1 4 9 7 5 4 8 6 4 4
I ? 1 5 4 0 7 8 8 8 1 5 9 0 7 9 5 0 1 4 4 5  2 6 6 1 1 4 9 8 4 9 2 5 45
i 8 1 5 4 1 6 0 2 9 1 5 9 1 6 4 7 0 1 4 4 4 1 8 5 5 1 4 9 9 4 5 6 8 4 ^
ip 1 5 4 2 4 1 7 7 1 5 9 2 5 0 1 7 1 4 4 5 0 8 1 2 1 5 0 0 5 8 2 1 4 1
2 0 15953571 I i l S 97 ^ 1 1 — n i l 4 2
2 1 1 5 4 4 0 4 9 2 1 3 9 4 2 1 5 1 1 4 4 6 8 7 9 4 1 5 0 2 2 7 5 5 39
22' 1 5 4 4 8 6 5 9 1 5 9 5 0 6 9 8 1 4 4 7 7 7 9 7 1 5 0 5 2 2 3 1 38

1 5 4 5 6 8 5 2 1 5 9 5 9 2 7 2 1 4 4 8 6 8 0 7 1 5 0 4 1 7 1 7 37
2 4 1 5 4 6 5 0 1 1 1 5 9 6 7 8 5 5 1 4 4 9 5 8 2 5 1 5 0 5 I 2 I 1 3<i
i l 13473197 1 4 5 0 4 8 5 0 1 5 0 6 0 7 1 4 35
2 6 1 5 4 8 1 5 9 0 1 5 9 8 5 0 5 5 1 4 5 1 5 8 8 5 1 5 0 7 0 2 2 5
^7
•  0

1 5 4 8 9 5 8 9 1 5 9 9 3 6 5 6 1 4 5 2 2 9 2 4 1 5 0 7 9 7 4 4 33
2 0

1 3 4 9 7 7 9 4 1 4 0 0 2 2 4 4 1 4 5 5 1 9 7 2 1 5 0 8 9 2 7 1 3 ^2 9 1 5 5 0 6 0 0 ^ 1 4 0 1 0 8 5 9 1 4 5 4 1 0 2 ^ 1 5 0 9 8 8 0 7 31
3 0 1 4 0 1 9 4 8 1 1 4 5 5 0 0 9 1 1 5 1 0 8 5 5 1 3 0

3 1 1 5 5 2 2 4 4 9 1 4 0 2 8 1 1 0 1 4 5 5 9 1 6 2 1 5 1 1 7 9 0 5 29
3 ^ 1 5 5 5 0 6 8 0 1 4 0 5 6 7 4 6 1 4 5 6 8 2 4 1 T 5 1 2 7 4 6 4 2 8
33 1 5 5 5 8 9 1 8 1 4 0 4 5 5 8 9 1 4 5 7 7 3 ^ 7 15137054 ^7
34 1 5 5 4 7 1 6 2 1 4 0 5 4 0 4 0 1 4 5 8 6 4 2 1 1 5 1 4 6 6 1 2 2 6
35 1 4 0 6 2 6 9 8 l± S 9 SJ}± 1 5 1 5 6 1 9 9

i l
3^ 1 5 5 6 5 6 7 0 1 4 0 7 1 5 6 5 1 4 6 0 4 6 5  5 1 5 1 6 5 7 9 4 2 4
37

0
1 5 5 7 1 8 5 4 1 4 0 8 0 0 5 5 1 4 6 1 5 7 5 0 1 5 1 7 5 5 9 8 15

38 1 5 5 8 0 1 0 4 1 4 0 8 8 7 1 5 1 4 6 2 2 8 7 5 1 5 1 8 5 0 1 1 2 2
39 1 5 5 8 8 5 8 1 1 4 0 9 7 4 0 1 1 4 6 5 2 0 0 7 1 5 1 9 4 6 3 2 2 1
j f 1 4 1 0 6 0 9 7 1 4 6 4 1 1 4 6 1 5 2 0 4 2 6 1 2 0

4 1 1 5 6 0 5 0 5 4 1 4 1 1 4 7 9 8 - 1 4 6 5 0 2 9 5 1 5 2 1 5 8 9 9 19 '
4 ^ 1 5 6 1 5 5 5 0 1 4 1 1 5 5 0 6 1 4 6 5 9 4 4 9 1 5 1 2 5 5 4 5 1 8
43 1 5 6 2 1 6 5 5 1 4 1 5 2 2 2 1 1 4 6 6 8 6 1 5 - 1 5 2 5 5 2 0 0 1 7  '
44 1 5 6 2 9 9 6 5 1 4 1 4 0 9 2 5 1 4 6 7 7 7 S 5 1 1 5 1 4 1 8 6 5 1 ^  ,

45 1 4 6 8 6 9 6 5
1 1 '

4 ^ I 5 6 4 6 6 0 1 1 4 1 5 8 4 0 9 1 4 6 9 6 1 5 3 1 5 1 6 1 2 1 6 144 7
.  0

1 5 6 5 4 9 5 2 1 4 1 6 7 1 5 5 14705349 1 5 2 7 1 9 0 5 1 34 8 1 5 6 6 5 1 6 8 1 4 1 7 5 9 0 4 14714555 1 5 2 8 1 6 0 5 1 2
49 1 5 6 7 1 6 1 0 1 4 1 8 4 6 6 3 1 4 7 2 3 7 6 5 1 5 2 9 1 5 0 9 1 1

1 4 7 5 1 9 8 5 1 5 5 0 1 0 2 4 10
51 1 5 6 8 8 5 1 5 1 4 2 0 2 2 0 2 1 4 7 4 1 1 1 1 1 5 3 1 0 7 4 8 9

1 5 6 9 6 6 7 7 1 4 2 1 ^ 9 8 2 14751 447 1 5 5 1 0 4 8 1 8

53 1 5 7 0 5 0 4 6 1 4 2 1 9 7 6 9 1 4 7 6 0 6 9 0 1 5 5 5 0 2 2 2 7
54 1 5 7 1 5 4 1 2 1 4 2 2 8 5 6 4 147*^9941“ 15559971 (i
51 1 5 7 2 1 8 0 5 1 4 2 5 7 5 6 5 1 4 7 7 9 1 0 0 15349730 _5
5^ 1 5 7 5 0 1 9 4 1 4 2 4 6 1 7 4 1 4 7  8 8 4 6 6 15559497 4
57 1 5 7 5 8 5 9 0 ' 1 4 2 5 4 9 9 0 14797740' 1 5 3 6 9 2 7 5

58 M 7 4 i?9 9 J 1 4 2 6 5 8 1 5 1 4 8 0 7 0 2 2 1 5 5 7 9 0 5 7 r
59 13755405 1 4 2 7 2 6 4 3 1 4 8 1 6 3 1 2 1 5 3 8 8 8 5 0 I
^ 0 1 5 7 ^ 5 8 2 0 1 4 2 8 1 4 8 0 1 4 8 2 5 6 1 0 1 5 5 9 8 6 5 1 0

3« 1 35  1 3 4  1 1 35 1 1

"tj

&
§

3
«J
Bzs3
uUt
rs

O
a
<u

a
CJ*—H
o *
a
o
u
(/)•
£3
o
bO
Grt
hrf

O
u<

-8

a33
'X3
n

e?
rS
w3



S
B ’
S

O

o-

(9
p-rt
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O
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Ö

CTQO
t3
C .
cr
c

o
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o
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Eîo
3

t•-tta
P

0
1 
2

3
4

J  
6
7
5
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10

11 
12

13
14
l i

¡ 1 6

17
18

I i p  
20
Z I

‘ 22
13
24

i !
26
i 7
28
2P

31
$2
33
3 4
1 5

57
38
3P
4 ^
4 ^
42
43
4 4
i l
4 6
4 7
48

4 P
5^
51
5 ^
53
5 4

5Ö
57
58
5P
60

Il 57  1 1 58 f 1 5P I 1 ^0 Í II
I 5 3 5, 8 (>5 i 16003547 16641794 1732050Í 60
1 540^4^1 16013710 16653766 17332150 Î915418280 16014083 16664749 17343804

J ̂
5:8

15418108 16034466 16675742 *7 3 5 5 4 <i9 57
15457945 16044859 1 668 6746 17367146 56
15447791 16055261 16697760 17578854 15
15457646 16065673 16708785 173905 34 5415467510 16076095 16719810

• y  ̂ J / \
17402146 53

1547738Í 16086517 16730866
' 1 J

17413969
J ■'

5215487165 16096968 16741912
'1  / y  /

17415704
J

5 *16107419
1 7 4 5 7 4 ^ 5£

15507051 16117880 16764067 17449210 4 P15516960 16128351 16 77 51 56 17460981 4815516877
>»o

16138832 16786156 17 47 17 64 4715556803 A 16149522 167973^7 17484Ç f 9 46
1 5 5 4 ^ ^ r- 16 1 59 8 11 16808489

' “  * J ) y
17496366 45

15556682 16170532 16819611 1750818« .1,1
15566636 i 6 i 8o 8 ç2 16850764

' J  }
175 10 01 6 4 ?

1557*^599 16191 581 16841918 17531869 42
15586571 16201910 10855085 1754 371 4

T
4 *^ ^ 6 5 ^ 16211469 168 64^5 9

H H Í 1 2 1 4 £
15606542 16225028 16875446 17567470 3P15616541 16133597 1 68 86644 175793«^2, 38
15616549 16 1 44 17 6 16897855 17 5 9 1 1 6 6 57
15656566 16254766 16909074 17603182 3 ^

16265366 16910306 1 7 6 1 5 1 1 1 35
15656627 161759 76 16931549 17627051 ? 415666671 16186596 16942803 17639006
15 6 7 6 71 4 1 6 1 ^ 1 2 6 16954068 17650972

J
Zl

15686786 16507866 16965544 17662951
J

156968*57 163 185 16 16 9 7 66 3I 17674941
15706938 16329176 16987919 17686945 29
15717028 1635^847 16999159 17698960 28
15 727 12 7 1655052.8 17010560 17710987 27
15757135 16361219 17 01 18 9 1 17723027 16
15747353 16371920 17 0 3 3 1 5 6

^ 1 1 1 2 1 1 1 1
15757480 1638263I 17044591 17747143 24
1576 7616 16393552 17055957 Ï7 7 5 9 11 0 13
15777761 I 6404085 17067315 17771309 22
15787915 » 1 6 4 14824 17 078714 17783410 21
15798078 J6415575 1 7 0 9 0 1 15 1 7 79 55 1 4 20
15808151 16436337 1710 152 7 1780865I ip
15818455 16447109 17 112 95 0 17819790 18
15828625 16457892 17124384 17831941 17
15838827 16468685 17135 819 17844107 i6
15849038 16479488 17147285 17856185 I I
15859259 16490301 171587.51 17868475
15869489 16501126 1 7 1 7 0 2 3 I 17880678 15
15879729 1 6 5 1 1960 1 7 18 1 7 2 1 17S91894 12
15889979 16522805 1 7 1 9 5 Ü Í 17905113 11
15900258 16533660 Ï7 91 73 64 10
15910507 16544526 17216258 17929618 9
15920785 16555401 17227794 17941885 8
15931073 16566189 17139341 17954164 7
15941370 165771 86 17150902 17966456 6

1 1 ^ — I l 16588094 172.61473 _ 5
15961992 16599013 17174056 17991079 4
15972317 16609941 1728565 r 18003410

1
2

15982651 16610S81 17297158 18015755
}
2

15991994 1663183 3 17308877 I 8028109 I
16003*347 16642794 17510508 I8040478 0
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Gradas Quidrantisprorangeiitìbiis arcuuin ciufdem Quadrantis*

»
p

O
U
Ci-
c
c
B

f
O-•rt

►t
O

fri
t3

crqn
!3I-»
cr
c

no
3
o*
3o
3r-t
Ol-t

o
B'
K lo
3

g-
p

1 6 l I 1 f i l  1 65 1 • 64 II
0 18040478 18807265 196261Q4 10 50 505 4 6 0
I 1805186 0 18820471 19640225 2 0 5 i 8 i 8 o 59
2 18065255 1885 5691 19 6 5 4 5 6 1 1 0 5 5 5 5 4 4 58

3 18077665 18846925 19 66 85 16 20548526 •57
4 18090084 18 86 017 4 196 8 16 86 2 0 5 6 5 7 1 6 5 <̂
5 181 0 25 18 188 734 57 19696872 20578945 55
6 1 8 1 1 4 9 6 6 18886715 1 9 7 1 1 0 7 4 20594182 5 4
1 18 1 2 7 4 2 7 18900007 19 7 15 29 5 20609457 53
8 18 13 99 01 1 8 9 1 3 5 1 4 19759528 2 0 6 2 4 7 1 I 5 ^
9 1815238 8 I 8926656 197 557 80 20640005 51

lO 18164889 18939972 19768048 20655315 50

11 1 81 7 74 0 5 .18953525 19782555 20670642 49
I I 181899 50 1 8 96668 9 19 7 966 54 20685989 48
13 18202470 18980070 198 10 95 1 20701355 4 7
14 T8215024 I 8993466 19825285 20 7 16 7 5 9 46
15 18227591 I 9006876 19859635 2<^52I42 4 5
16 18 24 0 17 1 19020501 19854002 2074 756 4 4 4
17 18252765 190 55741 19868586 20765004 4 3
18 1 8265 372 19 0 4 71 9 6 19882786 20778465 42

19 182779 92 19060665 19897203 20795941 41
20 18290626 190 74 14 9 ft 1 9 9 1 1 6 5 7 20809458 40

21 18503275 19087648 199260 8.8 20824953 39
22 1 8 5 1 5 9 5 4 1 9 1 0 1 1 6 2 19940555 20840487 38
13 18528608 1 9 1 1 4 6 9 1 19955059 10856040 37
24 185 4 12 9 6 19128 255 19969540 20 8 71 61 2 3 «
^5 18 5 5 3 99 7 1 9 1 4 1 7 9 5 19984057 20887202 35
2Ö 1 8 5 6 6 7 12 1 9 1 5 5 5 7 0 19998591 2 0 9 0 2 8 1 I 3 4
1 7 18379440 1916896 0 2 00 15 14 2 209 18459 33
28 1839218 2 19 18 256 5 20027709 r 20954086 31
29 18404938 19 19 6 18 5 20042297 20949752 31
30 1 8 4 1 7 7 0 7 19209821 20056898 20965456 30

31 18450490 19 2 25 47 2 2 0 0 7 1 5 1 6 20 98 114 0 19
18445287 19 2 3 71 3 8 20086152 • 20996865 28

33 18456098 192 50819 2010080.5 210 126 05 27

3 4 184 68 921 1 9 26 45 16 2 0 1 1 5 4 7 5 21028 56 7 z 6

3 ^ I 848 1760 19278228 20 15 0 16 5 210 44 14 8 ^5
36 18494 612 1 92 91 9 55 20144868 21059949 24

37 18507478 19305698 20159 590 21 0 7 5 7 6 9 13
38 18 52 0 557 19 5 1 9 4 5 6 2 0 17 45 2 9 2 10 9 16 09 22

39 18 53 52 50 195352 30 20189086 2 1,107468 21
40 18 5 4 6 1 5 7 19 5 4 7 0 19 20205860 2 1 1 1 5 5 4 7 20

41 18559078 19560824 2 0 2 1 8 6 5 I 2 1 1 5 9 2 4 6 19
42 I 8572015 193 74 64 4 2025 5460 2 I I 5 5 16 4 18

4 > 18584962 19588480 20248186 21 1 7 1 1 0 2 17
4 4 18597925 19402331 20263  ̂ 5̂ ^ 2 1 1 8 7 0 5 9 ï 6

4 5 18610902 19 4 16 19 8 20277991 21 2 0 5 0 5 6 15
4Ó 18623894 19450081 20292870 2 1 2 1 9 0 5 2 14

4 7 I 8656900 19443980 20507 767 21255048 13
48 18649920 19457 894 20522681 21 25 10 8 5 12

49 18662954 1 9 4 7 1 8 1 4 205 576 15 2 1 2 6 7 1 5 8 11
50 I 8676002 19485770 1 0 5 5 1 5 6 5 21 2 8 5 2 15 10

51 1 8 689064 19 4 9 9 7 5 1 1 0 5 6 7 5 3 1 21299508 9
5 ^ 18702140 1 9 5 1 3 7 1 0 2 0 5 82 5 16 2 1 3 1 5 4 1 5 8
53 18 7 1 5 2 3 1 19 5 27 7 04 20 3 9 7 5 19 2 1 5 5 1 5 5 8 7
5 4 18728555 1 9 5 4 1 7 1 4 204 12 53 9 1 1 5 4 7 7 1 5 6

55 18 7 4 1 4 5 4 I 9 Í 5 5 7 3 9 1 0 4 2 7 5 7 7 21565888 5
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Jl g g i 6 6 i Z Í f í o g V g i T Z p o í g f Z ’t' ooo'^opfi- s

9 ^ Z Z z i o i Z Í í p o Z p Z i í
•

z'l^ópi íZi" í  í  8 í i " í  íi"
¿i o 6 p í o o z í i z í p g p i í íooóVzZ't ' ZígZg-l^í-b í

8^ í  z i - p o ó p í o z g í o p l í ót-z ig iZ '^ p O G O Í f  i ' t ’ z
i

og-i-óogpS i p í  í Z Í I í o g p í  I rZt" l o í z Z Í  í-t- I

0 9 ■^'ígziZpí í ^ í í v f l í í  6zpi"oZV z-Í^ZVi í í'b' 0

j 1 08 1 1 1 1 8 -  1 ZZ (1

• s u u t j p u í T ^ u i o p j n p  uinnDJL* 5»

Y 1  A il

c

4

P

u
0u>
C
o

1
b "
o
u

3
-£J• pN' W
C
o
ÒJO
Cri

O1-1
O -

Ö

I

ê
B
3
3

" d<rtu
O
nw
3

■S
:s

quu3Î3irca ojd siaurjpuïï^ sii}nuQ

V 1



•s n u t a p t m ^  n p j n p  uinnDjr

Cî
c
£3
O•nU
C-

\pj
D-

»

ty>

o

s
OQni
n
CÎ.cr

rj
o
3
rT
3
n
ÌPi-r
©•t
C=
3
n
o
C
C
5
o
c
E :
c
3

/ ?»:>
C-
]U
P

1 i l  1 1 1 1 S i  i i 9 1  1
0 z ^LV\ { f -1“ g o g Z o i o ^ Zi  i o z í l i i í  í '^Zgi ' í 09
I gZÍ/.ÍTÍ' t ’ Í Ol  gíoo'^ i > i Z Z z Z í Í OÓÍ Í ^ i ' é 6 i
X OpOOOZÌ-t' í í p g o o o t ó í g í í z Z í í£ZZ6Z>í 8^
Î ZÌÓT’Ì'I i-b g i z 6 í 6 6 { 0Z9061ZÍ o't'96í ZVé ZS

g í 6 í g o í > ¿ 1 6 6 0 6 6 Í >ZÍZi- iZÍ S z 9 i z Z > í 9S
r z z i ó z o i i ’ ó z Z o p g ó f oZÍ't^oiZÍ 9 8 9 ^8 9 '^í s s
9 6z+’T¿óZ't' ■t’ í p l l g ó í 6 Í 9 1 9 0 Z Í ■̂Z8 S' 9̂ 't'£ H
L 8 ¿ 8 Í i 6z ^ Í69Z9Z6Í o> 8 8 l o Z í 8 £o8 0 9 -̂ £ £S
8 8 9 '̂6 Í 8 T-t' z í g f i Z ó í i ' i  19Z69Í Zz íozí-^^í zS
6 661 ^Ogz't^ i’ z I S p ^6 í 6 Z > f í t í 9 f z 6 9 z í í V£ iS
01 oLoL^Lz\- 6 o ^ ^ i p 6 í 5>í(jo6g9Í z í I S 6 f f í oS
11 o g o i 6 p z r 9 0 0 ^ p í 6 í ^8 ’*"8 ’' ' 8 9 í Z+’9 Z Í ‘i''t'f 6^
n g z z  Í >i5jtíi  Í6Í r z i 9 &8 9 Í ZÉzoz^'t ' f 8^+■1 iÓZiZ-t^ IÉ í IZ+-6Í 6-t’g Í 9 Z 9 Í íoóz g í ' ^ ' í ¿ f

l i b ï x ^ z f g i l  í z ’t 'óí 995)I'^Z5)Í fVpí ' t 'Éi ' t 9^
S i ■FööiZi^ VZÍ6Z99Í s-b
91 \ i 6 i i i ^ z ^ ó í i Z z f é í 1 zZ SZf 99^ g-i'í rZz>£ -H-
L\ i z o g i  iz-^ f 6 z 6 Z z 6 f

■
6S 9Í 6Í 9 É 01 £>£z-l^£ i f

f óó zo iz ' t ' Z í í i í z 6 í 9 f 8 ^í^9 í S^^£Z6I^^£ z f
61 póog '^zz i ’ é z 6 í g i 6 í í O I Z I Í 9 Í £ í ' t 'opi'^í i f
o z i-i  Í Í 6 I zi" 6o' ^^í  i 6 í íjS't'oZ'^pí ■t’ £9ízi-l^£ o f
IZ p o Z g i I z V g ó ó g g o ó f í o 68 z ^9^ 8 8 8 9 8 °*’ £ s í
z z I IZ+’ gOZ'^ í 691^06 í Z Í ^ Z g í p í í  izoSo-^£ Q Ç
ÎZ g-^gózoz> ioí'^'6(?g{ 0909>Í9Í í  19 £ I o'i  ̂£

0  ̂
¿ í

9 i ^ Z > 6 j i iZ Z^ oÉ pí P ^ ^ 6 £ £ 9^
Sz g i i i z ó i - l " gf-t'OOÓgí 0 Z Í Í 9 Z 9 Í ■i í̂po't'óf í S i
9 ^ o í í ¿ S ) ^ i f ' Z p í í í g g í 9S'b’z z z 9 Í ZÍZ'i 'OÉÍf H
¿Z z i Z í i g i i ’ i o g 9 0 g g í Zz ' t ' i8 i 9 Í z V 6 Z 9 g í  £ í i
8^ í o o o p Z i f 6 í l o p Z g í i £oZi£g££ z í
6 z o g í í i Z g ^ ÍZ96609Í Í£SÍ6Z££ l í
OÍ ■t’ ZÓZÍíJl i ’ Í T i Z 9 9 g í 8 ^ 8 8 ^0 9 ^ ^ ^ I Z H o i1 Î zZZoz5»gí 9 S i g i 0 9 Í o i> £ zZ £  £ Kr  *
z i í z í f Z í g í 0 S S Z Z 6 H £S-t’ Z8 9 ££

\j  ̂
0  Z

Î Î ¿O't’ í í j t l f + - g í g z í g í Ó Z0ZÍ 6ÍÍ 9 9 Í i S 9 ££
0
Zz

Cgi ’O ^t l  ^ Z i ^ í z g f g f É6S968SÍ o S Z Í i 9£ £ ox
a £S9 ^8 Í i f S o o o g í £  £

✓
St

9^ í  l O Í  f í  I+’ V g í o í í g í Í Z ó S i g í í o££1^>S££ f  z
¿ i íz-í^zgzi-t- ¿ í g i ^ í g í f i g Z S Z Z Í £ í z Z g o í í  £ í  z
8 ^ z p o o ^ z i f z f z 6 6 z g í Ó8 9 SÍZS í g 8 i f Z i ’ ££ z z
6 Í í ¿ Z Z Z i i > z Z9Í 69Í £ ozZZ£-t^££ I  z

■t ^ l p í z i  I' l ’ í g z g o z g í • 6 Í Z Í Í 9 SÍ iz£zoi '££ oz
li- 1 ¿ Í Í Í O I ^ í p ó z p i g f 8 8 8 ^i9 í í o 6Ó99£ £ £ 61
z i ’ f p p i z o i i ’ o ^ Z Z i i g i I Z I 9 Z Í Í Í g z Z r  £ £ £ £
i f iZ g ó p ó o i ' S í i p z Z o g í ^ í - ^ p i S S í >£Í9Ó z ££

0
Zii ’-t’ lozglóo'^' z ó í Z z o g í g f 8 9 6 >S£ 80> i 9 z £  £ 91

s ì zÍ95)í)80Í- 9 9 9 ^ 8 ^ ^ ^ oz  ÉZS-i Ŝ í i  í i p z z i í S i
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T A N G E N T E S ,  E T  S Ü C A N T E S .

V SV S T AB VL ^ .  T AM T A N G E N -
tium, quàmiecantium-'.

r i 'i  ' e X vir/tgaeuhla non aliter tangentes, ac fecantes arcnum, velcmp'.ementorum arcmm imießigatHnm, acfuprx 
buutMm̂ jlffffjygg-ffj  ̂ ¿Tßtius complementorumarcuumexjintium tabula eruere docmmm. Vt ftguaraturtam tanjan,gnamle- 
tMigenttti ¿afís arcusgrad. 5 o. Aim. 14. inuenietur in tabula tangentium fub grad. 5 o. m vertice tabuU poßtts, e regione Min, i^.ad 

fifi'flramcoUocatorum tangens partmlarum 12087915.  qualium finus totmponitur 10000000. In tabulavcro fe-
cantiumreperieturfubgrad. ^o.èregioneMin. 14.. fecansearmidem particularum. 15688144. Quod fi guaraturti^ t̂
tangens, quàm fecans complementi arcus 5 9. Mí». 3 6. reperietur in priori quidcm tabula fitpra grad. 39./« ma f;depofi- 
tos, c regione Min. 3 6. ad dextram fnìtocatorum'tangens eadem, qua.prius, 12 08 791 3. !«  poftertort vero tabula cadem fê  
cans 15 68 8 144. propterea quod complementum arcus grad. 5 9. Mm. 5 6. complectiturgrad. 5 o. AÍ/«. 24. cui arcui dicta 
tangens, ac fecans debetur, vt patet.

_  ̂A Mver'aß(inustott&aßumaturfarticMlaTÜtantummodo 100000. abieä'u duabus cifrts ex ßnu toto lOOQOooQ
^  4b^Undaquoqueeruntex '{insults tan¿nitbm ■ ac (ecantibus dua priores fifura ad dextram : quemadmodnm definubus

S I N V V M  T A N G E N T I V M ,  E T  S E C A N ^  
t i v 'm  F i n i s .
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P R  ̂F A T I a
J N  V  V M , Imearum tangentium, ^fecantium vfiu pottf- 

; fm um  in doärina triangulorum tam reäilineorum, quam 
' fj>hmcorum confiftit. Omnes entm Aflronomi in motihus 
coelefithm%>el tnuefiigandis, •velexpltcandis explorant intri- 
angulis beneficiofinuum, Imearum tangentium, ̂ fecantmm 

•‘"f'fi“- tum latera ex angulis notis,tum etiam angulas exlaterihm cognitis. Id  qmd 
ex Epitoma loan. Kegiomon. in Almogefium, fme magnam confiruclionem 
J’tolomaiiex opere Copernici de reuolutionibm cwlefitbm, ( f  ex aliar um A- 

ßronomorumfcriptis perjj?icue confiarepotefi. Q m m  ob rem cum lam tra-
äationemfinuum,linearumcj^tangentium,acfecantium abfoluerimus,or do
pofiulat, v t fcientiam hanc triangulorum a loanne Re^iomontano quinqué 
libris diffiiséexplicatam, ^ d  GebroHifitalenfiAr^e, necnon a Nicolao 
Copernico hreuiter quidem, f d paulo obfcurim traditam, pro virili etiam 
exponamui, cum incredibilu fit eorum vtilitas cum in rebus omnibus M a- 
thematicis, tumprafertim in ccelefiibm motibits, Qf  m ijs rebus, qu£ ex illü 
pendent,recte inteUigendis,velinuefiigandu,vt dictum efi, ^partim  etiam 
nonobfcure exnofira Gnomonica coUtgi potefi, vbi permulta ad horologia 
pertinentia ex triangulis a nobis fUntdemonfirata. Exordicmur autemk 
tnangulis reäilineis, tanquamfacilionbm, de quibm ea folum demonfira- 
himHS,quA adres ̂ fironomicas, (3 ' Geométricas reäepercipiendasnecef 
Jaria efje iudicamus : Id  quod etiam in Ijiharicis tnangulis obferuauimus.

V fm ß n u .  
u m ,lint»-  
r u m  ta n 
g en tiu m , 
^fecanti 
urn in  do- 
ñ r in a  tr i-  
anguloru  
fo ttjß m u

m
pTicandum ent,pme s qmd angulorum reäilineorum quantitasfumendafit.

P E N E S



T R I A N G V L A  R E C T I L I N E A .

P E N E S  Q V I D  A N G V L I  R E C T I L I N E I  
m agnitudo  fum atur.

i j i

N'G r i  I cuiufuis reäilmei magnitudo fumiturpnes arcum circulo ex ipfo ángulo, vt centro, deferirti adquodcan- ̂ tìuHne -̂ 
^imnieruallum, inter recias lineas angulum comprehendentes interceptum. Nam quilibet angulus reäUinens tantus effe di- rum mà- 
(itur, quuntus esi arcus cinuli, cuius centrum eft in ip¡o ángulo, inter duoi Imeas recias,quaungulum continent,interiecius : pt 
ítavt quot graduamfuerit lile arcus, toiidem partiumfit &  angulas, qualium quatmr recti funt 6̂0. aut vnus reäus go. Ex 
quoßt, indifferenter finum annuii reäilmei fro finn arcus mipi po(fe, &  contra-, quod etiam de tangente, &  fecante iiíüüi-~J. ‘̂̂ T ' 
yjtmr : quán&oguiúema cus, ( f  angulmiüfmcentroinjißens eumemhabempartium mmerum,licefdmrfineneris, cum reäHmus 
partes arcus fM  arcus ̂ arjes vero anelili ¡mtänrnli: guamüis^partes anî ult dici poßmt arcm~Äta vtamulus dicatur ha- en totpar 
bere totg aduf, quot in arcu, cui injißit, comprebendunturT ttüy quot

_ i j V A N D O  CVNQi ^E ergo arcus angulum reäilineum metiens eü quadrans, id eii, quarta pars totius circumfe- W « « ' »  
rlntu, angulus etlnfifiens incentro reäus erit,nempe quartapars quatuorreäorum,  ̂quibusJpatium,quodcircumßatccn  ̂ eitarcM 
trumcircuh aqualiteronmes partes circumferentia rejpiciens, aqitaleeii: quando autem arcus idem eü quadrante minor, cm mcen-È * ' f l  I I •f*’ *
Angulm quoque minor ent recto,nempe acutusjj}JMml<HÍenu¡ue arcus eSi maior qüadranièjibiffhlus etiam reäo maior eritm- tro irCi- 

obtufus. Et contra, quando angulus eíi reäusymmlrnllurn metiens quadrans : quando acutus,quadrante minor : Â -  
quando denique obtufus,maior quadrante. Quie omnia ex lemmate fequenti erunt perfbicua ®

> ____ _______ . L  E  A i  M  A . '
^  K 'g C X Æ  lìncxangulum .rca :um  c o m p re ìic n ik a tc i^ fc in d u n t quadran tem  ex cir- «««W« 

cu lo ,q u iex ip fo an g u lo ,v tccn tro ,ad q u o d cu n q u e in te ru a llu m d cfc rib itu r: lin e x v c ro reôbæ/^ 
angulum  acutum  con tinen tes auferun t arcum  quadran te  m in o rem : lincæ dcniqjretliæ con- S t  W 
ftituentes angulum  ob tu fum  in tcrc ip iun t in  eodem  circulo arcum  maìo'rem  quadran te . Ej  JrcZct- 
con tra , rcctæ lincæ ex cen tro  circuli egredientcs, quadran tem que in tercip ien teV c^T tituun t 
angulum reótum : lineæ vero arcum  quadran te  m inorcm abfc indcn tes angulum  acutum  con- Te,í¡m7e- 
t in c n t.T c d x d e n iq u ê ln c æ a u fe rc n te s  arcum  m aiorem  quadran te  ob tu fum  angulum  com-Z^^F"''« 
p reh en d u n t. Scontra.

R E  C T A E  lìnea AB, CB,angulum recitim continemt ABC, ¿r ex B,circulus defcribatur ACD E.
X>ico arcum A  C, quadrantem ejpy ¿re, b  ̂ o n ia m  enim eH  ̂v t  angulus (^ B C , in centro adqitatuor js.foxti,^ 
reÙos i ita arcus A C ,ad to tam  circumferentiam ; gsi autem an^tlus ABC, cum reclus f i t , quartapars 
quatuor reBorum : en t quoque arcus A  C, totius circumfcrentia quarta.pars, idesl, quadrans. ^up-~ 
niam vero recia liìtea conßit tiens cum recia A B , in p u n ti o B , angulum a- 
cutum,cadit in  arcum A  C, recia vero lineacum eadem AB^ conßituens 

^^n^lÙtTTFohìuJum in pimelo B, cadit in arcum CD \ liquido confiât, recias 
lineas angtdum acutum in centro B , confiituentes intercipere arcum qua
drante AC,minor em fmeas vero rccÌits continentes angulum obtufum ab- 
fcinderearcum quad ra tich e , j^jiuorem.

I S E D  a u f er ant iam relU  B A ,  B C  ,e x  centro B , egredientes qua-
dr'dntenhAC. Dico angulum A B C ,ejfèreclum,¿re. c ^ ^ n ia m e n im  <Core/.i,

‘ eH ,vtarcusAC,adtotam circum ferentiam ,itaangulusABC,incentro JÖ
adquatuorrcBos ; eH autem arcus A  C, quadrans, id  eil, quartapars circumfer}hti¿e totius : erit quo
que angulus ABC,quart apars quatuor reclorum,atque adeo reclus. veroìy£id ex centro B ,em if 

fz,a tque arcum quadrante A  C, minorem a u f  er entes .tngulum cor^ituim t minorem ángulo reSio ABC, 
aufer entes vero arcum quadrante A  C , maiorem confiituunt angulum re6lo ángulo A B C ,  maiorem» 
perfiicuum di>recloi Imeas arcum quadrante A  C, minorem intercipientes confiituere in centro B , an
gulum acutum, lineas vero reÛas arcumquadrante A  C 3 maiorem includentescontinereincentro 
angulum ohtufum. ^ ^ m d  esi propofitum.

^ L  VTE R. Contmeant rurfum reólaAB, CB, angulum reSium ABC, ¿rexB,circulusdefcri
batur ACDF. Dico arcum AC,efß quadrantem, ¿re. Producìisenimreciis AB, CB^adD^E,erunt ¿r 
anguli A B E i C B D ,  cum fm t ángulo A B C , deinceps, recii, ex definitione \ nec non ¿r angulus D B  E , 
àquodanguloABC,fitadverticem£qualis,recÌns. ^ ^ a r e  cum omnes quatuor anguliadB, centrum

fin t  re£ii,tdeH,iequales,c aquales quoque erunt quatuor arcus A C y C D , D E ,  E  A\atque adeo quilihei *
eorumquadrans erit. Reliqua demonfirabimtur, vtprius.

V E R  V M re^ä iB A ßC , excentroB,emißkauferantiamquadrantemAC. Dicoangulum ABC, 
reBum effe., ¿re. Produâlisenim reÛ is^B , CB,adD,Ey£ cum angulus DBE^ ángulo ABC, ad verti- 
cemfit£qual¿s,^€rit¿rarcusDE,arcui<^C,£qualis, ¿rproindequadtans. Semicirculum ergo confi.
Cluni duo quadrantes C , DE\  atque adeo reliqui duo arcus k̂ E ,D C -, alterum femicirculum confti- 
tuent.\\Cum ergo duo arcus^^E ,D C , ¡equalesfint,i qìioZàn^ulii^BE , CBD, ad verticemfint ¿equa-
les: erit v te r^  eorum quadrans ; ac propterea quatuor arcus i ^ C ,  CD,DE,EA,cumßntquadrantes, 
qualesernnt. k  ^QmtuorergoanguÜadcentrumB yaqualesquoq.^erunt\atg, adeo eorum quilibet erit ^^7,ttrt* 
recluŝ  velbreuius. ' Qum C kC ,ß t quadrans, eritquo^tam tnfemicirculo CAE, re liquusarcus^E , 
quam tnfemicirculo ACD,reliquu5 arcus CD,quadrans : Eodemj, modo inßmicircttlo AED ,velC D E, 
reliquus arcusDE,quadranserits 1 ¿rpromde quatuor anguli ad Biquatuor quadrantibus aqualibus Ur.twi, 
infifienteserunt^quales,¿yrecii.Reliqua,vtprius,oßendentnr. ¿V" SCHO^



T R I A N G V L A

s c  H o  L I V M.

Dutuduo tfîAterUporro trianguloram reäilineorum, cum duntur duo anguU noti, tntius illico tmiu quoque erit, cum ß
bwi «»¿«./cow/'/i’w/fÂWw/ duorum reâorum. Item cü m triangulo reäangulo datur vmu Acutus anguiits,mttis etïa erit reliquus acutuŝ  

quodßt complementum rmus reäi. Tta^etraäis duobus angulis notafimul ex grad. ùo. reliquus erit teriius notm. Iteìwm 
triangulo reólangulofi detrahatur acutus notus ex grad. ço. rem̂  neb:t alter acuttu notus. femel nmuiffefatÇJit,

iU  triaa- 
g u li  r e ñ i ' 
lin e i dm- 
t u i  etiam  
erit ter- 
tilts. Item  
in  trian-

T H E O R .  I .  T R O P O S .  /.

tu r  v n w  
»ngulu4
MCUtW ,
d a tu s  qu9 
^ u t erit 
a c u ì tu r e-  
iî uus. 

L a tera  
trianguli 
rt^ tU n ei

Hioreaà omni triangulo rc£tiIineo latera qtiæuis duo eandem proportionem liabent j quam 
%h,fidl iìnus angulorum illis oppoiìtorum.

%

S I T  primum triangulum reàangulum A BC ,  cuìus angulus rcdtus B. Dico eiïc A B,  ad A Ç ,  vtriUìnus 
anguli C , ad fiuum anguH B. Item A  B, ad B C,  vt eft finus anguli C,  ad finum 
anguli A,8¿c. Q u oniam enim  ̂vtin definitionibus finuum oftendimus,fi A  C. 
ponatur finus totusìlatus ciliiïTüs anguli C,  &  BC,finus anguli A  : liquido 
confiât, itaefte latus AB,ad latus A  C ,  vt eft AB, lìnus angulì C,  ad AC,nnu'nÌ 
totum anguli reóti B:Vel ita efle latus AQadlatus AB.vt eft A C ,  finus totus re- 
óti anguli B, ad A  B, finum anguli C  ; cum ipfa Intera fint finus angulorum op-*| 

funt finu- • pofitorum, ac proinde vtrobique fit ideìStatis proportio^Ladem ratione erit. v
bui angu- 7 *" AC,ad latus BC,ita AC,finultotus anguli recti ¿,adlüC,Imum anguli A  ; Vcl vt latus BC,Vd latus AC,  
larum op- BC, filáis anguli A,ad AC,  finum totum re¿ti anguli B. Item vt latus AB,ad latus BC,Ìta AB, finus anguli C, 
fojitorum a d B C ,  finum anguli A :  Vel vt latus B C , a d  latus A B ,  ita B C ,  finus anguli A ,  ad A B ,  finum anguli C. 
proportio- — j ^ ^ I T  deindc triangulum AB C ,  non rcétangulum. Dico rurÌìis cftclatus AB,ad latus A  C,vt eft imus an- 

guli C,adTiiìuÌn anguli B,&c. Aut enim latera afllimptaAB, A C .  æqualia fimt,aut inæqualia. Siæqualjâ  * e-
runt quoque anguli C , B , æqualcs ; ac proinde, vt in definitionibus finuum 
docuimus,eorum finus æqualcs. Qiwre erit,vt latus AB,ad latus A C ,  ita finus 
anguli C ,  ad finumanguli B ,  vel latus A C ,  ad latus A B ,  ita finus angu
li B , ad finum anguli C  ; cum femper fit proportio æqualitatis. Si vero 
latera A  B, B C, fimt inxqualìa, fic A  C,  maius, cx quo abfcindatur rc¿taC £, 
minori lateri AB,æqualis,&cx A,E,  ad tertium latus B Q  pcrpendiciìlares àe- 
mitcancur A ü j t b ,  quarum vtraque cadet intra trianj^ulum, quando angulus
B,maiori lateri A  C , oppofitus acutus eft. Erit enim &  tunc angulus quoque
C,acutus,   ̂cum minorfit,  quam B.  ̂ Q ^ r e  perpendicularis A  D , incra 
triangulum cadet, acproinde &  perpendicularis E  E. Quando vero an^nlus

àichoLcz Bjobtufuseft, cadet quidem A  D , iemper extra triangulum, at E 1' ,  c a d f l ^ ^
/«Iw». ’ poteft vel extra etiam, velin pundum B ,  vcl intu triangulum. Quomodocunque autem cadantdiéèæper- 
cis.pri. pendiculares,fçmpereadcmeritdcmonftratiü. « N am cum A D , E  É, fint parallela,  ̂erunt triangula C E  F, 
iCorolL '̂ CADjiimilia. s Ô^iamobrem erit, vt C  E, ad E F. ita C  A,  ad A  D.  Cu_mcr^ocxijs,quxindefinÌtionìbusfi- 

fexti. nuum tpdidimus,pofito finu toto C  E, recta E  F, fit iìnus anguli C ;  póìito itcm Iinu toto A  B, fit finus anguli . 
a  A-fixtt. ABD;fintq; finustoti CE,AB.refpedu guorfi illi funt finus,æquales;liquet cftc. vt CEJioc  eft,latus redæAOy

n alia . 

a / ,  primi

b  18. prh 
c  fchol. I/.  

/ecundi.

ad E  F, finum anguli C , ita latus C  A,  ad A D ,  finum anguli A  B D  ; ETpermutan Jo, vt latus ÀB.ad latus 
AQitaEF,f inum anguli C,ad AÜTTÎnum anguli ABD,hoc eft,in pofteriori triangulo, ad finum anguli ABC,  
çum duo anguli ad f̂tv ¡^quales fint duobus redis, &  proinde eundem finum habeant, vt in definitionibus fi
nuum docuimus. Ex quo conftat,ita efle minuslatus A B.ad maius AC,  vt eft EF, finusanguli C,minori latcri 
oppofiti ad AD.finum anguli AtiC,maiori lateri oppofiti : Et conuertcndo, ita cftc maius latus A C ,  ad minus 
a b ,vt eft ADjfinus anguli ABC,maiorilaterioppofiti ad EF,finumanguIîCTÎnînoi-i latcri oppofiti. Nonali-

ter oftendemus eife,  vt latus A B Tadjarus B C, ita finum anguli C ,  ad fi  ̂
num anguli A; Vcl vt latus BC,  adlàtus AB,ita finum anguli A, ad finum 
anguli C ,& c.  dummodoexpimdo,  vbi conueniunt latera aflumpta in- 
a-qualia, (fi  forte æqualia nonfunt )  ducas ad latus oppofitum lineam 
pcrpendicularem, &  minori lateri ex maioreredam æqualem abfcindas, 
initio fado ab alteropundo extremo maioris lateris, vbi cum tertio la
tero coniungitur.vt ànobis factum eft,&c. Hic etiam eft,vt CE,hoc eft, 

AB,ad CA,  ita E  F, finus anelili C , oppofiti priorilatcri AB,ad A D ,  finum anguli B, oppofiti priori lateri A  C. 
Dico enina anguli adB,eunàem finum habent.

A L I T E R .  Sit rurfus triangulum non redangulum A B C  : derc- 
dangulo enim in principio huius demonftrationis iam eftdemonftra- 
tum. Dico efle, vt atus A B , ad latus A  C , ita iìnum anguli C , ad finum 
anguli B : Vel vt latus A  C,  ad latus AB, 
ita lìnum anguli B,  ad finum anguli C,
&c. D u d a  enim ex A,vbi duo latera af-

latus A  B. fin an .̂ C
latus A D . fin anii- D.

1 latus A  C. I fin ancr. B.fumpta coeunt, ad tertium latus B C ,  
perpendiculari A D ,  quæ vel intra trian
gulum cadet, vel extra, prout anguli B,& C,  acuti fuerint,vel altcr eorum 
obtufus : crit in triangulo redangulo A  B D , vtjatus AB,adIjtus A D ,  

ita finus anguli redi D , ad finum anguli B , vt fupra eft demonftratum : Item in triani^ulo rectángulo A  D  
Vtlatus A D ,  adiatus A C ,  iufinusanguli C ,  adfinumanguli redi D.  Ex æqualitate ergo.  Se perturbata

propor-



R E C T I L I N E A .

^-oponíoneerit, vt latus A B ^ d  latus A  C , ita finus angiili C , (  Haben t .n. duo anguli ad C ,in  obtufanguló tri- 
« igulq cundem finum ,vtin traÓtatione finuum olhcndimus) ad finum anguliB , v tin  formula fuprapofitaap- 
parct: E t coimei'LVTfrfo q u o q u e, vt latus A C ,ad  latus AB,ita finus annuii B ,a d  fin u m a n g u liC  E odem m o- 
do concludcmus eíTc,vt latus A  B , ad latus BC,ita finum anguli C , ad finum anguli B A C : V cl,vt latus B C , ad 
latus AB,ita finum anguli B A  C , ad finum anguli C , & c. Q aocircain  om ni triangulo rcftilineo latera quíEui* 
duo candcm proportionem habent,quam finus angulorum iliisoppofitonim . C ^ d  crat demonílrandum.

 ̂ B R .E_ V3[V S . Pofito  fiau  toto  A  D , crit A  B, fccans anguli B A D ,6 i AC,fecans anguli C A D . Cum  er- 
"g o p c n i.lin u u m  fit , v t fecans A  B, ad fccantcm A C , ita finus complcmenxi anguli C A D , h oc eft,ita finus an - 
guli C ,ad  finum  complementi anguli B A D , hoc eft,ad finum anguli B,conftat propofitum.

S C H O l  1 V  M.
___EX hac propof. facile collismus propor Pionei laterum cumfuìs triati^HÌi recHliim, cum omnes annuii coanitißnt,

Vii duo tantHm~bmt emm omms annuii in triangulo ABC,  noti Dico proporttonei laterum notai eije. ^c.um entm eadem 
"ßi proportio lateris A B , ad latus A C , qua ftnus anguli C , adßnum 
anguli B; fint autem ftnus angulorum C , B , notorum cogniti ex 
tabula Siriuum ; nota erit proportio laterts AB, ad latus A C , é^c.
Exempli cauft, ponatur in primo triangulo angulus C ,grad. 60. B,

' grad.zo. &  A,grad.70. Horumßnus funt 86602.76604.. Eñ
ergo proportio AB, ad A C, eadem, qua %66oz. ad 76604. à ' AB, ad 
BC,eadem,qu<iS66oz.adgagóg. &-A C,adBC, eadem,qu£766o4.. 
adg^góg. In triangulo vero fecundo ponatur angulus B, reäus, ac proinde ̂ rad.go. C,srad.^o. ¿r A , i r̂ad. ao. llorumßnus 
funt funt 100000.76604.64.278. Ent igitur AB,ad AC, v t  76604. ad 100000. &  AB, ad BC, vt 76604. ad 6417S. & A C ,  ad 
BC, vr woooo.ad6427Stlntrianíiulodeniqjtertioftatuataran?ulusB,okufusá'!irad.iZ4.C,srad.^o.t¿!‘A,j¡rad.26. Vlb- 
rumftnus funt (ft proßnu anguuohtuji accipiaturßnus complementi tpßus vfque a i  grad. 180. nempe ßnus grad. f6. J Sz^o,'. 
foooo. 4.^S^. ¿Mare erit ABy ad AC , vt joooo.adSigo^. &  A B , ad BC,vtsoooo.ad 4ß^7. & A C , a d B C ,  vtS2gop.
ad 4 Ŝ:;7.

I T A ^ Q V E  njt facilepropßrüonesla teru m h a b em iu r^  fa tk  e f i ,filateribusfint44an<¡ulorumop 
f ^ t o n t m ^aUxiban tur  : propterea quoälatera. em dem proportioncm haben t,  q m m  öppofitorumA. 
^ tlo ru m ß n u ^ , 'Vt ( k m o n ß ra tu m  esi.

QJfO D ß  duo tantum anguli cognitiß n t , erit reliquus tertius quoque notus. Qmre,vt prius, Uterum proportion.  ̂
(ognofcentur.

^  P0 S .srM  V S eafdem ProPortiones laterum cognofcere ex àngiilU datisene auxilio antecedentìs propof hoc mo.'o.
I ® Circa datum triangulum ABC, deJcrBu^irculus, cuius centrum D,  ̂ quod cadet vel intra triangulum, velin vnum 

tus,velextratriangulum,prout triangulum fuerit acutangulum,velreäangulum,aut obtufangulum. Duclis deinde ex cen
tro D,ad omnes ángulos reäis DA, DB, DC, ( In reäangulo triangulo fatti eìi ,fi ducatur DA, quod DB, D C, partes ßnt late- 
rU BC. ) (icentur fin^ula latera,^  * '

¿

Uoneej^ 
trihw  v e l  
duol-M 
Argtilis ne 
tu  cuiuf- . 
$tU trtan- 
guli 
fcan  
profortio- 
nis Ut(rS.

$ti4 trtan- 
guli ccgn» S 
fcAn'Ur 7

c Cor d is ,  
û/iriu

k  R' are Its,quosfubtendunt,bifariam tn 
punä'is E,U,K,&E,G,U It^eäo j^  
guio tamen triangulo arcus BC,cut 
reäus angulus inßßit, non eñ diu 'i- 
dendus bifariam : In obtufan^ulo 
autem fecandus eñ bifariam arctis 
BAC,  in quo exiflit obtufus angu
lus , non autem arem BC,cui infi- 
fiit- Erunt autem medietates laterum ftnus reäi medietatum arcuum, ex deßnßnus reñí. Ita<\Ue qüoniam tam afi^ulus d i«- ttrt. 
ADB, anguli ACB,quam angulus ADC,  anguli ABC, ̂  in triangulo acut ángulo etiam angulus a  v  c , anguli BAC, duplus 
eñ : ponuntur autem anguli triangulorumnoti', erunt quoque eorum dupli in centro cogniti. Q ^ r e é ’eoruniarcus AB,
A C , necnon arcus BC , in primo circulo noti erunt ; ac proinde femiffes eorundem. Igitur,ex tabulafinuum,dabuntur 
ßnus harum femißium,hoc eñ,femijfcs laterum AB,AC,&in trianguloacutangulo femifis quoque lateris BC:proptereaque 

tota latera AB, A C , vna cum latere BC,in triangulo acutangulo, cognita fient in partibusfinus totius A D. In triangulo 
porro reäangulo latus B C , reäo ángulo oppofitum duplum eñ ßnus totius, ac proinde notum in eifdem partibitífiññs toii'tis"
AD: In triangulo vero obtufangulo latus BC,ángulo obtufd oppofitum ita dabittir. Qumiam arcus A B, AC, dati fu n t, da
titi etiam erit mus arcus BAC,ex ipjis cbnßatiu. Igitur &  eius femißis B E , & proinde à" huius femißis finus reäus B F, dabi- 
tur ', proptereaque &  totum latus BC. Cognita ergo erunt hac rattone omnia latera in partibusfemidiametri circuli trian
gulo circumfiriptt ; &  proinde eorumproportionesnota.

• IT A a tite m ß n e lo n ^ a c ir m itio n e  latera co^noßesmparti.bu-sdi6i<& fem idiam etri. S in u ireS iü s  
jj cuiufuis annuii acuti d u flic e tu r , ¿ r  habebitur la tm  d ii a n & ä o itp ^ ß u tm  i n  p a rtib m  d iB ^  f e ^ d t a me- 

tr lfq u o d  facile e x  dernonltratis m te ilii i  potest. Ñ am  cfuilíbet anq_ultis acutus continet to t çraditi •, quoi 
f u n t  in  [èm iffe arctdsy cui in ß ß it  \ V t angulus A  C B , continet to t gradus y q u o tfu n t in  arcu A  (?,fe m ifft^  
arcus A B  ycuiinjiftit,  ̂fro p terea  qu od  angulus A D B ,cu ito tu s arcus A B  .,d^betur,duplus e ii anguli A C B .  c 1®. teru 
f i l a r e  cum  A  H ,fe m iß is  lateris A  B ,f i t  f in u s  arcus A  G, e r it eadem AH yfinus anguli A  CB : atque adeo 

ß n u s  anguli A  C B ,  duplicatus d abit latus A  B ,in p a r tih u s  ß m id ta m etr i A  D , ¿ ‘c. L a tu s autem  re£lo 
Anoulo ovpoßt^um vervettio e li  diameter circuii circum fcript i  tr ig n u d o . Q u 'ir e ß  Çemidiam e ter , ßnusue  
totu sd u p licctu r, cozn itum fictipfitm  latus . L a tmàenig^ ohtu(hanguíóoppo¡itu m h.'ibchitur ,ji'u tera . 
Jñgülonim  acutoriim  dupltcetur , ( ÿ  duplicatoritm  fem iß is accipiatur. N am ß n u s  Pjuìms fem iß is dupli
catas illico latus oßendet notum . f  A n g u li nam que A D B , A D C ,d u p h ß m t acutorum  .'ingulorum A C B ,  f  ¿o. tert, 
A B C :  quibus quidem  dtiplis angidis totus arcus B A C , debetur, ¿ ‘c.

ÍM M O

Praxii,
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J J t I k CJ *-• -
i¡ua u .ad io .& anguli B.adangu tim A,qua2o.ad2S.qiu duApra. 
partiones tiota fa . tsjunr, etiamfi proportio anguli A , ad angulum 
C,ignota fi t .  ^ ¡nucniis autcm miniinü numeris 0. f, qui eamiem 
proportionem habeant, quam anguli C ,B ,h o c  e iì , qiiajujuina^ 
¡Z. io .fi hi mimmi non f in t  ; Item minimis y  7. eandtm proportio-" 

^  , nem habeniibm,quarn anguli B A fiu e  numeri 2 «.iS.jiimimuttrts
ss.jeptt. nufneros deinceps minimos 6 .^7 -  i» proportionibusnumerorummmimorumó.y  ¿ ry .  7 . quifinoneffentdeimepsmi^

. • 0¿ia. ninn, ^ inquirendi effent tres m inwìh per ea , qu£ ̂  Euclide demonftrata funt lib. 8. Erit  er^o angulus C , v t 6. B, v t  y. ¿ r  A, 
v t  7. quosingradibus per regulam Societatum ita notos eßciemus. Colleäisnumer'u 6. f. 7. invnani líiñwiam i t  ditcmuster 
aureamre^ulam. Si iS.dantnrad.iSo. (  to t emm gradibus omnes tres angu liJm  eit,duo retti, aquiuaUnt. ) quid áabunt 
“quid Í ?& quid  7 Ì  v t  hic vides.

6Ì * 60. grad.

I S. J So. grad. ^  y? V  fiun t ^o. grad. pro ángulo <

r  c.

7? J 7  0. grad, J
B.

L  A.

^ a ttn d  InfieniemusqueangiilumC, grad. 60. Btgrad.^o. (¿•A,grad.7o. Ouodßdu£ notaproportiones angulorumnonfintcontjr 
sp a n to - nuat£,vtindatoexemplo,continuandíserunt. Vt f i  dicat quis. Vroportio anguli CM^^gultfW B ,d tv t iz.ad lo.&propor- 
nes angu- tio anguU A , aJangulum B , vt 2S. ad 20. vbi vides, eundcm angulum B, in vtraqueproportione efe confiqucns : continuéi- 
lo rw n n o - m tis illa s ,fiidicamHs,proportionmC,adB,ejfevt u .a d  io .& B ,a d A ,v tzo .a d 2 S . Au tß  quudicat. Proportio anguh c ,  

tA no funt vt 12. ad 10.proportio autem A , a d C , eíi Vt 28. ad 24. conttnuabimuseas y ponendo proportionem A ,ad C,vtzS.ad
24. &  C,adB, vt 12. ad 10. Aut denique fi quis dicat. Proportio C , adB ,e íiv t  iz. ad 10. &  C , ad A, vt 24- ^d2S. continuabi- 

»gendum . eaSyponendo B,adC,vt 10. ad 12. ¿r C,adA, vt 24. ad zìi. ^ c.
S E D  demus aliud exemplum in tertio triangulo eiufdem figura, in quofit proportio anguli B, ad angulum C, vt 62 ,ad 

^  &  proportio anguli B , adangulum A , vt 248. ad^z. ¿upniam angulus B , bis fm t antecedens, hoc eit, proportiones dat<e 
non funt continuata, ea$ contmuabimus,fiatuendoproportionem A,ad B,vt ̂ z.adz4S. à ‘ î<*d C,vt 62. ad is. Inuentis autem 
minim 'ii numeris /f 62. eandem proportiopem habentibm, quam anguli A, B, fiue numeri ^2^248-erunt dua data propertioy 
nescontmuata in h'li tribusnumer'isminimis 13.62. i^.vtconfiat. c ^ e c tü ' 'rgoipfis in vnamfummam 90. inueniehmperre- 

gulam Sacietatum ángulos in gradibus j vt hic apparet.

r 2 6. grad. A.

^0. 180.grad. -N 62? fiun t ii4 g ra d .  >  proangulo B.

L 30 . grad. J
Inuent'is hac rationeangul'u, reperientur laterum proportiones, vtprius.

-  P o  R  R  0  /»  triangulo rectángulo fat'u eityfi duorum angulorum proportio detur. Sit enim in fecundo triangulo eiuf- 
ex proper- dem figura proportio anguii A,aa angulum B,rectum, v t  S.ad iS. Quoniam ergo rectus angulus B¡eiigrad.Qo. inueniemus pet 
tione duo- rcgulam auream angulum Ay ejfe grad. 40. v t hic vides, 
rum tan-

^lommin 90.grad. 8? ß u n t 4 0 .grad, pro ángulo A.
trta*>gulo
reeiangu- Reliquits ergo angulus C .compleñetur graduo. &c. S it ru rfim  proportio acuti anguh A,ad angulum acutum CyVt 16. adzo.
lo propor - Q m niam  ergo duo anguli A , Cyvnirecto fu n t aquales, hoc eit, continent grad. go. Collcä'isnimieris 16. & zo . in vnam firn -  
ttones /« -  reperiemusper regulam Societatum vtrumque angulum in gradibus, vthic cernís.
í tT U f f t

nofiantur.

36. 90. grad.
r  16Ì  n

zo? j

r  A.
pro ángulo 1 C

SImo paiio bment'is gutem anguüs hac ratione, nota fient laterum trofortiones, vtprius
£ 0 1 )  EM  modo in trian^tilolfofcele fat'is eit,fi proportio vtriuslibet aqualium an- 

gulorum ad tirúumangH lm ñiognofcatur,au t tertij anguliadvtrumlibet angulorum <t' 
quaüa. N am fi in  triangulo ifojcele ABC, cuius duo latera A B , AC, aqualia fu n t, cognita, 
f i t  proportio anguh B, ad angulum A,nempe eadem,qua 10.. ad 16. erit quoque proportioan- 
guli C, ad angulum A, v t 10. ad 16. Q ^ r e  dua proportiones nota erum, quas continuabi- 
nius,fidicammproportioncm A,adB, ejfe, v t  ¡6. ad w .& B ,ad C ,vt 10. ad 10. Exqiiibus in-
uenietur angulus A ,grad. 80. &  vterqueB,C, grad.jo.per ea,quaiam demonfirata funt.

D  E aquilatero triangulo non e it, quod quicquampracipiamiis, cum in eo latera habeant aqualitat'isproportionem. 
SE D  lamadinuentionem laterum , atque angulorum in triangulis re¿tiline'is ex quibufdam dat'is a l cognitis acceda- 

teru pro- jnus ;  qua in re,vt certum ordinem,ac methodum feruemus, agemmprimo loco de triangulis rectangulfs,dmide vero de non re- 
porciones. ¿tangulis,cumin illis minor, quàm tn his,difßcultas reperiatur.

ex p r o p o r 

t i o n e  V -  

tnufuis 
r n n g u lo r U  

A q u a l i u m  

j f d  t e r t i i  

angulum 
in  t r i a n 

g u l o  ifofct 
le inue- 
n i a n t u r l a



R  E  C  T

P R O B L . I.

l i .

fiunt

r  AB.  
5-

B C
Ii.

gu.i rnuc- 
Ji.'gantur. 

îueindo 
UtU4 *■€- 
£lo ángulo  
oppojlt u m  
d a tu r , <•» 
Acuto an-

P R O P O S.
D  A T  O  vno latcrc,cum vno ángulo acuto trianguli rcdanguli.vcl cu proportiode duo- ^ 

ium  angulorum  quo rum cunque ; reliqua duo latera co g no fcere ,& quorum Iibc t duo rum  la- 
terum  p roportionem  cfficerc no tam .

no h te r e

S I T  triangiilum A B C , cuius angulus B .fc a u s , fit ju c  primo latus A C , reflo  ángulo oppofitum  datum S S ™
13 palm oriim  vna cum  án gu lo  acuto C , grad .21. Min.57THc proin3 c '&  cum  aíTmi- acuto nli.
Io acuto A ,g r a d .6 7 .M m . 23. O p o rte tc x  his indagare reliqua latera. Q u o n ia m , 
per ca, q u ^ in  defin. Sinuum  tradid im us, pofito  linu to to  A  C , latera A B , B  C ,  
i'u n tfm u so p p o ritoru m an gu lo ru m : fun t autem  an guli d a ti;  n o ti crun t finus 
d ia o ru m  angulorum  ; A  B, quidem  38456. at B  C , 92310. P er regulam  er^o au- 

rea m d icem u s.S iA C , partium  100000. n em p equ aten u s f in u s to tu s ,d a tK ,pal
mos , q u id  dabic A  B , finus partium  38456. &  q u id  lìnus B  C , partium  92310 ? Tt 
hicvidcs. In uen icm usquelatus A B jp a lm .j.  & B C ,p a lm .i2 .fe re .

f  A B 
A C .  A C .  J  58456?

100000. 13. \ È C .

L 9 ^ io>

quando latus rccioangtilo oppofnum datur cum ángulo vno acuto,acproindecum  7^
dtero etiam acuto : Sifiat 1 v tfm u s totus ad latus datum recio ángulo oppofitum, ttajìmis 'utrinfquc_j 
ingnltacutifeorfumadaltud^reperienturlatera ei/dem angulis oppofita inpartibus menfur^Jècun- 
dum quam datum cH latus ángulo recio oppofitum,

D E I N D E d a t u m f i t v n u m cxlatcrib uscircaanp uh im rcan m .vrR r.p^ ìm rtn T n . u .c u m ángulo C , ^unniò 
m d.22. M in.57. &  proinde cum ángulo etiam A , grad. 67. M in. 23. O portct ex Iiis reliqua latera inueftigarc. U tus v n ii 
Quoniam per ea»quaj in lineis tangentibus, atque Ìccantibus ad initium oftendimus, pofito finu toto  BC,latus -
AB,eihangens anguli C ,&  latus A  C , ciufdcm fccans,dabitur tangens A  B, partium 41660. &  fccans A  C , par 
tiumio835i. Q uarcperregulam auream diccm us. S iB C q u a ten u sfiu u sto tu s p artiu m io o oo o.d at i i .p a l- f " " *  
rnos,quid dabit tangens AB,inucnta partium 41660. &  quid iècans A C , inuenta partium 108351 ? vt hic cernis. ^cùto 
Inuciiiemusque latus A B , palm 5. &  A C , palm.13. ferè. gaio,

r  A B .  "l r  A B .
B C . B C  J 41660?

100000. 12. ) A  C . f
L  108331?

cumdatur vnumktu^scircaangulumreBumyCum'unoánguloacuto»acproindt^ FraxH^

eum altero etiam acut 0 : "Sijìat, v tfin m  t  otm  ad datum lattts circa angulum recium, ita tam tangens 
mguli acuti dato lateri adiacentis, quam fecans eiufdem anguli, adaliud,prodibit tam  latm , quodfuit 
tangens^quam latu>s,quodfuitfecans,notum inpartihm  menfur^tfecundum quam latus circa angulum 
ncium f r i t  datum.

P E H fo lo sa u tem fín u s,Q u m d a tu rv n u m Ia tu .scirca rc(5 l:u m a n 2 u Iu m ,cu m v n o a cu to a n g u Io ,& p ro ín .^ í> ír  éi-;-
dectiam cum  altero a c u to , itarcliq u a  latera cxquirem us. Sit rurfum  datum  latus B  C , palm . 12. &  angulus C , Jolosf in u u  

p2d.22.M in.37. ac proin de angulus A , grad .67.M in.23. Q im n ia m  igitu r, vt in dcfin.finuum  d ix im u s, p o fito  
lìnu to to  A C ,Iatu s A B ,e ft finus anguli C»& B C ,fin u s anguli A :  fun t autem  anguli dati ; n oti cru n t ditìii finus, 
v t A B , 38 456.& B C , 92310. Per auream  igitu r regulam  diccm us. Sì B C ,  finus partium  92310. dar palm . 12.
^uid dabit illius A B , partium 38456. &  quid finus totus A C , partium 100000? &c. vt hic apparct. Inuenietur 
cnim iatus AB,palm .5.&  A C,paim . 13. fere.

fiu n t < 5*
AC

13-

r
BC

923ro.
B C

12.

AB.
38456?

A C
100000?

fiunt

f  ab. “ a,
J  5-

AC
L i3-

A  NT> 0  ergo vnum  latus datur circaangulumreBum» ¿r vnus acutus angulus, acproinde i'raxh. x  
cr alter acutus : Sifiat, v tfin m  anguli acuti dato Uteri circa angulum recium oppofiti a d k tu s  datum^
^tiitam fm t^lt£rim  anguli acuti,quamfinustGtus,adaliud,prodibittamlatus alterum circa angtiltm
ncvnfn,quam latué redo ángulo oppofitum,notum in partibus m€nfur£,fecundum quam laius circa an~ 
gulfirn recium.fuit datum. Sedexpeditior eH via per lineas tangentes, ¿r fecantes ̂ .oM ^iiifinustctus / 7  

restila aurea primum locum ootineat, ¿rpromde diuijio fia t faciiior. * ------ ^

Q^y  O  D  fi detur vnum latus, vnà cum propQrtione duorum angulorum,ita problema abfohiemus. Ek 
proportionc aTTguIortlm rcpenemus acutorum angulorum magnitudincs, vt in fcholio propof i. oikndimus. la tu s v n i  

Qiiam ob rem inueniemus ex angulis notis reliqua latera, vt prius. datuy, ó*
I N V E N T I S  autem lateribus,manifeftum c/l, proportionem quorumlibet duorum dari in numcris, 

quibus inuenta funt. Eritcnìmproportio AB,ad AC,vt5.adi3. Vc;Ivt38456.ad 100000. Vtlvt4i66o.ad^^^”^ - 
Í08331.&C. In his cnim omnibus numeris ditìra latera inuenta funt. Dato ergo vno lacere, cum vno ángulo 
•cuto triangulirc(S;anguli,&c. Quod faciendum erat. hbet.



P R O B L .  2. P R O P O S .  ?.
D A T I S  duobus lateribus trianguii rcdanguli, duos ángulos acutos efficcre notos, vna

W « 1 t  _______  ^  ^  ̂

In  trian- 

¡h I o  reSlá  
ûlo ex

t^ilZ to cum tcrtio latere. Item data proportionc duorum latcrutn, &  iniuper vno laiere dato quo- 
tis ,yeiex cunquCjduos angulos acutosjvna cumreliquis duobus lateribus cognofcere.

fcriions J ̂  triansulo A B C , cuius angulus B, rcftus.fit primum lauis A C  rcflo  ángulo oppofitum,8¿ infupcrla -
r««^;«rtusAB,drcaanculum rcaum datum ,nem pcAC,paIm .i5.& AB,palm .5. Oportct cx his &  angulos A , C. & 
iatere qm f. líi ûs tertium B C ,explorare. QuQniam,pofito finu toto AC,la.
{tinqjrtU- tus A  B , eft finus anguli C , diccmus.. Si AC,palm.i3.dat AC,fi -

num totum partium looooo. quid dabit AB, palm.5 ? inuenic» 
musque finum AB, partium 384S1. vt hic vides.

A C  A C  AB. AB.
13. 100000. ’ 5 ? fit 3846'i.

Ex tabula ergo finuum dabitur angulus C , grad. 21. Min. 57. ac

qua iniqui 
runtur.

êlÿando 
latus án
gulo reBo 
oppoßtu, 
eum vno 
latere cir-

reäum
iatur. A C

A B .
B C

92510? fit
B C

12..

1 fraxU,

100000.
12 , c  — ...... ^

proinde reliquus angulus A,grad, <57.Min.23.Igitur&huiusanguliA, finus, nempcBC, dabitur partiu 92510. 
latere ctr- €x cadcm tabula finuum. Dicemus ergo rurfum. Si finus totus AC,partium iooooo.dat AC,paIm.i5. Vel fi fi, 
ea angulä. nusAB,inuentuspamum 384<íi. dat AB, palm.5. quid dabit fmus BC, partium 92310 ?rcperiemusqueBC, ef

fe palm. 12. ferme, vt hic apparct.
A C

100000. 13. 1 
AB. AB. f 

384Í1. 5. J
C VM ergo datur h tu s  ángulo reäo ofpfitum ^cum vnolatercàrca ettnderrtmgulumre^um\ 

Sí fia t, datum U tm  recio ángulo epofitum  ad ßnum  to tum , tta alférJññ'latm  datum ad aliud ̂ 
¡Inu^'ñm timm U.aut U teri dato circareá u m a n z^u m  oppomtur7 ~ Inuento auñm  ̂ benéficio 

krnm iinm  muem^vtrocjüfangtäo acut oVSi it  er um fiat, v t  (inm to tm  ad datum latm  r e ^  0 an¿Üloóp‘ 
p o ß tu m ^ e iv tfin m  angult acutí dätoJaten circa r ett um angulum oppofiti a d  datum l^^ttiscirca^gu- 
lum reBiim  JüT inm dterim äm id iacu tiaTaliud , co^noJceturtertmmlatmmpartibmm~enfir£,fe- 
cuftdumqüahi duo lauraßtn ida ta .

AUter per A L IT  E K. Sit rurfus ACpalm.13. & AB,palm. 5. Qma igitur, vt ad initium linearum tangentium, ac 
Uneos tan fccantium oilcndimus.pofito AB,finu toto latus AC, fecans eit anguli A,& BC, tangens ciufdem; dicemus. Si 
gentes & palm.j. dat A B, finum totum partium looooo. quid dabit AC, palm. 13 ? inucniemusque iecantem A C, 
fecantes. z(íoooo.vthic patet.

AB. AB. AC. A C
100000. 13? fit 260000*

Ex tabula ergo Secantium crit angulus A , grad. 67. Min.23.&proinde reliquus anguíusC, grad. 22. Min. 37. 
Ioitur&tan‘̂ ensanguliA,nempeBC,dabiturpartium240038.ex tangentium tabula. Quare rurfum dicc
mus. Si finus totus A B , partium looooo. dat A B, palm. 5. Vcl fi fccans A C , inuenta partium 200000. 
dat AC, palm. 15. Quid dabit tangens EC, partium240038 ? inucniemusque iterum BC, eife ferme paim.12. 
vt hic conilat.

AB. AB. 1
100000.

A C
260000.

5-
A C

13-

>
B C

240038? fit
B C
12.

fraxit.

i4T,prt

^ IG IT F R  quando latm  reBo ángulo oppofitum datur, cum vno latere circa angulum reBum: 
S iß a t, v t  datum latm  circa angulum recium adfimtm to tum , ita datum latm  ángulo reBo oppofitum 
adaliud,prodtbit fecans anguli acuti f i é  datis lateribm comprehmfi. Inuento ergo, beneficio huim  fie- 
cantis reperti, vtroque ángulo acuto,  ¿ ’tangente acuti angulifitib datií lateribm comprehenfii, ex tan
gentium tabula\ Siiterumfiat ,v tfim m  to tm  addatum latm  circa angulum reBum-, Velvtfiecansa- 
cuti anffulifiub datis lateribm comprehenfii ad latm  datum rcBo ángulo oppofitum, ita tangens acuti an- 
gulifiib lateribm datkcomprehenfiad aliud, notumfiet tertium latm  in partibmmenfiurd, ficcundum 
qtiamfiuntdxtdd.-olatèra. Verum ßatim efiferfolos  ̂fmm  operari^ cum tangentes line£, atojuefiecant eŝ  
nihil comPendu ̂ r a n t ,fintqite per f in m  t i ^ n t£ .
' - ■ - a d  H VC*iter.Ponaturrurfiirn'AC, balm.i3:& ABjpaIm.j.  ̂Qi^niam ergo quadratum redce^AC* 
duobus quadratis reclarum AB, BC, xquale eft ; fi aufcratftf quadratum lateris AB,quod eil:25.ex quädrätoTa- * 
teris AC,quod cft 169. relinquetur quadratum lateris BC, ncmpe 144. cuius radi^^adrata 12. dabi t latus B C, 
paIm.12.Et quia,pofito ACjfinu toto, latera A B, B C, funt finus angulorum oppofitorum,vt in dcfin. finuum 
explicauimus: Sifiat,vtlatus AC,anguiorcdo oppofitum palmorum 13. ad A C , finum totum partium 
100000. ita alterutrum laterum circa angulum rc6lum, nempe B C, palm. 12. ad aliud, prodibit finus anguli a- 
cuti A,fumpto lateri oppofiti partium 92308. Ex finuum ergo tabula dabitur angulus A,grad. 6 7.Min. 23. atq; 
adeo reliquus C, grad. 22. Min. 37. Hoc modo primo loco inucnitur tertium latuSj dtiiidc vero anguli, cum 
alijs vijs inuenti fuit prius anguli, quam tertium latus.



?
r e c t i l í n e a .

^ T N T ía m duQ latera A B , B C , circa reftum angulum  data,vt AB,palm .5.& §iunKÍo
dtto U terA  
eirca an
g u lu m  re-  
¿ lu m  dst/t 

fu n t .

JC,palni.ii.Oportet ex his tcrtium  latus A C , 8¿ acutos ángulos inuenire. Q u on i- 
demonftratis in principio lincarum tangentium, fccantiumque, poíito A B ,

n̂u to to , latus B C , tangens eft anguli A , & latus A C , eiufdem fccans; diccmus.Si 
^,palm . 5.dat A B /m um  totum  partium looooo.qu id  dabit BC,paIm, 11 ? repc. 
ricmusque tangentcm B C  > partium 240000. v t hic manitcítum eft.

A B . A B . B C  B C .
5. 100000. 12? fit. 240000.

tabula ergo tangentium dabitur angulus A ,grad.57.Min.25.ac proindereíiquus angulus C,grad.22.MÍn.57.
Igitur &  A CjfccansanguiiA .dabiturex tabula íccantium,partium 260055. B̂ tirfuser^o dicemus. Si AB,finus 
jocus partium iooooo.dat A B , palm .j.V cl íl tangens BC>inuenta partium 240000r3atBCTpaIm.i2. quid dabit 
\C,fecans partium 25oo35?inuenicmufque A C , palm. 15. tere r t  lic  vides.

A B . A B .^
100000. 5. A C . A C .

B C , B C . [ 250055?
■ 2 4 0 0 0 0 .  1 2 .  j

IT ^,Q V E fid m tu r  ̂ uo Utera circa angulum reBum: Sifiat, v t  alterutrum datorum laterum ad Vr»xU, ^  
yum tot umiltà alterum latus datum adaliudyproueniet tangens acuti anguli huic alteri dato lateri op~
^jiti. Inuento ergo^beneficio huitu tangentií irniente, vtroq\ ángulo acuto ¡in tabula tangentium  j 
tshila fecantiumyfiecante anguli acuti,qui alteri huic dato lateri opponitur:Si ru i^im  fiat, v t  finus totrn 
'dprimum Utus datum\ ve l v t  tangens inuenta adfecundum latus datum , itafecans accepta ex tabuU 

ftcantium^adaliud, notumfiet Utus tertium reBo ángulo oppofitum in yfidempartibus, in quibus duo 
latera circa angulum reBum data fun t.

A L I T E É ^ ít  rlirfum AB,palm .5.& B C ,palm .ii. » E t quoniam quadrata laterum A B , B C , fimul aqualia Aliter ftm 
funt quadratolateris A C  ; erit quadratum lateris A C , palm. i 5p. cuius radix quadrata dabit latus A C , palm. 15. t*ngentth. 
Quia verojvt in dcfin.finuum traditum eft.pofíto A C ,fin u  toto,latera A B , B C , funt fintis oppofitorum  angu- 
loi um:Si fiat, vt latus A C ,q u o d  ángulo refto  opponitur,inuentum palm.15 ad A C , fm um  totü partiú 100000. 
ita alterutrum laterum circaáiígúlum re<5tum ,ncm pe AB.palm . 5. ad aliud, reperictur finus anguli acuti C ,qu i 
acccpto lateri opponitur,partium 38451.EX tabula ergo finuum dabitur angulus C,gra.22.Min.57. ac propter- 
ca reliquus Ajgrad.57.M in.25.Hac via primo loco reperitur tcrtium latus,deindc vero duo anguli.*cum tamen 
tlio m odo anguli prius iuuenti fint,quam tertium latus.

lA M  vero fi detur duorum laterum quorum libet proportio,&  vnum latus,quodcunq; illud fít,fumemus §¡utiná9
números proportionis notæ,ac fi eflcnt partes alicuius menfuræ, in quibus duo illa latera dentur; atque cx his, proporti* 
vt dcmonftrauimus in hac propoíangulos inueniemus, ac tcrtium latus in eifdcm partibus. D eindc, fi fiat,vt 
numerus illius lateris,quod datum eft,ad ipfum latus datum,ita numeri aliorum laterum figillatim ad aliud, re- 
perientur aÜalaterain partibus menfuræ,fecundum quam illud alterum latus eft datum .Vt fi proportio A B ,ad U-
AC, fit, vt 15. ad 59. &  latus B C , palm.12. reperictur, cx dcmonftratis, angidus A,grad.57.Mm.25.S¿: angulus C ,  tus. 
grad.22.Min.37.1atus vero BC,partium  55. qualium A B , eft 15. &  A C , 59. Q iu re  fi fiat,vt latus B C , inuentum 
partium 55.ad idem BC.datum  palm.12.ita tam AB,partium  I5.quam AC,partium  59.ad aliud, inuenietur A B , ■ 
palm.5.0¿ AC,palm .i5.D atis ergo duobus lateribus trianguli redanguli, duos ángulos acutos eíFccimus notos,
&c. Q u o d  crat faciendum.

s  c  n  O  L  1 V  u ,
A B S O L V rv s iamefireUanitulorum tmnguloYfim calcuíusfeqüimr de tr'mírulis non Se i  prius q M -  ,

dm a d ^ ^ c  r m  necejjam dm onjtrm dájtm t, quorum nennuuapiunmum etiam triañgulií fphxrícis conducm.

T H E O R .  X. P R O P O S .  4 -
íiuamprf.

SI diameter circuii chordam quamlibct, eiufque arcum fecct in duas partes i habcbunt?«T;o»íí» 
fcgmenta chords eandem proportionem,quam fmus fegmentorum arcus reípondentium.

IN  circulo A B C D , diameter A C ,  fecet chordam B D , in E , eiufque tacuiufftn
«rcum B A D ,in  A ,vel B C D , in C : ducanturque B F ,D G ,ad  diametrum A C , r W / .
perpendiculares; quarum BF, finus eft arcus B A , vcl B C :& D G ,fin u s  arcus
A D ,vei C D .D ic o  ita efle BE,ad E D ,v t B F ,ad D G .Q u on iam  cnim in trian
gulis B E F ,D E G , anguli F, G ,  «equales funt, vtpote redi: “ Item anguli E,ad 
verticem æquales,æ quiangula erunt triangula B E F , D EG .'^Q ^are erit, vt
BE,ad B F, ita E D , ad D G : E t perm utando,vt BE,ad E D ,ita BF, a d D G .S i 
ergo diameter circuli chordam  quamlibct, eiufque arçum fecet in duas par
tes,&c. Q iw d  crat demonftrandum.

t i i j .p r m i,  
hsx.prim, 
c  4 - f ix t i .

prO“ 
portionem  
haheat 
(h o rd a  cir* 
tuU produ“  
Baié'cum

T H E O R .  5. P R O P O S .
 ̂ Slincirculochorda cuiuslibet arcusadvnampartem producatur, conucniatquc cum  «A/*»?«™ 
diametro quauis ad eandem partem produ¿la;erit eadem proportio totius chord.r produ¿l;e 
ad fegmentum exterius,qu£E linus arcus inter pundum, per quod diameter produca eft,& re- ad figment 
motiuspunftumextremumdidii:chordae, ad iinum arcus inter idem punClumdiametri, &  extt- 
propinquius punilum extremum ciufdcm chords.

O IN



H it .  prim . 
b  C oroä.4. 

f i x f i .

IN  circulo A B C D ,ch ord a  A D ,arcus A D ,a d  partes D ,prod u ca,con 
ucniat cum diametro B C , ad eaíHem partes p roduda in p u n d o  E  ; dcrnit'  ̂
tan tu rq u eA F ,D G ,ad  diametrum B C ,perpendiculares; quarum A F , fij. 
eft arcus A C :&  D G ,fin u s arcus C D .D ic o  ita effe A E ,ad D E ,v t AF,ad D q

* Q ^ n ia m  enim AF,D G ,paralIelg funt ob ángulos red os F ,G , 
runt triangula A É Í ,D E G .Q u a re  crit,v tA E ,ad  A F ,itaD E ,adD G :E tpcN  
mutando, v tA E ,a d D E ,ita A F ,a d D G . Si igitur in circulo chorda cuius,

libet arcus ad vnam partem producatur,conueniatque cum diametro quauis,&c. Q u o d  oftendendum crat.

P R O B L .  3. P R O P O S .  6.
Mxfumma D A T O  aggregato duorum arcuum, quorum iinguli femicirculo íint minores ,vel duo- 

rum angulorum rcctilineorum,iiue minus illud fit,fmc maius, quam grad, 180. vnacumpro- 
íTr«rn'**'por^*o^^>4^^^^^*^^’^ ^ i^ ^ s h a b e n t :v c r u m q u e il lo r u m fig i l la t im e x h ib c r e n o tu m . 

quilibetfe  ̂ I N  circulo A B C D . cuius centrum E , datum fit prim e aggregatum arcuum BF^FD , quorum  finguli 
^imr^C minores, voi angulorum. B E F , F E D , & a ^ r ^ a tu m  tam arcuum, quam^ngulorum minus^quara
'v^7uorS grad.iSo.nim irum  datum fit grad. 130. D ata quoque ut proportio finus arcus BF, vel anguli B E F , ad finum ar* 
Angulorum CUS FD ,vclanguU  F E D ,eadem ,qus io.ad 5. O portet ex his vtrumque arcum B F ,F D , vcl vtrum que angulum

B E F ,F E D ,n otu m  efficere^Pudach ord aB D , ducatur ex pundo F,v- 
bidatiarcusconiunguntur, diTmeterFQ ÍicáhV cH ordam B D , inG, 
D iuiib  quoquetoto  arcu BAD ,bifariam  in A,iecabitfemidiametcrdu
d a  E A  , chordam B D , bifariam in H , ex lemmate ad defìn. finuumde- 
monftrato;® atque adeo &  ad ángulos redos. Q u oniam vero proportìn 
finus arcus BF,ad finum arcus FI),ponitur,vtio.ac} 5.® eftq;vtiinusar-
CUS BF,ad finum arcus F D ,ita  B G , ad G D ; erit quoque B G , ad GD ,vt 
lo.ad 5. Pofita igitur r c d a  B G , 10. crit G D ,  5. ac proinde tota BD jij.v- 
tra q u evero fcm iifisB H ,H D ,7y .& d cn iq u e  H G ,  differentia interfe-

v n ñ  cum  
proporti»' 
nt, quam 
torum  ß -  
nw¡ habet, 
•vter̂ Ht̂  
cognofci- 
tu r.
binando 
aggregate 
m rcuum ,

/  H

l /

iraxU.

'vel angu- m iffcm BH ,&m aiusfegm cntum BG,vclinterfem iffem H D,&m inusfcgm entum GD,erit2|. Rurfusqiria 
iorum  m i-  totusarcusBAD,poniturgrad.i30.erit vtraqueIcmiffisBA,AD,grad.<Í5,acproinde&vterqueang^uslitA, 
” “ ĵ ’̂?"^AED,çradum  quoque ̂ 5!Et quoniam ex iis,ç|uæad initium tangentium,íccantiumquetradidimus, pofitofu 
^3 ten^ *-0̂ 0 EH ,reda BH,tangeníeÍÍlñgiilí B t,H ,& H G ,tangens anguli H E G ,dabitur,ex tangenthim tabula,ta- 
h4.hHim. gens grad.65.nempeBH,partium zi445i.Q uare,vt tangentem anguh A EF, nimirum HG.inueniamus,dicc- 

mus per auream regulam.Si BH,femiffts aggregati terminorum proportionis datæ,nempe7l. dat BH, tang«i- 
tem femiffis a ^ e g a t i  angulorum ßE F ,FE D , vel arcuum BF,FD,partium ii445i.quiddabitH G , differentia * 
interfemiffcm aggregati terminorum datæ proportionis, ôcvtrumlibcttcrminorum ciuidem proportionis, 
nimirum 2l?inueniemufque tangentem H G ,partium 7i484.vt hic fadum  vides.

BH . B H . H G . H G .
II445I. 2 j? fit 71484.

E x  tabula ergo tangentium elicietur angulus H EG ,hoc-eft, arcus A F , grad.55. M in.34.qui additus femilÏÏ AB, 
grad.65*componet arcum BF,maiorem,at<jueadeo S¿ angulum BEF,grad.ioo.Min.34.abIatus vero ex fcmiffe 
A D ,relin quet arcum minorem F D ,&  proinde &  angulum FED,grad.2p.M in.26.

lTA£^VE)qumdo duo arcid^ßmulminorcsfant y^mmfemicirculusjVeldmangîdifimulduobu,^ 
n ^lïs  minores: Sißaty v t  femißis a g ^ e ^ H  term m orum proportionis daM ad tangentemfim ißts íiggrt- 
gatiarcuumyVeidhgülôrïïmfqu^nndQMngcntemp.erp^temprûportionalem reßondentem so.ßcim- 
dïsyfiforte aggregatum bifariam diuidi nei^ueatßne Secundis )  ita dijferentia interßm ißem  aggreggiti 
terminorum dataproportionisiá'alterutrum terminorumyadaliud,reper'ieturtangensarcusy velan- 
guli^quo vterque arcusyangulufoe qu&ßtus àßm iffe  ̂ gg^gàti eorundem differt. Additus igitur arcus 
velangulm huiu^ inuentA tangentis ad ßm ißem  dabtt maiorem arcum, vel angulum i abUtus vero ex 
eadémfemiße reUnquet arcum^ ve l angulum minorem.

____ A L IT E R -.Produda femidiametro BE,ad K ,&  diainetro C F , produda,donec in L , conueniatcum  refta
tn tn fir a -  K D L ,ex  K ,pcr D ,d u da,aratu r ei,ad D K,perpendicularis,quar ipfam D K ,  bifariam fecaì>it ; ac proinde cum 

latera D E,EI,latcribus K E , E I, æqualia fint,&  bafis D I, bafiKI; angulus D E I,angulo KHI,æqualis erit. Qiùa 
Ci- tertij. BFD ,datus eftgrad.i30.dabitur reliquus D K ,d c femicirculo grad. 50. &  eius femiffis, id eft, angulus

$. pnmu j,25.R.urfus quia finus arcus BF, ad finuffh arcus F D , p onitur, vt 10. ad 5. eftque idem finus arcus KF,
.huius. qui arcus B F ,vt in defin.finuum oftcnfum eft:erit quoque finus arcusKF,ad finum arcus D F ,v t io.ad ç. ® Cura 

ergo fit,vt finus arcus KF,ad finum arçus D F ,ita  KL,ad DL^erit etiam K L,ad D L ,v t  10. ad 5. PofitaigiturK L ,
lo.erit D L ,j.a c  proin dc&  reliqua K D ,5-&  ciusfemiffis ID ,2 |.A tquon iam ,vtad initium tangentium &  fecan- 
tium  diximus,pofito finu toto  E I,red a ID,tangens eft anguli D È I,h o c  grad.ij^dabitur iD , ex tabula tan
gentium partium 4663i.Dicem us ergo per auream r(^lam .SiID ,Ìèm ÌlÌìs differentiæ inter términos propor
tionis datæ, nempe dat ID , tangentem femiffìs differentiæ intcr aggregatum datum , &  femicircuium, par
tium 4d63i.qu^  dabit IL , compo(ìta ex femiffe differentiæ intcr términos datæ proportionis, &  confequcntc 
eiufdem proportionis,nimirum ypreperiem ufque IL,partiufn 139893.qualium ID ,cft 4(553i- vei E l,io o o o o . 
V t h i c  vides.

ID . ID . IL . IL.
z i .  46531. z¡}  fit. 139^95*

C u m  ergo I L , fit tangens anguli IE L,pofito  iinu toto  E I, vt in tradatione tangcntiu ac fccantiun tradidimus*
dabitur»

JÌU ade-

«j
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¿Iabitur,cx tangentium tabula,angulus IEF,grad.54.Min.2Ö. Ablato ergo ángulo DEI, gra.i5.nimlrum íemilíé 
(iiffcrcntisinccrdammaggregatum,&fcmicirculum, reliquus crit angulus FED , ac propterea&areusFD, 

‘ minor,grad.zp.Min. 26. tjui fubtradus ex dato aggregato grad. 130. relinquet angulum B£F, &proinde &ar- 
cum BF,maiorem,grad.100.Min.54.vtprius.

/ GITFRfifiatyZftfemißis differentia inter términosproportionis dat<& &d tangentemfemißis dif-
fraxk.: feren tu  inter aggregatum dtitum^ó*femicirculnm, it  a aggregatttm exfemiße differentia inter term i ■

»OS d-xtxproporttonis, é r  confèquentem eiufdemproportionisMdittd,inuemetur tangens angtdi^k quo
ßdematiirßmißisdifferenti^einterdatum aggregatum,¿rfimicircHÍm.\,reliqumerit angulmßeuar- 
cU'S minor quaßtus'.qmdctraBm ex aggregato dato^reUnqUet maiorem angulumJiue arcum qu^ßtum,

-A L IT E  R-adhuc per folosfirius fine tangentibus. liiHem pofitis,quoniam vtin finubus declarauimus, Aiiternhf  ̂
pofito finu toto EB,reéì:a BH.cft fihus anguli B£H,ncmpc fcmiiïis aggregati angulorum, Vel arcuum dati né- ¡¡uetan- 
pe grad.(Í5.& HE,íinus anguli EBH.grád.lj.vtpote complementi anguli BEH;dabÍtur cx tabula fihuum,BH, gmübm, 
parcium 90Ö31. at H E , partium 42Í62,. Q ^ d  fi dicamus.SiBH, femiflis aggregati terminorum proportionis 
datæ,nempe ̂ |.dat BH,finum femilfis aggregati angulorum,vel arcuum, partium 90551. quid dabit HG.dif- 
ferentiaintcr fcmiírem aggregati terminorum proportionis datæ, alterutrum terminorum,nimirum il}  re- 
periemus HG,partium 302i0.qualium finus totus EB,eft looooo.vei EH,42.i52..-vt hicpatet. ^

BH. BH. HG. , HG.
yg. 90531. i p  ñ t J  jozio.

•QmaveroquadratareftarumHE.HG,nempe 1785075544.912544100.quadratoredarEG.^qualiafiint, a47.í«w¿
fl ea in vnam fummá colligamus,fiet quadrata redèæ EG, 2598720744. cuius radix quadrata dabit EG,partiü 
5i949.Cum autem,pofito finu toto EG, reda HG, finus fit anguli HEG, vt in finuum defi. dix¿mus,dicemus 
rurfum.Si EG,inuenta partium 51949. dat EG, fiiium totum partìum 100000. quid dabit H G , inuenta par
tium 30ii0?inueniemusque HG,finum anguli HEG,partium 58i53.vt hic vides.

ÈG. ËG. HG. HG.
51949 100000. 30210? fit. 58153.

Ex finum exgo tabula dabitur angulus HEG, fiue arcus AF,grad.35.Min.54. qui additus femiiTi AB, grad- 5j. 
exhibebit maiorem arcum BF, ideoque &angulum BEF, grad. 100. Min. 34. ablatus vero exfemiife AD,reli
quum faciet arcum minorem FD,atque adeo & angulum FED,grad.29.Min.25.vt prius.

^VOCIRCA^^quandonggregatumduòrumarcuumiVclangulorumminuóeflyquam^ad. zSù.Sì PraxU. 
f ia t ,  'vtßm ijßs aggregati terminorum proportionis datæ adßm tm ßmißis aggregati arcuum, ángulo- 
rumve, ita differentia m t er femiffem ¿aggregati terminorum dataproportionis, &  alterutrum termi- 
norum,adahudy inuenietur numerm : cuim quadratumß adiungatur quadratoß n m  complementiß- 
m iffs aggregati arcuum,feu angulorums E t tandemfiat.;vt compoßtihuim numeriradix quadrata ad

■ ßnum  totum,ita numerm per auream regulam nuper inuentm ad aliud,produceturß n m  anguli,ß u e ^  
arem,quo v te r^  angulm, arcm'vequaßtmab eorundem aggregatißmiffe differì. A dditm  ergo arem,

: fiueangulu^shuimßnminuentiadfemtffemaggregatidati, dahitmaioremarcumtvelangulumiabla- 
tm  vero ex eadem femiffe reUnquet minorem arcum,ßue angulum. Sedpriores dua via  longe fu n t expe- 

; dttiores'.vtperßicuum esi.
DETVRdeindeaggre^atum arcuum BC,CD, quorum fingulifemicirculo qiióquefint minores,veìan- -  

“gulorùm i5±:C,7Jtu,ataggrcgatum tam arcuum,quam angulorum fuperetgrad, 180. nempedeturgrad. 230. „
Detur item proportio finus arcus BC, vel anguli BEC, ad finum arcus CD, vel anguli CED, eadem,quæ lo.ad 
j.Oportet ex his vtrumque arcum BC, CD, vel vtrumque angulum BEC, CED,eliccrc.Du<5ta diametro CE, vel an^u- 
&dctrado dato aggregato ex integro circulo,hoc eft,ex grad.3 5o.reliquum crit aggrc^aturH at*cuùm BF, FD, 
velang^ulorum BEF, FED, grad.i30.minus, quam grad.i8o.Et quoniam arcus BQ BÇ cundem finü habent, 
nccnon & arcus CD, F D , vt in defin. fiñuum diximus, data quoque erit proportio finuum arcuum BF, FD> 
vel angulorum BEF. FED, eadem, quæ lo.ad 5.Q^mobrem, vt lam dcmonftcatum eft,inueniemus arcus BF>
FD,vcl angulos BEF,FED,grad,ioo.Min.34.& grad.29.Min.25.qui ex femicirculo,hoc eft,ex grad. iSo.fubla 
ti relinqucnt arcus B C ,C D , vel angulos BEC,CED.grad.7 9 .Min.25 .&grad.i5o.Min.34 ,

J ^ A 1S(I) 0  ergo aggregai um duorum arcuum,ß u  angulorum maim eÌi,quam grad. iSo. Si illud praxk. w 
ex grad.3 éo,auferamm, remanchit aggrégatum aliorum duorum arcuum, velangulorum m inm , qua. ^  
grad.iSo. ^Qu^reß , v t  iam demonfiratum efi,beneficio huim  aggregati minoris, ¿rproportion^ data, 
vtrumque arcum,velanguluminquiramus,ó‘vtrum que inuentumfigillatim exgrad.iSo.demamus, 
notirelmquentur arcus,velanguliqudßti. %

Q V Q D  fi quando proportio finuum data fit proportio gqualitatis,höccrt.finus fint æquales,enint quo- g, 
que tam duo arcus.quam duo anguli æquales, vtin defin.finuunioftendimus. Quapropter femiÌTis dati 
pti dabit vtrumque arcum, fiue angulum cognitum. Dato igitur aggregato duorum arcuum,quorum finguli prò̂ ertî
emicirculofintminores,vclduorumangulorumre¿tilineorum,&:c*vtrumqueillorumfigilÍatimexhibuimus ‘fi
notum. Quod faciendum erat. proportio

é.qualit»'-
tt£

s c n o L i v ì J i . ^

L SlAg^tgatwn duorumarcuum, vel angulorum fuerit prtcìfegrad.180. non poterunt arcus ißi,vel anguli cogmfci et- ^
7  Mm fiproportio,quam eorum ßnus haknt,datafit. Nam quomodocunq̂ femicirculus in duos arcusfecetur, habebuntfemper

O 2 (9rufñ



>^0 T R I A N G V L A
• ¡ « tP ‘̂ -e iiru m fm m p ríp o rt¡m tm tq U 4 Ü U tú ,cu m v n « i,& id m l¡n m litv tr iu ñ u e a rc m ,v tM e ín ./!m u m Je m ,« /l,. , , f„ .„  .
l û m i f i i i  « ï» . V‘l  minm effe,vel n u im , qm m srtd .iSo .v t in (ropofiüone exprtffum  f3 .j

!"7 r  P R O B L .  4. P R O  O S  7.
E x  »iffe- '

ta duorum D A T A  dilïcrentia duorum arcuum, quorum finguli fcmicircuio fine minores, vel duo- 
arcuum. tum angulorum re¿tiIíneorum, vna cum proporcione, quam eorum linus habenc;vtrumaii(* 

illorum ÎigilIatimnocumerHcere. ^

circulo ABCD,cuius ccntrum E/upcr«
t̂eldunrá 1̂ 5 BEF, anguium DEF,ángulo BEDjii^uedifl-crcntia hæc,ncm ne arcus BD, vcl angulus BED. datapra <0 

. . w . . . »,propQttLoquQçiuelmusmaiorisarcusBF;^nguiI5fcÿ ad(inumW s 1mn¿rls'l>F,vclanPu}iDE^'!iitbS-- 
•vna cum nio maloris inæqualicatis data,eadcm,quæ u.ad 5.quod quidem coTicingit,quando duo arcus BF.DF, fcmicir  ̂
propomo- ^  cuîofuntminorcsfimulfumpti. Oportetexhis vtrumque arcum BF,
eorurnp ^  I^P>^^^vff‘̂ ‘̂ tl«eangu!umBEr,DEF,cognitumfaccreiDudathor-
nus habet, f  \  ^  da IîD,&: diametro CF, conuenient hæ lincæ produilæ adpartcS'D, Fp
vterqM /  \  pundo G. Cum enim finuum proportio fit data maioris inæqua-
cognofci- V g  I litatis, maior crit finus arcus BF, hoc eft, pcrpcndicularis ex B, ad CF,
^Stando \ I  /*ii“ ^rcusDF, hoceft, pcrpendicuIariexD,adCF,dcmiiTa.

finmma' \  /  - minus diftabit punclum'Dià rcd:aCF.quam pundum B:atgiip
toris arcus C adeo tandem coibunt BD,CF,produâ:æ ad partesDF. Q u od ctiam it^
v e l anguli _ 1 probabitur. Si ambo finus, hoc eft, perpendiculares ex B, D 7 ad C F , ^
adfinum miiræeiTcnt æqualcs,^ cum ipfæ fint parallclæ,^ eiTcnc quoque BD> C F, parallclæ. Cum ergo perpendicularis ex 
TablTbro iìt,cfiìcitur, Vt conucniaiit, &c. Diiiifo dcinde arcu B D , bifariam in A, fecabit femidiam jtcr
tt'Lm m  cborciam B D , quoque bifariam in H, cx lemmate ad cTelin. finuum dcmonftrato; ̂  &  proinde ü
maio) ü ángulos rectos.Quoniam vero proportio finus arcus BF,ad finum arcus DF,eft,ex hypotheii,vt ii.ad 5.  ̂cftq; 
,niquaU~ vt iinus arcus BF,adfinum DF,ita B G  ; ad D G ; erit quoq; B G , ad D G ,v t ii.ad 5.Pofita igitur redaB G .ii.em
tatii. D G,5.acproindcr(;liquaBD.5.vtraqueVcrofemiirisBH,HD,5.acdeniqucHG,8.'R.urfusquiaarcusiìÒ.Df)-

vtraquefcmilTis BA,ADjgrad.jo.proptereaque & vterquc angnlus liEÂ,AËDTgrad. quoq; 
50- Et j ju a ,p p ^  finu toto E H reda HD,tangens eft anguli DEH,ó¿HG.Ungens anguli HEG.vt ad initiuln 

d 's huitín- fccantium monuimus ; dabitur cx tangentium tabula, tangens gr. 30. hoccft,HD, partium
57735* Quapropter,vt tangentem H G , annuii HEG,cognQfcamus,dicemus pcraurcam regulam. SiHD,fe- 
miííis diffcrcntiæ termmorum proportionis datæ.nempe^. dât HD,tangentem fcmiliis differenti« datæ arcuú
BF,FD,velangulorumBEF,DEF,partium 57735.quid dabitHG,aggregatum exfemiirediiFerentiæterminiJ'
rum datæproportionis,& confequcnte eiufdem proportionis, nimirum 8?proucnietqî H G , tangens pardum 
155950. vt hic apparct.

H D . H D . H G . H G .
3- ,  ̂ 57735- . 8? fit 155950.

In ta ^ n tiu m  autem \ abula h«c tangens inuenta oficrt angulum AEF, fiue arcum AF, grad. 57. cui fi addatilr 
fc-mifïis AB, gríd.30. dabitur maior arcus BF,fiue angulus BEF, grad. 87.fi vcroab codcm fubtrahaturfemiílis 
AD, grad. 50. remancbit minor arcus DF,vci angulus DEF,grad.2.7.

Vraxu. I G I T V R  quandoproportiojiníísmmrisarem velaríguli,adfmumminorisefimaiorism£aúa
ktatisiSifiat, vtfemífjis d t f fm n m  Hrmtn&rurn proportionis datd ad t ari, entcni ièwtfììs dííferenti£/ir. 
cuum velmguLorumdat£y itaag^egattim exfim íjfé dijferen^Hermtnorumproportionis, ¿r c'cnfi^ 
quentepropúrtíonis ad aliud, prMucetur tm gens arcus v e l anguli,quijèm(fìd ife ren te  árcuunhvclan 
gulorum dat& addittts componit mater em afcumfe:i angulum\ ¿rfiab eodem faijps diBujubducatur, 
remanet arcus^elangultisminor.

Miterfine A L IT E R , finctangentibus pcrfblos finus. Iií*dcm pofitis,quonÍam,per ea, quæ ín finuum defÍnit.o" 
tange*ntb. ftendimus,pofito finu toto ED,refta HD,finus eft anguli HED, nimirum fcmiíTis differenti* arcuum, vcl a¡i- 

gulorum datæ,hoc eft,grad.5o.8¿ HE,finus anguli HDE, grad. 5o. vtpote complementi anguli HED; dabitur 
cx finuum tabula HD,partium 50000.& EH,partium 855o5.Iam vero fi dicamus. Si HOX -̂miiTis differentia 
terminorum proportionis datæ.nimirum 5. dat HD, finum 50000. vtpotcïïîîïïm fcmifïïrSîïFrentiæ arcuum, 
angulorumuedatæ.quid dabit HG,ággregatú ex fcmiífe diffcrenriæ terminorum proportionis,&confequen- 
tc eiufdem proportionis,nempc 8 .̂’inueniemus HGiCÍfe J55553.rcfpeau fmus totius ED,vt hic vides.

H D . H D . H G . H G .
3' •  50000. 8? fit ,ï33333‘

c47-prim. * Igitur,cum quadrata rcdarum EH. HG, nempc 7499905404. 17777588889. æqualia fint quadrato reda 
EG.fìet quadratum redæ EG, 25277595295. cuius radix quadrataindicabit redam EG, eiTe 158989. refpedii 
fmus totius'ED. Cum autem.vt in noflrisiinubus diximus,pofito finu toto EG, reda HG, fit finus anguli H- 
EGjdicemus rurfum.Si EG,inuenta partium 158989. dat EG, finum totum partium looooo.quid dabit HG, 
inuenta partium 135555 ̂  reperiemufque HG,finum anguli HEG,partium 83853.vt hic apparct,

EG. EG . H  G. H  G.
158989. 1Ò00D0. 3̂3̂ 33? fit. 85852.

Hic finpin tabula finuum monftratarcum grad. 57.Tantuscftergo angulus AEF,fiucarcusAF¿cuifiadijcia-
tur femifîîs AB,grad.5o.fîet arcus maior BF,& angulus BEF,grad.87. Si vero ab codcm minuatur icmilîîs AD» 
grad.5o.reÜquus crit minor arcus DF,& angulus DEF,grad.27. vt prius.

S I
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SÎig ttur ( qfiajtdeprôportf ofi?inÎtdata eslm.îÎ0risinaqmiitâtk-)ßat^'i>tßmtßk dißirentU  'ter- praxk. ^

fninorum proportionis data adßnum femißis differentia Arcuum > velangulorum datA^tta. agrégat um  
ex femiffe differentiditerminorumproportionisy ¿r confequenteeiufdemproportionis a d d m d  » inuenie- ^ 
turnum erus'.cum quadratum ß adiictatur quadrato ßnus complementi femißis differentia arcuum, 
■veUngHlorumdiit&:Ettandemßat 3 vtcompoßti huius numeri radix quadrata adßnum  totum .¡its
■numerusper regulam auream nuper inuentus ad aliud,inuenieturßnus angulißue arcus,cuiß addatur
femißis differentia arcuum, velangulorum data,not usßet mator arcus ß u e  angulus: Ab eöde 'veroßea- 
■defemißis detrahaturtremanehit minor arcusjangulti^uecognitm. Scdpriorratio hreuioresi,vt caßat^

A D H V C  aliter tamper tangentes, quam per finus. lifdempofitisj&cxteniàredaBE, vfquead I:
Qj^niamarcus BD>hoceil,drfferentiaarcuumBF> DF, daturgrad.6o.<iaBiturrcliquusicmicirciiIiarcusDI, 
nimirum aggregatum arcuum D F, F I, grad. 120. Datur autcm & proportio fmus arcus BF, hoc eft, arciis F U
(  cumarcusBF,FI,eundemiinumhabeant,vtindefin.iïnuumdiximus.)adfinumarcusDF,cadcmquæii.ad
5. f Quare,vt demonftratum eft,yterque arcus IF,DF,cognofcetur, quorum DF, eft minor propofitorum ar- f 
cuum i at FI,complementum maioris BF,vfque ad íemicirculum, ac proinde cx femicirculo fublatus maiorem
BF,notiim relinquet.Erit autcm fcmpcr arcus IF, maior, quam DF, g propterca quod æqualis cftarcus IF, ar- S 
cui BQqui maior eft arcu DF, j^uod illius finus maior ponatur finu ímius.

^ ^ V O C I R C A  iißdempoßtis : S iex dataprñportionefinuummaiorísin^qualitatis, ¿ 'e x  arcu, Praxk. 
qui relinquiturpoHdetraciionem differentia data exßemictrculo, tanquam aggregato duorUarcuum, 
tnquirantur duo arcus huius Aggregati, 'utin antecedentipropofoßenfrm cU ; dabit maior innentus ̂ ß  
exßm m rculo auferatur,maiorem arcum, atque adeo angulumpropoßtum, minor vero inuentus e- 
rit minorpropoßtus.

D E IN  D Efuperet arcus D C B, femicirculo minor arcum B C, ärcuDB, vel angulus D E C, angulum 
BEQangiilo DEB; fitque differentia hæc,nempe arcus DB, vclangulus DEB,data grad.60. Proportio quoq;
finus arcus maioris D B Q v el anguli D E C a d  finum arcus minoris BC,vcl annuii B É C ,fit data, &  minons inæ-
qualitatisjcadem.quæ 5.3d ir. quod quidem accidit, quando duo arcus fimuÌfumpti DBC, BC'i fcmicirculu cx- guU ad fi. 
ccdunt. Opoi lC'C cx his vtrumque arcum DBC, BC,vel vtrurn que angulum mtm mi.
DEC,BEC,notumfieri.Iifdemconftru(5lis,quæpnus,nonconucnictchor- A . ^  noris pr»-
da D B, cum diametro C F, ad partes BC, minoris arcus produ£la,fcd ad par- ^min^ìT
tesD,F,vtexijs,quæadinitiumhuiuspropor.oftendimus,manifcftumcft. /
QmaverotamarcusDBCjDF,cundcmfimumhafacnt,quamarci:sEC,BF, /  \  / y r \  tamkn=- 
critquoqueproportiofinusarcusDF,adfÎnum arçusBF,data.cadcm,qua:
5«ad li. & proinde proportio finus arcus B F , ad finum arcus D F, vt 11. ad 5. 
nempe maioris inæqualitatis. Qimre cum arcus BF,DF,eandem difÌcritiam 
habeant BD, datam,rcperiemus vtrumque arcum B F, D F, atque adco & v- 
tmmqucangulum BEF, DEF, vt ante demonftrauimus, illu nimirum grad.
Sy.hunc vero grad.27.qui cx femicirculo figillatim detraóti rclijiqucnt minorcm arcum propofitum BC,giad. 
pj.maiorcm vero DBC,grad.i53.

I T  A  ̂ V E  ,quandoprQportiofmuumdataeìimimrisinaqtìalitaìis\ Si inuertatur,'vtfiatma'^ Prttxk. 
iorisinaqualitatisproportio, ¿rexhac, ¿r diffcrentiadata inqnirantur duo arcus, dabtt maior inuen
tus,fi exßmicirculo dematur, minorem arcum^atque angulumpropoßtum, minor vcro ,ßex eodemße^ 
micirculo auferatur .¡maiorem.

IA M  vero fi quando finuum data proportio fuerit xqualitatis ; quod quidem eiienit, quando duo ar-
cuspropofitiBF,DF,remicirculôæquanturjCruntarcusDF,BC,æquaIes,vtinfinuumdcfih.dcmôllrauimus,2»«^f/2
ob æqualitatem íinuum. Vcl certe, fi BF,cum DF,femicircuium contìciat,cum CD,cum codcm arcu DF,con~ 
ficiat femicircuium,erunt arcus BF,CD.arqualcs. Ablato ergo communi arcu BDj æqvialcs crût arcus DF,BC. tu.

,^>VA R E ß  tunc data differentia grad.&o.nempe arcifs BD,exfimicirculv detrahatur,¿r reßdui 
arcus grad.120 femißis, nempe grad.óo.'id diß'erentiam addatur, cémponetur maior arcusBF,fiuean- 
gulus BEFygrad.i2o.Ipßveroßmißis crit arcus minor DF,vclangulus DEF,grad-.óo. I ta ß  differentia. '* ’ • 
datacompleclaturgrad.io4x M in .20. detrahemus eam eKgrad.iSo. ¿ re liq u i arcus grad. 7u  

f èmtffem,nempegrad.sy. Min^so. data differentia addemus, v t  componatnr maior arcus, feu  angutits 
propofitus,gradA42. M in.io. M inor enim eritipßaßemißlsgrad.sy-» M in.so.’

Q V O C IR C A , datadiffcrentiaduorumarcuum.quoruuifingulifcmicirculofintminorcs,velduo- ' '* 
rum angulorum reä:ilineorum, &c. vtrumq; illorum figillatim notum cft^eçimus. Quod facicndum erat

T H E O R .  P R O P O S .  8,
S I ab ángulo trianguli cuiufuis duobus lateribus inæqualibus coinprehenfo linea peí-- 

pendicularis ad bafim ducatur^fi quidem  in tra triangulum  cadit, eritquatfratum  maioris late- ^Z^atH 
ru m  di¿tum  angulum  am bientium  m aius, quam  quadratum  m in o ris , reélangulo fub bafe, êc maiork u  
d iitcrentia fcjï;mentorum à perpendiculari fa ito ru  com prehcnfo:ii vero extra cadic, crit qua- 
dracum m aioris lateris m aiUs^quaquadratumminoris^rectaguloiuE bale,3¿re¿ ta linea,quæ ex ^upuütri 
baíc,&: duplo exterioris linea: in te r perpedicularë,&  angulû triahguli cóponicur, com prehefo.

O à IN  trian

t e



IN  trian gu lo  A B C ,cu m s duo latera A B , A C , ina?c[ualia iin t,A C ,m a in s, 5: A B ,m in u s,ifucaturcìfantniìo
A,ad,baiim BC,perpcndicularis A D , cadcns primum intratriahgulumj vêîh priori figura. “ E t quoniam tam

A  * - q u a d ra ta reé la ru m A D ,D B ,q u a d ra to tcé læ A B ,q fta m q u a d ra ta rcâ :a ru m
A D , D C ,  quadratoreftæ A C ,  æqualia íiu it; cAautem quadratumreitæ
A B ,minus quadrato rcdæ  A C ,quod m inor ponaturrccia A B , quam A C  : 
crunt quoque duo  Quadratarcctarum A D ,  D B ,  fimul minora duobus 
quadratis X D ,  D C , limul ; ablatoquc propterea com muni quadrato re d *  
A  D , quadratum rc6be B D , quadrato rcdæ  D  C , mmus crit,& proin de&  
rc d a  B D , minor, quam red a  D C  A biciiia ergo red a  D E Jp fi BD,æquaIi, 
crit E C ,diff-erentiainterrcgm cn taB D ,D L..bicoquadratú lateris A C ,  fu- 
perârc quadratu lateris A B ,rc d 5guio fub B C ,E C , coprchcnfo. Q uia enim 
red a  B E ,fed a efl bifariam in D ,  eique addita in continuum  r e d a E C ,  ̂c~ 
rit redangulum  fub B C ,E C ,c o n tc n tu m v n a c u m  quadrato redæ  D E ,  
quadrato redæ  D C , æquale. A ddito ergo quadrato com m uni rcdæ  A  D i 

crit redangulum  fub B C ,E C ,v n à  cum quadratis redarum  D E , A D , hoc clfreótarum  B D , A  D , hoc eft, cum 
quadrato redæ  A B ,æquale quadratis redarum  D C , A D , hoc cft, quadrato redæ  A  C . Maius ergo cft quadra
tum  lateris A C , quam quadratum lateris A B ,redan gulo  fub B C , E C , com prehenib. Q iw d  cft propofitum» 

C A D  A T  deindc pcrpcndicularis A  D , extra triangulum in bafim C  B ^ r o d u d a m , vt in figura pofte- 
riori. AbfciiTareda D E ,ipfi DB,æquàli,crit red a  E C , com pofita ex bafe B C , &  E B, quæ dupla cft lineæ D  B , 
inter pcrnendicularem, &  angulum B .D ico  rurfus,quadratum lateris AC,fuperare quadratum lateris A  B , re
d an gu lo  fub B C , ECjComprehcnfb. E rit enim rurfus redangulù  fub B C , E C , vna cum quadrato rcdæ  D B , 
quadrato rcdæ  D C ,æquale. Addito ergo q u ^ rato  com muni redæ  A  D , crit rcdangulu  fub B C ,E C , vnà cum 
quadratis rcdarù  D B , A D , hoc cft,cum quadrato redæ  A B ,æquale quadratis redarum  D C ,A D ,h o c  eft,qua- 
oratoredæ  A C . Excedit igitur quadratum lateris A C , quadrati! lateris A  B, redangulo contento fub B C , E C .

a l i t e r .  ̂ Q uoniam  quadratisex A D ,D C ,quadratum  cx A C ; &  quadratis ex AD ,D B ,quadratum  
ex A B ,æquale eft : idem erit exceftlìs quadrati ex A C , fupra quadratum cx A  B, qui quadratorum ex A D ,D C , 
fupra quadrata cx A D ,D B  ; Et,ablato com m uni quadrato cx A D ,idcm ,q ui quadrati ex D C , fupra quadratum 
cx D B,per pronunciatum 17. lib. r. Euclid. Sed quadratum cx £)C, fuperat quadratum cx D B , redangulo fub
B C , C E , comprchenfo;« propterea quod quadratum cx D C , æquale cft quadrato cx D  B, vcl cx D E , in prima 
figura,vnà cum redangulo fub B C ,C E , contento. Igitur &  quadratum ex A  C , fiiperat quadratum cx A  B , re
d an gu lo  com prehenfo fub B C ,  C E . Q ^ circa .S ia b a n g u lo  trianguii cuiufuis duobus iatcribusinæqualibu» 
com prehenfo linea perpendicularis ad balìm ducatur,&c. Q u o d  oÌlendendum crat.

C O K O L L A K I V M .
E  X  dcmonftraria con ftatjn  Ifofcclc perpendicularem fccarc bafim bifariam. N am  fi in priore triangulo 

latera A B , A C , ponantur æquaua,erunt eorum quadrata quoque æqualia.  ̂Q uarc cum quadratum ex A  B. æ- 
qualc fit quadratis cx A  D , É D  ; &  quadratum ex A C , quadraris cx A D , C  D  ; crunt quoque quadrata cx A D ,
BD,quadratis ex A D ,C D ,æqualia: A blatoquc com m uni quadrato rcd æ  A D ,reliqua erunt quadrata cxBD ^ 
C U ,æqualia,&  proinde redæ ljD ,C D ,æ qu ales.

pi«'/" P R O B L .  5. P R O P O S ,  9,
latertbtiS c ' t  i r  • i '
tnanguU, S 1 ab viio angulo trianguh cuiuiuis n o to tu m  la tcm m  ad oppolitum  latus perpendicula- 
cogmfcun] r isd em itta tu t : quanta  fitred la in terpcrpcndicu larem , 6¿vtrum uis angu lorum reliquorum  
Z Í 'S ín  com prchcnfacogiio fcerc.

R E P E T ^ A N T V R . duo triangula præccdentis p rop of fitque 
latus A C , 20. AB, 15. &  in priori quidcm triangulo, B  C , 21. in pofteriori 
vero , II. Oportcatque copnofcere. quantafir tam rcfta R D .  q iiam 
C D .  Q ^ ^ n m m q u a d ra tu m c x A C , fuperat quadratum ex A B ,  
redangulo fub B C ,  C E  , contento ; 'fi quadratum rcdæ  A B ,h o c

çi.ficHtu

« 6. f e c m .

t 4rpefuii- 
eu la rii in  
IfifceU  f e 
ca t baßm  
bifariam . 
Ì 4 7 .pri,

ter perpen 
dicuUre-, 
^  v tr u m  
q u e angi» • 
Inm  com- 
prehenfA. 
t  S.hiÙHS.

A

7
cft, i6p. dctrahaturcx 400. quadrato redæ  A C  , reliquum erit re- 
d an g ^ ilu m fu b B C ,C E ,co n tcn tu m 2 3 !. quo diuifo per latus B C ,  hoc 
cft, per 21. in priori triangulo, prodibit rcd a  C E , 11. quæ ablata ex latere 
B C.id  cft,ex 21. relinquet B E, 10. Huius ergo dimidium 5. dabit redam  
B D : ac proinde rdiqua C D , crit i6.ncmpe refiduum lateris B C . In p o
fteriori vero triangulo,diuiib eodem redangulo 2 1̂. per n.nimirum  per 
latus B C ,inuenietur C E,2i. à qua fi latus BC,hoccft,ii.aufcratur,rcm a-

§luOpA¿ÍO 
e x  opera- 
tione tn te l

W '  .1  ---- --- —

ncbit BE,io.cuius fcmiiììs dabit B D , 5. ac proinde C D ,erit i6. nempe com pofitum  ex latcrc B C , ac B D .

I T A  M S d i f f e r e n t i  A tmer dito quadrata Uterum ambientium angulum,à quoperpcndicu- 
taris duBa eH, diuidatur per tertiiim latm y in quodperpendicularis esi demijfa, produceinr ¡mmerusy

U g u tu r, latere fubtraBum  exhibebitfegmentum maim. Si vero numerm ilU ex diuifioneproduBm fuerit tertio
n um  per- ___ /___ ' ' ■T'j j . t r '  ^  ^  z'

tr ia n g u B  larem angulitm obtufum\eadem vero femißis tertio lateri addita exhibebit alteram reciaminter 
«/m  " perpendicularemté" angulum acutum.

A L IT E E ..



A.

G /

Aìiet in* 
ueniio fi- 
gmentorìi 
hafis, ^  
faciiior, 
b ¡.tertìj. 
c corolLu 
¡ó.tertij. 
iiö  fexti.

R  E C T  I L 1 N  E
A L IT E R . &facilius. Ex A>ad interuallum minoris latcrisAB, 

cÌrcuTìis dcfcribaturfecans maius latus A C, in F, idcmcjuc produiftiun in
G ,& latus B C, iì pcrpcndicularis intra triangulum cadit, vcl ccrtc, fi extra 
cadit,ipfum produdum in E: fccabiturq; rcda BE,bifariam in D.<= Q¿ îa 
vero rcdangulum fub BCCE,rcdangulo fub GC, CF, æquale cit ; d ent 
Tt BC, iatus, in quod perpendicularis ducitur,nempe vt 21. in priori tnan- 
guIo,vcl vt ii.in poilcriori,adG C, fummam reiiqucrù duorum latcrum 
ACjAB, (  quod A G, ipil AB, fit æqualis ) hoc cfl,ad 35* ita C F, diffcren- 
tiaintcr eadem duo latera,id eft, ita y.ad CE. Quare per regulam auream 
inuenietur CE, partium 11. in triangulo priori, in poilerioriautem 21. vt 
hic pcripicuum eit

B C  G C  CF. CE.
II* 55* 7? fit II.

Item.
II. 7? fit 21.

Qupd fi EC,inuenta partium 11.in priori triangulo auferatur ex latere B C , ncmpe ex 21. remancbit B E , 10.
ÇU1US femiffis 5.crit fegmentum BD,ac proinde alterum CD,erit 16. In poilcriori vero triangulo,fi ex E C, in
uenta partium 2i.dcmatur Iatus B C, paitium n. rdinquctur rurfus BE, 10. Qi^rc cius dimidium 5. dabit re- 
òam B D , extra triangulum inter perpendicularem, & angulum obtufum ; ac proinde tota CD, comr'>fita ex 
latcre BC,& dido dimidio B D, crit 16,

SIigmrfiàt,'vtUtm,in(^m^Ÿerpendîcuhmdu6lA€HyadfitmmÆ maliorHmdnorumUterum> praxis, 
tía dijferentU eortmdem laterum adaliudjreperictiir numerm, qui fi  m inorfuerit tertio Utere,indica~ 
hitperpendicularem tntra triangulum cccidtJfeMcm^^ ex tertio ktereahlatm  relinquet numerum, cu- 
iu4 dimidium erit m inm  fegment um bafis, hoc aut em ex tertio latere demptum reliquumfaciet m aim  perîtioxe

\[egmentum.iii’veronumermperaureamregulaminuentmtertiuUtmfuper€tiargumentoeB,perpen-
Í êcularem cecidijfe extra tr tang u lu m .^a re fiexeo  latusterttum detrahaturjabttfem ifis reliquinu- T ^Z l-  

merireciam extra triangulum inter perpendicularem, angulum obtufum : Eadem verofem ifister- lariá ca

tto lateri adiuncíaojferet alteram reBaminterperpendicularem, ^  angulum acutum. intrx
SI ergoabvnoangulo trianguliçuiufuisnotorumIatcrum,gcc. Quodfaçiendumerat. ^ *■m ex tra .

cxT.pri.

'ecun.

S C 11 O L I V
VlT)ESigitur, in vtra^prax't calculum ipfum monßrare,num perpendicular 'u intra triangulum cadat, an vero extra*

_ hoc problema alfoluipoteñ per propof i¡ .̂aut izAib.Zo'Euclid. prout perpendicularis intra triangulum cadit, vel
extra.Cadat ctimprtmum perpendicularis AD,intra,fintquelaterayVtpriusyAB, AC,zo.BC,zi. Eritquevterque'aft^lus
B, C,acutus, propter retios ángulos ad D. « cu tam duo auguli B ,é ‘ ADB, quàm duo C ,&
ADC,fmtduobusreclisminores.  ̂Quoniam iziturquadratum exA C , ìninuseii,quàm  
duo quadrata ex AB, B C, rectángulo b'tscompnhenfo fu b C B , BD',fi quadratum Utens
AC, nempe 400. auferatur ex fumma quadratorum laterum A B ,B C , nimirum ex 610. 
reliquum erit reclangulum fub CByBD,b'is comprebenfum zio. Semifu ergo huius, vtpo
te io;. erit reclangulumfub CB, BD, comprebenfum : quo diuifo per Ia m  BC,hoc e iì , per 
zuexibitfegnrntum BD,s.Reliquum ergo CD,erit 16. Quod tamen eodem modo rcpenri 

poteH,fiquadrarumlater'tiAB,:xquadrat{slaterumAC,CB,fubducatur,&c. S Eíi e- 
mm &  illud minus,quàm hac duo, reämgulo f u b B C ,C  D, bis comprehenfo.

 ̂ C A D A T  deinde perpendicularis AD,extra,fint^latera,vtprius\ A B, i f  AC,zo.
BC.u. Eritque angulus A B C ,  obtufus : propterea quod duo D ,& A B D ,funt duobus re- 
clis minores; acproinde A B D , acutus, cum D ,reäus fit. » Qma ergo quadratum ex AC,
maius csi,quam duo quadrata ex AB, BC, reäangulobü comprehenfo fub CB, BD ; fifumma quadratorum laterum ÀB, BC, 
fdesiyZQO. auferatur ex 4-oo.quadrato later'is AC, relinquetur reclangulum bis comprebenfum fub C  B, BD,iio. Semißts er<ro 
bmus,7i/tnirumsf. erit reäangulumfub CB,BD,contentum : quo dtuifoper luUtus BC,prodibit recìaBD,extra triangulum, 

qua cum 11.lateris B C, componet reäam C  D, 16.

I T A ^ ^ E ,  cadenteperpendiculariintratriangulum\ Stfimißis differenti^interquadratum  
vtrtttßiislaterum ambientiumangulum,aquoperpendicularis demilfaeU,^fummamquadratorum  
exreliquU duobus lateribus dcfcriptorum, diuidatur per latus,inquodpcrpendicularls cadit,produce^ 
tur fegmentum bafisprope angulum,quem continent latera,quorumfumma quadratorum acceptafu it:
Hoc autem fegmentum ex eadem bajè detraBum relinquet alterum fegmenttm .

C A D E N T E  vero perpendiculari extra tnangulum  ; Sifimißis differentia inter quadratum  J” 
h t  m s  'ingtílo obtufo oppoßti, ¿rfm nm am  quadratorum exreltquis duobm latertbm defirtptornm, di- a lg id i'

h ir .p r ì.
'wzficHtu

I I J  J J. i  —  J I  '  cranguio
ui itu r  p e r  la tu s ,in  q u o d p ro d u B u m p e rp e n d ic u la r is  ca d it,p ro cre a b itu r  lin ea  e x tr a  tr ia n g u lu m  in te r  ex angulis 

p tY p m ^ c u la r e m ,  ¿ r  a n g u lu m  o b tu fu m : H a c v e r o  a d d ita b a ß c o n ß itu e t  a lta a r n r e B a m m te r te r b e n ^  
d ic u la r e m ,¿ r  a n g u lu m  a cu tiim  b a ß  s.

P R O B L .  P R O P O S .  10.

rionihm 
angtilorU 
notii, i'n 4

___ _ _ c/tm 'U710
_D A T I  S omnibus angulis trianguli non rcdanguli,vcl datis corum proportionibus,vna 

c û v n o lâ c c rc ; re liq u a  d u o k tc ra co g n o rc e rc3 & ;q u o rL ÌÌib c td u o riip ro p o rd o n é  fa c e te  n o ta m .
O 4 IN  tri-



IN  triangulo ABC, íint primum omnes angiiliacut^ 
&dati; A , grad. 75. Min. 45. B,grad.(Í7. Min.23. Cjgrad.^s. 
Min.^i.Datum quoque fit latus AB, 15. Ojiortct ex his relis 
Quaduo latcrainuenire. ̂  Quoniam cfl:,vt finus anguIiQad 
if'nu'm anguli A,ita latus AB^atu ad latus BC: fi fiat,vtiinus 
anguli C,nempe 59996. ad 9691$. finum anguIiA,italitus 
A B , datum 13. ad aliud, inuenietur latus B C , 21. fere, vt hic 
apparet.

AB. BC.
59996". 96915. 15? fit 21. feiè

Item ^uia eil,vt finus annuii C,ad finum anguli B,ita latus AB, datum ad latus AC:fi fiat,vt 59996. finus angiilj 
C,ad 923io.finum anguli B,ita la:tus AB, datum 13-ad qliud,inuenietur latus AC, fere 20. vt hic vides,

C. B. AB. AC.
59996, 92510. 15? fit 20. fere

b I, hmm-  ̂Vel quia eft,vt finus anguli A, ad finü anguli B,ita latus BC, inuentu ad latus AC : fi fiat, vt 9<Í925.finus anguli 
A,adp23io.finum anguli B, ita latus BC, inuentum 2i.ad aliud, reperietur latus AC,fere 20. vt hic cemis.

A. B. B C  A C
96925. 9251a. 21? fit 20. fere.

S IT  deinde angulus B,obtufus grad. 112. Min.57. A,grad.30.Min.5i. C, grad.36.Min. 52. & mrfum latus 
AB,I3. Quoniam idem cft finus anguli B,qui eius complementi grad. 67. Min.23.vt in tradatione finuum dc- 
monilrauimusjinuenietur ratione iam expofita latus BC, 11. & AC, 2 ^ jp ic ,  vt hic liquido conftac.

C
59996.

o
59996.

A.
50779-

A.
50779-

B. 
52510.

B.
92510.

A B .

13?
Item.

AB.

Vcl.
B C
II?

fit

fit

fit

It.

A C
20.

A C
2Ö.

ferè.

fei-è

ferè.
fr a x if.

fidando
trtangnlu

cUm vno latere y S ißa t, v tß n m  angulilateri oppoßtiadß^ 
num  vtriufiiis reliquorum angulorumúta latu^ datum ad aliud » inuenietur latns angulo illi,cuimßnus 
accepts efhoppoßtum : E tßrurftaßa t, v tß n u s angnlilateri dato oppoßti adßnum  tertij anguli, it a 
datum latu:s ad aliud, reperietur latm  tert io angulo oppoßtum, ¿-f.

Q V O D  fi triangulum fuerit Ifofcelcs,& dcntur anguli : Vcl fi fuerit fca!enum,&duo dentur latera-cum 
«n ijojce- an^lisjtáiius tantuni latens inuentione opus cft,vt patct. In a:quilateroaMtcm triangulo, fidetur vnum latus* 
Ics jyvi/i- erunt & reliqua data, vtpote illi icqualia.
^wUterw. i a m  vero fi datiE fint proportioncs angulorum,cum vno latere,inueftigandse erunt ex illis proportioni- 
^áof^2í- magnitudines angulorum,vtin fcholio propöf i.dcmonftrauimus:Dcindc vero reliqua latera exploranda, 
Uno dan- V t  hic oftcnfiim eft.
iurduola IN  V E N T IS  autcm lateribus, liquido conftat, eorum proportioncs eife notas in numeris, in quibul
tera  cu m  i r . v . - - " T " r ____________ ..«.‘.*.-..■..-...1» «r«-

tingtilis. .
Guando 
ddturprd-

D A T I S  omnibus trianguii non redangulilateribus,vcl eorum proporcionibus,omnc* 
tumvno ángulos notos eificcre.
latere,

Jn trian
gule ex n» 
tis Uten- 
bus, vel ex 
eorum pr» 
portioni- 
bus notti-, 
anguli in- 
tteniütur, 
a.jp.pri. 
bl r. prr. 
efchol. ij. 
ftcundi.
d  huius-

ipiacügmtälunt.Uatisergoomnibusangulistnanguhnonrectanguii,&c. Q^derattaçicndum.

P R O B L .  7. P R O P O S .  I I .

IN triangulo priori ABC,fint data omnia latera ; A B , 15. AC^io. C, 
2iiOportet ex his inueftigarc angulos. Jn maximum latus £C, ex oppofico an
gulo A , ducaturperpendicularis A D , quæ ncceflario intra triangulum cadet* 
Cum enim latus B C, fitmximum, ̂  erit&angulus A,ipfi oppofitus, maximus* 
 ̂ac propterea vterque B, C, acutus. £x quo fit,perpendicularem A D , intra 

triangulum cadere. PrimumitaqueinquiranturreôtæBD,CD. Inuenietur 
BD, 5-& Cd,i6. QuiaergojpofitofinutotoAB,rcdajBD, finuseftanguii 
5 A d, vt in tradatione finuum oftcndimus, dicemuspcrauream rcgulam. Si 
AB,15.dat AB,finum totum partium looooo. quid dabit BD, 5 ? inucniemusq; 
fiaum 80,58451. vt hic vides.

A B .  A B ,  BD. BD.
15. looooo. 5? fit 38461.

Ex tabula ergo Sinuum dabitur angulus B A D , grad. 22. Min 37. atqu c adeo eius co mplementum B , ̂ rad. 6^. 
Min.23. qui eft vnus angulorum qugfitorum.Rurilis,quia pofito AC,^nu toto,CD,finuseitanguliCAD,dice- 
mus iterum per regulam aurcam. Si AC,2Ô. dat ÀC, 100000. hnrtm totum, quid dabit CD, 16 Plnuenicmusq» 
finum CD,80000. Vthicpatet.

A C ,  A C h  C D .  \  C D ,

looooo. 16? fit . 80000.2 0 .
Qui finus in tabula finuum monftrat angulum CAD, grad.55. Min.8. ac proindc cius complemèiitum C,

srit



R E C T I L I N E A .

iinuen-frit grad. 3^. Min. 52. qui eft vnus ètiam angulorum quæfitorum. Quod fi duo anguli duorum finuum î 
'torum,nempegr.2Z.Min.37.&gr.55.Min.8. limulcomponantur, riettertiusangulusBAC,f>r.75.Min.4^. 
VelcertefifummaduorumangulorumB,C,inucntorumexgrad*i8o.auferatur, rcliquusfietwrtiusan<yulas 
BACjgrad. 75. Min.45» ‘ ^ o

I T A ^ E ,  (v t  totampraxim compleÛamur)ftfiat^vt maximum Utt44 (in quodperpcndimUris ^  
du0 a eH) adßtmmam altoritm duorum,ita dtjferentix eorundem duorum ad d tu d , reperietur nume- 
m>qui ex máximo UterefubduSitu relinq^tnum erum , ctlité  ̂femißis dabit minus fegmentum baßs - 
hüc autem ex baß detra£ium relinquet maiusfigmentum, v t  confiât exfècttnda praxipropof p. G)uodß 
rtirßimßat^vt minimum lattes adßnum totum,ttaßgmentum baßs m tnm  ad aliud, tnuenictur fim u  

' u im arcm  complementum dabit angulumfupra baßm medio lateri oppoßttim.T>eindeßrurßimßiit, v i
medtumlatt^sadßnumtotum^itamaiusßegmentilmbaßsadaliud,rep€rteturßnm^cutH-sarcHs compte-
rnentum dabtt angulumfupra baßm mimmo lateri oppoßttm.Tertius vero angultis maximo h t  cri op  ̂
^oßtusconflabitur ex duobus illis arcubm duorumßmmminuentorum: velcerte relinquetur posi de- 
traÜtonem duorum angulorum inuentorum ex duobus re6lis,

k V R S V S  in pofteriori triangu]2¿a^umfitja^^^^  ̂ A C 1 5 .& B C , 20. DemilTaìn maximum íatus

BC,pcrpcndicuIariAD,iuuenieturrcgmcntumBD,8j.atCD,iif vthicapparecfecundumpraximpofterio^
rempropofpk

BG . * 3 . K C . DiiFcr. inter AB, A C
20. 24. 2? fit 2|.

Hic numerus ex bafe 3ÇT. ablatus relinquit 17^. cuius femiiTis 8^. datfegmentum minus BD. Ergo maius CD, 
erit IIJ. Hincinuenicturangulus B,gr.55.Min.j2.C,gr.3o.Min.3i.&BAC,gr. 112.Min.37. vthic vides 

AB. AB. BD. BD.
^ r i  ■. ' II» looooo. fit 80000.

Item»
; AC\ A G  CD. c a
1 13* 100000. 11'.? fit 80154-.
\ ‘Complementum arcus,qucm prior finusinucntusofïcrt,datânguIumB,grad.3iî.Min.52.AtcompIemcntum
¡ arcuspoftcriorisfinusinuentidatanguium C,gr.3o.Min.3i.&c.£ftcrgodo0 rinahuiuspropofitionisgencra 
j lis fiue anpius maximus A,acutus fit, vtin priori triangulo,fiue obtufus, vt in pofteriori, fiuc dcniq; reótus íit ;
I quamuis in rcftangulo triangulo iam fupra traditum fit propofi 3. quo padlo ex duobus lateribus co^nitis faci* 

lius anguli duo acutiinuCniantur» ®
1 AM  fi dentur laterum proportiones > faltem dug » « continuabimiiseasin tribus minimis numeris,

 ̂ proportionumnumeriminiminonfint,vtEucl.docuitpropof4.Iib.8.eorquenumerosIatvribusafcribcmus, t m L C *
f perindc ac fi in Ülis numerisdarcntur. Vt fi in prioruriangulo proportio AB,adBC,fit,quæ zíí.ad 42* At AR* äaufZt>.
[ ad AC,quæ 3p. ad 60. reuocabuntur hæ proportiones ad minimos hofce números 13.21.& 13.20i Dabiturerco ^ìs.feptù 
Í AB, 13. AC. 10. & BC, 21. Ex quibus ángulos eruemus,vt prius^

PORRO in Ifoicele daturum laterum ducenda eft perpendicularis ad bafim, fiue ea fit maximum latus,
fiuemïninnim:  ̂ quædiuidctbafimbifariam.Quarefifiat,vtvnumæqua!iumlaterumadfinumtotum',itâ Ifi^fßdes.
dimidium bafis adaliud.inuenietur finus cuiufdam arcus, cuius complementum dabit vnum æqualium angu- b CorolL ». 
lòrum fupra bafim,vt ex demonftratis liquet. Ergo & alter dabitur: ac proinde&tertius bafi oppofitus, vtpo- 
t&reliquus duorum reftorum.

IN æquiluterodcniquetriangulo dabunturanguHjetiamfi latera non dentur* cum quilibetfittertia pars 
duorum reá:orum,hoc eft,contincatgr.(io. Datis igitur omnibus trianguli non reäanguli Iateribus,6ic.Qupd *esj”íu iL -  

; facicndum crat. terum'
s c n o i i v u .

ET Sì in hac propof ĵ>r£cepmus, Perpendicularem ad maximum latín effe âuctndam ex ángulo 
oppöjito.vt intra triangulum cadat,fidtque calculus facilhr:tamen eadem fere via problema abfolue- 
mn(^ß in triangulo obtufànguhperpendicuUris'non ducatur aè obtufò ángulo in maximum lattu ,fed  
ab alterutro acutorum angulorum in latus oppofitumprotraciuin, ita vt cadat extra triangulum, vt 
in hoc triangulo ABCymanifeftam eii,in quo latus AB,datur 22, Ac.31. &  BC, 14, Namf i ßat,vt BC,
{4.. ( in  quod Utus perpendicularis esi duéla) ad ¡3. fum m am  aliorum laterum ÀB,AC,itag. dtfferen- j j  Í  
tta eorundem laterum adaliud,reperietur numerus J .  à quofifubducdtur latus BC,remanebtt numerus 2 0 r l‘ f i '

> ntißisio^^eritrcäaBDiacproindeCD,24xi'Qj*am obrem fiiam fiatiVtAB,22,adABfinum totumiooooo.itaBD,i'o^. 
adaliudiinuenieturBD,finus cuius arcus complementum exbihebit angulum ABD¿rád.62.Min.S2,ac propterea 
liquum duorumreäorum ABC,grad. iìy> M i» . B. Itemf i fiat,vtAC,ss- ad AC,tooooo, finum totum,ita C D ,2 4 : ^  ad aliud, h  no» rê  
reperieturfinus 77S34> arcus complementum offeret angulum C^grad.sg.Min.h. Q^odfi duo anguli A B C ,& C^exgr. ^^£ulo e» 
180. demantur,relinquetur angulus BAC,gr. 2sM in. 42. Ratio huius operationis colligitur ex traäationefinuum, vbiofitn- 
ém m fiAB,fiaìuaturfinm tòtm , B Dt effefmumanguliBAD:ltemfiAC,ponaturfinmtotus, C  b ,  ^fPfi^it^^ag¡*l¿%* 

CADy^C» eorumpro-.

T H E O R .  8 .  P R O P O S .  i l .
guhfibi-

D  ̂  T I  $ duobus lateribus trianguli n o n  redlanguli, cum  ángulo ab ipiìs com prehenfo; 
vel data p roporuone duorum latcrum  angulum  datum  con tinen tium  : tertium  la tus, ÔC teli- tium latui 
cuos ángulos ihuenire. &

« -
quiruntHT,

perpe)t<(ictt
Iaris in  ob •
tulangnlo
triangulo
eatiitextr/t
triangulo.



« I. hmus- 
b 6. hmm. 
ct^hmm

IN  triangulo ABC, data fint primum duo latera AB, AC, illud 3. hoc 5. ambientia angulum A,obtufum
^ui datus ctiam fit grad. 93.Min.5o.Oportct ex his tertium latusBC,&rcliquosangulQsB,C,inucfligare.Ouol

niam datur angulus Ajgrad.^^. Min. 5Ô. fi detrahatur ex graí. 180. hoc eft, ex duo. 
busre«5Hs,reliquum eritaggr^tumAiorumangulorum B,C,grad.86.Min.io.£^ 
autem & proportio finuum angulorum ÇjB,data,iJemfceadem,^jb lateris AB.1. ■ 
adlatus AÚ,5- propterea qûodeitjVtlaTrtyAB, adlatus AC, ita finus aì^ùfi C,
adfinuman^TlB.  ̂ QuarevtemueangulusC,B,figillatimcognituserit, ille»r.
2p. Min. 55. nic verogr. 5<5.*Min.7  ̂  ̂ Quia vero latera funt finubus angulorum 
oppofitorum propdfriônaHa,eçit.vt finus angali C, ad finum anguli A , italatus A-

B,adIatusBC,v^Ivt finus anguli B,ad finum anguli A,itaktu's'ACradiacasBC. Per auream ergo regulam ia, 
ucnictur latus BC ferme 5. vthicapparet.

C; À. AB. BC
49874. 99775. 3? fit 6. fere.

Vel.
B. A. A C  BC.

^3H 7* 9977 *̂ .5? fit 5. fere. 
r  VTer^ototampraximcompleci'amur: Si (  ahlato gnaulo dato ex urad. iSo. v t[itmtnn âlidrum

'duoru9^al?eaiur)Jiàtt v t ¡emijfis jum m a duorum Laterum iatorum\nèmpejenî^iisfamma termino- 
rum  proportionis¡inuum angulorum reliquorum , ad tani^entem JémiJsisfamma reliquorum ángulo- 
rum  iit a differentia interJèfmffìmJìtmma dat orum laterum,!. oc eíi, terminorum proportionisfinm m  
angulorum reliquorum, ¿rdterum  laterum,fiue terminorum proportionis.^adaliud, reperietur tangem 
arguii, qui cum femiffefummd reliquorum angulorum componet maiorem a n g ^ m ,q u i nimirum ma
iori lateri dat0 oppomturiidem vero ex eadem fèmiffè diBafiimma detra6Ìus relinquet angulum mino
rem minori lateri dato oppofiturn ; vtperfficuum eìiexpraxi priorepropofit. 6. ^ u o d ^u r jk s fig t, 
'vtfinusvtriufiiisangulorummuentorumadfinumanguliinprincipio dati,ita latm  inuento d ^ \ u l ^  
qui acceptusfuerit inregulaaurea,oppofitumadaliud, inuenietur tertium latus. E t admaiorem^rjbi- 
cuitatemproponemus d m d  exemplum.

SlNTin triangulo ABCjdata duo latera AB, AC,i2.&3r.vnacumangu!o A, gr. 15, 
Min. 42. Hic angulus ablatus ex grad. 180. reliqua fiet fumma angulorum B, C , grad, 155 
Min. 18. Si ergo ̂ at, vt 26I. ièmilTìs laterum AB, AC, id eft, terminorum proportionis fi- 
nuil angulorii B,C,ad 47559j.tangentc femiiTìs fummæ angulorfi B,C,hoc eft,ad tangente 
gr. yS.Min.p. ita4y. differentia inter femiiTem fummælaterum AB, AC, vel terminorum 
proportionis finuum angulorum B,C,&alterutrum laterû, fcu terminorum,ad aliud, repe» 
rieturtangens8oQ;i£uiusarcusg¡r.;8,Min^^dditusaJiTr.78.Min.Q.nemppaf^rrmifl>m 

fummæ angulorum B,Cconftituet angulum maiorem B, maiori lateri dato AC, oppofitum gr. 117. Min. 8.1- 
dem vero arcus gr.38.Min.59. ex cadcm fèmifiè fummæ angulorum B,C,id eft,ex gr. 78. Min. 9. detraftus re
linquet minorem angui 11C,minori uteri dato AB. oppofitù gr.39.Min.io.Operationéaureæregulæ hic vides.

47<̂ 595 4 I?  80931. ,
Qupd fi iam fiat, vt 53158. finus anguli C , ad 40195. finum anguli A,ita latus AB,22. ad aliud: Vel vt 88995.fi- 
nus anguli B,ad 40i9/.finum anguü A,ita iatus AC>3i.ad aliud,inuenietur latus BC,i4. fere, vt hic cernis.

C  A. AB. BC
4®95* fit 14. fere.

Vel
E. À. A C  B C

88995. 40195* 31? fit 14.fere.
SI vri nolis tangentibusjvfurpanda crit pofterior praxis propof 5. in inuentione angulorum B, C.
IAM fi proportio latcrum AB, AC,d ata fit,vna cum ángulo A , ab ipfis comprehcnib, aícribemüs diítíiSbando U

teru m  pro- latcribus n umeros proportionis,ac fi in ipfis data eften t,problemaq; abibluemus,vt prius. 
fo r t io  d a ta  HOC etiam problema abfolui poteft fine auxilio propof 5. hoc modo. In trianguletñ.
A h a  demo 

Jlra tio  pro • 
b lem ttU  f i  
Mjpof.d. 
d  ïç.p rim i. 
ei7.prim i. 
f  Sfiiol. 13, 
feeu n d i.

oABC,deturlatusA-
B,29. AC, 24. & angulus A,primum acutus gr. 38. Miri. i5. Ducatur ad maius latus AB, ab án
gulo oppofito C,perpendicularis CDrqux neceflario intra triangulum cadct. Cum enim lacu* 
AB,maiusfitlatereAC, ^  erit&anguIusC,anguloB,maior.QuarcB,acutuserit. Namfi 
rcdus eflctjaut maior, eíTet C, ctiam maior redo. Q^od eft abfurdum; « quod B,C,fint mi- 
noresduobusredis.Cuhiergo&A,ponaturacutus,  ̂ cadet perpendicularis CD , intratri* 
angulum.In triangulo igitur redangulo ACD.cum angulusA,fit gr.38.Min.15.erit eius com
plementum ACD,grad.5i.Min. 44. Z Quarc_cumfit,vtfinustotusangulirediD,adfinuni 

g x.hrnm. anguli A,ita latus AC,^4.ad latus CD: inuenietur latus CD,per regulam auream, i4y f§ r apparet.
D. A. A C  CD.

Uikmm  looooo. 51932Ì 24? fit H lfr?*
Eadem ratione,  ̂ cum fit, vt finus totus anguli rediD,ad finum anguli ACD, ita latus AC, 24. ad latus AD ; 
reperietur latus A D ,i8 |i JI. yt hic vides.

D. ACD. AC. AD.
100000. 78514» fit

Ablata autem AD,inuenta ex AB,data 29. reliiiquetur BD, . Et quia, vt in tradatu tangentium often 
dimus,pofito finu toto BD,reda CD,tanges eft anguli B,inuenietur CD,tangens 1453 44.vt hic máhifeftü eft»

BD. BD. CD. CD.
Í000Q0. 14ÍTSÍ? fit H ‘^344*

Tangens



fecundi, 
O  \\,huÍH5i

B

E C

§luandù 
d a ta  la te
ra  (u n t  * -  
quali*.

R E C T I L I N E A .

TangensautcmT4 5 3 4 4 monflratin tabula tangentium angulum B,gr.55.Min.4o.acproindeduoan^li A,
B,gr.5S.Mimr5.&gr.55.Mm.4o.exgr.i8o.fiibduâ:ircliquumfacientanguIumACB,irr.85.Min.4.  ̂Quoni-i i. hnim,

f o j  v t hic v id «

A .  A C  B C
^^yi7' 51931, 2.4? fit ■» 18. fere.

R V R S V S in t r ia n ç i lo A B C d a t u m f it la t u s A B j3.A C .ii.& a n g u Iu s A ,a b ip fis c o m p r e h e n fü s o b tu fü s ,
5rdacus gr. 112. M m .3 7.D u catu r cx alterutro angulorum  acu toru m ,vt ex B ,a d o p p o fi-  T \  

tuiîU atusC A ,p erpen dicularis; k quæ extra triangulum  cadet. Q u ia  is^itur aneulus y \  * kSchoU z  
B A C ,p o m tu r  gr. n2.M in .37.crit B  A D ,g r.5 7 .M in .2 3 . ciufq; com plem entum  p rop ter- /  \  A 
ea A B D ,n e ce ira rio g r.2 2 .M in .3 7 . 1 Q ^ r e  cum  fit ,  v t iin u s to tu s a n g u lir c d :iD ,a d  
finum  an guli B A D ,ita latus A B ,d atu m  13. ad latus B D : Item  v t  finus totus an guli r e d i  ^

D ,a d lin u m a n g u liA B D ,ita la tu s d a tu m A B ,i5 .a d la tu s A D ’j in u e n ie tu rB D ,q u id e m i2 . at A D  ^ fc r c .  vt 
hiç apparct. D .  B A D . A B . B D .

100000. 923ro. 13? fit  u .fc r e .
Item.

A B D . A B . a d .
10000 0, 38455. 13? fit c.fere.

A d d ita  autem  A D ,  inuenta 5. ad latus A C ,  datum  n . fiet to ta  C D ,  i 5 .  C u m  ergo  p o fito  fin u  t o t o C D ,  r e d a
B D , fit tangens anguli C j reperietur tangens B D ,750 0 0 . v t  h ic  cernis,

C D *  C D .  B D . B D .
,  ̂ 100000. 12? fit  75 0 0 0 .

Q ua: tangens ofteret in  tangentium  tabula angulum  C ,gr.3 5 .M in .52 .& proin de d u o  anguli A ,C jg r a d .iil .M in ,
35.&  gr.36.M in.52. ex gr. i8o .ablati rclinquen t angulum  A B C ,g r .3 o ,M in . 31. ™ Q u o n ia m  tandem  e ft , v t  f i -  m t .  Uuìhù 
nus anguh C ,c o g n iri ad finum  anguliiB A C ,  dati,ita latus A B ,13. datum  ad B C ,in u en ietu r iatus B C ,a o . fere, v t  
h icap p artt, C .  B A C  A B . B C

. . S999^ ' 92510* 13? fit lo .fe r e .
> Verum,vt vides,priorrauomuItocftbreuior,&expeditior.
[ Q  V O D  fi quan do data d u o  latera datum  angulum  am bientia fu erin t æ qualia,  fací-

i Iiu seritp ro b lcm a.S in tn a m q ;in  triangulo A B C ,d u o la tera A B ,A C ,æ q u a lia ,q u o d lib et 9 .
&  angulus A ,com p reh en fu s grad .S o .A b lato  h o c  angulo ex g r .i8 o . dabit ferd lfis  refidui 
q u o d  eft g r .io o . vtrum q;an guIorum  B ,C ,g r .5 o S i autem  fiat.vt finus anguli B ,ve l C ,a d  fi* 
num  an g u liA .ita  latus A C ,  vcl A B , ad aliud, p rod ib it latus B C , v th ic v id c s .

B > v e lC  A .  A B , v e l A C

75504* 9^4^̂ * 9? fit '
Datis ergo duobus lateribus triangulinonredanguli, cum angulo ab ipfis comprehenfo, & c.^T ôd  erat fa
cicndum.

T R O B L .  9 .  T R O P .  i ^ .  tn trra>t¡tt
A. T I S  duobus lateribus trianguii non reítanguli, vel eorum proportlone data, vna 

cumangulo.qui alteri datorumlaterum opponitur: reliqiios angulos,& certium latus inquire- ‘í  Y t  ■
re- O portetautem conftare,num alter angulusreliquolateridacoopDofitusfitar.iiru..aiinh. S  w . , '
tu t u s ,  í i  d a tu s  a n g u lu s  a c u m s ^ I T  --------------------------------- eorum pro-

SINT in triangulo ABC,data duo latera AB, AC,I3.& 20. datusq;fit acutusangulus C,gr. 35. Mín. 5i.la- fl, ctmv^ 
teri dato AB,oppofitus,conftetó; de angulo B,qui alten dato lateri AC,opponitur,num acutus fit,an obtufus: no ángulo 

ahas cnim nihil certi colhgi poíTet,vt ex fequcnufcholio patebit. » Q ^n iam  ergo eft,vt latus AB,ad iatus A*
C , ita finus anguli C ,a d  finum  anguli B ; fiin tque tria prim a data, inuenietur per auream  reguíam  q uartum ,hoc 
eíljfin u sa n g u u B , 92502. v t  hic liqu et. ^  f» , tertium

AB. AC. C. B.
 ̂ J5*  ̂ 59pp6? fît 92^02, iiinuefit-

Qui finus in tabula finuum exhibet angulum B,feregr.57.Mi. 23. 
fi acutus fuerit, vt in priore triangulo; n autc obtufus, vt in trian
gulo pofteriori, gr.ii2.Mi.37.vtpotequicüillofemicirculûcôple- 
at; cum obtufus,Ócacutus conficientes gr. i8o. cundem finum ha
beant, vt ad definitiones finuum demonftrauinius. Ablaris autem 
duobus angulis C,B,ex gr. 180. relinquetur in priori triangulo an
gulus A,gr.75.Min.45.in pofteriori vero gr.30. .Min. 31. Latus au-
tcm B C ,in u en ietu r,p era u ream rcg u Ia m ,p a rriü m fere2 l.in p rio - B  _ _  _

r itr ia n e u Io ;in p o fte r io r ia u te m fe re ii.‘> q u o d fitv tfin u sa n g u U C ,a d fin u m a n g u liA ,ita la tu sA B ,a d Ia tu sB ^ b  t.lim m i
C. vtinnac operationcapparet,

C  A . A B . B e
59995. 95923. 13 ? fit 2i,fere.

Item.
C  A .  A B . B C  •

599 95. 5 0 77 9 . 13? fit  II.fere. f

ÍTA ^E yfifa t, vtktus dato d m  mgulo oppofitum addterumhtus datum, itnfinus dáti an- Pw«. yC 
gultAdaiÍHd,re^mmrfmus,musanHsddttangulítAlí€riiat€ridatóopp0fitu,fiacutusfuerit,(quod

yantar. 
ZI, huitUw



§¡uattíío
frofortia
Quorum
laterum
datur.

e  SchoL 13. 
ß t u n d i.

yigulïtyfi<
txhíbcbit tertm m  angulum.Si deni^ßAt^vtfm us anguli datiadßnu tertij anguli a datis lateribus com- 
prehenßjCjui vltim o inuentm eBjita latus datüdato ángulo oppoßtüadaliudyproducetur tertium latm.

(W Q D  fi dctur duorum laterum proportio, fi lateribus illis numeri propor- 
tioriis akribantur,eodem modo problemaexequemur.

ALITER-. Dentur rurfiim duo latera AB,i3.& AC, 20. vna cum ángulo C, a- 
cuto grad.36'. Min.52.fitque primum alter angulus B,acutus etiam, vt in priori trian
gulo. Dudaex A,ad BC,perpendiculari AD,  ̂ quæ intra triangulum cadet; quoni, 
am in triangulo reäangulo ACD,pofito finu toto AC.redla AD, finus eñ anguli da
ti C, vt in traélatu finuum docuimus \ fi fiat,vt AC, finus totus ad AC,latus datum,ita
AD,fin US dati anguli C,ad aliud,reperietur AD, 12. fere, vt hic vides.

A C  A C  AD. AD.
looooo. 20. 5999^? fit i2.fcre.

Rurfus, quiapofito finu toto AB,reda AD,eft finus anguli B,vt in finubus traditili» 
eftjfi fiat,vt AB,latus datum ad finum totum, ita A D , iam inuenta ad aliud,inucnic •B  II

t u r  f i n u s  AD,p23o 8. V t hi^ apparct. 
AB. AB. AD. fit AD.
1 3 .  1 0 0 0 0 0 .  l i ?  91508.

Ex tabula ergo finuum dibitur angulusB,grad. ííy.Min. 23. acproinde BAC,reliquus duorum reÄorum grad. 
75. Min. 45. Quoniam vero eit,vt finus anguU dati C,ad finum anguli A,inuenti, ita latus AB, ad latus BC, 
inuenictur latus BC,2i. ferme : vthiccernis.

C  BAC AB. BC.
599_p(J. 96923. 13? fit  ̂ 21. fere.

¿ S c h o U z  DEINDE, iiÍHem pofitis,fit alter angulus B,obtufus,vt ìn pofteriori triangulo. Duéla ex A,ad BC,per- 
ficundi *pendiculariAD, « quscxtratriangulumcadettquoniamintrianguloredanguloACD,pofitofinutotoA-

C,reda AD, finus eft anguli C, vt didum eft in traa:atÌone finuumj fi fiat, vt finus totus ad datum latus AC, ita 
finus dati anguli C,ad aliud,inuenictur AD, ferme 12. v t hic apparet.

A C  AC. AD. AD.
looooo 20. 5999^? fit i2.fere.

Rurfus, quìa pofito finu toto AB,reda AD,finus eft anguli ABD, vt in defin. finuum explicauìmus ; Si fiat > vt 
latus datum ad finum totum,itaAD,proxime inuenta ad aliud,reperietur finus AD,92308. vt hic vides.

AB. AB. AD. AD.
13. looooa. 12? fit 92308.

Qui finus exhibet in tabula finuum angulum ABD, grad. 67. Min. 23. ac proìnde reliquum duorum rcdorum 
f j hniìm ABC,grad.ii.Min.37.AbIatisautem duobus angulis C, & ABC,notis ex grad.ìSo. remanebit angulus BAC, 

‘ gr.50.Min.51. f Hinc,quoniameft,vtfinusanguliC,datiadfinumanguliA,inuenti,italatusAB,datumad 
latus BC,inuenictur latus BC,fere 11. vt hic manifeihim eft:.

C  A. AB. BC.
59996. 50779* 13  ̂ fi  ̂ li. fere.

POSTREMO,daris iifdem lateribus,detur angulus obtufus ABC. gr. 112. Min. 37. vt iìi pofteriori trian
gulo,fadaquc eadem conftrudione quoniam pofito finutotoAB,redaAD,finus eft anguli ABD,hoc eft,an- 
guii dati ABC, inuenietur rurlum AD,I2. fere,vt hic cernís.

AB. AB. AD. AD.
100000. 13. 92308? fit I I . fere.

R.urfus,quiapofitoAC,redaAD,finuseftanguIiC,reperÌeturfinus AD,6oooo. Vthic apparct.
A C  A C  ' AD. AD.
2 0 .  l O O O O O .  1 2 ?  f i t  6 0 0 0 0 .

Eft ergo angulus C,gr.36.Min.52.&proinderelÌquus duorum redorum BAC,gr. 30. Min. 31. Latus BC, inuc- 
nietur II. vtprius. Igitur,Datis duobus lateribus trianguli non redanguli,&c. Quod faciendum erat.

S C H O L I V  M..
^  ^ O D  n u tm  nihilcerti coäigipoßit, quando datus angulm vnì datorum laterum oppoßtus acu^

ttu tñ,nifi prius cognitumfit,num angulus alteri dato lateri oppoßtus ß t  acutWiObtufufve,vt in propof 
\  dtximuSjita perß>icuumfaciemus. Sint in triangulo ABC, data latera AB, AC, m a cum ángulo acuto B.

— £  D uäaex A,adBC,perpendiculari ADytgnorabitur,num ea cadat extra triangulum, an intra, nißfcia- 
tUTiAngulum alterum ACB,ejfe ohtufum,acutumve. Sumpta quo^ reila DE, ex alteraparteperpendi- 
cularis AD, ipß D  C, aquali, ducla^ re¿la AE', S erit AEyipft A C , aqualis : propterea quod latera D C, 

^  ^A,lateribmDE,DA,aqualiaftint,angulof^comprehenduntaqualestVtpotereäcs. Ita^etiamßnota
ß n t  latera AB,ACyVel AB, AEy^angulus acutus B,non tamen idcirco reliquum latus notum erit,aut re*

guando 
á *t9  m gH - 
lu s e fta cu -  
t u i ,  cu rco-  
f ia r e  debe- 
ñt.num etU  
teranguluí 

f i t  acutus, 
*vel obtufus

Üquianguli', cumreliquumlatuspoßiteßevelBC,velBE‘,acproptereareliquiangulivelBCA,BAC,velBEA,BAE:nißpriits 
conßet,angulum BCAyobtufum e£e,velacutum* Hoc enim cognito fciemus,quando perpendicularis A D , extra triangulum  
cadit f é '  quando intra  ; & c.

E ^ u ib m  confiatyNicolaum C$pernicum,alioquin diligentißimum,haÜucinatumfuißelib. i. Reuolutionum propof 
reäilineorum,dumfimpliciter proponiti Si duo latera trianguli data ß n t ,  &  angulus vnieorumoppofitus 

’ datus etiam,reUquum latus, &reliquos ángulos daripoße. Hoc etenim fieri nonpoteíl,vt demonfirauimus, quando datus an- 
gulus eii acutus,nifi confiet,num angulus alteri laterum datorum oppofitusfit acutus,an obtufus.

F i n i s  T r i a n g v l o r v m  R e c t i l i n e o r v m .
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P R  Æ  F A  T  I O.

X P L lC A T IS iü  y qm  adtriangulomm refíUineorumfcien-' 
//ífW qua exangulü notis latera, vicipmm:notis laterihm 
anguli cognofcuntur, necejfaria ejfe duxtmrn; reliquum eñ.vt 

jphmeorum etiam triangulorum ¿oéirinam, qua arctts ex co- 
' gmtis angulis, contrasanguli ex arcubus notis mquiruntur  ̂

tradamus. Qm m uis entm (tS^enelatis, qui ettam <ŝ Cileus, nomisfcrtptor, 
■ qui temponhpis T'̂ aiam Imperatorisfloruit, v t auéìor eiì Ptolemi^us, acu~ 
ttftmos tres libros de tnanguli^jphsriviscompojuertt, non tamen eitis ordi- 
nem nos tn ht fee nojirisj^hmcts tnangulis pquemur ; propterea quod Çf 
plurtmas etî4Spropofitiones, Ucet iucundípmíH> fint,miraque eruditiont^ 
referti,tanquam non neceffanas retecimtu, altos nonpaucas ab eo omtf- 
fas ex Gebro HtJpalenfhJoanneRegiom.Francifco <^auroljco, Ç^exaltis 
adiectfnmy quas ommno neceffartas eJfe mdicauimus adres Afironomicas 
inteUtgendas, Tlerunque etiam nouas demonfirationes, eas que breuiores,ac 

factlioresadhtbuimt4S, nonnuUas ttem eodem modo demonjlrauimtis, quo 
e¿ídem de angulis, triangulis reclilintis demonfiratí& funt ab Euclidea, 
vtplamor fieret earum demonfiratio: ex quarum numero funtpropof j .  6.7. 
S. ̂ p a r u m  tamen opérez in eopofuimus^vt omnespropofitiones tri--

I  ' I ..................... ..................  ................ Ufft-tfk

bm elementî  Geometricî fieri confueuit. Sedtamadrem veniamas^exor- 
dto fumpto a definitionibus.

D E F I N I T I O N E S .

I.

fh ir !Z s ^  A  N  G V L V S iphxricus eft, quem  in iphxr^ fupcrficic duo arcus circulorum maximo- 
^rnd. rum  fefc m utuo fecantcs continent.

Q^omAM.



S P H  ^  R  I C  A . ,7 ,
QVONIAM  anguiusjphmcusyqui à Geometra inp i r i c a  fuperficie confideratm, ah arcubw maximorum circulorum a n.! .XÄ#.

A tantuinmodoconftituitur,omnesautemcircuUmaximiinJpharâ femutuofecantl/ifariam.fit.vtduoarcusanjrulufpba- Ani^ulus ’ 
I imm infupcrficießhira continentes,̂ producantur/emutuo fecentytton autem fe mutuo contingànnlta v: omnis antfulus JP̂ ^̂ iais 

pr̂ rtcUs fiat ex duobm arcuhmJeJetmfßcamFus infhpê ctejplnraynon autem ex arcuhus je mutuo tangentibus.Uquod 
de aw{ulù in plana fuperficie exißenttbus dm nonpoteii.In hac enim non folum dua linea reäayVelcuruayVel quarum vnare-^uy¿¿ 
äaeiiy &  alter a citrua, fi mutuo fecantes fiproducantury angulum planum confiituunt, verum etiam dua linea, quarum ZZh7¿  
vtraquevelcuruaesi¡velvnacurua aiterareäayfeft tangentes tantummodo, angulumplanumcuruilineum, velmix- cantibus.

tum ( quiquidemangHltucontaäuSyVelcontingentiaaGeometrisvocatury)confiituerepoJfuntiVtexpropofi/6.lib.^.EucL
perjpicuum eñdicet lacobm Peletarim neget eum ejfe angulum, ceneturque iüud multis ratiombus confirmare, qua omnes ? 
fopbífiscafunty&fiiuokyVt exfolutionibus illarumyquasin fihalig dicía propofadduximufyperfpícuum eñ. ' ^eTdlabt

j  UneUfenon
 ̂ Jecannbus,

ANGVLVSí}^h^ricusre¿tuseíl, qucminfphíeríEfuperfíde duo arcus circulommma--^^?-^"‘_ 
ximorum ícíc ad ángulos reílos fccaiitíum ¿ id eft, quorum alcer ad alterum redus eft, conti- tm  dmta- 
nene. xat.

T T T A n g u lu s
« f^b&ricus

A  N  G  V  L  V  S ípha^ricus obtuíus eftj qui redo maior eft.
j  y  Angulus.

Jphxrjcus
A  C  V  T  V  S vero j qui minor eft red o. obm/us

O . C o m T lt V lT V R  anj[ulusß>h£rictis reäus ad punäum datum in dato arcu circuli maxìmi in CuperHcie ß hara.ßper ß h i r l Z  

iUudpunctùm&perpolumaanarcui(auiperpropoi.2tMhf.rheodAnuenmn)circulmmaKmusdef ribatur Huiusenim acutus 
circuit cifcumferentta cum arcu dato angulum rcäumconjhtuet ; » cum arculus hic ad circulum iUius ar~cusfit reäus. Si 
vero per datum punäum defcribatur arcus circuit maximi nun per polos d*tt arcus, confiituet circumferentia huius circuli 
cum datò arcu ángulos inkquales, obtufum vnunfi &  alterum acutum. '

cbtufì
V  » acuti.

T R I A N G V L V M  rph¿cricum e ft , quod tribus arcubus circulorum maximorum in Triangum 
íplia^rícuipcrficicconcinetur. ^  _ Jph&ricum

HOC autem eü  vel <equilatcrum>fi omnes arcus aqualesfuerint ; vel ifofcelesjidao arcus tantum fuerint aquales; fph&rhnm 
veldenii^ Scalenum,fiomnes arcus inaquales interfè fuerint. Item ^ vel re¿tangulum,fialíquem angulum habuerit return ‘̂ '»‘ ditur , 
vel obtufangulum,in quo angulus aliquis fuerit obtiifus; vel deni^ acutangulum,fi omnes anguli fuerint acuti : quemadme- 
dum de reéiilineo triangulo dixit Eue Iules. Hoc tamen dtfirimen reperitur mter trianstilum re£tan!^ulum,obtufunçulumaue 

 ̂ reüilineum ,&fi}haricumyquodinreclilineoreliquiduoanzulincce(farioftntacutifpropterea^uÿdduoamuliquomodoli-
f l  bet (umptt minores funt duobm reWis\in (pharicoautemlt vnus anmius fuerit recius. velobèuius. hoiiuni Ju  dan Pt,,fn, »(T, tria. 
/  uéH,velobtufi,veldterjaitem,vtexaemoxjirattontmJequentÚfusper¡¡)tcuumíiet. gulwn re.

¿iangulum
■y T obtufangH-

lumquere-
^  A R C  VS anguli fphærici eft arcus circuli maximi, cuius polus eft in ipfo angulojint;er du- * 
/ os arcus angulum iphæricumcomprehen3cnresincerccptus.

b  17 prim.
“ OVIA vero polus circuit maximi quadrante maximi circuli ab eo abeñ,fit, vt vter^ arcuum angulum comprehen- 

dentíumimerañmum.&arcuman^iihpyicorumjitquadrans.Qúaféfiangulusfujfítreáítíyarcusaní^uUeritquddransx 
f i  4cutus,quadrantemimr;fi~demqueobtufusymaiorquadrante:&contra.vt propof26.demonfirabimui. ZcorTlLtó.I Theod.

V II .

C O M P L E M E N T V M  arcus eft excelTus, quo quadrans eum fuperatjii arcus minor eft compu- 
quadrante,vel ab co fupcraturjiì eft quadrante maior. >«entu or.

cus quid,

vili.
C O M P L E M E N T V M  anguli fphærici dicitur exceifus, quo quadrans arcum iplìus an- cowpu. 

guli fuperatjvel ab eo fuperatur.

ri(ic¡m d ,

S I N  V  S, Tangens,& Secans alicuius anguli fpha^rici eft iìnus,tangens,0¿ fccans illius ar
cus,qui arcus anguli dicitur.

P R O B L .  I. P R O P O S .  r.

A  T I S  duobus arcubus circulorum maximorum in fuperficie iphæræinæqualibus, quo- Of Â 
^  rum neuter femicirculo maior fit, de maiorc æqualcm minori arcum detraliere. ^

P 1 S IN T
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N  G  V  L  A
SINTduoarcuscirculorum maximorum inxqualesAB, 

CD,quorumaeutcrllmicirculomaior iit,&  maioriit CD; 
oporteatque cxmaiori C D , minori AB, æqualcm dctralicre. 
D uda reda AB, ̂  applicet ur ci æqualis CE, in arcuCD. Dico 
arcumablatum CE, a.qualem efl'earçui minori AB. Cúcniru 
circuliarcuumAB.CD, maximi fint, & propterea æquales;
^aufercntredææqualesAB,CEiarcusæqualesAB,CE,quod 
vterquearcusfcmicirculo minor ponatur.Datisigitur duobus 
arcubus circulorum, &c. Quod crac faciendum.

T H E O R .  I. P R O P O S .  z.

I N  omni triangulo fphærico,latus quotcunquc minus eft femicirculo.
SIT triangulum fphæricum ABC.DÌcoquodcunquelatus fcmicirculo cfifc minus. Produdìs ènim arcu ■

bus BA , BC, donecconucniantin D, vltra A,& C, cruntarcus Ba D* 
BCD, fcmicirculi;“ cum circuli maximi fe mutuo bifaria ièccnt. Qua
re tam arcus BA,quam BC,femicirculo minor eii Eodem modo pro- 
dudis arcubus AB,AC,oftendcmusarcumAC,femicirculo cflc muio- 
rem.Conuenicnt autem arcus BA, BC, produdi vltra punda A , & C, 
propterea quod fphæricos angulos faciunt cum arcu AC, funtque o- 

mnes tres arcus proportioncs circulorum maximorum,qui fc mutuo ficant in pundis A,B,C,non autem tan- 
gunt.Hincenim iìt,vt vterque arcus B A,BC,produdus arcum AC,produdum fecet in pundis A,C,vt ex dc- 
nn.coniktjac proinde interfe coeant vltra _punda A,C. In omni ergo triangulo Iphærico, &c. Quod erat de* 
monftrandum.

THEOR- X. P R O P O S .  j.
I N  omni triangulo fphærico,duo latera reliquo fuilt maiora, quomodocunq; aiTumpta.
S IT  triangulum fphæricum ABC Dico duo quæÎibet latera, vt AB, AC, maiora effe latere BC Si cnim 

triangulum eftæquilaterum, manifcftum eftduo fimul dupla efl^ercliqui, atqueadeo maiora. Quod fi alterum
laterum AB, AC, æquale fit latcri BC, vcl maius, vel etiamvtrumq; 
maius,perfpicuum quoque eft, duolatera AB, AC/raaioraefTcrdi- 
quo BC Si vero vtrumque latus AB, AC, aifumptum laterc tcrtio
BC, minus fit ̂ einonftrabimus, latera AB, AC, fimul maiora efie 
latere BC, hac ratione. Perficiatur circulus arcus tertij BC Deinde 
ex polo B, nempe ex altero extremo maioris laterisBC, adinteruai- 
lum vtriufuisarcuumminorum, nimirumadinteruallumarcusB-
A, in fuperficie fphæræ circulusdefcribatur AD, fecans arcum BC, 
qui maior ponitur arcu BA, in D, pundo inter B, & C. E t quoni- 
'am circulus BC,tranfit quoque per reliquum polum circuli AD; fit 
alterpolusE.quiperfemicircu umremotuserit à polo B; ita vt fe

micirculus fit BCE. ̂  Cum ergo arcus BC, femicirculo minor fit, exiftet polus E.vltra pundum C* Eft autem 
bi huiui, pundum D,inter B,& C,vt didum eft.Pundum igitur C,inter punda D,E, cadet. Quare cum ex pundo C, 

quod extra pcripheriam circuli AD.eft,& præter eiufdem polum E.fignatur, ducantur duo arcus maximorum 
d SchiT*' CB,CA.<= femicirculo minores (quod latera fint yrianguli iphærici ABC,) ad peripheria AD, d erit ^
i . r w .  arcusCD,perpolumB,tranfiens,minorarcuCA. AdditisergoæqualibusarcubusDB, AB; f ( funtautem 
Í£8. tenij. æquales>propterea quod rcdæ eosfubtendentes æquales îunt,per defin.poli) crit totus arcus BC,minor duob, 

arcubus AB,AC;hoceftyduo latera AB,AC,maiora erunt latere BC Eodemque modo quælibet alia duo latera 
rcliq uo maiora demonftrabuntur.In omni ergo triangulo,&c. Q ^ d  erat demonftrandum.

T H E O R .  3. P R O P O S .  4.
/  IN  omni triangulo iphærico, trialateraiîmul minora funt integro circulo maximo.

SIT triangulum fphæricuitt ABC.Dico tria latera fimul rfiinora cifeintegro circulo maximo. Produdìs

Theoá.

air.r.TAe.
b 3. hutus. ■O

i l

enim duobus arcubus quibuslibetBA,BC, doneccoeatin D,pundo. 
(CoibuntautemnecciTario vltra A,C,quod circulum maximum AC; 
fcccntinpundisA,C,velpropterea quod vterque arcus BA, BC, fe- 
micirculominoreft) eruntduoarcusBAD,BCD,fèmicirculi; ®pro
pterea quod circuli maximi fefe bifariam diuidum.“̂ Quoniam vero ia 
trianguloDAC,lateraDA,DC, maiorafuntlatercAC; fiaddantur 

communes arcus AB.CB, hoc cft, aggrcgatum ex arcubtis AB, CB, fient quoque arcus BAD, BCD, maiores 
tribus arcubus A C» AB, BC, hoc eii,tria latera AC, AB, BC, minora crunt duobus fcmicirculis BAD, BCD» 
hoc eft,integro circulo maximo. In omni ergo triangulo iphærico, &c. Quod demonftrandum erat.

T H E O R .  4. P R O P O S .  ;.
C  V M  arcus circuH maximi in iphæra fuper arcum circuli maximi coniiftens angulos £v 

cicaut duos redos,aut duobus redis æquales eíficiet.
\^H^CVS circuli maximi AB, confiftensfuperarcú circuli maximi C D , faciat duos angulosfphæricos A- 

a is,i.The. BC. Si igitur çirculu« arcus AB, per polü circuli arcus CD , tràfit, * fecabit omnino arcu CD, ad angulos
r e d o s
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rcAos;atquc idcirco anguli A B C , ABD ,rc¿li crunt. Si vg|jo arcus AB,pcr 
polos arcus C D , non tt aiifit, faciet vnum quidem angulum oEtufum.ai- 5 /
tcrumveroacutum.DicoigitüripfosduobuseiTereâiisæqualcs.^’ Duca- A .
tur cnim arcus circuii maximi E B , per p u n d u m B , &  polum arcus C D ; /
« eruntque duo anguli E B C ,E B D , redi. Quoniam vero angulus redus t  is.uTku
EBD,æqualiseftduobusangulisDBA,ABE;appoiîtocommunianguIo B  T»
red o EBC.erunt duo rcâiEBD ,EBC,tribüsangulisD BA , A B E ,EBC,
gq ualcs.R.urfus g uia anp lu s  A B C , duobus angulis ABE,EBC,squaIis eft, appofito communi ángulo A B D , 
crunt duo anguli A B C , ABD,tribusanguIis D B  A , A B E ,EBC,æquales. Scd eiiHem his tribus oftcnfum fuit eiîc 
t'tiam æqualcs duos redos EBD,EBC;quæ autem cidem çqüalia,intcr fe funt æqualia.Duo igitur anguli A B C ,
ABD.æqulles funt duobus redis EBD ,EB C.C um  ergo arcus circuii maximi irt fphæra, &c. Qnod erat often- 
dcndum.

C O R O L L A R - I V M .
__ ^  SEQVITVR.exhis,duosalrcusduorum angulorum , quiduobus 
redis angulis funt æquales, hoc eft, qui ab arcu circuU maximi arcui alte
rius circuii maximi infiftcnte efficiuntur, quales funt duo anguli A B C ,
A B D ,femicircuium conftituere.Nam fi ex polo B,circulus maximus de- 
icribatur CAD,erunt,ex defin.(Î.CA,AD,arcusangulorumABC,ABD.
Perfpicuum autem eft,arcus C A ,A D ,femicircuium conficerej'i cumcir-* B  du i
culi maximi C B D ,C A U ,fc  mutuo fecent bifariam in C ,D .

T H E O R .  J . P R O P O S ,  é. '  "

S I duo arcus circulorum inaximorum in iphæra fc mutuo fecuerint, angulosad verticem 
æqualcs inter fe efficient.

S E C E N T  fe duo àrcus AB,CD,circulorum  maximorum in fphæ- 
jiain  ̂ £cunquc.D ico ángulos, quos ficiunt ad verticem E , intcr fe ef- ^
feæqualcs,angulum videlicet A E D ,ángulo BEC,&angulUm AEC,an- 
gulo BED.^ Q uoniam cnim tam anguli AED,DED,quani anguli D E -
B, B EC , duobus funtredisæquales, erunt illiduo his duobus æquales: /
Ablato ergo communi anguio DEB.remaaebit angulus AED,angulo ÇA
BEC,;iqualis.Eadcmque ratione confirmabimus,angulum AEC,anguld BED,æquaIem eife. Si duo ei*go ar. 
eus circulorum maximorum,&c.Qi¿od oftendendum erat.

T H E O R .  6. P R O P O S .  7 .

^  SI duo triangula iphærica duo latera duobus lateribus æqualia habeant,vtrumq; vtriquci 
^  habeantvero&angulumanguloæqualemfubæqualibusarcubuscontentum : Etbafimbalî 4’ '  

æqualemhabebunti eritque triangulum triangulo æquale, acreUqui anguli reliquis angulis 
^  æqualcs erunt,vterque vtriqucjfub quibus æqualialaterafubtenduntur.

S IN T d uo triangula fphærî ca ABC,DEF,habentia duoÎatera AB. AC,duoÍ>us lateribus DE,DF,æqua- 
lia, vtrumque vtrique,& angulum A,angulo D,æqualem.Dico &  baiem BCjbafi EF,æqualem eiiè, &  triangu

l é  lum A B C , triangulo D E F , &  reliquos ángulos B.C,reliquis angulis E , F, vtrumque vtrique. Quoniam enim 
arcus A B , arcui D E , æqualis ponitur, f it , vf fi alter alteri intelliga- 
turfuperponiinfuperficiefphæræ, collocato pundo A ,in  pundo
D,8c pundo B,in pundo E,plana circulorum AB, D E , fibi mutuo
congruant,& proinde arcus AB, arcui D E , congruat. ̂  Alias fe mu- l iu.i.TUe.
tuolècarentbifariamcirculiillorumarcüumin A ,& B ,atq u cad co  Í \
femicirculi eftcnt AB, D E . Q uod eft abfurdum. ̂  Eft enim femicir- I \ ba hmm
culovterq;m inor.Cum ergoangulusAjariguloD,ponaturæqua- 
lis, congruet quoque arcus A C , arcui D F , puridumque C , in pun
d u m  F,cadet,ob æqualitatem arcuum ACjDF.Bafis igitur B C , ba-
fiEF,congruet quoque:alias,fifupr^aderet,àutinfra,cuiufmodieftarcus EGF,efrentarcusEF,ÉGF,velBC, 
fc mutuo lecantes in E,F,femiçircuTîr^ cumcirculi maximifemutuo fecent bifariam. Quodeftabfurdüm. cn.irréí. 
à Singuli enim femicirculo minores funt.Quocirca bafisBQbafi EF.æqualis erit,cum neutra alteram excedat; ^
&  triangulum A B C , triangulo DEF« &  anguli B, C , angulis E, F, vterque vtrique, æquales crunt, ob eandem 
caufam.Quarefiduo triangulafphærica,&c.Qupdoftendendumerat.

/t*

T H E O R -  7 .  P R O P O S .  8 .

ISO SC E LI V M  triangulorum fphæricorum,qui ad bafîm funt, anguli inter fe funt çqua- ^  
Ies:Etprodudis æqualibus arcubus,qui fub bafi funt, anguliinter fe æquales erunt. ^

SIT  trianguliun fphæricum Ifofccles ABC,cuius ducjlatera A B ,ACæqualia fint. Dico aneulos B, C fu -  
pra bafim BC,æquales efteJtcm fi prûdUcantur arcus æquales AB, A Q infra bafim BC.quantumîibct, a iíá lo s  
quoque B,C,fiib bafi BC,æquales elle. ̂  Q ^ n ia m  enim arcus AB, ícmicirculo minor eit, potcrit in eo produ- a z. bttittt»

P 5 ac-



ctc.i. Tk

4 7. kuim.

« 1. huius, 
bf. huiut. 
Cio.i.Tht,

cÌ7> huius.

b I. hmm. fto  accipi a4 huc arcus minor fcmicirculo. Sit igitur arcus A D , femicirculo minor, &  cx arcu A E , quantum-
* cunqueprodu(51:oabicindaturarcusAF,a:quaIisarcuiAD;&pcr duo

puncia B,F.ncc non per C, D ,  ̂  ducantur duo arcus maximorum cir
culorum BF,CD.Q «iaergoduo latera AB,AF,trianguliABF, æqua
lia îunt duobus lateribus A C ,A D , trianguii A C D , vtrumque vti'iquc 
çontinentqucangülum communcm A ,‘^eritbaíisBF,bafí C D ,æqua
lis.la n g u ii A BF,&  F, angulis A C D , S¿ D. Rurfus, quoniâarcus A D ,
AF, a’qualesiìint;fi dcmantur æquales AB, A C , erunt &  B D , C F, æ- 
qualcs.Quarc duo latera D B ,D C , trianguii D B C , ̂ (^alia ilint duob, 
lateribusFC.FB.trianguii FC B : quæcumcontmcantangulosîrqua, 

c 7. huim. ics D ,F ,vt oilendimus,« enint &  anguli DBC,DCB,angulis FCB,FBC,æquaIcs.Quod fi ex angulis ABF, A C-
D,quos oilendimu.? æquales cifc, aufcranturanguliFBC, D C B , quos ctiam æquales efledcmonilrauimus, re
manebunt anguli ABC,ACB,ilipra bafim BC, æquales: O iìcn f m cil autem &anguIos D B C , FCB, infra ean
dem baiìmBC,cife æquales. Igitur &  anguli fupra baiìm inter Ìc;&anguliinfracandem interfe æquales funt. 
Q i^ m  obrcmifoicclium triangulorum iphæricorum,&c.Quoddemonil:randum crat.

C O R O L L A R I V M .
H IN C m anifeilum  eft,omnctriangulumiphæricumæquilaterum,efíequoqucæquiangulum.

T H E O R .  8. P R O P O S .  9.

SI trianguii iphærici duo anguli æquales inter fe fuerint:Et fub æqualibus angulis fubtcn- 
falâtera æqualia inter fe crunt.

IN  triangulo ABC,fint duo anguli B,C,fupralatus BC, æquales. D i
co latera quoque AB. A C , illis fubccnfi cife æqualia. Si cnim non funt æ- 
qualia,fit.fi fieri potcil A B ,maius.® Et quoniam arcus A C , minor eílícmi- 
circulo,  ̂abfcindatur ex arcu maiore A B , arcus B D , arcui minori A C , æ- 
qualis,' &  per punâa C, D,arcus circuU maximi ducatur C D . Quomâ cr- 
go 3 uo latera A C , CB, trianguii A C B , æqualia funt duobus latenbusiJb,
BC, trianguii D B C , contincntq; angulos æquales A C B , DBC;'^ erunt tri
angula A C B ,D B C , æquaIia,totum &  pars. Q uodiierinonpotcit N on er
go inæqualiafuntlateraAB, AC> fedæqualia. Si trianguii igitur fphxrici 

duo anguli,& c.Q ^ d erat oilendcndum.

C O R O L L A R I V M .
SE Q V T T V R  hinc,omne triangulum iphæricum æquiangulum,ciïè quoque æquilaterum,

P R O B L .  2. P R O  O S .  10.
A  D  datum arcum circuli maximi in fphæra,datumq; in eo pun£tum, dato angulo fpliæ- 

rico æqualem angulum iphæricum conftituere.
S IT  datus arcus maximi circuii in fphæra AB,datumquc in eo punftum C,oportcatq; dato angulo Îphæ-

rico D , ad pundum  C.aqualem  angulum iphæricum 
^  conilituerc. Produc5tis arcubus DE> D F , angulum D ,

continentibusquantumlibet,ilimaturquadrans D G ,
* atque per G , &  polum circuli D E , arcus circuli ma
ximi ducatur G  H,iccans arcum DF,in H. ̂ Erit igitur 
angulus G ,reilus. Deinde fumpto quoque quadrante 
CI,*̂  ducatur per I,&  polum circuli AB, arcus maximi 
circuli IIC.<̂  Erit igitur &  an gulus I,rc(5tus. Poftremo, 
« quia arcus G H , fcmïcircurominor cft, ̂ abfcindatur

10 \T h  IK,æqualis,E ducaturqueper C ,K, arcus circuli maximi CK. D ico angulum C , æqulem eiTe angulo D .
* ■ Cum  enim iatcra D G , G H , æqualia fint lateribus CI, IK, contineantque ángulos æquales, vt pote rcftos, ̂  

qualcs crunt anguli D ,&  C.Ad datum ergo arcum circuli maximi,¿¿c.Q^od taciendum crau

T H E O R .  9. P R O P O S ,  il

O M N IS trianguii fphæricimaior angulus maiori latcri iubtcnditur. Et maius latus ma
iorcm angulum fubtendit.

IN  triangulo iphærico ABC,fit angulus A CB,angulo A , maior.Dico latus
AB,maius cife iatere B C .Q ^ n iam  angulus ACB,maior ponitur angulo A,* iîac 
angulus ACD,anguIo A,æqualis,iccetqucarcus CD,arcum AB,in D .Q ^ n ia n i 
igitur in triangulo A D C , anguli A ,&  A C D , æquales funt ; ̂  erunt &latera AD» 
CD,æqualia. A dditqergo communi arcu D B , erunt arcus B D , D C , æquales ar
cui AB.<= Scd arciis B D , D C , fimul maiores funt arcu B C  Igitur &  arcus A B ,ccn 
dem arcu BC,maior erit.Quod eft propofitum.

SED

• 20.1. Th. 
b if.i.The.

C2».\. Th. 
àis.i-The. 
Ci. hutus.

n 7. hmus.

n«.huius. 

-
^  bp. huius. 

cs.huiut.



t  f i .  h m m .

A iJ .i .T h e .  
b  2 . huius.

c  Corel. z6. 
z- T h e  od. 
A io . huius. 
c .¿S. tertij.

SET) Jam in triangulo Tpharrico ABCJatus AB, maius fit latcreEC.Di- 
«0 angulum C.maiorcmcncangulo A . Si enim angulus C , maior non eft án
gulo A,erit vcl ciæquaiis,vel minor. Si eit æqualis, * crunt latera AB> C C, ai- 
quitlia. Qiiod eft abfurdum,cum AB,ponatur maÍAis,quam CB : Si vero mi
nor eft angulus C ,ángulo A,crit latus BC,latcre A B , maius, vt iarnoïlcnfum 
eft. Qupd ctiam abfurdum eft. ponitur cnim A B, ma1us,quam B C C u m  ergo
angulus C , xqualis non fit,ncque minor ángulo A , erit vtiqucmaior. Qim dcft propofitum. Omnis ergo tri- 
tngulifphærici maior angulus,&c. Qupd crat oftendendum.

T H E O R .  10. T % O P .  12.
S I  d u o  trian gu la  iphæ rica d u o  latera  d u ob us laterib us æ qualia h a b u e rin t,v tru m q u e  v tri

q u e , a n g u lu m  vero  á n g u lo  m a io re m  fu b  æ qualibus arcu b us c o n tc n tu m  : £ t  b a íim  baíi m aio 
rem  h a b c b u n t.Q ^ o d iib a íim b a íÍ m a io r e m h a b u c r in t:  &  a n g u lu m  fub æ qualibus arcubus 
c o n te n tu m  angulo^m aiorcm  h ab eb u n t.

S IN  rd u o  latera AB, AQtrian^uli ABC,æqualÎa duobus lateribus DE,DF,triani^uli D E F , fed angu
lus EDF.maiorfitángulo A . D ico balim EF,maiorem quoque cíTc bafi BC.Sint cnim primum triangula hæc 
fphæricalfofcclù,& ex D.polo per pun¿ta E ,F,arcus circuH dcfcribatur in fuperfícic fph.xrxEGF,qui circulus, 
fimaximusfucrit,idcmeritomnino,quiEF;aIias, “ cum maximicircu- 
liicbifariamicccntjcflltEF.ièmicirculus. Qupdcftabfiirdum, cum 
iîtièmicirculominor. Tuncautcmcirculusarcus E O F , maximuserit, 
cumarcusDE,DF,quadi'antcsfucrint; « quod maximus circulus qua
drante abfit à fuo polo. Sit creo iam arcus EG Fi maximi circuii,& idem, 
quiE F,  ̂ fiatqueangulushl3 Cj,anguioA,æqualis. ® EritarcusD G, 
arcuiD E, atqucadco&arcui AB» æqualis: propterea quod rcélæfub- 
tendciitcs D É ,O G ,cx  dcfin. polì,æqualcs funt. Quia igitur latera AB,
AGæqualiafunt latcribns DG,DF,angulosquc continent æqualcs ;  ̂ æqualcs erunt bafes B C , G F. Cum er- f  7, 
go arcus EF,maiorfit areu GF,maior quoque crit arcus EF,arcu3 C.Q upd cil: propofitum.

Q  V O D  fi circulusex polo D.per ptin(5l:a E, F,dcfcriptus nonfiicritmaximus.atq-.adco idem non fit,qui 
E F  ; fed vcl cadat infra arcum EF,fiucfupra, (nihil cnim intereft. ouocunquc cadat )  g fiat nihilominus an-

fulusFüH,anguloA»æ^ualis:'»critq;rm-fusarcusDH,arcuiDE.hoccft,arcuiAB,æqualis;eoç}ircdæfubtc-f^^^^'^"^^' 
L-tcs DE,DH,æqualcs fint,ex dcf.poIi.‘Du(5to igitpcrpunôla FH; arcu circulimaximi FH .Cû latera AB, A C , C ? .  huius'. 

lateribus DH,DF>qualiafint,anguIosq; contincantæqualcs; ̂  erunt S¿ bafes BC,HF,æquaIcs.Q^oniam vero 1 /r. x.Thes  

circulus maximus DF.pcrD,polum  circuii EHF,tranficns ‘ eum bifariam fecat; erit arcus EHF,femicirculo 
minor; (quiaarnis à pundo F ,per E,vfq; ad illud punctum,in quo. fi protradus ciTct vltra E, fccaretur ab arcu 
FD,ad partes D ,produdo, eit iemicircukis: quandoquidem circulus arcus EH F, bifariam fccatur à circulo ar
cus F D ,vtdidum  eft.j atq; adco reda FE,maior, quam rcd aFH , in codem circulo: quia i lia propinquior 
eft centro circuHEHF,hoc eft,diametro,quam hæc.Cum ergo circuii arcuû EF.HF,maximi iint,idcoq; æqua- 
les," fit autcm vterq; arcus EF,HF,fcmicircnlo minor jO critarcus EF,maior arcu H F : Oftenfus autcm citar- 
cus HF,æqualis arcui BC.Maior igitur crit quoq; arcus EF,arcu BC. Q uod eft propofitum. •

SIN rdeindctriangulapropofita non Ifofcelia/edlatusAB.raaius fit latere A C ,a c  proinde 6¿ latus D E , 
m aiuslatcrcDF.ProdudoergoarcuDF,adpartesF, P abÎciiToq;arcuDG,æ- 
qualiipfiDE,^! qui minorcftlcmicirculo, dcfcribatur ex polo D ,per punda E ,G , 
arcuscircuHEHGjfiuemaxiiiusisfit, fiuenonmaximus.  ̂ Fiatrurfiisangulus 
F D H ,ángulo A,æqualis; ®critq;arcusDH,arcui DE,hoccft,arcuiAB,æqualis;co 
quod redæfubteniÆDH,DE,æqualcs fint,cx def. poli. D u d o  igitur pcr punda 
H,F,arcucircuIimaximiHF, * crit,vtpnus,arcus B C ,arcui HF,æquaIis.Qi^oni- 
am vero circulus maximus DG.perD,polum  circuIiECr,ducitur,eftqucpun<!:ium 
F,intra peripheriam circuli EG,ncmpe intcr circulum,& polum D.J&præter cius B  
polum; “ critarcus FE,maior arcuFH,cum ille propinquiorfitarcuiFD,per po
lum D,tranicunti,&vterq; arcus FE,FH , ícmicirculo fit minor :propterea quod non 
ic intcriecant,nifiin pundo F: Oftenfus eft autera arcus H F arcui BC,æqualis. Maior 
ergo erit quoque arcus EF,arcu EC. Quod eft propofitum.

SED  iam bafis EF,maior fit bafi B C D ico  &angulum D , maiorem effeangulo 
A . Si enim angulus D , maior non eft ángulo A , erit vel æqualis, vel minor. Si æqualis 
diçaturefle,’' eritarcusEF,æqualisarcmBC.Q^odeftabfurdum.Poniturcnim arcus I \
EF, maior arcu BC.Si vero minor dicatur effe angulus D,angulo A , crit, vt iam often- ¿ -------- '
ílim eft,arcus BC,maior arcu EF. quod ctiam abmrdum eft,cum E F , maior ponatur, (
quam B C . Cum ergo angulus D,ncq; æqualis fit ángulo A.neq; minor,erit vtiq; maior. Q uod eft propofitum.
Itaque fi duo trianguIafphærica,&c.Quod demonitrandum crat. *

^  T H E O R .  II. P R O P O S .  i j .
D  V O  icm ic irc u li m a x im o ru  circu lo ru  fc  m u tu o  fecates co tin e t du os án gu los i ^ c r  fe  çqu alcs.

D V O  fcmicircuii maximorum circulorum A B C , A D C , fe mutuo fcccnt in 
A ,C .D ico  ángulos A ,&  C,æqualcs effe. Diuifo cnim femicirculo A B C , in B, bi
fariam vt AB,BC,quadrantes fint, ® ducatur per B,&polu circuii A B C , arcus cir- 
culim axim iBD.iccansarcum ADC,inD;^ critq;angulusB,exvtraq; partere-jfjJ 
d u s.Q u ^ gitu r duo latera AB, ED,duobus lateribus C E.BD , æqualia funt,con- 
tinent^^guIos,æquales, vtpote redos; * crunt &  anguli A ,&  C , æqualcs.Qii^re 
duo femicirculimaximorumcirculorum,&c. Q uod demonftrandum erat.
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T H R E O R .  II. P R O P O S .  14.

C V IV S C V N Q V E  trianguli ÎJ)ihæricivnoIatereprodu£lo,iîreli^ualateraiimul æqualia 
fíntfemicirculo,eritaiiguIusexcernus æqualis ángulo interno oppoílto fupra arcum produ- 
£tum : Si vero minora imt femicirculo,erit angulus externus eodcm incerno oppoílto maior: 
fi deniquémàro^Imt femicirculo > idem angulus externus dido ángulo interno oppofito mi
nor erit.

I Sì triangulo fphicrico ABC>producatur latus BC, ad D , &fint 
primum reliqua duo latera A B , A C , fimul femicirculo æqualia. Dico 
angulum externum ACD,æqualem eíTeintcrnooppofitoB/upraar- . 
cum produélum BC,&c. Coc^t cnim arcus E A>produ¿tus cum arcu ' 

iiut.Theo, B C jp rod ud oin D  ;  ̂ e r itq u c B A D , femicirculus. Quiaveroarcus
BA,AC,æqualcsponuntur femicirculo Ë A D ; dem pto communi ar- 

ìts.hMUi. ^  cu BA.crunt reliqui arcus ACjADræquàlcs. \  Quarc &  angulus A-
c ¡i. hauts. I3 ,æqualis crit. *= Cum igitur anguli B ,& 0 ,  unt quoq; æquales, æqualis quòque crit angulus A-

C D , ángulo B. Q ^ d  eft propofitum.
S i  N  T  deinde duo latera A B , A C ,  m inori femicirculo B A D . Dempto ergo communi arcu A B, crit

reliquusÂdrëïïquo AD ,m inor,  ̂ acproptereaangulusACD^maioranguloD, hoceft, anguloB, * qui
c/j. Q^¿g{|;pj.opoíitum.

S IÑ T  poliremo latera AB, AC,maiora femicirculo B A D . DempTTó igitur communi arcu A B , erit reli- 
f  li. huius- qurfs ÀC.rcliquo AD,m aiorj ^'acproptereaangulusD.maioreritanguloACD. 5 Cum ergo ángulo D , ar- 
g 13. hums ■ qualis fit angulus B,erit quoq; angulus B,maior ángulo ACD>hoc eÌt,angulus ACD ,angaio B,minor ent.Cu- 

iufcunq; ergo trianguli,&c. Q ^ d  erat oftendendum.

T H E O R .  Ij. PROPOS.  i;.

/  SI cuiufcunquerrianguiiÌphiErici vno latcre p r o d u d o , externus angulus æqualis fucrit 
interno oppofito mpra arcum productum,erunt duo reliqua latera fimul æqualia femicirculo: 
Si vero angulus externus maiorfueritinterno codem ,& oppofito, crunt duo reliqualaterafe- 
micirculo minora: Si denique cxtcriìus angulus interno oppofito di£to minor tucrit, ermit 
duo latera reliqua femicirculo maiora*

P O S IT O  eodem triangulo fphærico,& conílruélionc fi^uræ cadem;
A  Sit prim um angulus A C D , externus æqualis interno oppolito B. Dico

T hutM • latcraAB, A C , femicirculoeiTeæqualiaï&c. * Cum  enim angulus B,
VflhMui. anguloD,îcqualisfit,eritquoqucangulusACD, an g u lo D ,æqualis;' ^

idcoque& arcusAC, ADjjequaicscrunt. Additoefgocom m uni arcu
AB,erunt duo arcus AB, A C , iemicirculo,BAD,æqu3 es. Q uod eft pro
pofitum. -  

ciihuitu. SlTdeindeangulusACD ,m aiòranguloB,hoceft,anguloD , quianguloBjSequaliseft; eritq;ar- 
d ii.hrnsts. CUS AD,raaior arcii A C . Addito ergo communiarcu AB,erunt duo arcus AB, ACjmirtofes femicirculo BAD. 

Qupd eft propofitum.
ezg.huius. SITpoítrem oangulusACD,m inorañgiiIoB,hoccft,anguIoD. ® quiangiiloB,æquaIiseft;  ̂ eritque 
iii.husHs. arcus A C , maiorarcu A D . Addito ergo communiarcu AB.eruntduo arcus AB, A C ,  maiores femicircuIoB-

A D . Q uod èft propofitum* Si igitur cuiufcunq; trianguli iphærici,&c. Qupd crat demonftrandum.

T H E O R .  14. P R O P O S .  16.
SI cuiufcunque trianguli fphærici duo latera fimul æqualia fint fcmicircuio, erunt duo 

anguli fupra bafim duobusredis æquales : Si vero minora lint femicirculo, erunt duobus re
dis minores: Si dcniq-, femicirculo fintmaiorajcrunt duobus redis maiores.

IN triangulo fphærico ABC,fint primum duo latera AB, A C , femicirculo æqualia* D ico duos ángulos 
« t^ huius. KC^eíTc gquales duobus redis.&c. Produdo cnim arcu BC,ad D , * erit angulus A C D , ángulo B,jrqualis  ̂
hs.hftíut. Ciim  ergo duo anguli ad C , duobus fint rcûis Squales j erunt

^  quoque duo anguli B &ACB,æquales duobus redis. ^
cs.huiut. /  I  ̂S IN T d cin d clatrra  A B , A C ,  femicirculominora. ®

î .̂huíM, j  1 CuiíTergó duo anguli ad C,fint duobus redis æquales  ̂ & an-
L  \ J gulusB,minorfit ángulo ACD ;cruntanguliB,&ACB,duobus

^  ^  P  redis minores.
SINTtandemlateraAB,AC,femÍcircuIomaiora. Q i^ -  

fi4.¿«/;«.niamígiturduoanguliC,íúntduobusredis2quales,"^eftque ^
angulusB, maior ángulo A CB ; eruntanguüB,^ ACB,maiores duobus redis. Si igitur cuiuícunqiflk’ianguií 
iphærici, &c. Q ^ d  crat oftendendum.
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T H E O R .  IJ. PR OP OS .  17.

/  S I cuiufcunq; triangoli fphærici duo anguli fupra vnum latus duobus redis æquales fuc- 
rint,erunt reliqua duo latera femicirculo æqualia: Si vero duobus reilis fuerint minoreSjCrunt 
minora femicirculo: Si deniquemaioresextiterint duobus reôlis, erunt femicirculo ma
iora.

POSITOeodemtrianguIofphærico.&conftrudionciîguræcadem; Sint primum duoanguH B,C, 
ûuobusrcâ:isæqualcsfupralatusBCDicoreliquaduolateraAB,AC,icmicircuIoæqualiaeifc,&c. * Cum e-a j. huim.
nim &  anguli duo ad C , æquales fmt duobus reôHs ; Bcm pto
comm unianguloACB.remanebitangulusACD,anguloB,æ- u u ■
qualis, I> Quarefem icirculoæqualcsfuntarcusAB,AC /  csh n im '

SINTdeindeanguIiB,ACB,duobusrcâ:isminorcs. Ciim  /  o  a .
ergo duo anguli ad C,fm t duobus redis æquales îdempto com- \ ^
muni angulo A C B , rcmanebit angulus A C D , maior angulo B. u

Arcus ergo AB,AC,fcmicirculo funt minores. àts. huius.

r  '  Cum ergo duo anguli ad C ,  fint æquales duo-e ¿«WJ. ^
bm redis, il dematur communis angulus ACB,crit reliquus A C D , reliquo B,minor ;  ̂ atque adeo arcus AB, f  is. hum. 
AQfcm icirculo maiores. Qi^ocirca fi cuiufcunq; trianguii fphærici,&c. Quod oftendendum erat.

T H E O R .  :67 P R O P O S .  j8.

SIduotriangulafphæricahabeanrrrialateratribuslareribusæqualia,iinguIaiingulis:ha- • 
bebunt &  très angulos tribus angulis æquales jimgulos Imgulis, fub quibus æqualia latera fub- ^
tenduntur.

S IN T  duo triangula fphærica ABC,DEF,habcntia tria Iatcra AB, AC,BC,tribus lateribus D E ,D F ,E F , 
fingula fingulisjxqualia. Dico &  angulos tres A ,B ,C , tribus angulis D ,E ,F , iingulos fingulis, efle æquales, fub 
quibusæqualiafubtcnduntur Iatcra. Si enim angulus A ,(vtab  hoc ángu
lo incipiamus.) non efl; æqualis angulo D,crit vel maior eo, vel minor. Si K  ^  , 
maior, » eritbafisBC,m aiorquoquebafiEF.Qipdcftabfurdum . Po- / \  / \ .  
nuntur enim latera BC,EF,æqualia. Si vero minor eft angulus A,angulo /  \  /  \
D ,  ̂ eritbafisEF,maiorbafiBC. Qi£odrurfumeftabfurdum,cumæ- I \  I \  hzz.huius, 
qualcsponantur.Cumergoangulus A,nequemaiorfit,nequcminoran-
^uIoD.eritvtiqueilliæqualis. c l^tur&rcliquianguliB,C,angu]isre- B  E  .
iquisE,F,æqualeserunt,nem peB,ipfiEAC,ipfiF. Siduoergotriangulafphæriça,&c. Q i^ d erat often-  ̂

dcndum.

T H E O R .  / / .  P R O P O S ,  ip.

(  SI duo triangula fphærica habeant tres angulos tribus angulis,fingulos fingulis,æquales : 
habebunt &  tria lacera tribus lateribus æqualia, lìngula lingulis, quæ æquales angulos fubten- 
dunt.

H A B E A N T  duo triangula fphærica A B C , D EF, tres angulos A,B,C,tribus angulis D,E,F,finguIos fin- 
guIis,æquales.Dico&tria lateraAB,AC,BC,tribuslateribusDE,DF,EF,efteæqualia,fingulafiingu lis,quæ an- 
gulosæqualesfubtendunt.Sienim lateraBC,EF, fvt ab his lateribus exordiamur.J non funtæqualia, fit BC, fi 
fieripotcft,maius;  ̂ &abicindaturarcusBG,arçuiEF,æqualis. A ut t%  »r.hulta.
ergo arcus BA,æqualis eft arcui ED,aut maior,aut minor. Quodcunq; 
horum dicatur,Îcquetur abfurdum ex eo, quod inæqualia dicuntur efle 
iatcraBC,EF,ncmpe BC,maius,quam EF.Sitenim primum arcus BA,
arcui ED,æqualis,  ̂ ducaturquepcrpunda A ,G , arcus maximicir- ^  ¿ \ hio.i.The.
culiAG.IçiturcumlatcraBA,BG,æqualiafintlatcribusED,EF,angu- 5 ""-----E  F  C7.huius.
losq; conuneant æquales B,E, cx hypothcfi ;  ̂ crunt anguli B A G , &  D , æquales: Eftautcm angulus D,pofitus 
æqualis angulo B A C  Angulus igitur B A G , æqualis eritquoque angulo BAC,pars tori.Qupd eltabfurdum.

S IT  deinde arcus BA,maior arcu E D , &abfcindaturarcusBI,æqualis ipfi E D ; = acpcrpundaG , d i.
I,arcus circuli maximi ducatur G  I,conucnicns cum arcu CA.protrado in H . Quoniam igitur Iatcra BI,BG,æ- cio i- The. 
qualiafuntlateribusED,EF,angulosquecontincntæqualcsB,E;  ̂ eruntanguliBIG,BGI,angulisD,F,hoc^^‘ 
cft, angulis B A C jB C A , æquales ; quod his duobus æquales fint pofiti D ,&  F, S funtautem anguli B IG ,B A - g huius.
C,angulis H IA, H AK.ad verticem æquales. Æquales ergo funt &  anguli H AK,H I A. Igitur cum &  angulus
BGH,extcrnusæqualisfitinternoBCH,&cxternusHAK, interno HlK,vtoftendimus:*»crunttam arcus A -
H i, quam arcus CH,HG,fcm icirculo æquales; atque adeo arcus AH,HI,arcubus C H , H G , æquales erunt, 
pars toti. Q uod eft abfurdum.

SITtandemarcusBA,minorarcuED,producaturqucvItraA, * &exeoabicindaturarcusBK,æqualis ' huius. 
arcui E D  i  ̂atque per punda GjK,arcus çirculi maximi ducatur GK,fccans arcum A C ; in L. Quoniam ergo  ̂̂ oa,The,

Iatcra

KAAb
5  G C E



1 7. hmm, lateraBK,BG,IateribusED,EF,æqualiafunt,angulofquecontinentsE:quaIcsB,E;  ̂ erunt& anguIiBK G , B- 
G K ,angulis D ,F,hoc eft,angulisBAC,BCA, (^quod his duobus æquales fint poilti anguli D ,F .j  æqualcs. Itaq;

cum &  angulus B A L , externus æqualis iit interno BKL, &  externus B- 
GL,internoBCL>vtoftendinius, crunttamarcus A L ,L K , quam 

\ u  /  \  arcus C  L , L  G , femicirculoæquales; acproindeduo arcus A C ,
\'A /  \ GK,integrocirculoæqualeserunt. Qi^odeilabfurdum, "  cumvter-
\Ij  L____ ^  quearcusAC.GKjÌèmicireuIoiìtininor. N onergo inæqualiafuntla-
C  F  teraBC,EF,fcdæqualia. Eodcm q;m odooilcndeinus,lateraAC,DF,

nec non A B ,D E , æqualia effe. Tria ergo latera trianguli A B C , tribus latcribus trianguli D E F , æqualia funt. 
Quare fi duo triangula íph«rÍca,S¿c* Q uod oftendendum erat.

T H E O R .  i8. P R O P O S .  io.

K  S I duorriangulaipLiæricaduosanguIosduobusangulisæqualesliabuerint,vtrumqucv, 
tnquc,vnumquc latus vni lateri æquale,quod equalibus adiacct angulis : Et reliqua latera rcli, 
quis lareribus çqualia,vtrumque vtrique, &  reliquum angulum reliquo ángulo çqualemhabe- 
bunc.

D  V  O  triangula fphærica A B C , DEF,habeant duos ángulos B, C , duobus angulis E,F,æquaIcs vtrum
que vtrique,&  latus BC,lateri EF,æquale, quod æqualibus angulis adiacet. D ico &  reliqua latera A B , A C , reli- 

a 1. hutus. ‘î ^̂ ^̂ ‘̂’‘^^^^^^E,DF,æqualiacire,vtrumquevtrique,&rcIiquumangulumA,reliquoanguloD. Sienimla- 
hto.t.The. A .  teraA Ii,D E , (vtabhisexordiamur.)nonfuntæqualia,fit AB,maius, »

/ \  &abicindaturarcusBG,arcuiDE,a:qualìs,  ̂ &  per pun tì:aC,G,arcus
/  \  circuli maximi ducatur CG.Quoniam igiturlateraGB,BC,æqualia funt

c  7. huius. I I \  latcribusDE,EF,angulofquccomprchcndunt çquales B,E,exhypothc-'"
L  L  ^  erunt &  anguli BCG,&Fjæquales: SedF,æqualisponituripfiB'

V ------C  E  T  C A . Igitur &  angulus BCG,eidem B C A , æqualis crit,pars toti.Quod eft
, , . _ . abrurdum,NoncrgoinæquaIiafuntlateraAB,DE,fedæqualia. Quare

7. mus, cumlateraAB,BC,lateribusDE,EF,æqualiafmt,angulosquccomprchendantæqualesB,E;  ̂ crunt&late- 
ra A C jD F ,æqualia,&  anguli A ,D , æqualcs. Q ^ proptcr fi duo triangula fphærica duos ángulos,&c. Q ^ d  o- 
ílendendum erat.

T H E O R .  ip. P R O P O S .  21.

SI fuerínt duo triangula fphærica redangula, habuerintque duos alios ángulos æqualeSj 
òc non redos,ncc non duo latera æqualia, quæ fub redis angulis fubteiiduntur : Erunt &  duo 
reliqua latera duobus lateribus æqualia,vtrumque vtrique, &c rehquus angulus reliquo ángulo 
æqualis erit.

S IN T  in duobus triangulis iphæricis ABC,DEF,anguli B ,E ,rea i,&  duo anguli C ,F ,æqualcs, &  non rc- 
à:i,nec ñon latera A C ,D F ,redos ángulos fubtendcnria,æqualia. D ico &  rcliqualateraABiBC, reliquis laterib” 
D E . EF.æqualia cife, vtrumque vtrique ; Item &  reliquos ángulos A,D,cire æquales. Prodiidis cnim arcubus 

a I. huius. A C ,B C , ̂  abfcindatur arcus CH,arcui FD ,hoc eil:,arcui CA,&arcus CG,arcui FE^ícqualis ;  ̂&  per punda G , 
b zo.i.The. H.defcribàtur arcus GH,maximi circuli.Et quoniS latera CH,CG,æqualia funt lateribus F D ,F £ ,angulosque 
c í í .W í. continentæqualesGCH ,&F; (Eft cnim hypothefi angulus F,ángulo ACB,æqualis, ¿ & A C B J p Y iG C H , 
á 7.hmus. adverticcmæ qualis,;/ erunf& bafcsGH ,ED ,æ qualcs,& anguliGH ,angulisE,D ,æ quales; acpropterca, 
czo.i.The. cxiftcnteangu oE,redo,erit& angulusG ,rcdus.  ̂ DucaturiamperC,&:polumarcusBG,invtramquepar- 
{13.1. The. tem arcus circulimaximi lCK,fitqüeI,polus arcus B G .  ̂ E t quia circuli arcuum BA, H G . tranícunt quoque 

per polos eiufdem arcus B G ,ob  ángulos redos B .G  ; conuenient arcus B A ,G H , protradi cum arcu Cl.in po
lo I. ConucniatquóqucarcusGH ,exaltcrapartccum eodem arcuICK,inK,pundo, quod alter polus crit

gCorolio. arcus B G , g cumvterquearcus I C  K ,I G  K,peraltcrumpo-
j  lumarcusB G ,tranfeat.  ̂ Eruntigiturtresarcus I B ,  I C ,  I G ,

/ V N .  íPquales; propterea quod redæfubtenfæillisinterfeæqualesfunt,cx deli-
. /  \ \  nitionepoli: Similiterqueæquales crunt arcus K C , K G . Qm niam  vero

\\s.i.The. \  anguli IC G ,IG C ,æquales funt angulis K C G , K G C , ‘ cum omncs íint
Vzo.hui, quod I.polus fit arcus BG;illisquc adiacct latus commune C G ; ^

erunt laterale,IG,latcribus KC,KG*æqua ia,vtrumque vtriqUe; ac pro- 
j-v. / ptcreacumlG,arcusarcuiIB,æqualisÎltoilenfus,crit&arcusKG,eidcin

\6.hums. / y  arcuiIB,æqualis.EtquoniamlateraIC,CA,æqua!iafuntlateribusKC,C-
m 7.huÍMs. *  H , ffaduscnim eftarcusCH ,arcuiAC,æqualis.)  ̂ angulofquc ad vcr-

K  ticem continent æquales; ™ eru n tb afeslA ,K H A 'an gu liIA C ,K H C ,
n huius Ablaris ergo arcubus æqualibus IA,KH ,ex arcubus æqualibus IB,KG,&angulis æqualibus IA C,K H -

C ,exbin isadA ,& H ,  ̂ quorum bini duobusredisæqualesiunt;remanebunt&arcus AB,H G,&angiiI{B-
A C ,G H C ,æqualcs: oftenfus eft autem arcusH G ,arcuiD E,&angulusG H C, á n g u lo D ,æqualia. Igitur& 
arcus AB,arcui D E ,&  angulus BAC,ángulo D , æqualis erit. Qimre cum latera A B ,A C , æqualia íint lateribus

o 7. huius. de,D F,angulofquc compledantur æquales ; ® erunt &  arcus BC,EF, æqualcs. Sunt ergo latera A B, BC, la
teri bus D E,E F, æqualia. &  angulus B A C , ángulo D . Quamobrem, fi fuerint duo triangula iphærica redan- 
gula,&c. Q uod demonftrandum erat.

I  SC H O -
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s  c  H  o  L 1 V M .

TfEBÌiNT autem Utera aqudiafuh reäts angulisfukenäi, Alioquiniß alios ángulosfuhtendtrent, nihil certi eoÜtgi - 
foJ[et,SttemmtrÌ4nguluniJphmcumquodcun^ABC,habensduolateraAB, A C , imquali.imterfe.fedfimulßrniärculo 
dqu.tUa: prgduäo vero latere CBjadpartesBj P ducaturperA.é’ polumarcmCDyarcusAD^árculimaximificansCD»'^^^'^ 

inD ;  ̂ erit^angulusÜyreätts.Qmmmigitur arem AB, AC,fimiciradofunt tequalesy * eritangulus ABD  ̂anguh q u.i.The. 
aqualK.itaque duo triangula ADB,ADC\angulum reäum Dyhaient com- r r 4.. huius.
tttunemi^duosanguL)sABD,^CyitqualeSi (¿ynonreäos:  ̂ (altasla- k %?. huius.
teraAB,AC,aqualtae£enf,propTeranguhsBi C,reäoSi ^aquales:)  nee 
fionlatmADjdqualesangalosnoreäosful/tendenSfCommunetEt tarne nec 
reliqua latera AB,BDtreliquis laterib. ACiCD,<equaliaßintiVtrumquev~
trique, nec reVquus angulus BAD,reliquo ángulo C A D , vt perjpicuum eif. L —
}^c autem indeprouemt, {juoâ latera Aquatia nonfnbtendunt reStos B
gulos,Jed latus commune Aiÿy ángulos aquales non reÏÏosfiibtmdît.

decípitur Nicolaus Copernicus lib. I. Reaoluttonumpropvf 6. trianguhrfítH jjthAvicorum  ̂ vbi dicit. ^
LSibinatriangulareâ:umangulum,acinfupcraîiumæquaIcmhabuerint,altcrumaltcri, vnumq;latusvniIa-'*‘’̂ *<̂ ''- 
tcriiequulc,quodaltcrutriæqualmmangulorumfetiamnoiirccco,vtindcmonftrationcdicit)opponitiinrc-^""'"^-
fiqua quoqiic latera rcliquis lateribus, altcrum alteri. ac angulum ángulo, rcliquum reliquo icqualcm habt- 
buntj oppofitum emm apparuitintriungulis reéìangulis ADB,ADCytn quibm Utus commune AD,opponitur anmlis aqua- 
UbusABD,ACDyncnre¿ii^, ¿ i

y^deverumnonfempere^yquodidmCompernkusdocetibidempYop9fi4.vbiait.\_ly[ç^\xoc\inc^\iCtThns'a\oTC~^îi^i «■- /
Ctiim angulum habcntc,alius infupcrangulusfucritdatus,cum quolibet latcrc,rcliquusctiajn anrulus ciim rc- 
hquis lateribus dabitur.] Q^atnuisenim angulus reétus D,&atigtilm  ABD,notifint,t urn Utera AD, quod ángulo noto A-
BD,non recto oppowtur ,non tamen propterea in cognitionem reliqui anguli, &  rd>quorum laterum vem m us, cum reliqua 
latera popnt ejfe velAB,BD,vel A OCD, reliquus angulus velBAD,vel CAD, vt perjpicuum eñ. Opportebit ergo aliquid 

^^l^pratereacenfiare,aniequamreliqUHsanguluscumreliquislateribusccUigatur, vttnfcbeUopropofit,^i> & 4 2 .  doce-

THEOR. ¿0. T%OP. 22.
S I  fuerint duo triangula iphærica,quæ duos ángulos habeant duobus angulis æqualcs, v- 

tru m q u evtriq u e,vn u n iq u elatu svn ilatcriæ q u alejq u o d vn i æqualium  angulorum  lu b tcn d i' 
tur,d u o vc_rolarerafubtcndentiare]iquosai^ uloSj.æ qLtaIcs^ qualianonfintrem icirculo, fed
vel m a i o r a , m i n o r a :  ¿ u n t & d u o  reliqualateraduobus rcliquis lateribus çqualiaVvtrumq; 
vtriqi &  reliquus angulus reliquoangu¡o æqualis crit,

H A B E A N T  duo triangula iphærica ABC>DEF, duos ángulos B, C , duobus angulis E ,F,æquales vtrû- 
^uevtrique,8¿]ateraAC,DF,ílibtcndcntiaangulosa’quales B ,t ,  inter iè æqualia, reliqua vero latera A B, D É , 
f|ibtcndcntia alios æquales an;^ulos Ç>F, non aqualia lint femicirculo, fed vt] maÍora*vei m iñoraPico rciiq ua 
latera Cl>,HA,reIiquislatcnbusFE,Elj,eilcæqual!a,vtrumqiievtriquc,&reIiqTiôsquôque ángulos A , D , cífe 
æquales. Si e n Í m ^ ,S¿FE,non flint æqualia,fit CB,maius,  ̂ &abfcindatiirCG,arcusarcuiFE,æquaiis,'^ 
per A,G,arcus circïjli maximi ducatur AG.Qiioniam  igitur latera AC,CG,iateribusDF,FE,æqual:a funt,an- 
gulofquecontinentæqualesCjF; erunt&arcus AG,DE,&anguIÍAGC,&E)íEquaIcs; Poiìtus cftautemc 7, hums. 
angulus E; anguio B,æqualis. Æqualis idtur efl etiam angulus A G C ,an-
guloB  ̂ ac propterea arcus AB, AG>ftmicircuIo æqualcs erunt. Cum Àis-hiuus.
ergo arcus A G ,arcui D E , oflcnfîisiitæqualis, erunt quoque arcus A c ,'
DE,femicirculo æquales:Ponunturaùtcm&non æqualcs femicirculo.
Quod efl: abfurdum. N on ergo inæquales funt arcus C B , FE, fed æqua
les. Quarecumiatera A C ,CB,fint æqualiaIateribusDF,FE,anguIosqiie _____  ____ _
æquales contincant C»F,  ̂ erunt&arcus A B,D E ,&  anguli B A C ,& D , C E  JF ty.httitn.
Squales. Si igitur fuerint duo triangula Iphærica,S¿c. Quod demonftrancum erat.

S C  K  O L 1 V U .

D1XÌMVS, duo Uterafubtendeniia reliquos ángulos aquales,non debere ejfe aqualia femicirculo. Nam aliai propofi-- 
tio vera non ejfet. S it enim triangulumJpharicum ABC,quodcunque habens duo latera AByAC,inaqttolia inter fe fe d  fim ul 
femicirculo aqualia I ?roduétoautemUtereBC,vf^adD,itatamenvt BD,femicirculo f ic  minor ̂   ̂ ducatur per A,D,ar- ^

\  eus circulimaximi AD.Quoniamigitur arcus ABjACyfemicirculo<squalesfunt, g e û t ^¡-¡..huius.

angulus A C D ,ángulo B,aqualis. Ita^ duo triangula ABD,ACD\ duos ángulos B,D, duo- 
biu angulis C , D,aquaUshabent,vtrumquevtrtque,&UtusAD,commune,quodaquali~ 
bus angulis B,C,fubtenditur', &  tamen neque reliqua Utera AB,BD,reliquis lateribus A-
C, CD, aqudiafunt,vtrumquevtrique,nequereUquiisangulusBAD, reliqutangulo
CAD,vtper(picuumeif. Hoc autemideocontingit, quod Utera AB, AC) femicirculo funt 
*qualia.

N lC O lA V Sergo Copernicus libr. i. Reuolutionum propof 12. triangulorumJpharicorumhollucinatur, cum doc et, 
m ne triangulumJph£ricum,cuius duo anguli vtcunq  ̂datifuerint,cum aliquo Utere,datorum effici angulorum,&laterum. f îai Co. 
i^am in trianguloACD,licetduo a»guliD ,& A CD ,notifin t cum UtereAD,non tamen exhocperuentemus in notitiam reli- pernici, 
quorumlaterum,&reliquiangttU:cumreliquaUteraefiepofiintvelAC,CD,velAB,BD,&c» Oportebitergopratereaalt- 

<imd aliud confiaretantequm reliquus angulus,cum reliquis Uteribus C9gnofcaturtVt infchoüopropofáó. dicemus.
I H E O -
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a /. httius. 
b t o .i .T h e .

C 7. hutus.

h  i s .i .T h e .  
i Coro. i6 . 
I . Th co.

T H R E O R .  I I .  P R O P O S .  15 .

SI fuerint duo triangulafphæricajquæduos angulos duobus angulis habeant æquales,v- 
trumq; vtrique, duoque latera duobus lateribus circa reliquum angulum æqualia, vtrumq-, v- 
triquejSc in reliquo angulo di6to non iit polus reliqui lateris ; £rit reliquum latus reliquo la- 
teri,& reliquus angulus reliquo angulo æqualis.

IN  duobus u'iangulis iphærids ABC»DEF,fint anguli B,C,tingulis E,F,æquales,vtcrquc vtrique,&  late-
raAB,AC,circai'cliquum angulum A,æqualialatcribusDÊ, D F , v- 

A trumque vtrique,non fint autem A,D»poli arcuum B C,EF. Dico &:
r v  reliqualateraBC,EF,æqualiaeirc,&rcliquosangulosA,D.Sienimar-

/I' X  /  X  cusBC,EF,nonfuntæqualcs,fitBC,maior,  ̂ abfcindaturquearcus
CG,aequaIisipfi FE,  ̂ &perpun<5fca A , G  > arcus maximi circuli dc; 
icribatur A G . Quoniam igitur latera Á C ,C G ,¿qualia  funt lateribus 

^  ^  DF,FE,angulosqueæqualcscontinentC,F; erunt &  arcus AG , 
D E ,&  anguli A G C ,&  E,æquales : Ponitur autem arcus D E , arcui A-

B ,&  angulus E,angulo B,æqualis.Igitur& arcus A G ,arcui A B ,&  angulusAGC,angulo B, æqualis erit, atque
> ¡  ̂ adeo, “  c u m  AG"C,AGB,lÎntæqualesduobusredis,crunt&B,AGB,duobusrcitisæqüalcs: « Suntautem 

cs. hẐ m. B ,& A G B ,in terfe  æquales,ob æqualitatem arcuum A B, A G . Vterquc igitur rcdus erit,  ̂ ac propterea vtcr- 
(¡3.1. The. que arcus A B ,A G ,per polum arcus BC,tranfibit. Eft ergo A,polus arcus B G  Q^od cft abfurdum. Poniture- 
g IS. huius. nim non cifc.N on igitur inæqualcs funt arcus BC,EF,fcd æquales, s átq;idcirco &  anguli B A C , &  D , æqua- 

Ics crunt.
S C H O L Ì V M .

E S T  autem necefaria conditio ilia, quod in reliquo angulo polus nonfit reliqui la- 
teiii. Ealfa enim eßet propofitio,fi in ìlio angulo polus foret reliqui lateris. S it enim tri
angulumJpharicum ABC fitque in A,polus arcus B C ; & e x A ,  arcus circuli maximi de- 
fiendatquicunqueAD.fecansBC,inD.  ̂EruntigituranguHadB,C,D,omnesrc¿ii, i 
atque omnes tres arcus AB, AC, AD,quadrantes. Itaque duo triangula A B C , AD C, daos 
angulosB,C,duobus angulis A D C ,&  C,aqualeshabent,vtrumquevtrique,& duolatera
AB, AC,duobus lateribus AD,AC,circa angulos BAC, DAC,aqualia, vtrumque vtriq̂ ,<¿> 

tamen reliqua latera BC,DC,<equalia inter f i  funt, neque reliqui anguli BAC,D AC,vt manifeflum eñ. Hoc autem ideo 

accidit,quod A,polusfit arcuum
Srror N i-  in:scperj}icuumquoq^eñCopermcumhallucinaí[ilib.i.Eeuolutionu^rop. ¡2.cumaJferitx omnetriangulumJpba- 

ricum,cutus du« anguli vtcunque datifuerint,cum aliquo latere,datorúm,eJíci angulorum,& laterum. iHam in triangulo 
ABC,etiamfi dentur duo anguli B.C,cumduobus lateribus AB,AC, (  & mrj cum vno tantum,vt ipfe vult)  non tamenfiatim 
reliquum latus,&reliquus angulus'cognafcetur, cum reliquum latus eßfpoßit vel B C ,velD C , &  reliquus angulus velBAC, 
velDA C,&c.Aliquidergo aliudpraterea confiet,neceffe eñ,vt reliquus anguiw,cum reliquis lateribus cognofcatur,vt infcb^  

Uopropofióó.ofiendemus.. .

T H E O R .  11. P R O P O S .  14.
SI fuerint duo triangula iiihærica,quæ vnum angulum vni angulo æqualem habeant, & 

T  duo lacera duobus lateribus circa alium angulum æqualia vtrumque vtrique, atque vtrumque 
reliquorum angulorum vel inaiorem redo , velm inorem : Erit Sc reliquum latus reliquola- 
teri æqualejôc reliqui anguli reliquis angulis æquales vterque vtrique.

' "  IN  duobus triangulis fphæricis A B C , D E F , fint anguli B, Ej æ- 
qualcs & duo latcraBC, C A , æqualia duobus laterib.EF,FD,vn iiq; v- 
triqucjcirca angulos C ,F ,&  vterque angulorum reliquorum A ,D , vcl 
minor fit, vcl maior redo.D ico reljqualatcraAB,DE,æqualia quoque 
cfle,&reliquos duosangulosA,C, reliquis duobus anguhsD,F, vtrúq; 
vtrique. Si enim latera A B jD E ,æqualia non lunr, fit A B,maius, * & 
abicindaturarcusBGjXqualisarcuiDE,  ̂ &  p erp u d aC ,G ,arcu s 

'circuii maximi ducatur C G . Quia igitur latera B G , BC, æqualia îunt lateribus E D , EF, an^losque comprc- 
c 7 . huius. hendunt æquales BE; •= erunt&arcusGC,D F,&anguIiG,D ,æ qualcs;Poniturautcm àrcusDF, arcuiAC, 
dff. hum s. aj(^ualis.ÆqualisigitureritquoqucarcusGC,eidcmarcuiACî  ̂ atqueadeoanguliA, & C G A , æquales.

. hutus. anguUduo ad G , funt æquales duobus redis,erunt quoque duo an guliB G C ,  &  A , duobus redis
æquales; ac proindc,cum angulus BGC,oftenfus fitæqualis angulo D,erunt &  duo anguli D , &  A , duobus re
d is  æquales. Q uod fieri non poteft.Cum cnim vterque minor redo ponatur, vclm aior, crunt ambo fimul vel 
duobus redis rainorcs,vel maiores.Non ergo inæqualia funt latcra AB,D E,fcd æqualia.^ Quare &  duo Angu
li A,C,duobus angulis D ,F ,æquales erunt, vterq; vtriq;. Si fuerint igitur duo triangula, &c. Q i^ d  oftendcn- 
dttmcrat.

^ S C  ÌÌ O L  1 V ÌU

DlXlMVSfVtrum^j reliquorum angulorum debere eJfe vel maiorem, vel minorem reäo. Nam 
alias faifa effet propofitio. Sit enim triangulum fpharicum quodcunque A B C , habens duo U t er a AB,
AC,(tqu4liayi?roduào autem latere CB,adD ,ita vt CD,fit arcusfemicirculo minor, S ducatur per 
punäa A,D, arcus circuli maximi AD.Ita^ triangula ADB, ADC,angulum angulo aqualem habent, 

_  nempeD,communem,& duo latera AD,AB,aqualia duobus lateribus AD, AC, vtrumque vtrique', &  

^  tamen rtliqua latera DB,DC,aqu/äia nonfunt »nec reliqui anguli DAB,D AC, immo neque anguli A-
BD,ACD

colai C o -  
fern/cs.

a 1. huius. 
b  io . i .T h e .

CJ

f  i£ . huius.

^io.i.The.



f
dD,ACD,mßvteri^reSlmfit,vt demonflrabimus. Hoc autem ijeoeuenit, w odnon v te r m  Angulus ABT>. ACD, maior e¡f 
vel min»r retio^fed velvterque reäuSi velvnm maior r e â o ,& alter minor: quodita oftendemw. Sit primum angulus ABDy 
reclns.Dico &  C,reâum  efe. Reäo enim exißeme ángulo ABD,erit &  ABC,reäus i quod ambo anguli adB^aqualesfm t   ̂
duobus reélis : ‘ fèdhic tqualis eñángulo CyobtcqualitatemUterum AB,AC. Igitur &  C , reäus mt» i

SlTdemdeangulusABD,maiorreäo.DicoCymmoremeferec}:o.CumemmABD,ßtreäo maior »erit A B C , minor 
reäo,  ̂ cum ambo duobus reäisfin t aquales. Igitur &  angulus Cy * quÍ£qualifeíianguloABC,reáominorerit, ks.huiur.

SIT tandem angulus ABDymmor reâoM co Cycfe reäo maiorem, Cum enim ABVtyfit minor reäoy erit ABCy hoc eiî, ‘ 
fibiaqualis Cymaiorreäo*

H IN C manifeßam eH,propofitionem 8. Nicolai Copernici deß/haricis triangulisylib.i. Reuolutionumfalftm efey quo Error Ni-
ad eampartemyinquadicit* Si bina triangula duo latera duobus lateribus Æqualia habuerînt.altcrum alterij&àn- 
giilum ángulo æqualcm,qui ad balÎm merit; bafim quoque bafi, ac reliquos ángulos reliquis angulis habcbunt 
squales. Hoc enim verum noneii,nifi ponatur vterque reliquorum-angulorum ad bafim vel maior reélo,vel minor. In ír<- 
angultsenimpropofitís ADB,ADC,fin t duo latera AD, AByduobas lateribus ADyACytequaliayanguluí^Dy communis eíiJù- 
psr bafesDByDC'j&tamenbafesnonfitntaquàles,obcauftmd'.clam,

VNDEerratidemNicolausineodmlibropropofiuvbiait. O m netriangulum, cuius duolaterafuerintdata 
cum aliquo angulo,datoram efficitur angulorum,&  laterum.N<*m etiam ft latera ADy ABy notafint cum ángulo D,

!  non tamen inde in m titiam alterim laterwy&ahorum angulorumperueniemusyCum reliquum latuspof it efe velDByVelD-
■ C .& c . Necefe eíi ergo aliud quippiam prtterea conJÍare,ant«quam reliquum latus, cum reliquis angulis notum eficiatur» 

vt in Scholiopropof Ó7.peyjpicuutnfáciemtis.

T H E O R .  2 3 .  T % O P .  2 ^ .

IN  omni triangulo fphçrico Ifofcele,íi duo latera æqualia ÍÍnt quadrantcs,erunt duo an- 
guH æqualcs fuper baílm rccb: íi vero vtrumque quadrante mmus lie,acuti : lì denique maius 
quadrante,obtulì. ¿ t ii duo ans^uli æquales ad baiìmiìnt re¿li ; erunt duo lacera æqualia qua* 
drantes ; li vero acuti 5vcrumquc quadrante minus erit: ii denique obtuli, vtrumq; quadrante 
maius.,

IN triangulo fphærico Ifofcele ABC,fint primum duo arcus æqualcs ÀB, AC,quadrantes. D ico æquales 
ángulos B ,e,ad bafim cifereâros. Cum cnim vtcrq;arcus AB,AC.quadrans fit erunt ambo fimul femicirculo  ̂ ¿ » 
æqualcs. Quare produco arcu BC,adDj  ̂angulus A C D ,æqualis erit A  ^

anguloB; ^ fcdangulusB,ángulo ACB,æqualiscft.Igitur &  angu- y T  c  s . huius,

lus/lCl),anguloylCiî,æqualis crit; atq; adeo, ? cum duoanguÿadC, 
duob.re<5lisæqualcsfint,critvtcrq;angulusadC,rc(5tus.Qiiare&an- /  \
gulusB, quirefto ACB,çqualiseft,re(Suserit.Quodeftpropofitu.

SIT  deinde vtcrquc arcuum A B, A C , æqualium quadrante m i
nor. D ico ángulos B ,C ,æquales ciTe àcutos. Cum enini vterque arcus
AB, A C ,  quadrante minor fit,eruiit ambo fimul femicirculo mino- \ huìuu
rcs. * Q ^ r c  angulus A C D , maior crit ángulo B, hoc eft,angulo A - ^  O  fi.hwu«.
C B ,  ̂ cum anguli B ,&  A C B ,æqualcs fint. s Cum ergo duo angu- ^s.hwm.
li ad C ,æqualcs fint duobus rcélis^crit angulus ACB,rcéì:o minor; atque adeo angulus B, qui eiæqualis eft, h s. huius. 
rcéto quoque minor erit. Sunt ergo duo anguli B,&ACB,acuti. Q uod eft propolltum.

SIT  poflrcmo vterque arcuum AB,AC,quadrante maior. D ico ángulos æquales,B, C,eíTe obtufos.Cum 
cnim vtcrquearcusAB,AC,m aiorfitquadrante, eruntambonroiorcslemicìrculo.  ̂ Qiwre angulus A C D , '̂ -̂i-huius. 
m inoraicanguloB,hoceft,anguloACB,  ̂ qui ángulo B,æqualis eft.  ̂ Cum ergo duo anguli ad C , duobus 
réélis fint xqualcs.erit angulus A C B ,rcd o  maior,hoc dl,obtufus; atque idcirco &  angulus B, ^  quieiæqua- J g  
liscftjobtufus erit. Quod eiìpropòfitumi ‘

SED  iam vterque angulorum æqualium B,C,fit redus. D ico vtrumq; arcum A B ,A C , quadrantem eife.
Cum enim ACB,rcétusfiti " &duôanguliadC,æqualesduobusre<5Hs,eritquoqueACD,re<5lus,acproinde  ̂
redo  B,æqualis. ° Sunt ergo duo arcus AB, A C , lini ul femicirculo æquales,ac propterea cum ipfi æquales po- * 
nantur,vterque quadrans crit. Q opd efl: propofitum.

D E IN  D E  vterq; angulorum B,C,iìtacutus.Dico vtrumq; arcum A - A

E,AC,quadranteminoremeire.PCumcnÌmduoanguliadC,æqualcs duo- fi.huiut
busrc(5lis fint, &  A C B , ponatur rcà o  minor; eritA C D ,re¿lo  maior ;'a c  y  y.
proptcreamiiorjquamB,quirc(5loetiàmmÌnorponitur. 9 Suntergoar* /  \
cus AB, AC,fim ulfem icirculominores; atq;idcirco,eumipfifintæquales, /  \
vterque quadrante minor crit.Qupd eft propofitum. \

POSTR.EM OfitvterqueangulorumB,C,obtufus. Dicovtrum quc 1 x
arcum A B, A C ,  maiorem effe quadrante.  ̂ Cum  enim duo anguli ad C , ________ ^
fint æquales duobus rc(5tis, &  A CB ,ponaturm aiorredo,erit A C D ,re d o  t  ^  ^
minor,atque idcirco minor ángulo B,qui redo quoque maior ponitur. * Arcus ergo A B, A C , fimul maiores s u.̂ huitu. 
funt femicirculo ; atque adeo,cum ipfi æquales fint,erit vterque quadrante maior. Q ^ d  eft propofitum. In o -  ' '  '  

mni ergo triangulo fphærico Ifofcele,&c. Q iw d demonftrandum erat.

C O K O L L A R I V M .  *

EX  his fequitur , omne triangulumfphæricumæquilaterum, feuæquiangulum, fiíngulalaterafint 
quadrantes,haberefingulos ángulos redos: fi vero quadrante minora,acutos. Si dcniq; quadrante maiora,ob- 
tufos. Et omne triangulumfphæricumæquian^lum,feuæquilaterum,fi finguli anguli fintredi,haberefingu- 
 ̂la liïtera quadrantes: Si vero acuti, quadrante minora: fideniq;obtufi,quadrante malora.

Q̂  sena-



S C H O L I V M .

CÆ TERVM , quando duo latera triat^uliß fh itk ifunt quadrantes^vtrunt- 
que angulum ad bafim ejfe reólum: E tfi vterq  ̂angulus ad bafim reäus eñtVtrumcf  ̂
latm ejfe quadrantem,demonjìrari ettampoterit hac rattorte,

SH^TintrianguloABC,quadrantesAB,AC. Dico angulos B,CiCjfere¿ios. 
tn .i.T h t, / J Produkts enimarcubasAB,AC,doneccocantinD,  ̂ vtfintABDtACD,femicir~

, [ I cuUierttntquoqjarcusDB,DC,quadrantes,atqueadeovter^jarcusABDjACD,
V / bifartamdiufdeturabarcttBCyinpttnäisBy&C, JgiturarcusBC,perpolosar~

cuum AB,ACytranfibft ; * atque idcirco reélosangulosadB,&Cjeffictet,
_____  VERVM. iam ansultEiC,reäi ßnt. Dico latera AB y AC» quadrantes ejfe,

y ij .i .T h . C im entm  angult B^C,fint reài, y tranfibit arcus BCiper polos arcuum ABD, A~
® qui quiiemfemictr culi fim t \  ̂ atque adeovtrumque bifariamjècabtt in B^C. Sunt ergo arem AB, ACyDB,DCt 

* ' quadrantes.Qmddemonfiìandum erat^

T H E O R .  14. P R O P O S .  l i .

IN  omni triangulo Itbfcdc fphærico, cuius duo latcra æqualia fint quadrantes / fi angu- 
^  lus fub ipiìsjcoìnprehenfus tuerit reclusjcrit bafis quadrans : Si vero acutus,quadrante minor ; 

Si denique obtuius, quadrante maior. Et fi bafis fuerit quadrans, erit angulus fub lateribus 
comprehenfus,rcdus: Si vero minor quadrante,acutus: Si deniq; maior quadrante, obtufus. 
Seinper autem polus bafis cric in angulo fub lateribus comprehenfo.

•  INtrianguIofphxricolfofcdcABCjfintlatct-aABjAQquadrantcs.&primumanguIusA, iìtrcftusjvt 
b c i j Ì r r  figura. Dico bailm BC,quadrantcm cifc. Cum cnim AB, AC,fint quadrantes, * crunt anguli B , C,

redi. <5j¿are omnes arcus erunt quadrantes. Qimdrans ergo eft B C C ^ o d  cft propofitum,
S I T  deindc angulus A , acutus, vt in iecunda fi- 

. gura. D ico bafim BC,minorem eife quadrante. * Du- 
c li. t. Th. cnim per A , &  polum arcus A B , arcu circuli maxi-
j  j mi A D ,  ̂ critangulusBAD,rcdus,atqueadeom a-

 ̂ ioracutoanguloBAC-Occurrctergo AD,arcusarcui 
tzs.huim. B C ,prod udo,n cm pcinpund oD . « Qi^oniamigi-

turin triangulo ABC.vterqueangulusB,C,reduscft, 
cruntin triangulo A B D , duo anguli redi B, & D A B , 
ideoque æcjuales;  ̂ ac propterea &  arcus DA,D B,æ - 
qualescrunt. Quarellbfce cseftDAB,habcnsadba- 

ẑs.hums. firn ABjduos angulos redos; S ac proinde vterquearcusAD,BD,quadranseft.IgiturBC,quadrante erit mi-

T  E R  T 10  fit angulus A , obtufus,vtin teitiafigura. Dico bafim BC,eiTe quadrante maiorem.^ D u d o  
i i i .z .T  ■ enimper A,&polumarcus AB,arcucìrcuiimaximiAD, * eritangulusDAB,redus; atq; adeo minor obtufo 
k anguloBAC.Occurretergoarcus AD,arcuiBC,intratriangulum ,nem peinpundoD. ^ Quoniam ergoin 

triangulo ABC,redus eft vterque angulus B,C,erunt in triangulo D  AB,duo anguli ad bafim A ß,redi, &  pro • 
Xp.huiu .̂ ptcrea æquales;  ̂ atqueidcirco&arcus A D ,B D ,æquales. Quare Ifofcelcs cft DAB,habcns ad bafim AB,du- 
mij.hutus osangulosrcdos. “  Vtcrqueigiturarcus AD,BD,quadrans eft,ideoqjBC, quadrante maior. Q uod eftpro- 

pofitum.
ms-hmta. SED iam bafis BC, quadrans fit,vt in cadem primu figura. D ico angulum A , redum  efle. °  Quprtìam 

cnim duo arcus CA,CB,quadrantes funt»erit vterque angulus A,B,redus. R edus igitur eft anguIus,A.
SIT  deinde bafis BCquadrante minor. D ico angulum BAC,eife acutum. Produdo enim arcu B C , ad

o 10. \.Th. j )  y j fjj. ß  j )  quadrans, 0 ducatur per punda A , D,arcus AD,circuli maximi. Quoniam igitur duo arcus BA, 
hutus. BD,quadrantesfunt, P crit vterque angulus D ,& D  AB,redus. Acutus igitur eft angulus B A C . 

c[i.hums. SITtandem bafis B C ,  maior quadrante. D icoangulum B A C, obtufiimelle.  ̂ AbicindaturBD, 
r 10. t. Th. arcus æqualis quadranti AB ; ̂  &  per punda A,D,arcus circuli maximi dcfcribatur A D .E t quia duo arcus B A* 
t 2̂'ÌuiHs quadrantes funt, ® crit vterq; angulus B D  A , D AB,redus. Obtufus igitur eft BAC,ang^us.

 ̂ ' D I C O  præterea,in omnibus nis pundum A,polum cife bafis B C . Cum enim latera AB, A C , ponantur 
Mi3.i.Th, quadrantes, * eritvterqueangulusadbafimBC,redus, “  acproptereavterquearcus AB,AC,perpoIumar- 

cus BC, tranfibit. Siue igitur BC,quadrans fit,fiueminor,fiue maior quadrante;Et fiue angulus A ,fit redus, fi- 
uè acutus, fiue obtufus,femper pundum A,vbicoeunt arcus AB,AC,polus erit bafis BC. In omni igitur trian
gulo Ifofcele iphærico,cuius duo latera,&c. Q uod erat oftendendum,

S C H O L I V M ,

•  ÏMMO in omni triangulofpharico bahnte duos angulos reäos,äemonflrabimus eodem modo, in concurjù  duorum la- 
X ^^^^^ßbtenduttt angulosyreüqui lateris,quodreílis angulis adiacet,polum eJfe,etiamfinottdamjciaturyduoiUa

jtateraejfequadrantes.sintenimintriangulofpharicoABC,duoangulire¿iiB,C. Dico A , polum ejfe arcus BC, * N a m v  
AB,AC,perpolum arcus BC,tranfibify ac propterea Ay polus erit arctis BC,

'^ zs.hm ut\ VERVM. efl tamen, ï  duos arcus AB, A C ,ejfe femper quadratt$es,propt er ángulos rtäosB,C.

) T H E O -

f  f .  huiut.
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' a  Corolis-
huiuÂ- 
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\ s . huius.

k  t .  huius,

\ io . i .T h e .  

m  ts-huius  

i i i o . i .  T h ,

o  is .  huius. 
f  2  6. hui.

i T H E O R .  i;. PROPOS,  vj.
I N  omni triangulo iphærico,cuius omnes arcus fmtquadrantemaiorcs,vel vnus qua

drans,&  rcliqui duo quadrante maiores,omnes tres anguli funt obcufî.
* IN  triangulo fphicrico A B C , fint primum fingula latera quadrante maiora.Dico tres ángulos A;F>C, ef- 

^ e  òBtinbsniut cnim triangulum æquilaterum eft,aut Ifofceles, aut Scalenum.
i S I æquilatcrum, » perfpicuumeft,tres ángulos cfleobtuios.
I SI vero cil Ifofccles, habens duo latera A B ,AC,æqualia,  ̂ cruntduo 
; anguli B,C,ad bafim obtufi.Sint quadrantes B D , BE, c &  pcr punda D ,
/e,arcus circuli maximi ducatur ED,conueniens cum arcuCA,protratto in 

F. Quoniam igitur BD , BE, quadrantes funt, &  angulus B,oftenfus eft ob
tufus,  ̂erit DE,arcus quadrante maior, &  anguli BDE.BED,reâ:i: Poni
tur autem &  arcus A C ,quadrante maior. Igitur arcus D E,AC;ijm uI iemi- 

 ̂circulo maiores fimt ; ac proptcrca arcus F D , F A , fimul minores iemicir- 
jculo.cum arcus E F ,F C , integro circulo fmuilfint minores;  ̂ cum vterq; 
arcus minor fit femicirculo. S Angulus igitur FD B,m aioreftanguloF- 
AD : Eft autem angulus FDB,redus,  ̂ quodanguliFDB,BDE,duobus 
redis æquaiesfint,&BDE,rcdus oftenfus. E rg o F A D , acutus eft; acpro- 
inde,  ̂ cum FAD,DAC,æquales fint duobus redis,angulus BAC,obtufuis erit: oftenfi funt autem &  anguli * 
B,C,obtufi. Omnes ergo tres annuii A ,B ,C , obtufi funt.

Si denique triangulum ABC,eft Scalenum, fitlatus A C , latere A -
B.màius,  ̂ &abfcindaturarcus AD,arcuiAB,æqualis; eritqueadhuc 
arcus A D ,quadrante maior,quod &  arcus AB,cui æqualis eft,mator po
natur quadrante.  ̂ Si igitur per punda B,D,ducatur arcus B D , circuli 
maximi, erit vterque angulus A D B , ABD ,-obtufus. Multo ergo 
nivigis obtufus erit angulus ABC.Sint quadrantes BE,BF,  ̂&perpun- 
fta H.F, ducatur arcus E F , circuli maximi,coicns cum arcu C A , produ- 
ftoinG.Q uoniam igiturBE,BF,quadrantesfunt, ° crunt anguliad
E ,& F ,red i;&  cum angulus EBF,oitenfus fit obtufus, P erit arcus EF, 
quadrante maior ponitur aute &arcusAÎ^; quadrante maior.Igitur arcus 
ÉF:AC,fimul iemicirculo funt maiores; &  idcirco multo magisFGjCG.inaiores crunt femicirculo.^ Angulus  ̂
ergoBFG,quem oftendim useircrcdum m inorcftanguloBCG; acproptercaangulusC, obiufuserit. Et 
quoniamarcusFG,CG,fimulintcgrofuntcirculominores;  ̂ quodvterquefem iprculom inorfic;&EF,?ÇÎ^2. huius.

C,fimul femicirculo maiores; erunt arcus GE, G A, fimqlfemicirculo minores ® ac proinde angulus GEB, s i^ .huius. 

maiorcritanguioGAB.CumergoangulusGEB,redusfit,  ̂ quodduoanguliadE,duobusfintredisæqua-  ̂ f̂ **ius. 
les, & angulus BEF,oftenfus fit redus;eritangulusGAB,acutus. Quaipropter “ cum GAB, BAC, æquales vis.huius. 

iiiit duobus redis,erit B AC.obtufus. Sunt autem duo etiam angulTABQ& C,oftenfi obtufi. T  res ergo angu-
E A,B,C,trianguli A B C , obtufi funt. Q uod eft propofitum.

S IN T  iam in eodem triangulo A B C , duo arcus A B , A  C , quadrante 
quidem maiores,atBC, quadrans. Aut igitur arcus A B , AC> æquales funt, 
autinæqualcs.Siæquaîes,” cruntduo anguli B,C,obtufi.Sit quadransBD, y &  
per punda C,D,arcus CD,maximicirculi ducatur conueniens cum arcu C A , 
protrado in E.Quiaigitur arcus BC,BD,quadrantesfunt,^ erunt anguli D ,&
BCD, redi, ® &  arcus C D , propter angulum B, quem obtufum eiTeoftcndi- 
mus,quadrantc maior ; Ponitur autcm éc arcus A C , quadrante maior. Igitur 
ircusCD,CA,fimul maiores funt fcmicirçulo;ac propterea,cum arcus C D E ,
CAE,circulum conficiant,  ̂(”çp vterq; femicirculus fit )  erunt arcus E D ,E A . 
femicirculo minores.Qj^are angulus EDB,qui redus eft, ̂  (  quod duo anguli ad D,æquales fint duobus redis, c j. huius»

angulus B D C , oftenfus fit redus )  maior erit ángulo E A D  ; atque adeo E A D , acutus erit. Cum ergo an- 
eiiUEÂDj D A C , duobus redis fint æquales,crit BAC* obtufus. Sunt edam anguli B, C , dcmonftrati obtufi,  ̂
ires igitur anguli A,B,C,trianguli A B C , obtufi funt.

SI vero AB, A C , latera, quæ quadrante maiora funt, 
non funt æqualia,fit maius A C , * &  abfcindatur arcus A D , 
ïqualis arcui AB, s ôrpcrpundaB, D ,tranfeatarcusBD , 
circulimaximi : eritque adhuc arcus A D , maior quadrante, 
cum ei æqualis A B , maior etiam ponatur.  ̂ Anguliigitur 
ADB, ABD,obtufi funt. Multo ergo magis obtufus erit an
gulus A B C . Sit quadrans BE, » &  per punda C,E,tranfeat 

ĉus C E , circuli maximi occurrens arcui C A , produdo in 
f* Quoniam igitur quadrantes funt BEi B C ,  &angulus 
^C.oftenfus eft obtufus,  ̂ eritarcusEC,maior quadran
ti) ‘ fcdanguliE,&BCE,redierunt. Angulus ergo A C B , 
ottufus erit. Et quoniam arcus C E , oftenfus eft quadrante 
*iaior,&: arcus A C , maior etiam ponitur, quam quadrans ; eritnt arcus C E , C A , fimulfemicîrculo maiores. 1 i/. huius.

e r g o  arcus CEF,CAF,integro circulo æquales fint, ™ quodvterquefitfemicirculus, erunt arcus, FE, m i i .r .T h e  

fA,fimulfemicircuIominorcs.(^mobremangulusFEB,quircduseft, " ffunt enim duo anguli ad E,duo- m .  hu ius.

Q  z ' bus ‘

X u .  huius  
'¡2 0 .1. T h .

z i s .  huius. 
huius.

h u . i . T h e .

f  r. hutsts.

h  is.huiufê 

i  10.1. T hs.

N
k  x ô .h u tu il



o ¡4-huius bus redis a*qualcs,& angulus BEC,oftenfus eft redus.) ° maior erit ángulo FAE. x\cutus ergo eft angulus F- 
p i.huiui. A E ,ac propterea P cum duo anguH ad A ,  íint æquales duobusrcdis.angulus Bx\C,obtufus erit. Suntautcm 

ctiam oftcnfi obtufi anguli ABC, A C B .T res igitur anguli in triangulo A B C  > obtufi funt. In omni ergo trian
gulo fphærico, cuius omncs arcus, &c. Quod crat demonftrandum.

S C  H o  L l  V M. 
r*— propofiüo non conuerütur. Non enim omne triangulum ¡pbdrtcumy cuius omnes anguli funt ohtufty necejfm^
\ b’tbeiomnesarcuiquadrantemaiore^,velduosquidemmaioresquadrante,&vnumquadranti aqualemi Sedj>o(lhnt effe 
\ duo quidem quadrante maiores, reliquus vero quadrante

nor. Smt enim duo femicir culi in fuper fidejfharacominm- 
tes ángulos A , C ,  obtufos. Si igitur aecipiantur duo arclS 
quales AB,AD,quorum Vter^ maiorjitfefquialtero quadrane 

q io.i.Thê. te ,ita v t amboJîmul tres quadrantesfuperent;  ̂ defcriha-
turautemperpunâaBiDyarcusctrculimaximiBD’y erit kic 

t ^  'hum. ^  arçiuBD,quxdranteminor.^CumenimtresarcmAB,AD,^-
•  D,fntegfocirculommoresJintjponanturautemduo arcttsA-

i i s  huius erit necejfariotertiusoïcusBÏ),minor quadrante: Alioiyjt quadrans ejfet, aut maior
' quadrantcyfuperarent tres arcus triangult A B C , integrum circulum. ® Quoniam igitur duo anguli B, D, in trianguk j  

A BDyobtuJt funt,necnon &  tertius angulus Ayobtufue quoque,ex hypotheft ; erunt omnes très anguli A , E , D, obtuf: &  ta
men neque omnes arcus funt quadrante maiores ; ne<̂  ̂duo tantum, &  tertius quadrans:fed duo quidem ABy AD, quadran
te mamesfu n ty u t  terttm arcua BDyquadrante minor,v t  ojlendimw.

T H E O R .  26. T R O P .  2S.

IN  omni triangulo fphærico rcdangulo, cuius omncs arcus fint quadrante minores,reli
qui duo anguh acuti iiint. £c fi reliqui duo anguli fint acuti, erunt finguliarcus quadrante mi
nores.

IN  triangulo fphærico A B C , fit angulus B, redus,&  fingiili arcus quadrante minores. D ico reliquos an* 
aïo.i.r^i, gulos A>C,efteacutos. Producantur enim arcus B A ,B C ,vtlm t quadrantes B D , BE, “ & p erp u n d aC , D,

arcus maximi circuli ducatur C  D , necnon per punda A,E, arcus 
 ̂ Tl* D circuii maximi A E.  ̂ Et quoniam quadrans B D , ob angulum

 ̂ xhe'o  ̂ A redum  B , per polos arcus B C , traniit,  ̂ abeftque polus circuii
¿is.i.Th. / ^ : ^ \  maximiquadrantecircuUmaximiabeo,eritD,polusarcusBC. ^

IgitureritangulusBCD,redusj acproptereaangulusACBjacu- 
czi. I. T¿. / \  Eodem m odo, quia quadrans BE,ob angulum redum B, *
i^Thèod' \  3  perpol^arcusAB ,tranfit,  ̂ abeftquepoluscirculimaximiqua-

JB c £  drante maximi circuii ab eo, erit E, polus arcus AB. S Igitur an-
* ■*gulus£AB,rcduserit;acproiudcBAC,acutus.

SEDiam in eodem triangulo ABC,angulus B,redusfit,&  reliqui A , C , acuti. D ico fingulos arcus efle 
h ishuiui. quadrante m inores.FiantenimredianguliBCD,BAH. QuiaigiturvtcrqueangulusB,BCD,reduseft,  ̂

erit vterquc arcus BD,CD,quadrans. Arcus igitur B A ,quadrante minor eft. Eodem modo arcus B C ,minor e- 
izs.huius. rirquadrante; ‘ proptereaquod&arcusBE,AE,quadrantcsfunt,obangulosredosB,BAE. Sed&arcum

AC,minorem,eirequadrante,itaoftendemus. Quoniam arcus BE.duciturperEj polum arcus B D , (often- 
demus cnim E , efle polum arcus AB,vt fupra,cum BE, quadrans fit,redusquead arcum AB. )  erit pundum 

k Schol.zi. C ,intra peripheriam circuliarcus BD,in iuperficiefphæræ, &præter eiufdem polum.  ̂ Quare arcus C A , mi«
z.Theod. norerit arcu C D . A t CD,oftenfuscftciTequadrans.l^turAC,quadrante minor erit.Omncsergoarcus trian

guli ABC,quadrantcfuntminorcs. Qi^ocirca in omni triangulo Iphasrico rcdangulo, &c. Q uod oftenden
dum erat.

S C  n  O  L  Ì  V U .

f  A pars huius propofitionis vera quoque eiì, f i  folum vterque arcui circa angulum retlumpmatur quadrante ini'
Jnoryetiarnfi tgnoretur,reliquum arcumy qui recium angUlum fubtendit,minorem effe quadrante. Idquod liquido confiât ex 

/  demonftratione prioris partii. ofienfumeñenim,angulosBAC, BC A,effe acutos,ex eofilum,quodvter^arcu6BAfBC,qn^'
•  drante minor ponatur,nullafaéta m enim e arcusyAC. Brit tamen femper arcus reàlum angulumfubtendens quadrante mi

nor yfi duo arcus reélum angulum continentes quadrante minoresfintyVt ex demonfiratione manifefium eif. Nam cum ex 
eoy quod are MS BAyBC,mworesfint quadrantey anguli A, C , acuti fint,vt in priore parte demonftratum eH, f i t ,  v t &  arê tf 
A C, minorfit  quadrante,vt m parte pofteriori eíi oftenfum. Ita^ proponi poter it etiam huiufmodi Theorema.

^  I N  omni triangulo fphærico rcdangulo,cuius duo arcus redum angulum comprehen- 
dentes quadrante fint minores, eritSc arcus angulum rcdum  fubtendens quadrante minor.

T H E O R .  27. P R O P O S .  2 j ^

IN  omni triangulo fphærico, cuius omnes anguli fint acuti, arcus finguli quadrante funt 
/ minores.
* IH



IN  triangulo fphserico A B C , fint omnes anguliacuti. Dico fingulos arcus 
quadrante minores eíTe.Sint cnim primum omnes anguli acuti æquales.Q uo po- 
iitOi ® crunt finguli arcus quadrante minores, vt fupra demonftratum eft. ' v a  Coroltj.

0^ D E I N D E  fint duo tantum anguH acuti æquales B ,C ; &  A, minor vtroq; 
illorum.  ̂ EritigiturvterquearcusABjAC,m inor quadrante. Etquiaangulus 
B,m aiorponituranguIoA, <= erit arcus AC,maior arcu B C . Cum  igitur arcus ^  c u . huius.
A  C , oftcnfus fit quadrante minor, erit multò magis arcus B C ,  minor qua
drante.

huiw% 

b ÍJ. huius.

^  T E R T IO fin td uotan tum an guIiacu tiiteru m æ qualesB ,C ;& A ,acutus . /  \  dzs.hui. 
vtroq; illorum maior.  ̂ Erit igitur rurfus vterque arcus AB, A C ,quadrante mi
nor. D ico ÖC B C ,quadrante elfe minorem. Fiat cnim angulus rcdus B A D , fitque ^  ^  
arcus AD,vtriquearcuum A B, A C , æqualis; &  per pun<5l:aB,D, defcribatur czoa. t  . 
arcus circuli maximi BD.Quoniam  igitur vterq; arcus A ß , A C , oftcnfus cft qua- 
drantem inor,crit&AD,m inorquadrantc.  ̂ Vterque ergo angulus A B D , &  îu.hutus.
D,acutus cft. Quarc cum in triaiigulo A B D , angulus B A D , rcátus fit, &  reliqui /
acuti g cruntomncsarcus quadrante minores. Arcus igitur B D , quadrante mi- /  \ \ l >  z 3 s hui 
nor eft : A t quia latcra AB, AC> lateribus A B, A D , æqualia flint, eftquc angulus L
B A D ,anguioB A C ,m aior; crit &  bafis B D .bafcBC, maior: Oftcnfus cft au- h 12, huitu
tcm arcüs BD>quadrantc minor. Multo ergo minor quadrante crit arcus BC. O - ,
mncs ergo tres arcus trianguii A B C , quadrante funt minores.

P O S T R E M O  fintomncsangulia'cutiA,B,C,inæquales;&fit A,omniuminaximus i Erit iciturpro- ‘ 
ptcrea arcus BC,maiorvtrouis arcuum A B ,A C . Si^ u o g u e angulus C.maior angulo B;  ̂ eritqUcpropterea 
arcus AB, maior arcu A C . Qi^niam  igitur arcus B C m aior cft arcu A B ,&  ABjinaior, quam A C  ; abfcindatur
arcusBD,æqualisarcuiAB,&pcrpun6taA,D,ducaturarcusAD,circuIimaximi:icrunt- 1 s. huius
que anguli BAD,BDA,æqualcs : Eftautcm angiilus B A D , acutus, cum pars fit anguli a- 
cuti BA C .Igitur&  angulus B D  A,acutus erit, *“  Vtcrqucigiturarcus AB.BD.qua'dran-
tceftm inor.M ultóigiturm agisarcusAC,quim inorcítarcu A B , minoreritquadrantc. /  \ \ \  ^^¡-buius 
D ico  &  arcum B C ,quadrante minorer.*: cífc.Fiat enim angulus BAE, reftus, &  arcus A E , /  
arcui AC,æquaIïs, "  acpcr punítaB,E,<icrcribaturarcusBEjmasimicirculi. Etquiaar- 
CHS AC,oftcnfuseftminorquadrantc,erit&A-Efminorquadrante.IntriangulocrgoAB- ^  •• •
F.,angiilusBAE,rc0 useft,&vtcrqucarcuumipfumcomprehchdcntiumquadrantcminor. ® Igitur reliqui oScho.zg. 
anguli A BE, A E B ,acuti funt.Q ^ niam  igitur in eodem trianguloABE.angulus BAE,rcdus eft,& reliqui duo 
acuti, P crunt omnes arcus quadrante miiiorcs. Arcus crgoitejm inor eft quadrante. Quoniam vero duo la- 
teraAB>AE,duobuslatcribusAB,AC,æqualiafunt.cftqueangulusBAÉ,maiorangulo B A C ; 4 crit&bafis
BE,bafc BC,maior : Oftenfus eft autem arcu?BE',minor quadrante. Multo igitur minor quadrante erit arcus 
B C . Trcs ergo arcus trianguii A B C ,quadrante funt minores. Quamobrcm,in omni triangulo fphærico, cu
ius,Sic.Qj^d demonftrandum crat.

S C  11 O L  Ì  V U .
TORRO Ìh c  propofitio conuerti pot eli. Non enim omne triangulum Jph<x̂  

f richm cuiusfinguli arcus quadrantefitnt minores, necejfario habet omnes ángulos a- 
cutos. Nam vnus angulm poteii ejfe reäus, &  reliqui duo acuti, pf expropofiprace • 
denti confiât. Immo é i 'vnus pote k  ejfe obtufits, &  reliqui acuti. Sint enim duo fem i- ^
circuli ABC,ADC,contme»tes angulos A , C,obtufos,accipiantur^ duo arctis aquales
ABiAD,quorumvterquefefi¡uidterumquadrantemfuperety  ̂ & perpunäa B ,D , arcuscirculimaximidefiribaturBD, ^^o- .̂The. 
qui minor erit quadrante,vt mfibolio propofi 27. ofiendimus. Erunt igitur in trianguloBCD^tres a/cus B C, CD, BD,fingu/t 
quadrante minores, &  tamen non omnes angult in triangulo BCD,acuti funt, fed C,quidem obtufi*s,ex hypothefi, * at ve  ̂* ̂ S'buiu4.

\

fo B ,D ,acuti,propterea quod duo latera CB, CD,aqualta funt, & quadrante minora,

T H E O R .  28. T R O P .  30.

f IN  quolibet triangulo ipIixrico,cuius vnus quidem arcus quadrante maior fit, reliquo- 
rum veto vterq; quadrante minor, nullus angulorum redus erit.

IN  triangulo fphærico A BC ,fit quidcm arcus AC,^uadrante maior,ac tam A B , quam B C , minor qua
drante, D ico nullum angulorum eftcreólum. Sit cnim fi fieri potcft, angulus B,qui arcuiAC, quadrante ma • 
lori opponitur,redus. Abfcilfo igitur A D , quadran- ^
tc,& produóto arcuAB,ad E ,vt A E,fit etiam quadrans,
*&  per punda D,E,arcuDE,circuli maximi dcfcripto, \  t/,
quiarcum B C ,lccetinF; b critvterqiicangulusD,E, \  V°yhHiH¡,
redas: Ponitur autem &  angulus ABC,redus.hoc cft, Í T S .  h ■
EBC; funtenim duoanguliadB, duobus redis æ-
qualcs. Vterq; igitur arcus EF,BF, quadrans erit.at- _ C  mus,
queadco arcus BC, maior quadrante. Q ^ d  cil abfurdum,cum ponatur quadrante minor. N on ergo angulus 
B,rc dus elfe potcft.

Q j  Q V O D



h
I 2 }. huius.

k zó.huiuf 
1 2.V. Imtus. 
m  i ¡ . i .T h .

\

a  I/ . huius. 
b  lô .h m m .

c  ts  huius. 
à iâ . huius

c i j .h u i m .  A  O y O D fia n g u iu sC , rcdus effe dicatur, « erit, fi eadem fiat conftrudio, codem modo vtcrquè 
Szi.hiiius. arcus D F ,C F , quadrans; (” Nam &anguJusCDF,redus eil:,  ̂ cum vterque ü  ,E ,  redus fit, ob quadrantes

A D jA E .) atqucadco arcus BCquadrantemaior.quodcftcontrahypothefim.
S l d c n i q u c a n g u l u s  A , r c d u s c o n c c d a t u r , f i e x a r c u  C A , a b f ç in d a t u r q u a d r a n s  C G ,& a rcu sC B , p r o d u -  

g i.e.i.Tht. c a t u r  v f q u e  a d  H ,vt&  C H ,q u a d ra n s  f it ,  S d c f c r ib a t u r q u c  p e r  p u n d a  G ,  H, arcus c i r c u i i  m a x im i G H , fe c a i^ ^
arcum A B  in i;   ̂ a - i t v t c r q ; a n g u i u s ( j , H ,redus. Cum crgo&angulusA,ponatur redas, cruntintriangu,

■ '  lo  A G I , d u o  a n g u li  A , G , r e d i ,  i  Q i ia r e  v t e r q u e  a r c u s  H i , G I ,  q u a d r a n s  e ftia t-

quc adeo arcus AB,quadrante maior. C^'od eit contra hypothciim.
POSSVM VS tamen aliter demonitrare,angulum A,non poiTeciTe redû, 

licct non abfcindatur quadrans C G ,& c. Si enim angulus A,redus conccdatur, 
l' erit arcusDE,quadrans. Cum ergo&EA,quadrans fit,  ̂ erit vterque an, 
guIusA,D,rcdus; &E,poIusarcusAC, ™ propterca quod vterquearcusD- > 

^  E, AE,per polum arcus AD>tranfit, ob ángulos redos A , D . Eodem modo D , 
polus erit arcus AB. Quo»^>am igitur pundum F , eft intra peripheriam circuli A B ,&  præter dus polum,duci- 

»Scho.ii.  J^nrqucarcusFE,pcrpolumcirculiAB,nempcpcrD, "  crit arcus FB,maior arcu FE. Eadem rationcarcus
FC,m aioreritarcuFD,cum FD,ducaturperE,polum circuIiAC.TotusigiturarcusBC,quadrantelÆ ,m a
ior erit.Quod eftabfurdum.cum minor quadrante ponatur.NuIlus ergo angulorumA,B,C, redus c it  Quam- 
obrcmj in quolibet triangulo fphærico,&c. Q uod demonftrandum erat.

T H E O R .  zp. P R O P O S .  31.

C V I V S C V N Q V H  trianguli rphærici tres an gu lid u o b u sq u id em red isfu n tm a io rcs/ex

vero re d is  m inores.

SIT triangulum fphæricum A B C  D ico tres ángulos A .B ,C , maio- 
res quidem cíi'e duobus redis,minores vero lex redis. Si enim omncs tres 
anguli redi fint, vcl obtufi ; vei duo tantum redi,vel obtufi; vel vnus tan
tum redus,&  reliquorum alter obtufus, perfpicuum eft, omnes tres dao- 
bus cífe redis maiores. In quolibet autem triangulo hæc erit dcmoníba- 
tio. Prodwdo latere B C , ad D , eritangulus A C D , vel æqualis, vel mi¿io^ 
vel maior ángulo B. Sit primum æqualis. » Eruntigiturarcus AB, A C,
A C ,  fimulfemicirculolc^ales;  ̂ atqueadeoduoanguIiABC, A C B , 
duobus redis æquales. T resergo an gu IiA ,B ,C , duobus redis maiores 
erunt. Sit deindc angulus A C D , minor ángulo B. Eruntigiturarcus 

¡6 . hum s ^g_^Q{ji„ul,„aiorcsfem icirculo; ^ acproptcreadiioanguliABC,ACB,duobusredismaÌorcs. Multoer- 
go magis tres angLiIi A,B,C,duobus redis maiores crunt. S itd ^ q u c a n g u Iu sA C D , maioranguloB, ® & 
hat angulus D C E , ángulo B,æqualis, occurratque arcus C E , arcui B A , produdo in E  : &  tandem arcus C A , 

Ì is .h u iH i.  protraliaturadF. f EruntigiturarcusEB,EC,fimulæqualcsfcmiciixulo; acproptereaarcusEA,EC,fimul 
p iJi-lm iiis. iemicirculo minores. 5 Angulus igitur EAF,hoc eft,angulus BAC,qui ilIi ad verticem æqualis eft, maior erit 
Kiíí.¿«/«í.3ng^jlQ^CE: h ScdangulusACE,&anguiiACB,&B,duobusredisfuntæquaIes.IgituranguliBAC,ACB,

&  B,maiores erunt duobus redis. Semper ergo tres anguli fimul duobus redis funt maiores.
Q V IA vero omnis angulus fphæricus,etiam obtufus, minor eft duobus redis; j)erlpicuumeft, tresan- 

f  ¿SoSTumfuistriangüIifphæricifimulminores eife fex redis. Cuiufcunqueergotriangulifphæricitresan* ‘
I guli,&c.Q^deratdcm onib:andum .

T H E  OR.  30. P R O P O S .  32.

I N  om ni crian^'ulo ijihæ rico,cuius vnus angulus red u s ilt, &  alter reliquorum  acutusj ÌÌ 
quidem  arcus iliis angulis adiacens fucrit quadrans, crit 0¿ arcus re d u m  fubtendens angulum  
quadrans; ii v e r o  m i n o r  fuerit quadrantc^quadrante quoque m in or erit: il dcniq; quadran
te fueritm aior,quadranrc q u o q u e m aior crit: Sem per autem  arcus acu tu m an gu lu m  fubten

dens m in or erit quadrante.
IN  triangulo A B C , angulus C , redus fit,& B ,acutus,fitque primum arcus BC, quadrans. Dico &  A B , . 

azf.huius. quadrantemeife. F i a t  c n i m  a n g u l u s  C B D ,red u s,coëatq u e arcus B D , cum arcu C A , p rod u do  in D . * Eric
igitur vterque arcus BD,CD,quadrans :Ponitur autem &  BC,qua- 
(rans.  ̂ Ergo B, polus eft arcus CD> ® atque adeo redus erit 
angulusadA.  ̂ Quare vterque arcus BC,BA,quadrans erit.Qua- 
drans igitur eftarcus A B,ángulo red o  C,oppofitus.

S IT  deinde arcus B C , quadrante minor. D ico &  arcum AB, 
quadrante elfe minorem.Fiatenim rurfus anguiusCBD,redus,oc- 
curratquearcus BD,arcui C  A , produdo in l 5 ; ® eritquevt prius» 
vterque arcus BD,CD,quadrans. Produdo autem BC,ad E, vt fit 

_  _ BE, quadrans.  ̂ ducatur per punda D , E, arcus circuli maximi D -
E^micm BA.produdus fecct in F. Quoniam igitur arcus BE, BD ,

quadrantes funt, 6 eritvtcrqueangu!usBD E,BED ,rcdus,&B,polusarcusD E.  ̂ R edus ergo erit angu
lus ad Fi i atqj adeo vterq; arcus BE,BF,quadrans crit. Igitur arcus B A,quadrante crit minor.

b ló.hniìtSi 
c  I. T h .
à i s  h u iu i.

C ÍJ . huiut.
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Ì 2S.hutM.

a c



S I T  denique arcus B C ,quadrante maior. D ico &  arcum AB,maiorem quadrante ciTc. Fiat enim rurfus 
angulus C B D , rcécus, conucniatqucarcus B D , cuin C A , protraébo in D ; ’critquc,vt prius, vterquc arcus B D , ^
CD,quadrans, Abiçiiro autcm quadrante BG ,"’ ducatur per pun<5la D,G,arcus circuli maximi D G , fecans ar- 
cum AB,in H.Qiioniam igiturarcus BD , B G , quadrantes funt, " erit vtcrqueangulus B D G , B G D , rc(^us.&
Bipolus arcus D G .°  Réélus ergo erit angulus ad H  ; P acproinde vterquc arcus B G , BH, erit quadrans. Quarc o is.i.ihe.
AB,quadrante maior erit. P zs.hmm.

£  r  quoniam arcus CD,femper oftenfus cfl: efle quadrans, crit arcus A G , quadrante minor. Quapropter 
in omni triangulo iphærico,&c. Q uod oftendendum crat.

T H E O R .  31. P R O P O S .  33.

j  I N  omni triangulo fphærico, cuius vnus angulus reilus, &  alter reliquorum acutus, fi 
quidem arcus illis angulis adiaccns fuerit quadrans,crit reliquus angulus re¿ius : ii vero minor 
quadrante,acutus:lidenique quadrantemaiorjobtufus.

SIT  in triangulo A B C ,fphærico angulus C,rc¿lus,& B,acutus,fitque primum arcus BC,quadrans. D ico ¿¡¿.huius. 
reiiquumangiilum A,rcdum cifc.3 Eiitcnim,&AB,quadrans. Igitur vterque k  hzs.huiuf.
angulus C ,A , rcdus.

SITdeiiidcarcusBC,quadrantc minor. Dico angulum A , cfle acutum. /
 ̂E rit cnim  &  arcus A B , quadrante m in o r ; atque adeo arcus A B , B C , iim ul fem i- /  \

circulo crunt minores. ̂  Quare anguU A,C,duobus reélís funt minoresjacproin- /  \   ̂i6.hums.
de,cum  C,ÍÍtre£lus, crit A ,  acutus. ¿ _____ "'"Q-

SiTtandcm arcusBC, maiorquadrantc. Dicoangulum A, ohtufumeflc. ^
« Erit cnim &  AB,quadrantc maior;ac propterea arcus AB,BC,fimul fcmicircuio maiores crunt. ̂ Igitur anguli c
A ,C , duobus redis funt maiores ; atquead.:o, cum C , fit redus, erit A , obtufus. Quocircain omni triangulo 
iphærico,çuius vnusangulus,&c.Qi^dcratoftcndendum.

T H E O R .  31. P R O P O S .  34.

 ̂ IN  omni triangulo fphicrico, cuius vnus angulus^^jj^us, fî vteruis reliquorum angulorum 
fît redus,erit arcus eum iubtendens,quadrans: li vero acutus,quadrante minor; li denique ob- 
tufus,maior quadrante. Et fi vteruis arcuum redum angulum continenuum fuerit quadrans, 
erit angulus,quem fubtcndit,redus: fi vero minor quadrante, acutus : fi dcniq; quadrante ma
ior,obtufus.

S IT  in triangulo fphierico ABC,angulus C,rcdus,fitque primum alter reliquorum, nempe B, etiam re- 
dus.D ico arcum A C,qui cum fubtendit,quadrantem eflc.Cum enim vterquc angulus B, C , rcclus fit>̂  erit &  a zj.huius* 
vterquc arcus AB, AC,quadrans.

^ S IT  deindc B,angulusacutus.Dico arcum AC,efle quadrante mi- 
^ norcm. Fiat cnim angulus C B D , redus coeatquc arcus BD , cum arcu

C A , produdo in D . Quoniam igitur vterque angulus Q  C B D , redus 
eft,^ crit &  vterque arçus B D , C D , quadrans ; atque adeo arcus A C,m i- b zs fmiiu.

I nor crit quadrante.
SlTpoftremoanguIusB.obtufus.Dico arcum AC,quadrantcma-

I iorem eife. Fiat enim angulus CBE, rcdus, ieceique arcus BE, arcu AC,
in E .Q ^ n ia m  igitur vtcrquc angulus C ,C B E , redus eft, •= crit 8¿ vterq; l i  ^  c ij. huius.
arcus BE,CE,quadrans ; atque adeo arcus A C , quadrante maior erit.

R.VRSVM fit angulus C,redus,&  fit primum arcus A C , quadrans. D ico angulum ei fubtcnfum B, efl¿ ¿ coroli6, 
rcdum .'í Erit enim A,poîus arcus BC,^ (cum arcus CA,per polum arcus B C , tranfcat, ob angulum rcdum  C ; rhiod. 
^atque adeo angulus ABC,rcdus. a  3.-..The.

D  E  I N  D  E  fit arcus A C ,  quadrante minor.Dicoangulum ei fubtcnfum B,cflcacutum.Produdo enim 
arcu C A , ad D , vt f it  C D , quadrans, S erit eodem modo D , polus arcus CB ; cum arcus C A ,  per polum arcus § 
BC,tranfcat.  ̂D u d o  ergo per punda D , B, arcu D B , circuli maximi, erit angulus D B C , rcdus ; a c  proinde 
A B C ,a c U t U S . i to.i,The.

P O S T R E M O  fitarcus A C , maiorquadrantc. Dicoangulum B ,e i fubtcnfum obtufum efl'e. Abíciflb kij.i.The^ 
cnim quadrante C E , ‘ erit rurfum E , polus arcus BCj"^ propterea quod arcus C  A , perpolum arcus B G , rranlit. *
" D u d o  ergo per punda E, B, arcu EB, circuli maximi, ° crit angulus E BC , redus; atque adeo ABC,obtufus. ^   ̂
Quaproptcr,in omni triangulo fphærico,Scc.Qupderatdemoniirandum. nzo.i.Th.

oij.i.r^f.

T H E O R .  33. P R O P O S .  jj.

IN  omni triangulo fphærico redangulo, fi vterque arcuum comprehendenrium angu
ium redum,vel vnus tantum,fuerit quadrans,erit &  arcus redum  angulum fubtendens, qua- 
drans:Si vero vterquc didorum arcuum minor fuerit quadrante, aut maior, erit arcus reclrum 
angulum fubtendens quadrante minorrfi denique alter illorum maior tuerit quadrante, &: al
ter miiior,ent arcus redum  angulum fubtendens maior quadrante.
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IN  triangulo íphíErico redangulo A BC ,fit angulus B,redus,&  primum vterque arcus AB, B C , vcl alter 
illorum tantum quadrans. Dico &  arcum A C , qui redum angulum fubtendit, 
quadrantcm eife.Si cnim vterque arcus AB,BC,quadrans cft,cum angulus B,po. 
naiur redus,® erit quoque arcus AC,quadrans. Si vero alter tantum arcuum AB, 
BCjcft quadrans,fit AB, quadrans. Quoniam igitur arcus AB,quadras cft,b tran- 
litquc per polos arcus BC, propter angulum rcòlum B ,  ̂crit A , polus arcus BCj 
d aç propterea angulus C , redus erit. Cum ergo vterque angulus B, C , redus iìt, 

^ « crit vterque arcus AB, A C , quadrans. Eodem modo fi BC. ponatur quadrans,
oftendcmusACjcifequadrantcm.Erit enim fimiliter C,polus arcus AB;ac proindeangulus A,redus.Cum er- 

Í 2S. hum s, go vterque anguliis B,A iredu’s fit,^crit vterque arcus BC, AC,quadrans.
SlTdcinde vterque arcus A B,B C, quadrante minor.vel maior.Dico 

arcum Á C , eftc quadrante minorem. Si enim vterque cft quadrante mi, 
nor,produdo arcu CB, ad partes B, 5¿ B A , ad partes A , vt fint C D , BE, 
quadrantes, S ducatur per punda D E , arcus circuli maximi D E , fccans 
arcum C A , produdum in F. Quoniam igitur in triangulo B E D , angu, 
lus B,rcdus eft,& arcus BE,quadrans,erit angulus D.quem  fubtendit, 
redus.Kuriiis ernia in triágulo C D F , angulus D ,rcdus eft, &  arcus DC, 
quadrans,* crit umiliterangiilusF,rcdusj'^ atq; idcirco vterq;arcus DC, 
EC,quadrans crit.Quarearcus A C ,quadrante minoc erit.Si vero vterq; 
arcus A B ,B C ,quadrante maior cil: abfciftis quadrantibus B D , C E , 1 du- 
caturperpundaD jE, arcuscirculi maximi E D , fccans arcum C A , pro
dudum  in F. Qiioniam igitur in triangulo DBE,angulus B,redus eft,& 
arcus BD,quadrans crit angulus E,qucm B D , fubtendit,redus. Rur
fus quiain triangulo C E F , angulus E,cft redus,&arciis E C , quadrans, 
n erit eodem modo angulus F,rcdiis.° Vterque ergo arcus C E ,GF,qua
drans erit;ac propterea arcus A C , quadrante minor. 

SITpoftremoarcusAB,quadrànte quidem maior, arcus vero BC, minor quadrante. D ico arcum AC,
m a io re m  c ifc  quadrante. Auferaturenim quadrans BD ;&  arcus CB.produca- 

 ̂  ̂  ̂ y-v tur ad E, vt GE, fit quadrans;P ac per punda D , E, arcus circuii maximi duca-
^  ”  turED ,fccansarcum AG ,inF.C^iaigiturintrianguloBED ,angulusB.re-

du s cft,& J M IB D , quadrans, «I crit angulus E, rcdus. R.urfus,quia m trian
gulo CEF, anguius E, redus eft, &  arcus E C , quadrans,  ̂ crit eadem ratione 
angulus F,rcdus.s Vterque igitur arcus CE,CFjquadrans crit ; ac proindc ar
cus AC,^uadrante maior. In omni ergo triangulo fpKærico redangulo, &c¿ 
Q t^ d  crat demonftrandum.

T H E O R .  H* P R O P O S .  36.

I N omni triangulo fphærico redangulo,fi arcus rcdum  angulum fubtcndens fuerit qua
drans, erit vcl vterqUe arcuum angulum red;jiijj comprehendentium quadrans, vcl alter illo
rum íaltem:íi vero tuerit minor quadrante, vterq; reliquorum vel minor, vel maior, quadran
te crit: ii denique quadrante maior fuerit, eric reliquorum alter maior quadrante j &  alter 
minor.

S IT  in triangulo fphærico ABC,angulus B, redus, &  cum fubtcndens ar
cus A C,fit primum quadrans.Dico vel vtrumque arcuum AB,BC,cifcquoq; 
quadrantcm,ve;I faltem alterum illorum. Si cnim neuter illorum cft quadrans 
erit vcl vterque illorum maior, vcl minor quadrante, * atque adeo arcus A C, 
quadrante minor;vcl alter illorum quadrate quidem maior,altcr vero minor, 
^acproindcarcus A C , quadrante maior; quorum vtrumque abfurdum cft,
cum arcus A C , ponatur quadrans. EritergovclvtcrqucarcusAB,BG , qua

drans, vcl faltem alter illorum.
D E IN D E  fit arcus A C , quadrante minor.Dico vtrumque arcum A B,B C, cife vcl quadrante mmorcm, 

vel maiorcm.Si cnim vterque non cft minor, vcl maior quadrante,erit vcl vterque quadrans,  ̂idcoquc &  arcus
AC,quadrans;vcl vnus illorum quadrans,&  alter non, atque idcirco &  arcus A C , quadrans; vcl vnUs quidem 
quadrante minor, alter vero maior, « atque adeo &  arcus A C , quadrante maior : quæ omnia abfurda funt,cum 
arcus AC,ponatur quad rantc minor.Erit ergo vel vterque arcus AB, BC, minor quadrantc:vel maior.

T E R T I O  fit arcus A C , maior quadrante. Dico alterum reliquorum AB, BC; quadrante quidcm cifc ma
iorcm alterum vero minorem. Si cnim non cft alter maior,& alter minor quadrante,crit vd  vterque quadrans, 
vcl alter ialtem quadrans, &  alter non, ̂ ac proinde &  arcus A C , quadrans ; vcl vterque minor quadrante, aut 
maior,s atque adeo arcus ACjquadrante minor: quæ omnia fimt abfurda, cum arcus A C , maior ponatur, j ûa 
quadrans.Erit ergo alter arcuum ABiBC,quadrantc quidcm maior,alter vero minor.Quoçirca in omni trian
gulo iphærico redan guio,&c. Q ^ d  demonftrandum crat.

T H E O R .  35. P R O  P O S .  37.
I N  omni triangulo fphærico redangulo, íl vterque reliquorum angulorum > vcl alter

falccm
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/altcni fucrit reéì:u,s,crit arcus rcftum angulum fubtcudcnsjquadrans; n vero vterque reliquo- 
rumangulorumminorhxcritrctiro, velm aior, critarcus fubtendens angulum rectum qua
drarne mmoníi denique alter reliquorum tucrit maior recto, &alter minor, critarcus angu
lum redtum fubtendcnsjquadrantc maior.

I N  triangulo fphærico A B C , cuius angulus B,rc¿l;us,ÍÍt primum vterque angulorum A,C,vclaltcr faltem 
ncmpeC,re¿tus.Dico arcum AC,quircétum angulum BjlubtcnditjCiTequadrantem.Sicnim vterqueangulus
A,C,reélus eft,veJ C,tantum,crit triangulum ABC,rcâ:dngulum, fiabcns an- 

^  gulum O cétum : Eft autcm &angulas B, reélus. “ Igitur arcus AC, quadrans
* crit.

DEINDE fit vterque angulus A,C,vcl minor rcélo,veI maior.Dico zr-
cum AC,quadrantecflcminorem.Sinamqucytcrquc angulus A,C,eft minor
reélo,*’ erit tam arcus BC,quam AB, minor quadrante ; fi vero vterque angu- 
IusA ,C ,m aiorcft,reélo,ccrit tam arcus B C , quam AB, quadrante maior.
C^arc cum in triangulo A B C , angulus B,reélus iit,& vterque arcus AB.BC, vcl minor, vel maior quadrante,
« erit fcmpcr arcus AC,quadrante minor. ____

TER- n o  iit angulus A,maiorreélo>&C,minor. Dico arcum AC,cifi^ quadrante maiorem. Cum cnim 
, anguIusA,obtufusfit,"eritarcusBC,maiorquadrante:EtcumangulusCacutusfit/eritarcus AB,quadrante
I minor. IgiturcumarcusBC,quadrantequidcm m aior(ít,& A B ,m inor, S crit arcus A C ,quadrante maior. oÍj/huiuí. 

QuamobrcminomnitriangulofphæricoreélanguIo.&c.Qi^dcratoftcndcndnm. °

T H E O R .  6̂. P R O P O S .  5 8 .
I N  omni triangulo fphærico reélangulo, iì arcus rectum angulum fubtendens fucrit qua

drans,critraltcmakerrcliquorumangulorumrecì:usquoque: iìvero minor quadrante, erit 
vterque reliquorum angulojum vel maior re d o , vel minor:ii denique quadrante maior, erit 
alter reliquorum angulorum maior reéì:o,&: alrcr minor.

IN  triangulo Îphærico ABC.cuìus angulus B,rcélus^fit primum arcus AC,fubtendens angulum reéium
B,quadrans.Dico iàltem alterum angulorum A, C , reéium quoque eife. Cum cnim angulus B ,i  t réélus, &  ar
cus A C ,quadrans, a eritfaltcm alter arcuum A B , B C , quadrans, ® atque adeo &  
angulus A,vel C,quemillcarcus fubtendit.réélus crit.

SIT  dcinde arcus AC,quadrante minor. D ico vtrumque angulorum A,
C  clfe maiorem, vel minorcm rcélo.«̂  Erit enim vtcrquc arcus AB,BC,veI ina- 
ior quadrante, vcl minor, Qimrc vterque angulus A , C , maior crit reélo, vcl 
minor. g - - * -------

P O S T R E M O  fit arcus AC.maìor quadrante. Dico altcrum angulorum A , C , etfc recio maior jm ,&  g ¿ ¡ 
^^Itcrum m inorem .'^Eatenim  alter arcuum AB, BC,quadrantcmaior,&alter minor.* Igitur alter angulorum t's .̂huias.

A ,C ,reélo  crit maior,&  altcr minor.Q^upropter in omni triangulo iphæi ico rcélangulo,&c.Qupd oftenden- 
 ̂dum crat

C O R O L L A R I V M .
EX  his omnibus colligitur.In omni triangulo îphærico, cuius jinu^arciuim eft quadrans, vnusquc ançu- 

lorumrcâus.rcliquorumquoquearcuum vnum faltem eife quadrantem, &relÌquorum angulorum vnum * 
faltem reélum.Nam fi vnus angulorum l'célus eft, &  alter arcuum ipfum comprchcndcntium quadrans, S erit 
8c arcus reélum angulum ilibtcndens quadrans;^ &  angulus qucm prior quadransfubtendit reélus: Si vero ar-* i> 34‘hwus 
cusangulum reélum iubtcndcns quadrans eft, ‘ erit&velvterquearcuum rcélumangulum comprchcndcn- 3̂<̂ -hnius. 
tium, vel alter iâltcm quadrans;*  ̂&  vcl vterque reliquorum angulorum,vel alter ialtem réélus. Itaque fieri non  ̂
poteft, vt de;ur triangulum fphæricum rcñangulum,cuius vnus duntaxat arcus fit quadrans,ièd vcl nulius erit ^  ® ^ 
quadrans, vel omnes trcs, vcl duo quadrantes crunt.

T H E O R .  5 7 .  P R O P O S .  3 9 .
I  A N G  V LI fphærici eandem liabcnt iStionem, quam eorum arcus.

S IN T  duo anguli ipHærici B A C , E D F , quorum arcus BC, EF.D ico ita eife angulum A,ad angulum D ,vt 
cftarcusBC,adarcum EF,  ̂Eruntenim A ,D , aDeßn. 6.
p oliarçuum B C ,E F ;& arcusA B ,À C ,D E ,D F , A  T> hmus.
quadrantes. Produélis igiturarcubusBC,EF> 
iumantur quotcunqjarcusBG, G H , arcui BC,
&quotcunque arcus FI,IK^KL,arcui EF,æqua
lcs ;  ̂ac per punéla G , H , I, K, L , &  polos A , D , 
arcus circulorum maximorum ducantur A G ,
A H ,D I, D K , D L , qui omnes quadrantes erunt,
‘^nempequadi-antibusAB,AC,DE,DF,çqualcs,
proptcreaquod& reélæ fubtenfeA G jA H ,D I, ¿  C  p  ^
D K ,D L , rc?rsíúbtenfisAB,AC, D E , D F , «qualesfuntjexdefinition.poli. Eruntcrgoomncsaneuli d/s è«/«; 
ad A,mterfeæquales; atqueadcoquam multiplex eftarcus CH,arcus B C , tammultiplex eritageregatumo- 
mnium angulorum ad A , anguli B A C  : Eademque ratione tam multiplex crit aggrctratum omnium an-  ̂
gulorum adD,anguliEDF, quam multiplex eftarcusEL, arcusEF. Quoniam vero fi arcus C H , arcuiEL, ■ 
ïqualis fuerit, c ctiam angulus H A C , ángulo EDL,æqualis eft ¡ f i  autcm arcus C H , m aiorfueritarcuEU

* etiam
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\¡34..hutus

C 36. huius 

¿34. huius

h z a .i .T h e .



( ï z .  huius-

^Defin. 6. 
¿quints.

G  V  L  A
% iam  angulus H A C ,ángulo EDL,m aior cil;5c
il minor,minor j deficient propterea vna arcus
C H ,S c  angulus H AC,æquem ultipliciaprim* 
magnitudinis B C , &  tertiæ B A C , ab arcu EL, 6c 
anj^uloEDL, æquemultmiicibus fecundæma^ 
gnitudinis EF, &  quarts E ü F  ; vcl vna æqualia 
erunt, velvnaexccdent. S Quarcquæpropoitio 
eft arcus BC,primæmagnitudinis ad arcum EF, 
fecundam magnitudine, caeritanguUBAC.ter-^ 

^   ̂ tiæ magnitudinis ad angulum E D F , quartam
magnitudinem.Itaquc anguli fphærici eandem habent rationem,quam eorum arcus. Q i^ d  crat demonftran
dum.

C O R O L L A R I V M .

EX  hoc iequitur, ita efle angulum fphæricum quemcunque ad quatuor an^ los reftos fphærÎcos, vt eft
Il /p. htùus arcus illius anguli ad totam circumferentiam circuli maximi;0¿ contra.  ̂Cum enim fit angulus fphæricus qui- 

cunque ad angulum re(5tum iphæricum i vt arcus illius anguli ad quadrantem, nimirum ad arcum anguli retìi
i Seh 'o i l  * quoque idem angulus ad quadruphim anguli re â i nempe ad quatuor rcélos, vt idem arcus illius anguli ad j  
quinti. quadruplum quadrantis,hoc eit,ad totam circumferentiam, &  contra.

T H E O R .  j 8 .  P R O P O S .  4 0 ,

/  SlduocircLilimaximiinfpIiæraièmutuo fecent, &  in eorum periphcrüs duo punda
gnentur^quorum vtrumque velin eodem femicirculo fumatur i vcl in vno fcmicircuio vnum,
&  alterum ill altero eiufdem circuii; vel vnum in femicirculo vno vnius circuii, &  alterumin 
femicirculo vtrolibct alterius circuli; atq; per vtrumq; horum punótorum arcus maximi circu
ii ducaturfaciens cumpéi:ipheriaalterii^ii:cuïï', adqiiarhcUnque partem, angulum reÓtum:

 ̂habebit linus arcus iritefçcpti inter vnùm illorum punótorum^Òi: alterutram feòlionem circu- 
Tomm,adiÌnum arcus,qui per illud pun£lum duitus re¿tum cum peripheria alterius circuli aii- 

gulum tacit,eandem proportionem,quam habet ilnus arcus inter pun6lum alterum,&  alteru
tram circulorum íé¿tioneminteric¿ti, ad finumarcus,quiperillud pun£tum defcriptus çum 
alterius circuli peripheria reitum conftituit angulum.

IN  iphæra duo circuli maximi A B C D ,A E C F ,Ìe mutuo feccnt in A , &  C ¡,&primumad ángulos non re- 
a  2o.r.r¿.^os;fignenturcjue primum in endcm femicirculo A B C ,duo pun¿ta vtcunque B ,G ; * per qujc,6¿ polum circu- 
hif.i.The. ii A E C F ,qïïn it H,cÌrciriimTxmi^ücSñtS^IBHK,LGHM ;^ eruntqueanmiliad IX 'K 'M .reóti.D icùjean d^  _ 

habere proportionem finum arcus AB, vel CB,ad finum arcus BI, vel BK,quam habet finus arcus AG,verCCr, 
c ¡. vndet. ad finum arcus G L,vel GM.« Sit enim communis fediorirculom m  retìa AC,** ad quam ex B,G,perpendicu-

c 'linde.

vnde.

g ti. t.Thn 

h i j . i .T h e ,

iaresaganturBN, G O , in plano circuii A B C D ; eritque BN , 
iìnus re¿tus tam arcus AB,quam arcusCB,ex definitione finus 
re¿li;8¿ eodem modo GO,im us vtriufq; arcus A G ,C G . ̂ _De  ̂
mittantur abeifdem puntì:isB ,G ,3d planum circuli A E C F , 
perpendiculares BP.GQ^^Et quoniam reétiE BP,GQ¿cadunt 
in communes feétiones circulorum IB K ,LG M ,'cum  circulo 
A E C F , s quem bifariam fecant in pun£ì:isI,KiL,M, hoc eft, 
cadunt in diámetros circulorü maximorú IBK,LGM ;^(quod 
horum circulorum plana rcda fint ad planum circuli A E C F ,)  
acproinde rcótos ángulos faciunt c u m diameuiscirculorum 
IBK .LG iVÌai JehÌT.3,lib. 11. ÉucLeritmioq; tam BP,finus re- 
fìusarcuum BI,BK,quam GQjfinüsreífüs àrcuum G L ,G M , 
ex definidone finus rcfti.Ducantur in plano circuli A ECF,re- 
diBN P,O Q ;eruntquc per3 e'Iirr.3.Íib.iLEucÍ.anguliP,Q¿;e- 
¿ti.in trian guU rR B P ,O G Q :¿ Quia vero tam re¿líeB N ,G O ,

m i 2. fr/. turfunttriangulaNBP,OGQj"atqueadeoerit, . ^  .
n 4. jtxtt. OG,finus arcus A G , vel CG,ad G Q ,finum  arcus G L , vel GM,quomodocunquearcus fumantur,cum cui- 

libet finui duo arcus ieinicirculum conficientes refpondeant.Hoceft,erit,vt finus arcus AB,ad finum arcus BI, 
ita finus arcus A G ,ad finum arcus G L Itfp i vt finus arcus AB.TdfiniTm arcus BK,ita finus arcus A G , ad finum 
arcus G M .Itcm yt finus arcus CB,ad finum arcus BI,ita finus arcus C G ,ad finum arcùs G L .Item^t finus arcut 
CB,ad finum arcus BK,ita finus arcus C G ,ad finum arcus G M .Itemvt finus arcus AB,ad finum arcus BI,ita fi
nus arcus C G ,ad finum arcus G M , & c. '' ^

j y i N D E fiimaturvniim pun éium,puta B,Ìn íemicirculo A B C ,&  alterum,ncmpe D ,in altero fèmicir-
o t a .i .T h t . c*uÌo CDAjciuidem  circuii,® dueànturque per punda B ,D ,&  polum circuli A ECFjquifit H,duo arcus cìrcu- 
p ¡S .I. T h .  maximorum IBK,DFS,p eruntque anguli red i F,I,S,K.Dico rurfus, vt eft finus arcus AB, vel C B , ad fi

num



z is .i. The>

azo./. T h.

b if.t.T h e. 
c Ç.U The.

Ì 7,.̂ uintk

#um arcus BLvcI BK,ita cfle finum arcus AD ,vel CD ,ad finum arcus DF.vel arcus,qui cum arcu FD , femicir
culum pcrficit à punfto D.vfqucad punftum S.fcmicirçuli A E C .N a m a r c u ^  F, per D , vfque ad S, fcmicir- 
cuÍiiscfl,qcumcirculiAECF,DFS,ícmutuobifariamfecentinF,S.  ̂ fematur cnim arcui AD.arciisAG,æ- 
quahs,® &  per G ,&  polum circuli AECF,ncm pe per H,arcus maximi cirçuÎi ducatur L G M  ;  ̂cruntque anguli sllÉ^rL. 
L,M,rcâ:i.Qiioniam igitur duo anguli A ,L , trianguli A G L ,duobus angulis A,F,trianguli ADF,a:quales funt, t u.r. iFhe. 
('“ funtenim duoanguliA.adverticcm æq-jalcsj&angiiliL.F, rcai)fun tquelatcraA G .A D ,rcaosfubtcn -uö.^ «;^ . 
¿entia ángulos,per conilru6tionem,æqu Jia;* crunt m ioque^cusG L)DF,xqualcs. ac propterea &  corum fi-  % zi,hmus% 

nus æquales crunt,nccnon &  finus arcuum æqualîiirnA 0 ,ÄL),erunt Æqualcs.Eadcm ergo eft proportio finus 
arcus A G ,ad finum arcus G L ,qua; finus arcus A D,ad finum arcus DF: V t autem fin us arcus A G , adfinum ar
cus OL,itadeinonilratum eft, eflc finum arcus AB, vcl CB,ad finum arcus BI, vcl BK, propterea quod punóta
B,G,in codcm fcmicircuio fumpta funt. Igitur erit quoque, vt finus arcus AB, vcl CB, ad fiuum arcus BI, vcl 
BK,ita finus arcus AD,ad finum arcus DF,&c.

r—  F K E M O  fumaturinfemicirculo ABC,pun6i:um B,&  in alterius circuli íemicirculo vtrouis ncmpe
in AEC,aliud pundum L: y Et per B ,&  polum circuli A E C , arcus maximi circuli ducatur IBK:Item per L ,&  y za. .̂Th. 
per polum circuli ABC,arcus LGM,maximi circuli;  ̂eruntq; 
anguli I,G , redi. D ico rurfus, vteftfinusarcus AB, ad finum 
arcus BI, ita eife finum arcus AX^d imum arcus L G , &c. ® Per 

^olosenim  vtriufque circuli A B C D , A E C F, arcus circuli n S ^  
ximi ducatur R E;  ̂cruntque anguli R.,E,rcdi,^ diuidenturq; 
lemicirculi A B C , A E C , bifariam in pundis R., E, atque adeo 
fmus quadrantu A R ,A E , æquales erunt;^Eadcmq; proportio 
erit finus arcus AR.,ad finü arcus R E ,quæ finus arcusAE,ad fi
nu arcus ER. Q u oniá vero eft, vt finus arcus A R , ad finû arcusTBj^ 
itafinus arcL s AB,a3Tmuarcus BI,vt demonftratum eft;(fum * 
pta fuut enim duo punda R , B, in eodc femicitfiulo) erit qiio- 
que,vt finus arcus A E , ad lìnum arcus E R , itafinus arcus AB, 
ad finum arcus BI; Sed eadem ratione eft, vt finus arcus AE,ad 
finum arcus EP-,itafinüsarcúffAL. ad finum arcus L G . Igitur 
erit quoque, vt finus arcus AB, ad finum arcus BI, ita finus ar
cus A L , ad finum arcus L G , &c. Q ^ d  fi loco p un d iL ,fiima-
tur in altero femicirculo A F C , eiufdem circuii AECFTaliud pundum, ncmpe F, &  arcus FD , faciac angulum
D,redum ,erit adhuc,vt finus arcus AB,ad finum arcus BI,ita finus arcus AF.ad finum arcus FD , &c. Vtejiim, 
proxime oftendimus,vt finus arcus AB,ad finum arcus BI,ita eft iinus arcus A L , ad finum arcus L G . Vtautetn 
finus arcus AL,ad finum arcus L G ,ita dcmôftratum eft, efie finum arcus AF, ad fimim arcus FD,quod punda 
L, F,fumatur in duobus femicirculis ciuldcm circuli.Igiturcrit quoque,vt finus arcus AB,ad finum arcus BI,ita 
finus arcus AF, ad finum arcus FD; Atque ita in vnmcrfiun vera eft propofitio, ouomodocunnueduo nunda 
fumantur,quando circuli A B C D , AECF.Ye miitu^ecamadangulos non red os.
 ̂ circuli A B C D , A E C F , fecentfe mutuo adangulos7edos

in punctis A ,0 ; fitq; eorum communis fcd io  rcda A C  Diuifo autcm v.g. 
femicirculo ABC. bifariam in H,vt fint quadrantesAH,CH,fumantur duo 
punda vtcunque B,G>Dico itt efl̂ t; rurfus finum arcus AB,ad finum arcus, 
qui per B , dudus redos ángulos facit cum circulo A E C F ,vt eil finus arcus
A G ,ad finum arcus,qui per G , dudus cum circulo A E C F, redos facit án
gulos. Quoniam enim circulus A B C , cum redus ad circulum A E C , pona--%| 
tur,« tranfitper polos circuii AEC,^erit H,polus circuli AECQ uarearcus 
perpendiculares ad circulum AEC,per punda B, G , dudi, g neceflario per
H,tranfibunt;atqueadeo arcus illi eruntBA.GA: Perfpicuum autem eil,vt 
eft finus arcus AB.ad finumarcusB A,ÌtaefTc figum atxus A G ,ad iinum arcus G A , cum vtrobique fit prppor- 
tio æqualitatis, Icuideiitltaüs : Elt eninudem lmus.âI£Us A b', ài arcus MTnccH'Ah idem Imus arcus AC;.&  
arcus g A .

Q V  0 |D fi alterum pundorum  fit H, polus circuli A E C , erit quicunque arcus cx H, dudus, qualis eft î-̂ -The. 
FîE,perpcndiculai'is,ad A E C , ̂  atque adeo quadrans. Rurfus igitur manifeftum eft, ita effe finum arcus AB,ad ‘ 
finum arcus B A,vt eftfinus arcus AH,ad finum arcus'HE, vd  H A; cum vtrobique quoque fit æqualitatis pro- ^ 
portio,&c. Si duo ergo circuli|maximi in fphæra fe mutuo fecent,&c. Q i^ d  erat oftendendum.

«

5  C if  O I  Í r  M. -
PERSPlC V y M  eñ ex dmonflratis:Si duo circuli fe  mutuo fecent, &  in vno eorum ex dank  punäü vtciina  ̂̂ umptù

ducantur adalterm  circuit planum du(t linea Hèt£perpendicularesiitae/re/Îmmreâumarcû^nhrcePttmtëi^^m iÜoru '
p2ñiÍ:W jm-,B'aherutramcñmi$rum!ectío ñ m y adpermdkuUréextUoDunctotnplanuJterimcirculidetmffkni.vt eíi 
fmus reäm arcus inter alterum punäum, '&  alterutram teuione itrcülorà m teneth. ad perhendtcaUreaLhJaltern puéfo 
in ^ ^ ü d ^ títíá r c ttlt  demiJfam.ÍÑa in priorifigura hum  prop ojlenjumJiUitaeßeßn^rcus AB,vel CB, adBP,ßnu reäu ' 
m usB U vt eH finus arcus AG,velCG,adGQyfmumreäumarcusGL.CumergofinusBP,GQ,fintperpendiciilaresexpuäis 
B,G,w planum circuli ÄlCP>demiJf£,patet propoßtum.Quodßvnum ^näorum accrptum fit B^ex vna partefeäionis A ,&  
alterum punäum acceptumfit D ,ex alter apartefeäionis A,ineodftnctrculo\ëritminïomtnw itafinm  arcus AB,ad perpen
dicular e BP,ex Bjdemijfam in pUnu alterim circuli A ECF, vtfinm arem ADy ad perpendiculares qwt ex Dy inplanu alt er im ■ 
<irckliAECF,demitteretur:proptereacf,ofienfumeH, itaepfinuarcm  AB,adfinit arem BlyVtesifinm arem A D , ad finum  
arem DF:qui quiäc finm dreuum BI,DF,fitntperpendiculares expunäis B,Dyinpianti circuli AECFyCadentes, vt ex demon- 
firMitmhacpropof liquido confiât,Idem perjpicitur in figurapofieriori cum ihi etiam fit , vtfinm m m  ABy adperpendtcu-

 ̂ - Urem

t  \3.i.The. 
iC o ro liiö . 
t.Theod.



Urem ex Byin planum circuli AECV,demijfam,itaßnus arcus AG,adpffpe*iàtcuUrem ex Gjin planum circuli A tcV ^ dm if. 
k ¡9. vru¡. ßm:proptereaquodßnusarcuum4P,AGßntip/kmetperpendfeularesexBjGjinplanumcirculiAECF,demiJfa^cadentes 

inreäamAC,communemcir(ulorumßi^onm,vtpatet.
li iN C  facile demonßraripoterunt fequentia theoremata,quorum nonnullaplurimum ad jpharicorum triangulorum 

'Taìculum cànducunt.Primum autem acficundumfitnt duo Theoremata PtoUmai Cyclica inprtmoltb,AlmagefiÌ,fedmuli9 
èrettius,acfacilius demonßrata ex iis,qua in hoc fiholio ofienfafìint. Vnde omittenda non videbantur, ücet eorum vfits in bt~ 

ß e  triangulis non appareat.

I.

SI in fphæræ fuperficie ab vno punito duo arcus maximorum circulorum cducantur, 
quorum vterquefemicirculoiìtminor, &abcorumterminisinipibs refleòtancur alij duo ar
cus maximorum circulorum fe inter duos illos priores arcus interfecantes : proportio, quam 
iìnus fegmenti vnius edudorum arcuum inter terminum eius, &  arcum refiexum habet ad fi- 
num alterius fegmenti eiuiHem arcus edudijcom ponitur ex proportione, quam finus feg
menti arcus renexi inter cundem terminum,&  alterum arcum reflexum habet ad lìnum alte
rius fegmenti ciufdem arcus reflexi, &  ex proportionc, quam finus fegmenti alterius eduàto- 
rum arcuum inter eius terminum , &  arcum reflexum habet ad finum toüus eiufdem arcus 
edudi.

Ï.Xpunño A,inßperficie jphara educantur duo arcus AB,A C^éífñcirculis rmnores^^ à terminis BiC^refle^anturai 
ipfos duo arcus Bp, CE,fe interfecantes in F. Dicoproportionemfinm arem BE,ad finum 
arcus EA,componi ex  proportionc ßnus arem BF, ad finum arem F D ,'&  exproportionefi- 
nm arem CD,adßnum arcusCA.Du¿i» enim ex ̂ n ä is  B,AyD,adplanum circuli CE,tri-, + ̂  
busperpendtcularibmBG,AH,Dl',(¡S0m duocireuüA B,CE,fem utuofecantinE,& ex  

a Schol.+«. TT /  K  \ t )  punäit B,A,in planum circuü CE, demiffafunt perpendiculares BG, AH, “ erit vtfiimts ar*
huim T  cw EB^d fìnum arem EAyita reäa BG,ad reäam AH: Item quoniam duo circuli BD,CE,Jè
permuta»* m utuoficantin'F,&€xpunäUB,ß,inplanumcircultCE^eduä£funtperpendiculares

N BG,Dl;eriteademrationeivtfinm arcm FB,aä finum arcm FD,itare^BG,adre£tam
'S  C  Dl:DeníquequiaduocírculiÁC,CE,feinterfecantinC,&expun¿lisD,A,inplanumcir~ ^

cuJi CE,demijfafunt perpendiculares reÏÏaÏÏmà D l, AH-,eritfimiUter,vtfinm arem CD,adfinum a rcii^ A , it a reäa DJ,ad  ̂
reäam AH. Proportio autem reäa BG,adreäam AH, (pofita media linea Dl,)componitur exproportione reäa BG, ad reäa 
D I,& ex p ro p m 7one'relUDhadreäam  AH.lgitu ^ & p roportiofinm arem BE,adfinumareusEA,(qua eadem eñ,quapro~ 
portio BG,adMI,)componetur ex proportionefmm arem BE,ad finum arem E D ,( qua eadem eii,quaproportioBG^dDl,)
^  ex proportionefinm arem CD,adßnum  arem AC, (qua eadem eii,qua DI,ad AH.) Q ^ d  eiì propofitum.

I L

I I S D E M pofitis,proportio finus vnius arcuum edudorum ad finum fegmenti ciufdem 
arcusinterpundumec udionis,&arcumreflexum, componiturex proportionc finus arcus 
reflexi à termino didi arcus ad finum fegmenti ieiufdem arcus reflexi inter alterum arcum c- 
dudum ,& alterum arcum rcflexumj& ex proportione finus fegmenti alterius arcus reflexi in
ter terminum alterius arcus edu£ti, &  priorem arcum reflexum ad finum totius poilenoris ar
cus reflexi.

H O C  eii, proportiofinus arem AB,adfinum arcmAE, componitur ex proportionefinm arem BD,adfinum arcus DF,
ex proportione finm  arem CE,ad finum arem CE.Duäis enim ex punäit B,U,E,

- .adplanumcireuli A C , tribmperpendkularibmBG,EH,FI; quom^nJuacitçuli 
/  ■ i ï y ©  a b ,  A C , fe  mutuofecant i n A , &  expunäis B ,E ,in  planum ciremt Á C , denújfi

ß n t  perpendiculares BG,EH‘,  ̂erit, vtfinm  arem AB, adfinum arcus AE, itareéta 
% sM ^ o . ^ BG.ad reäam E H : l t e ^ ia  duo circuii B D ,A C , fe  interfecant i n D , &  expunäis ̂ B ,T ,in p la n u m e ir e u liA C ,d e d ttä a fu n tp e r p e n d ic u la r e s E tT ,F iie r itp a r ir a tio n e y V t

de. finm  arem DB,adfinumarcus DF,ita reäa BG,adreäam FLDenique quoniam duo circuii AC,CE,fe in C,interfecant&  ex 
punäis F,E,in planum circuii AC,demijfafunt perpehécularesfÍ^H; erit eadem argumentatione, vtfinm  arem C F, adfi-
m m a r e m C E , 'i t a 'r e ä a F i ,a d r e ä a m E H .C o m ^ n i t u r a u t e m p r o p o r t io r e a £ B G ,a d r e ä a m E H ,( p o f it a m e d ia l im a F l ,) e x

proportionereäaBG,adreäamFI,&exproporttonereäaFl,adreäamEH. Igitur &proportiofinas arem A B ,ad finum
arcu s A E ,( q u a e a d e m e íi,q u a B G ,a d E H ,) e o m p o n e iu r e x p r o p o r tio n e fin u s a r c u s B D ,a d fin u m a r c m D E ,(q u a e a d e m e íi,q u á

B G ,adFI,) &  exproportionefinm arcus CF,adfinum arcus CE,(qua eadem eít,qua FI, ad EH. )  Quodeîl propofitum,

I I L

IISD EM  pofitis i proportio fmus vnius arcuum edudorum ad finum fegmenti eiufdem 
arcus intereius terminum, &  arcum reflexum, componitur ex proportionc finus fcgmerîti 
alterius arcus edudi inter pundum edudionis, &  arcum reflexum adfinum reliqui fcgmcnti,
ficexproporäone finus fegmenti arcus reflcxiaterminopoilerioris arcus edudi inter tcrnii-
nmn arcum reflexum adiinum reliqui fegmenti eiufdem arcus reflexi.

HOC



eii, (repetiu figura primi theorematis)proportiofinas arcns ACy adfmu a rm  CD\ componitur ex proportione 
fn m  arcus A E M  fmum arcus E B j& e x  proportione finus arem BE,a i  fmum arcus FD. Q^p- .
ni‘íf»e»ifnduocirculiAC,CE,fiinterfecantinCy&expun£lif A ,D j demijfsfuntperpendi- ^
CHlaresAlIiDl,adplanumcirculiCE\^erit,vtftnusarcmCA,adfinumarcusCDyitareä.t ¿ /
AifMreäamDi:ltemquonkmduocircuüAB,CEyfemutuofecantinEy&expancli5A,B> / \ \ .
inplanum circuit CE,deduä£fim t perpendiculares AH, BG; eritfiimilimodo, vtfmui arcus r  F  ' \ d  permutan- 
EA,adfinum arcus EB, ita reäaAHy adreÜam BG: Denique quia duo circuliBD, CE,fe ;m - y 
tuo fecant tn Fy & ex pur:äisB,D,ad planum circuliCE. duäx fantperpendiculares BG, Dt; 

eri: eademrationeyvtfinus arcus FB,adfinumarcusFD,itareä4 BGt adreäamDUCompo- 
nitur autem proportio rz¿Í£ A ll, ad reäam D I , (pofita media linea BG,J ex proportione re
ti i. AU,ad reäam B G , &  ex proportione reäa BG, ad reclam m ‘. Igitur &  propor tio finus arcus A C , adftnum arcus CD ,
(qnx eadem efi, qu£ A H,ad D I,) componetur ex proportionefmm arcus A E, adftnum arcus EB, (qua eadem eii qu£AH, ad
B G ,)& e x  proportionsfitnns arcusBF,adfiinuma, CUS FD,(qU£eademeíi>qu£BGyadDl.)QMdeñpropofitum.

IV . 

11S D  E M  pofitis, proportio finus fcgmcnti vnius arcuum rcflcxorum inter rcrminum 
arcus cduilij&altcrum arcum rcfiexum ad linum rcliqui fegmenti,componitur cx proporrio- 
ne finus fcgmcnci vnius arcuum cdudorum inter cundem rcrminum,&: alterum arcum rcfle- -, 
xum ad finum rcliqui fegmenti, &  cx proportione finus altcrius arcus edudi adfinumfcg- 
menti illius intcr tcrminum,&: arcumreflcxum.

m e  e !i.(  repetita eademfiguraprimi theorematis) proportiofinus arcus BF,adfmum arcus FD, componitur ex pro- 
portime fmus arcus BE,adfinum arcus EA,&exproportionefinus arcus AC,ad fmum arcus CD. Cum enim duo circua BD,
CE,fi mutuo fecent in F,& exBD ,adplanum  circuli CE,perpendicularesBG,DI,fintdemifik',^ erit, vtfinus arcusFB,adfi~ a Schoko. 
numarcusFD,itareäaBG,adreäam DhQutaitemduocircttliBA, CE, fe  mutuo fecant inE. y &  expunäisB,Ayadcircu- huius, é> 
lum CE,perpendicularesducJ£funt BG,AH:erit quoque, vtfm m  arcus EB, ad finum arcus EA, ita reéla BG, ad reäam AH:
Denique quia duo circuli A C , CE/efe in C,fecat,& ex punäis A,D , ad planum circuli CE,demißefunt perpendiculares AH, 
Dl-,eritfim iliter, vtfinusariusCA, ad finum arcus CD ,itareäaAH ,adreäam DI.Proportioautem reäaBG,adrtäam  
DI, ( pofitamedialineá A H ,) componiturexproportionereäaBG, adreäamAH, &exproportionereäaAH, adreäam  
DUgitur &  proportiofinus arcus BF,ad finum  arcus FD, (qua eadem eñ\qu£ BG, adD h )componeturex proportionefinus 
arcus BE,adfinum arem EA, (qud eadem eil,qu£ BG,aà AH,) &  ex proportionefinus arcus AC,adfiinum arcusc D, (qua ea- 
dem efi,qua AH,ad DI.)Quodeiipropofitum.

V.
•

IISDEMpofids.proportiofinus vnius arcuum rcflcxorum ad finum fegmenti eiufdem 
inter terminum arcus edudi,&alccrum arcum rcflcxum, componitur cx proportionc fmus 
fegmenti alterius arcus edudiinrerpunòlumedudionis, &  arcum reficxum ad finum totius 
arcus edudi ; &  cx proportione finus altcrius arcus rcflexi ad finum fegmenti eiufdem inter 
priorem arcum eduCtiUH-^irpaorcm arcum rcflcxum.

HOC eH,(repetitafigurafecunditheorematis)proportiofinm arcus CE,adfinum arcusCF,componitur ex proportio
ne finm  arcus AE,adftnum arcus AB, &  ex proportione finus arcus BD, adfmum arcu¡ dF. Nam cum duo circuii A C , CE,fe 
in C.mutuo fecen t,& ex punäis E,F,4dpUnum circuii A C ,duä£ fintperpen 
diculares EH, FI, ® erit vtfinus arcus C E , adßnum at cus CF, ita reäa EH, ad A
reäam FLitern cum duo circuii AB, AC,f i  interfecent in A, &  ex punäis E,B, 
adplanumcirculiAC,cadantperpendicularesEH,BG',eritetiam,vtfinmar- 
CUS AE,adßnum arem AB,ita reäa EH,ad reäam BG : Qtäa dengue duo cir-
culiAC,BD,fe mutuofecant in D ,&  ex punäis B,F,ad planum circuli A C,de-  ̂ C
mi(f£funt perpenéculam BG,Fl,erit pariratione,vtfmus arcus DB,ad finum
arcus DF,tta reäa BG,ad reäam Fl.Componitur aure proportio reäa EH,ad reäa FI, (pofita media lineaBG,)exprcportio- 
ne reäa EH,adreäam B G ,& e x  proportione BG,ad reäam Fi. Igitur proportio quoque finus arcus CE, ad ftnum arcus CF,
{qua eadem eñ ,qua EH, ad FI,) componetur ex proportionefm u i arcus AE,adfinum arcus A B , (qua eadem eñ, qua EH,ad

BG,)&exproportionefinus arcus BD,adfinum arcus DF,(quaeadem eñ,quaBG,4dFl.)Qm deñpropofitum.

V I.
•••• ■ '
SI in fphxrxfupcrficic duo maximi circuli fcmumo non ad ángulos redos feccnt, 

duobus pundis in vno aifumptis ad altcrum circulum ducantur duo arcus perpendiculares: 
Erit,ve linus arcus intcr pundum intcrfcdionis, &  alterutrum angulorum redorum intercep- 
ti ad tangentem iliius arcus pcrDci¿d¿yilaris,ica finus arcus intcr pundum intcrfcdionis, &  al
terum angulum redumintcriccti ad tangentem alterius huius arcus perpendicularis.

DVO circuii maximi AB» A C ,fè mutuofecent in A , non ad ángulos reäos, &  ex punäis C, E,in circulo A C,ajfumptis 
dd circulum AB,ducantur arcus perpendiculares CB, ED. Dico ita effefinum arcus AB, ad tangentem arcus CB, vt eñfinus

R arcus
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arcui AD,ad tangentem arem ED.VroduciU enim arcuhm BC,DE, dont^oeant in 
F,® erunt BF,DF, quadrantes. Qmniam vero à punäo B , duo arem maximorum 
circulorum BF, educuntur, abeorumqueterminis A» F, adipfisduo arem A c ,  
TDyreßeäunturf i  interfecantes'jn componeturproportiofinm arcus Aii,adf>  ̂
m m  arem AD,ex proportionefinm arem BC,adfinum arem CF, &  ex proportic- 
nefinm arem FF,ad jìm m  arem DES Bíi autem, (cum CF,f it  complementum ar  ̂
cm B C ,) vtfinm arem CF, adfinum arem B C , itafinm totm ad tangentem arcus 
B C  ; conuertendoque vtfinm arem B C, adfinum arem C F , ita tangens arem b c , 

^  ad finum totu?n:ire?n ( eum EF,fit complementum arem DE,) vt finus are tu EF,ai
finum arem DE,itafinus totm ad tangentem arcus DE. Ig im p r opmio fmm arem A B M  ßnum arem ADyComponetur gno  ̂
que ex proporttme tangentu arem EC, ad fim m  toium, ^exproportionefm m  totim ad tahgentem arem DE. C um ergo ^  
proportio tangentis arcui BC, ad ta.igentcm arcus DE, componatur ex proportione tangentis arem BC,adfìnum  totum  ̂^  
ex proportionefinm totim a i  tangentem arcus DE-,quodfintts totm inter diäas tangentes f it  pofitm: erit/ v tftnm arem AB, 
adfinum arem AD, ita tangent arcus BC, ad tangentem arem DE ; &  permutando, vtfinus arem AB, ad tangentem arem 
CB,itafinm  arem ADjadtatigcntem arem ED.Qm deñpropofitum,

V I L

Sliniphæræ fuperficie duo quadrantes maximorum circulorum fe interfecent adaïi- 
gulos non redos,&  per extrema punda arcus maximi circuii ducatur, necnon ab aliquo pun
d o  vnius quadrantis ad alterum arcus perpendicularis dcmittatur: Erit, vt iìnus totus ad tan
gentem huius arcus perpendicularis 5 ita tangens complementi arcus per cxtremitates qUa- 
drantumdudi ad finum arcus quadrantis, adqucm perpendicularis arcus demiiTus eft, inrer 
pundumfçdionis,&arcumperpendicularemmteriedi.

DVOquadrantesmaximorumcirculQrtmAD,AE,ficentfifiinA,adangulosnonreäos, & p e rD , E , arcmeireali 
a is huiw. maximi defcribatur DE:= erunt que anguli D,Eyteäi.ltem ex C, punäo qimunque demittatur ad AD, arem perpendicuUì is 
h Zi. huius CBiProduäif autemarcubmDE,Bc,donec inF,coeant,^ erunt DF,BF,quaàrantes.DicoitaeJfefinum totum ad tangentem

arcus BC y vt efi tangens arem EF, qut complementum efi arcus DE, adfi
num arem AB. Quoniam enim à pundo D, duo arem circulorum maximo- 
rum eduä'tfuntD A,DF,& abeorum term inisA,F, duo alij refieäuntur
A E .FB ^ ficantisfifm C;  ̂erit proportio finm  arem C F , ad finum arcut 
BCyCompofiita^Kproportionefinm arem EF,adfinumarem D E ,^  expro^ 
portioncfirms totius quadrantis A D, adfinum arcus AB.̂  ̂Efiautejn, (eum 
CFyfit compiementttm arem Z>C> )  vt finus arcus C F , adfinum arem CB, 
itafinm totus ad tangentem arcus^C: Item, (cum DE,f i t  complementtm 
arcus EF,)vt finus arcus D Eyad finum arcÏÏfÈF, ita finus totm ad tangen - 
tem arcus E F \ &  conuertendo, vtfinus arcus E F , ad finum arcus DE, ita 
tangens areusEF,adfinumtotum. Igitur (^proportioftnus totius adtan. 

gentem arcus BC y compofita erit ex propo^otie tangentis arcus EF y ad f i 
num totu m ,& ex  proportione f.nusfotius quadrantis AD,adfinum arcus AB. Cu m e r so fm ortio tangentis arcus EF,aà fi
num arcmABy componatw quoque exproportione tangentis arcus E F, adfinum toTum ,^ exproportionefinus totius adfi- 
num arcus AB',quod finus totus f it  medius inter illam tangentem, &  hunc fmum. erit, vt finus totus ad tangentem arcus BC, 
ita tangens arcus EF, ad finum arcus, AB. Q m d (fipropofitum.

V I I L

j  SI in fphæræ fupe^fóe duo maximi circuli ad angulos non redos fe mutuo fecent, & à 
/  duobus pundis in vno aiTumptis ad alterum circulum duo arcus perpendiculares ducantur: 

Erit,vt fmus a r c u s  inter pun£tum fedionis, &  alterutrum pundorum fumptorum ad fecan- 
cem complementi arcus per reliquum pundum aiTumptum d udi, ita finus arcus interpun- 
dum  fedionis,& reliquum hoc pundum fumptum ad iècantem compÌcmenti arcus per alte- 
rum illud pundum  aiTumptum dudi.

lì^proximafigurafecentfefeduomaximi circuli AD, AE,in Ayadangulosnonreciosy &  ex punäis C ,t ,  ad AD,arcus 
ts.huiui. perpendicularesdueantur CB,ED,producanturque,donec coeant inF.^ EruntBFyDF,quadrantes,acproptereaCF,EF,com-

plementaarcuumBCyDE. Dicoita eßefinumarcusAE^adfecantemar' 
cus CF,vt eiifinus arcus ACyodjècantemarcus EF.Quoniamenim à pun
ä o D,duo arcus educuntur DA ,D F , a quorum terminis ^,I^,(íS9ali¡ad 
ipfos refieäuntur A E, FByfe interfecantes in C;  ̂erit proportio ßnus arem 
AEyad ßnum arcus A C,eompofita ex proportionefinus arcus DE,adfìnum 
totum quadrantis D F , &  ex proportionefinus totius quadrantisBF,ad 
finum arcus B C. £/? autem, ve ßnus arcus D E , ad finum totum qua- 
drantis DF , ita finus totus ad fecantem arcus EF;  ̂ propterea quod 
finus totus medió Toco pï^portionalis eii inter finum reäum arcus DE ,
&  feeantem arcus EF ,  qui complementum eil arcus DE : Eatlem-’ . 
que ratione ita eß ficans arcus C F  ,  adfinum totum , vt finus totus

quadran-
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quidrantU BF, adßnum arcus l i e  ; tjuodftnus totus medio quoque loco f i t  proportionalis interfecantem arcus CVy qui com- 
fU m entum e^arcusBCy&finum reäum arcw BC.igit^roportto finus arcus AE,adfiinum arcus AC,componeturquoque 
txproportionefecantUarem C¥yadfmumtotum,&exproporttonefmmtgtimadfecamemaremìiF,Cumergo&propor- 
tiofecantU arem CV,ad fecantem arem £F, componatur ex proportione feeantis arcus CF.adfinum totum T& cx proportion 
ne finus totim ad fecantem arcus EF;qttodfinm totus f i t  medim inter hasfecantes-.erityVtfinus arem A E , adfmum arem AC, 
ita fecans arem CF,adfecantem arcus EF‘y & permutando,vtßnus arem AE,adfecantem arem C F, tta fm m  arem AC, adfe- 
(antem arem EF.Qm deß propofitum.

AlirER.^QuomameiiyVtfinmarcmÀEyadfinumaremEByitafinmarcmAC,adfinumarcmCB-J}oceSì.permu-c4o.fjuhtf
tjndo, vt finus arcus A E, ad fmum arem A C, itafinm arem E D , ad finum arem CB; f  Efl autem itafecans arem C F , adfe- Ìiz.SinuU. 
m te m  arem HF, vt finus arem ED, qui complementum eflpofleriorii arcm EF, adfinum arem C B , qui complementum eíi 
»rcmpriorii CF-^erit quoque, vt finus arem A E,adftnum arem A C,itafecans arem CF,adfecantem arcus EF. Et permutan- 
ào,vtfinusarcmAF,adfecantemarcm CF,itafinwaret{sAC,adfecantemarcm EF.Quodefl propofitum.

hac àmonflratio locum etiam habet,licet duo púnela aßm pta fin t ad diuerfas partes punäificTionii.Secent 
enim rurfumfefe duo circuli maximi EF,BA,in b ‘, & à punäis F, E, aretu EF, ducantur •
dBAyarem perpendiculares FA,EB. Dico ita ejfefinum arem ED, ad fecantem compie- / X F
mentiaremFA,vtefifinmarcmDF,adficantemeomplemeiitiarcusEB. S Namquo- f’^o.huìu.
tiumeñ,vtfinmarciisEDyadfinumaremEB,itafinwarcusDFyadfinumarcmFA',& / j  \  * 
permutando,vtfinmarcmED,adfinumaremDFyitafinmaremEB, adfinumarcus /  I \
FiJ:'‘ VtautemfinusareusEB,adfinumarcusFAyitaeiifieanscomplementiarcusFA, J121.S/«««
ad fecantem complementi arem EB:erit quoque,vtfinm arem ED, adfinum aremDF, ^
itafeems complementi arem FAy ad fecantem complementi arem EB; &  permutandoy vt fm m  arcus E D , adfecantem com
plementi arcus F A,ita finus arcus DFyadfecantem complementi arem EB.Qmd eH propofitum.

REPETIVlMrsaHtemhiefiguramquartampropof3s.licetarcuumBCyCF,nullxfiatmentÌo,nettouamfiguram
cogeremurextruere* •

T H E O R .  39. P R O P O S .  41.

!  IN  omni triangulo fphærico,iînus cuiuslibet arcus adiÌnum anguli, quem fubtcndit, can- 
dem babee proportionem, quam fmus vtriufqucrcliquoirum arcuum ad lìnum anguli, qucm 
fubtcndit.

•»

SIT  triangulum fphæricum quodcunquc A B C . D ico ita effe finum arcus AB,ad finum anguli C , qucm 
fubtcndit,vt eft iinusÄFtHis A C ,ad lìnum anguli B.quem fubtcndit,& vt finus arcus BC,ad iìnum anguli A,quc 
fubtcndit. ̂ n t cnim primum omnes tres anguli reétii « eruntque propterea omnes arcus quadrantes. Manife- a CoroU.xs, 
ftum igitur eft,vt eft lìnus totus quadrantis AB,ad finum totum anguii rcfli C , ita elTc finum totum quadran- 
tis AC,ad finum totum anguli redi B,8ifinum totum quadrantis BC,ad finum totum anguli red i A.

D E N  D E  fint duo tantum anguli A , B, rcÄi,  ̂cruiitq; idcirco altus A C ,
BC,qua3 rantes,'= S: C,poIus arcus AB. Itàqucrurfus perfpicuum cft,vt eft finus A .
arcus AB,ad finum anguli C ,hoc eft,ad linunfarcus AB, (  Eite#fffr A B , arcus ^
anguliC,cum CrfittfoIusarcusAB, vtoftenfumcft^itaeiTefinumtotumqua- - — ^  /  \  zScholzò,
drantisAC, adfinum totum angulÌrcdiB,&finum totum quadrantisBC,ad 
finum totum anguli redi A; cum fcmpcr fit æqualitatisproportio.

 ̂ T ER .TIQ  lit angulus d u n ta x a t^ re¿¿us, &  reliquorum angulorum A , _
B,vtcrquered^rnor,vclm aior;vel alter red o  maior,&alterminor.Siigitur vterque red o  minor eft,‘¡cnm t ,t,«
omnes arcus quadrante minores.Producantur omnes,& fiant (juadrantesTÏÏT^ÂE^.Bhîfc'J^ perplm da D , c \o.iJrtt.
F,arcus maximi circuli D F ,&  per punda E,G,arcus maxiini eirculi E G ,du- fu . hutus.
catur;^eruntque anguli D , F, E, G , rcd i,g & B , polus arcus D F,& A,poIus ^  %Schol.z6.
arcus EG;ac proinde arcus DF,EG,arcus erunt angülorom B, A.Tam  vero hutw.
quadrans Bu/quam  A E , arcus eft anguli redi G,vt cx defin. 6. perfpicuum 
eft. Q u oniam igitur duo circuli maximi B D , BF,fe mutuo fecant in iphæra 
in pundo K ,^ m  arcu BD,fumpta funt duo pundaA,D,àquibusadarcum  
BFjdudifuntarcus perpendiculares A C , D Fj'‘ erityt finus arcus AB,ad fi- ô-hutta
num ircus A C , ita finus arcus ßD ,ad finum arcus DF,&permutando,vt fi
nus arcus AB.trianguli ABC,ad finum quadrantis BD ,hoc eft, ad finum totum anguli redi C , in eodem trian
gulo ABC.itafinusarcus AC,trianguli eiufdem A B C , ad finum arcus D F , hoceft, ad finum anguli B, eiufdem 
trianguli A B C E odem  modo erit,vt finus arcus AB,in triangulo A B C ,ad finum quadrantis A E , hoc eft, ad fi
num totmn a n g ^ e d i  C , eiufdem trianguli A B C , ita finus arcus B c , eiufdem trianguli A B C , ad finum arcus 
E G ,hoc eft,ad finum anguli A,in eodem triangulo ABC.Patet ergQ propofitum.

SI vero vterque angulorum A> B, eftredomaior, ^critar- ^  i}?.huiut.
cusAB,quá(^antcmÍÍíor:*^&íamarcusAC,quamBC,quadrante ^  i — Vs^huiu.
maior. ProdudoigiturarcuAB,inytramquepartem,vtfintqua- \
drantesAE,BD,abfcÜTisquequadrantibusAG,BF,'ducatur per \  j  /  2o.i.T .

■ punda D , F,arcus maximi circuli D F , per E, G , maximi circuii \ i  / /
arcusEGí^'critquerurfumBípolus arcusD F, &A,poIusarcus v v  m 26.hui.
Ç.G. Igitur D F , E G , arcus erunt angulorum B , A ,  nccnon tam 

T quadrans BD,quam AE,arcus anguli redi C,ex dcfin.óJtcm pro- 
ptcr quadrantes B D  ,BF, " vterque angulus D , F } Öcproptcr qua •

R. 1 drantcs



s zô.kuim 

C25. Umuj

drantes AH,AG,vterq; angulus E, G , réélus erit. Qnia ieitnr du» 
maximicirculi BD,BC,icm utuoin fphæra fccant in B.iïïïïptaquc 
funtin B D .d u op un d aA  D,à quibus ad BQduCtifiintJuoai eus 

g \ \  / /  AC,DF.perpcndiculares,°critvtfinusarcusAB,adrinum arcus
A C , ita finus arcus B D , ad fînum^cus DF.-ôc permutando, vt li
nns arcus AB, trianguli ABC,ad finum quadrantis BD, hoc cft.r.d 
finum totum anguli redi C,in codcin triangulo A B C .ita finus ar
cus A C,ciufdem trianguli ABC, adfinumarcusDFj hoccÎl.adfu 

^  num anguli BJn eodcm triangulo A BC. Ea^niquc l atione crit,
rtfinus'rcu^ABïtr'ânguÜ ABC,ad finum quadrantis AE, hoc cil, adfinum totum anguli redi C , in codent 
triangulo.A B C , ita finus arcus BC, eiufdem trianguli A B C , ad finum arcus E G , hoc cil, ad finum anguU A,ia 
codcm triangulo ABC.Q jiod eft propofitum.

^Sldeniqiieaiterangulonim A,B,redo maior eÎl,& altcrminorifitB, m aior& A, minor. P EritigitttraT- 
p 37.htiius. eus A B ,quadrante maior.T Item arcus A C ,quadrante etiam maior,at vero BC, minor quadrante. Abícindan > 
íj /+ hum tur ergo quadrantes BD,AE.ó¿ AGjjH’odudoque arcu BC fiat quadrans BF; &  per punda D . F, ducatur ar- 
t V  T\ cus D F, circuii maximi,nccnonpcr E ,G , arcuscirculimaximì

EG;® eritque rurfus B, polus arcus D F ,&  A.polus arcusEG.Igi, 
tur D F ,E G ,arcus eruntangulorum B, A; necnon tam quadrans
BD,quam AE.arcus anguh C, redi, cx dcfi.d.Itcm proptcr qua
drantes AE. A G , '  vterque angulus E, G , redns erit. Q t^otliam 
igiturduo circuli m axim iB A ,B F ,in fphærafemutuofecantia
B,fam ptaquefuntinBA,duo pun^a A,Djàquibus adBF,dùi5ìi 
funtduoarcusperpcndicularcs A C , DF,^erit,vtfinusarcusA-
B,ad finum arcus A C , ita finus arcus B D , adlììTum arcus DF; Se 
permutando, vt finus arcus AB,triing li^^BC, ad finum qua

drantis BD .hoc cfl ad finum totum anguli recti C,in eodcm triangulo ABC,Ìta finus arcus A C, trianguli ciuf- 
dem ABC,ad finum arcus D F,hoc eft,ad finum anguli B,in triangulo eodem ABC. Eodcmqucmodoerit%vt 
finusarcus AB,triangirfÌ ABC,ad finum quadrantis A E , ho'C tft, ad finum totum redi anguli C , in codcm ti i- « 
ángulo ABC,ita finus arcus BC.ciufdcm trianguli ABC,ad finum arcus E G , hoc eft, ad finum angioli A , ài:f- 
dcm trianguli A BC.Q uod eft propofitum.

o y  A R .TO  ac vliimo nullus angulorumJ^ ^ ,C ^ e d iis  fit.  ̂Per pundum A ,&  polum circuii BC, duca-
turarcuscircuîmïâxnni AD,cadatqucpn:numinlatus B C , intratri-

7 ìs,i.Tie. aniTulum ;)' erunrqucangiili ad D , redi. Quoniam igitur in iriangulo
A ÈD .angulusD  redus eft;erit, vt iam demo^iìratum eft, vt finus ar- 
cus AB.ad finum anguli ADB.ita finus a“cus A  D,ad finu in »nguU B;^c  ̂

^  pcrmutando,|Vt finusarcus AB, ad finum arcus A D . ita finus anguli A-
finum ang^ ÌB |Scd codc'm mod^,^unTñ tnàngulo A D C ,an 

sili us D , rcdus fit; eft, vtìinus arcus A D , ad finum onguiiACD« ita fi
nus arcus AC,ad finum anguli A D O &  pej;muta n d o jt  finusarc^sAD. ad finum atcusAC.ita finus an̂ mÜ A  ̂
C D .adfinumangid iA D C , tioceft,adfinumaS^liALDB,cumatìguliadD,fini.redÌ. E x æqualitatecl'go,&  
perturbata proportioncierit.vt finus arCus A Ë, ad finum arcus A C , ica finus anguH A C D ,act Imu7n anguli B;vt 
in appofita formula apparet. Igitur &  permutando erit, vt finus arcus AB, in triangulo ABC,ad finum anguli 
A C B , in codcm triangulo ABC,itatìnus arcus Á^íeiutdcm trianguli ABC,ad.finum anguh B,in eodem trian- 
guloA B C ,

its.uTkt. C A D A T  d ^ n ^  arcus per A  &  polum circuii BC,dudus in arcum BC,produdum  ad E /  eritqueangu- 
---------------- lus E,redus.Q uoniam igitur in triangulo A BE,angulus E.rcdus eftjcritvt de

monftratum eft, v i il nus arcu s A  B, ad finum anguliE , ita finus arcus AE, ad fi- 
num anguli B : &  permu tand o , vt finus àrcus AB, ad finum arcus A E , ita finus 
anguli h,ad finum anguli B. Sed cadem ratione. cum in triangul®>A£E, angu
lus E,redus fit,eft, vt finus arcus A Ë ,ad finum anguli A C E , ita finus arcus AC, 
ad finum anguli E:& permutando,vt finus arcus AE, ad finum arcus A Q ita  fi- 
nusanguli ACE,ad finum anguli E. Igitur ex æqualitate, &  perturbata propor

tionc, erit vt finus arcus AB,ad finum arcus AC.ita finus anguii ACEjhoceTCanguli A C B , (cum idem fit iinus 
' ' vtriufque anguli ad C . quod eorum arcus femic^culum conftituant, vt conftat 

ex cproll propof 5. huius trada tus. Pcrfpicuum autcm eft ex iis, quæ in trada- 
tione finuum diximus, duos arcus lemicirculurti conficicntcs, cundem habere 
finum)ad finum angu li B,vt in appofitaformulaapparct.Igitur&  permutando 
crit.vt fiiitìs arcus AB,in triangulo ABC.ad finum anguli A C ¿ , ciulcfem trian
guli ABC,ita finus arcus AC,in eodem triangulo ABC»ad finum anguli B.c iu f 
dem trianguli ABC. Q jio d ficx B , adarcum A C , ducatur alius arcus perpendi

cularis,qui velintratriangulumcadct,velin arcum produ?tum,oftendemus eodem modo.itacfll* finum arcus 
AB,ad finum anguli A C B ,vt eft finusarcusBC,ad finum anguli B A C . Itaq; in omni triangulo fphærico, liaus 
cuiuslibet arcus,& c.Q ^ d erat oftendendum.

ti9A .The.

arcus j anguli

AB. 
A D .
A C.

A C D .
A D B .

B.

arcus 1 anguli

A B . A C E .
A E . . E.
A C B.

C O R O L L A R I V M .

H iN C  pcrfpicuum eli, in omni triangulo fphærico rcd a n ^ Io , vtcft finusarcus redum atigulum Tub- 
tcndentis ad ÌÌnum totum nempc ad finum anguli re d i, quem fubtcndit, iu  cflc finum cuiushbet reliquorum

arcuum



arcuum ad finum anguli.nucm fubtendit.(^od idcirco dixerim.quiaplerique fcriptores hoc corollarium.tan- 
quam propofitionem ab fiac noftra propofitione 41. diucrfam, demonilrant-fed placuit nobis propofitionem 

! \  rcña^d'iim"*“ reddere.prout nimirum compleâitur & triangulum fphïricum rcaangulum,& non

; 1
J S C H O L I V M .
Í
Í INbaCy&fequentibmpropofitioniius adducemmprohlernmyquibus ß,btricorum triangulorum reélan^ulorum cal-

cuiusperficitur,qnaqueextpjtspropofittombmeliciuntur. QuanquamautemnonmnquanimvroblemaUaliquoplurapro^ 

ponantirmuefltgan tamenfimperpotißimum€n,qu9dqu<triturjinfertttrquepnmoacperfeexipfopriiblemate. 
^xhacfgiturpropoßtioneßquentutriaproblematacollfguntur. ’

î.

IN  trtangiilo fphærico redangulo, dato arcu, qui redo angulo opponitur &  alterutro ar
cuum angulum redum  ambientiumunuenire angulum huic arcui oppofitum.

ISItriangulo ABC.cuiusangulus C,reélus, datißntarcusA&J^.Dicodariqtto^  
angulum B,arcui A C ,oppofitum.^ Q m n im  enim eil,vt finus arcus AB,adfinum totum A
angultreäiCiitaßnw arcuiAC,adfinum anguliB: / N .

____ ^ ^ fy '^ t ß n m a r c m d m r e c lo i in g id o o p p o f it t a d ß n u m t o t u m ,h a .  f  \  ^
f in H ^ ß r c r n c tr c it iin g H lu m r e S iu m d m a d a lm d ^ r e p e m tu r ß n u s a n g u lt  \ b

VERVM hic£ügenter^m ndtndum eSi,m m angulm qtu:ßtm B,fitdcum , a n c h tu fm .S ie n m a m tm e a jM tm m  

] ‘ ««>‘«‘‘ entorepndm s^ngulum B:Sm rodlobtufm ,rdinqm tidem M cm ixfm im cuhfubU tm anm lum B.Pulcbrem . 
t ™ ‘‘ r c m iu m A C ,c m ^ m g u lu m n a u m c M a ,t.a n m iu lm B .a cm tisfitM o b tu fm > N a m fiA C ,e ß m im r ‘S ^ ^ l ‘t->’ '«-« 

‘ " ‘ •‘ V } « ‘ ^̂ ‘>‘ «‘ ’<‘ :Sm roquM rM tem m n ,tbt4 m .Sum tm usm tem hicttim gulum li,hm cum ,m qM vnm tm um m l\
g n b e jic tiu eil,& from d e tmUm »tcm O r n d n ^ n ^ t d e t U r n n J i^  ----------- ^  -

^  IN  triangulo fphærico redangulo , datoarcu, qui refto angulo opponitur, &  alterutro 
angulorumnonredorumunucnircarcumhuicangulo oppoiìtum.

iNeodemtrtangulodatusfitarcusAB,re£loanguloC,oppofitw,&infuperangulusB. DicodariquoquearcumAC, 

<inguloByoppoßtum^Cumemmfit,vtfimtsarcusAB,adfinumtotumangulireaiC.ttafinusarcusAC,adßnumansultB‘ 
m tcom iertendo,vtfm ustotusadfinum arcusA B,itafinusanguliBy,adfinum arcusA C. '

S lt g i t u r ß a t ,  'v tß n m to m s a d ß m im a r c m m g u l0 r e c io o p p ö ß t i ,ita ß n m a n > T fd id m A d a iiu d ,m -
u £ n {etu rßn i4 ^ a rctisq u £ ß ti.

^Hicautemarcuseritqaadranteminor,fidarusanguluseßamtus:quadranteautemmaior,ßobtufus.

^  IN  triangulo iphærico redangulo i dato alterutro arcuum circa anguÍumredum,S¿an- 
gulo,qui ei opponituninuemre arcum rcòto ángulo oppofitum. Oportet autem coftare, num 
tertius angulus fit acutus,an obtuius: vcl an tertius arcus fit quadrante minor, aut maior.

l^eodemtriangulodatusßtarcusAC,circ4 angulumC,reäum,&angHluspratereaB,illioppi>fitus.Dkodariquo^
que arcum AB. reäo angulo oppofitum.^ Cum enim fit,vt finus arcus A Cyanfinum angult B^tafinus arcus AB,adßnum ro- ^

tumanguhreaiOyentconuertendo,vtfinusanguliBydatiadfinumarcusAC,dati,itaßnustotusadfinumarcusAB,reao
angulo oppoßtiyquiqumtur.

S I ig itu r ß a t ,v t ß n u s a r ig u lid a t ia d ß n u m  d a ti  arcus, i ta ß n u s  to tu s  A d a liu d , r e p e r k tu r ß n u s a r -  ^r»xU. 
c m  q u A ß ti, q m  re6io  ¿mgtUo opp on itur.

/ OPORTET autem confiare,num tertius angulus A,acutus ß t ,  an ohtußis: velan tertius arcus CB,quadrante minor ß t,

*ittfnator.Hmcemmdißemus,quandoarcusqutfitusAB,eßquadranteminor,&quandomaiorifialiundeidmnconßite- 
rit.Nam fiangulusA,fuerttacutus,fiqm dem &BM tusfttacutus:VelfiA,fuentobtufus,fiquidem &B,datusfitobturus; 
b en t arcus AB,reäoanguboppoßtusquadranteminor.SiveroangulusA,fuerit acutusyatBjatusobtufus: VelfiA , fuerit ^¡r.huius. 
obtufus,atB,datus acutus-,erit arcus ABymaior quadrante.Ita etiam/i arcus CByfuerit quadrante minor,ßquid^ m &  AC» 

datusfitquadrantemmor-.VelfiCB,fuerit quadrAntem aior.fiquuiem &ACM tusfitm aior quadrate','  ̂erit arcus A B ,re-^  htäus
äo angulo oppofitus quadrant e mmor. St vero arcus CB, fuerit mmor quadr ante,at A C ,datus quadrante maior: Velfi CB, 
fu txit quadrante maior,at A C ,datus quadrante minor, ertt arcus AB, maior quadrante, itaque nonfatü efl, dari vnumar^

cumctrcareclumangulum,cumangulooppofit0yvtvultcopernicaspropof4-detriangulüß,lmicis:ldqmäinfcholiopro-
pof2i.fupra admonuimus -,fed dan ettam debetjpecies tertÿ anguli vel tertij arcus. Qua in re etiam lapfus eSiloan. Remm. 
propoßz7.üb.4.tnangulorumk '

t h e o r . 40. P R O P O S .  41.

■ /  IN  omni triangulo fphærico redangulo, cuius nullus arcuum quadrans fit, finus vtriusli-
■ bet reliquorum angulorum eandem habet proportionem ad lìnum totum , quam linus com 

plementi reliqui anguli ad finum complementi arcus ipfum fubtcnäenris.
K  3 I N



155 T R I A N G V L A
IN  trianguIoiph*rìcoABC,angulusB,fitredus,&nuIIusarcuiim quadrans. D icoita effe iinum anguH

C,ad finum totum , vt eil finus complementi reliqm anguli A , ad iinum complementi arcus B C , angulum A,
A SehoL iS. fubtendentis.Q^niam enim nullus arcuum ponitur quadrans,nuilus reliquorum angulorum rcdus ci it:̂  A- 
Uuim. lias triangulum ABC,duos Habens ángulos reétos haberet duos arcus quadrantes;quod non ponitur. Si^crgo

primum angulus A,acutus,&arcus AB.ipfi, & r c d o  ángulo B,adiaccns 
quadrante minor. Q uo polito, ̂  crit &  angulus C , acutus : '  atque adeo 
omnes arcus trianguli ABC,quadrante minores. Producantur arcus A -
B, A C ,&  fiant quadrantes A D , AE,'* ac per punéta D ,E , arcus DEicir- 
culi maximi ducatur D E , conueniens cum arcu B C , produdo in F; 
® Erit ergo vterque angulus D ,E , rcdus,ob quadrantes A D , AE; atque 
adco,cum&: angulus B,rcdus vtcrqucarcus BF,DF,quadrans erit, 
ob ángulos red o sB jD . EritquoqueDE^arcusanguli A ;  Sproptcrca 
quod A,pòlus eil arcus D E ^ L  quadrantes A D , AE. Item arcus E F,c6- 

pltìfieììtum crit arcus D E ,&  arcus C F ,complementum arcus BC, ob quadrantes D F , BF. Q u oniam vero>ia
Il cora.+i. triangulo C E F ,angulus E, redus eftj ̂  m t  yt lìnus arcus C F , ad finum totum, ita finus arcus EF, ad finum an- 
Uuitti. gt̂ ]i £CF:&conucntcndo,vt finus anguliTCF,hoc cit.angulì A C B , ̂  qui illi æqualis cilad verticem,adfinunt 
iù hutm. EF,italmüs totus ad finum arcus CF; &  p crm ^ n d o , vt finus anguli A C B , ad finum totum , ita finus ar

cus EF,hoc eft,finus complementi anguli A,aa ii'num arcus CF,id cfi, ad finum complementi arcus CB.Qnpd

cil propofitum.  ̂  ̂ a  r
/  SIT  deindeangulus Ajobtufiisj&adhucarcus AB,quadranteminor. Fiat angulus B AD ,redus, fecctq;

k io .t .T h . arcusAD»àrcumBC,in D .P rodudo  quoq;arcuAB.fiatquadrans AE,*^0CperpunctaE,D,ducaturaraisED,

h jì .h ià u s .  
c xi.hmug. 
¿ 1 0 ./ . T h .

e  t/  h n itu . 
f  i s -  h u iu i. 
gztf. huÌH4

i  SchoL z j .  
huifft. 
m  là .  hui. 
nCorolió. 
t.T h e o d . 
o  lu i .T h e .

137 
t i o . t .T h e .  

12S- huitts. 
u  i j .h u iu i .  
X 2 0 .huiu4

y  'Coro. 41 
hmtu.

circuli maximi fecans arcum A C ,in  F.Et quia duo anguliD AB,DBA>rcdi
fiint,  ̂eruntarcus AD,BD,quadrantes;atqueadeocum AE,quadrans quo-
que fit^^ arigulus D A E , redus, *” crit &  D E  > quadrans > &  A , polus arcus
D E . Igitur &  arcus A F, quadrans erit, " cum arcus EF, quadrante femper 
abfit à Sio polo, o Angulus item vterq; ad F,cum arcus A F , tranfeat per A , 
1)0111 arçus EF.rcduTe'ritifíjgterea EF,erit arcus anguli B A C ,ob  quadran
tes AE,'a F. Erit quoq; arcSpEcoplçjttïcntri arcus EF, feu anguli B A C ;^  
arcus C D ,complementum arcus BC,ob quadrantes D E , B D . Q uom ájcir 

„  tur in triangulo CDF,angulus F^redus eft.P erit vt finus arcus C D .W Ïin u  \
totum,ita finus arcus DF,ad finum anguli G ò ^ n u erten d o .v t finus anguli C,ad finum arcusDF,ita finus to- 
tus ad finum arcus C D :&perm utando, vtfinusanguli C,ad finum totum,itafinus arcus D F , hoc cfi:,finus co- 
plementi anguÌi B A C , aÌiÌnum arcus C D ,id  efl,ad finum complementi arcus BC. Q uod eft propofitum.

S IT  tertio angulus A,acutus,& arcus AB. quadrante maior. Q uo pofito, S crit rtliquus angulus C , obtu- 
acproinde arcus A C , rcdum  angulum B, fubtendens quadrante quoque maior, Abfcmdantur quadran- 

X 3 ?.h u tm . tes A D ,A E ,s&  perpundaD ,E,ducatur arcusDEjcirculi maximico-
iens cum arcu B C , protrado in F; '  eritque vterq; angulus D .E , redus, 
ob  quadrantes A D , AE;atq; idcirco,cum &  angulus B,fit rcdus,^ qua
drantes erunt BF,DF.Erit quoque DE.arcus anguli A,* quod A,|5olus 
fitarcusDE. Quare EF, complementum ellanguli A ;& CF,com plc- 
mcntum arcus BC,ob quadrantes DF,BF. Q u oniam igitur in tiiangu- 
lo  CEF, angulusE, rcdus eft, >' crit vt finus arcus C F, adfinum totum, 
ita finus arcus EF,ad finum anguli E C F  : &  co^nuertëdgvt finus annuii 
E CF,hoc cfl, anguli A C B . (Habent enimduoanguUadCreun3 ^ Ì i ^  
numjcum eorum arcus femicirculum conficiatit, ex coroll. propof. 5.)

ad finumarcusEF,hoccil,adfinum complementi anguli A,itafinus totus adfinumarcusCF,hoceft,ad finum
complementi arcus BC:&pcrmutando,vt finus anguli A C B . ad finum totum,itafinus arcus EF,fiuecomplc- 
menti anguli A,ad finum arcus CF,fcu complementi arcus B C Q u o d  eftpropofitum.

^ C ^ A R T O  ac vltimo fit angulus A.obtufus,&adhuc arcus AB,quadrante maior.Fiat angulus rcdus B- 
T h .  A lÌ& e tq u e a rcu s  AD,arcum BC,inD.Abfcindaturquoque,ex AB,quadrans A E ,z& perpunda E,D.duca-

tu r arcus ED,circulimaximifecansarcumAC,produ(^m  in F. Et quia 
angulus B,rediis ponitur, &angulus B A D , redus quoq; ex conflrudio- 
neefl,» crunt arcus AD,BD,quadrantes.Rurfus quiaarcus A D , A E ,qua
drantes funt.continentqueangulumDAE,redum,b eritarcus DE.qua-
dransjà: A,^oIus arcus D E ; ac proinde cum arcus A F, tranfeat per A ,po
lum arcus E F , «crit angulus F , redus. ItemEF,eritarcusanguii B A C . 
Prætcrea arcus D F , complementum erit arcus EF, feu anguli B A C ,&  ar
cus C D , complementum arcus B C , ob quadrantes D E , BD . Q u p rfia j^  
igitur in triangulo C D F , angulus F, redus ei ,̂ ̂  erit vt finus arcus CD,ad 

Á Coro 4 1  E  i ì  finum totum;ìta finusarcus DF,ad finum anguliD CF: Et conuertcndo,
huius. vt finus anguli D C F , hoc eil, anguli A C B . ( Habent enim arcus angulo-
e CoroB. 3. rum D C F , ACB,eundem finum,« cum femicirculum conftituant)ad finum arcus D F , hoc eft, ad finum com- 
htùut, plementi anguli BAC,ita finus totus adfinum arcus C D ,h oc eft, ad finum complementi arcus B C  Et permu

tando,vt finus anguli ACB,ad finum totum,itafinus arcus DF,fiuc complementi anguli BAC,ad finum arcus 
C D ,  feu complementi arcu sB C  Qimdeftpropofitum. Igitur in omni triangulo ÇhærÎco redangulo* &C. 
Q ^ d  dcmonllrandum erat.
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-It HE c  T I L I N E A-

/  . I-
I N  triangulo fphxrico redangulo,datis duobus angulis non redis ; inucnire arcum vtri- 

Jibct eorum oppoiitum,vna cum arcu, qui redo ángulo opponirur.

J N trUngulo AUC^mm Angulus Q jnâm ydtû ß n t  duo anguli A .B.Dicovtrumnis 
grcuumAC.BCytfHo^ dari,cum arcu AB. “ Q^niam  enim eß, vtfinus anguli A, adfinam a huim
totum-, ita ßnm complmentianguU B, adfinum complementi a r m  AC.ltem ytfinus art- ^ ^
guli B, ad finum  tetutttyttaßn m  compUmmi anguli A, adfinum compimenti arcus BC,

S I  ß a ty V tfm U 6 iin g u lid m y q u iq U d c ß tö U te r ia d U c e ty ä d ß m m tü ‘  ------Cé traxk.
f  tum^ iußnmcQmpkmentireliquianguli datiâddmdy prodiiceturßnm ^  
 ̂ complementi arem htticpoßeriori ángulo oppoßtiy qui quxritur. Inuento autem vtroque arcu circa an- 
giUum recium,reperietur quoque ex vtrohbet illorum, ¿  cx anguloT^ei opponitur dato ,  arem reäo 
ángulo oppoßtm, v t  inproblemates.propoß. 41. oßendimm.

Ì'TRVM *utmarcu$ACyBCßtttminoresquadYante,antmmresyitadifc€mus.Si*ngulusB,esiamtus, ¿ eritar-
f  CVS ACytt oppofitus quadrante minor. Si vero obtufus,quddrante maiorÆadm ranoneßangulus A,fuerit acHtuSyerit arcus 

ti oppdfiius BCyquadrartte minor:ß vero obtufusyqaadrante maior.

II.

I N triangulo fphxrico rcdangulo, dato alterutro angulorum non redorüm,cum alter- 
utro arcuum circa angulum redum ; inucnite alium angulum non red u m , & reliquos duos 
arcus.

I N  eodemtrUngulodatusfitprimttmarcUsACyCumattguloAfthiadiacente.DkodariquoqaeangulumByCumar- 
cithusBCyAB. ‘  CumenimfityYtfinus anguli A.adfinumtotumyita ßnus complementi 4ngultB:adfinumiomplementiar- 
cus AC (rtt conuertendo,vtfinus totm ad finum anguli A,datiyita finm complementi dati arcus AC,adfinum compUmentt
anguli B,q'tt quaritur,

/  Ä E ^^^^^^i^daturarcm cum anguloßbiädiacenteßßat, vtßnm tötm adßnum angulidati, 
itaßnm  complementi arem dati ad aliud reperieturß n m  complementi alterim anguli^quì qu^ritur. 
Jrhnc ex duohm angulis non reclis iam cognitis,  co^toßentur reliqui duo arem ̂  v t  in proxime ant£ce~ cum angu- 

. denti problemate demonjiratum eH. T^rtim  autem datmeHexhypotheß.
N T M  veroangtdusByqujfius f ita  utusyobtufufveydocehit datus arcus AC. SienimfHeritqnadrantemimr,erit d s ^ .h u m .  

gngnlui B, f cut us; f i  vero maior quadrantey obtufus.

DAT ('S dvindefit arcus AC^cum anguh B,fibi oppofito, conßetq^ de reliquo ángulo Ay num acutusfit,an obtufits : vel 
d ' altero arcu BCyCiria reólum angulum,qu*ltsfit. Dico rurfitm dari reliquum angulum A , reliquos arcus B C , AB»
Niw  ̂ cu*nfit,vr finus ahgulÌA,adfinum totum , itafinus complementianguUB, adfinum compfementiarcus AC; e 41.I&«»«#. 
(oniiertindo,V(ßnu£ComplmetttiarcMACjd4tiadßnumcomplemettii anguli B, dati, ita ßnm  totm adfinum anguli A,
quafiiti.

1G J T V R  cUm datur arem cum anqulgfihi ö^poßto,ßfiat,vt ßnm  complementi arem dati adß- PrajeU, 
IL numcomplementiangulidatt,itaßnmtotmadaimd,procreabit/trßnm rcliqui anguli y qui quaritur, 

Üx duobm ergo angulis non reit 'is iam cognitis\cognoßentur reliqui duo arem, v t  inpræceiknttproble- cumAngté- 
mate monßrauimm, Tertim  autemper hypotheßm datus eH. . oppofito,

o r O R  TE T autem confiareynumreliquus angulus AyfitacutusyanobtufitSyVtfiÌ4 tur,qualisangulusfintiiinuento 
rrfonät nsf it  acápiend-t(y4cutufne,an obtufus. Q^odfi confiar et de arcu BC, qualis f it , tll'co cognofceretur quo^.Jpecies aH- 
guliA.NAmfianusBC,fueritquadranteminory  ̂ erit angulus A,acutifs : fiauremqitadrantentaioryobtttfus.Pariratio'ç 

neyßfciretur,qualiißtarcusAB,ungulorei}ooppofitUi,continu9jpeciem4 nguliA,iogtiofceremits. Nam f i  arcus AB fuerit ^ 
pitnorq ladrante&datus quidem angulusB^acutusy S erit quoque angulus A.acutuf'ysiveio^us angulus B,fit obtvfis, <^¡s.huius„ 
ent quo^obttffm angulus A. At f i  arem AB fuerit maior quadrantey&datusquideìHanguiÌisBACùtHSyeritangaliu Ayobtu- 
/it‘ ; i’i vero datM anguhs B,fit obtufu/,erit angulm A,acutus. Itaq̂  non eil fatis,dari angulum non reilumycum arcu oppo- 
(r^^vtYultCopermcus propof4 . de triangulis Jpharicii : Id quodfiprdquo^onm m uîinfiholioprt^of.it.feddebet etiam 
(Qiijpec'fs fer:^^nguiyVelJptciesarcusalttriuscircareâumangulum;velcertejpec;esarcusreiloangulooppofiti.QminreError Cù- 
hpjus tsl NtcoUus Coper ntcui,qut voluit in propof 4 . de triangulufiiharicis ,f*tn  (jftyVt detur a rm  ch ca reüumangulum, perniò, 
cum alterutro angulorum nonre¿iiirum.Falfum enim boc eíi de anguh dato arcuioppoftio» ntfi aüudpratereaconßetyVt 
h.c d:x:.ht4f,&tnfihoUopropof. 21. monuimus*

T H E O R .  41.  P R O P O S .  43.

IN omni triangulo fphærico rcdangulo,cuius nullus arcuum quadrans iit,iînus compie- 
menti arcus reduni angulum fubtendentis ad iinum complementi vtriufvc reliquorum arcu
um eandem habet propordonem,quam iinus complementi reliqui arcus ad iinum totum.

IN  triangulo fphærico rcdangulo ABC,angulus B,fit redus,&nullus arcuum quadrans.Dico ita tife finum 
complementi arcus AC,ad (inum complementi arcus v.g. AB,vt eft finus complementi rcliqui arcus BC.ad lî- 
nujTi totum. Qnpniâ enim nullus arcuü ponitur quadrans,nulius reliqiiorfi anguloru crit redus. * Alias trian-  ̂ ^  
gulù AiiCjd^üS ángulos hiibcs redos haberct duos arcus quadrantes, quod non ponitur.Sit ergo prim ú angu- hm us.

R. 4 lus
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lusA,acutus,&  arcusAB,ipfi &  redo  anguloB,adiaccns quadrante 
minor. Q uo pofito,  ̂ crit &: angulus C , acutus; <= atq; adeo o- 
mncsarcustrianguli ABC,quadranteminores. Producantur ar
cus A B ,A C ,&  fiant quadrantes A D , A E ;  ̂ acp erp in d a D ,E , 
arcus D E ,circuli maximi ducatur D E , conueniens cum arcu BC, 
produdoinF. « EritergovterqucangulusD,E,redus,obqua- 
dran tes A D , A E  ; ¿tque adeo, cum &  angulus B , ponatur rcdus, 
erit vterque arcus BF, DF,quadrans, ob redos ángulos B, D . Præ-

^  —  tereaBDjCritarcusanguHF;  ̂ proptercaquodF,poluseft arcus
f i  BD,obquadrantesBF,DF. Item CF, complcmentumeritarcus

£^'’ "̂*“ **BC;&BD,CE,complementaarcuumAB,AC,obquadrantesBF,AD,AE. S Manifeftum autem eil in trian- • 
guio C E F , ita cfte finum arcus C E , hoc eft, finum complementi arcus AC,ad finumanguli F,hôc'cit.ad finum 
arcus BD,feu complementi arcus A 3 , vt eft finus arcus C F , hoc eft, finus complementi arcus BC,ad finum an- 
guIirediE,id eft,ad finum totum.Quodeftpropofitum.

 ̂S lX dcinde angulus A.obtufus,&adhuc arcus A B ,quadrante minor. Fiat angulus B A D ,rcdus fccctque 
hio.i.Th. arcusAD ,arcum BC,inD .ProdudoquoquearcuAB,fiatquadransAE.  ̂ & p e rp u n d a E ,D , ducaturar-
i Schol. zs. cus ED,circuli maximi,fecans arcum A C ,in  F. Et quia duo anguli D A B ,D B A ,red i funt, ‘ erunt arcus AD,

BDjquadrante$iatqueadeocumAE,quoq;fitquadrans,&angu- 
któ.hítius >-v lus D A E ,redus,  ̂ erit &  arcus DE.quadrans; acproinde BE,ob

quadrantes BD ,E D ,erit arcus anguli B D E, hoc eft, anguli CD F,
 ̂ qui illi ad verticem eft æqualis. Q upniam vero A , polus eft 

arcusED,erit&arcus AF,quadrans, "  cum arcus EF,quadrante 
femperabfitàfuopolo; ° necnon&anguIusAFE,&angulusC-
FD ,redus. Prætcrea crit arcus C F , complemcntum arcus A C  ; & 
arcus BE,complementum arcus AB»S¿ arcus CD.compIcnricntum 
a;‘cusBC,obquadrantcsAF,AE,BD , P Perfpicuum autem eftin 
triangulo C D F , itaeffe finum arcus C F , hoc eft finum compierne- 

huUis AC.ad finu anguli C D F,hoc eft, ad finum arcus BE,fiue complemenri arcus AB, vt eft finus arcus CD ,
qii- nempe finus complementi arcus BC,ad finum anguIiredìF, hoc eft, adfinum totum.Quodeftpropofitum.

TE R .TIO fitangulusA ,acutus,& arcusA B ,quadrjntem aior. Quopofito, q erit reliquus angulus 
acproinde arcus A  C ,  redumangulumB,fubtendensquadrantequoquemaior. Ab- 

fcindanturquadrantesAD,AE. *&perpundaD ,E,ducaturar- 
cus D E ,circuli maximi conueniens cum arcu B C , produdo in F;
* Eritque vterquÈangulus D , E, rcdus, ob quadrantssAD, AE; 
atqueadeo,cum&anguIusB,redusfit, “ quadranteseruntarcus
BF,D F; proptereaq; BD,arcus eritanguli F.Item arcus CF,com-
plcmentumeritarcusBC,&arcusDB,EC,complementaarcuum
A B ,A C ,o b  quadrantes B F ,A D , AE.  ̂ Perfpicuuhi eft autcm in

■I i.i.httim t ;  -----^  triangulo C E F ,ita cíTc finum arcusEC,id eîOmïïm complcmen-
tiarcusAC,adfm um anguli F ,h oceft,adfm um arcusD B , hoc 
eft, ad finum complementi arcus A  B , vteftfinusarcus C  F , 

nempe finus complementi arcus B C , adfinum anguliredi E ,  hoc eft, ad finum totum. Quodcftp'ro- 
pofitum. '

P O S T R E M O  fit angulus A,obtufus &adhuc arcus AB,quadrante maior. Fiat angulus redus B A D , fe- 
yio.i. Th. cetquearcusAD,arcum BC,inD.Abfcindaturquoquecx AB,quadrans A E , y &perpundaE,D,dcfcriba- 

tur arcus ED,circuH maximi fecans arçum AC,produdum  in F. Et quia anguIusB, ponitur rcd u s, &angulus
B AD ,rcdusfaduseft,  ̂ cruntarcusAD.BD,quadrantes. Rur
fus quia arcus A D , AE,quadrantes funt, contineatq; angulum re- 
d u m D A E ,  ̂ erit& arcusD E,quadrans,& A , polus arcus E D ;

 ̂ atque adeo angulus F,redus erit. PrætercaquiaDB,DE,qua- 
drantes funt oftenfi,erit E ,B, arcus anguli B D E , hoc eft, anguli C-
D F,qui illi c ad verricem eft æqualis.Item cum A,polus fit arcus E-
F,eritarcus AF,quadrans, quod arcus E F , quadrantefempcr 
abfit a fuo polo. Arcus item C F , complementum eritarcusAC;
&  arcus EB,complementum arcus AB; &arcus CD,complemen- 
tum arcusBC,obquadrantesAF,AE,BD. e Manifeftum eftau

tem in triangulo C D F , ita effe finum arcusCF,id eft,finum complemenri arcus AC,ad finum anguli CD F,hoc 
eft,adfinum arcus BE,fiue complementi arcus A B ,vt eftfinus arcus C D , nempe finus complemcnri arçus BC, 
^  finum anguli redi F,hoc eft,ad finum totum. Q ^ d  eft propofitum. In omni ergo triangulo fphærico re
dangulo,&c. Q upd erat oftendendum.

t3 ? .h u iu s .  C ,  jobtufus; 
S20. I .T h .

C 2 s huius.

MÍJ. huius.

e  ij.h ttiu s .

A 2 6. h u iu s

h z s .r .T h e .  
C 6 . huitfs. 
d Coros.\6» 
t .  T h eod.

^ \i.h u itis .

s  C H o  L I V M. 

S E Q V E N S  problema ex hac propof colligemus huuc in modum.

Î.

IN  triangulo fphærico redangulo,dacis duobus arcubus quibuslibctj inucnirc tcrtium 
arcum,&  reliquos duos ángulos non redos.



IN  triangulo ABC y cuius isngulwC,reÜ:»Sy dati fin t primum duo arcus A C,C B t A
(trcaangulum rectum C. Dico dari quo^ tertium arcum AB,cum duobus angulis AiB, * ® ̂ -i-huitu
Quoniam enim íñyVtfinm complementi arcus A B , adßnum complementi arcus A C , ita 
finus complementi arcus CB, adßnum totum ; erit conuertendo,vtfinm totm adfinum 

‘ complementi arem C  B , itafinus complementi arcus A C ,  adfinum complementi 
arcus A B.

^  ^ V A M O B R B M ^ d a t k  d u o b m  red iu m  a n g u lu  arctibu^ iim b ìe n tib m ,

•^ ¡ß ^ tjV tß n u i t o t m  a d fin u m  com p lem en ti v t r im lib e t  arcu u m  d a to ru m ^ itä fin m  co m p lem en ti a tten u a  ^fgxU, 
a re m  d m  a d a liu d ip ro d u c e tu r fin m  co m p lem en ti a re m  recio  angulo oppofith q u i qudtritur. E x  d a to  au- 

te m  a rcu jq u i r e B o  angulo opponitur^cum  v tr o u is  arcu circa r e c iu m  angtdum^^intienietur a n g ulus e i  op~ &arcus firm 
f o ß t u s j  v t  in ^ ro h lem a te  i .  p rop of. 4 1 . tracädi?nifs. unguium

V t R  V Mvero quafitus arem AB, quadrante minor ßt,aut maior ̂ docebunt duo arcus dati,si enim vtcr^fuerit 7ni- 
nor aut maior quadrante,  ̂ ^^f^^^cmAB,quadranteminor:SiverovHusfitquadranteminor,^altermaior\ erìtarcmu. u.,;..,
AByquadrante maior. ° ij.»?«*«.

DATVS deinde ß t  arem ABjreéìo angulo oppofitus,cum alterutro arcuum cirexangtdum rectum j vt cum AC. Dico 

rurfìimdarireliquumarcumCB,cnmduobusanguIUA,B. NamcumfityVtfinuscomplementiarciisAB, adfinumcom-

pUnientiarc:isACyitafiinuscomplementiarcHsCB,adlinumtotum',eritconuertendOyVtfimmcomplmentiarcusACyadß-^^^ '
m m  complementi arem AB,it a ßnm totus adfìnum complementi arcus CB, ^

d a to  a rC H ,qm recio angtdo opp onitur¡cu m  a lteru tro  a rcu u m  circa  a n g td u m  re- f̂^xié,

ä u m f i f i a t ,v t f i m 46c o m p le m e n tia r c m d a tic ir c a a n g u lu m r e ä u m a d fin u m c o m p le m e n tia r c m a n g u -f^ ^ '"^ °^ ^  
lo  reélo  oppofitt j i t a f in m  to tu s  a d  a liu d ,  in u em ettirß n u s  co m p lem en ti a lter iu s  a rcus circa a n g u lu m  re- teSloangu-
clu m ^ qu i q n ^ ritu r . E x  qu ou is a u tem  arcu d a to  circa reà lu m  a n g u lu m ,cu m  a rcu , q u i  r ec io  a n g ulo  oppo- 

m t u r ,rep erietu r a ng u lu s i ll i  a rcu i oppofitus, njt w p r o b le m a te  i .p r o p o f it i .  d em o n ftra tu m  esi. Z 7 o c u Z '

Aì^ vero tertius arcus CB,quafitusf it  quadrante mmor,aut maior,inteOtgemus ex duobus arcubus datis. Si namque «^gulum 
arcus AB,angulo reäo oppofitus fuerit quadrante minor^ß quidem é '  alter, 'atus A C ,fit quadrante minor,  ̂ erit &  arcus
CB, quadrante minor ‘, f i  vero A C  f i t  quadrante m4for,erit &  CB^maior quadrante. Si autem AB,fuerit quadrante maior,

fiqmdem& AC, fit quadrantemaiar,erit CB,qtuidranteminor,fivero AC,fit minor quadrante,erit CB,quadrantemaior.

s  C  n  0  L  t V M  i l  / s - , .
^ tcqu id

/  Q J  A M V  IS  &  hinc propof. & am eciili«tem  42. quadrimimbremfecerimm, v t vtra^ in omnibus ctfibm de- 
tnonfiraretur : futís tamen fuijfet, ßvtra ^  in primo cafu, exifientibus nimirum omnibus arcubus quadrante minoribm,de- guio fbhs,  ̂
vionfirationefuiffet confirmata. Eo enim cafu demonfirato,facile demonfiratio- rtco rta*n
nem omnibus aUis cafibus acconmtdabimas. Sit namq  ̂triangulum (pbaricum A
quodcunq^reäangulum ACD, habens angulufíüí,re¿tum. Âm  igitur duo arcus
AC,CD,circaangulumre£iHmqtiadrantefuntmin9res, « ac proinde &  ter- -
t m  arcus AD ,quadr ante quoque minor', aut vnus quadrante maior,& alter mi- y  Ö  mimTesX
nor; aut denique ambo quadrante maiores: w de eafob ß>harico triangulo re- cum etiam
dangulo animus,  in quo nullus arcus eii quadrant Smt prmum duo arem AC, habet i» a-
CD, circa angulum reäum^^üädrante mmoresT quopofito, f  eritvterqueangu!usD,A,acutus,proptereaq.trianguloA- 
CDydemanfiratio vtriuf^ propofitionis conueniet, quoad primum cafum.

SIT deinde arcus DC,quadr ante maior, &  C  A,minor. P r o d M  arcubus D C, DA, donee coeant in S; S erunt DAB, ^  
DCB,femicirculi‘,atq^adeoCB,quadranteminor.Sunt ergo in ttiangulo ABC,duo arcus AC,CB, circaangulftmreclumC, 

quadrantemimres. Qaare,víproximeo/iendimus,eivtriuf^propofmonüdemí)nfiratío,quoadprimumcafum,conueniet.
Cum ergo itdemfiinus tam red i, quam complementorurnffint arcuum, &  angulorum trianguii ACB, qui arcuum, &  an-  ̂

gulorum trianguii ACD', (Nam,vt in finubus diximus,arcus CD,CB-.eundemfinumhabent tam r eñHm,quam complemen
ti,necnon& arcus AD,AB.ltemj^reäianguliaiC, eundem fiinumhahent,nempetotum, quam anguli obliqui ad A,  ̂ h j-. huiut.
cum duobus reäis fin t aquales. D e n ^  &  anguli D,B, eundemfinum habent, * cumfint interfe aquales: Arcus autem A - i hu i/a .

C,vtrique triangulo communis eñ .) liquido confiât,quicquid de finubus a>'cuum,angulorum^ trianguii ACB, fuerit ofien- 
fum,idem infinubus arcuum,& angulorum trianguHACD.bcum habere.

P O S T R E M O  fintduo arcus D C , C  A,quadrante mames : quo pofito, erit arcus CB,minor quadrante. Habet igi
tur triangulum ACB,ar cum AC,circa angulum reäum C , quadrante m aiorem ,&CB, minorem. Quare ei,vtproxime eñ  
demonfiratumy vtraquepropofitto conueniet. Cum ergo iidemfmus tam reäi, quam complementorum,fint arcuum, &  an-t 
gulorum trianguii ACB,qui arcuum, &  angulorum trianguii ACD,vt paulo ante diximus, liquet eafdem propofitiones tri 
angulo quoque ACD,conuenire. Perpcuum  ergo eii,quicquid de finubus arcuum, angulorumque trianguiifpharici reäan- 

, guliycuius duo arcus circa angulum reäum quadr ante funt mmores,demonfiratum fuerit, locum etiam habere in quocun^ 
alto triangulofpharico reäangulo.

IDEMprorfus dicendum eSi de tertio cafupropof^i- SatU enimfuijfet illum demonfiraffe in triangulo reäangulo, cu
ius omnes arcus funt quadrante minores,quale eñ triangulum fecunda figura prop, ̂ i.diäa', cum eius trianguii demonß ra
tio omnibus aliis conueniat,vt ex demonfiratis in hoc fcholio eñ manifefium.

EX his, quaproxtmii tribuspropoßtianibusdemonßrauimHs,abiolutm iam per ßnus eñ calctilus triançulorum 
ncorum rect^gulorum: guare lam nonreäan^ulornm calculus (jqm  deberet.Sedgutaper Imeas tansrentes.acfecantes bre~ 
musplerumq^ triangulorum reäangulor um calculus,quam perfinus,expeditur, adiungemusfequentes propofitiones ad tr i.  
anguUquoq^fphmca reäangulafpeäantes,antequam triangulorumfpharicorum non reäangulorucalculum exponamus.
V t autem clariores fiant demonfirationes, &  minus confufkyproponemus femper triangulumfphæricum redangulum, cuius 
duo arcus circa angulum reäum,acproinde omnes tres, minor es fin t quadrante. Nrfw eadem demonpationes aUu omnibm

conum-



»is
\)z6.huiui

c

X02, T R I A N G V L A
\>t \n hoc íchotto demonfirauimm:quippe cum &  tam duo arcus femicirculum confictetites,quam duo anguli duo- 

bus re¿iU aquales, eandem habeant tangentem,acfecantem, quemadmodum &  eundem finum, vt m tra¿latm e tangmtt^ 

um ,&fecantium  monumm,

T H E O R .
IN  om ni trianeuloiphæ rico redangu lo , cuius om nes arcus quadrante fm t m m orcs : fi- 

/  nus t^m TadTîhiim  vtriufuis arcuum  circa rc d u m  angulum  candcm  habet p roportionem , 
quam t a n g e n s  anguli n o n  re d i d id o  arcui adiacentis ad  tangen tem  rcliqui arcus circa angu

lum  red u m ,h u ic  ángulo oppofiti. 
IN tnaneuIofphæricoABQcuiusomncs arcus quadranteminores,fitanguKisC,redus.Dicoitacifefi-

. . num totum adfnum  arcus BC.vt eft tangens anguli B, ad tangentcm areus A C  Pmdudis cnim arcubus BC,
B A  d o n e c íia m q u a d i-a n tc sB F ,B D ,a c p c rp u n a a F ,D ,a rc u F D ,c irc u h m a x im i d e fc n p to ; crit v terq , an- 
eu lus F ,D ,r e d u s ,o b  quadrantes B F , B D : & D F .  arcus erit anguli B . t> c u m B .p o Iu s fita r c u s D R  ^ i g i t u r
duocircuiimaximiinfphæraBF.BD.fecantfefcinB,dudiqucfuntcxA,D,adBF.arcusperpendicula?rsAC, 

T W .d . D F ; «= crit,vtrinusquadrantisBF.hoccft,fmustotus,adtangentcmarcusFD,hoceft,adtangcntemanguh
fchoUo. *  B,itafinusarcusBC,adtangentemarcusAC: Et permutando, vt finustotusadfmum 
huius. ------- iL<ParcusBC,itatang€nsanguliB.adtangentcmarcus A C  Nonahter

7 ^  cíTj finum totum ad finum arcus AC,-vt eft tangens anguli A , aU tai^ ^ W n aW s ÌÌL.wz V \ y  j  patet,fi arcus A C , AB,producantur,donee fiant quadrantes A G , AE,perque G ,E , arcus -
\  y ^ v /  maximi circuli dclcribaturG E:  ̂ Erit emm rurfus,vt finus quadrantis A G , id cit,Imus

d Theor,6. N X  - i  jQtus.ad tangentem arcus E G , feu anguli A , itafinus arcus A C , ad tangentem arcus BC :
^  ' Et permutando,vt finus totus ad finum arcus AC,ita tangens anguli A,ad tangentem ar-

cus B C  In omni ergo triangulo fphærico redangulo, & c.Q uod erat demonftrandum.

s c n o t i v K ^  

coÏÏigtmmdüo fequentia problemata.

Ì.

I N  ttianeulofphæricorcaanguIo,^atoalterutroarcuumcircaangíilum rcftum , cum
ak cru tro  angulorum  non r e a o ru m ,reperire alium  arcum  circa reòlum  angulum ,&  rehquum  
an cu lu m  non  rcd u m ,cu m  arcu,qui re tío  ángulo gpponitur; dum  r ^ d o ,ÿ i a n d o ff lg d ii.s d y  
tus Qpppnitur arcui d a io x o n ftcta n rcliq u u sa rcu sc irca rcñ u m  angüTum fit quadrante m m or, 
m a io rv c ^ a n re liq u u sa n g u íu sn o n re ¿ E u síÍta cu tu s,o b tu fu ívc .

ÏN tr ia n g u lo  ABC,cuius.angulus d,re¿lus,datus f t  primum arcus AC, cmn an-
guloA M ia d ia cen te. Dico dari quoque arcam BC,vna cum ángulo arcu AB. ®

« A,i,.hmus, /  Qmniam enim eñ,vtfinus totus aifinum  arcus A C , ita tangens anguli A , ad tangen-

Praxis >elí c í  'iB  $  I  (  quandodatuT arcus cum anguío adiacente to~ 
daturaicf ^ ^  tusAdJiniim dátia.rciiSi jía ta n g cn sa n g u lid a tia d a lilid y  producetur  

tan gem  arem  qu4 ñ . P^pndem^ o a r c u d a t o , á m z ^ l o d a t o J m i e -  

te. n ietu r alter m g iilm n o n reB m ^  ¿ ^ a rcm r eclo a n g d o o p p Q fii^ v tin p rô b iem a tez .p ro p o j'.^ z .d em o n -

fira u im iis.

ANveroarcusquéfittuBC,fitquadrantemimr,maioru€3ÍndicabitangulusdatMA. N am fifm ttacu tu f,  ̂ ent

arcmBC,quadranteminor, fiveroobtufus,quadrantemaior. _ ,
SIT deinde datus arcus AC, cum ángulo B jib i oppofito, conftetquepraterea de altero arcu BC,num quadrante mtn 

g ̂ ^huiu4fit,an maior ; vel an alter angulas A, acutusf it ,  an obtufus. Dico rurfum dari arcum B C, vna cum ángulo B, &  arcu 
Cum enimfit,vt tangensangultB,adtangentemarcus AC,ita fmus totus a i  finum arem BC ;

Tr^U. ríí S l(c ,m n d o d M w a r c m c u m m g d o o ffo fito )i¡a ,'V ttm g m s a n g u lid m a d tm p n U m  d a tia r-

datur̂ arcç cm ,itarm u stotm a da lm d ,rep € rieturfm m a rcm o[u á fitu  E x  dato veroÆ cti, &  ángulo dato d a b i t u r ^   ̂
d te r a n g u lm n o n r é a m ,  é  ^rcm  reB o  án gulooppofitm ,  v tin p ro b k m a te z .p ro p o jitto n is  4 2 . 

xim u4.

o  PO R T E T autem confiare,an arcus B C,fit quadrante minor,
"Iñ m a ior , vt fciamtis, qualis arcus tnuent^finuixepnùnsacçtpiendus

fir , an videlicet nún&r quadrante tan vero maior. Qÿodfi confiaret de 
ángulo A,qualisfit,fia tim  cognofceremus, qualis f i t  arcus BC. Exifien- 

. . .  r i  \ K  teenimanguloA,acuto, h eritarcusBC,quadrantemmor: exifien-
b 34.hmué V  ______ obtufo,quadrante maior. Sic etiam , f i f i tretur, qualis f i t  arcus

A B , re¿loángulooppofitus,jpeciemquoque arcus £C, cognofceremu^.



(

jadmfiAByfitqU4dr4tttemmor, * eritvter^A C,B C ,velm inorquadrante, velma- A
V - d,atiis arcus A C, talü quô  ̂erit arcus BC. Si vero AB,fuerit maior

^d ra n te ,& d a tu s  arcus AC,minor quidem quadrante,erit BCyquadrante malori f i
■çtro datus arcus A C,fit quadrante maior,erit B C ,quadrante minor, ita ^ nonfatit esU 
diriarcum,cumangulooppoßto,vtvultCopernim  propof 4 , de trianguîis^hmcii,  ̂
liquodfupra infcholio propof21. monutmus, ^

II.

IN  triangulo îphærico reétangulo,datis duobus arcubus circa reélum aneulum,vtrumli. 
bct angulorum non re¿i:orum,vna cum arcu reliquo,qui anguio redo opponi tur,explorare.

ïNeodemtrianguhdattfmt duo arcus AC,BC. D¡codariquoquevtrumuisangulorum A ,B ,& a rctm A B ,  ̂ .
enimfit,vtfinustotusadfinamarcusAC,ttatanjensanguliA,adrangememarcíisBC:Etccnmtendo,vtfínusarcmACy 
fdfimmtotum,itatangensarcusBC,adtangmiemanguliA;Eademqueratione)Vtßnm arcusB C . adßnumtotunu ita
tmgens arem A C ,ad tangentem anguh B: ~ " " "  J

S Jfiati v tß n m  vtriußm  arcuum eircâ angulum recium a d ß m m  tot umetta tangens alterius ¿tr-
itt-saddtud,tnuenicttirtmgensangtdihuicfofitriortaretiioppofiti.BxdatlsquoqJuobusarct!bii6cir-
frf angulum recJum cognofcetur & tertmsarcu^reaoángulooppofitm, vtm problem atepropoßt. 43 
tradìtumeH. Velcerte ex dato vno arcu, &  alterutro angtilorum inuento, vtinprobkm ate2. propof. 
42.oßenßtmeii. ^  ^

i^VMauTemangulmquaßtusßt acutiis,obtußifve.docehitarcuseioppoßtU£.Hicenimßminorquadrante fuerit
rit angultts ei oppoßtus,acutus,ft vero maior,obtufus,

^  A M veroinfcbolio2.propofpr£cedentUdiximus,perlmeaitanmtes,acrecantesbreuiusnonnuUaexp^
d^tqu-im per ßnw,intelli£ettaum aeßaeiu,qutepTmo loco tnpr0b¡ematíl;usauáruntür,t]onkütem,na£fi’runAnfnrfíi*i» .̂^
¡Usantur.QuoivtpUniiiiÛAt.extonemus., eiuoDactovtruma /.„... r_____

I  I I I ,  • ------------t i i v i t n m t . i n t i f u a ,  i c l u i i i ì u  l u l u i w i u f ^

^^^i^r.QuoJvtplan¡nsfiat,exponemuf,quopactovtrum^prob!emahicpropofitum^olü¿ñdumfirperJñús:ita^,vtex
m a  circa angulum reäum dato,cum alterutro angulorum acutorum, tnueniatur alter arcus circa angulum retlum î qui 
pnmolocoinpnmoproblmateinuefttgandmproponttttr: tta progrediendum erit. Si arcus circa reñum angulum detiir 
cum ángulo oppoßtoftnquirenduspnmum ent arcus reélo ángulo oppoßtus,ex problemate s , propof4.1. Deinde ex hoc arcu 
inuento, &  dato arcu,eUctendm erit,per problema propof ̂ 3. alter arcus circa angulum reäum,qut quaritur. Si vero detur 
arem circaangulumreäumcumanguloadiacente, qu^rendus eit prtmurn per problema 2. propof 42. alter angulus acû . 
tus. Deinde pcr problema /. eiufdem propof 42. ex boc anguh inuento, &  anguh dato,arcus dato ángulo oppofitus eliciendus,

M>üiexduobusarcubmcircaangulumreäumdatif,vteruisangulorumacutorumeruatur; qui primo loco infecundopro-
T lem a te  inquiritur: reperiendiu en t primum arcus reäo anguh oppofitus per problema propof 43. e x  datis duobus arcubm.

Deinde per problema /. propof 41- ex hoc arcu inuento, &  alterutro circa angulum reäum dato, inueniendus angulm buie 
dato arcui oppofitus.Vtdes igitur,id, quod primo loco in vtro^problemate qu^ritur, duplici opere inuefiigari perßnus, quod

fmplictperrangentesinuenimm.Eademratioeiiinfequentibusproblematibus,qu9dfimglhicmonuip/àtisfit,

T H E O R .  45. P R O P O S .  4;.

IN  om ni triangulo fphærico rcdanguIo,cuius om nes atcus quadrante lintm inoreS : fi
nus tocusad lìnum com plcm entivtriu fu isangulorum  acutorum  eandem  proportionem  ha
bet , quam  tangens arcus r e d o  ángulo oppofiti ad tangentem  arcus d id o  acuto ángulo ad- 
iacentis.

IN triangulofphæncoAI3C,aiiusomncsarcusqüacÎrantcmmores,fitangulusE,rcdüs.Dicoitaeircfi-
num totiim ad iìnum complementi anguli A, vt eft tangens arcus AC,ad tangentem arcus AB. Produdis cnim 
arcubus AB,AC,didum angulum comprchcndentlbus,doncc quadrantes fSnt AD,AE; dcfcriptoqucpcrDj
E, arcu circuii maximi D E.produdoquc,donec cum arcu B C.produdococatin F ; “ erit vterque ann-ulus a tj. hntUM
D ,E,rcdus,obquadrantcsA D,AE;ó¿DE,arcuscritanguliA ,  ̂ cum A,fitpolusarcusDE. Itcm arcu?DF. biö/^a(»i
BF,quadrantcs erunt,ob rcdosadgulos B,D; ac jjroinde arcus EF,compIcmcnturn anguli A  Quoniam if  itur
duo circuli maximi in fphæra BF,DF,fcinterfecantin F; dudiquc funt ex pundis B,C,arcus BF, ad arcum D -
F,arcus perpendiculares BD ,CE ; « erit vt finus totus quadrantis DF.ad ungentcm  arcus BD,ita finus arcuS c X W  ó. 
EF,hoc eft,fmus complementi anguli A,ad tangentem arcus CE : f ih o l 4#. 
E t permutando,vt finus totus ad finum complementi anguliA,ita hui$ù. 

tangcnsarcusBD.adtangcntemarcusCE. Eftautem/'cumA- ,, „
^  ?,> r  I #-'T' T.r^ \ Tìnv \ \ ’ ‘  CJit.SmHUC, AB,iint complementa arcuum CE.BD.) vt tangens arcus BD,
ad tangentem arcus CE,ita tangens arcus AC,ad tangentem arcus 
AB. Igitur erit quoque,vt finus totus ad finum complementi an
guli A,ita tangens arcus A C , re d o  ángulo oppofiti ad tangentem 
arcus AB,acuto ángulo A,adiacentis. E odem modooflendcmust 
itaefte lìnum totum  ad finum complementi anguli C,vt eft tangfe 
arcus A C , redo  ángulo oppofiti ad tangentem arcus BC, ángulo
acuto C,adiacentis,li nimirum arcus CA,CB, angulum C,continentes produçantur,&c.In omni ergo triangu* 
lo îphærico rc6langulo,&:c.Q uod oftendendum erat.

S C H O L l V ì à .

£  X hoc tb fo rm a te  abfoluemwfequentia tria problemata*

IN



2.04 T R I A N G V L A
I.

/  IN  triangulo fphærico redangulo,dato alterutro arcuum circa angulum rcdum ,cum  án
gulo non recto adiaccnte,inuenire arcum red o  ángulo oppofitum , &  reliquum arcum circa 
angulum redum jcum  reliquo ángulo non red o .

IN triangulo ABCy cuius angului Cyreäus,datusß t  aratsAC, &  angulas A. DÌC9 dari quoque arcum AB,cum arcu b,
* C , &  anguh B. ® Cum enimßt,vtßnus totus adfinum complementi anguli A , ita tangens arcus AB , ad tangentem arcus

ACy Et conuertendOiVtfinus complementi anguli A,adfinam totum,it a tangens arcus AC,ad tangentem arcus A B ;

J l s i  fiatyVtfmí46co7nplementiíingtilidátiadfinumtotum,nixtíin~
gens arcus dati adalmdj reperietur tmgens arem recto ángulo oppoßti,

/  \  quiquéiritur. E x  arcu vero AB^ ¿ ‘ángulo A  j  inuenietur arem BC .,per
\  -yj  p j)bLemà 2 .propof. 4.1. E t ex arcuhm AB, AC^angiduà B , gretti A C ,

^  pofitm ,per problema  i. eiußlempropof.4T. \
ITA autem fiiemus, an arcus quafitus AB,ß t  quadrante maior,an minor, si da- ' 

hsi^huiiii tus angulus A,fuerit acutus, ^ er'itarcusBC,quadranteminor.SiergodatusarcusAC,fitquoqueminor, '^erit&arcus 
c 3s. huius. AB,minor quadrante. Si vero A C,fit quadrante maior, ^ erit &  AB,maior. At f i  datus angulus A ,fueritobtufius,erit arcus 

BC,quadrantemaior:SiergodatusarcusAC,fitquoq^maior, « eritarcus AB,minor quadrante; Sivero AC,fitmmät 
C3S. utus. f^n^Y^f^te,erit AB,màor.

. .  l i -  
 ̂ IN  triangulo fphærico rcd an gu lo , dato alterutro arcuum circa angulum rc d u m , cum 

ircu ,q u i red o  ángulo opponitutjinucfligare angulum à didis arcubus com prebenfum , hoc  ̂
efl, arcui, qùrcircaaFguiuiTi rcdum  datus cil,adiaccntcm ,cum  reliquo arcUj& ángulo.  ̂ '

i^shuius. IN  eodemtriangulodatifintarcusAC,AB. Dicodarietìam angulum A,cum arcuBC,&anguloB.  ̂ QMwamT- 
n m  eiliVtfinus totus adfinum complementi anguli A,ita tangens arcus AB,ad tangentem arcus AC: Hoc eii,vt tangens <r- 
cus AB, ad tangentem arcus AC,itafinus totus adfinum complementi anguli A :

Praxis- SIßati V t tangens arcus recio ángulo oppoßti ad tangentem dati arem circa reBum angulum j ita.
ß n m  t otilas adaliudyprocreabiturßnm complementi anguli qu<&ßti. Hinc reliqua tnuenienturt vtinpr£-> 
cedentiproblemate.

- rT R F M vero angulus A,quafitusf i t  acutus,ohtußiße,ita difcemus. Si arcas A B , reäo ángulo oppofitus fuerit qua- 
p ó .h u iu s .  drente mmor, S erit vterq  ̂arcus AC,BC,vel minor quadrante, vel maior. Si ergo datus arcus A C,fit minor,erit quoq  ̂BC, 
h ̂  4. huius minor,  ̂ ac proinde angulus A,acutus;fi vero A C ,fit quadrante maior,erit &  BC,maior,ac propterea angulus A,obtufi(s. 
i 36. htùus. A t f i  arcus AB,fuerit quadrante maior, * erit alter reliquorum arcuum maior, &  alter minor : Si igitur datus arcus AC, 
k  3^.huiu4 fi* ̂ o-ior, erit BC,minor, k  proptereaque angulus A,acutus; si vero AC ,fit quadrant e minor, erit BC, maior, &  angu

lus A, obtufits:

ÏIL

I N t r ia n g u lo  fp h æ ric o  r e d a n g u lo ,  d a to  a rc u ,q u i r e d o  á n g u lo  o p p o n itu r ,c u m  a lc c ru tro  a;i- 
g u lo r u m  n o n  r e d o r u m ,in u c n ir c  a rc u m  h u ic  á n g u lo  a d ia c e n tc m ,c u m  r e liq u o  a r c u ,Sc á n g u lo .

U-s huius. j ì j  eodem triangulo datusf i t  arcus AB,cum anguh A. Dico dari quoq^arcum A C,& c*  ̂ Nam cam fit,vt finus totus 
adfinum complementi anguli A,ita tangens arcus AB,ad tangentem arcus A C  :

Praxit. totus a d ß n u m  com plem énti angtdi d a ti i i t  a tangens arcus re f io  ángulo oppoßti ad
aliudiproducetur tangens arcus quA fiti.R eüquainuenienturyV tinprim oproblerñatehuitispropof.

N FM  autem quafitus arcus A C ,fit minor quadrante,maiorve,hinc cognofcemus. Si arcus AB, angulo reäo oppofitus 
m 5?. huu fuerit minor quadrante, erit vterq  ̂angulus A,B,velacutus,vel obtufus. Q m re f i  datus angulus A,fit acutus, erit quoq̂  
a 3if.hmus, B,acutus, "  atq  ̂adeo arcus AC,quadrante minor; Si vero A,f i t  obtufus,erit c?* B,obtußs,ideoqj arcus AC,quadrmte ma- 

Q38. huiMs^^*''-^*fi‘*̂ ‘’ ^̂  fuerit maior quadrante, °  erit alcer reliquor amanguhru?n acutus, &  alter obtufus siergoA, 
p?4 huius. datus f i t  acutus,eritB,obtufus, P &idcircoarcusAC,qHadrantemaior;StveroA,fitobtufuS;eritB,acutus, &  arcus AC, 

quadranteminor.

T H E O R .  44. P R O P O S .  4^.
I N o n y i i  tr ia n g u lo  fp h æ ric o  r e d a n g u lo ,c u iu s  o m n e s  a rc u s  q u a d r a n te  f in t  m in o r e s  : fi

n u s  a d t o t u s f in u m c o m p ìc m e n t iv tr iu f u is a n g u lo r u m a c u t o r u m  e a n d e m  p r o p o r t io n e m  h a 
b e t ,  q u a m  ta n g e n s  c o m p fe m e n t i  arcu s c ir c a a n g u lu m  r c d u m  d id o  a n g u lo  a d ia c e n tis  a d  tan 
g e n t e m  c o m p le m e n t i  a rc u s  r e d o  a n g u lo  o p p o fit i .   ̂ ^

. % IN  triangulo ABQ cuius omnes arcus quadrante mijöores,fit angulus B,rcdus. 
D ico ita cH'e finum totum ad iìnum complementi anguii A , vt efl ta^ cn s comple
menti arc^s AB,ad tangentem complementi arcus AOFa'd a  ? œ nflrudiopc, 
vt in precedenti propofi quoniam duo circuli maximi in f p lm ^ p ,  D F, ie mutuo

<\Theor.̂ , fecantin F, produdlqueiuntexpim dis B, C ,  arcus B^F, adarcum D F ,  ar-
fchol.4^0. C  A cus perpendiculares B D ,  C  É ; *1 erit, vtiitius.totus quadrantis D  F ,  ad v

—  A  tangentem arcus B D ,  ita finus arcus E  F , ad tangentem jftcus C  E : E t j
permutando , vt finus totus ad fìnum arci^ E  F , ^ o c v ^  , ad fìnum v 
complementi anguli A ,  ita tangens arcus B D , h o c 'c fl, ìtPtangens com- ^



picmentì arcus AB .ad taagentcm arcus C E,hoc cil,ad tangentem complementi arcus A C N o n  aliter demon- 
(lrabitnus,ita eile finum totum ad fmum complementi anguli C ,vt eft tangens complementi arcus ü t ,a d  taiî- 
gcntcm complementi arcus A C ,iî nimirum arcus CB,CA,angulum C,continentes producantur, &c. In omni 
igitur triangulo Iphærico rectángulo, & c.Q ^ddem onllrandum  crat.

S C  t í  O  L  1 V M.

ÏNFEREMVS hinc problemafeqaens, quodquamuU inprobUmatepr'mo mtecedentUpropof, demanfiratam quoqut 
ßt,facilius ramen hic ahßluitur,cum in aurearegulaprimum loiumforriaturfmm torus.

I N  tr ia n g u lo  fp h æ ric o  r e d a n g u l o ,  d a t o a lt e n it r o a c c u u m  c ir c a  a n g u lu m  r c d u m , c u m  

a n g i i lo u o n r c d o  a d ia c e n t e , in u c n ir c  a rc u m  r e d o a n g u lo o p p o i i t u m ,  v n a  c u m  r e liq u o  a rc u  
circa a n g u lu m  r e ¿ t u m ,&  r e liq u o  a n g u lo  n o n  r e d o .

JN ti^^gulo ABC,cuius angulus C, reâusjdatusfit arcus Â C M m at3guloA,fihi 
i^iacente.DitòdariquoqjarcumAB,VttacumarcuBC, &anguloB.^iÑamcumfityVt à
ßnustotusadfinumcomplmenrianguliA,itatangens complementi anusACyad tan- 
¡entern complementiarcusAS. /

S l ß a t  jV t f in m t o t n s ä d ß n iim c o m p U m e n t i  a n g u lid itti l  \  P r a x is .^
gern co m p lem en ti a re m  d a ti a d  a liu d , p ro d u c e tu r  ta n g en s com p lem en ti C  Í \  ^
Arem reèiò  angulo öppdßti^qui q u a ritu r .R cliq u a  in u e n ie n tu r ,  v t  in  p r o -  

h k m a te  i  p ro p o fitio n is  a n te  ced en t is d iä u m  esi.

ARCVM gutem AB, quttfitum ejfe quadrante minatemi maior emve, cognofcemus, vt in diSlOprohlmate ufuptrioris 
propofiofien^iU.

T H E O R .  4;. P R O P O S .  47.
I N  o m n i  tr ia n g u lo  ip h æ ric o  r e d a n g u l o , cu iu s  o m n e s  a rc u s q u a d r a n te  iin t  m in o r e s  : fi

n u s to tu s  a d i in u m  c o m p le m e n t i  a r c  us r e d o  a n g u lo  o p p o íit i  e a n d e m  p r o p o r t io n e m  h a b e r , 
q u a m  ta n g e n s  vtriü svis a n g u lo r u m  n o n  r e d o r u m  a d  t a n g e n te m  c o m p le m e n t i  r e liq u i a n g u li.

IN  triangulo A B C , cuius omnes arcus quadrante minores, fit angulus B, rcétus. D ico, ita efte finum to- 
lurnad finum complementi arcus A C ,vt cft tangens anguli C,ad tangentem complementi anguli A . Fad a c o- 
ftrudione,vt in propof ̂ j.prodüdoquearcu CE,ad G , vt C G ,fit quadrans,deícribatur cx polo C.ad intcrual
lum quadrantis CG,arcus circuli maximi GH,fccaris arcus CF,EF,produ- j  „  
óosin  IjH:'* eritque CI,quadrans quoque;cüm circulus O H , à polo C,ab- á Carol té. 
fit quadrante.^ A rcus item GH^EH, quadrantes crunt » propter redos an. * Theoii. 
gulosGjE.Eftenim  angulus E,redus,vt propof 45. ofteniumeft;atG,re- hzs.huiusi 
o:Liscft,'=proptereaquodcircuÌusCG,adcircuIìimGH, redus eft. Rurfus cis.i.The. 
IG,arcus eft anguli C; &  C E , complementum arcus A C , redo  angaïôôp- ®  O 
pofiti;& FE, complementum arcus D E , id eft, anguli A. Q uoniam igitur
duo circuli maximi C G ,C I,in  fphæra fe interfecant in C ,du dique^ nt ex arcusCI,pundis F, 1, ad arcum C G , 
arcus perpendiculares FE,IG;'^ crit. vt finus totus quadrantis CG ,ad tangentem arcus IG ,hoc eft,anguli C,ita à Theor.ó. 
finus arcus C E , hoc eii, complementi arcus A C , ad tangentem arcus FE, hoc eft, complementi anguli A :£ t Ì<̂ ôlij 

permutando erit.vt finus totus ad finum complementi arcus AG , redo  angulo oppofiti, ita tangens anguli C , 
ad tangentem complementianguli A. Similimodo,aliterconftrudafigura, demonftrabimus, ita eft*e finum 
totum ad finum complementi arcus Á C , vt ̂ tangens anguli A , ad tangentem complementi anguli C* In o - 
mni igitur triangulo ̂ hærico redangulo,S:c.Q ^d oftendendum erat.

s c n o h i v u ,

£X hac theoremate fequens problema coUig-tur»

I N  tr ia n g u lo  fp h æ rico  r c d a n g u lo ,d a t o  a rc u ,q u i r e d o  a n g u lo  o p p o n it u r , c u m  a lte r u tr o  
a n g u lo r u m  n o n  r ë d 5 r u m ,m u e n ir c  a lte r u m  a n g u lu m  n o n  r e d u m , & d u o s  a rc u s  c ir c a  a n g u -  

Im n  r e d u m ;  ■'

JN triangulo ABC, cuius angulus C, reäm, datusf i t  arcus ÀB, cum angulo B Dico 
dan quo^ reliquum angulum A, &  duos arcus AC, CB. ® Cum entmfit , vtfinus totus ad e 47ihuim
finum compimenti arcus AB t it a tangens anguli B , ad tangentem complementi an

guli A.
S I  f ia t jv t f im m t o t m  a d fin u m  co m p lem en ti a re m  r e B o  angulo op- 

p ofiti, ¿ r  dati\ita  tan gen s a n g u li d a ti  a d  a ltu d , rep erietu r tan g en s com pie- C  "̂ raxU.

m en ti a n g u lt qu A fiti. H in c  e x  a r a i’ AB^ ¿ r  v tr o q u e  an g ulo  B , A ,  vterg^ a r

em  AC3CB,in u e n ie tu r ,v t  m 2 .p ro b le m a te p ro p o fi4 i.o fiè n d im m .

___ vero angulm quafitus A,acutus fit,oùtiifusve,iifcemus ex arcu dito AB ,& dato anguloB.ÌUamfi AB,eñqtiadran-
tem inor,&anguímB,acutusquid¿m,^erit& Asacurus‘,fiautem B,efl obtufus,erit &  A, obtufus. AtfiAB,efimafor qua-- f 38. huiut, 
drant6i&B,quidem aciitits,ent A,obtufiis\fiveroB,eíiobtufus¡erit A,acutus.

T H E O R .  46. P R O P O S .  48.
I N o m n i  tr ia n g u lo  ip h æ r ic o  r e d a n g u lo ,  cu iu s  o m n e s  a rc u s q u a d r a n te  iÌn c m in o re s r  S i

nus toC us a d  f in u m v tr iu s v is  a r c u u m  c ir c a  a n g u lu m  r c d u m  c a n d c m  h a b e t  p r o p o r t io n e m , 
S quam



b T heor. 6. 
(chob^ 40. 
huius.

o jU iU a ü ß g S iliu C o rn p le m c n ti a ltc r iu s  a rc u s  c ir c a  a n g u lu m  re£ tu m  a d  ta n g e n te m  c o m p le m c n -  
ü a n g u l i  o p p o fiti.

IN  triangulo Tphserico A B C , cuius omncs arcus minores quadrante,fit re¿his angulus B.D ico ita efle fi
num totum ad finum arcus A ß, vt eil tangens çompicmcnti arcus BC, ad 
tangcntemcomplcmcntianguli A.Fada enim conilrudione,vtin pro. 
p o f 45. erit angulus D  rcitus, &  C F, complementum arcus B C ;& £ F , 
complementum anguli A i& A D , quadrans,vtibi oilenfumeilQnoniam 
igitur duo circuli maximi A D, AE,in fphæra (è mutuo íecant in A, dufti- 
quc funt ex pundis C , E, ad arcum A D , arcus perpendiculares C B , kU j 
•’ erit, vt finus totus quadrnntis A D , ad tangentem arcus D E , ita finus ar- 

"cfeA B , ad tangentem arcus B C  : EtpcrmutandojVtfinustotusadli. 
numarcusAR, ita tangens arcus D E , ad tangentem arcusBC.  ̂ EiU u- 

czi.SwwH. tem, (cumCF,EF,fmtcomplc*mcntaarcuumBC.DE,J vttangcns,arcusDE,adtangentem araisBC, ita 
tangens arcus CF,ad tangentem arcus EF. Igitur erit quoque, vt iìnus totus ad finum arcus AB,ili«tangcnsar- 
CUS CF.hoc eil,complementi arcus BC.ad tangentem arcus EF, hoc e i l ,  complementi anguli A,arcui ß C , op- 
pofiti. N on alitcr oftendemus, fi aliter figura conilruatur, ita cife finum totum ad finum arcus B C , vt eli taa- 
gcns complementi arcus AB,ad tangentem complementi anguli C . In omni triangulo ergo fphærico rcdan
gulo,&c.Quod dcmonilrandum crat.

S C H O L Ì V  M..

INFERTVR ex theoremate hoc fequens pYoblema:quùd licet demonßratum quoque f it  problemate ¿.propof 4-4-fact. 
lìm tamen hic abfiluiturycum in aurea regulafinus to tus primum obttneat locum.

^  I N  om ni triangulo iplaxrico rcdan gulo, datis duobus arcubus circaangulum rcdum , 
'  vtrum libet angulorum non redorum ,vna cum  arcu reliquo, qui ángulo red o  opponitur, in

dagare.
IN  triangulo ABC, cuius angulus C, reäus, fin t dati duo arcus AC,CB^ Uicovtrum. 

ìiU angulorum A,B,&arcum  AB,quoque daru Nam cumfit,Vtfinus totus adfinum ar̂  
cus AC, ita tangens complementi arcus CB, ad tangentem complementianguli A. Item vt 
finus tetus ad fmum arcus C B , ita tangens complementi arcus A C , ad tangentem compltm

/  Vrtixis.

menti anguU B.o  -

S I f ia t ,  v t  ß n m  to tm  a d  f in u m  v tr iu s v ls  arcuum  circa angulum  n *  ^  
B u m , i t  a tangens com plim enti alterius arcus circa re6lum  angulum  a d  a- ■ 
l iu d , reperietur tangen': com plem entianguli huic poßeriori arcuioppoßti, I 

B x  datis quoque duobus arcubus circaangulum reCìnrn cog nofietur^ tertiusarcusang uloreóiooppo-  ' 
fituSy vttnproblem atepropof.43.oflen dim us.V elcerteexdatovtrolibetarcU i ¿^ án g ulo, quieiopponi- 

turyinuentoy'vtinproblem ates^ propof^ i.traditum eïi.
^  VTRVM.autemangulusqu<efitusfitacutufyobtufuive,dosel>itarcnseioppofitus* Hic enimfi minor fuerit quadrantet 

cì4.huius ® erit angulus ei oppofitus, acutus\fi vero maior,obtufus,

T H E O R .  47. P R O P O S .  49.
IN  om ni triangulo îphærico rcd an gu lo, cuius omncs arcus fint minores quadrante: fi- ^ 

nus totus ad tangentem  vtriusvis arcuum circa angulum rcdum  eandem proportionem , ha- 
betjquam tangens com plem entiangulioppolÌtiadfinum alterius arcus circa redùangulum .

IN  îphærico triangulo A D E , cuius arcus omnes quadrante minores, fit angulus D , redus. D ico ita eife 
"  finum totum ad tangentem arcus D E , vt efìtangenscomplementian-

guli A,ad finum arcus AD.iLepctita enim conîlrudionefig'uræ propo- 
45.erunt A B, AC,quadrantcs,& C F , complementum arcus BC, id efl, 
anguli A ,vt ibi oftcnfum eft. Igitur quoniam quadrantes funt AB, AC, 
&arcus E D ,&  AB,perpendicularis; * erit, vt lìnus totus ad tangentem 
arcus E D , ita tangens coni plementi arcus C B , hoc eft anguli A , ad fi- 
num arcus A D . Eodem modo oftendetur, ita efle finum totum ad tan
gentem arcus A D , vt eft tangens complementi angulìE , ad finum ar- 
cusD E : finimirumaliterfiguraconftruatur. Inomniergotriangulo 
fphærico redangulo, &c. Q ^ d  erat demonftrandum.

a Theor. 7. 
fcholij 4.0. 
hmuì.

y

S C H O L I V U .

HiNCtaleproblemitcoÜfgitur,qttodperproblemai.propof44-aliotttodoabfilttiquoqjp9teñ.

I N  triangulo îphærico redangulo, dato alterutro arcuum circa angulum redum , cum 
ángulo oppoîito, reliquum arcum circa redum angulum, &c arcum redo ángulo oppofitum, 
cum  reliquo ángulo non redo inquirerc: fi modo conftet, num arcus quæficus fit maior qua
drante, minorve: Velan reliquus angulus nonredus fit acutus, obtulufve.

l i ì



s  p  H  Æ  R  I  c  A .  2 ? *
JN triangulo ABC,cuias angulus c ,  reâus,datusß t  arcus AC,cum ángulo oppo- A

ß to B .D k o danqao^arcum BCj& c. ^Cüm em m ßt,vtßm stotus adtangentmar-
{US ACiita tangens complementi anguli B, adßnum arcus BC. ^  >. ^4P-hmm

S J  f ia t ,v tß m s  totus ad tatigentem dati arcus,ita tangens compie- f  \  ,  

menti a?2guä dati ad aliud, produceturßnus arcus quaßti. E x  duôbm l  \
^orroareubus cirea reBum angulumcôgnitisîn cûgmtionemreliq uiar- ---------

eus, &  reliqui anguli »on reBiperuememus, v t  inproblematepropof 43.demonßratiimm, velcertetX  
d terutro arcuum cirea angulum reBum  y dato angulo, v t  in problemate 2 .propof.4 2 , docuimm.

OPORTET autem hic conß4re,nu arcus eju<eßtusBC,ßt quadrante ntiior,minorve',vel an angulus A,reliquusßt aCH- 
tus,obtußisvcqumidmoduminpoßmoreparteprobUmatis¡.propof44..traditÜeñ:VbiettaerroreCopernÍ0detexitnus. >

T H E O R .  48. P R O P O S .  $0.
I N  om ni triangulo fphærico reilan gu lo , cuius omnes arcus quadrante íint minores : ÎÎ- 

nus totus ad tangentem  com plem enti vtriusvis angulorum non reòtorum habet proportio- 
. nem  candem , quam tangens com plem enti rcliqui anguli ad linum com plem enti arcus re£to 

angulooppoiiti.

I N  triangulo ABC, cuius omties arcus quadrânte minöres, fit angulus È, rcdus. D ico itaeiTe finum to
tum ad tangentem complementi anguli A ,  vt eft tangens complementi H  
anguli C,ad finum complementi arcus A C  Rcpetitanamquc figura pro-
poi.47.cum CG,CI)quadrantesfîntfeintcrfccantesinC,&arcusIG,FE, A  JL Th
ad C G ,perpendiculares, vt cx conflrudione ibidem fada perfpicuum eft; c  A . ^̂ chotii l i
.^■fiüt.vtfmus totus ad tangentem arcus E F , qui complementum eil arcus L _ ¿ — hm m .

D E ,hoc cfi, anguii A> ita tangens complementi arcus IG , id eft, anguli C> ®
ad iinuin arcus CE,hoc cfl,7 ^nplementi arcus A C , rc6èo angulo oppofiti.Similiratîone oflcndemüs » fî aliter • 
ii^urÆ conílruótio inflituatur, ita effe finum totum ad tangentem complementMnguli C , vt eil: tangens com- 
pfcmenti anguli A,ad finum complementi arcus A C . QLum obrem  in omni triangulo fphærico reâangulo*
&c. Q^oddemonflrandumcrat*

S C H O l J r J t f *
ÏNFEREMVS ex bac propofproblema ßquens,

I N  triangulo fphærico red an gu lo , datis duobus angulis non redis^ iuquirerearcum  án
gulo red o  oppofitum,&: reliquos duos arcus c ircaang\ilum redum .

JN triangulo ABC,cuius angulus c , reäus, dati fm t duo anguli non reâi A,B.Di^ ^
codariquoq^ar(:umAB,vnacumarcubusAC,BC.^Qmmamemmeii,vtßnustotusad ĥîus

tangentem complementi anguli A,ita tangens complementi anguliB,adßnum compie- /  N.
tneniiarcusAB. /  \

___  SlßatjV tfinm totrnadtangentem  complemenHvtriu-svisangu- c [  \ o  Pr^k. ^
lorum dat orum, ita tangens complementi altm tis dati anguli ad aliud,
procreabtturfmm complementi arcus reBo angulo oppofittJam ex arcu, qui reBo añgulo opponitur, ¿r 
vtrolibet angulorum non reBorum,inuenietur arcus ei oppofitus, v t  in 2 .problematepropof. 41. mon^ 

firammus.
^  PORRO an arcus quafitus quadrantef it  maior,aut minor,it  a difcemus. Sì vterq  ̂angulorum A,B,fuerit obtufus,vel 

ACUtus,"̂  erti arcus AB,quadrante minor,ß vero alter eorum acutus fu e r it , &  alter obtufus, erit ide arcus quadrante maior. ^

T H E O R .  49. P R O P O S .  p.
I N  om ni triangulo iphærico rcd a n g u lo , cuius arcus om nes fíntmínoresquadrante:fi- 

hus totus ad tangentem  com plem enti arcus reólo angulo oppofiti proportionem  habet ean- *  
d em , quam tangens vtriusuis arcuum c irc i angulum  rcd um  adfinum  com plem enti anguli 
non redi adiacentis. /

IN  triangulo fphærico A B C , cuius omnes arcUs quadrante minores, rcdus fit angulus B. D ico ita cflè fi
num totum ad tangentem complemcntiarcus A C , vt eft tàgens arcus A B , ad finum complementi anguli A . 
Repctitanamq; conilrudioncfiguræpropof45.cruntAD,AE,quadrà- 
tes& anguli D , E, redi, necnon &  BF, D F , quadrantes, vt ibi eft oflcn- 
fum. C¿iiaigiturinfphsEraarcusDB,pcrextremitatesquadrantumBFi
DF,icfe in t-, lecantium ducitur, &  C E , adDF,perpendicularis cfl; » erit f  tithtor.u
vtfinustotusadtangentéarcusCE, qui comp cmcntum eft arcusAC» fthoUj^t,
redoangulooppofiti,itatangenscomplcm cnti arcus D B , hoc eft, tan- h r -  « hmm.
gens arcus AB,ad finum arcus EF,qui complementum eft arcus DE,feu 
anguli A .N on aliter demonftrabitur, itaclfe finum totum ad tangentem 
complemcntiarcus A C , vt eft tangens arcus BC, adfinum complementi
anguli C.fi aliter initituatur conflrudio figuræ. Quocirca in omni triangulo Îpha^rico rcdaUgulo, & c. Q uod 
erat oftendendum.

S C  H  O L 1 V M,

ORlTVRexboctheoremataproblemahuiufmodi, quodprobUmate ¿.propof 4S.declaratum quo^fuit.
S i  IN



/  Iraxí*.

I N  triangulo fphærico redangulo^dato arcu, qui rcíto  ángulo opponitur jCum alterutro 
arcuum circa eundem redum  angulum , reperire angulum n o n red u m  huic arcui adiaceccm, 
h oc eft,à datis arcubus com prçlienfum ,cum  reliquo arcu, &  ángulo non red o.

m  triangulo ABC,cuius angulus C,re¿ltts, datusß t  arcus AB^cû h 
 ̂ A  ércuAC.l')icodariquoqüeangulumA,cumarcuBC,& anguloB,^Qm,

n ia m m im eíii v t ßnus totus ad tangentem complementi arcus AB, ita 
tangens arcus A C, adßnum  complementianguli A.

S I ß a t , v t f i n í i s t o t í 44í id ta n g e n te m c o m p k m € n tia r c u s  '  
r e ^ o á n g u lo  o p p o ß ti , i ta ta n g e n s  d a tia r c u s c ir c a r e c íu m a n *  
g u lu m  a d a í iu d ,  in u e m e tu r ß n u s  c o m p le m e n tia n g u li  adia^ 
ce n tis^q u i q u íz n tu r .  H m c  reliqua. in u e n ie n tu r ,  v t  in  probte^  
m a ti .p r o p o J Í4 -s . t r a d i tu m  eß .

N V  M .veroqu<ißtusAngulusacutm ft,necne,adSfiemm,vtin proble?nate2.propoß4S.docuimut.

T H E O R .  JO. P R O  P O  S. jz.

I N  om ni triangulo fphærico redan gu lo , cuius omnes arcus quadrante fint minorcs:fî^ 
nus totus àdiînum  vtriusvis angulorum non redorum  habet proportionem  eandem, quam 
fecans alterius ̂ nguH non red i ad fecantem arcus huic ángulo oppoiiti.

IN  triangulo îphærico A B C ,cuius omnes arcus quadrante minores,fit angulus B ,redus. D ico  ita cíTe fi
num  totum  ad finum anguU A ,v t eft fecans anguli C ,ad fecantem arcus A B . F a d a conftrudione, v t in propoC

47.erunt G H , H E , A E , A D , D F , quadrantes, 8¿ G l ,ar
cus anguli C , &  D E , arcus anguli A , vt partim in propoC 
45.partim vero in 4y;oftenfum  eft.Item angulus l,redus 
crit, ^proptercaquodarcusCI,tranficnspcr C .polum  
arcus G H ,red iis  cil,ad G H .Itaquc quoniam duo circuli 
m axim iB I, D H ,  infphîErafem uuio ic c a n tin F , & e ï  
pu n d is D , H , arcus D H , ad arcum BI, d u d i funt apcus 

hTheors perpendicularesD B,H I;^ crit^vtfinustotusquadrantisD F,adfccantem arcusG I,quicom plcm entum elîar- 
jcholii 40. eus H I ita finus arcus FH,adIecantcm arcus AB. qui complementum efl: arcus D B ;E t permutando, vtfinus to- 
huius, tusad fin u m arcu sF H ,veIarcusD E , (funt cnim arcus FH ,DE,æquales, quod &  toti quadrantes E H , D F ,  

æqualesfmt) hoc efl: , anguliA , ita fccans arcus G I , id efl:,anguli C , ad fecantem arcus A B , anguio C ,o p -  
poflti. Parirationc,fialiterconilruaturfigura , dem onftrabim us,itaefle finum totum  a^ finum anguliC , 
vteftfecan san gu liA , ad fecantem arcus B C . In om ni ergo triangulo fphærico rcd a n gu lo , & c. Q ^ d c r a t  
oitendendum,

S  C n  O i  1 V U .

ELÎClTVRhincfequens problema,quod aliter etiam in problhfcbolij propof 42 .fo lu tum fm t.

IN  triangulo fphærico red an gu lo , daris duobus^ngulis non redis, elicere arcum  vttilî- ■ 
bet eorum  oppo£tumjVna cumarcu^qui red o  ángulo opponitur.

IN  triangulo ABC-,aims_an^lus C ,ri¡ius, datiß n t  duo anguU >1,P. 
Dico dariquo^vtrum uis arcuìÌBC, AC,vna cum arcu AB.^ N am cum ßt»  
v tß n m  totus adßnum  anguli A,itafecans anguli B, adfecantem arcus AC'- 
ì te m ,r t fmus totus adfm um  anguli B, itafecans anguli A, ad fecantem  ar* 
cUsBC.

_  S i ß a t ,  v t  ß n u s  t o t t a  a d ß n u m  a n g u li  n o n  r e ^ i i  q u iß to
U te r i  a d ia c e n tis ,  itaßecans a l te r im  a n g u li n o n r c B ia d a lm d ,  

re p e r ie tu rß c a n s  a rcu s h u ic p o fie r io r i á n g u lo  o p p o ß ti ,  q u iq u d r i tu r . I n u e n to  a u te m  v t r o q u e  a rcu  c ircß  
a n g u lu m  re ¿ íu m ,re p erÍ€ tH r e x  i p ß s t e r t t m  a r e m  reS io  a n g u io  o p p o ß tm ,  v t i n  p r o b le m a te  p r o p o ß  4 S- 
o ß e n d im m - .V e lc e r te e x in u e n to a l te r u tr o  a r c u ,¿ r  a n g u io  d a to ,q u ie io p p o m tu r ,v t tn p r o b l€ m a te s - p r o -  

p o f .4 i .d i x i m m ,
N V M  vero duo arcus quaftti circa angulum retium  minores quadranteß n t ,  maioresve,fckmus, v t  in probUmate u  

fropof.42.docuimus.

T H E O R .  ;i. P R O P O S .

Ì N  omni triangulo fphærico redangulo , cuius omnes arcüs quadrante minores fintrfi  ̂
nus totus ad lìnum com plem enti vtriusuis arcuum circa angulum redum liabet eandem pro* 
portioncm quam fecans arcus red o  anguio oppolidadfecantcm  rcliqui arcus.

IN

tJZ .huiH f.



/  IN  triangulo Tphxrico x\BC,cuius omnes arcus quadrante m inores,fit angulus B , redus. D ic o  ita eíTcíi- 
num totum  ad fin um com p lcm en tiarcu sB C ,vtcflfccan sarcu sA C ,ad  
iècantem arcus A B . Factan am q;conftrudioncfigiiræ , vtinpropoC45* 
erit BF,quadrans;CE, B D , ad D F , perpendiculares, v t ibi cft demonftra
tum. Q ina ergo in fphæra duo circuii maximi BF, D F , fe mutuo fecant in
F,diidic]uefunt ex punétis B , C , ad D F , perpendiculares arcus B D , C E j
* crit.vt linus totus quadrantis B F , ad iecantem complementi arcus C E , M  g 7htor. g.
hoc cft,ad fccantem arcus A C , ita finus arcus F C , qui complementum eft \ jchoUi 40.
arcus B C ,ad  fccantem complementi arcus B D , hoc cft, ad iccantcm arcus --.S*— huius.
A B  : E t permutando, vt finus totus ad finum complementi arcus B C.ita 
fecans arcus A C .ad  fecantcin arcus AB.Simili m odo oftendemus, ita efte finum totum  ad finum complementi 
arcus A B ,vt eilfecans arcus A C .ad  fecantem arcus B C ,fi nimirum figura paulo aliter conftruatur. In omni er
go  triangulo ijjhærico redangulo,ôcc.Q upd crat demonftrandum.

S C H O I  I r  M.
5 E ̂  E N S problema, ex hoc theoremate ̂ iligitur,

IN  triangulo fphxrico redangulo,dato arcu, qui red o  angulo opponitur,cum alterutro 
arcuum circa re¿tum angulum^ inueftigarc certium arcum, cum  duobus angulis non redis.

In triafiguh A B C , cuius angulus C , reäus, dutusfit arcus AB, vna cum arcu AC. k
Dico d m  quoque arcumBCi cum angulifAiB.  ̂ Cumenimfit,vtfinus totus adfinum asj.huiiu.
complementi arcus A C^ita fecans arcus AB,adficantem arcus BC.

SlJ/at, njtß n m  to tm  a d ß n u m  com plem enti d m  arem  circa m g tilu m  /  \  praxit. -
r e c in m , ita,ßca?%s arem  angulo reHo oppoßt^- a d  a liu d ,  producetur fic a n s  

ter t^  arcm^ofut m q u iritu r. H in c e x  duobm  arcubm  circa re e l um  angulum  
cog n itis.,v terlibeta n g n lo ru m m n reB orum cog n ofcetur  , v t t n  ) . proble-  

m at€ficholijpropofi.44.velinproblem ateficholîjpropofi.4S.docutm m .
VTR VM vero quafitus arcus BC,fit quadrante mam^ mittorve,difcemus ex datis duobus arcubus y vt adfinem probU-- 

matis fcholij ¡.propof. 4 S> traditum eil.

T H E O R .  SZ. P R O P O S .  54.

I N  omni triangulo fphærico redangulo, cuius omnes arcus quadrante fine minores: íi- 
nus totus ad íinum  vcriushbet angulorum non redorum  proportionem  habet eandem ,quam  
fecans com plem enti arcus illi angulo oppoíiti adfecantem  com plem enti arcus re d o  angulo 
oppofiti.

I n  triangulo A B C , çuius arcus omnes íínt minores quadrante,fit angulusB, rcdus. D ico  ita efte finum 
totum  ad finum anguli A ,v t  eft fccans complementi arcus B C , ad fccantem complementi arcus A C . Kepctita 
enim  conftrudione figuræ p rop of 4 7 . erit anguhisl, redus, vt in prop. 51. 
monftratum eft;necnon &  angulus G .ltem  G H ,E H ,D F ,B F , AE,quadrá- 
tes, vt cx demonfiratis in p rop of 45.& 47,c5ftat.Q uiaigiturin  fphæraduo 
circuli maximi E H ,G H ,fc  mutuo fecant in H ,&  ex pundis E,F,arcusEH , 
adarcum G H .d u d ifu n t arcus perpendiculares E G ,FI;® erit,vtfinus totus a Thor. 8.
quadrantis E H , ad fecantem complementi arcus F I , hoc"eft¡ad fccantcm O  »  fiholif ^0.
arcus C F , qui com picmcntum  ctiam cft arcus B C , ita finus arcus F H , hoc cft, arcus D E , (cft cnim arcus F H , 
arcui D E ,æqualis,ob quadrantes E H ,D F ,xqu alesj qui arcus eft anguli Á , adfecantem com plemcti arcus E G , 
ideft,adfccantem arcusE C ,quicom plem cntum quoqueeft arcusA C . E tperm utando, vtfinus totus ad fi
num  arcus D E jh o c  eft, anj;uli A ,ita  fecans complementi arcus B C , ad fccantcm complementi arcus A C .N o n  
fecusoftendcmus,fi aliter figura conftruatur,ita efte finum totum  ad finum anguli C ,v t eft fecans com plem en
ti arcus A B ,ad fecantem complementi arcus A C I n  om ni igitur triangulo iphærico redangulo,& c. Q iw d  crat 
demonftiaiidum.

S C H O L I V M .

SE Q V lTV R ex hoc theorematefequens problema,quodaliter ettam abfiluimusinproblemates^propof 41.
I N  triangulo iphærico red an gu lo , dato vtrolibct angulorum non red o ru m , cum arcu 

oppofito, uiuclligare arcum red o  angulo oppolitum , vna cum tcrtio arcu, &  reliquo angulo 
non rcdo:(ium m odo conftet,num  arcus angulo red o  oppofitus iìc maior quadrante ,m inor- 
vc:aut an alter angulus non rcdus iit acutus,obtufufvc.

I N  triangulo ABC, reäum habente angulum C, datus f i t  angulus B, cum arcu. a
AC. DicodariquoquearcttmAB,vnacumarcuBC,&anguloA.^ Cumnamg^fityVt 
finus totus adfinum angult B,dati,itafecans complementi arcus dati AC>adfecantem 

complementi arcus AB.
SIfiat:,vtfim m  to tm  a d fin u m  dati angulititafiecans com plem enti

d:iti arem  a d a liu d jp ro d u cetu r fecans com plem enti arem  reèìo angulo -------  iraxu.
ippofitijqui in quiritur. E x  arcubm  vero A B ,A C ,co g n itts  notm fie t te r tim  arem  B C , e x p r o b le m a t e  
propofi.^s.Itcm exarcubm  A B ,B C ,n o tis  eognitm fiet angulm  A , exproblem ate1.propofi.41.

S 3 OPORTET



i l o T R I A N G V L A
OPOKTETautetn hic confiare, num arcas qtujitus AB,Jit quadrantemaior3anmmor:VeUnreliquusan¿uiití non rz*

ñus A,f i t  4cutus,obtufusue,alio(jutn ftefiirmus,qualis arcus pro AB, ajfumcmlmfit , cum po/jt ejfe maior quadrante^velmU 

noTyVtpcrJpicuHmeíi.ldquodadprobletnas.propof4-¡>inonuimas.VbietiaCopermci,at^jlí)h. Regmi.erroremapctMmus,

T H E O R .  jj. P R O P O S .  j;.
/ I N  om ni triangulo iphærico redangulo, cuius omnes arcus minores quadrante iìnt : iì- 

nus totus ad iìnum arcus red o  angulo oppoiìti eandem proportionc habet,quam fecans com 
plem enti vtriuslibct arcuum circa angulum reòìuni ad fecantem  com plem enti anguU huic 
arcui oppoiìti.

IN  fphærico triangulo ABC,cuius omncs arcus fint minores quadrante,angulus B ,redus fit. D ico ita cC. 
fc iÌnum totum ad finum arcus A C , vt cilfccans complementi Arcus BC, ad fccantcm complementi anguli A,

arcuiBC,oppofiti. R.cpetitaenimconilrudionefiguræpropof 45. crit 
AE,quadrans;DE,arcus anguii A ,&  EF, eius complementum; atque CF, 
complementum arcus BC, vt ibi demonilratum efr. Qtua ergo in iphæra 

aTheor.t. \ \  duo maximi circuU AE, A B , feinterfccantin A , &  CX pundisC, E> atcus
jcholij^o. AE,ad arcum a d ,d u d i  funt pcrpendicularesarcus CB,ED ;* crit vt finus
htius. \ totus quadrantis A E , ad fecantem complementi arcus C B , hoc eft, ad fe-

cantem arcus C F,ita  finus arcusAC,ad (ccantem complementi arcus D E , 
fiue anguli A ,id  eft,ad fecantem arcus E F  : E t perm utando,vt finus totus 
ad linum arcus A C , ita iecans complemcntiarcus B C ,  ad iccantem com

plementi anguh A.Pari ratione,fi aliter figura extruatur,erit, vt finus totus ad finum arcus A C , ita fccans com
plementi arcus A B , ad fccantcm complementi anguli C . Q narc in om ni triangulo Iphærico redan guio ,&c. 
Q uodcratoftcndendum .

S C Ì Ì O L Ì V M -
EX bis fequens problema dijfoluemus,quod alio quoque modo in problemate ¡.propof 41. abfòlutumfuit.

^  IN  triangulo fphærico redangulo, dato arcu, qui red o  angulo opponitur,cum  alterutro 
arcuum circa rcd um  angulum,inucnire angulum huic arcui oppoiitum: cum reliquo arcu, &  
angulo.

ÌN  tri a f i l lo  ABC, (in finirà fcholij propofS4>) cuius reäus angulas C, datas f i t  tam arcus A3 , quam AC. Dico dart 
h ss-hftiui. quoque anguiu}n B,vna cum arcu B C ,&  atignlo A. Quia enim eiì,vtfmus toi us adfmum arcus AB,itafecans complementi 

arcus AC,ad fecantem complementi,ui2«uli B>

/  Praxis. S i ß a t j  vtß n i'istotu 'sa d ßm im a rciis angulo reB o oppoßti»îtaficaiîs com plem entiarciíscircarc-
û u m a n g id tim  dati a d  alin d,proditceturßcans com plem enti anguli q u a ß ti y q u i d iB o a rcu i opponitur. 

Jam e x  datis duobm  arcubi^ tertiu m  inueniem m ^vt in  p roblem a tepropof.43.velin problem a tepropof 
S^ .tradidim m .Item  e x  a rcu , q u i reB o angulo opponitur-fà“ hoc arcu inuento, reperiem m  reliquum  an- 
g u iu m  huic inuento arcuioppofitum , v t  d iB u m  eH in  hocproblem ate, v e l  certe, v t  inproblem ate i.p ro 
p o f  41. oßendim m ,

Aì^ vero quAfitus angulus B, acutus f it ,  an obtufus, docebit arcus A C , circa angulum reäum datus ,vt in problemate i. 
propof4 ¡.pracepimus.

T H E O R .  P R O P O S .  6̂.

/  I N  omni triangulo iphærico redangulo, cuius arcus fint om ncs quadrante minores: Ìì- 
nustotusadlìnum com plem cntivtriuslibetarcuum circaredum  angulum eandem propor
tionem habet,quam iecans anguli huic arcui oppoiìti ad fecantem com plem enti rcliqui angu- 
lin o n red i.

IN  triangulo fphærico ABC,angulum  B ,rcdum  habentc,fint omnes arcus quadrante minores. D ico ita  
cife finum totum  ad finum complementi arcus B C , vt eft fccans anguli non r e d i A , ad fecantem compicmen *

ti anguli C . Repctita cnim conftrudione figuræ p rop of 4 7 . erunt anguli
G ,E ,r e d i,&  arcus B F ,D F ,C I,E H ,G H , quadrantes, &  D E , arcusanguli 
A ,&  G l,arcus anguli C ,v t  ex dcmonftratis in propof45. &  47.liquet.lgi- 
turquiaduom axim iinfphæ racirculi C G ,C I,fein C ,in terfccan t,d u d iq ; 
funt ex pundis F ,I, arcus C I, adarcum C G ,  arcus perpendiculares FE , 

aTheer.s. D  B  IG ;*crit,v tfin u stotu sq u ad ran tisC I, adfecantem complementiarcüs
jcholif 40. F E ,h oc eft,ad fecantem arcus D E ,anguli A , ita finusarcus C F , qui com -
imm. plcmcntum eft arcus BC,adfccantem  complementi arcus G l ,  anguli C  : E t perm utando, vt finus totus ad fi

num  complementi arcus BC,itafecans anguli A ,ad  fecantem complementi anguli C .N o n  fecus oftendcmus,iÌ 
alitcrconltruaturfìgura,itaeÌlcfinum  totum  ad finum complementi arcus A B ,vteftfecansanguliC ,adfècan- 
tcm  complementi anguli A .Q uapropter in om ni triangulo fphærico rcdan gulo,& c. Q ^ d  dcmonfii'andum 
erat.

S C H O L I V U ,

INFEKTVR hmcproblemabmufmodi.
IN



P ra xis,

IN  triangulo fphærico redangulo,dato vtrouis arcuum  circa angulum redum , cum  an
gulo non re d o  oppoiito,inquircrc reliquum angulum non red u m , &c infuper rcliquosduos 
arcus: m odo conftet,an quælitus angulus iitacutus,obtufusve : V el certe , an alter arcus çirca 
angulum redum  iit m inor quadrante,an maior.

IN  triangulo ABC,angulum C, reäum habenteydatusßt arem ACy cum angulo B. D/co dari quoque angulum Ä,cum 
arcubitsBCyAB. ® Cumenimßt,vtfinustottisadfinumcomplementiarcusAC,da- • as6. huius
tijita fecans anguli d iti B, adfecantem complementi anguli A w '

S I ß a t ,v t ß n m  to fu s a d ß n u m  com plem enti arcus d a ti, itaß ea n s  
d a ti anguli a da litid , reperietur fecans tom plem entt anguli altertu^ non  
re6H, H in c e x  duohus angulis non reclis notis inueßigabitur arcus recio 

oppoßtusanguloivtinprohlem atepropoßso. m onßrauim us,acproinde
reliquus arcus,ex arcu,q u i reâlo angulo opponitur, e x  noto angulo,q u i reliquo arem opponitur, v t  

inproblem ate 2 . p ro p o f.4 i. d ix im m .
OPOKTET autem confiare,an reliquus angulus non reäus,qui qu m tu r,fit acutm.obtufusve -, vel, an reliquus arcta 

circa angulum reäum fit minor,aut maior quadrante,vt ad calcemproblematis 2. propof 42, monuimtis,vbi errorem etiam 
Nicolai Copernici deteximus

OVONIAM. vero abfolutw iam eïi triangulorum ßharicorum reäangulor u calculus, übet hoc loco mnniaprolkma- 
tahaäenusexplicata in tabulam quandam refetre,vt facilius quilibet id,quodmaxime fcire deßderat, poßit inuenire. Ita^  
cum m omni trianguloßharico reäangulo id, quod primo loco quaritur,ß vel arcus reäo angulo oppofitus, vel vterlibet ar
cuum ctrca reäum angulum,vel deniq  ̂alteruter angulorum non reäorum, (quamuis eo.quodpotißimum quaritur, inuen-- 
tOyCatera quog  ̂reperianturyVt ad praxesfimgulorumproblematum monmmus )trim em brm  tabulam, pro numero quafito- 
rumyCQnfecimus,appofuimusq^pro&tematapropofitionum,in quibm inuentionesqu<efitorum demonßrata funt.

Sequunturproblemata fuperiomm pro^ofitionum in tri- 
memhrem takulamdigefia.

P

&-■
c i-
m

Inuentio arcus redo angulo oppofiti.

<̂ i. Arcus circa angulum redum : Et angu- Probi. 5. p ro p o f 41. &  
lus non redus ei oppoíitus. ( Probi, propof. 54.

2. Vterque arcus circa angulum redum . Probi, propof. 4^.

3, Arcus circa angulum redum : E t angu-
lusnonreduseiadiacens. Probi, i. p ro p o f 45*.

( &  Probi, p ro p o f 4^, 
^4. V terqueangulusnonredus. Probi, p ro p o f jo.

Inuentio arcus vtriuslibet circa angulum redum.

sp
D  .

O
D -
Pn

‘i. A rcus red o  angulo oppofitus : Et angu
lus non redus quxfito arcui oppofi
tus.

1. V terque angulus non rcdus.

3. Arcus red o  angulo oppofitus: &  alter ar
cus circaredum angulum .

4. Arcus alter circa angulum redum  : E t v-
teruis angulorum  non redorum .

Probi. í .  prop oí.41. 
Probi. I . p ro p o f 42,.
( ÔC Probi, p ro p o f j i .

Probi, p ro p o f 45.&y5. 

Probi. I. propof. 44.

J. A rcu sre d o  angulo oppofitus: Etangu-
lusn on red us quæikoarcuiadiacens. Probi. 5. p ro p o f 45".

6 .  Arcus alter circa angulum redum :Et al-
terangulusnonreduscioppofitus* Probi, propofit. 4^ .&

(Probi. I . pro p o f 44.

S 4 In ucn -



Inuentio anguli non reíli vtriufuis.

I . A rcus re d o  ángulo oppoiìtus: Etarcus 
circaangulum redum qu^iìtoangulo P robl.i. p ro p o f.4 i.&  
oppoiìtus. (Probi.propof. 55. 

1. Arcus circa angulum red u m  : E t alter Probi. 2. propof. ^1.
angulus non redus. 

V tcrquc arcus circa rcd u m  angulum.
Probi. 1. p ro p o f 44.
( Sí Probi, propof. 4?.

O  1  
Cl-

6 .

A rcus red o  ángulo oppoiìtus : E t arcus 
circa redum  angulum qu^ilto ángulo Probi, i .  propof. 45. 
adiacens. ( & Probi, propof. 51. 

Arcus red o  ángulo oppofitus : E t alter Probi, propof. 47. 
angulus non redus. 

A rcus circa angulum red u m  quxiico Probi, propoilt. &  
ángulo adiacens : E t altcr angulus non ( Probi. 2. p ro p o f 4 1. 
redus huic arcui oppoiìtus :

age- ̂  S 7. T> qmahAÜmm 04 eo folum triangulo reSatt^uloesmuSyCummllus arcuum quadrans eiì, doceamm breuite^
?  rem qm dèi^ iìim  perfactlem ex demon ĵtraw) quo paitónoTsereredeheams in co, quod duos Ìalmn arcus habet ,'aua^

%agulo, duos ángulos r i^ s . * NuUumenimtrianmlamtfíemeílreílañmlum.cmuí vnm dunt^tarrux fit qua-

qno drans, fedvelnuilm  erit quadrans,velomnes tres quadrantes eru n t,velduo»
drates sSt. i V  & c . Sitergotrian^ulumjj>haricum ABC,m quoanauhisB, ponatur reüus.^v
im im '  ̂ arcus AB, circa angulumreètum quadrans. Hoc pofito, erit é “ arcus A C ,
C s M u s .  /  \  re£loanguio oppofitue, quadrans, Qtiarecum duoarcusAB,AC, quadrantet
c z s h m m .  /  \  eruntduoanguliB,C,reéli', ac propterea A, polus erit arcus BC',
d C o r o .z d l  

huÍH t,
&  BC,arcus anguli A ,ex definitione 6. Igitur ß  datus ß t  te r t tus angulus A,da
tus etiam erit tertius arcus BC : Et contra, f i  datus f i t  tertius anus BC,datm  
quoque erit tertius angulus A. Eodem modo,fialter añüsBC,circaangulum  

reñum  quadrans ponatur, oßendemus &  arcum AC, reäo ángulo oppofitum quadrantem effe, &  angulum A ,re^um .Si ¿V  
go detur tertius angulus C,dabitur quo^ tertius arcus AB, &  contra, vtp ttus.Q m dft quantitas tertij anguli, aut arem data' 
n o n fu e n t,  nihilcerticoU igipotm t, licet duo alij a n g uU reü ißn t, duoque arcus tUis o p p i t i ,  quadröMes, v t  m a n ^  

flu m e ii.
t36.huius. PONATVRiam Arcus AC ,reäoanguloB  joppofitusquadrans. Q w pofito , ^ erit &  alter fa ltem  arcuum AB,BC, 

circa angulum rsäum  quadrans. Qiumobrem reliqua confequentur,vtproxime demonßratum eii, 
huim QVpDfiquandoduoarciisAB,BC,circaangulumreàumquadrantesponantur, f  erit quoque tertius arcus AC,re-
g CoroUs. oppofitus,quadrans. Quocirca cum omnes arcus quadrantesfint, S erunt omnes anguli reäi,

EX his Jaale quiuis intelliget,  quid agere debeat, quando aliquis arcus in triangulo reäangulo quadrans ponitur:pra- 
fertimfipropof.2s.2 6 ,27 ,2S.2Q.jo.si'S2 'SS’S4-SSSà-s7 'SS‘4ttenteconfiderentur,

SEQVITVR iam ,vt calculum triangulorum non reäangulorum tandem exponamus : Verum prius aliquot theorema- 
ta a d  hanc remperutilia demonfiranda fun t.

*34.hl4tUS.

î̂ ĥnius.

T H E O R .  P R O P O S .  ;;

S I  in triangulo iphæriço íupra vnum  arcum duo anguli acu ti, aut á t u l i  conliftant; 
Perpendicularis arcus à tertio ángulo in eum arcum demilfus intra triangulum cadit. Si vero 
duorum  angulorum fupra vnum arcum conliftentiurn vnus fit acutus, to b tu fu s  altenPerpen- 
dicularis arcus à tertio ángulo in eum  arcum demilfus extra triangulum cadit.

I N  triangulo îphærico A B C , íint duo anguli B,C, fupra arcum B C , acuti, vcl obtuii. D ico  arcum per- 
pcndicularcm cx A,ad arcum BCjdemiifum cadere intra triangulum,cuiufmodi eft arcus A D . Si cnim dicatur 

^  cadere extra, cadat.fi fieri poteft,arcus A E , ad B C , arcumprodudumpcr-
pendicularisextratrianguium, &ponanturprimum duo anguliB,C,acutí, 
ac proinde angulus ACE,obtufus. Quoniam igitur in triangulo A C E , an
gu urn E,habenteredum ,angulusACE,0BtuTus eft, * erit arcus AE,qua-

■B L_____1_.V'e  drantc maior. Ruriusm triangulo ABEjhabcnte angulum rcdum  Ejangu-
lus B, acutus eft,  ̂ eritarciisAE,quadranteminor:Scd&quadrantcmaior 

oftenfus eft J quod eft abfurdum.

P O N A N -



f
^  P O N A N T V R . deinde anguli B, C,obtufi, atqucadco angulus A C E , acutus. Quia ergo in triangulo A -

CE, habenterctìum angulum E, angulus ACE,acutus cft, crit arcus AE,minor quadrante. Rurftis quoni
am in triangulo ABE, rcdum habente E,angulum,angulus B,obtufus cft, eritarcus AE,quadrantemaior: d i-f. hui. 
Scd &  quadrante minor oftenfus cft; quod eft abfurdum. N on cadit ergo arcus pcrpcndicularis extra triangii- 
lum : fed ncq̂ ; cum altero arcuum AB, AC,coincidct,quod neuter áfegulorum B ,C , ponatur rcdus. Cadit ergo 

^ in tr a  triangulum.
IAM  vero ponatur in eodem triangulo ABC,anguIusB, acutus, & C , obtufus. D ico perpendicularem

■ arcum cx A,ad arcum BC,dcmiftum extra triangulum cadere,cuiufmodi cft arcus A E .N am iì intra dicatur ca- 
I  dcre,cadat, fi fìeripotcft,arcusAD,ad BC.pcrpendicularisintratriangulum.ItaqucquiaintnanguloACD,
^ angulum rcdum  habente D,angulusC, obtufus cft, « eritarcus AD,maiorquadrantc. Kurfuscumintrian-

gulo ABD ,rcdum  habente angulum D,angulus B, acutus fit,  ̂ erit arcus AD,quadrantc minor : Scd &  qua- U^huius. 
aranteoftcufuscftmaior; quod cft abfurdum. Arcus ergo pcrpcndicularis non cadit intra triangulum; Icdne- 
quecum altero arcuum AB, AC,coincidit.cum neuter angulorum B,C,rcdus ponatur. Caditcrgo extra trian
gulum, C^propter,fiintriangulofph«ericofupravnumarcumduoanguliacuti, &c. Q uod crat demon
ftrandum.

T H E O R .  P R O P O S .  jS.
In  omni triangulo fphærico, cuius duo arcus ilntinæqualcs ; nnndrarum fÌnus totius ad 

rcdangufiTm lub imubus re¿tis duorum arcuummæQiialium contcm um ,candcm proportio-
h cm  habet,quam ÎÏin is^ rlûs anguh adictis arc'ùKùs cohiprchcniiaddìitcrentiam  duorum fi- 
nuum vcrroaim ,quorulnvnusciiiferentiæeorundcm arcuum debctur.altcrvcrn tertio arcui.----------- ----------------------- .------- ;-------------------- . y
quiprxdl¿t:o ángulo oppolitus eit,rclpondet.

b / / . I . Th.

IN  trianguloÎpKæricoABC,fintduoarcusAB,AC,inæqua!es,iIlcminor,&hicmaior.Dicoitacftcqua- ^ 
dratumfinustotiusadrcdangulum fub finubus redis arcuum AB, A C,contcntum ,vt cft finus verfus anguli
A , ad difterentiam inter finum verfiim arcus,quo arcus AB, AC,inter fediftrrunt, &  finum verfum arcus BC.
Cuius rei dcmonftrationem, vt clarior fiat,& gcneralior,in quindecim cafus diuidcmus.

I.  S IN T  om nes tres arcus quadrante minores.Complcatur minoris arcus AB,circulus A B D G H ,pro- ^  cíífus. 
dudisque arcutus A C ,B C ,fiant quadrante» A L,B M  ; &polÌs A , B, interuallis autem quadrantum A L ,B M , 
circuii maximi defcribantur D L E F , G M E H  î Et cifdcm polis,interuallis autem A C ,B C , circuli non maximi 
dclinccnturkCN ,OCP,'‘ qui illis maximis paralleli erunt : a 1. a. Th.

 ̂ &  tara hi, quam illi ad circulum A B D G H , redi erunt, ‘
p  cTìm ille per horum polos tranfiens ad iplbs fit redus. Poft 

lia?c, vt confufio vitctur,in circulo A B D G H , icorfumde^ 
icripto fint comunes ièdioncs ipfius, &  circulorù ex polis 
AjB.defcriptorum, ncmpe D F ,G  H.com m uncs fediones 
ipfius,&  maximorum circulorum D L , EF, G M E H , quæ 
ipibrum diametri cruntfeic in centro iphæræ X , intcriè-
cantcs: A t kN ,OP)Communcsfedioncs eiufdem, &  circulorum k C N ,O C P , (cintcrfccantcs in S; « quæipfis c 1'i- W .
DF,GHlpàràllclæ erunt;& diametri circulorum k C N ,O C P ; quod maximus cirçulus A B D G H ,per eorum d ìj.i.rh e . 
>olos tranfiens eos bifariam fecet,nimirum per eorum diámetros. Ducantur quoque femidiametri AX, fecans 
iN ,in Y ;  & B X ,fe ca n sK N ,O P , in I ,R -  « Eruntouc fcmidiam cW iA X ,BX perpend^arcs ad circuios eScW. 10. 
)cr D F, kN jG H .O P , dudos ; cum ab eorum polis A , c,ducantur per X, fphæræ ccntrum ; ac proinde anau- 
U d Y .& K .  red i erunt, cx définit.;, libr. 11. Euclidis. Ducantur dcnicmcad B X , O  P , ^ rpcnd icu -
arcsA V , k  Q , k  T . Eritigitur,perca,quæin tradationelmuumfcripfimus, A  V , finus rcdus arcus 

A  Bj &  k Y ,  fmusreduSarcus Ì k ,  hoc eft, arcus A  C ,  cum arcus A  k ,  A  C ,  ex dcfinit. poli, 
æquales fint, vt in primo circulo apparct. B crit finus verlus arcus B O , id c ft, arcus B C , cum'ar-. 
cus B O , B C , æquales fint,ex defin. poli. B Q .  finus verfus erit arcus Bk. qui dift^erentia cft arcuum iny- 
qualium AB, AC,propterea quod,ex denn. poli,arcusAk,arcum AB,arcu Bk,luperans,æqualis eft arcui A c:ac  
proinde Q R,vclkl^difterentiaeritintcrBR.,finum verfum tertii arcus B C ,& B Q , finum verfum diftercntiæ ' 
aTcuuttTmæquâîîmri!\B,AC,hoc eft finum viA'fum arcus Bk. PoftrcmocritkS,finusveiÆs3rciiskC.ïn rìrrn,
io non maximo k C N ,c u n ^ d a  cx C,in communes fediones circulorum icCN,U(JP,cum circulo A B D G tl, 
hoc cft, in pundum  S ,c à d ^ ,  ̂ (quæ quidem ad circulum A B D G H ,reda cft, vtpote communis fedio cir- f  ip- vnde. 
culorum kC N ,O C P j ad eundcm circulum A BD G H ,redorum ) finus redus fit eiufdem arcus kC . Sumatur 
quoque DZ,finus vcrfus arcus D L,hoc cft,anguli A , S qui quidem arcus arcui kC , fimilis eft. DcmonÏÏrân- g i«- Th. 
dum igitur eft,ita cftc quadratum finus totius, noe cft, rcdangulum fub D X , XA,con tentum, ad reòtangulum^ 
fub finubus redis AV,kY,arcuum AB, A C ,contentura, vt eft finus vcriusD Z, anguli A , ad k T , differentiam 
inter BR., finum verfum arcus B C ,&  BQ^ finura verfum arcus Bk,'difFerenti^ arcuum inæqualiura AB, A C . 
quod ita fiet

 ̂ CftjONtAM angulusXTY,angulo RIS,æqualis cft,&  angulus rcdus Y , angulo redo  R ; * erit reli. h ij-.fr/W. 
quusangi^ m A ^ TnanguTO O f, reliquo angulo IS R , «trianguH ISR., æqualis,hoccft,angiiload verticem 
kST. Cum ergo &  angulus rcdus V ,rcd o  angulo T,æqualis fit,crit &  reliquus angulus XAV,trianguli X A V , 
reliquo angulo SkT, trianguii SkT, æqualis.  ̂ ad A V , ita Sk, adkT. R
quia DZ,kS,finus verfi funfarcuum fimilium D L ,kC ; c r* v t  D X ,ad k Y , finus totus ad finum totum, ita D Z , 
ad k S j  pcrlemmapropoi. i.noftrieGnomonices.  ̂ Q  uia vero proportio rcdanguÜ fub D  X , X  A ,  ad

redan-



ttcaßfs.

c  u  x.Th0. 
P ts. I . T h .

SS'

reaangulum fub K Y , A V , componitur cx proportionc DX,ad K Y,hoc cft,DZ,ad K S,&  ex proportions XA
ad A  V : Et proportio DZ,ad K T , componitur ex cifdem 
proportionibus,nempc (polita media refta KS J  ex pro- 
portione D Z , ad KS, &  cx proportion« KS, ad K T , hoc 
eft,ex proportionc X A , ad A V  -, erit̂  vt rcôtan^lum  fub 
DX,XA,idcft,quadratumiinustotms, adrectan^IunT 
fiib KY,AV,finubus reélis arcuum inæqualium A C , AB, 
ita D Z , fmus verfus anguli A , ad K T , differentiam inter 
BR., finum verfum arcus BC,angulo A , oppofiti, &  B ( ^  

finum verfum differentiæ arcuum inæqualium A C ,A B . Qeiod eft propofitum.
2. S IN T  duo arcus in.-cquales AB, A C ,quadrante ̂ d e m  minores, at BC,quadrans, Compleatur mi

noris arcus AB,drculus A B D G H ,&  produélo arcu A C ,vt fiat quadrans AL,deicribantur ex polis A , B, ad in-
terualla quadrantum AL,BC,circuli maximi D E L F ,G E - 
C H  : Item ex polo A , ad interuallum A  C , circulus non 
m axim usKCN , ° quiipfiDELF.paralleluserit, P fcca- 
bitquecirculusABDGH ,circulosDELF, G E C H ,K C N , 
ad ángulos reftos, &  bifariam: ac proinde horum cum ilio 
communes fedlionesDF,GH,KNjdiametri eorum erunt, 
& D F , G H jfc in X , centro fpha?ræ interfccabunt, *ì ^  
rallelæque erunt D FjK N . Reliqua fiant, vtinpræcecflro^^ 

.  cafu,nifi_quod.lúcpundumR,idemeft,quodX,propter.- 
ea quod circulus O C P , àcÌrculoGEH,atqu2 adet> reâ:a O R P, à rcéta G H , non difÎert. Erit, vt prius, A V , ü • 
nusredus arcus A B ;& K Y ,fin u s rcdus au as AK,hoceft,arcus A C ip fi AK,ex defin. poli,æqualis. Item BR,ii- 
nus verfus erit arcus BG,Ìd cft,arcus BC,ipfi BG,æqualis. A t BQ^fmus crit verfus arcus BK,difFerentiæ arcuum ^

V  A B ,A C i ideoque QR,veI K T ,differentia erit Ínter finus verfbs BR.BQ ^rcuum  BC,BK. Denique KS,cnt fi- j
* '  nus verfus arcus K C . Sumpto ergo DZ,finu verfo atcus D L,hoc eft, anguli A,demonftrandum eft,ita elfe qua

dratum finus totius ,id eft.redangulum fub D X,XA,ad re^angulum fub A V , K Y , finubus reétisarcuum AB,
A C ,v t eftfinus verfusD2 ,anguli A,ad K T , differentiam finuû vcrforum BR,BQ^rcuum  BC,BK. Quod qui-

I », fexti. dem demonflrabitur, vt in precedenti cafu nifi quod triangulum X A  V,oilcndetur hic æquiangulum efle tri
angulo SKT,exeoquodangulusIXY,anguloYSX,æqualiscft,  ̂ propterea quod triangula IXY,YSX,fimilÍ- 
liafunt inter fc.Hinc cnim íit,redangula trianguhXAV,SKT,inter fe omnino æquiangula effe.

3. S IN T  rurfus AB, AC,quaarante minorcs.at BC.maior.Compleatur minoris arcus AB,circuIus, &  
cx CB,abfcindatur quadrans BM,producaturquc A C ,vt fiat quadrans A L. Reliqua conftruantur, vt in primo

cafu. Erunt hic finus, vt ibi. Demonftandum ergo eft,ita 
effe quadratum finustotius,ncmpe rcdangulum fub D - 
X,XA,ad rcdangulum fub A V ,K Y , finubus redis arcu
um AB, A C ,vt eft finus vcrfus DZ,anguli A , ad K T , dif- 
ferenttam finuum verfbrum B R , BQ^arcuum B C , BK. 
quod quidem oflendetur,vt in primo cafu,nifi quod tri
angulum X A V , oftendemus hic triangulo S K I’, ipqui-» 
angulumeilc, * cxco,quodangulus!^Y,aiiguloSkT, 
externus interno,æqualis eft. Hinc cnim cfficitur, in tri

angulis rcdang^XlY,SKT,rcliquo9«M guIos K Y ,  K S 'i’,æqualcs effe j atque idcirco redangula triangula X- 
AVjSKTjCÍlc æquiangula.

4. S IT  arcusAC»quadrans,atqueadco AB,quadrante minor; ftatuatur quoque B C , minor quadrati* 
te. Completo circulo ABDGH,minori«»Pí«yAB;produdoquearcu B C ,vt fiat quadrans BM,dcfcribantur cx

polis A , B, adihtenialia quadrantum AC,BM.circuli ma
ximi D C E F jG M E H  : Item ex polo B,ad inteniallum ar
cus BCcirculus non maximus O C P. Rcliqua conftruan
tur, vt in primo cafu.nifi quod hic duo circuli paralleli D - 
E F ,K C N ,inter fcnon diffcrunt,propter quadrantem A -
C . Ex quo¿t,redas,D F,kN , inter íw^wyq^npn difíerre. 
Qi^od ctiam de finubus verfis kS,DZ,diccndum eft. Alii 
finus funt.vt prius. Iam verufku'efíe quadratum finus to
tius,fiue redangulum fub D X , X A , ad rcdangulum fub 

AVjíftíffinubus redis arcuü AB, A C , vt eft DZ,finuS verfus anguli A,fiue arcus KC,ad KT,diíRrcntiam finu
um vcrforum B R ,B Q ¿rcuum  B C , BK, oftendemus, vt in primo cafu; excepto, quod hic triangulum X A V , 
trianguloSKT,æquiangulum circdcmonftrabim us,exeo,quodangulusAXV, anguloY SR , æqualis eft, * 
(propterea quod triangula IXR,RSY,fimiliafunt^ atque adeo angulo KST.H inc cnim fit redlangula triangu-

4, tMfuí.

t*. fexti.

t.eafus.
U X Á V jSK T, cffeæquiangula.

5. S I T  rurfus A C ,  quadrans, proptercaqucAB, 
quadranteminor,fedBC,pOTWcm'Tp5«*(pW[WÉ#is. Com 
pleto circulo ABDGH ,m inoris arcus A B , defcribantur cx 
Rglis A,B.ad interualla quadrantura A C ,B C , circuli maxi- 

•’■'■“ •t W D C F , G C H ,&  reliqua fiant, vt prius, nifi quod hic cir
cuii K N , O P, non maximi à maximis D F , G H , non diíFe- 
runt,&c. Demonftrandum igitur eft,ita effe quadratum fi
nus totius,hoc eft,rcdangulum fub D X ,X A , ad rcdangu

lum



^utniitb A V jk ^ ,finubus rcdisarcuum AB, A C ,vt cil DZ,finus verfus anguli A.ièii arcus kC,ad k T ,  differen* 
tiam finuu vcrforum B Y , B Q , quorum iilc arcui BC,hic autem arcui Bk,debctur.Quod quidem oflcndemus, 
vtin primocafu,SoIum triangu um XAV,itademonilrabirurtrianguIoSKT,xquiangulum. Quoniam anguli 
D SA, BSH, rcôèilunt, cum AS,BS,axes fint circulorum DF,GH;erunt,dempto communi ASB,rcliqui D SB,
ASH,squales: * ièd ille ángulo alterno SKT,&: hic alterno ángulo XAV,icqualiscfl.Igitur& anguli SkT,X - iip.prim. 
AV,2’quaIcscrunt: acproindctriangularedangulaXAV,SkT,æquiangulaerunt.

6 . S I T  adhuc AC.quadrans,ideoq;AB.minorquadrante,icdBC.quadrantcilatuaturmaior. C o m - “ 
plcto circulo A B D G H , arcus minoris AB; &  ex BC,abiciflb quadi ante BM, dcfcribantur cx polis A , B, ad in* 
teruallaquadr.intum AC.BM ,m aximi circuli D t F ,  G EH :
Iccm cxpcIoB, ad interuaJlumBC, circulus non maximus 
O C P , b quiipfiGEH,parallcluserit.R.eIiquafiant,vtpri- 
us. nifi quod hic interle non diiFerunt circuii D F, K N , 6cc. 
lamdtmonilrabimus, vtinprim ocafu ,ita cfi'equadratum 
finustotius, ide/l, reàiransulumfub D X , X A , adrcdan- 
gulum fubAV , KY, finubusrcétisarcuum AB, A C ,vtcft
D  Z. finus vcrfiis anguli A ,  feu arcus D  C, ad K T ,  __
differcntijmllnuumvcifommBR., B Q ^rcuuraBQ BK . VcriitntrianguluraXAV.triangiiloSKT.æquian- 
gulum erte, Ita mohftrabimus. Cum angui, rctìi fint A X K .B X G , rcliqui iqu aks cruntÀ X V . K X G : '  fcd c^ç.trim. 
hic æqualis eft oppoiito, &  interno 7  SK. Igitur &  angulus AXB, ángulo TSK,æqualis crit : atque adcorcflan- 
gulatriangulaXAV, SK r,æquiangulaerunt.

7 - S I T  arcusAC,quadrantcm aior,&AB,BCquadrantcm inores. Completo circulo A B D G H .&  ?■- 
abiafloquadrante A L ,ex  AQ produâ:oq;arcuBC,vtfiatquadrans} M .fiantrciiquaom nia,vtin primo ca- 
lu. Dcmonllrabim uscnim ,vtibi,itaelfequadratumfi- 
nus totius,fiuc rcdanguium fub DX, X A , ad rcclangu- 
lum fub A V ,K Y , finubus redis arcuum AB, A C , vt cil 
DZ,finus verfus anguli A, fiuc arcus D L , ad K T , diffe- 
rtntiam finuum vcrforum B R ,BQ ^ rcuum  liC,BK:fcd 
triangulum A X V , ita probabituræquiangulum ciVe tri- 
anguiüSKT.  ̂ AngulusK SF,ángulo ISR.,irqualiscil:.
Igttur in triangulis rcdangulis SK T, ISR., reliqui anguli 
S K T jS iR ., æquaicscrunt; acproindc& in rcdangulis 
triangulis SKT,XlY,reliquianguliKST,IXY,ïqualesc- 

runt. <= Cum ergo angulus IX Y , ángulo A X V . æqualis fit,erit quoque KST.eidem AXV,æqualisî propterca.
que in triangulis rcdangulis SK T, XA V, reliqui anguli SK T, X A V , æqual .‘s erunt.

8. SIT  adhuc A C ,quadrante maior,&  A B,minor quadrante,fed.BC,quadrans. Completo círculo AB- s. cafus. 
D G H , &  abfciífo quadrante A L , ex A C , defcribantur ex polis
A ,B , adinteruallaquadrantum A L , BC, maximi circuii D E F ,
G E H : Item ex polo A , ad intcruallum A C , circulus non ma
ximus K C N , &  alia fiant, vt in primo cafu. Dcmonitrabitur, vt 
ibi, itacfiequadratumfinustotius,nimirumrcdanguJumfub 
DX,XA,adrcdangulum  fubAV,KY,finubus redis arcuum A -
B,AC,vtcilDZ,finusverfus arcusDL,fiueanguli A,adKT,dif- 
fcrcntiam finuum verforumBR., BQ^rcuum  BC,BK:fi tamen 
triangulaXAV, S K T , oftendamusxquiangula effe,vtin Icptimocafu.

9- SITrurfusAC,maiorquadrantc,&AB,quadranteminor,fedBC,maÌoretÌamquadrante. Com-^* caßu, 
plcto circulo ABDGH ,&abfcifils quadrantibus AL,BM ,ex A-
C ,B C , reliq^uaconftruantur, vtin primo cafu. Nam, vt ibi,ita 
hic demonfirabitur,ita eife quadratum finustotius, redangu- 
lum videlicetfub DX,XA,ad rcdanguium fubAV,KY,finubus 
redis arcuum A B ,A C ,vt cil DZ,finus verfiis arcus DL,fiue an. 
guli A.adKTjdiffcremiam finuum vcriòrum BR,BQarcuum  
B C , B K. Scdtriangula X  A  V ,  S K T ,  eiTcæquian- 
gula, ita confirmabitur. f  Angulus K ST , ángulo ISR,æqua
lis efl. Igitur in rcdangulis triangulis SK T, SIK, &  reliqui annuii SKT,SIR,^quales erunt; ac proìnde Ì'h trian-
gulis redangulis SKT,IXT,reliqui quoque anguli KST,ÏX Ÿ,hoc cil, A X V , g ( cum hic ipfi iX Y,lit æu ualì;;;) g Es prìmi. 
interfeæqualescriuît.Qu^rc&reIiqui anguli SK T,X AV,in triangulis redangulis SKT,XAV,cruntæqualcs.

IO. SIT  arcus AC,maior quadrante,&  AB,quadrans,at BC.quadrantJ minor. Completo circulo AB-
GF,abfcifToq; quadrante AL,ex A C ,&  produdo BC,vt fiat quadrans BM,defcribantur ex polis A,B,ad inter-  ̂ ’ 
ualla quadrantum AL,BMjCÌrcuIi maximi BLEF, A E M G , incedctqucille pcr pundum B, òc hic per pundum 
A;ob quadrantem A B ;  ̂ proptcreaquodmaximuscirculusàpoloabeilquadrantcmaximicirculi. Itemcx 
eifdem polis, A,B.adinterualla A C , BCjdclinecnturcirculi non maximi K C N , O C P  , '■ qui prioribusc- 
runtparalleli. Dcfcriptis deinde in aliocirculo communibus fcdionibus homm circulorum cum circulo 
A  B G  F, quæintcrfeparallelæerunt, fefcque ad ángulos redos fccabunt; • (N am  A X ,ex A , polo 
circuli B F , in fphæræccntrum X , cadens ad ipfum circulum rcd acil; acproptcrca, tx definitione 3. 
Iibr.ii.EuclidisanguliadX,rcdierunt. E xquofit, *" ctiamangulosadR,S,Y,rcdoscfie,obparalleIaslincas 
B F .K N .& A G ,O P .)  erit AVjfinusredus quadrantis A B ; K y,finusrcdusarm sA C >  fiucarcusAK, illij^x 
definit, poli æqualis; B K , finus verfus arcus B C ,feu arcus BO, illi,cxpoli définit, æqualis; B Q , (duóta K- 
Q,adBF,perpcndicularijfinusverfusarcusBK, quoarcusAB, A C , interfcdifferuht: DeniqueKS,finus

vcrfus
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N  G V L A
verfus arcus K C  Itaque fi fumaturDZ,finüs verfus a n ^ .  
li A , fme arcus BL, qui arcui KCfim üis eft, demonftrÆi- 
m us, vtinprimocaÎu , itaefle quadratumiinustotius, 
nempe rcdangulum fub DX,XA>ad rcdangulum fub A - 
V,KY,finubusredisarcuum  A B, A C , v tc ftD Z , finus 
verfus anguli A,iiuc arcus BL, ad K T , fiue ad QR., diffe- 
rentiam imuum vcrforum B R ,B Q ^ c u u m  B C , BK, nifi 
quod hic non inucniuntur triangula æquiangula,fed A  V , 

ab X  A, non differt, quemadmodum nec KS, à K T. 
ih cafm. i,  ̂ g jY  quadrante maior,at tani AB.quam BC,quadrans.Complcto circulo A B G F , &  re-

fedo quadranteÀE,ex AC,defcribantur ex polo A , ad interualla A E , A C , circuli BEF, k C N , &  ex polo B, ad
“  interuallum B C , circulus A E G , aliaquc fiant, vt in

precedenti cafu. Oftendemus ergo, vt in primo ca
fu , ita eííequadratum finus totius, hoc eft,redangu
lum fub DX, XA, ad redangulum fub AV,kY,finu- 
bus redis arcuum AB, A C ,vt eft DZ,finus verfus an
guli A,fîuc arcus BE,ad kT,fcu Q K , differentiam fi
nuum vcrforum BR.,BQ,arcuum B C , Bk, nifi quod 
hic nulla adfint æqüiahgula triangula, quemadmo

dum nec in precedenti cafu,atque AV,ab X À ,&  D Z,àBR.,&  kS,à kT,non diffcrt* 
tz. cafta. J 5j'p  arcus A C , quadrante maior,&  AB,quadrans.ied BC,maior etiam quadrante. Completo cir

culo A B G F ,&  abiatis quadrantibus AL,BM ,ex arcupuisAC,BC,defcribantur circuli ex polis A,B,ad interual-
__  la quadrantum A L,B M ,&  arcuum AC,BC,ceteraquc fi

ant, vt in precedentibus. Erit ergo rurfus,vt in primo ca
fu demonftratum eft,ita quadratum finus totius,id eft,re- 
¿langulum fub D X .X A , ad rcdan^Ium  fub A V , k Y , fi
nubus redis arcuum AB, A C , vt eft D Z , finus verfus an* 
guh A,fiue arcus E L, ad K T , differentiam finuum vcrib- 
rum BK,BQ¿arcuum BC,BK; quamuis nulla hic apparc- 
ant triangulaæquiangula,fed X A , A V , interiè non diffé
rant,quemadmodum nequekS, kT . 

àiN Tarcus A C ,A B ,quadrate maiores, at BC,minor quadrante. Cöpleto circulo A B G F ,& refcd ô
quadrate A L,exAC.jpdudo item arcuBC,vt fiat quadras 
BM, reliqua fiante vt in fuperioribus. Demôftxabim’ iam, 
vt in primo cafu,ita eiî'c quadratum finus totius,nimirum 
redangulum fub D X ,X A , ad redangulum fub A V , k Y , 
finubus redis arcuum AB, A C ,vt eft DZ,finus verfus an
guli A,feu arcus D L,ad k T , differentiam finuum vcrfo
rum BR., B Q ^ cu u m B C ,B k  ; nifi quod triangulum X- 
A V ,trianguloSkT, demonftrandum eft effe æquiangu
lum hac ratione.  ̂ Quoniam anguÎuskST, angulo op
pofito,&  interno Y IX , æqualis eft, eritiri triangulis re- 

danguIis,SkT,ïXY,& reliquus angulus SkT, reliquo angulo IXY, hoc eft, angulo oppofito, &  interno V A X , 
(cum  paralIelæfintAVjGH.) æqualis. IgiturintrianguBs redangulisSkT,XAV,anguliquOquefeliquikST, 
A X V , æquales crunt,ac proinde çquiangula erunt triangula SkT,X A V .

14. S IN T  rurfum AC,AB,maiores quadrante,at BC,quadrans. Completo circulo A B G F , &  abfciflo
quadrante AL,ex A C , necnon defcriptis circulis D E F  ,K - 
C N ,ex polo A,ad interualia A L , A C , defcribatur quoq; ex 
p o lo B , adinteruallumquadrantisBC, circulus maximus 
G E H ,atque alia fiant, vt fupra. Demonftrandum ergo eft, 
ita effe quadratum finus totius,id eft,redangu!um fubDX, 
XA.ad redangulum lub AV,kY,finubus arcuum A B ,A C , 

„ vteftD Z,finusverfusanguiiA,arcuivcD L, a d k T ,difíc
i l  F  rentiam inter finus verfosBR ,BQ ¿rcuum BC,Bk. Q aod

quidem oftendemus,vtin primo cafii. Solum triangula SkT, X A V , probabunturæquiangula elfe, hoc modo. 
Angulus S, communis eft vtrique trianguló redangulo SkT,SR Y. Igitur angulus rc iquus SkT,reliquo angu- 
lo S R Y ,  ̂ hoc eft,anguIooppofito,& interno V A X , ('cumparallelæfintÂV,GH.jæqualiserit. Q ^ rc rc -  
dangula triangula SkT,X  A V,æquianguÎa erunt. 

is.csfHi. 15. S IN T  poftrcmo omncs tresarcustrianguliABC,quadrantcmaiorcs. Completo circulo A B G F ,&
refcdis quadrantibus AL.BM ,ex arcubus AC,BC,fiant o- 
mnia alia,vtprius. Oftendemus non fccus, ac in primo c u  
fujitaeifequadratum finus totiiis,ncmpcrcdangiiliimÎL,b 
D X,XA,ad rcdangulutp fub A V , k Y , finubus rcâisarcu- 
um A B ,A C ,vt eft bZ,finus verfus anguli A,fcu arcus D L , 
adkT,differentiam inter finus vcrfos BR, B Q , arcuum B-
C,Bk; fi modo triangula SkT, XAV.æquiangulaelfccôrt- 

F  F  cludamus,hacargumentatione. AngulusYIX,æqualis
eft interno &  oppofito kST. Igitur in triangulis redangulis SkT, IXY, reliquus angulus S k T , reliquo angulo

IX Yj

14..



jX Y ,hoc eft,angulo interno,&  oppofito X A V ,(cu m  parallels fint A V ,G H O  æqualis erit ;ac proînde triangu- 
U rcàangula S K T ,X  AV,æquianguIa erunt. Quupropter in om ni triangulo iphærico,cuius duo arcus fint inæ- 
ks,& ç. Q ^ d  demonftrandum crat.

S C H O L I V M .

^  EX omnibusquittiecm ca fib t»hum 4 emttJlrat4onuliquetyaTfumBC,angul$Ai fu b  arcubus itnequalibiiscompre- 
M tn fo  oppofirum femper maiorem ejjè arcü BK, hoc eil, differentia arcuum inaqualium. In  omnibus enim fig m is areas BC,
J per defili. poU.arcuiBOy (  vdarcuiBG ,qum doBC,qttadranse^yVtinçafu2.s.S.u.é‘ ¡4 *) æqualis e ï l  Confiât autem 

0,rcu.m Bo, ( vel arcum BH,in didis quinqué cafitbus,) maiorem ejfe arcu BK; quod tamen ita ejfe, facilefequens quo^ theo  ̂

remademonfirabit.

IN  om ni triangulo iphærico,cuius duo arcus fint inæiquales î arcus reliquus maior eft ar- 
cujquo inæqualcs arcus inter ie  diiFerunt.

M
IN triangulo cnim ABC,fit arcus 4 B, maior arcu AC, &  ex polo A, ad interuallum ACy arctis circuli defcribatur CD,

Ir it  ergo arcus AD,arcuiAC,per defin. poli, aqualis, atqueadeo arcus BD,differentia arcuum inaquaüum AB, AC. Dico ar* 
cum BC,arcu BD. maiorem effe.^ ^ n û niani enim duo arem a  a/, huim

^ C t C B ,  fimulmaioresfiant arcu AB-, ablatU aqüalibm ari 
eubm AC y AD yteliquns quoque CB,reliquo BD,maior erit. fe trUntu
Quod eil propofitum. * lojpharteo ^

nAQVBinomni(phitricotrian^ttlo,cuimduoarcm ^  duorum j
ties i m ,  Itnùs verjus reïtqm arcus Jempermaior en ¡t- B  C  arcuum i n ^

J . •> . ------------  ...... ..  tqua ltum , ^
' tn tqua lesjm , jmusverjrnreïtqmarcus^jempefmaioreitjt- _

m vèrfôdifferentiaarciiàWmqualmm.cumemmarcustUe . . ^ ____
n-eliquas ofiehjus fit mltorfquam ea differentia,  maior gutem irçus habeat femper maiorem ßnum verfum^vt ex traäm o- 

ne finuttm confiât,  perjpicuum f i t ,  reliqui arcus finum verfum maiorem eße Jmu verjo atjjerentio- arcuw k..m ^a~ maior eii
U uau___ finu-verfo

^  HOC idcirco dixerim,vt rationem videos,quare inpraxipropof 64- differentia interfinm  verfos,quorum vnm reliquo ^iferentû 
H tertio arcui,alter veroÂ'ffuremtie tn£qualium arcuum debetur, ad^cienda pr<ecipiatur finui verfo differentix arcuum ina- 

■2 qudltum, vt componatur finus verfm reltqut tertü arcus,nunqùm autem detrabénda àfinuferfo di¿ta differentia, vtfinus 

^ ^ e r f m  reliqui arem relinquatur.

S  C M  O L I V  M  JÍ.

C Æ T E K V M e x  hacprop.sS.coüfgemusfequens tbeorema ad calculum triangulorum Jpharicorum non reäangulo* 

rumperutile, videlicet.

I N  om ni triangulo fphærico,cuius duo arcus iÎnt inæqualcs: finus totus ad quantitatcm> t-  
^ u æ  lm urtoti,&  duobus finubus arcuum inæqualium quarto loco  proportionalis eft, eandem 

proportioncm habct, quam  finus verlüs anguli fub di¿tis arcubus comprelienfi ad dilîêrenti-  ̂
am uitcr finum verfum reliqui cercii arcusj&: finum verfum arcus, quo duo inæqualcs arcus in- \ 

tcrfediñcrunt.

IN triangulojphmco A B C ,  proximeantece» 
dintifit arem A B , maior areu A C , &  ex polo A,ad /«- 
teruallumAC, defcribatur arem circuit C D , vt arem
A C , AD,per defin. poli» fin t aquales, atque adeo arem 
BD, exceffmf i t  ,feu differentia arcuum AB, A C. TiaL 
iam , vtfinus totm adfinum arcus A B, itafinm arem
A C , ad aliud, quodquantitas quarta proportionale ,
Yocetur, vt hic vtdes :  ̂ •

Sinus fm us arcus finus arcus quantìtas quarta,
totus. A B . A C  proportionalis.

I
T,ìcoitaeffefiinumtQtumadquantitatemquartamfiìnuitoti,&àmhmfmubmarcuumittaqHaìiumproporùonalem,vtefi 
ß „ u sv e r fm a n g u liA ,a d d iffe re n tia m in te r fin u m v e r fu m a rc m B C ,& fin u m v e r fu m a rc m B D ,q u o m te r fe a rc m A B ,A C ,

diifaunt. nmni^m emm Dromtio finus totim ad quantitatemguartantfroportmalemcompomtur^ojitojinu ar-
c i  A B . m e i^ )  eri>roporttonefiinmtottusadjinumarcmAU,<yexproportioneJinmarcusAB,adquantttatem quartam
proportionaUm:EtproportioquadratifinmtotimadreäangulumfubfinubmreäuarcüttmAB,AC,^compomturexeifdem •

iro p o rtio n ib u s ,n èm eexp ro p ortione fitnusto ttu sad fitnum arcusA B ,& exproportm efinusto ttu sad fim um areusA C ,qu^  
eademeß,quaproportiofinus arcus AB,adquantitatemquartamproportmaUm:(Nmcumfit,vtfiinustotusadfimumar^
eus AB, ita ßnus arcus AC, aSquantitatem quartam proportionalem 3 ertt permutando, vtfinus totus adfinum arcus A C , 
ita fmus arcus AB,adqaantitatem quartatnproportionalem )  erìt,vtfinus totus adquantttatem quartamproportionalem,
itaguadratumfinustotiusadreäangulumfubfiinubusareuumAB,AC,ccntenturn.  ̂ Cumergofitt,vtqtiadratumfimus 
totius adreaangHlam fub finubus arcuumAB,ACy itafiinusveìfus angult A,addtff^renttamfiinutim verf^umarcuumBC, 
BDi eritquoque,vtfintíS[otuiadquantitatemquartampropQrtíonalemtttafinusvetJusangultA,addifferent¡amtnterjH

mmrfosarcuumBC,BD. Qmdeñpropofitum. «  T H E O -



n-

h

T H E O R .  sy. P R O P O S .

SI d u o  trian gu la  iphæ rica d u o s án gu lo s d u o b u s angulis æ qualcs h a b e a n t,vtru m q u e  vtti- 
q u e : e ru n tiin u sa rc L iu m circa rc liq u u n ia n g u lu m v n ia s iin u b u s  a rcu u m  c irca  rc liq u u m  an
g u lu m  altcrius p ro p o rtio n a le s , h om olofrig ; cru ne íinus a rcu u m  æqualcs án gu lo s fu b ten d cn - 
tiu m . E t^ ivn us^ n gu lu s vn iu s v n ia n g u lo  altcrius iit  æ qualis, im uiq; a rcu u m  c irca  alium  à n g j|  
îu m  vn iu sfin u b u s a rcu u m  c irca  a lu un  a n g u lu m  altcrius p ro p o rtio n a les,ita v t  finus a rc u u m  æ- 
quales án gu los fiib te n d cn tiu m  íin t h o m o lo g i:  c ru n t &  an gu li arcubus re liq u o ru m  finuum  
h o m o lo g o ru m  o p p o iiti ín ter  le  æ qu alcs,ve l æ quales driobusreôïis.

. _ S IN T in  duobus triangulis iphæricis A BC ,D E F,duo anguli inter ic æqualcs B,E,necnon duo C F. DÎco 
a+i, ^'^itaeflefinum arcusAB,aálÍnum arcusAC,vteílíÍnusarcusD E, adiinumarcusDF. “ QmaenÎm eft, vt fi

nus arcus A B,ad finum anguli C,ita linus arcus A C, 
A  • adiÎnumanguüB; crÎt permutando, vciinusarcus

/\  AB,ad finum arcus A C , ita finus anguli C,ad lînùm
\  K  anguli B, hoc eft ̂  ita finus anguli F . ad finum anguli

E , cum hi anguli lilis pónàntur æquales.  ̂ Itemquia 
eiljvt finus arcus D E , ad finuni anguli F,itâimus ar7  
eus DF,ad finum anguli E;erit permutando,vt finùs

-  1-t: r\ arcus D E, ad finum arcus D F , ita íínüs anguli F, ad
hnumangu lE . Oftenfnm autem eftjta etiam efife finum arcus AB,ad frmtmarcus-A C r t cft ftn«»angtiliF-, 
imum anguli E. Igitur erit,vt finus arcus AB,ad finum arcns AC,itafimts arcus D E,ad iinum arcus D F . Qiiôd 
eitpropofitum.

^.SfeD JÎntjam anguIiB Æ ,æ qnalc^ i& itafitfîfiusarcusABjadfinum arcusACjVtcftfinusarcusD E, ad
cM hmui. lin u m lï^ s  DFTDico ángulos quoque C,F,æqualcs eiTe. vel certe duobus redis æquales. ̂  O ftendemus cnim, 
tm ZT ^  AB, ad finum arcus A C ,vt eft finus anguli C,ad finum anguli B. Item ita clleíinuíñ

arcusDE,adfinum arcusDF,vteílfinusanguliF,adfinum anguliE. Quare cum ponatur, vt finus arcus AB, 
ad arcp  AC,ita iînus arcüs DE,ad finum arcus D F  ; erit, vt finus angiili (J, ad lÎnum anguli ß , ita finus 
ùnguh F ,^  iinum anguli E: Ét conuertendo, vt finus anguli B,adfinum anguli C , ita finus anguli E  > ad linum^  

+• anguhF.CumergoiinusæquaIiumangulorumB,E.æqualesfint. erunt&finusana'ulnnim r.F.a>nii.ilpsr  ̂
ac proinde vel anguli C,F^quaIcscnint,verduobus rcCtisæquales.Quod"eft.propofitum.Itaq; fi duo triar^u- *
la iphærica duos angulos,&c. Q ^ d e ra t  demonftrandum.

^ C  H 0  L I  V M.

i _O^QD ßanffuIiR. E, vf/C, F, non forent äqualesyßdfoletniqualesduobusteSiUi adhuc theorematü veritas retine-.
retu r . propterea quod anguli B, h iß m p er aqualesfinus reños habenr^fiue ipfi inter f i  aqualesf in t  y fiu e  aquakrduobtts-.... 
Æ/i. Q w d  etiam  de angulis c ,  F j dicendum eíi. Id  quod perj^cue confiare poteH exiÍ!jqu£ÍntrA¿tationefinuum tradf-

 ̂ ' T H E O R .  ;8. P R O P O S .  ô.

y  S I  ab  á n g u lo  fphæ rici trian gu li ad  b a fim a rc u sT n a x im ic irc u lid e m itta tu rd iu id e ñ sa n - 
g u m m  b iíariam  ; h a b e b u n t finus ícg m e rito ru m  baíis c a n d c m  p ro p o rtio n e m , q u a m  finus re- 
liq u o ru m d u o ru m a rc u u m . E rfifin u s^ fcgm en toru in  bafis ea n d e m  p ro p o rtio n e m  h ab ean t, 
q u a m  finus re liq u o ru m  d u o ru m  arcuum ; d iu id e t areus d em ilfus a n g u lu m  bifariam .

I N  triangulo fphærico A B C , fecet »cus A D ,angulum A , bifariam. D ico ita efife finum arcus AB,ad fi- 
nfpM 'm. arcus B D ,ad finum'a^cus D C . Quia enim triangula A B D , A C D ,ángulos ad A,ha-
¿•eiusfch» . bent æquales,&angulosadD,æqualesduobusrcdis; *
Uum. .A . erit.vt linus arcus AB,ad finum arcus BD,itafinus arcus

A C  ad finum arcus C D  : E t permutando, vt finus ar
cus AB,ad finum arcus AC,ita finus arcus BD,ad finutn. A  
arcus D C . Quod eft propofitum. V

SED iam fit,vt finus arcus A B , ad finum arcus A - ^
C , f i^ s  a ^ s  B D  , ‘ad'fînum arcus DC:* D ico angulum 

 ̂ A , fcdum  eife bitViam. Erit enim permutandoquo-
, , ,  que,vLfinusarcusAB,adfinumarcusB‘D,italìnusarcus

f c i o . w ' ;  1  f L>,æqualcsduobusredis,& finus
/cho  ̂ anguios B ,C, proportionalcs,homologiq; funt finus arcuum angulis ad‘D,oppofitorum.  ̂ Im-

iium. A,vel æquales crunt inter fe,vel duobus redisæquales: N on poifunt autem duobus redis eìic
æquales,qu^DdangulusA,fitduobusreccisminor.rgituræquaksinterfeerunt.Quodeftpropoiìtum. Siic^itur
ab ángulo fphærici trianguliad bafim,&c. QuodoAcndcndum crat. r  r  o

»  T H E O ^

(



S I  ab angulo rphærid trianguli ad baiim, etiam produdam jârcus perpendicularis dedu- ‘ 
catur: habebuntiinusanguiorum ,quosarcuspcrpendiculariscUm  duobus arcubus d idum  
angulum çom prehendentibusfacic eandem proportionem , quam iinus com plem entorum  
reliquorum duorum trianguli angulorum .

IN  triangulo ABC, dcducatur ex angulo A.ad bafim BC,arcus perpendicularis AD,cadcns ime intra tri
angulum, fiue extra,fitquencuterangulom m  ^  
an g u lo ru m B A ^ .D ^ y ç ,^ A,la~£tórumre¿i:us. (l^^andoenim A . 
alter horuin retiras f^uerlt, in içtïofi^ )ropoiitto demonltrabimr.
Similitcr.cjuandô vterque Ç , vela teruferii^orum rcccus me- 
rit,in codcm fchoUo dicetur^g|u^in¿eienuatur~ I ^icottaëiie fi-
num'aiiguli ü  A U , adlinum anguli D A C , vt eftfinuscOmpIc- 
mcnti anguii B,ad finum complementi ariguU C. Nam intrian- 
guioABD .cuiusangulusD ,rcdus, ® erit vt finusanguli K AD , 
ad linum totum,ita lìnus complementi anguli B, ad finum com
plementi arcus A D . îtcm in triangulo C A D , habcnte angulum D , redum , crit, vt finus anguli D A C ,ad fi
num totum, ita finus complementi anguli C , ('habcritautcrii duo anguli ad C ,  in fecundo triangulo cundem 
finumj ad fmum^omfíicmcnti. arcus AJÇ): E t con- . 
ucrtcndó.vt fiñus totus ad finum anguli D Æ ^ ’ïtalT- *
RUS complementi arcus A D , ad finum complemcn- 
tianguliC. Jix-æqualitateergo (v t  in appofitafor* 
mula vides) erit, vt finus anguli B A D , ad finum an
guli D A C , ita finus complementi anguli B,ad firium
complementi anguli C . Si igitur ab angulo fphærici trianguli ad bafin, & ç. Qupd oftendendum erat.

S C  H O  L I  y  M.

S I  vterque angulorum B, C , fuerit réélut, non erit vera propojîtio, nifi quando arcus perpendicularis AD, fecat bafim 
?,ltf'ariam.  ̂ Tune enim &  anguli ad A,<iquales erunt,4c proinde eorum fm w  proportionem habebunt tqualítatis, qua-

* ̂ .z.huius

Sin. ang. BAD. 
Sinus totus. 
Sin. ang.DAC.

Sin. compì, ang. B. 
Sin. compì, arcus AD. 
Sin. compì. ang,C,

hmus.

BCybtfariam.  ̂ Tunc enim &  angult ad A,<tqualeserunt,ac proinde eorum finus proportionem habei 
lem etiam habentfinus complementorum angulorum reàorum B,C^cum hac complementafin t Nthil.

f ------  S iyefó'Xth9TMrfíma'fT5uló’rumB,C,fitreétus,nuÜomodoveraeritpropofitio. Cum enim complementum anguli
I reéli f it  Nibil, non poterunt finus complementorum angulorum B, C,eandem proportionem habere, quam finus angulorum 

a ilA ,fuäorum ’, cumillaproportiofitNihiladaliquid,velalicuiusadNihil: hacveroalicuiiuadaUquid.
OVODßi}uandocontin^at,alteruman^ulorumadAyfaäommeJfereäum, hoc modo demonßranda eritpropoßtio.

^ S st prm um  reétiís angulus BÌD. Ergo AB,DB,quadrantes funt; ac propterea AD, arcus anguliB. ìjiiturerit ,  vtßnus^^^' 
angulireéiiBAD,adfinumtotum,itafinuscomplementianguliB,adfiniÌ compie f-éntiarcutis ADicumvtrobi^fit propor- 
tioaqualttatis. EiìenimidemcomplementumanguliB,&arcusAD,cumADyfitarcusanguUB. Mrfus quiaeiì,vtfi- d ^.iJjuius 
Hus angult DA^TT^utJemper minor eiì reéio BAD, cum totus angulus BAC,minorf i t  duobus reéUsTvt tn prioripgura : In 
pofteriori autem idem DAC,pars eñ reUi BAD )  ad ßnum totum, ita finus complementi angult C,adfinum complementi ar
cus AD : erit conuertendo,vtfinus totus ad finum anguli DACyitàfiwis complementi arem A D , adfinum complementi an- 

^guli X:. Igitur, vtpYÌus,erit ex<£qualitate,vtfinus anguli reéti BAD,ad finum anguli t) A C , itafinus complementi anguli B, 
ad fmum complementi anguli C . Q m d eñ propofitum. .

_____ SiTdetnde reäus angulus DAC.  ̂ ErgoquadrantesfiintAC,DC; ac propterea AD,arcus anguHc.  ̂ Etquiaeñ,^^^^^“ ’. ^
Vt finus angult BÁD, (  qui m prima figura minor eñ reäo, in fecunda autem maior) adfinmn totum , itafinus complementi 
anguliB,adfiinumcòmplementiarciisAD. ltem ,vtfinus totus adfinum angulireäi D A C ,  ita finus complemcntiarcus 
AD, adfinum complementi anguli C , cum vtrobiquef it  proportio aquahtatis.Eñ enim idem complementum arcus A D , &  
anguliC', cum  A D ,fit arcus anguli C :  Eritex£qualitate,vtprius,vtfinusanguli BAD,  adfm um angulireäiDAC, ita 
finus complementi anguli B,adfmum complementi angult C .Q m d eñ propofitum,

SC lEND VM porro hic eñ, quando neuter angulorum B, C  ; Item neuter angulorum BAD, DAC, adA,faäorum re~ 
thu i>(L vt in iem oniiràtune m voßtionis ponitur ; nullum arcum in tmníudiLÁ¿ p ,A C D ,e]}e0 tfté^ ^  Nafuftvnus 

*effitquadrans,cutnangulusDfttreäus,ejfentfältem^oquaWantes^ex CoroU.propof.sS.bufus: S ac proindefiiltem duo g^s.huiut. 
angult for ent reäi. QMdnon ponitur. Pari ratione auaniojtlter angulorum ad A, reäus eñj nullus arcus in triangulo, cuius 
angulus A,reäo minor eñ,quadrans eñ,vt iñdemonjtratione fcholìj fumitur. l^euter enim tuncangulorumB,C, reäus effe 
poteñ •• quia cum anguli ad A,fint inxquales,propofitio locum non haber et,vt hocfcholio oftenfum eiì.

T K O B L .  3. T R O P .  62.

D A T I S  o m n ib u s  a n p u lis  tr ia n g u li fp x r ìc i  n o n  r e d a n g u l i ,  o m n e s  tre s  a rc u s e f c c r e

notos

IN  triangulo fphærico non redangulo A  B C> dati fint omncs anguli A , B, C  : fintque primum omnes iiuando <»• 
tres anguli inæquales. Oportet ex his tres cius arcus perfcrutari, Qupniam nullus angulus ponitur rcdus, erunt ì"* 
fultcm duo vel acuti,vel obtufi : fmt B ,C , vel ambo acuti, vcl obtufi,  quicquid fit dc reliquo A .à quoad arcum

T  2 15L;>ar- ^



ajr.¿/w«í. BC,arcusperpendicularisducatur, * quineccíTariocadctintratrianguIum.  ̂ Et cjuiaefl,yt finusanguliB»
V> tíuhtiitts. AD,adúnumanguIiDAC,itaíínuscom plem cntianguliIj,ad finum compIcmcrAianguliüT proportio au-

^  tem hæc poílcríor daca eft in finubus complementorum an*
gulorum B,C,datoru m j crit quoque proportio finus anguli B- 
A D , adfinumanguHDAC,data, ncmpeinfinubuscomple
mentorum angulorum B , C :  Sed &  aggregatum eoruiídcm 

Ç  duorumanguIorumBAD,DACjdatumeft,&minuslemicÍr-
B  culo,nempe totus angulus B A C , quiduobus rc¿tis minor eft.

c  6 triaMg. c Sigillatim igitur vtcrquc angulorum B A D ,D A C , cognitus
I reätUnet. érit. Q npm am crgoÍntrianguloABD, cuius angiiïus DTretìus, dati funt duo angulinon re¿H B, &  B A D  ; d 

dabitur qiftque arçus A B , rc¿to ángulo oppofitus.Hinc,quia in eodem triangulo ABD,anguíum habcnte re- 
<5tum D , cognituseftarcusAB, reéíoángulooppWi'tus',SflniuperangulusnonrcétusBA D ;

V E L  certe, quoniam daTîïîmtdûoangah non red i B,&
B A D ; --- ----------------- — — *

cSchol 41 * notus quoqu^fict, ex fcholiis in margine citatis,gTtusBD,circ7 afì&^^ir fe d iini ángulo B A D , oppofitus» 
huius. Eadem ratiohe,quiain triangulo ACD,cuius angulus D,redus,dati n vn w ftiC , &  CAÔi'M a-
c Schol. î. bitur quoque arcus AC,anguio redo  oppofitus. H in c ,  quoniam in eodem triangulo A C D ,  habente rcdum 
vehi. hu. angulum D,cognitusiam cftarcus A C ,red o  anguio oppnfttus,cum anguio n o n rcd o C A D :

A  V  T  certc,quia dati funt duo anguli non redi C ,  &

Ŝchol.4.1.  ̂ C A D j
huim. S cognoicctur etiam,CX eifdem icholiis in margine addudis,arcus C D , circa angulum redum anguio C A D , 
ir Sf ¿0/.41. oppofitus.Atqueitaiam duo arcus A B, A C, cogniti fimt: A ggregatum vero duorum arcuum B D , CD,inuen*

Si- hu. torum tertium arcum BC,notum etiam eííiciet. «i»
¿s- jftt. Q  V  O  D  fiquandoalterangulorumad A ,ncm pcB A D ,inucntusfueritrcdus,cum & D , redusfit,  ̂

cru vterque arcus AB,BD>quadrans : atque ita fine vlla moleíHa inuenti erunt didi arcus. Pari ratione, fi an- 
vgulusCAD , dcprchenfus fucrit redus,non autem B A D , (  íierienim non poteft:,vt vterq; angulus ad A,redus 
fit, cum angulus B A D , duobus redis fit minor.^ eruntarcusAC,CD,quadrantes; atque adco nori,fincalio 
laborev

^0  Traxis. P R A X I S  h um sfrobkm a tis» m m  expyopof. 6 ‘ truTiguL re6ftl¿nei ¿ r  e x  fch o liis  in  m a rg in eßri-  

P  pc^^^daßtynoH €íi, q u od h icp lim b m exp lícetu r.N a m ß ß a t m n t u r  d m ß n u s  com plem entorum  an- 
ditti angu-gulorum By Cyuutorum y velobtufirum ^pro term tnisproportionisß n u s  anguli B A T > , a d ß n u m  a n ^ li
Il C A D j inueniem usvtrum q^angulum  B Ä D yC A D y pcrp rim am yV elfecun dam praxim p rop of 6. tr ia ñ “

ir  op fitto reM in eo ru m y  q u od  hdt exp e d it  ior e sß n t y quam  tertia . N am  licet proftoßtio i l k  â. de arcubus^
6-. trmng. ¿ ‘.ingulis reSliUneis tan tum propoßtaßtytntelligenda tam en etiam  eH de angulis[phdtricisy cum  
reâibnca g fm ubus arcuum  eorundem  angulorum  non diÇcrepent. In uento autem  vtro q u e ángulo B A D , C- i  

ttiafn esi AD-yodhibenda erttpraxisproblem atlsß h o lijp ro p o ß  so . huius ./vt tam  arcus AByreUo ángulo D , in  t  r i
de anguhs ángulo ABDyOppoßtus^quamarcus ACyanguloreâlo Dyin triangulo A C D y O p p o ß tu sin u en ia tn r.-P ^ re-. 
ßhtricfs. addttcenda eí¿praxisproblem atis 2 .ß h o liip r o p o f 4.1.velproblem atisi.fchoU ipropoj'. 4 2 . v e íc e r t T  

praxis ß h o liip ro p o ß s2 . a d  eruendum  tam  arcum  BD^an^ulo non re¿lo B A D ,in trian g ulo  A B D ,oppoß* 

tum ,qua m a rcum  CD^angulononreálo C A D yoppoßtum in triangulo A C D .

^ “'ÍoÚTfinm D  ß i n  hoc problemate enodandofolisßnubus v t i  libeaty inueniendus erit vterque angulus
quando o- BAD.CAD^perpraximt€rtiampropor.6.triangÜLre£iilin.nonautemperfrimam^velíécundam.De- 
mnes tres gxpraxiprobkm atls i.fchol^propoß 42. huius eliciendus tam arcus B D ,  ángulo non recio B A D  y 

oppoßtusintrianguloABDyquamarcusCD.yangulononre£fo CADyintrianguloACDyOppößtus.Adex- 
quftlfs. trem um ,perpraxim problem atiss.ßh oliip rop oßt.4 i.in ueßig a n d usta m a rcusA B , quamarcusA C ,  

rec}o ángulo D ,quiltbet inß io  triangulo oppoßtus : quia prêter inuentum arcum B D , á '  oppoßtum an- 
gulum  B A D  j nec fionprêter arcum m uent um C D , angulum C A D , oppofitum^ conßat etiamj^ecies 
tam anguli B,quam anguli C, cum 'vterg  ̂datusßt.

m

^andoo- L O N G E  facili^ fit hocpikabJemaiquandoomticstresan^li dati.veiduoraltcniiuXitjsquales»,^ Nam . 
mnes très fi fint*3 uo V.  ¿  anguli B ,C, æqualesf quicquid fit de ceüquo A  ; erun t& arcusA B ,A G ,æquales. Etquonian^

triangulum ABC,poniturnonrcdangulum ,eritvterq; 
angulorumícquí^umB,C,vcÍacutus,velobtufus ̂  Qmn 

aquales. /  \  tc  arcus perpendicularis A D , ex tertio ángulo A , ad ar-
iç .  huius, /  \  cumBCjdemiifusintratriangulumcadet.Quiaergotri-
Vsi.hmm. /  \ angulaA BD ,A CD ,angulosadD ,redos habent,& an-
Í21 huius "R ------- " C  gulos B,C,noR redos,æquales; necnon &arcus AB, A -

^  ^  C,redisangulisoppofitos,a:quales,vtoftendimus;* crût
&  arcus B D ,C D , &anguli B A D .C A D ,æqualcs ; ac proinde vterque angulus B A D , C A D , cum dimidium fic 
datianguliBACtìotuserit.Pdft1i«c,quoniamintriangulo ABD ,rcdum  habenteanguUim D,datus eft vtcr- 
queanguIusnonredusB ,& B A D ; dabitur quoque arcus A B , red o  ángulo oppofitus; proptcreaqucSc 
i li æqualis AC,notus erit. Atque ita iam duo arcus AB, AC,noti fadifunt. Rurfus quia in eodem triangulo A - 
BD ,datifuntduoanguÌinonrediB,& BA D  :

V E t ,



V c l quoniam  datus eftarcus A B ,angulo  re d o  oppofitus,
&  angulus non rcd u s B:

V E L  d en iq u c,q u iad atu seilarcusA B ,redoan guIoop - 
pofitus,cum  angulo non r e d o  B A D  j 

•* cognitus etiam erit arcus B D .circa angulum redum : qui duplicatus totum  tertium arcum B C , notum  exhi- 
bebit. O m nes ergo tres arcus,qui qua2runtur,noti efFedi funt. n schoL

huius.

N O N eii obßura praxis huim  rei. Vendei enim exfchoüis in  mar^mecùit ^ . A t ß fo lk  ßnubm  “  schoi.4.1. 
vii 'veLitJnáttirenduí erit per problema i. fchoui propof, 42. a rc iS n T T tftr tm iu lo  A B D ,  in quo

■ K J

Q i^ d  faciendum erat.

S C H O L I V M

n ä m p tlu m  k re£iilimo non re^mgulo ; quod in jpharko ex fi2  
'e öftenfüm iB i^ r e ätlmeo vero ex aatis folis angulU latera co-, 

^fttffHM4ueur,m/i vnii janem taim ei utm uei hi. v̂ ihhí i c» t,uüJab<tC€h,quoädaQtriansuiarecttunea ,lm im q u a u is latera 
vntm later ib. alterius Vtüdefintimqualiajingulnjingulis,atigul9{tarneni}a')eatanguma^ies,jmgttlQs]mgulu\ttavt da
ri poßmt duo triangula reäilinea interfe'quidem <equtangula,mn tamen aquilatera: ® At vero duo triangulaßharica in- 

/r -------- r . .  —  A Z ..« ; ,-  *̂ ‘ -̂»’‘ ^̂ ‘>*‘.dat¡¡att¿ulisdariet-

ö  ip .hu iu ti

cum angulis

' T R O B L  4.  T R O P .  63,
/

^ D A T I S  omnibus attnbnrtrtanguli fphærici non redanguli, omnes tres eius angulos /  
inueftigarc.

I N  triangulo iphærico non redan gulo  A B C ,dati íint omnes tres arcus. O portet ex ipfîs omnes tresari- 
pulos reperire. Sit primo loco quærendus angulus A : N eque enim femper omnibus angulis indigemus; fed fæ- 
ppn..mprr.vnns*.'aii¿al ter éx datis arcubus induirenduseih A ut igi tur d u ^ rcus AB,A.C,angulum  A , qui quæ- 
rir!ir.rnmplcdentes,funtinæqualcs,autsEquales:SiinæqualeS)a^tamlji3luntquâdrântem inorcsi aut maiores;
aut viius m aior,& alter m inorj aut vnus quadrans,^ after quadrante minor; aut denique vnus quadrans, &  al-  ̂
ter m a i o r  quadrante. N eque enim am bo elfe poiTe quadrantes, * quiaduo anguli ipfis oppoíiti eíTent redi;
Q ^ d  effet abfurdum,cum triangulum ponatur non redangulum .Sintprim um  duo arcus A B , A C ,inæqualcs, duo arcns 
& 5^adrante m inores,quicquidfìt de arcu B C . Produdis arcubus AB,AC,vtH antquadrantes A D ,A E ,d efcri-  a?i¿ulum 
batur per D ,  E , arcus circuli maximi D E,occurrens arcui B Q in  vtramuis partem p rod u do  in E ; H ortarer aù- 
t e m ,  vt produceretur verfus maiorcm arcum, qui hic ~ tomprchen
iìt A C . E run t autem anguli D , E , re d i, ob quadrantes , dentesfunt
A D , A E .Q u p n iam ig itu rd u o m a x im icircu IiB F ,D - in^^uaks.
F,fe in terfcca n tm T ,& àp u n d isB ,C ,arcu sB F ,a d a r- /
cumDF,demiiTi funt perpendiculares arcus B D ,C E ; 
erit ,vt {Ìnus arcus BF,ad finum arcus B D  j itaiìnus ar
cus CF>ad finum arcus C E  : E tpermutando , vt finus 
arcus BF,ad finum arcus C F , italiiTTls^rcùs B D , ad iì- 
num  arcus C E . E ft autcm proportio finus arcus B D , 
ad finum arcus C E ,dataquod  arcus B D , C E , dati fint, _
vtpote complementa datorum arcuum A B , A C . Igitur^
proportio finus arcusBF,ad finum arcus C F j datSqüÔque erit ,-TOlTTpe in* finubus çom plenientorum  arcuum
*1 .......... A T) A / ^ . C « J  D, /»../-.mm P .P . Ì~"P « n i i r t m m  iì  n c r i i l ì/ p m ir ì  m i l r *  m i  n n r «  f i m f .  fH iïp r fn  _

habente angulum ì j  , reccum , uatub LiLdicu» u i  «^^«jiivua^uiu aivu ìjj-» >  ̂:ìchoi.sj.
iicet arcus A B , dati; « eoo nitus crit &  tertius arcus D F . Eadem ratione.cum  in triangulo CFE,angulum  ha- vel^-s.hu. 
b en teredu m  E,datus fitarcusC F,angulo  re d o  opiiofitus, cum arcu C E ,  com plemento nimirum arcus dati 
A C ;   ̂ cof^nofceturetiam tertiusarcusEF: qui fubtradus ex inuento arcu D F ,  notum  reddetarcumreli- 
quum  D  E ,  anguli A ;  ac proinde angulus K i  cognitus erit. R u r ik  in triangulo priore B F D , cuius 
anguIusD .rcdus,cum  datus fitarcu sB F ,red o  anguio oppofitus, c u m tr c u E D , com plemento videli<¡etarv. 

cus dati A B :
V E L  cum  duo arcus B  D , D  F , circa angulum redum  

dati fm t:
A V T  denique, cum datus fit arcus B F , re d o  angulo op ’ 

pofitus,& arcus D F ;
T  3 mueni^ur *



f  Schol. St-  ̂ inuenietur quoque,ex fchoiiis in margine citatis, angulus D B F : ideoque &reliquus duorum redoru A B C , 
v e l^ s-  h u . notus erit. Eadcm ratione,cum in poftcriore triangulo C FE , angulum E, habente rcdum , datus fit arcus C F, 
{Schoi,̂ .̂. oppolîtus,cum arcu CE.complemento nimirum arcus dati A C :
f  ScW./j" V E L ,  cum duo arcus C E , E F , circa redum  angulum

dati fmt:
A V T  denique, cum datus fit arcus C F,redo angulo op

pofitus, 2c inlupcr arcus E F ;

■ ss- 
v t l ^ .  hu.

Scholifi  ̂ cognofcetur etiam^ex in margine pofitis,angulus E C F ; idcog^ue &  angulus A C B ,  ̂ q u ieiad ' 
eUuhu. cem  æqualis eft, notus c n "  res ergo anguii trianguli A B C , om nes'notiFadifim t. ' **

iadvcrtiw
h u . cem æqualis eft, notus en 

k•vel-^ - hu. 
g  Schol. ss. 
v e l  4-1-hu» 
h  6. huius. 
i n .  i .T h e ,

S IN T  dcinde duo arcus inæquales AB, A C , maiores quadrante. Pro- 
* ducantur.doncccoTantin D . Erunt in triangulo D B C , duo arcus D B ,D - 

C.quadranteminores,atqucadeonoti,cum rcliqui fint ex arcubus A B D , 
A C D ,  ̂ quifemicirculifimt.Igitur,vtproximedemonftrauimus,omncs 
eius tres anguli noti fient,acproinde &  râiqui duoram redorum  ABC> A - 
CB,necnon&angulus A ,  ̂ c u m  anguloD,fitæqualis

SI T  tertio arcus quidem AB, quadrante minor,at AC,maior. Produ
d o  arcu AB,vt fiat quadrans A D ,&  refedo quadranteAE,ex A C ,vtin  pri-

ki hitius inF . * Eruntqueangult
Ii- ^DjL,rcdi,ob quadrates A D , A E .Q iya_er¿o¿y^maximi circuli BC,DE,fecat feiein F, &  àpûdis B,C,arcusB- 

1 arcum D £ ,d u d i fiint arcus pcrpédicularcs BD,CE;™ erit,vt finus arcus BF,ad finü arcus BD,ita finus ar-
'cTisCF,ad fifìti arcusCEiE t pemiu'g¿ni e ,Yfrfe>u8»rctis

aTc‘*CF,ita1mus arcusBD,"!rS»n«i*cwsCE. Eftautcprp.«
1
J

\
»

^ rtlo 'fin u s arcus BD,"adtiiltnfim us C E ,cognita, quod ar- ,1 
cus BD,CE,datifint,cum  fint complementadatorum arcu
um A B, A C . Igitur &proportio finus arcus BF, ad finum ar- 

*~cüfCT^cogtífe?Ffr,\apmein-finnbtr5 ccniTpTeñicifTOnmv«- 
"cuum  A B ,A C ,3 atorum : Sed &  eorundcm-arcuú

^  b I__■^n.' îLUiinlitiUHi irfti f  niniimnrtotiis arcus-BG ) &  minus.
^i.hmut. /  \  Iemicirculo; ”  quodlatusquolibettriangulifphsericiíemí-

circuJo fit minus. ° IgiturvterquearcusBF,CF,cognitus 
erit. Quoniam ergo in triangulo B FD , cuius angulus D,re
d u s , datus eft a r c u ^ I s  angulo red o  oppofitus, oum íúm ^  

o 6 frUng. BD ,qui complementum eft arcus AB> dati, P notus erit quoque tertius arcus DF.Simili modo,quiaintrian- 
ftB iU n ea. gulo C FE ,redil habente anguium E,datus eft arcus CF,angulo redo oppofitus, &arcus C E , complementum 
^ S ch o l.ì3 . fcilicetarcus A C ;  q reperictur quoque tertius arcus EF:quiadditus arcui D F , inuento, notum efficiet totum 
W -fi. h u . D E ,anguli A ; proptcreaquc angulus A,notus erit,Rurfiis in triangulo prioú^FD,cuius angulus D,re- 

d u s, quoniamdatuscftarcusBF,r«aíwoguIooppofitus,5¿ar§usBD , complementuTn nimirum dati ar
cus AB c

A  V T  quia duo arcus B D , D F , circa redum  angulum dati 
íiint;

V E L  datus eft arcus B F,rcdo angulo oppofitus,
cum arcu D F ;

^Scholsh t nat^j^fficicturquo^ueangulusDBFjCx fchoiiis in margine addudis; atque adeo &  reliquus duorum re- 
v€ 4#. u. ¿j.Qrum ASC,notus erit. Pari ratione, cumin pofteriori triangulo CFE,cuius angulus E| redus, datus fit arcui 

C F,redo angulo oppofitus,cum arcu C E ,complemento videlicet arcus AC,dati j
V E L  cum duo arcus C E ,E F, circa angulum redum  dati ^ ^

fint:
V E L  ccrtc, cum datus, fit arcus C F, red o  angulo oppo- 

fitus,cumarcu E F ;
t S c h o l .s r . i  dabitur ctiam an gulusC , per fcholia in margine defcripta. Ataucitajamnos tres anguli A B C ,  notifa- 
7¿«;^ ";£U funt.
v e l  4.8.1m. S I T  quartoarcus AB, quadrans,&  AC,m inor,vtin pofterioreproximarum figuratym. Produdo arcu 
r S ch o i ss. ACjVt Hat quadrans AD,ducatur per B, D , arcus circuli maximi B D . * Eruntqueanguli A B D ,  & D ,re -  

¿ti,ob quadrantes A  B , A  D . E t quoniam in triangulo. B C  D , cuius angulus D> redus, datus eft 
B C .  angulo redo oppofitus”, &  inluper arcus C  D ,  quippe qui complementum fit dati arcus 

dabitur quoque aixus teaius BD,anguli A,ideoque angulus A,notus erit. D dnde quia in eodem tri-

s Schol- it .  
v e l  4 s. hu.

arcus
A C .

I». angulo BCD,hab’aj¿^iigKlum  rcc^um D^datusjeft arcy^C^ redp ang^do oppofitus¡ciTmarcu CD,com ple- 
s S ch cl ss. mento fcilicet arcus dati A C  :
v e l  4Í h u . V E L , quia duo arcus B D , C  D , circa angulum rcdum

datifunt:
v(l -• i.hu. certe, quoniam datus eft arcus B C ,redo angulo oppo-
>SchUsi.  ̂  ̂ fitus,cunM icy.BD;
v e l  j,s  hu. * inuenietur ctiam ex fchoiiis notatis in margine, angulus B C  D  : ac proindc &  duorum redorum 
xSiAi>/.44Teliquus A C B ,  notus erit. Poftremo, cum in eodem proximo triangulo B C  D ,  angulum redum  
'x\cÙl ss datus fit arcus B C , angulo redo oppofitus,  &  præterca arçus C  D  i complementum videlicct datt
a/J4í.¿«.arcusAC;

A V T



cho..^ 7. 
lins. 

c  is. huius

A V T  cum dati fmt duo arcus B D , C D ,circa angulum 
rcftum : —

V E L  cum datus fit arcus B C , redo angulo oppofitus, 
cum arcu BD;

A V T  cum datus fit angulus BCD,cum  arcuCD,veI BD ;
Nam quando datur arcus B D , conftat-de altero arcu C D , 
circa redum  angulum, cum datus fit, an fit maior quadran
te , vel minor:

VELdenique,quiadatuscfi:arcusBC,rcdoanguloop- àschôl si.
pofitus,cum angulo B C D ;

Î ^nottB-fiçt-quotjrcx fciiolijs in marginecitatis,angulus CBDjatque adeo&eius complementum, angulus fci- d Scholar. 
ücct ABCjCOgnofcetur.Omnes ergo tres anguli trianguii ABC>cogniti funt.

SrTquinto^& vltimo arcus AC,quadrans,& AB,maior, vt in eadem poflerioreproximarum figurarum.
Aoici/lo quadrantcÀE,ex AB,ducatur per C,E.arcus circuli maximi CE,« Eruntqunguli A C E ,& E ,red i,ob  
quadrantes A C ,A E . Quia ergo in triangulo ACE,angulum redum habente E,datus eftarcus B C , red o  angu- 
looppofitus,&prætereaarcusBE,nempe complementum datiarcusAB,  ̂dabiturquoque tertius arcus C E , ^Schol ss» 
anguli A; proindequeScangulus A , cognitus fict. R.urfus, cum in eodem triangulo B CE , cuius angulus E,re- 
dus,datus fit arcus BC> redo angulo oppofitus,cum arcu BE, complemento nimirum dati arcus AB;

A V T  cum dati fint duo arcus B E , C E , circa angulum g schoL su
redum . wl.i-s.hu.

V E L  denique, cum datus fît arcus BC,aneulo redo  op- S Scho,.̂ .i..
pofituSïCum arcu C E ; '^^Ltlfss

$ dabitur ctiam angulus C BE , ex fcholiis in margine addudis. Denique quia in triangulo eodem BCE*gOgMe»%,/^. 
lum redum  habente £,datus€ft arcus BC,angulo red o  oppofitus, &  arcus etiam BE, cum fit compicmcntum 
arcus AB,dati:

V E L , quia duo arcus B E , C E ,  circa angulum redum 
dati funt;

A V T , quoniam notus eft arcus B C , redo  angulo oppo- 
fitus,ôiarcusCE: hSchol.js,

V E L,quiad atuseftan guIusC B E ,& arcusB E ,velC E ; ve m.
Nam quandodaturarcusCE.conftatetiam , analterarcus hScho.^ .̂

— BE. circa angi^lpn^rgaumfiatuf. maior fit gimciranre. vel -  * 'T s M s i .
minor,  ̂  ̂ 'vcl-f-s.hu.

A V T  denique.quianotuseftarcusBC,angulo red o o p - '^Schol^,
pofitusjcum angulo CBE; hkius.

notus quoque fiet,ex fcholiis,in margine citatis angulus BCEjatque idcirco,addito redo  ángulo A C E , totus 
angulusACBjdatuserit.Rurfusergoomnestresangulitrianguli ABCjinuentifunt,

VR ^ M ^ 'huim problem atispetenda e íi e x fih o liis in  m argine cita tk . Solu m , v i  co^ m fcanturar- Praxis, 
c m B F , CF-jinprimocaÌUf ¿ r  tertio ,fta tu en dierun t fin m  com plem entorum  arcuum  aatorum  A f í f A C ,  
p ro  term inisproportionisJm m  arcu¿ B F , a d  f in u m  arcus C F , ¿ r  in  prim o (jtiidem Cáfii adhibenda v e l  fitunì^an. 
prim apraxispropofi.7.triangulorum  r e M in e o r u m , v e la liq u a  ex'atm  etujderñpropoj.p ro u t res exígete gulum a -  

m  tcrtio  v ^ o cajú adducenda er it prifha Jvelfecíindapraxispropofition. 6. triangulorum  recHlineo-
rum , ¿re,

D j í f i l t s v t i l ih e a t ß n u b m ,in u e ß ig a n d ier u n ta r a isB F ,C F ,tn p rim o ca fiu , perfecundam  
praximpropofi. 7 . triang. recíil. In  tertio verop erp ra xim  tertiampropofi. 6. D ein de in  triangulo B F D , 
p erp ra x im  fcholiji.propofi.^-^.eruendm arem  D F iE t  eodem modo in  triangulo C F E , arem  E F \ v t  reli- do arcus 
q u m  arem  D E ,in p r im o  cajú, v c lto tm  arcm  D E ,in  tertio  cafa habeatur,q u i quidem  efl arem  anguli A . 
FoH h£ C p erpraxim p roblem atisi.fcholíjpropofi.4 i.inueniendm intrianguloB FD ,an gulm D B F:exquo tum ambi- 
rcü q u m  d u o ru m relío ru m  A B C ,n o tm fiet. A tq u e  eodem pa6lo in  triangulo C F E , eliciendus angulm  entes Junt 

E C F ,e x  quo in p rim o cafii angulm  quoque A C B ,a d  verticem .cognitus erit. tn̂ ûa Us,

a n ¿  _____
quarto cafiífperpraxim  probiem a tísifihol^ p rop ofi.^ i.in  triangulo BCD^iíidagandm  an gulm  B CD \ex  

quo reliqum  duorum  re6íorum  A  C B , n o tm fiet : A tq u e  eadem ratione in  quinto ct^ u , angulm  E B  C ,in
triannido B C E ,in u en ien d m .A d extrem um  inquarto  cafiu,pe¿p ^ Á xím prj)blem atls 2 .proPoÍ4-2. i^  tr i-  

m g u io  B C D ,exq u ircn d m  an gulà sC B D sex quo A B C ,reliq u m  recíi A B D ,n o tm  e r ii : E t f i m ^ e r i »  

quinto ca fi,elicicn d m  an gulm  B C E \q u ia d d itu s recio angulo A C E ,  totum  angulum  A C B  ,n otu m ex~  

fíibebit.
A L IT E R ,&  multo brcuius.Sint rurfum dati tres arcus trianguii ABC,arcufque AB, AC,angulum A ,in- Alia 1I0- 

^ qu ircn dun i continehtes,in$quales. * C^oniáÍgÍtureft, vtfinustotusadquá- ^  ^  wonftratU
titatem quartam proportionaiem finui toti, &  duobusfinubus arcuumAB, hremor><̂
AC,in;equalium,itafinusverfusanguliA, ad differentiam inter finum ver- /
fum arcujBC,angulo A,oppofiti,&  finum verfum arcus, quo fe mutuo exce- j  \  \Schol
duntarcus inæqualcs AB,AC:Etconucrtcndo,vt didaquantitasquarta pro
portionalis ad finum totum,ita differentia inter finum verfum arcusBC, &  fi- — ——  ^  
aum  verfum arcus;quo inter fc arcus inæquales AB, AC,diíFerunt,ad finum verfum anguli A,qua:fíti. T

nut.
' 2. 

íS.huius,



Z14 T R I A N G V L A
fraxU, SJßatj vtßnmtottisAdßnum vtrimlibetarcutiminxqHAliumqu^ßtum angulum comprehen"

t [ ’Ÿ  dentiumiitÄßnuä älterim arem circAeundem angulum ad d îu d  y inuenietur numermquartmpropor- 
nHs,̂ Hm- tiönallsßnuitütiy^^duöhmßnuhmdiBorumduorumArcuHm.Siergorurfumßat, 'vtnumerm quar- 
doduoar- tmprofortionAlkfroximeinuenttisadßnumtotum, itadifferentia interßnumverfumArcmquAßto

(fuäßtum angulum amhientesinterßedifferunt, 
ungHlum ad aliud,produceturßnm verßm anguli,qui qudritur : Ex quo arcum anguli quxßti, atque adeo ipßim 
comfrehe- angulum,elici€5,vtin explicatione,atque vjUtabuU Sinuum docuimm.

CAETERVMdifferentia inter ßnum verfom arcmqudßto angulo oppoßtî ^rßfhfm verfum dif~ 
inue tio ferentia arcuum eundem angulum continentium, it a facile reperietur. jQuando arem gnaulo mdtßto 

oppoßtm quadrante minor ¿íl, detrahéndm erit fmm eim complementi ex finu complementi dtfferentü 
arcuum quafitum angulum ambientium.Reliqua enim erit differentia,quainquirítur. Id  quod liquido 
confiât exfigurk cafuum 1.4 .7.10. ¿r 13.propof sS, ^m ndo vero arem quafito anptio^pofitm 

gtth qm- dranseíhdabitfinm complementi differentia arcuum angulum quafitum compreheridentium differ en- 
&fiinu m tiam inter dicíosfinm verfo s qüafitam : v t manifefium exßgurk cafuum 2. s.S. 11. á 'i4 - eiufiíempro» 
verfum pofsS.jQmndodeniquearcusquofitoangulooppofitmquddrantcmaior eli', adijciendmeritfinmcim 
anusíun- ^^^ l̂̂ ^^^ îadfinum complementi differentia arcuum qmfitum angulum continentium. Compofitm 
demangu- namquenumermeritdifferenttaqu&fita:vtfacileApparerepotefiexfiguriscAfuums.6.p.i2,á‘ is-tiu f 
lum ambi- dempropofsS.

dtjferetítii 
interß » ä  

verjum 
arcus an !
tnttum. E O D E M  modoinueftigabimusangulosB,C,riarcusilIos continentes fuerintineaualcs.

P O R R O , inuento vno angulo, nullo fcrc ncgotio rcliqui duo inucnírentur, fi conílaret, qualís quifquC 
eorumut,acutuíhe,anobtufus. Nam inuento v. g. angulo A. fi eífetinueniendiisangulus B , fumeremuspro 
eius íínu numerum,qui quartus proponionalis eíTfinui arcus BC,inuento angulo A , oppofiti; finui anguli in
uenti A; &  finui arcus A C , quseíito angulo B, oppofiti : Si autem querendus eífet angulus C,accipcremus pro 
cius finu numerum,qui quartus proportionalis eíTi finui arcus BC, inuento angulo A,oppofitÍj finui anguliin- 

a uenti A ,&  finui arcus A B ,a n ^ ío  quxfito C,oppofiti: ̂  propterea quod eíi:, vt finus arcus BC, ad finum anguli
^ando o- A,iiatam finusarcus A C , ad finum anguli B, quani finus arcus AB, ad finuín anguli C. Qiwcircafi conílarer, 

angulus B, quam angulus C ,  illico ex finti ilio quarto proportional! angulum quiefiturft in tabula 
finuum reperircmus. _ , . . A

angulum —  lA M  vero fi omncstresarcus dati,vel duo tantum AB, A C , angulum A,CQplc¿tenteSt^3uaig§fí!^qmc- 
primo loco quid fit de reliqu^arcuiíOongeíacílius angulum a;cc  reíiquos duo¿ liiquiremus., ^¿upniamduoarcu j
*ZmctTti æqualcsiunt,erunt&duoanguiiB,C, æqualcs inter fc, propterea quod Ifofceliumtriangulorum
tjentes/Unt A .  fphæricorum,quiad bafinfunt,anguUinterfefuntæquaIes. Cum ergo triangu-
équalcs. / t \  À B C ,ponatur n6 redangulum^neutcr angulorum B,C, rcÄus erit, ac
hs. huitu. /  \  indeneuterarcuum AB,AC,quadrans:<=quiaaIiasduoanguIiB,C, eifentrcdi.

huius /  \  Eritigitur vterque angulus B ,C, vcl acutus,vel obtufus.«  ̂DemiflusCTgo ex A,ad
^r.hutus. ^  ^ ■ -  arcum B C , arcus perpendicularis A D , intra triangulum cädet^D u^rgo trian- ^

gula A B D , A C D , ángulos ad D , redos haîtf nf, /V nnguins B , C , n on xedosa- \
tu.hmtts. -------- — —— ^.quaics.,necnon&arcusAB, A C,rcdlsoppofitos angulis æquales. ® Q uare&

arcus B D .C D ,&  anguli ad A,inter fe æquales erurit. Itaguec^uoniam in triangulo A B D  cuius angulus D ,re - 
ÎScholss duscit,arcusA B ,rcdo angulo oppofitusdatuscftj&prætereàarcusBD, quippe qui dimidiuni fit dati a r c u ^  

vtl 4J.hut.  ̂dabitupquöqueariguTus B A D , arcui B D , circa angulum redum  dato oppofitus : quj duplicatus totum 
, ^  angulum quælitum B AC,hotum  efficietjcum anguli ad A,oftenfi fint æquales.Rurfus.quiaiii cotíém triangu

lo A B D , angolum redum  habcnte D,arcus AB, angulo red o  oppofitus datus eil, cum arcu B D , nempe çum 
dimidio dati arçus BC^

Vcl, quia datus eilangulusnon redus B A D , cum arcu oppo- 
£ Schol. jr. BD,circa angulum redum ; conilatquc prætcrea ipecies rcliqui
'veUs.hui. anguli non redi B. Nam fi A B , quadrante minor fit, s erit angulus
^Sihol.31. B,acutus,quemadmodum & BAD ,acutuscil;Si vero AB,fitmaior
velss-hiu. quadrante,crit idem angulus B,obtufus,cum BAD,acutus fit:
g 3S. iutuf. Y £ £  certe,quoniam datus eilarcus A B jredo angulo oppofi-
hscho.^7. tus,cum angulo non red o  B A D ; ’
huius. datus quoque erit angulus B;àc proinde &  reliquus angulus C,ipfi J3,æqûâlîs noftíü Wft. Atque ita omncs tres 
Praxis, anguli in triangulo ABC,inuenti funt.
quado duo - cr^o duo AT CUS ß m t aquales,adhibendA erit p r axisfchol^p ro p o fss^ velproblematU

fitum*an cx  altero arcuum aqualium ,  ¿ r  ex  dim idiotert^ ¿íTTrBeliciatur angutus,quidupücatus
gulurnam-^^g^^umtertioarcuioppoßtumexhibeat. Deindeadhtbendapraxisf c h o l^ p r o p o f .v e l4 s .  v t e x e i f  
bientes dem arcubus inucniatur alter angulorum aquAÜumfupra tertium  arcum , v e l  aduocandapraxispro- 

funt Aqua- blematis z.fcholijp ro p o f 42. velpropofsÖ.aut certepraxisfihol^p ro p o f 4 j .

Traxii per
filos finus, I _ _ _

quifittim
»ngulum S C i i O L l V y L .
continetes ^  j

> 0 /  I ^egÍQm.é' ̂ koloHs c^ern icus alio e t i m  m dotäa tii Qtnnihw arcubus trianguliß>hdrici,omnes tres /
7  '  '■  ̂ ---------- ----- --------------- — -------- - g^Uis ■



gulosjn^runttmueß’̂ dntei nmirum angulum qnendam recliUneum'm centro (pharé y cuius arcus amulurnfhfwkum 
, notum 'ieâeam ratìm m, quamutíacÜram¡éTuBiiÍm,/lUm fjf, f>j- bnm rJeéta obera 

I omtßtnusipfajertimycumearnmlthtapudRe'ìmi.propotU^.hb.7 ^tmñjltítoruñh&ap.ldVmrñtcumlib.i.Reuolu- 
I *huampropoßrj.aetnänzuiu[phxrtcÜJè è̂ îpOlifr:---------- ------- .... ... ................

MALVmvsinfecundademonßratmehuiUsproblematisvfurparetheoremafihol^'2.prop,sS.quacumioan.Regiom. 
t k 9remaemßempropoßiS.vtlaborisdifficttltatemeffugenmus. « NamcumfttyVtre¿tangulamfiibfmubusarcuumm<t- 
qtMltumangulumqu^ßtumambientiumadquadratumßnustotiwMa differentUinterßnumverßm arcaseidemangHh ^  
oppoßth &ßnum verßtm differentia arcuum iäorum intqualiumyadßnum verfum anguli quaßti:ftvdUmus hoc theorema- ' 
tepivpofsS.vtKebtineretreäangulumiüudprimumaureareguklocum.Quarelaborioftreddereturdiuißo,vtpatet. Faci- 
hör autem fit dtuißofecundum theoremafcholij2 .€tufdempropofsS. cum primum locum aurea reguU quantitas quarta 
proportiottAlii occupetj qua multo minor eíÍ ilio re¿languloÍfacileque inuenitur per abieélionemfilam tot figurar um ad dex
teram ex eo reaángulo,quot cifra inßnu toto continentur,propterea quod dicium reäanguUm perßnum totumßt diuiden- 
dumiVtiUaquantitasquartaproportionalisproducatur,

P R O B L .  P R O P O S .  ^4. ^

D A T I S  duobus arcubus trianguli fphærici non redanguli, cum  anguio ab ipiìs compre- 
henfojreliquum arcumjcum reliquis angulis reperire.

IN  fphærico triangulo A BC,non redangulo dati fintduo arcus AB,BCcum anguIo B.Oportct ex his &  '
rcliquum arcum A C , &  reliquos ángulos B A C  , &ACB,exquirere.Sintprimumdatiarcusinæquales,&ex 
termino vnius eorum, nempeex termino A , arcus AB, ad alterum arcumÏÏcrdcmictaturarcusperpendicuIa- 
risAD :qui an intra triangulum,an vero extra cadat,calculus,&  operado doccbit. Quoniam enim in triangulo ^  mucer 
ABDjCuius angulus D,redus,datus eft arcus AB, redo anguio oppofitus, cum anguio Bj dabitur quoquear- quadrant. 
cus perpendicularis AD,dato jmgulo B,oppofitus. Kurfus, quia in eodem triangulo datus eft arçus AB, redo   ̂
ángulo oppofitus,cum anj^lo B: huius.

V E L ,  quia cognitus eft arcus A D , &  præterea angulus B , datus: 
conftatquefpecies alterius arcus B D , circaangulumrcdum. Nam
quando arcus AB, eft minor quadrante, fi quidcQ^^ inuentusAD, , .
lit minor,c erit&BD,mÌnor;Si vtro A D ,fit q u a Ä it e  maior, erit &: cja.hmus
BD,maior: A t fi AB,cft maior quadrante,fi quidem &  inuentus A D , 
fit maior,erit BD,minorj fi autem A D ,fit minor, erit B D , maior;

V£Ldenique,quiadatuseftarcusAB,redoaneulooppofitus,& jo  / »
arcus A D , circa redum  aneulumt ,

- I ______ I hutus.
inuenietur quoque,ex fcholiis in margine addudis,ar- dscho.^ç.

cusBD . SiigiturarcushicBD , inuentus fuerìtminor vel^A-hu.
datoarcu BC,argumcntoeft,arcumperpendicularcm \ \
AD,intratridngulumcecidiirejextravero,fimaior. E t /  1 \ '
quoniam ad vtramque partem arcus AB,duci poteftÌTs*
CUS perpendicularis ad BC, nos quando is extra triangu
lum çadic, eum in hac, &  fequentibus propofitionibus 
eligimus, qui angulum ABC,fubtendit. Iam ablato arcu 
inuento BD,fi minor eft, quam datus arcus B C , ex arcu
BCjvel fi maior eft,fublato arcu dato BC,exinucnto ar- ^
cu BD,notus fiet reliquus arcus C D . Quare cum in triangulo A D C , angulum habente rcdum  D , arcus duo
A D , CD,circa redum  angulum cogniti iintjdabitur quoque arcus A C ,re d o  ángulo oppofitus,qui in triangu
lo ABC,quærebatur.

•  , .^ O S T  hæc, quoniam in triangulo A B D , redum habente angu
lum D,datus eft arcus A B,redo ángulo oppofitus, cum ángulo B:

VEL,quia notus eftarcus AD,circa angulum redum , cum ángu
lo B,non red o  ; conftatcj; præterea de reliquo arcu BD,circa redum
angulum inuento,an maior fit quadrante,minorve. cSchoh

A  V T  quia datus eft arcus A B , redo ángulo oppofitus, &  infupcr ¿«»j*
arcus A D , circa redum  angulum: c Scholar.

VELdenique,quiadatuseftarcusAB,oppofitusanguloredo, &  huius.
præterea arcus B D , circa redum  angulum 3

« cognitus quoque crit, per fcholia in margine notata, anculus B A D . Sic quoque, quia in triangulo A C D ,re- c Schol. si. 
dum,habenteanguIumD,datuseftarcusAC,rcdoangmooppofitus,cum arcu AD,circaredum angulum . '̂ ‘ l-̂ s-hu.

V E L  ccrte,quia datur arcus A C , red o  ángulo oppofitus, &  præterea '  Scholss.
arcus C D , circa anguium redum;

f  notus cfficietur etiam,pcr fcholia in margine appofita, angulus C A D . Additus autem angulus CAD,proxÌ- f  s M  st 
meinuentus ángulo B A D , nuper etiam inuento, quando arcus A D , intra triangulum cadit ; vcl quando cadit ' 
extra, ablatus angulus C A D , ex ángulo B A D , notum efficietangulumBAC, quiin triangulo ABC,quærc- 
batur.

AD,extremum, cuoun iingijn*"^
oppofitus,&angulus CAD,iam  inuentus: •



Vel cum fit cognitus arcus C D , circa angulum redum , 
ac præterea angulus C A D  5 conftetque de reliquo arcu A D , 
circa redum angulum noto iam fad o ,an minor quadrante 

maior:
g Schol. it\ A V T ;  cum datus fit arcus A C , angulo redo  oppofi-
'vtl -̂s.hHi. tu s ,cu m a rcu C D ,circa a n ^ u m re d u m ; |
^SchoL'ss. VELdenique,quoniam notuseftarcusAC,redoan- .♦
•vel guío oppofitus, vna cum arcu AD,circa angulum rcdum ;  ̂  ̂ \

S cognitus quoque fiet, perfchoiia inmargineaddudá, anguius A C D j qui quidem in priori triangulo, vbi ar-‘̂  
cus A D , intra triangulum cadit, quxrebatur ; in pofteriori autem, vbi arcus A D , extra triangulum cadit,idem  ̂
angulus A C D ,ex  duobus redis abíatus, notum relinquit quæfitum angulum A C B . Atq; ita inuentus eft &  ar- 
cusreliquus AC,&reIiquianguli B A C jA C B . 

h 3f.huius. ^  N  V L L A  porro ratione alteruter arcuum AD ,BD ,efle poteft quadrans:^ quia alias &  arcus A B ,red o  an- 
gulooppoïitus quadrans forct:quod cft contrabypothefim. 

i huius  ^  ̂  quando arcus C D , deprchenfus fuerit quadrans ; ' erit &  arcus A C , quæfitus,&redo angulo
* oppofitus,quadrans;& angulus CAE),redus. Atque ita fine vllo labore inuentus erit &  arcus A C ,qui quxritur, 

k s^ hiâut  ̂&  angulus CAD.R.eliqua reperientur, vt prius.

Praxis per PRAXISadenodandumhocproblemap€tenda€Íiexfiholíísmmítrgínecitat¿s.
finuh VERVMperfobsßnus ita. progrediendum erit.Ex praxiprobUmatts 2 .fchol^ propof. 41. inqui~

‘̂ duo^i arcus A D .
arcus ßmt D EIND E ex_praxißhql^ijpröpof43-ar€us BD, ex quo arem CD, notm  efficietur, auferendo in- 
imquales, ucntumarcum BD,ex data arcu BC,vel datum arcum BC,extpfo inuento arcuBD, prout minor innen- 
^HadT" f q u a m  datm  ar cm BC,aut maior.

^ ' k̂ D  hdc,in trianguló BAD, explorandm erit angulm BAD,perpraximproblematis i,propof 41. 
vel^erpraximproblematis 2.fcholij propof 4 2 . Similiter in triangulo A  CD, eltciendm angulm CAD, 
ex praxiproblematis ifchol^propof 41, E x  duobm autem angulis BAD, CAD, inuentis notm  euadet 
angulm BAC, tnanguUpropoßti\ addendofa lice t vnum alteri,  v t  inpriori triangulo, velauferend$ 
angulum CAD, ex angulo BAD , v t in  triangulopoßeriori,

PER praxim  d em ^p ro b len ^s  / fiholjpropof.4i. velproblematis 2 .fiholjpropof 42. in trian
gulo ACD,eodem mdagandm angulm ACD. Htc enim in priori triangulopropoßto eli qu^eßtm, inpo
ßeriori vero reliqum duorum rector um eH is,qui quaritur.

. A L IT E R -, 8¿: quidcm  magis exp ^ íte. Sint rurfiis in triangulo A B C ,dati 
^^mfirätto duo"arcusin;Equaïcs A 15,Â i},cum  aiigüloA.^ Q uoniam  igitur eft,vtfinusto-
\hrmior. /  tus ad quantitatem quartam propoiuonalem  fin u itotij &  duobus finubus

1 ^hoL ss. /  \  arcuum inæqualium A B , A C , ita finus verfiis anguli A , ad differcnriam inter
hu ius. finum verfum arcusB C,angulo A ,o p p o fiti,&lm um verfiim difFerentiæar-

cuum  A B , A C : ^

^raxit S Ißa t, V t  ß n m  totm  adßnum vtrim libet arcuumin<equalium datorum,itaßnm alterim arem
-  JAiHûr,f>er ̂ ¿^fiadalmd,producetHr numermquartmproportionalisßnui to ti, ¿^duobmßnubm di^orumduo- 

rum arcuum. Siergorurßisfiat, v tß n m  totus ad numerumquartumproportionalemproximeinuen- 
dati duo tum ,itaßnus verfus anguli A , dati ad aliud, reperietur differentia interßnum  verfum te r t j  arcus, qui 
Mcm ßnum  verfim  differentiae, arcuum datorum inæqualium: m  E t quiaßpra monßrauimus,
*^^nei!terßnum vcrfum tertij arcus maioremfemper ejfeßnu verfi differentid duorum arcuum in/&qualiumß 
quadrans. differentia nuper inuenta adjciatur adßnum verfilm differentia datorum arcuum inatqu^ium, com- 
/s ^iuLs ̂  verfius tert jarcus dato angulo oppofiti^quiquaritur,ex quo arcum ipfum eliciemus, v t  in

explicatione, atque vfit tabuUßnuum dicium eß, Angulumporro C, inueniemus ex cognitis arcubus
AC, CB-, angulum B, ex notis arcubus AB,BC, vtinpraxificiindA demonßrationisprMedentispro- 
pofi.pracepimus j f i  duo arcus angulumquemlibet quafitum continentes fu erin t ináquales. Nam ßali- 
quando Àqualesfint, adhibenda eritpraxispofirem/z demonßrationis eiufidempropofitionis anteceden- 
tis.^^odfifiirem us^an anguli BC,fintacuti,velobtufi,facili negotio,inuento arcuBCfipfes inuemre- 
mus, v t  ad finem ßcundd démonfirationis antccedentispropofi.monuimus.

g / W o  ^vODfialterin<&qualiumarcuumdatorumfitquadrans,nempeAB^ducemus ab eius extremo
a l t e r a r c u - a r c u m  BC,arcumperpendicularem AD. nEritque alterfilte arcuum AD , BDiquadrans 
lZ.quaUä poteß autem AD , effe quadrans i quia alias^cum ¿y AB, quadransponatur.^ o  effent anguli
efi qua- B,D,reät,atque adeo triangulum ABC, effet reSlangulum, quod nonponitur.Erit ergo BD, quadrans, 
drans.̂  p angulus oppofitus BAD, reSlus. q Polus quoque arcus AD y erit B, ob quadrantes AB, BD :pro-

'^ .p te rea q u e  arcus AD ,ex angulo ipfio B,dato cognitus erit. Atque ita duo arcus AD , BD, cum angulo SAD  y 
' 'Ui fá c il erunt notifine vllo negotio multtplicationis. Reliqua inuenientur, vtprius.

SE D fin tia m  dati arcus ÀB,AC^datum angulum  A ,comprcbcndcntes,æquales. Erunt igitur duo anguli 
nfiáIes,nem pe^iSuti,velol)tulilé¿ ñeiiter'arcuum AJ>^AC,qua'cirkns;5rculqucperpendicularis A D ,e x  

^,demiíTus intra uiangulum  cadet,necnon &  arcus B D ,C D , &  anguli ad A , æquales erunt,vt in vitima
figura



a SchoU^ii 
huios.

Ì) Schol. /r. 
*vel^s-hui, 
b  Scho.^7 . 
huAMS. 
b  Schol.s(S. 
'veli^z. h u , 
c s s .h u in s .

P ra xis.

tbeon
m  fub fit
W  am in

figura præcedcntis propoC oftendimus: acproinde vterque angulus ad A , 
datus ent,cum dimidium fitanguHBAC, dati. Qiwijiapi ergo in triangulo 
ABD,angulum habente redum  D,datus eft arcus A ^ rœ fb  anguio oppofi^ 
tus,cumangulo B A D , nimirum cum dimidio datianguIiBAC;^cognitus 
critarcusBDjdatoanguIoBAD , oppofitus: quiduplicatus totumarcum
BC,quæfitum rcddet notum.íLurfus quiam^odem triangulo ABD ,rcdum  
habente angulum D ; datus cftarcus A B , ángulo redo oppofitus, cum aicu
B D , circa an s  ul um redu m.

V E L , quia datus eft arcus AB, redo anguio oppofitus,8¿ præterea 
angulus non redus BAD .

VELdenique,quiadatuseft arcus B D , circarcdumangulum, 
vna cum ángulo non redoB  AD ,qui dato arcui BD,opponitur,con- 
ftatqucprætcrcafpeciesrcliquiangulinon redi B. Nam fi AB, áierit 
quadrante minor,^ eritangulus B,acutus,ficut&BAD, acutus eft:Si 
vero AB,maior quadrante exiiterit,eritangulusB,obtufusjquando- 
quidcm B AD,acutus eft;

< notus crit quoque,ex fcholiis in margineaddudis,angulus B;idcoquc &  angulus C,ÌlIi iequalis.

P R A X IS p e ta tu r  e x fc h o lÿ s  tn  m a rg in e a d d u B is .

S O L I S f in u b m ita  v te m u r . P e r p r a x im p r o b le m n tk 2 .fc h o l^ p r o p o f.4 i. e x q u ir e m m  a rcu m B D \ Praxi^pep 

q u td u p ü c a tm m u > n B C ,q u ¿ q m r itH r ,d a b it .I> e m d c e x p r a X íp r o h le m a tíS 2 .fc h o lífp r ú p ó f. 4 2 .  
ln m an guíum B -,cuiíiíqualis e í i  a lte r  a n g u lu s C . ,

D A T IS  igitur duobus arcubus trianguli fphærici non redanguli, cumangulo ab ipfis comprehenfo;re- 
liquum arcum,cum reliquis angulis repcrimus. Q iw d faciendum erat. < j»«/«.

S C H O L I V M ,
___ _ H lCqm quepoíim vtivoluim ustbeorem xtefhol^¿. propof s8,ihdeinonftmknefecunda huius problematis, quam
tbeoremateeiufdempropofsS.vtpraxUminusfierctUboriofi' Namcumjít,vtqu^tdratumfnustotius a d reñangulum 
fub finubus datorum arcuum m iqualitm  contentum, itafinus verfus anguli dati à dictis arcubus comprebenfiaddifferenti. 
am inter finum verfum arcus dato ángulo oppofiiiy&finum verfum differentia duorum arcuum datarum iu£qualtum:fi veU 
lemus Vît hoc theorematepropofsS.moleJia redderetur multiplicatio in aurea regula, cumfintís vtrfrn dati anguli multipli'»- 
tondus effet per diñum reñangulum. At in m jha  praxi multo breuiorfit muUipíicatiOi vt p atet, quamuis bis regulam au* 
ffomadhibeamus^

P R O B L .  P R O O S ^ j .

D A T I S  duobus angulis trianguli fphæfici non redan guli, vna cum  arcu ipïîs adia«erîtei 
reliquos arcus,cum reliquo ángulo fcrucari.

I N  triangulo fphærico A B C , non redanguló dati fint dúo anguli B , &  B A C , cum arcuadwcWKCTAB. 
Oportetex his reliquos arcus A C ,  B C , cum reliquo ángulo C , 
fcruiari.^t primum datus arcus AB,non quadrans,fcd vel maior, 
vcl minorqW'3 rante,¿¿ dati anguli B R AC.insequalcs, à quorum 
vn o, nempea B A C ,ad arcum oppofitum B C  arcus perpendicu
laris demittaturAD:quian intra triangulum.an vero extra cadati 
calculus,atque opcratio'ïhdicaDit'.“ 'Niim cum in triangulo ABD , 
redum  habente angulum D,datus fitarcus AB, ángulo redo op- 
pofitus,& angulus B ; “ dabitur ctiam angulus B A D : qui fi minor 
repertus fuerit dato ángulo B A C , cadctarcus A D , intra triangu- 
lumjextra vero,fi maior.Iam ablato ángulo B A D , inuento, fi mi •.
nor eft dato anguio B A C  ,‘"‘e?5ngulo B A C , vcl fi maior cft,fubdudo anguio dato B A C , ex iñuento angulô 
B AD ,n otus euadet reliquus angulus C A D .
^  N VN Q VAM vcroinuentusanguIus BAD,cfrepoteftrcdus:*>quiaduoarcus ABjBDjcftèntquadran- 

twîfïBar^uIosTfîfos^ADjADBjçum  tamen AB,ponatur efte non quadrans:fed C A D , poteritaliquando e f
fe redus.

RVR.SVS,quia in eodem triangulo ABD ,redum  habente angulum D , datus eft arcus AB, ángulo redo  
oppoîïtus7&  angulus non redus B:

V E L , quianotus eft vterq; angulus non redus B, &  BAD :
A V T  denique,quoniam datus eftarcus A B ,redo  ángulo óppofituis, 

vnacum ángulo non red o  B A D ; 
e cognofcetur quoque,per fcholia adduda in margine, arcus A D . Eodcmquet?ado,quiain eodem triangulo 
BAD,cuius angulus D,redus,datus eft arcus A B ,redo  an gulp oppofitus,vna cum ángulo BAD:

VEL,quia cognitus eft vterque angulus non redus B ,& B A D :
V E L , quoniam notus eft arcus AB, ángulo redo  oppofitus, V n if"  

cum angu o non red o  B:
A V T ,  quia datus eftarcus AB, ángulo redo  oppofitus, &  præterea 
arcus AD,circa rcdum  angulum;

V E L ,  quoniam notus eft arçus A D , circa angulum redum,vna
---- - ■ cum angulononrcdoB ,cioppofito: conftatquepræterea, analter

arcus BD^circa rcdum  angulum fit maior,minoruc quadi'autc.Nam
ilinuen

/

^ a n d o  
duo anguU 
d a ti J im t  

ins^iutles , 
arcuu 

adiacesda. 
t u i  m aior  
a u t m inor 
qu ad ra te  . 
a  Scho-47, 
huftH-

hì-s-hm m .

c  Schol.41% 
huius- 
c  Schol. Si*
•VelÀrZ.hu»
c  Schol. 4J. 
huius»



1

iî inuentus angulus BAD ,eft acutus,erit arcus B D ,quadrante minor 
maior autem,fl obtufus.

d SchoUu Y £ L  denique, quorifam notus eft arcus A D , circa redum an-
dSihol gulum,& pretercaangulusnon redus BAD,eiadiacens;
'velAfZ.hu.  ̂cognofcctur quoque, ex fchoiiis in margine citatis,arcus BD.Præterca,guia in triangulo A C D , habente re- 
ÁSchclí,s. dum  angulum D,cognituseft arcus AD,circaanguIumredum,vnacum angulo non redo  CAD,eiadiaccntc 

¿ / * liiuenictur quoque arcus A C ,  red o  angulo oppofitus. Atque ita iam vnus reliquorum arcuum repertus 
 ̂  ̂ eft

d Sfho.^p. ^  P O S T  hæc.quoniam in eodem triangulo ACD,cuius angulus D,redus,datus eftarcus A C , red o  angu* 
'vil^^ .̂hu. looppoïïtus,vna cum angulo non redo  C A D :
d Sf ¿0/.44. V E L ,  quia datus eft arcus A C , red o  angulo oppofitus,&  præ-

tereaarcusAD , circaeundem angulum rcdum:
W 4J tu i  V E L  denique,quia datus eft arcus AD;circa angulum rcdum ,
ÍSchol. 41. <̂ nm angulo non redo  C A D ,ei adiacente:
huius. ^not us quoque fict, ex fchoiiis in margine defcriptis, arcus C D , qui adiedus arcui inuento B D , quando per- 
ischol 4i- pendicu aris arcus A D ,intra triangulum cadit;veÌ,quando extra cadit,fublatusexarcuinucntoBD,notum ex- 
Ts^h'of“ ' arcum B C , qui eftalter reliquorum arcuum, quiquærurttur.
hiUus. extremum in eodem trianguló ACD,quoniam  datus eft arcus A C , red o  angulo oppofitus,cum ar

cu AD,circa redum  angulum:
V E L , quia datus eft arcus A D , circa angulum redum  ,&  angulus 

non redus C A D , ei adiacens:
VEL,quia datus eftarcus A D , circa angulum redum , &  angulus 

non redus A C D .ei oppofitus ; conftatque preterea, an reliquus ar
cus C D , circarcdum angulum inuentus fit maior quadrante, aut 
minor:

A V T ,  quia datus eft vterque arcus A D , C D , circa angulum re
dum :

A V T , quia datus eft arcus A C , angulo red o  oppofitus,&  infuper 
^ e ls f  hui arClis C D , circa redum  angulum:
p Sch'ol.jf-¿ A V T  denique,quoniam datUs eftarcus A C ,red o  angulo oppofi-
huim. tus.cum angulo non red o  C A D j
g Schol.si. g notus quoque fiet,ex fchoiiis in margine nominatis,angulus A C D ,qui in priori triangulo eft is,quiquaeritur 
'^*U -̂ hu. pofteriori vero fubdudus ex duobus redis reliquum facit quæfitum angulum A C B . Atque ita iam omnia,

quæpropofitafunt.inuenimus.
^SchoL^i. p ra x i n ih i l  m m  p r a c ip m m ,fe d  recurrendurñ er it ndpraxesfcholiórum i cfU£ in  m a rlin e  c'tu*
vel SI. hui. ta  f i n t .

^mus ^ '̂ I-  fotos a u tem p n u sitApropofitumexecfuemur. V erp ra xim p ro b km n tis 2 .fcho lÿp rop of.4 i.in  
Praxis per tr ia n g u I o A ^ ,r e ¿ h n g u lo  m uejhgiihtm m arcum  A D  : E tp erp ra xim p roblem a tiéfcho í^  i.propof.43. 

fobs finus, arcum  B D . D cin d ep erp ra xim p rob lem a tisi.fiho l^ p ro p of. 4 1 . angulum  B A D :qu em ,Jim in o reH d a t9  
B A  C ,aufer em m  e x  angulo B A  C^datOy vel,f i  m aior e fi,ab eo datum  angulum SA C ^ dttrahcm w ^  

nngulitm. V t  n o tìisjìa t angulusCAD ^
^udcsfunt H I2 {C p erp ra xim p ro b lem a tis2 .fih o l^ p ro p o f 42.e lic ie m m in m a u ^ d o r e B a n g u lo  A C D , an-  

dJuüüis g id u m A C D : q u ie r itq u £ fitm A C B ,in tr ta n g u lo A B C ,fiin u e n tm a n g u lu s  B^AD^fuerit m in or angulo 

(sdtAcens d atoB A C :S ia u tem m a ior,id em a n g u lusA C D ,exdu o bu ^ srcB isdem p tm reliqu u m fa cicta n zu lu m  

fails f itu m A C B .
IA M v e r o p e r p r a x im p r o b le m it& jjc h o lijp r o p o f 4 1. in uen iem m  in  triangulo eodem A C D , ar* 

cum  A C ,recio angulo oppofitum. D a tu r enim  arem  A D , circa angulum  r e B u m ,  ^  an gulm  n on r e B m  

A C D ,co n J ia tq u e p rd te re a ,q u a lisJ ita lte r a n g u lu sn o n re ch sC A D ja m d u d u m in u e n tm : q u iq u id em  
arcus A C ,  efi v n u s reliquorum ,qui in  triangulo A B  C ,qu xru n tu r. ^

P E R p ra xim  tandem probU m atis 2.Jcholÿpropof4\.reperietH r arcus C D iV e lp e ^ a x im p r o b le -  
m atisi.fchol^ propof.42. v elcertep erp ra xim p rob lem a tisfcho lÿ I .p r o p o f  43. eundem arcum CD iCO -  

gnofcem us:qm  additus inuento arcui B D ,  quando angulus B A D ,  inuentus m inor fu e r tt  dato angulo B~ 

A  C\ v e l,  quando m aior fuerit^  ab eodem arcu B D  ,fiibtra £ ius, notum  efficiet arcum  B C , q u i eH alter eo
ru m  in  triangulo A B C ,q u im u cfiig a ri debent, 

hzs.huiut. ^ O D fiq u a n d o a n g u lu H n u e n tu s C A D ,fu e r itr e c iu s ,C u m ¿ r A D C ,r e B u s fit ,\ \ e r u n tA C ,C D ,  
^ando quadyantes\¿rA D ,arcus anguli Q,acp roin d e angulus C ,e x  arcu inuento A D  ̂ cognitus erit,R eliquus au- 
fu m m l- ^ ^  cognofcetur e x  quadrante CD^ ¿ r  arcu B D , inuento, vtpnus-.

q u a le s . ̂  AM  vero fi datus arcus AB.fit quadrans,exiftentibus adhucangulis B ,&  BAC,in£cqualibus.erir angulus 
TJc’em d' ^■̂ ^̂ '̂ '̂^̂ ®>̂ 2rcus etiam BD,quadrans. Nam cum in triangulo rcdangulo A B D , arcus A E , angulo redo 
'tiu^uuT °PP°fi‘^^^P°*^2turquadrans,icritfaltcmalterrciiqUorum arcuumquadrans.NonpoteftaütcmAD,eífequa- 
drans. drans:*̂  quia duo anguli B,D,eftent redi, ob quadrantes AB, A D , cum tamcn triangulum A B C , ponatur non 
i ¡ó .h u iu s  redangulum.Igitur BD,quadrans erit;  ̂ac propterea oppofitus angulus B AD ,redus. Polus quoque arcus 
k is hutus. AD ,erit B,ob quadrantes B A,BD;ac proinde AD.arcus erit dati anguli B,idcoque datus.Inuentisautcm arcu- 

bus A D ,B D ,& angulo refto BAD,fine vllo labore,cum in cis inucftigandis nulJo problemate ex^xccd¿htf- 
 ̂ busegcainus,reliquainucniemus, vtprius,
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deiiîdc in triangulo A B C , dati duo anguli B, &  C , æquales,cum arcu B C , illis adiacente, fme qua- §iuando 
drans is fit, fiue quadrante maior, aut minor.  ̂ Erunt arcus AB, A C , «qua- duoanguU
les;ideoquearcusperpendicularis AD ,addatum arcum BC,exoppofitoan- a datifunt
gulo A , demiÌTus intra triangulum cadet, Ìècabitque &  arcum datum B C , &  / /  \
angulum BAC,oppofitum bifariam ,vtinpofterioricafupropof. <Ì2. m on- /  \
ftrauimus. Quoniam ergo in triangulo A B D , redum  habènte angulum D , 
datuseftarcusBDjcircaredum anguIum  , quippe qui dimidium lit dati ar- 
cusBC,&ÍnfupcranguIusB,eiadiacens,sdabitur&arcusAB,i*e¿toanguIo ^
oppoiìtus,ideoque &  A C.illi æqualis datus crit Atcjue ita duo arcus reliqui iam noti ¿ d i  funt.Kurfus quia in 
eodem triangulo datus eft,per inucntionem,arcus A B ,redo ángulo oppofitnsjcum arcu B D , circa rcdum  an- g S ch ílj.  
gulum.* njeUí.huu

V E L ,quia datus eft arcus BD,circa angulum redum,vna cum ángulo non |  Scho.-,2
red o  B.eiadiacente: hum<.

V E L  certe, quia datus eft arçus AB, ángulo redo  oppofitus, cum ángulo f J J ’ ’’
non redoB ;

’’ reperietur.perfjhoUainmargineádduda,angulusquoqueBAD:quiduplicatustotumangulumBAC,qu2E- 
fitum eííiciet cognitum.

S E D p cr fo b s  fm m  ita p r a x k  fe habet. P erp ra x im p ro b lem a tk  2  .fehol^'propof. 4 2 . e x a r c u B D j praxis,per 
cif‘caangu¿íim reÚ ¡im dato,¿;‘ €xm gidóB,eíadia&€ntedat(r;jnueiíiem usangulum BAD,^m duplicatíí'S'íoles fir 

f  o tum ang ulíím qii^ Jitum B A C fda-bít.D cm deperp ra xim problem atis s .J ch o l^ p r o p o f 4 1. e x  arcu B D  i
^  9 ÍA t* ^  jt  ̂tOI ̂  â a /«a wly* ^  M,* « < / A T í  Â  T  \  M «« t  . . .  ^

re¿h .

D A T I S  igiturduobusangiilis trian guiifphæricinon redanguli, vnacum arcu ipfis adiacente; reliquos 
artus,cum reliquo ángulo fcrutari íum us.(^od faciendum erat.

S C n O L l V M

íN  triangulis reäilmis non reâanguîis problema huic fintile propofitum nonfuit: propterea quod datis duohus angu- 
lif, ' datur &  tertius: qui nimtrum reí nquitur,fi duo illi è c duobus reäis toüantur. Q^re cum vnum etiam latus deturyduo * i  
tfltqua later a per propofio. triang.reâiUfficientur nota.

q ^ R O B L .  7. P R O P O S  6*6:

D A T I S  duobiis angulis trianguli rphærici non redanguli^cum  arcu, qui alteri illoruni^ 
opponitunreliquos arcus, cum  reliquo ángulo indagare. O portet autem confiare, uum arcus 
alceri ángulo dato oppofitus maior fit quadrante,an minor,aïK certe quadrans. ' *■

I N  triangulo A B C , non redangulo dari fint dcRD anguli B, C , cum arcu A B , qúíangulo C , opponitúr¿ 
conftetque,anarcus A C , maior quadrante fit, minorve, an qua- “
drans. O portetexhis&reliqûosarcusAC,BC,&:reliquum an- k  a •
gulum B A C , inuenire. Sint primum datiduoanq;uliB. C.inæ- a  • quaksfmv^
qua!es,& datus arcus AB^n^^^adrans Ducatur ex ahgulo A .3!  ̂ '  / K  ' * ~ / \  ^
arcumBGj^âtïs angulisadiacentèm^cus perpendicularis A D : /  1\  /  \
*quiintratrianguIumcadet,fivterquéangulorumB,C,datorum /  I \  /  •vmeorunt
fuericacutusvclobtufus;extravero,fivnusfueritacutus,&ob- j  I \ f  non q̂ua-
tufus alter.Quia ergo in trianfflilo A BD ,redum  habente angulii ■ /  / J  /  /  drans.
D,datus eflaicus aH,anguio recto oppofitus,cum ángulo n5  " g  ^  ^sr.huim.
d o  B ; ̂  notus fiet arcus A D , circaangulum redum  dato angulô h Scho. î,
B,oppofitus.H incincodem trianguloABD,quoniam datuseil:arcüsAB,redoangulooppofitas, cum arcu^^^*
A D , circa angulum reitum: .  ̂ •vels°¿h .̂

VEL,quia datus eft arcus A B ,anguio red o  oppofitus y û  præterea angulus B. c Schol4s.
non redus : huius.

V E L  denique, quoniam datus eftarcus A D , circa redum  angulum, cum an- « Schûl.49.
gulo B.non red o  ei oppofito;conftatque præterea fpecies arcus B D .Nam fi ÆB>~ 
datus fuerit minor quadrante,fi quidem &  A D.muentü^iTniino"*^ erit quoque
B D , minor ; fi autem maior, maior. Si vero AB, datus fuerit quadrante maior;fi 
quidem &AD,inuentus fit maior,erit BD,minor;fi vero A P ,lit  minor,erit B D , 
maior;

 ̂reperietur qilôqiie,cx fcholiis in margine citatis,alter arcus BD,circa angulum redum.Hinc rurfus in éodem 
triangulo AlÎD,quortiam datus eftarcus A B ,redo ángulo oppofitus, &prætereaarcus B D , circaangulum re
dum :

A V T ,qu ia  datus eft vterque arcus A D ,B D , circa angulum redum
VEL,quia datus eft arcus AB, redo ángulo oppofitus>cum arcu AD,circa an

guium rc^um:
V E L , quia datus eft arcus AD,circa redum angulum, &  infuper angulus non 

redus B,eioppofitus;conftatque prætereafpeciesanguliBAD.Nam fiBD,arcus .
inuentus fit quadrante maior,* erit angulus B A D , obtufus; fi vero minor,acutus,

------------^----------------------------- -------------- ----------------------- 7-----------  V E L



V E L  denique, quia datus cft arcus A D , angulo red o  oppofitus, cum 
angulo non red o  Bj ^

vehs. £   ̂notus fiet quoque angulus non redus BAD ,ex fcholiisin margine appofitis.
c Scho.44-. D E IN D E  in triangulo A C D , redum habente angulum D , quoniam datus efl arcus A D , circa redum  
W  4S- hu. angulum,cum angulo C, oppofito; fNam  quando perpendicularis arcus A D , extra triangulum cadit, dabitur 
c Scholls, angulus A C D ,fi datus anguius A CB,cx duobus redis fubducatur) poniturque prxterea conftare ipecies arcus 
'ĉ Schol %  propofito triangulo A B C , alteri dato angulo B, opponitur, in hoc vero triangulo A C D , red o  an.
'»eI42.hu. guío D.oppofitus eft,g nocus quoque euadet arcus AC^qui vnus eft reliquorum arcuum,qui inueftigandi pro- 
cScho. 47. ponuntur in triangulo ABC.H inc quia in eodem triangulo ACD,datus eftarcus A C ,re d o  angulo oppohtus,

&  arcus AD,circa rcdum  angulum.

hu. ^ E  L , quia datus eft arcus A C , angulo redo  oppofitus, cum angulo non red o  C î
V E L  denique, quoniam datas eft arcus A D , circa angulum redum , cum angulo

C,cioppofito,conftatque prxterea fpecies arcus C D . Nam fi arcus A C , red o  angulo 
i ^8chT '̂ oppofitus,inuentus fuerit minor quadrante,  ̂erit vterque arcus AD ,CD » vel minor 
'ueljs 'hui. etiam, vel maior; atque itaex cognito arcu A D , fciemusan C D , minor fit, vel maior 
i SchoL +Í quadrante:Si vero inuentus arcus A C , fuerit quadrante itiaior,& A D , minor, crit C -

D ,m aior;atfiA D ,m aiorfuerit,eritC D ,m inor;

1?.' ‘ cognofceturetiam,pcr fcholiain margine pofita.arcus C D : quiadditus arcui iamdudiim inuento B D , fi.pcf“ 
pcndicularls arcus A j j , intra triangulum cadit;vel,li extra, ablatus ex arcu B D , inuento, notum eíficiet arcum
BC,quæfitum. Atqueita iam reliqui duo arcus AC,BC,inuenti erunt.

P O S T R E M O .quiain eodem proximo triangulo ACD ,datus eft arcus AC,angulo redo  oppofituscom 
arcu CD,circa redu m angulum ;

V E L ,  quoniam datus eft arcus C D , circa rcdum  angulum, &  præterea angulus 
*non rcdus C:

V E L  quia datus eft arcus A D , circaangulum redum , vna cum angulo non red o
C,oppofito;conftatque præterea fpecies alterius anguli CAD .N am  fi arcus inuentus 

I 3<s huiat. C D , minor eft quadrante,^ crit angulus CAD,acutus;obtufusvero,fi C D ,quadrante
maior eft:

 ̂ VEL,quia datus eft vterque arcus A D ,C D ,circa angulum redum.
k̂ Scho VEL,quoniam datuseftarcusAC,redoanguIooppofitus,&arcusAD,cÌrcar&-

' dum  angulum;
k Seho.4-2. V E L  denique; quia datus eft arcus A C , angulc redo oppofitus, vnacum angulo
velsó.hut. C ,non redo;

^«tt^^fictc^uogucnotus angulus C A D ,ex fcholiis in margine addudis. Hic autem angulus C A D , additus angillo 
k Sf/?c/4/.'lsAb,iam antea Inuento,Irarcus^erpcndicularis A D , intra triangulum cadit; velfi extra, ablatus ex inuento 
'velst' hut. angulo BAD,cognitum  exhibebit angulum BAC,quaefitum.

C Æ T E R.VM nullo modo alteruter arcuum A D , B D , quadrans cfle poteft in hoc cafu : (|uia fi alter ilio- 
m is-huiui rum cftet quaSrans,^ ellct quoque arcus AB, angulo reáo-oppolims, quadrans, quo Jelt contrahy^tiickm .

Praxi .̂per P R A X IS  h uiu sp roh lcm a tisfen d ct e x  fch o liis  in  m urgine not At is.

_ S O L IS a u tem  finubus ita, rem p erñ ckm m.-Perp r a x im  pt*&hkmatis 2 .fchol^  p r o p o f  4 1 . inuenie-  

datt^niuU m us arcum  A B .E tp e r  praxtm prob'lem attsjchol^ i  p r o p o f43 • a r ctm B D : E tperpraxim p roblem atisz*  
intqitalcs p fr0 ^ o f4 i.a n g u hm  B A D .

dTtusS- D E lN D E p er p 'r a x im p ro b lem a tissfch o l^ p r o p o f 41, cognofcem m arcum  A C jC U m con fletexhy -  
CHS,qui V- p o t h efi eiusfpecies.H incperpraxim problem atisfchol^  j.p rop of.4s. arcus C D ,n o tu sfie t\ jx  quo,f i  adda- 
n-} eorum fn y  ¿¡rcuHnuento B D ,  vclab~eodemfiíb0a(¡atur,proutperpendícularis arcus A D , in tra , v e lex tra tr i^

V nquii ' angulum  ceciderit,cog nitusfietarcusB C7 ‘ -
ilTAus. a d  extrem um ,perpraxim problem atis i.fich o lijp ro p o f4 i- erutm us angulum  C A D  5 q u i additus

angulo inuento B A D , v e l  ab eofukt/¿tfius,p r o u t arcus_perpendiculart£ A D , iritra triangulum  teciderit, 

v e iex tra ,n o tu m  fa ciet angulum  B A C .

 ̂  ̂ quando a rcu sA C alteri angulo B,dato oppofitus,fit quadrans,quod euenire poteft,non exiftcn -
o quadrant^ B ;" crit alter (¿ftem celiquprum quoque arcuum A D ,C D , in triangulo A C D , quadrans.Cum
§luando crgo AD,eiTe non polìÌt quadrans, erit C D , quadransj ° ac proiiide angulus ei oppofitus C A D , redus. Itaque 
duo angult tunc inucntus erit &  arcuS C D , & : angulus C A D , fine vllo alio labore:ex quibus &  arcus B C , &  angulus B A Q  
d a n  dcprehendentur,vt didum  cft.

ê ’ datus SIT  iam arcus datus AB,quadrans,&adhuc duo anguli dati B ,C ,inæqualcs. Erit arcus B D , quadrans ct- 
arcu4 vr.i iàm,ecanguUisJbAD,rccì:us.Cum enim in triangulo ABD,arcus A B , angulo red o  oppofitus quadrans pbHÎ- 
eorum op- tur;Pcritlkltcm&altcrreliquorumarcuum A D ,B D , quadrans. NonpoteftautemADjcftequadrans:*! quia 
pofitHŝ  duo anguli B ,D ,ob quadrantes ABj A D ,redi efl'ent,ideoque triangulum ABC,redangulum ,quod non poni- 
^¡ôTutus tur.Erit ergo BD,quadrans,*^ ac proindc angulus oppofitus BAD,redus.* Eritquoque B, polus arcus A D , ob 
c| /. huitis. quadrantesAB,ËD; proptereaquedatusangulusB, arcum A D ,notum  eíficiet. Inuentis autem arcubus AD» 
i34"huins. BDjCum angulo redo BAD ,fine vlla multiplicationis moltftia, inuenientur reliqua,vt pnusTin hoc tamen ca- 
s 16 huiu4. arcus A C j riullo pado quadrans crit, ne duo quadrantes fint AB, A C , in triangulo A B C , ac proinde duo 
t V* huius. B ,c ,redi.Q uod cft coHtra hvpothefim,cum triangulum ponatur non rcdangulum,

V E R V M



duo d ati 
anguli <c 
quales 

fu n t .

h SchoL^-f, 
hutus.

V E R V M iin tiam in triangulo A B C ,dati duo anguli B,C,æquales.Eruntduo arcus A B, A C , arqualcs^at- §¡uandt 
que äcfeo neuter corum quadrans,ne duo anguli B,C,re(5li exiflant.Dcmiflus 
igitur arcus perpendicularis A D , ex tercio angulo A, intra triangulum cadet, 
diuidetque tam arcum BC.quam angulum B A C , bifariam,vt fupra in fecun
do cafu propof «íi.oftendimus.Tgitur quia in triangulo A BD ,redum  haben- 
teangulum D, datus eftarcus A B , angulo redo  oppofitus, cum anguloB,

 ̂cogni tus erit &  arcus BD  : qui duplicatus totum arcum BC, notum efficiet:
Std &  AC,notus eft, cum dato arcui A B,æqualis fit. Dcinde quoniam in eo
dem triangulo A B D , datus eftarcus A B , ángulo redo oppofitus, cum arcu B D , circa angulum redum proxi
me inuento;

. V E L ,  quia datus eft arcus B D , circa angulum redum,cum angulo 
non redo adiacente B:

V E L  denique, quoniam datus eftarcus A B ,redo  angulo oppofitus 
cum angulo non redo B ;

‘ dabitur quoque, per fcholia in margine adduda, angulus B A D  : qui duolicatus totum B A C , nuæfifnm m x-  ‘ -fi.
bc^t! vehs.hui.

^  J T j i . ' i i i t€ m fo lU fm u h m in h o c c A fa v te m tir .? € r p r a x im p r o b le m â tk 2 . fc h o l i ip r o p û C ,4 î .  reperte - huiw.
m m oïT m n  A D : E t S im p erp ra x im f r  ob Lem At isfc^oly i.p ro p o f^ i.a rcu m  BD\ q u i duplicâtu-s totttm  ar- ‘ 47.
cum  BCydabtt notum . D eindep e r  p r a x im  p rob lem  At is ifch o l^ p ro p o f.4 i. V elper p r a x im  problem atis 2.

fcholÿpropof.4 '2.inu€m em usA ngubim B A D iA cproîndeeim duplum B A Cyquiquàtritur. T ertius autem
arctis A  Cydato arcui AB^aqualis eß^atque Adeo cognitus. qûônïïô

D A T IS  igitur duobus angulis trianguli fphærici non redaneuli,cum vno arcu, qui alteri illorum oppo- 
nitur.&c. Qupd crat faciendum. & ‘I auguU-

qualts
funt,

S  C H  0  L I V M.

H V I C  etiamproblemati nuUampropoßtmem rejpondentmattulimus in triangulis reSlilmeis, propHr caufam in 
fcbolio antecedentis propof.ailatam.

OPORTET autm  inprimo cafu fmiufce prohlematif d m  etixm  neceß'mo (¡>eciem a n u s A C, alteri anzulo dato B,op- 
poßti. Alioquin in trianguloACDy ex dato arcu A D ,&  angulo C ,  oppofito, (cum minicertt aihtic exploratum habeamus de 
arcu CD,vel angulo CAD,quales nam fin t)m n  inuenirett^^ cus AD,reäo ángulo oppofitus,cum is p o ß tte ß  rei motor qua- 
dr ante,vel minor, &  nondum ex datis,vel demonftratis confl et,qualis fu tm  usfit.
CdLterum non fa tu  efie , f i  dentur anguü duo, cum arcu vni eorum oppofito,ad eit- 

'  (iendos rehquos arcus, reliquum angulum, iampridem admonuimus in fcbolio 
propof.22.& 23. Vbi etiam  Copernicum hallucinatum  ea in re effe lib./. Reuolu- 
tionnm propofi2.triangjph<tr.tndicauimus. Q m d tamen hic hreuiter ita  rurfum  
demonfirabimus. S int duo arcus inaquales AB,A C ,  angulum BAC,continente¡¿
&  femicirculo fimuUquales ;  atque adeo vnus quadrante maior, &  alter minbr.
Duilo autem per B, C, arcu circuli maximi BC, ducatur ad eum produäam ex A, alius arc^s A D , neque per polos arcus A C, Tot
neqaeperpolosarcusBC;itavtanguliD,&CAD,fintnonrecti.SednequeangulusACDjeäuseä.Namfiforetrcäus,effet ch-v^ÍTo 
angulus ABC^lcuiilleaqualiseä,reäus quoque;̂  atquettaduo arcus AB,ACypropter recios angítíosB,C,cequaleseffent, &  oppo-
quadrantes. Q M d eä  contrabypothefin. Triangulum erzoACD,non reäangulum eñ\tn quo licet duo anguli ACD, &  ""
dentur,cum arcu A D , qui angula ACD, opponitur, non tamen inde colligemus arcum A C, alteri dato angulo D , oppofitum^ ^mmdaT' 
cum eidem opponatur in triangulo ABD, etiam arcus AB, ipfi A C , in^qualis'y propterea quod eadem hypothefis'manet in tri- TrZngub 
angulo ABD,nempeangulidatiB,D. (cumangulusB, anguh ACD, tqualüfit,vtofiendimus) &  arcus datus AD,i^guloB, non reCiX- 
oppofiitus.Neceffe eil ergo,vt detur Jpecies arcus angulo D,oppofiti, vt fciamus,num m am  quadrante is f it ,  an minor,hoc eii,
numarcus AB,an AC-,fumendusfit,cumvnuseorummaior quadrantefit,&alter minor,&c. ki+.kutus

HAC in re lap fus etiam eíiIoan.RegiomMb.4.trianxulorumpropofj2.cum vult ex duobus angulU datis,cum vno late- 
re oppofito,reHqua inuenire, quod tamen nonJatíse]¡e,Jtcdemoñ¡trautmus. ... * ^  giom.

r̂ror Co» 
pernici. 
N on fatU  
ejfe,dan

'c u m  at"'

n u m

^  ’■‘ m

P R O B L  8. P R O P O S .  ¿7.

D A T IS  duobus arcubus trianguli ipliærici non redanguh, cum  angulo, qui alteri eorum 
opponicunreliquos anguloSjCum reliquo arcu muenire. O portet autem conftare, num  angu - 
lus alteri arcui dato oppolitus acutus fit,an obtufus.,

IN  triangulo fphærico non redangulo ABC, dati fint duo arcus AB, A C , cum angulo B , qui arcui AC, 
opponitur, conftctque, an angulus C, acutus fit, an obtufus.O- 
portet ex his Screliquos ángulos C,BAC,&reliquum arcum BC, 
fcratari. Sij^t primum dati duo arcus AB, AC, inæquales, & neu
ter eorum quadrans.Ducantur ab angulo A ,tertio arcui oppofito 
ad ipfum arcum tertium BC, arcus perpcndicularis A D ; ® qui in 
tra triangulum cadet.fi vtcrquc angulus B,C, acutus eft, vel obtu- 
fusjcxtra vero,fi vnus acutus,0¿alter obtufus fuerit:conftat autem 
ex datis,an vtcrqueangulus acutus fit, obtufufve, an vnus acutus,
& obtufus alter; cum datus fit angulus B, cum fpecie anguh C.
Itaque quoniam in triangulo A B D , rcd u m  habente angulùD ,

neuter d a '  
torum  ar
cuum  
q u a liu m  
e fl q u a 
drans. 
Z 37 .hm us.
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b Schol. .̂ datuscft arcus AB,angulo re(^o oppofitus, cum anguio B;  ̂datus ctiam crit arcus A D , circa rc<5lum angulum 
huiM. date anguio B, oppofitus. Hincin eodem triangulo A B D , quia datus cftarcus AB> rcâro ángulo oppoiìtus,&  

infuper arcus AD ,circa eundcm angulum reftum.
V E L ,  quia datus cftarcus AB, retfto anguio oppofitus, &pr*terea angu«

4us nonrc(5fcusB:
V E L  denique,quia datus eft arcus A D , circa angulum reftum, cum an

guio B,oppofito;conftatquc fpecies prartcreaarcus BD . Nam fi AB, datus 
c SchoÏ4i. ruerit minor quadrante;» quidem &  AD.inuêntUs minorfit,*^ erit quoque
'vels3-hm. BD,minor;fi autem maior,maior. A t fi  A B ,datus fuerit maior quadrante;!!
c S ch o U s.  quidem &  AD,inuentus maior fit,erit BD,minor; fi autem A D , minor fit,

crit B D  maior; 
cScho.^ ç. . . .  .
'v e l4 \.hu. cognitus etiam erit,cx adduftis fcholiis in margine,alter arcus BD,circa angulum reâum . Hinc ruríus in eô- 
d 36 . hmus dem triangulo A B D , quia datus eft arcus AB, ángulo re â o  oppofitus,cum arcu B D , circa eundem return an-» 

gulum:

V e l , quia datus eft vterque arcus A D , BD,circaanguIumre£tum:
V E L ,  quoniam datus eftarcusA B ,re â o  anguio oppofitus, cum arcu

AD,circa eundem angulum rc(5tum :*• •
 ̂ V E L ,  quia datus eft arcus A D , circa angulu m rcd um , cum anguio op

pofito B, conftatque præterea fpccics anguli BAD . Nam fiB D , arcus in- 
ucntus fit minor quadrante, « eritangulus B A D , acutus ; obtufus vero, (i 

- ,  I m alo ri
eSf»i>/.44. 17-T’ T J •
v d 4 8 .hu,  ̂ ^ ELden!qKe,quom am datuseftarcusAB,anguIoreaooppofitus,&
c Schùl.4s. infuper angulus non rc(5lus B;

cSchotTó quoque notus.ex fcholüsin margino pofitis,angulus non redus B A D .
•u/l4 2 ,hù. d e i n d e ,q u ia  in triangulo A C I V td u m  habente angulum D,datus eft arcus A C r e d o  anguio oppo- 
c 34-f̂ utMs. fitus,&inuentus arcus AD,circa angulum redum,? cognofcetur quoq; angulus C A D , à didis arcubus com- 
fscho 1.47. pi-chenfus:qui additusinucnto artgulo BAD ,vel ab eofubtradus,prout arcus perpendicularis AD.ihtra trian- 
htitMs gulum cadit,aut extra, (quod quidem cognofcemus,vt ad inirium diximus, cx dato anguio B, &fpecie data an. 

guUC,)dabitquæfitumangulum BAC. , ^ ,
RVR.S VS,quoniam in eodem triangulo ACD,datus eftarcus A C , anguio red o  oppofitus, Siinuentus 

arcus AD,circa rcdum  auguium:

V E L  quia datus eftarcus AD,circa angulum redum ,& infuper antmlus 
n on red n sC A D :

A V T  denique, quon iam datus eft arcus A C , anguio red o  oppofitus, &  
prætereaangulus n o n tcd u sC A D :

hSfW j/. *’ cognitusquoqueerii^anguIusACD.Siigitur arcus perpendicularis AD,caditintratriangulum.inucntusan- 
^ e l4 i-hui> ^ lu s  crit A C B ,qui quæritur;fi vero cadit extra,angulus inuentus A C D , demptusex duobus redis, notum re.

quæfitum angulum ACB. Qm  quidem angulus A CB, ita quoque reperietur,licct arcus A D , non ade¿ 
hsTho.47. ftt-Quoniam eft, vtfinusarcus AC,adfinum anguUB,itafinusarcus AB, adfinum anguii ACB.-fi fiat, vtfinus 
huiiis. dari arcus dato anguio oppofiti ad finum dati anguli, ita finus alterius arcus dati ad aliud, producetur finus an- 
\ 4uhuius. guli huic arcui oppofiti;ac proinde angulus ipfe A C B , cognitus crit,cum conftet eius fpecies. Atquc itainueïit 

lam funt reliqui duo anguli BA C, AxCB.
Q V  O N IA M  deniquc in eodem triangulo ACD,datus cftarcus AC,angulo red o  oppofitus,cum atigu-

lo CAD,proxim e inuento :

VEL,quia datus eft vterqueangulus non redus A C D , C A D i 
V E L ,  quia datus eft arcus A C , redo  anguio oppofitus, cum arcu A D , 

circa angulum redum ;
, , ^ .............VEL.quiadam seftarcusA D ,circaangulum rcdum ,cum anculonon

• ■ w  '■ reño C A D ; '
k Scho. 43, V E L, quoniam datus eftarcus A D , circa redum  angulum, cum a n ^ lo
•velSI. hut. oppofito ACD.coñftatq; prætereafpeciesalteriusarcus C D , circa redum
VSchol.4 3 - angulum. Exiftente enim anguio inuentoC A D ,acuto^  critarcusCD ,
•vd s^ h u t. quadrante minor;maior autcm,fiobtufus,
, / V E L  denique,quiadatuseftarcus AC,redoanguIooppofitus,cuman.
kScho.4ç. gulo non red o  A C D ;

I reperietur quoque,pcr fcholiainmargineadduda,arcus CD.circa redum  angulum:qui vcl additus arcuiBD, 
) dudum inittptojvtlab eo fubdudus, (prout nimirum arcus perpendicularis A D , intra triangulum ceci-
huius.  ̂ derit,vel extra)dabit arcum BC,in propofito triangulo A B C ,quæfitum;
m 'js.huim P O R R O  nulla ratione altcrutcr arcuum A D ,B D ,in  hoc cafu,quadrans elfe potcft:"  ̂quia alioquin &  ar- 
^axit pdf CUS AB,redo anguio D,oppofitus cífetquadransjquodeftcontrahypothefim. Eadem ratione neqj C D , qua- 
jolosfinus drant erit.ne &  arçus AC,angiilo redo oppofitus quadrans fit,'quod eifct eriam contra hypothefim.

neuter da- P R A X IS  huius fro h k m a tisp e ta tu r  e x  fch oliis  in  m arginepojïtis.

luum (»1- p e r  fo lo s  Jin u s ita prohícm aabfoÍH etur.Perpraxtm  problem atis 2 fc h o li j  p r o p o f  4 1. inuenie-

qusUum tu r  arcus A D ,ín trixn g uloA B D :E thin cp erp ra xim p roblem a tiífcho l^ 'p rop 0 f4S-a rcu sB D . D e in d e ^
efi qua- praxtp iproblem a tis 2 fc h o lij p r o p o f4 2 .reperictur angulm  B A D ,

P O S T



A  C D ,q u i e ß  v n u s quizßtorum ,ßconflet angulum  C,eiufdem  effe¡peciei cum  angulo dato B ß  vero  diuer-  
fd ,re liq u u s duorum  reEiorum e r itm g u lm  A C B ,q u A p tm , m  q u id ib i arcus perpendicularis in tra  tria n -  ^   ̂ . 

g u lu m  ca d it,h ic  vero extra.R urßup erp raxim problem atisßhol^ propof. 43. notus ejßcietur arcus C D ,  
q u i in p r io r i triangulo additus inueto arcui B D ,in p o ß erio r i vero e x  eo d em ß b la tu s exh ib eb it reliquum  
a rcu m B C ,in p rop o ßto  triangulo n otum . A d  e x tr e m u m , p erp ra x im p ro b lem a tis i.fch o lij p r o p o f 41. 
reperietur angulus C A D , q u i a d d itu s ,  v elfu b d u ciu s e x  inuento angulo B A D , tertiu m  angulum  B A C ,  
q u i q u a ritur,n otu m  efficiet.

Q V O D  fi alter arcuum datorum inæqualium AB. A C.fit quadrans ; fi quidcm AB, quadrans fuerit, crit §̂ »ndi> 
quoqueßD,quadransÖcangulusBAD,redus,necnonBjpoIusarcusAD.atquca- ^
deo angulus datus B, eundem arcum A D , notum exhibebit, vt in precedenti prop. /n

oílendimus, quando arcus A B , ponebatur cife quadrans. inuentis igitur arcubus /  \  áatorum
A D ,B D ,&  angulo BAD;fine vilo negötto, reliqua inueniemus, vt prius. Si vero ar- /  \  eft qua-
cusAG,fitquadrans,eriteadem rationeCD,quadrans,&angulusCAD.red.!s,nec [  \
non C,polus arcus A D  ; atqueadeo inuentus arcus A D , angulum A C D . notum fa- 'q  ' ¿  
çietiqui vnus erit cxquæfitis,quando arcus AD,caditintratrianguIum;fi vero extra, ^
reliquus duorum redorum dabit angulum quæfitum ACB. Atque ita inuentus tune crit,fine multiplicatione 
vlla,&:arcus C D ,&  angulus C A D .necnon angulus ACD jex quibus reperientur reliqua,vt prius. ^

S IN T  iam dati duo arcus AB, AC,æquaies;Erunt duo anguli B ,C, æquales; &  arcus perpendicularis A D , 
ex A,in BCjdemiifus intra triangulum cadet;necnon &  arcus B D ,C D ,&  anguli ad A , æquales crunt, vt in viti- arcus squa 
mo cafu propoC(i3.oftenmmus.Cum ergo angulus B,datus fit,erit quoque C,illi æqualis,datus.Dcinde quia in les junt. 
triangulo ABD.habenteredum  angulum D , datus eftarcus A B, angulo redo  oppofitus, cum angulo Bj  ̂da- "  Scho.^7. 
bitur quoque angulus BAD ,qui duplicatus totum angulum BAC.quæfitum offeret notum.Hinc,quoniam in 
eodem triangulo ABD,datus eft arcus A B ,redo  angulo oppofitus,cum angulo B A D , inueiito:

V EL.quia vterque angulus non redus B,&BAD,datus eft:
V e l  denique,quia datus cft arcus AB,angulo red o  oppofitus,cum 

angulo B,non redo ;
• cognofcctur quoque, per fcholiain marginealIata,arcusBD, circa angulum redum jatqucadeo&eius du- o.Sí¿í»¿4i. 
plus BC,qui inquirendus proponitur. huiut.

oScho.42,

P R A X IS fa cile  colligipote si e x  fch o liis  in  m argine appoßtis. Z^schfî ^l
S I  vero¡U os ßnus adhibere m aluer 'is-^inueniendusprimum erit arcus A D  ,p e r p ra xim problem a- hmus, 

t'is 2.fch ol^ p ro p of4 J.A tq u eh in tp erp ra xim p rob lem a t'isfch olij prop o f4 3.a rcu sB D : qu i duplicatus tO' Praxis,per 
tu m q u æ ftu m B C ,d A b it,D ein d ep erp ra xim p ro b lem a tisifch o l^ p r o p o f 4 1 . v e lp e rp ra x im  problem a- 

t'is 2 fch o lij p r o p o f4 2 .reperiendus angulus B A D \ex quo eiu4 d u p lu sB A C , quem  qu^rim us , no tuseriti duoarctM 
tertius autem  angulus C ,iam  datus efl,cum  aqualisß t  dato angulo B . äatUqua-

D  A TIS igitur duobus arcubus trianguii fphærici non redanguli,cum vno angulo,qui alteri eorum op- 
ponitur,&c.Qupd faciendum erat.

S C H O L Ì V M  l

ìsECESSE eii autem con ß m  in hoc problemate, num angulus C,
 ̂ altertdatoarcutopj>o¡¡tnslitacutHSiokaJitíve,vtjct4tur, numperpendi- 
' ' “cutaris arcus AD jntra triangulum cadat^nec ne. Hoc enim ignorato^ne- 

fciremitsy an angula CAD, aidendusf i t  angulo BAD  ̂an abeofiubtraben^ 
dus,vtinueniati^rangulusBACyqu<efittu:ltemanarcus CD, arcuiBD,fit 

 ̂ édijctendus, an fubducendus ex e», vt arcus quafitus BCyreperiatur. Vel 
denique,num angulm inuentus ÀCDyfit is, qui quariturt an vero reliquus 
duorum reäorum,vt manifeflum efl. Non ejfe porro jàtis,fi duo arcus dentur,cum angulo vni eorum oppofito,ad inquir endos Error Co- 
reliquos angulosycum reliquo arcUyiam dudum fupra docuimm in fcboüopropofi24.Qm in re Nicolaum Copernicum erraffe pernici. 
liki.Reuolutionumtpropofi.ii.trtang.jpbxr. ibidem monmmus. Q w d  tamen breuiter ita hic rurfius ofiendemus* Sint duo arcus 
squalesADiACyangulumDAC,ambientes,&vterquequadranteminor,4Utmaior.DuâoautemperC,Diarcucirculïma- 

1 ciñitÜÜ7<éicatur ad eum produäum alius arcus AB, ex A, ñeque per polos arcus CD, neque per polo fur cus AD, ita vt anguli cum angu - 
TiyrDAB,ßntnonrecli.Sednequeanjrulus ADB,réélus eiÌ.Sinamquevter(juearcmAD,ACimittore(ì quadrante,erunt  duo lovnietrU 
4nguliC\&ADC^cutiifiverovterqaearcusAD.ACyquadrantemaioresUeruntduoanguliC^&ADCyOßtufi. hxquofit , oppof¡to,m 

angulum ADB^eße vel obtufum,quando nimirum ADC,acutus íí?; velacu- A
tum^quando videlicet ADC^efi obtufus : P cum duo angult ad D, duobus re- /  \  guh,vtrel
Ìiisfintaquales. Jr'tangulumergoABD,mnreäangulumefi:inquolicet /  \ \  Uquainue^
d u o  arcus A B  j  AD, dentur, cum angulo Bjqui arcui AD, opponitur; non ta- /  \ \  niatur, zs.^

men indecoUigere poterimus reliquum angulum alteri arcui dato AByOppo- 
fitu m e jfe A D ^ u m  eidemarcuiAB, opponatur quoque in triangulo ABC,
M gulm C,ipfiA D C,inaqualis:proptereaquodintriangulo ABC,eadem
bypothefis mmetynempe arcus duo dati AB, A C» (ponitur enim arcus A C , arcui AD, aqualis)  &  angulus datus B, arcui AC, 
9PI>üßtus.0p m e t ergo conßare,num angulus aUeriarcui AB,oppoßm (tt acutus,m  obtufiusMc ̂ ,a n  fumendusfu angu
lm  A D B ìa n v m C ,cu m v m o b tu ju sjit,è ’ atter.acutw, & c .

V s  SCHO-



s  c  H  o  L  J V M. IL

HACTENVS dmonflraumus täyqut ad triangulorum calculum requiruntUYy plurihusfanepröpoßtionihus, c^/or- 
iajfe longiortbus,quam in calcub^qui facilts ¿r breuis ejfe debet,quis defideret.Quare operapfettum mefjâurum arbitrer,ß  
Iptlogi loco praxes omnium problmatum, qua in ttiangulii reäilineis, ¿rJpìmkis demonflratafitntyfeorfim hic, in vnunt 
quafi locum congeßas,defcTibam\vt in prompt u easfemper ,&quaß ad manus babeamus,quando vfurpandafimt,ne fiufira 
in eii e tanta propofitionum mult itudine feligendis tempus teramus. In margine porro propofittones, ac proHemata,in qui* 
bus earum demonfirationes continentur,adducemus,vtfacile à quovis,cum res exiget,pcßmt reperiri. Itaque quod ad calcu- 
lumtriangulorumattinet,fatiserityfipaucahac,quafequuntur,attente,cumopusfuertt.perlegantur. Ineisenimfumma 
9mmum,qua de triangulis demonßrauimus,comprehenditur. Quamuit autem in triangulisjpharicisnon reäangulisplerun* 
quearcus,&anguios triangulorum,in qua triangula non reäangula refeluimus,pluribus viis inuefiigauerimus, inpraxibus 
tamen fequentthus,vt omnem confufionem vitaremus,vnam tantum in quouis arcu ,fiut anguio inquirendo, quam videlicet 
iudicautmus ejfe commodiorem,delegimus.

S E q y V N T V R  P R A X E S  P R O B L E M Á T V M  
omnium triangulorum ex demonftracicnibus fiiperioribus 

excerpt^^in quibus totus fruólus noftrorum triangulo- 
rum tam reótilineorum^quam iphæricto- 

rumconíiftit*

TRIAN-



T R I A N G V L O R V M  RECTILI-
N E O R V M  R E C T A N G V  R V M

P R O B L E M A T A ,  E T  P R A X E S ' .

I. D A T I S  angulis omnibus cuiiifcunque trianguli; inuenirc omnium latcrum propor- 
tioncs.

ADSCR.ÎBANTVRfingulisIatcribusiînusreâ:iangiiIorurhopi>oiîtonim. » Lateraenimeasintci-fc 
proportiones habent,qua: inter d idos finus angulorum latcribus oppofitis odfcriptos rcpcriuntur. Q uod fi 
duo tantuin anguli dati fint,inueniendus primum erit tertius angulus, per fubtradionem  duorum  datorum ex * 
duobus redis, ac tum demum eodem modo projportiones latcrum indagand*.

Aliter.

D V P L IC E T V K  finusrcduscuiufuisanguliacuti, Habebiturque latus illi anç;uIo oppofitum in par- hsM prò  
'tibuslllllli. tóllus,c|üem rcfert femidiametcr circuli triangulo circumicripti. Pro latcre vero, quod re<5to angu- pof.i. man 
loopponitur,fifortetrianguIumeftredangulum,fumaturfinustotusdupIicatus.Pro]¿jg^d5i¿igüCj^odan-¿*^- 
gulo obtufo opponitur,fi forte obtufangulum eft triangulum, accipiatur duplum firms redi,qui íemiíTx aggre- 
gati ex duplis duorum angulorum acutorum debetur.

I. D A T  O  latcrc in triangulo redangulo, quod red o  angulo opponitur, cum vno angulo- 
rum  acutorum ,ac proinde &  cum  altero acuto : ( cum  ambo íint vni red o  æquales ) in- anguiu rt- 

uenire latus circa angulum redum  vtrilibet acutorum arfgulorum oppoiitum .
libet angH-

F I A T , Vt finus totusad datum latus re d o  angulo oppofitum,ita finus vtriufuis anguli acuti dati ad aliud, tlrj^oppfl
< produceturquelatusillidatoacutoangulooppofitum  in partibusmenfiiræ, fccundum quamdatùrtieilla-/ia»>. 
tus angulo red o  oppofitum . c Propof-z.

triang. r f -

5* D A T  O  vno latere trianguli redanguli circa redum  angulum,cum vno acutorum angu-
lorum ,atque adeo &  cum altero acuto : ( quod ambo vni red o  íint æquales ) inuenirc a- latus rtHo 

ha duo latera. '

F IA T , vt finus totusad latus datum circaangulum redum , itatâhgcns acuti anguli datolatcriadiacentisj^^^^^^^^^y 
ad aliud,  ̂ inuenicturque alterum latus circa angulum redum  : Fiat item , vt finus totus ad latus idem circa ca eundem 
angulum redum datum,ita iècans eiufdem anguli acuti dato lateri adiacentis ad aliud, produceturq; latus rc- ang Jum 
ito  angulo oppofitum,in partibus menfurx,fccundum quam latus circa angulum redum  eUdatum^

Aliter pel' folos finus.

Fr.4T,t>fßnus anguli acuti dato lateri oppoßti ad latus datum circa angulum rtäum-,ita ßnus alterius anguli acuti ad 
gltudi « inuenietut^latushuicalteriacutoangulooppoßtumcircaangulumreäum: Fiatitem,vtßnusangult acutida- ^̂ fopo/i.̂  
to lateri oppofitiad datum lams circa reäum angulum̂  itafinus totus ad aliud,produceturq latus angulo reäo oppofitum,in 
partibus menjura,fecundum quam latus circaangulum reäum datum eñ,

4. D A T 01atereintrianguloredangulo,quodanguloredoopponitur, cum  alterutro re- ^&riitw> 

iiquorum duorum laterum circa angulum rcdum , reperire duos ángulos acutos, Spalte- 
rumlatus circa angulum redum . -b»«« W

r  y r  • l i *  r> i  ungi»
F IA T , Vt datum latus redo angulo oppofitum ad finum totum,ita datum Iatus circaangulum redum ad lu m  r eä iL  

aìlud,  ̂ procreabiturquefinusanguliacutihuicpoileriorilateridatooppofiti: Ex hoc autem angulo inucn- f  Propof.̂ . 
to,alter quoq; acutus notus fiet,cum ambo vni red o  fint æquales. Fiat rurfus, vt finus totus ad datum Iatus an*

ûlo redo oppofitum,ita finus acuti anguli inuenri quçfito tertio lateri oppofiti ad aliud,inuenieturq; alteruhi 
loc latus circa angulum redum,in parribus menfuræ, iècundum quam duo alia latera data funt.

5. D A T I S  duobuslateribuscircaangulum redum ,inuenireduosangulosacutoSj&Ía->i«¿«/ir¿
tus red o  ángulo oppoiitum. latus reSi»

O l i .  angulo op- ,

FIAT,vtaIterutramlaterumdatorumadfinumtotum,ÌtaalterumIatusdatum ad aliud, s prodibitqj^pjÌJ^^^^ 
tangens anguli a p tih u iç  pofteriori lateri oppofiti. Ex hoc autemanguloinuentonotyeuadetalteracutuSí»-//*»^.

V  ^ angulus, äiL



angulus,cum ambo acutí vni redo fmt æquales. Fiat rurfum, vt finus totus ad vtnimuis laterum circa angulum 
rcaum  datum,ita fecans anguli acuti accepto huic lateri adiacentis ad aliud, inuenicturque latus ahgulo r td o  
oppofitum,in partibus,in quibus data funt duo latera circa reétum angulum.

Aliter per folos finus.

ADDANTVRßtnulqüadrataduorumlaterumcirc4 4 ngulumreSlumdatorum.Natnhmusaggregati raéx erit/á-
tus ángulo reño oppoßtum. FÍ4jjw ^ts, vt Utm reño anguh oppoßtunty quod üm inuentum eSiyoäßnum totum,ita 4 lteru- 

h Froprf]. datorum laterum árc4  angulum reñum ad ahudy proueniet^jinusMUti anguli ajfumpto lateri circa 4ngulum re~ 
mang. re- 4utem 4nguh inuentofiet quo^ 4Íter cognitm ĉum vni reño ambo 4cutifint aquales.

t r i a n g v l o r v m  r e c t i l i 
n e o r v m  N O N  R E C T A N G V L O R V M

P R O B L E M A T A ,  E T  P R A X E S .

d a t o  aggregato duom m arcuum ,vel angulorum ,quod minus fit,quam grad. i8o.t- 
CungHii na cum  proporuone,quam  eorum  íinus habent,vtrumq; illorum  exhibere notum .
exeoruag. ,•
iregaio.' FiAT,vtfemiÎïïsaggregatiterminorumproportionisdatx.quamiïnusarcuum,velanguIorumh^entfc,

ad tangentem femiíTisaggregati arcuum, vel angulorum dati, (quærendo tangentem per parteni proportiona
lem reipomîrmCTrtyrkcundis, fi forte aggregatum arcuum, velangulorum bifariam diuidi nequeatiinefe- 
cundis.^ ita differentia inter femiíTem aggregati terminorum datæ proportionis,&  alterutrum terminorumjad 

a Tropf 6, a Inuenietur enim tangens arcus, vdanguli,quo vterque arcus, vel angulus quæiitus afemiife aggrcga- 
mrng. rc- çQ^ndem arcuum, vei angulorum dati differt: atq; adeo arcus, vel angulus tangentis huiUsinuentæ additus

adfemiifemdatiaggregatiarcuum,velarigulorum dabit maiorem arcum,velangulumquæfiiumjablatus vero

ab eadem íemiíTe reänquet arçum'vel angulum minorem.

Aliter.
f i a t ,  vt iemi/Tisdifferentiieinterduostcrminosproportionlsdatazadtangentemfemiflisdiffercntia 

intcr datum aggregatuni arcuum,vel angulorum ,& íemicirculum, ita aggregatum ex Ìèmiffe differentiæ? inter 
hPropof.6. ¿uosterminosdatæproportionis,&confequenceterminoeiufdemproportionis, adaliud.  ̂ Produccturc-
iriang. re-  tangcns arcus,fcu anguli, à quo (ì detrahatur femiffìs differentia? Ínter datum aggregatum arcuum, vel an-

gulorum,&fcriiicirculum,rcliquusfietarcus,iîueangulusminorquæfitus:hicautemexdatôaggregatofLibdu-
¿tus relinquet arcum, velangulum quacfitum maiorem.

Aliter per folos finus.

FlATyVtfemißis 4ggregatt terminorumproportionis data adfinumfimißu 4ggreg4ti 4rcuum, feu 4ngulortm, it4  

c Trepofó. dijferentÍ4 interfemtjfm aggregati terminorum data proportionis, &  4lterutrum termtnorum, ad aliudy  « inuemtur^ 
tnattg. re- quarttts quidam numerus ; cuiue quadr4tum fiad^datur quadratofinus complementi femißis aggregati anuumyfm angu- 
¿hita. . 2 f  rurfumfì4 t,vtradtx quadrata aggregati duorum diñorum quadratorum adßnum totum^ita quart M tllenume-

rusinuentus 4 d4 ltuä.produieturßnasarcm,ßueanguli,qHovter^anmangalusve4beorundemaggregatidattfemfpdif-
fert. Additus ergo hic4rcusyfeu angulw 4dfemtffem 4ggregati dati p r M it  méorem 4rcum,velangulum,ablatus vero ex 
eadem femijfe minorem arcum,feu angulum relinquet. \

Q V O D  fi quando proportio finuum datafitæqualitatis,dabitfcmÎîns datiag^egati arcuum, ièu angu 
Iorum,vtrumquearcum,fiueangulum. -  ^

^Arütur 7 , D A T O  diiorum arcuum ,quorum vtcrqucfem icirculom inoriìt,velduorum angulo- 
feuZ '7ü  rum aggregato,quodm aiusíit,quam grad.iiío.vnacum proportionc, quam eorum  ii- 
€xeorua¿- nus habeutjVtrumqi illorum rcddere nocum.
¡regato,
dPropof.6. D E T K A C T O d ato ag g re g â to e x g r-3 ^ 0 . inueniatur per problema 5 . Vterq; arcusfiucangulusre- 

aggregati,quod minus eft Îemper quam grad. ï8o. remanetq; eadem proportio fmuum.Nam fi ambo in- 
uentiÊorÎum ex femicirculo fubtrahantur, reliqui erunt arcus,vcl anguli quEefiti.

Q V  a n d o  proportio data eft æqualitatis, dabit quoque femiiTis dati a^regati vtrumque arcum,fiuc 
angulum quæfitum. ̂

Q V O D  fi forte datum aggregatum contineat præcife gr. 180. problema folui non poteil.

SifurUtur 8 . D A T A  diflêrentia duorum arcuum,quorum vterqi femicirculo ilt minor, vel duorum 
duo arcusy aneulorunijVua cum proportione,quam eorum iinus habent,vtrumque illorum notum 
/*«-«.í«^eíficcre«X eorum c m c c ic .
i if fe r tu a .  S  ^



S I proportio finus maioris arcus, vel anguli, ad finum minoris eft maioris inæqualitatis ; fiat, vt femiíTis 
difïcrentiæ terminorum proportionis datæ ad tangentem femiiÌìs datæ differenti* arcuum» velangulonim, ita 
aggregatum cx femiííc differenti* terminorum proportionis, &  confcqucnte termino proportionis eiufdem, 
àìi aliud, '  j«-oduÌbturquc tangens arcus;fiue anguli,qui fcmiiTt differentiæarcuum,vel angulorum dat* addi- ePro¡>o/: 7. 
tus componet maiorem arcum,fcuangulum;fi vero ab eodem femiiTis differenti* arcuum, vcl angulorum fub- triang. re- 
ducatur,reliquus erit arcus, vel angulus minor. äilmei.

S{ vero proportio finus maioris arcus, vcl anguli,ad finum minoris efi: minoris in*quajitatis ; inuertan- 
tur eius teilnini,vt fiat proportio maiorisinaequalitatis ; àtque ex hac,& data diffcrentiaarcuum, ìèu angulo- 
■rmn inueniantur duo arcus, vel anguli, vt diòum  eft. Nam maior eorum ex femicirculo fublatus dabit mino
rcm arcum, ieu angulum quæfitum; minor veroiubdudusexfemiçircuio offeret maiorem.

A licer.
Q V A N D O  finus maioris arcus, velanguli adfinum minoris habet proportionem maioris inxquali- 

tatis; f  inquirai\turexdataillaproportionemaiorisin*qualitatis,&exarcu,fcuangulo, quipoftdctraòio- iProfofT. 
ncmdatætliffcrentiie ex femicirculo rclinquitur,tanquam ex aggrcgatoduorum arcuum,fiue angulorum,duo 
arcus, fiue ans^ili huius aggregati, vt in problemate 6 . prxccpimus. Nam maior arcus,ieu angulus inuentus,fi 
ex fcmicircuio auferatur, dabit maiorem arcum fiue angulum quæfitum : Minor autem inuentus crit minor 
qiìafit'is.

Q V  A N D O  autem proportio datà eft minoris inæqualitatis 5 inuertantur cius termini,vtfiat propor
tio maioris inæqualitatis : atque cx hac, &  data differentia arcuum,ìèu angulorum,inueftigentur duo arcus,fi
ue anguli,vt iam didum eft. Maior cnim eorum cx femicirculo fubtradus dabit arcum,feu angulum quæfitum 
minorcm; Minor vero maiorem-.

Aliter per Tolos finus.
Sì data proportiofinus mamif af cm,fitte anguh ad fìmm minor if eiì maioris hi<equÀlitatis ; fiat, vtfemißit differen

ti  ̂terminorumproportionii data adfinumfiimtfu data differentia arcuumtvel angulorumjita aggregatum ex femtffe àtffe- 
r(ntiaterminorumproportioniii&conftquentert:rminoeiußemproportionii,adaliudf % inuenietur^quartusquidamnu- g ^fpofir. 
mer US ; cuitts quadratumfi adiiciatur quadratofinus compimentifemißu differentia arcuum .feti angulorum data: Et rur- 
funrfiatyVtradixquadrataaggrtgati diciorumquadratorumadfinumtotum) ita numerustllequartusinuentusadaliud, ‘ 
reperietur finm arcus,fiue anguh,cui fi addaturfemißu data differentia arcuumtfeu angulorum, notusfiet maior arcus, fiue 
angulus: ab eodem verofi eademfemißi« detrahatur,rdiquus ent minor.

* fi  dataproportiofit minoris inaqualitaris,agendum erit y vtfupra diximus.

IA M  vero fi forte proportio data fit æqualitatis, dctrahatur differentia data arcuum, fiue angulorum cx 
femicirculo. Nam refidui femiiTis erit minor arcus, feu angulus quæfitus : eadem vero fcmiifis ad datam diffe- 
rentiam adieda dabit maiorem.

9. S I  ab vno angulo trianguli cuiufuis datorum laterum ad latus oppofitum pcrpendicula- 
risdem ittatur,quantalitredainterperpendicularem ,& vcrum vis reliquorum angulo- 
rum,inuenire. '  ■  ̂ - d Z Z

D IF F E R E N T IA  inter quadrata duorum laterum ambientium angulum, à quo pcrpcndicularis dcmii- 
facft,diuidaturpcrlatustcrtium,produceturquenumcrus;quifiminorfiicrittcrtiolatcrc, ** indicabit, per- hPropofp. 
pendicularem intra triangulum cccidiife ; idem que ex tertio eodcm latcre fubdudus relinquet numerum, triang.re^  

cuiits femiiììs dabit minus icgmentum bafis,hoc autem ex toto tertio latcre fubtradum dabit iegmcn tum ma- 
ius. Idem vero numerus ex diuifionc produdus,fi fucrit maior tertio latere, argumento erit perpendicularenj 
extra triangulum cecidiffc.Quare fi ex co tertium latus auferatur,reliquus erit numerus,cuius femiiììs dabit re
dam  extra triangulum inter pcrpcndicularem,& angulum obtufum ; eadem vero femilTìs tertiolateriap potìta 
dabit altcram redam inte^erpendicularem,& angulum acutum. ^

Alicer, &  facilius.

FlAT,vttertiumlatus,inquoddcmifiaefi:pcrpcndicuIaris, ad fummam alionim duorum latcrum, ita 
jiffercntiaeorundemadaIiud,proucnietq;numerus, » exquoredam intcrperpendicularcm ,&angulum v ’ « x #• 
trum qjinueniem uSiV tnuper diximus; triang. ri'-

Alicer.
C A D E N T E  perpendicular! inter triangulum ; diuidatur femiftìs differenti* inter quadratum vtriuf- 

vis laterum ambientium angulum, à quo pcrpcndicularis eft demifta,& fummam quadratorum ex aliis duobus 
lateribus defcriptorum,per latus,in quod perpcndicularis cadit,  ̂ produceturquefegmentum bafis prope an.  ̂Sch.prâ

fuium,quem continent duo latera,quorum fumma quàdratorum fuit accepta; noe autem fegmentum ex tota pofp.triàg, 
afidctradum relinquet alterum fegmentum. r e â iL

C a d e n t e  vero pcrpendiculariextra triangulum, diuidatur femi/fis differenti* inter quadratum 
lateris angulo obtufo oppofiti,&  fummam quadratorum ex aliis duobus latcribus defcriptorum, per latus, in 
quod produftum perpendicularis cadit,procreabiturquelinca extra triangulum inter perpendicularem,& an- 

ulum obtufum j h*c vero toti bafi adicda conficiet alteram rcdam  inter perpendicularem,&  acutum angu-

q v o d



Icoro.pro- Q V O D  ii (Juo latera circa perpendicularem fint æqualia,  ̂ fecabitperpendicularisbafimbifariam.
pof.s.triag. Quare dimidium bafis dabit vtramque redam quæfitam.
reiiiL
$ÍMírütur 10. D A T ISom nibusangulistriangulinonredangulijC um vnoIatere, inu«nire aliaduola-
ino latera, tcra«

m Vrô . 10. FIAT ,  Vt fmus anguli dato lateri oppofiti ad finum vtriufuis reliquorum angulorum, ita latus datum ad 
triang.re- aliud, m ucniëtür^e latus poitenori huicangulo oppofitum. Fiat rurfiis, vtfinus anguli dato latcri oppo- 
ñilinei. fi« ad finumtcrtii anguli, ita latus datum ad aliud , produceturque tertium latus huictertio angulooppo* 

fitum,
SI triangulum fit Ifoiceles,vniumntumlaterisinuCntioneopuseft,fi vnum datum fit,cumangulis. I- 

dem dicendum cft de Scalcno,fi duo eius latera cum angulis data fint. In Æquilatero vero,fi vnum latus detur, 
data crunt &  rciiqua illi æqualia.

Q u& rutur li. D A T I S  omnibus lateribus trianguii non redañgulijrcperire omnes cius ángulos.
anguli.

r\Propof\r. "  D V C T A  âd maximum latuspcrpcndiculariexangulooppofito, (vtperpcndicularisíemperintratri- 
triang. re- angulum cadat j  inueniantur,per antcccdcns problema, red:æintcr perpendicularem, &  duos angulos maximi 
H iltn. lateris pofitæ. Deindc fiat,vt minimum latus ad finum totum, ita minus fegmentum bafis ad aliud , gigneturq; 

finus, cuius arcus complementum dabit angulum bafis minimo latcri adiacentem. Rurilis fiat, vt medium la
tus ad finum totum,ita maius fegmentum bafis ad aliud, procreabiturq; finus,cuius arcus complementum da
bit angulum bafis medio lateri adiacentem. Tertius vero angulus masimo lateri oppofitus conflabitur ex duo- 
bas arcubus duorum finuum inuentorum : Vel certe relinquetur poft detradionem duorum angulorum in- 
uentorum ex duobus redis.

Si triangulum fitlfofceles,ducenturcritpcrpendicularisad bafim, quam bifariam fecabit. N am fitunc 
fiat, vt vnum æqualium latetum ad finum totum,ita dimidium bafis ad aliud,reperietur finus,cuius arcus com
plementum dabit vnum æqualium angulorum iupra bafim, ac proinde &altcrum. Tertius cx his duobus cU- 
cietur.

IN  æquilatero dabuntur anguli,etiam fi latero non dentur,cum quilibet fit tertia pars duorum redorum, 
vel duæ tertiæ vnius redi.

€¡uAritur U , D A T I S  duobuslarcribustriangulinonrc£tanguli, cum angulo ab ipiïs com prehenfo, 
la tw í.c u m  inuenire tertium latuSj&reliquosaneiiîos.etus angu- ' T. O
lii duobwf.
o Propoj.ii ® S V B D V C T O  angulo dato ex duobus redis,vt aggregatum aliorum duoruni habeatur,inueniatur,p€r 
triang. re- problema triang.redil.ex hoc aggregato,&proportionelaterum^atorum eis oppofitorum,Cquæ cadem eft, 
¿iiùn. inter finus eorum reperitur)vtcrque eorum.Deinde fiat, vt finus vtriufvis horum angulorum inuentorum

ad finum anguli in principio dati,'itá iatus inuento angulo,qui in aurea regula acceptus fuerit, oppofitum ad a- 
liud^inuenieturquetertium latus.  ̂ . •

Q V O D  fi data duo latera fint æquaIia,obIato angulo dato ex duobus redis, dabit ièmiflis refidui vtrum-

Sue angulorum æqualium: Et fi fiat,vt finus vnius illorumad finum anguli dati,ita vnum laterum æqualium ad 
iud, prodibit tertium latus. •

^ i r U t u r  D A T Í S  duobus lateribus trianguii non redanguli,cum  angulo ,  qui vni eorum opponi- 
’ tur,inueflâgare reliquos j&  tertium latus : fi m odo,quando datus angulus eft acutus jGon- 

latere. ftct, num  angulus alteri dato lateri oppofitus fit acutus ctiam,an vero obtufus.

p Propof 13 p F IA T , vt latus datum angulo dato oppofitum adaÎterum latus datum, ita flhus anguli dati ad aliud,re- 
"■ periemrq; ilnus an sili alteri dato lateri oppofiti,quifi acutus fuerit, f  fcmperautem acutus erit, fi datus e'ft ob

tufus) ex ipfo finu muento notus fietj fi vero obtufus, finus inuentus dabit angulum, qui ex duobus redis fub- 
dudus quæfitum an^ lum  alteri dato latcri oppofitum relinquet:Summaautem ex dato angulo,&  inuento an
gulo conflata,fi ex duobus redis fubtrahatur,indicabit tertium angulum à datis lateribuscomprehenfum. Fiat 
deinde, vt finus anguli dati ad finum huius tertii anguli inuenti, ita latus datum dato angulo oppofitum ad ali* 
ud,gigneturque tertium làtus quæfitum.

SI data atcra fint æqualia,datus etiam erit angulus alteri dato lateri opppofitusjcum dato angulo fit çqua- 
lis. Hinc tertius angulus,&  tertium latus reperietur,vtprius.

T R I A N -



T R I A N G V L O R V M  SPH^RI-
C O R V M  R E e - ^ l L l M E O R V - M  R E C T A N G V -

L O R V M  P R O B L E M A T A ,  A C  P R A X E S ' .  

I. D A T O  a r c u m t r ia n g u lo r e £ t a n g u I o ,q u ir c £ to a n g u lo o p p o n ir u r ,c u m a lt e m t r o a r ¿ ü - * ’ ^<tríV«r 
u m  c ir c a  r c ¿ tu m  a n g u lu m ,in u e n ir c  a n g u lu m  h u ic  a rc u i o p p o f itu m . »0

F IA T , vtfinus arcus dati redo ángulo o •»politi ad finum totum , ita finus arcus dati circa angulum re- aPro¿.T.  ̂
Äum ad aliud, * ínuenictuiquefinus anguli huic arcui oppofiti,quiquseritur. H icautem anguhiseritacu-í‘’/-4í- ir'- 
tusjfi datus arcus ei oppofitus circaredum angulum fucrit quadrante minor jobtulus autem,fi maior.

Alicer.

roF íA T ,v t finus totus ad finum arcus ángulo redo oppofiti,ita fecans complementi arcus circa redum  an- b Vrohlp. 
gulumdatiadaliud,  ̂ produceturque íecans complementi anguli quæfiti,qui huic arcui opponitur. pof. ss. m-

ang.ffh&r.

i .  D A T O arcu in tria n g u lo red a n g u lo ,q u ire¿lo a n g u lo o p p o n itu rj cum  alterutro angu- 
lorum  non redorum ,inuenire arcum huic ángulo oppolitum. ZnTumte

¿lum.
FlAT»vtfinustotusadfinum arcusangulorcdooppofiti,itafinusangulidati ad aliud,  ̂ reperieturq; c Prí>¿¿ i. 

finus arcus huic ángulo oppofiti, qui quxritur. Hic autem arcus quadrante minor erit,fi datus angulus eiop- propof 4 r. 
pofitus fuerit acutus ; maior vcro,fi obtufus.

3. D A T O  alterutro arcuumin triangulo rcdangulo circa angulum red u m , cum  ángulo ^Aritur  

ei oppofito,reperire arcum red o  ángulo oppofitum : fi m odo con ftet, num  quadrante 
m inor fit,an maior; vcl an d ter angulus dato arcui adiacens fit acutus,obtufufve; vel de- 
ñ ique, an alter arcus circa redum  angulum fitminor quadrante,aut maior.

F IA T , vt finus anguli dati ad finum dati arcus,ita finus totus ad aliud, produceturque finus arcus re- 
d o  ángulo oppofiti : qui ex inuento finu cognofci non poterit,nifi conftet,num fit quadrante minor, vel ma- trimguU 
ior; aut an alter angulus non redus fit acutus,obtufufve; aut an alter arcus circa angulum redumfitminor,j¡f/^ír. 
aut maior quadrante.Nam fi alter angulus eft acutus,fi quidem &angulus datus acutus fit; aut fi tam ille, quam 
hic eft obtufus, erit quæfitus arcus redo ángulo oppofitus,quadrante minor : fi vero altcr ille angulus eít acu-

• tnsj&datusobtufiis; autilleobtufus,&hicacutus,eritidemarcusquæfitus ,&:anguIo red o  oppofitus, qua
drante maior. Sic etiam,fi alter arcus circaangulum redum ,&  datus arcus, funt eiuíHcm ípcciei, nempe ambo 
minores aut maiores quadrante, erit arcus quæfitus redo ángulo oppofitus quadrante minor ; fi vero diuerík* 
rum fpecierum, nimirum vnus quadrante minor,& alter maior,erit idem arcus quæfitus quadrante maior.

Aliter. zfrohl.pYo
pofs^.tri-

F IA T ,vt finus totus ad ÍÍnum dati anguli, itafecans complementi arcus dati ad aliud, produceturque »»g-jp^r. 
^ecans complementi arcus redo ángulo oppofiti.

4. D A T I S  duobus angulis non redis in triangulo redan gu lo , inucnire arcum  vtrilibet 
corum  oppofitum,vna cum arcu redum  angulum fubtendente. reítum.

'Deinde ar-

F IA T , vt finus anguli dati quæfito arcuiadîaccntis ad finum totum,ita finus complementi alterius angu- 
lidatiadaliud,  ̂ produccturquefinuscomplementiarcushuicpofterioriangulooppofiti. Erit autemvter-^pj^^, 
libet arcus in uentus quadrante minor,fi datus angulus ei oppofitus fucrit acutus ; maior vero,fi obtufus. {Probi, u 

IA M  inuento vtroque arcu circa angulum rcdum,inuenietur,per problema 3.CX vtrolibet illorum,&an- propof. 42. 
gulo ei oppofito dato,arçus quoque redo ángulo oppofitus. - tnangul.

Alitef.
g Problpr«

F IA T , Tt finus totus an finum anguli non redi quæfito arcuiadiacìntis,itaiècans alterius angulinon re- pofs .̂ tri’' 
fiiadaliudj S reperieturque fecans areus huic pofteriori ángulo oppofiti, qui quæritur. ' e .̂JphAr.

j 5. D A T O  alterutro arcuum in triangulo redangulo circa angulum re d u m , cum  
I gulo ci adiacente, inueftigare alium angulum eidem  arcui oppofitum , &  reliquos duos de auTd^t 

arcus.
A

F I A T ,

e



hVrohLt. FIAT,vtfinustotusadfinumangu]idati,itafmuscompIcmcntiarcusdatiadaliud,  ̂ procrcabiturqu« 
propof.4-1. finus complementi alterius anguli,qu(m (jiiscrimus. H ic autem angulus eritacutus, fi datus arcus fuerit qua- 
trtangul. Trante minor; obtufus vero,fi maior.
JpUr. EX  vtro(jueautemangulononre<5to,quorum vnusdutusèftj &  alter inuentus, reperientur reliqui duo

arcus,vt in præcedenti problemate di¿tum cft.

^ ¿ r i t u r D  A T O alterutroarcuum intrianguIoreftan gulocircaangxilum reftum , cumangulo 
reSus^De- î oppofito, inucftigare alium angulum non rettum  eidem  arcui adiacentem j&reliquös 
i)ide aiif duos arcus : ii m odö conftet,num  alius ille angulus non rc6lus quæiîtus ik  acutus, obtu, 
duo arcus. fufve>vclanalccruterarcuum quxíitorum quadrantem inoríit,velm aior.

i Trohlz. • FIAT;, v tfin u s com plem en ti arcus dati ad finum  com plem en ti anguli dati, ita finus totus ad aliud,  ̂ re- 
propo[s 4á. perieturque finus alterius anguli n o n  reéti quæfiti: q u i cx in u en to  fin u  n on  elicietur,nifi prius conftet,an-a u» 

obtufus ; A u t,a n  aitetuter reliquorum  duorum  arcuum  n o n  datorum  fit quadrante m in o r, aut ma- 
' io r .N a m fia lte ra rc u s c irca a n g u lu m re â u m n o n d a tu s .& q u æ fito a n g u lo o p p o fitü S j fu eritm in o rq u ad ran te , 

erit quæfitus angulus acutus; fi ve ro  m aior,obtufus. Pari ratione', fi arcus r e d o  an gu lo  o p p o fitu s, &  n o n  da
tus,fuerit quadrante m inor; fi q uidcm  angulus datus fit acutus,erit q u æ fitu squ o qjan gu lu s acutus ; fi v ero  ob- 
tufusjobtufiis : A t  fi arcus an gu lo  r e d o  op p ofitu s fuerit m aior quadrante j fi quidem  datus angulus fit acutus, 
erit quccfitus angulus obtufus; fi vero  obtufus,acutus.

EX  vtroque porro angulo non redo, quoi-um vnus datus eft, &  alter inuentus, inucnientiu-reliqui duo 
arcus, vt in problemate 4 . traditum eft.

Aliter.
k Trohl pro F IA T , Vt finus totus ad finum complementi arcus dati,ita fecans dati anguli ad aliyd ,  reperieturqiÌè» 
p o f.só . tr i-  cans complementi alterius anguiinonreéti.qui quæritur. Keliqua inuenientur,vtilipra diihim  eft.,
ang.Jph/tr. 

èiuAritur 7* D A T I S  duobus arcubus in triangulo redangulo circaangulum  reÓtum, reperire terti- 
arcus n ä o  um arcum aiigulorecto oppoiitum ,& duosangulosH onredos.
angulo op-

^ im ied^ ' F IA T , Vt finus totus ad finum complementi vtriuslibet arcuum datórum,ita finus complementi alterius 
anguli non  dati ad aliud, ‘ produceturq; finus complementi arcus red o  angulo oppofiti.Hic autem arcus.quadran- 
recii. te erit minor,fi  vterque arcus circa redum  angulum datus fuerit minor, aut maior quadrante, quadrante vero
1 Probi, pro maior,fi vnus datorum arcuum f&crit quadrante minor,8¿ alter maior.

EX  arcu autem redum angulum fubtendente inuento, &  alterutro arcuum cirça angulum redumdato- 
rum,inuenicturanguluseioppofitus,vtinproblematei.diximus.

e^Aritur 8, D A  T O  arcu in triangulo rcdangulo,quiredoanguloopponitur,cum alterutroarcu- 
arcusetrca y  um circaangulum redum jinquircrcalium arcum circarcdum angulum , &duosano-u- 

lo s n o n r c f t o s .
de duoan~
guU non re- F IA T , vt finus complementi arcus dati circa angulum redum ad finum complementi arcus redo angu- 
& i-  looppofiti,itafinustotusadaliud, ™ gigncturquefinuscomplementialterius arcus circa redum angulum, 
m Prohle. quæritur. Hic autem arcus erit quadrante minor.fi vterque arcus datu^ninor quadrante fuerit, aut maior;
Krmnguì vero,fi alter datorum arcuum fuerit quadrante minor,& alter m aì^ ^ B
jphdr. IN V E N T  O  autem arcu altero circa redum angulum, rep erien tu iÌ^ ili, vt in precedenti problemate
n didum  eft.

^ Ìl% h lr . Aliter.
^A ritur  F IA T , vt finus totus ad finum complementi dati arcus circa angulum redum,ita Iccans arcus angulo re- 
areus circa  d o  oppofiti ad aliud, "  produceturque lècans tertii arcus, qui quæritur, &c.
angulìt re-

^e^u^rm  9* D A T  O  alterutro arcuum in triangulo redangulo circa angulum re d u m , cum  angulo 
guiHs non non rcd o  ci adiacentc/crutari alterum arcum circa angulum redum 3& alium angulum 
reäus, é '  i^Qn re d u m , cum  arcu redum  angulum fubtendente.
nrcus reä o  °
4ltJÌÌ4lo 0̂  “ . , .

poßtus. F IA T , vt finus totus ad finum dati arcus,ita tangens dati a n ^ li ad aliud, °  produceturq; tangens arcus
o Prob.i.jf quæfiti. Q m  arcus minor quadrante erit,fi datus angulus eioppoiitus fuerit acutus; maiorautem,fi oLtufus. 
pof.44-t fi. £ x  eodem porro arcu circa angulum rcdum  dato, &  angulo adiacente, reperietur &  alter angulus non 

redus,&  arcus red o  angulo oppofitus,vtfupra in 5. problemate docuimus.

ùngula re- D A T O  altetutro arcuum in triangulo redangulo circa angulum  re d u m , cum  angulo 
¿ium.Dein cioppolìto,indagarealtcrum arcum circaredum angulurn, &  alium angulum nonre- 
deaiter an dum ,çum  arcu rcóìum angulum fubtendente : fi m odo conftet, an reliquus arcus circa 
^ reñ î é' angulum redum  quæfitus quadrante m inor fit,aut m aiori v e la n -alter angulus non r e -  

éircus reäo dusfitacutus,obtufufuc> vcldeniquenum arcusanguloredooppofituslitm inor qua- 
mnguio op- drante,aut maior,poßtus, '  _

F IA T ,



s  p H  Æ  R  I c  A.  I4 r
f i a t ,v ttW K n s a n g u lid a tia d  tangentem  datiarcus,ita fm us to tu sa d a liu d ^ re p e rie tu rq u e fm u s arcus a P « K r. 

„„* fiti:q u i ex in u en to  fin u  n o n to g n o fc e tu r .n ifi co n ftct.n u m  quadrante m m or fit.aut m aior; vel an altcr 
l l u s  n on  r e a u s  fit acutus, ob tufufve; vcl den ique, an arcus r e â o  ángulo oppofitus fit m in o r quadran te,  aut
£lior.Namfialterangulusfueritacutus,critquæfitusarcuseioppofitus,quadrateminor;fi vero obtufus, ma-

Sic ctiam ,fi arcus r e ito  án gu lo  oppofitus fu c n t m m o r q u ad rate , fi qm dcm  &  datus arcus fit quadrarne m i- 
nor.erit quæfitus arcus m in o r q u o q u e quadrante;fi v eró  quadrante m aio r,m aior q uoque: A t  fi a r c u s r e a o a n -  
culo oppofitus fuerit quadrante m aior,li qu idem  datus arcus m aior q u o q u e  fit.crit quæfitus arcus m in o r q ua-

^rante;iiveroquadranteminor,maìór. • « i i
I A M  vero ex eoderti arcu c irçaan gu lu m  r c a u m  dato>& ángulo oppofito ,reperietur & a lte r  angulus n o n  

reftus &  arcus r e d o  án g u lo  op p ofitu s,vt in problem ate tí.traditum  eft. V e l ccrtc,cx duobus arcubus c 'jc a a n -
g u lu m r e a u m ,q u o ru m v n u sd a tu se ft,& a lte rin u e n tu s ,ih u e n ic iu ra rc u sre a o a n g u lo o p p o fitu s . cum  duobus

angulis h 'ó n r e a is iv t  in problem ate y .trad itu m eft. ^  hPr^h.prß-

Aliter. • pof.^ç.frù

F IA T , vtfinus totus ad tangentem dati arcus.ita tangens coinplcmcnti anguh dati ad ahud,b reperietur-
q u efin u sarcu squ æ fiti.R .cU q u ain u en icn tu r,vtp ro xim epræ cep im u s. -vterq, an-

 ̂ A l  gulm non

II. D A T I S  duobus arcubus in triangulo red an gu lo  circa angulum  rcau m ,m u cm reW ru m - 
lib ct angulorum  n o n  re d o ru m . &  arcum  pra:tcrea rc6to ángulo oppolitum . 

F I  A T  v t  finus vtriusuis arcuum  datorum  ad fin iim to tu m , ita tangéns alterius arcus dati ad aliud,» p r o - ”f f  »- 
creabiturque tangens anguli huic pofteriori arcui op pofiti. Q m  angulus ácütuS en t, fi datus arcus oppofitus

fucritquadranteminor,obtufusautcm.fimaiòr. ■ a  ì C.,
EXeifdem  duobus arcubus datis inuenietur,per 7. problema, arcus tertius retto ángulo oppoiìtus. Vel m ^ . ,  

certe,per problema 3.ex alterutro arcuum datorum,& ángulo oppofito inuento.
Alicer. propof 48.

F I A T  v t  finus totus ad finum  vtriufvis arcuum  datorum , ita tangens com plem en ti altcrius arcus dati ad 
aliud,>> p rod ib i tq u e  tangen s com plem en ti anguli pofteriori huic arcui op pofiti. R e liq u a  in u en ien tu r,  v t  p ro-

xim ediaum eft.
ángulo op‘

11. D A T O  alterutro arcuum in triangulo rcdangulo circa angdum  re iìu m , cum  ángulo 
n o n  reiboei adiacente,inucnire arcum re£to ángulo oppoiìtum , &  reliquum  arcum 

circaangulum  rcd um ,cum  altero ángulo non rcòìio. Z ¡t ¡u m

F I A T , v t  finus com p lem en tian gu li datiad  finum  to tu m ,ita  tangens dati arcusad a liu d ,n ep erietu rq u e-JJ^ Í^ J^

tancen s arcus án g u lo  r e d o  oò p ofitì. H ic  autem  arcus quadrante erit m in o r , fi datus angulus fucrit acutus, &  
datus arcus eiadiacens quadrante m in o r j aut fi angulus datus ob tufus f u e n t , 6c arcus datus quadrante m aior:  ̂  ̂
M a io r autem  quadrante crit idem  arcus quæ fitus, fi datus angulus fu c h t a cu tu s,  &  arcus datus quadrante m a - prop.f^j.

io n a u t fi datus aneulus fu crit obtufus,&  arcus datus m in o r quadrante. „ , . . ,
Iam  vero .p er i.p rob lem a.ex  arcu  rcftu m  angulum  fubten den te in u e n to ,&  án gu lo  dato,reperietur a lte r#  

arcus circa angulum  r e d u m  dato ángulo oppofitus. E x  eodem  vero  arcu r e d u m  angulum  fub ten den te, &  
cu  in  principio dato,in ucn ietur,per i. problem a,alter angulus n o n  re d u s  dato arcui oppoiìtus.

* Al-
A li t e r .  êiMiritur

F I  A T , v t  finus totus adfinum complemenüangülidatî,ita tangens complementi arcus dati ad aliud,

h in uenieturque tangens com p lem en ti arcus r e d o  án g u lo  op p ofiti.R eliqu arep erien tu r, vtp riu s. 7 „ J a ì J '

12. D A T O  alterutro arcuum in triangulo redangulo circa angulum redum  > arcu re- reéium an-

d u m  anc^ulum fubtendentc,reperire angulum  à d idis arcubus co m p reh en fu m , i m e  gulum, é -  

dato arcui d r c a r e d u m  angulum  a d iacen tcm , &  infuper rcliqu um  a rcu m , &

lum.
a Probi. 2.

F I A T ,  v t  tangens arcus r e fto  án gu lo  op p ofiti ad tangen tem  dati arcus circa angulum  re ib u m , ita finus prope/. 4,,
totusadaliud,“ produccturquefînuscbmplcmentianguliàdiaisarcubuscomprehenfi,qmquæntur.Hicau-<n^.
tem acutuserit,lidatusarcu¿reaoangulooppofitusfueritquadrante m inor, &arcuscirca reaum  angulum#^^-^

datus m in o r q u oqu e;au t fi tam  illè,quam  h ic  quadrarne m aior fuerit:Idem  vero  angulus quæfitus e n t obtu ius, 
fi datus arcus án g u lo  r e ñ o  op pofitus fuerit m in o r q uadran te, &  datus arcus circa r e a u m  angulum  quadrante

maior;aut fi ille fuerit quadrante maior,& hic minçr. ,• n- i t r * « ,
R E L IQ V A  inucftigabuntur, vt m præcedenti problemate traditum efl

A liter. angulum

F I A T jV t  finus totus ad tangen tem  com plem en ti arçus ángulo r e d o  o p p ofiti,ita  tangen s dati arcus circa
r e d u m  angulum  ad aliud,  ̂Ìnii en icturque finus com plem en ti anguli adiacentis,qui defideratur. ter arcus

14 D A T O  arcu red u m  angulum fubtendente in triangulo redangulo,cum  alterutro an- ^ircaan- 

gulorum  n o n r e fto r u m , reperire arcum  circa angulum  r e a u m  huic ángulo a n a ce n -
tc m  , a c p ræ te reaa lte ru m arcu m c ircaân g u lu m rcd u m  ,  cum  altero  ángulo  non^rf%«o^»- 

n. ‘  gulon<ìn ;

X  F I A T / - '



a froh¡ F I A T , v t  íinus totus ad finum  com plem enti anguli dati, ita tangens arcus r e d o  angulo op p ofitiad  aliud» •
propof. * procreabiturque tangens arcus quæ liti. Q u i  quadrante m in o r crit, ii arcus datus r e d o  an gu lo  oppofitus fue. 
Triaft .̂ m in o r quadrante,&  datus angulus acutus;aut fi arcus datus quadrante fuerit m a io r, &  angulus datusobtu, 
f^hAT. ius .* Id e m vcro a rcu sq u sE fitu scritq u ad ra n te m aio r,fid atu sarcu san g u Io rcd o o p p o fitu sfu crit m in o rq u j, 

d ran te,& datus angulus obtuius;aut n arcus datus fuerit quadrante m aior,&  datus angulus acutus. 
C Æ T E R A e x p Io r a b u n tu r ,v tin  problem ate u .d o cu im u s.

IJ. D A T O  arcu in triangulo rcdangulo,qui red o  angulo opponitur,cum  alterutro angu, 
lorum  non redorum , inquirere alterum angulum n o n re d u m , &  duos arcus circa re
d u m  angulum.

F I A T , v t  finus totus ad finum  com plem enti dati arcus r e d o  angulo o p p o fiti,ita ta n gen sa n g u lid a tia d  
aliud,® rep A e tu r q u e  tangens com plem enti anguH <^uæfiti. H ic  vero  erit a cu tu s, fi arcus r e d o  angulo op pofi
tus fuerit quadrante m in o r,&  datus angulus acutusjaut fi datus arcus fuerit m aior q uadran te, &  datus angulus 
obtufus: A t  angulus idem  quæfitus crit obtufus, fi arcus angulo r e d o  oppofitus quadrante m in o rfu e rit,  &  an
gulus datus obtufusjaut fi arcus illc fuerit quadrante m aior,&  datus angulus acutus.

^ N C  cx dato ai'cu angulum rcdum  rubtendcntc,& vtroquc angulo non redo,quorum vnus datus eit, 
alter muen tusareperietur,per z.problema,vterque arcus circa redum  angulum.

i 6 .  D A T I S  duobus angulis non redis in triangulo redangulo, inuenire arcum  red o  angu
lo oppoiitum j& reliquos duos^rcus circa angulum redum ,

F I A T ,v t  finus totus ad tangentem  com plem  en ti vtriusvis angulorum  datorum ,ita tangens com  plcm en
ti alterius dati anguli ad aliud, ® procreabiturque finus com plem cn tiarcus angulo r e d o  op pofiti,q uem  dcfide- 
ram us.H ic arcus erit quadrante m in or, fi vterque angulorum  datorum  acutus fuerit, obtufufue; quadrante ve
ro  m aior,fi alter acutus fu crit,&  alter obtufus.

POR.R.Oexarcu redum angulum fubtendenteinuento, &vtrovisangulorum datorum,reperietur ar-i
cus ei o p p o fitu s,vt in i.prob lem .traditum  eili

Sluâritur 
angulus n i  
r e i lu : .D e ’  
inde duo 
reltqui a t“
CHS.

a  Prob.pr9~
f o f i - 7 . Tri-
*rtg.Ĵ hA.

Siû rititr
a r c u s  án
gu lo  r e £ lo

Ç p p o ftM S .

X>eindcj 
duo ay cus 
circa  an- 
g u tim  re- 
¿lum . 
r  Trob.pro- 
} of. JO, tri- 
nng-JphAr.

S^irun ' 
tu r  om m s 
arcus.

Quando 
omnes a n -  
¡ hU d a ti 
Ju n t int~  
quales. 
»Prop, ó t,  
triang. 

Jphéir.

Per folos f i 
nus, quan~  
do omncs 
d a t i  angu- 
li  ine.qua~ 
k sfu n t.

T R I A N G V L O R V M

S P H Æ R I C O R V M  N O N  RE-
C T A N G V L O R V M  P R O B L

M A T A  E T  P R A X E S .  

17. D A T I S  omnibus angulis trianguli non redanguli,inuenirc omnes eius arcus.

S I N T  priTOum om n es anguli dati in  trian gulo A B C in æ q u a le s ,q u oru m  duo B ,C , acuti, vel obtufi,&C3ç 
te rtio a n g u lo  A ,a d  B C ,  ducatur arcus perpencficularis A D , “ q u iin tratrian gu lu m  ca
dct. Statuantur finus com plem entorum  angulorum  B , C ,  pro term in isp ro p ortion is 
finus anguli B A D ,a d  finum  anguli C A D .  A tq u e  ex hac p ro p o rtio n e ,&  aggregato an - 
gu lo ru m  B A D ,C A D ,h o c  eft,ex dato an gu lo  B A C , inquiratur.per problem a 6. trian, 
rcd il.v te rq ; angulus B A D , C  A  D .D ein d e , per problem a i6.triang.fphær.tam  ex d u o
bus angulis B , B A D ,n o n  r e d is  inucftigetur arcus A B , angulo r e d o  D , oppofitus ia  

. . trian gulo A B D , quam  ex duobus angulis n o n  re d is  C ,C A D ,  arcus A C ,  r e d o  an gu lo
D ,m  trian gulo A C D ,o p p o fitu s . P o ilrcm o ,p er problem a i.ta m  ex arcu A B .r e d u m  angulum  D ,fu b ten d en tc,
&  a n g iïlo B A p ,in u e n tisrc p c ria tu ra rc u s B D , quam  ex arcu A C ,  re d u m  angulum  D , iu b te n d e n te .& a n g u lo  
C A D ,in u e n tis  arcus C D .S u m m a  enim  arcuum  B D ,C D , to tu m  arcum  B C , efficiet n otu m , A tq u e  ita om nes 
tres arcus A B , A C ,B C ,n o ti fa d i  erunt.

PER folosf i m s  it a problema abfoluemus. Vterque angulus BA D, CA D, inueniatur per 3. praxim problematu 6. triang. 
reäiUDeindeipcr i  praximpreblematis 4- triang.ß>h£r.tam ex duobus angulis B^BAD, inueftigetur arcus BD, quam ex duo
bus angulU C, CAD, arcus CD . Summa enim arcuum BD, CD, totum arcum BC,notum efficiet.Poftremo.perproblema3, 
triang.fphar.reperiatur tam arcus ABy reäo angulo D, oppofitus, exarcuBDj&angulo ei oppofito BADyinuentü,quam ar
cus A C ,reäo angulo DyOpp^fitus ex arcu CD ,&angulo C A D y c i  oppofito inuentis.quiaprater data (onftat etiam jpecies 
alterius angult B,quam anguli alterius C,cum vterque datusfit.

O y O D  ii q uan do alter angulorum  ad A , inuentus fu erit r e d u s , n em p e B  A D j  inuenti crun t duo arcus 
A B ,B D , cum  vterque fit quadrans, o b  r e d o s  ángulos D ,  D A B . E adem  ratione,fi deprehenfus fuerit angulus 
C A p ,r e d u s ,n o n  autem  B A D , (fieri enim  n on  poteft, v t  angulus vterq u ea d  A ,r e d u s  fit,cu m  totus B A C , m i
n o r  u t duobus rc^ is)in u en ti eru n t d u o  arcus A C > C D ,v tp o te  quadrantes,ob anguios r e d o s  D j  D A C .

SINT



sbando
dati duo
anguU funt
tqtuiUs»

S I N T  deinde duo Gltcm anguli dati B, C , «quales,quicquid fit de tcr- 
¿0 A» à quo arcus perpendicularis AD,ad BC,ducatur. Erunt tam duo arcus 

A C quam  duo B D , C D , &  duo anguli ad A,a!qualcs ; ac proinde vterque 
lUgulus ad A,cognitus, tanquam dimidiumdatianguliBAC. Inueniaturer- 
aoiper Iti. problema, triang. fphær.arcus A.B, réào an gu lo D  , oppofitus,ex
3uobusangulisB.BAD;eritqueproinde&ÀC,ilIia:quaIis,cognitus.Dcindc 
,erproblcmai4.triang.fphsEr.exinuentoarcuA B,redum angulum fubten- i>
ente, &  dato angulo B, repcriatur arcus B D  j critqùe propterea &  C D , ÌIU æqualis, eo^nitusj ideoque &  totus

BC,notus.InuentiqueiameruntomnestresarcusAB,AC,BC . . .  j  l Perrohs/!*
PERfolos autem finus ita rem exequemur. Per 1. praxim problematis 4..triang.fphitr. hiquiratur arem BDtex duobm 

0gulis BtBADieritque tdcifco &  CD, iUi aqualìsjco^nitusyproptereaque &  totm BC.m tm . Deinde^ptrproblema 3. triang. 
khs^.exarcuinuentoBD,&anguloeioppofiitoBAD, reperiaturaretisABy reäoangulooppnfiitm:quuipr<tter dataconfiat ti anguli 

ftiim Ipecies alterius anguli BiCumdatus fit:eritq^p70pterea &  arcus AC,ipft AByaqualis, cogmtm.

i8. D A T I S  om nibus arcubus trianguii non rcdanguli, inueftigarc omnes cius angulos.
* S IN T om ncsarcusin triangiiloA B C ,dati,fitqueprim olocoinquirendusan2ulusA , & duoarcus

^  _________ 5Î____ j ______ ________ ___________ nP' 1C «”.?"*■JÌ.B, AC,eum  contmentes
IN 1 omnes arCUSlIl Lliailj'Uiunuv^, UtiLi, viiuua aijĵ uiuo i l  , ~ '
ni rnnrinpntes fint inæquales. quadranteque minores,quicqiiid fit de arcu B C  Produótis ar^bus

a b , A C , vt fianTquadrañtesXO, A E, dcfcribatur per D , E , arcus circuli
-------r.— A  f itn t  ina-

quaìts,ó* 
q u a d r ,int& 
minores. 
a  Propof. 
63. triang, 
¿htr.

T ^  w - w . ------------ ---- .  1  '  '  ^

jnaximi D E , occurrcns arcui BC, produco verfus maiorem arcum, qui 
fitA C ,inpunftoF. Statuantur finus complementorum arcuum dato- 
rum A B , A C ,  prò terminis proportionis iinus arçus BF,ad finum arcus 
CF. Atqueex hac proportione, &  arcu dato B C , qui differciitia eft arcu. 
um BF.CF.inueftigetur, per problema S-triangTreftil. vterque arcus BF,
CF.Deinde.per problema 8-triang. fphæ'r.lnueftigeturtam arcus D  F, ex 
arcu inuento BF,reàum  angulum D,fubtendente,&  arcu BD ,qui com- 
plcmctum eft dati arcus AB;quam arcus EF,ex arcu inuento C F, reéturn 
angulum E,fubtendente,&arcu C E,qui complementum eft dati arcus AC.Subdu¿lo enim arcu EF,inuento, 
cx uiuentoarcu DF. notus remanebit arcus DE,anguli, A;ac proinde angulus A.notus erit. Poft hæc, per pro
blema ii.triang.fphær.ex arcubus notis BD ,D F,circa rcdum  angulum D.inueniatur angulus DBF.ac proinde 
öcrcliquus duorum retìorum ABC: Eadem denique ratione, ex arcubus C E , EF, notis circa angulum reélum
E,eruaturangulusECF,atqueadeo&angulusACB, ei ad verticem æqualis. Atque ita iam omnes tres anguli 

A,B,C,inuenticrunt.
PERfiolosfin¡isitaprogrediemur.VterquearcmBF,CV,reperíatHr pers-pràxmproblematifS.trtang.reóltl.Demde, 

ter i.praxìm problematis S.triang.fifh<tr. tam arcus DF, ex arcu inuento £F, reäum angulum D ju k eñ d en te , &  grcu BD, FerfihsJf- 
(ompUmento datiarcus AB,mueniatur.quam arcut EF, ex inuento arcu CF, reäam angulum E,fiubtendente, &  arcu C E, niu,qum~ 
(omplemento dati arem AC.Sabduäo emm arcu EFyexarcu DFynotm rtlmquetur DE,arcm anguli Matque adeo anguìus Â  àatidu$ 
mtm erit.Pofi baCyper problema uriang.fphar.exarcu inuento BFyreäumangulum D /ubtendm e.& m uento arcuDF./»- 
amatur angulm Ì)BF,arcui DF, <rppofiitut>:Ex quo notus quoque fiet reliquus angulus duorum rsäonmi, nemp; A BC, Ad ex- ^  * 
tretìium eadem rationey ex arcu inuento CF,recium angulum E,fubtendentey&muent0 arcu EF, inucfiigetur angulmECF, arante 
muiEFyOppofitUs'.Exquonotus etiam fiet angulus eiadvertkem aqualis ACB,

S I T  deinde duo arcus inæquales AB, A C , q uadrante maiores;

Sui p tO S a n tu r, donec conueniant in D  : Eruntq; in triangulo D B C , 
uo arcus DB,DC,inæquales,& quadrante minores. Q ^ r c , vt proxi

me diximus, omnes eius tres anguli reperieiüur ; ac proinde &  reliqui 
d u o r u m  reétorum A B C , A C B  , noti erunt, necnonSc A ,  ip fiD , x~

qualis. '
S IT tertio arcus AB, quadrante minor, &  A C , maiorquadrantc.

P r o d u ^ o S T v t  fiat quadrans A D , &  abfciftb ex A C .  quadrante A E , 
ducatur per D,E,arcus circuli maximi DE.fecans B C , in F, vt in priore 
harum duarum fìgurarum.Statuantur finus complementorum arcuum 
datorum A B , A C , pro terminis proportionis finus arcus B F , ad finum 
trcus C F; Atque ex hac proportionc, &  aggregato arcuum BF, C F , hoc
cit,ex dato arcu BC,indagetiu-,pcr6.probiem atriang.reftil.vtcrquear-
cus BF,CF.Deinde,per problema S.triang.fphær. inucniatur tam arcus 
DFjCx arcu BF, inuento reólum angulum D , fubtendente, ScarcuBD, 
complemento dari arcus A B  ; quam arcus E F , ex inuento arcu C F , re- 
fìum angulum E,fubtendcnte,& arcuCE,complemento arcus AC,da- 
ti,Summa enim inuentorum arcuum D F , EF, dabit totum arcum D E , 
inguli Aiàc próindc angulus A,cognitus erit.Poft hæc.per problema 11.. 
triang. f p h æ r . p e r u e f t i g e t u r  ex arcubus D B ,D F ,n otis  circaangulum réd u m D , anguIusDBF, ac proinde& fer/olosfi- 
duorum reétorum reliquus A B C .A c tandem eodem modo ex arcubus CE,EF,circaangulum redum  E,notis nus,qnan. 
eliciatur angulus C:Inucntique erunt omnes tres anguli A ,B ,C   ̂ 'do dati dna

PER fiUsfiinus ita agendum erit. Vterque arcus BF, CFypers-praximproblematis ó.triang.reHiUnaeniatur. Deinde 
per i.praximprobîematü S.triang.fphar.tam arcus DF,« arcu BFjinuento,reäumjj angulum D,fubtendente, &  arcu BD, 
(tmplmento arem dati AB'y quxm arem £F, ex inuento arcu C F, qui reäo ángulo E , opponitur, &  arcu C E , complemento ^„adrante 
iatiarcm ACyeruatur.Namfummainuentorum arciium DF, £F, totum arcum DEyanguli A, dabit. Poft hac,per problema m a io r , é* 
¡,trt4ng.^har.repemturexarcuBFyreäumangulumDjfitbtendente,&arcuDFjnotiiyitngHlHsDBF,acprofnde&duorutrt «*' 
HäQrum reUquus ABC.Et tandem eodem modo ex notis arcubus CF, EF,angultts Ctinuematur.
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-guaniìo SIT  quarto maîorarcusAByquadrans,& AC,m inor quadrante,vt in poílerioreproxímarum duirum 5. 
/¡'no arcui gûî^um'Produéco arcu A C , vt fiat quadrans AD,ducatur per B,D>arcUs circuli maximi BD. Ddnde,per pi(>. 
dntt mt- Ç g triang.fphær. ex arcu dato BC,rc6tum angulum D,fubtcndente,& arcu C D , complemento dati arem 
^^m luor AC,inueiiiatur arcus B D , anguli A; cx quo angulus ipfe A , notus eritPofthæc, per problema ii. triang. fphicr. 
arctis qua- inuciligctur CX duobusarcubus notis BD ,CD,circa reélum angulum D , angulus B C D j ex quo notus quoque 
drans, mi erit duórum redorum reliquus A C B . Deniquc,per idem problema ii. cx eiidem arcubus B D , C D , reperiatur 
ner mtìwi angulus CBD ;qui ex redo  ABD,detradus notum relinquet angulum A B C .

tnimr. profídemus.Per ¡.praximprohlematis s.triatig.Jphdr. ex dato arcu B C , reäum angulum Djfuhteìu
?er/olosß - dente, &  arcu CD , complemento dati arcus A C, reperiatur BD, arcus angult A:ex quo anguliu ipfe A, cognitus erit. Dtiii^g 
nks^^uan- ex arcubusnotisBC,BD,perproblema i.triang.Jphar.etuatur angulus BCD: acproitide&daorumreäorureliquusACB.u, 
do tnnior tandem ratione,ex notis arcubus BCyCD, inquiratur angulm CBt>,qui ex reäo ABD, demptm notum reltnquet an d̂,

§^ando SI T  quinto,& vltimo maior arcuS AB, quadrante maior, &  minor A C , quadrans,vt in eadem poilcriorc
maJor ar- proxim'arum duarum figurarù.Abiciiìb quadrante A h , ex ÀB, ducatur per C ,k , arciircirculi maximiCE.Dc- 
tus datus inde perproblcriŸa S.triang.fphær.ex dato arcu B C , redum angulum E/ubtendente, &arcu BE, complemen, 

m̂Moreii ìnueniatur arcus CE,anguli A;ex quo angulus ipfe A,cognofcetur. Poft hæc,per problema ii,
-ó* minor triang.fphær.ex notis duobus arcubus B t ,  E C , circarcdum  angulum E. cliciatur angulus B C E  ; cui fi addatur 
auadrans. rcdus ACE,notus fiet totus angulus A C B . Eadcm tandem ratione ex eifdem arcubus BE, E C , inueniatur an̂  

gulus E B C
.. PERfolosfinus ita propofitum sxequemur. Per.i. praxim problematit S. triang.Jphitr. ex datoarcuBC,reäum an̂ û-,
n u sln ln - E,fubtendcnte,&arcu BE,complemento d iti arcw AB,inquiratur arem CE,anguliA:fietqueita notus aagulus A.L: n- 
do 'mator de per problema i. triang. (phar. ex notis artubm B C, BE, reperiatur angulas BCE; cuifi addatur reäus ACE,totus ACS,ct~ 
arcHs da- gnituserit>Pari ratione tandem ex arcubus notis BC,CE,indagetur angulus CBE.
tus qua,"

A  L I T  E R , &  facili us, per foìos finus, quando duo arcus quæfiturt\ angulum comprehcn- 
minor ' dcnccs iunt inæquales quom odocunquc.

quadrans.

Traxts ElAT,vt finus totusadfìnum vtrinslibet arcuum inagualtum qu<efitum angulum comprehendentium, itafinus alterkt
cilior, Ö» eundem angulum adaliud,inuenieturque numerus quidam quartus. Deinderurfusfiat, vt numerus ille quartus
generalis, inuentus adfìnum totum,ita differentia inter finum verfum arcus quafito angulo oppofiti, &  finum verfum arcus, quo dm 
per folosff- arcus quafitum angulum ambientes inter fe  dtfferunt,ad aliudproduceturquefinm verfus anguli,qui quaritur:ex quo angtt- 
nus,qtian- lusipfeelicietur.
d o  d u o  a r -  
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f u n t  
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agemm. Per i. praximproblematis i.triangjphxr.inueniatur eie dato arcu AB, reSlum angulum D, 
■nus,qum- fubtendente, &  arcu BD, dimidio arcus dati BC, angulm BAD, qui duplicatm totum BA C ,notum efficiet. ì>eindeper r. pra
d o  d a t i  d u o  ximproblematis ó.triang.ffhar. ex arcu BD, dimidio arcus dati B C, &  angulo oppofito BAD, inuento, ( cumJpecies alreriut 
areus i -  anguli B,conJlet.l^amfi datus arcus AB,recio angulo D, oppofitus eíi quadrante minor, angulus B, acutus erit, quemadmo- 
q u a l e s  ^  BAD,acutm e i l s i  vero AB,quadrante maior efl,erit angulus B, obtufus,cum BAD,acutmf it )  reperiatur angulm B,

cuiaqualii eli angulus C,ob aquales arcus AB, AC.
N E Q V E  vero duo æquales arcus ciTe poflunt quadrantcs.Nam alias duo anguH iìiprabafim eiTcnt redi; 

atque adeo triangulum elTct redangulum ,Qiipdeft contra hypothefin.

EODEM modo alq duo anguli inuefiigabuntur,fi arcus iUos continentes fuerint in<equales.
S I N T  iam duo arcus A B .A C , quæfitum angulum A,comprehendentcs,*-* 

quaics. Secabitarcusperpendicularis A D ,& angulum  A ,  &b a f i mBC,  bifariam 
Inucniatur ergo, per problema i. triang. fphær. ex dato arcu AB, rcdum  angulum 
D,fubtendentc, &arcu B D , dimidio dati arcus B C , angulus B A D , qui duplicati« 
totumangulum BAC,dabitJ)cinde,per problema 13.triang. fphær. cx eifdem no
tis arcubus A B , B D , reperiatur angulus B, cui æqualis cit angulus C , (  ob æquales 
arcus AB, AC,)ac proinde cognitus quoque.

§^«,rìtur 
( t r c u s , c u m  

d u o b i v  a n -  

g i t H i  a d i a r  

c e n t i b u s .  

§ ¡ u a n d o  

d u o  a r c u s  

d a t i  f u n t  

i ì ì i q u a l e s  

n e u t e r  

e o r u m  

q u a d r a n s . 

a Profo.ó^ 
t r i a g .J p h A .

19. D A T I S  duobus arcubus triangulinoaredanguli cum  angulo ab ipiis comprehenro, 
inueftigarc reliquum  arcum ,cum  reliquis duobus angulis.

* S IN T  in triangulo ABC,duo arcus AB,BC,dati, cum angulo B: fintque primum inajquàles, &ncutcr 
eorum quadrans.Ex A,termino vnius eorum ad alterum demittatur arcus perpendicuiaris A D ,quian intra tri-

angulum,an vero extra cadat, ex operatione ipià difcemus. Nam inue* 
niatur,per problema 2. triang. iph*r. ex arcu dato A B , redum  angulum
D,iubtendente,& dato angulo B,arcus AD,angulo B,oppofitus. R.ur- 
fus ex dato arcu AB, redum  angulum D , fubtendente, &  inuento arcu.
A D , reperiatur,per problema 8. triang. fphxr. tertiuS arcus BD. Si igitur 
arcus hic BD,inuentus fuerit minor dato arcu BC,cadct arcus AD,mtra 
triangulum,extra vcro,fi maior. Sublato autcm inuento arcu B D , ex da
to àrcu B C , (fi ille hoc mitìor eft} vel dempto arcu BC, dato ex inuento 
arcu B D ,(fi hic ilio maior eft)notus relinquetur arcus C D . Ex arcubui 

denique A D , C D , circaangulum redum  D , inucniatur, per problema 7. triang. iph^r.tertius arcus AC,quÌ 
quientur.

D EIN D E jper problcma13.triang.fphajr.ex dato arcu AB, redum  angulum D , fiibtendente, &arcu in- 
ucto AD,reperiatur angulus BAD,àdidisarcubus cóprehenfus. Eademqj ratione, eXinuentoarcuAC,redu

anguium



ingulum D, fubtendente , &  inuento aren A Ü , inueniatur angulus C A D , à di(5tis arcubus comprehen- 
Üis. Nam angulus C A D , additus ángulo B A D , {'quando arcus A D , intratriangulumcadit) velangulusC- 
j\D,exanguIo B AD,fublacus,(quando arcus AD,cadit extratriangulum )  coiificiet, aut relinquet angulum 
quæfitum B A C .

A D  extremum,perproblcma 13. triang. fphær.ex inuento arcu AC,rc£l:um angulum D ,fubtendente,&  P erfolosfi-  

jrcu inuento CD>cliciatur angulus C,qui,vbiarcns AD»intratriangulum cadit,q^uçritur,at,quandoarcusAD, 
caJit extra triangulum,fubduâus ex duobus redis relinquit angulum ACB,quælltum. datt duo

VERfolosfimtsfic agemiu.?erproblema¿.mang.Jpfm.repsrratur exduto dtcu AB, reílmn angulum D>fiibtendente, ^J^lesjUnt 
¿r ù t o  ángulo R,oppofiitm arcus A D:Et hinc per upraxim problematis S. trianguljphar, arcus BD. Htc enim abUtus ex dato ^  neuter  

fiCH BCi (fi ide hoc minor eíi)  vel ex inuento arcu BD,ablatiu datus arcus B C ,(fib ic ilio minor eíi) notum relinquet arcum eorum 
CD.Deinde per i.praxim problematis i.triangul.Jph£ric,tam ex dito arcu AB,reâumangulu}nD,fi(btendente y ^  arcuin- ^'Murant, 
fient 0 BD,eruatur angulm oppofitus BAD\quam tx  inuento arcu ACyreâumangulum Dyfubtendente, &  inuento arcu CD, 
tppofitus angulus CAD.Î^am ex duobus angulis BADyC AD, inuentis qudfitw angulus BÀC,  cognofietur,ßvnus alteri adda- 
tur,quando arcus AD,intra triangulum cadit,vel,quando cadit extra,fiex BAD,detrahatur CAD. Pofiremo, per ¡.praxim  
problematis /. iriangul.Jpharic. inquiratur ex inuentoarcuACyreäum angulum D, fubtendente, & a rcu  inuentoAD» 
tppofitus angulus C. Hic enim inpriori triangulo eft quafitus, tn pofierton vera reliquus duorum reäorum A C B , efi^y qui 
quaritur.

Q V O D  fi forte arcus C D , deprcHendaiur quadrans, (nunquam autem B D , erit quadrans, pofito A B, 
non quadrantc)erit tunc &  arcus quæfitus A C ,quadrans, &angulus C A D , redus. Atquc ita fine molcftia in- ^  , 
uentiìs erit arcus A C , qui quæritur, &  angulus C A D , ex quibus quæfKos ángulos B A C , A C B , inueniemus,vt 
prius. ru m  inA~

S I T  iamalterdatorum arcuum inæqualium quadrans, nempe A B,àaiiüs extremo A , ad alterum arcus 
perpendicularis A D , demittatur. Erit tunc arcus quoque B D , quadrans, &  angulus BAD ,rcdus;iicc non B, 
poìus arcus A D  ; ac proinde arcus A D , ex datò ángulo B, notus ficL Atque ita in hoc cafu duo arcus B D ,A D , ’
cum ángulo B AD ,noti fad i erunt, fine alio laborciex quibus reliqua inueffigàbuntur, vt prius.

A L I T E R ,  &faciiius, per folos iìnus i quando dati duo arcus inæquales funt quom o- p^arUfa- 

docunque. aiìor,
genir-̂ Hs,

FIA T,vtfinus tot tis adfinum vtriuslibet datorum arcuum innqualium, itafinus alterius arcus dati ad aliud, produci- perjoloifi- 

turque quidam quartus numerm.Deinde rurfus fiat,vtfinus totusadinuentumiUumquàrtumnumeìum.itafinusvsrfman-*^^^^“ ^  
guli dati adaliud,reperieturque differentia mterfinum verfitm tertij arem,qui quaritur, &  finum verfum differenti^ dato- arcu /f^ t  
rum axcuum in&qualiumiqui. differentia inuenta,fiadjciatur adfinum verfum differentia datorum arcuum i componerf i .  tniquales. 
num verfum tertij arcus quafiti. Cognitis iam tribtts arcubus propofiti trianguli,  reperientur aly duo anguli ex precedenti 
probUmate,prafertim ex praxi illa faiiliori ,jt  arcus duo quemlibet illorum continentes fuerint maquales* Ouodfi quando 
àqualesfintyadbibendaeritpofhemapraxiseiufdemproblematispracedmtis.

SE D iam duoarcusdatiA B , AC,datum anguIum A,çom prehen- ».quaUs.
dentes fint æquales,ac proinde neuter quadrans. Secabic arcus perpendi- 
cularis AD,bifariam,& datum angulum A, &  bafim BC. Inueniatur ergo 
por problemai. triangul. fphæric. ex dato arcu A B , angulum redum  D , 
fubtendente,&ex ángulo BAD,dimidio dati anguli BAC,arcusoppofitus
BD,quiduplicatus totumarcum BC,quæfitum dabit.Dcinde,per proble
ma I3.triang.fphæric.ex dato arcu AB,redum  anguhim D,i'ubtcndcntc,ò: B u c
inuento arcii B D , inquiratur angulus B, à didis arcubus comprehenfus ; cui æqualis eft angulus C ,ob æqualps
arcus AB, A C . Perfoloiyì»

PER folosfinus ita res peragetur. Ex dato arcu AB,re¿lum angulum D>fubtendente,&angulo BA D,dimidio dati ah- nus, quan- 
guli B A C , reperiatur,per problema 2. triangulor.jpharic. arcus oppofitus BD ; qui duplicai us quafitum totum B C , cjferet. do duo ar̂  
Dánde,per¡,praximproblematis ó.triang.Jphxr.exinuento arcu BD,&angulo BAD,dimidioanguliBACydati(cumprater- 
ea con h t Jpecies alterius anguli B. l^amfi arcus AB fuerit minor quadrante, erit angulus B,acutus,ficut &  BAD,acutus eH:
Sivero AB,f i t  quadrante maior,eritBiobtufus,cumBAD,acutusfit)eliciatur angulus B;cuiangulusC, aqualis cif, iuaes.

10. D A T I S  duobus angulis trianguli non redanguli, cum  arcu ipiìs adiacente, indagare 
reliquos arcus,cum ángulo reliquo.

* S IN T  in triangulo ABC,dati duo anguli B,BAC,cum  arcu AB,adiacente/fintque primum dati angu
li inxquaics, &  arcus A B, non quadrans. Ex altero datorum an
gulorum, nempe ex A,ad arcum oppofitum B C , demittatur ar
cus perpendicularis, qui an intra triangulum cadat, an extra, o- 
leratio ipfa doccbit. Inueniatur enim per problema 15. triangul. 
pha:ric.cxdatoarcùAB, angulumreduni D ,  fubtendente,&  

aato ángulo B , alter angulus non redus B A D: qui fi minor fue- 
ritangulodatoBAC, cadct arcus A D ,  intra triangulum; extra 
Vero,i l  maior. In priori cafu fubdudus angulus B A D , inuentus 
ex dato ángulo B A C ;  inpofterioriverodatusanguIusBAC,cx 
inuento B A D , detradus, notum relinquet angulum C A D .
Hurfus,per problema i.triang.iphxr.ex dato arcu AB, angulum rcdum  D , fubtendente,&  ángulo B, dato, re- 
Jieriatur arcus AD,oppofitus. Item,perproblemai2.triang.fph¿er.cx inuento arcu A D , &anguloadiacente 
C A D ,in  uento,cruatur arcus A C ,red o  ángulo D , oppofitusj qui quidem eft vnus ex quxfiris.
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D  E I N  D E ,per problema 8. triang.fphær.tam cx dato arcu AB,rcélum angulum D,fubtendcntc, & in' 
ucnto arra A D , mdagecurarcus BD; quam cx inuento arcu AC, rcdum  angulum D , fubtendente, & arcu in 
uento AD,arcus CD:qui adiectus ad inuentum arcum BD,cadente arcu A D ,intra triangulum, vel fubduôni 
ex eodem arcu BD,cadcntc arcu AD,extra triangulum,notum dabitaltcrum arcum BC, quæiîtum.

ADextremum,pcrprob!cmai5.triang.rphær.inueftigeturexinuentoarcuAC>rcdum angulum D.fuK
tendente, & angulom ucntoC A D , angulus ACD : quiinprioritrianguloeft is,qui quæritucjinpoilcnoriau* 
tem lubduCtus cx duobus redis rtliquum  facit ACB, quælitum.

do L i t  f^ ^ te n d m te y & a n g tib  dato  B^arcus eppofitus A D  : E t p e n .p r a x m p r o b lm a t i i  S .triang.ffhxr.reperiarur e x  dato arcu AB

gu li funt ^^^“ '” ^* /̂^ ‘̂*^*^^'J^^‘ ^^‘^ /̂^̂ >̂<̂ ^̂ ’*^^ ‘̂̂ /^ ^ ^ ^ E i,ren m a rcm B D M em p eri.p ra x im p T o b lem a tù i,tr ia tig .ib h £ r .in Q u t
tn tq u a les , A B ,an gulum  n c iu m  Dy fubtendente, &  in u en to  arcu B D yungulw  o p p o fim  B A D :q u i *h U tu s e x  dato Ba '

é '  *rcu i ^ ^ ( f i “ ^^^^^” ^ f^ Y ^ J i)v d e x e o d iitm B A C ,d e tr a c iu s ( ftb ic i llo  m inor e f i )  n o tu m r e lin q u e ta n g a lu m C A D .R u r fm  per i>ro>.

P O S T  hacyper i .p ja x im p r e b lm a t ü  4.. tr ia n g .ffb a r. e x  vtroque angulo C A D , A C D , in u en to rep eria tu t arem  en.

qutjufrtorttrtanguloadditustamdudummuentoarcuiBD. veiinpoPmrtabeoablatmy notumfacietarcumBCyqu^

■  ̂ p rob lem a T‘ triang.Jph£r. in u en ia tu r e x tn u e n :ü a rcu b m  A D , C D ,  c irca a n g u lu m  n t i u m  Dyarc^t
^k^ACB  ̂ * op pofitu sy q u tiiu m tu r. A tq u e ita in u e n tte r u n td u o r e liq u ia r c u s B C y A C , cum reliquoan^it,

Q V O D riquandoaiigulusinucntusCA D ,fueritredus.(B A D .nunquam potefteircrcdus,pofitoA B ,
nonquadrantc>nm tAC,CD,quadrantesj^& A D,arcusanguliC :acproindeanguIusC,notusfietexinuento
arcu AD.Reliquus autem arcus BC, cognofcctur cx muento arcu BD, & quadrante C D , veluti prius.

ê^uando J,^^^7‘̂ ^2^^‘̂ f “®^^<^^5'^®>^^t^uadrans,cxiflentibusadhucangulisB,BAC,datisinæqualibus,eritan- 
dam sar- guIusB A arcdus,S¿arcusquoqueBD.quadrans.Item B,eritpolusarcus AD;proptereaquearcusipfe AD e»

^^^J^'^'>i^ci«trianguIoABC,datiduoanguîiB,C,æquaïes,cum arcuEC tLtL  A  »diacente.fmequadransisfit^riucno.,. EruntarcusAB.AC,sequales,&arcusper-
7 £ ! r  ^  P"”^ f ï ‘f^A l^>extcrtioanguloA ,adB C dcm iirusfecabit& icum B C & ancu.

um A, bitanam.Inucniatur ergo,per problema u.triang.fpKær. cx arcu BD; dimi. 
dio dati arcus BC,& dato angulo B,adiacente,arcus A B,redo angulo Djoppoíitus; 
cuicuniæquaIisfitA C,m uentieruntreIiquiduoarcus. Rurfus, perproblema^. 
triang.fphær.cx eodem arcu BD,dimidio dati arcus BC.& dato ángulo B ,ad iac -¿  
tcreperiaturaltcrangulusnonredusB A D . Hicnamqueduplicatustotumquæii.
tum  angulum B A C , dabit. i r  i

íe t fo lo s f i-  ^ ^ ^ M o s fin u s ita o p e r a b im u r .V e r p r o b lm a j.tr ia n g .fp b a r .in u e m a tu r e x a r c u B D ,d im id io d a tia r c m B D  & d 4ta
D e in d e p e r i .p r a x im p r c b le m a t is i t r im .

d^ti ja n t  arcu BD y d tm d to  d a ti a rcm B C y  &  m uento angulo B A D , oppofito reperiatur ( cum  p ra te r  ea co n jle tA e c ie s  alterim
a q m k s . efi)a rcu s A B ,r e d o  angulo D ,oppofitw :cui aqualU e í i  A C .

zi. D  A T IS  duobus angulis trianguli non redanguíi, cum  arcu qui alten illorum oppo^ 
nitur,reliquos arcus,cum reliquo angulo inucírigareríi m odo conltet,num  arcus alte
ri angulo dato oppoíitus quadrante maior fít^aut minor,auc certe quadrans.

* S IN T  in triangulo ABC,dati duo anguli B,C,primum inæquales, cum arcu AB,qui ángulo C.oppo- 
A  .  n itu r, non quadrante, conftetqucprætercafpecicsarcus AC,altcrianguio

dato B,oppofiti. Ducatur ex tertio angulo A, ad arcum BC, arcus perpendi
cularis; \  D; quiintra triangulum cadct, fi vterque angulus datus B , & C, eil 
acutus,vel obtufus ; extra vero, fi vnus acutus, & alter obtufus efl. Inueili<re.

§lutrtÌtHr 
duo arcus 
cu m  vrto 
ángulo. 
§ìuando  
d a ti duo 
anguli in~ 
^ ualtsfunt 

arcus 
datus non  
quadrans , 
iP r o p o f  
66. triang, 

Jphar.

tur per problema i.triang.fphir.ex dato arcu AB, redum  angulum D , fub
tendente, & dato angulo B , arcusoppofitusAD. Iteni, ber problema 14. 
tnang. fphxr. ex eodem dato arcu AB, angulum rcdum  D , fubtendente,&
dato angulo B,eliciatur arcus BD.Rurfus reperiatur,per problema K.triang.
fphxr.ex eodcm dato arcu A B,redum  angulum D,fubtendente, & dato an- 

« r x » I , ^’ ”̂ 8̂ “̂ * ^ ^ ^ '^ ‘̂ ^^^»P^*^P^oblema3.triang.fphcEr.inueniaturquo-
queexm uentoarcuA D ,& datoanguloC ,oppoilto .(N am ,cadentearcuA D ,extratnangulum ,angulusA G
D ,arcuiA D .oppofitusreÌm quiturnotuspoilfubtradionem datianguliA CB ,exduobusredis)arcusA C  r c  
<aoanguloD,opporitus,cumeiusfpeciesconilarcponatur.AtqueitainuentuseritarcusAC,vnuscxquxfitis.

Jf£IN D L ,pcr^oblcm ar4 .triang .fphxr.reperiaturcx inucntoarcuA C ,redum angulum D ,fubtcn- 
dente,& datoanguloC ,arcusC D :quiadditusarcuiSD ,luprainuento,vel ex e o d e trad u s ,(  prout nimirum 
arcusAD .intratnangulum  cadit,autextra>iotumfacietarcumBC,quieftaItercxquscfitis.

■^De^t'^cm um ,perproblcm ai5.triang.fphxr.exinucntoeodcm arcuAC,reaum anguIum D fubten
dente,& datoanguloCm ueniaturangulusCA D :quiadditusanguloBA D ,fiarcusintra triangulum cadit,vel
li extra,excodcm lubdudus,cognttum  eiBcictanguium BAC, quxfituin.

SOLIS



nui <juan̂  
do datidno 
anguli funt 
intquaUs, 
^  arctts 
datus non 
quadrant.

SO U Sfim bm  vtemurfic. Fer problema r. triang. fpharic. ex dato arcu AB,reâumangulum D,fuhtendent£j &  dato Perßhsß- 
ángulo B, tnquiratur a rm  oppofittu AD. Ft hincyper i. praxim problematis S. triang.Jpha.ex date arcu A B,angulum reäum
D, fubtendentey&inuento arcu ADj reperiatur ter t m  arcas BD. Etrurfus^per/.praximprablematU uriang.Jpharexdato 
arcu ABy reäum angulum D,/ùbteftdentey &  inuento arcu BD,et uatur angulus oppofitus BAD. PoíÍ h<tc,ptr /. praximpro- 

bl£matüs.triang.JplMric.eliciatur ex inuento arcu AD.&oppofiitoangulo dato C, arcas AC,reäoanguh D, oppofitus, cum 
iius Jpecies confiet ex hypotbefi: qui arcus A C, ex qu<efieis vnus eñ.

D E I N  DE,  per ¡.praximproblematis 8. triang.ß>htr. ex inuento arcu A C, reäum angulum D, fubtendente, &  ar
cu AD,reperiatur tertius arcus CD ; ex quo,f i  in priori triangulo arcui BD,inuento addatur ,velin  pofieriori cx  eodem fu b ' 
trabatur,ccgnitus fiet alter arcus qu<efitus BC.

PF.R u praxim deniq^problematU i. triang.Jplm. ex arcu AC,angulum reäum D,fubtendente,&arcu CD,inuento, 
inquiraturanguhis oppofitus CAD.Nam hic in priori triangulo additus muent 0 angulo BAD,vel in pofteriori ab eodem dem- 
ptus,notum faciet anguiumBAC,qu*fitum.

Q V O D  il quando arcus A C ,alteri angulo B,dato oppofitus fit quadi'ans,quod ciicnÌrcpote/1:, non exi- 
ftente quadrante AB, (quo in cafu nunquam quadrans cifc poterit A D .vcl B D .) erit quoque CD,quadrans.a¿:

a n g u Iu sC A D .rc ftu s .Q u a re n o n la b o ra n d u m tu n c e r it in in q u ir it io n c a r e u u m A C ,C D ,& a n g u liC A D : fed
cx iis inueniendus erit arcus B C , &  angulus B A C ,vt diximus.

V E R Y M  fit iam datus arcus AB,qiiadrans,&adhuc dati duo anguli B,C.inæquaÎes. Q uo pofito,erit &
BD,quadrans,& angulus B A D ,réélus ; nec non B. polus arcus A D  ; ac proindc arcus A D , ex dato anoulo B, 
cum cius arcus fit,notus fict. Cognitis autem tanta facilitate arcubus B D ,AD ,cum  angulo reélo BAD,inueni- 
entur rcliqua, vt prius.

S I N T  ta n d cm d a tid u o a n g u liB ,C ,æ q u a le s .D iu id cta rcu sA D ,
&  bafim BC,8¿ angulum A,bifariam j &  arcus AB, A C , æquales erunt.
Inquiratur, per problema 14. triang. fphær. ex dato arcu A B, angulum 
reäum  D,fubtendente, &dato angulo B , arcus B D ; quiduplicatus 
totum quæfitum BC,ofFcret.Alter autem quæficusAC,datus erit,cum 
dato A B , fitæqualis. Kurfus, per problema 15. trianguLfphæric.cx B  c;
eodem arcu dato A B ,& anguIoB , eliciatur angulus B A D , quo duplicato, habtbicur totusB A C , quìqua;- 
ritur. ^

PER fobs finus ita abfoluemus problema. Perprcbíema 2. triangul.f^htr. inueftigetur arcus AD,ex dato arcu AB, re- Perfihsfi^ 
Bum angulum D,fiubtendente,&dato angulo E,anui AD,oppofito. Atque hmc,per h praximproblematis S. triang.ftfhmc. quan-̂  

reperiatur(xdatoarcuAr,anguUmreäumD,fiubtendente,&inuentoarcuAD, tertm  arcus BD : qui duplicatus totum 
qu<tfitum BCydabit. Deinde, per praximproblematis /. triang.Jphar. ex dato arcu AB,reäum angulum D,fubtendente, &  ,
arcu BD, inuento indagetur angulus oppofitus BAD: qui duplicatus offeret totum BA C, quafitum.

IN  hoc porro cafu non poteft datus arcus AB,eife quadrans.

D  A T IS  duobus arcubus trianguii non rc6tanguli,cum angulo, qui alteri eorum oppo- 
nitur,reliquos anguIos,cum reliquo arcu í'crutari:íi m odo conftet,num angulus alteri t;»o 
arcui dato oppolìtus acutus fìt,aut obtufus.

§^ado da*
tus arcus 
quadrans 
es7 ;ó* dati 
duo anguli 
m&qu.ïles. 
§¡uando 
duo angu-. 
U dati junt 
Aqttalts.

Z l .

C  D

* S IN T in  triangulo ABC,dati duo arcus AB,AC,cum  angulo B,quÌ arcui A C , opponitur : fint aiucm 
primum illi arcus inæquales,&  neuter quadrans, confletque præterca ipecies anguli C,alteri arcui dato AB.op- 
poiiti. Ducatur ex angulo A,a datis arcubus comprehcnÌoad arcum BC,arcus perpendicularis,qui intra trian - 
gulumcadct,fivterqueangulusB.C,fitacutus , vcIobtufus;ex- 
tra vero,fi vnus acutus fit,& alter obtufus. Confiât autem, an v- 
tcrquc angulus acutus fit,obtufufve,àn non; quia angulus B , da- 
lus cft> cum fpecie anguli C.Inquiratur ergo,per problema 2. tri
ang. fphær. cx dato arcu AB,angulum reélum D,fubtendente,&  
angulo dato B,arcus oppofitus A D .E t hinc, per problema 8. tri
angul, fphær.cx eodem arcu dato AB,&arcuinuento AD,eIicia- 
turtertiusarcusBD.HÌncrurfus,perproblemai. triang. fphær. 
ex dato arcu AB,redum  angulum D , fubtendente, &arcu BD, 
inuentoreperiaturanculusBAD,arcuiBD,oppofitus: Et per 
problema i3-triang. fphær. ex dato arcu A C,redum  angulum D,fubtendente,&  arcu AD,inuento eruatur an
gulus C A D .àdid is arcubus comprehenfus. Nam hic angulus adiedus ad inuentum angulum B AD ,vcl ab eo- 
dem fabtradus, (prout arcus AD,cadit intra,vel extratriangulum) dabit quæfitum angulum B A C . Inucnia
tur pnrterea,pcr problema 15. triang. fphær. ex datoarcu A C , redum angulum D,fubtcndentc,& inuento án
gulo C  AD,angulus A C D : qui erit is,quem quærimus, fi arcus AD,intra triangulum cadit, fi vero extra, ab- 
atus cx duobus redis dabit angulum ACB,quæfitum: ficqueduo reliqui anguli B A C , ACB,erunt cognid.

D E lN D E ,p er problema 8. triang. fphær.cx dato arcu AC,anguIum redum D , fubtendente, &inuento 
arcu AD,inquiratur arcus C D .H ic enim additus arcui inuento BD,vcl ab eodem fubdudus (prout arcus A D , 
intra triangulum cadit,vel extra) notum offeret quæfitum arcum BC.

IN  hoc porro cafu,nullus arcuum A D ,B D , C D j quadrans effe potefl.
PERfolosfinm ita erit agcndum. Per problema 2. triangul.fphdric. ex dato arcu AB, angulum reäum D,fubtenden~ 

te, &  angulo dato B,inueniatur oppofitus arcus AD: Att^ hinc,per i. praxim problematis 8. triangul. Jphar. ex dato arcu AB, 
dato reäum fubtendente angulum D, &  muent 0 arcu A D,eruatur tertius arcus BD : Atque hinc rurfus, per i praxim pro- 
bUmatk /. triangul.fphar, ex m u  AB,angtdum reäum D,fubtendem ,&(trcu inuento B D , repcriatur angulus oppofitus

•• X 4  BAD:

Quando 
dati duoar 
cus funt 
imquales, 

neuter 
eorum qua 
drans. 
a Propof 67 
triag.jpht.

Perfoks f i
nus, quan
do duo ar
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funt im -  
quales, 
neuter eorU 
quadrant.



duo ¡treta
d u tiftm t
aquaUi.

B/4D: Nfi non,per 1.praximproblmatii S. trumg.Jphar. ex dato arcu ACyreclum angulum D ,fubtendtnte,&arcu inuento 
ADitruaturtertius arcus CD'yquiveladditusarcuiinuentQBD,velexeofubtraäusj (  prout arcus ADyCadit intra,velextu  
triangulum) dabit quafitum arcum BC,

DEI NDE inueßigetur per ¡.praxim problematis i. triang. Jpbar. ex  dato arcu A C ,reäum angulum D , fubtendente^ 
inuento arca CDyangulus oppoßtus CAD: qui ángulo BAD,admnclusyVelab eo demptus, (p o u t arcus AD, intra triangu  ̂

lum,aut extra cadit)  exhtbebit quafitum angulum BAC. Deni^per problema 5, triang.jpbar. ex arcu inuento AD,&inuen. 
to ángulo adiacente CAD,reperiatur angulm alter ACD : qui eritexquaßtis alter , ß arcus A D , intra triangulum cada, ß  
Vtro cadit extra,detrabendm erit ex duobus reäis,vt reliquus fia t alter angulm qunfitm ACB,

^^datorü Q V O D  fi alter datorum arcuum fit quadransjfi quidem AB,quadrans fuerit,erit quoque BD,quadrans, 
arcHum efi ^  ̂ ngulus BAD ,rcdus,nec noa B,polus arcus A D ,ac proinde arcus AD,cognofcetur ex dato ángulo B. Atqj
quadrans. itacognitisarcubusA D ,B D ,& angulore¿to BAD,reIiquainuen!cmus,vtprius.Parirationc,iì AC,fucrit qua.

drans,erit quoque CD,quadrans,& angulus CAI),redus,nec non C,polus arcus A D jatquc adeo inuentus ar
cus AD,notum  faciet angulum fuum A C D ; qui vnus crit ex quælîcis,fi arcus AD,intra triàngulum cadit: fi ve
ro cadit extra,idem ex duobus redis detradus relinquet quæiitum anguhim A C B . Inuentis autem tanta facili
tate angulis C A D ,A C D ,&  arcu CD.reperientur cætera,vt prius,

SIN Tiam datiduoarcusA B,A C,æqualcs. Secabit arcus A D ,&  bafim B C ,&  
angulum A,bifariam, angulique B, C,æquales erunt ; atq; ita iriquirendus erit tan
tum angulus BAC,cum  arcu BC. Inquiratur ergo,per protlemai 5. triang. fphær.ex 
dato arcu A B , redum angulum D , fubtcn dente, &  dato ángulo B , angulus B A D  ; 
qui duplicatus oflferet totum quæfitum BAC. Ruriìis,pcr problema 2.triang.Îphær. 
ex arcu AB.angulum redum D , fubtendente, &  inuento angiilo B A D , reperiatur 
arcus oppofitus BD: qui duplicatus totum quæfitum BC,dabit.

Verfolosfi.
nus. quan- PER folosfiinusfic. Per problema 2. triang. jpbar. inueniatur ex datoarcu AByangulum reäum D, fubtendente &  d<u 
do dati duo to angulo B,arcus oppofitus AD: Atque bine per t. praxim problematis S. triang. fpbar. ex datoarcu AB reäum angulum D, 

fubtendente,& inuento arcu AD,reperiatur tertius arcus BD, qui duplicatus totum quafitum BC,exbìbebit. Perproblm* 
*(jua s. ^.'triangul.fiihar. inueßigetur ex inuento arcu B D , & dato  angulo B , adiacente angulus BAD, arcui BD, oppofitus,

Jiic enim duplicata dabit totum BAC,quem defideramus*

C  Æ T  E  R. V  M , vt facilius problema ilIud,quod maxime optamus,præfertim in Iphæricis triangulis,in
ucnire poíTimuSjConfecimus hic indicem omnium problematum ad calculum neceifariorum: quibus quidem 
numéros pr^fiximus,quiindicent,quem ordinem quodlibetinter problemata,quor.m praxes proxime expo- 
fuimusjobtineat; quemadmodum &  fupra problematibus ipfis in margine adicripfimus propofiriones,& pro- 

blemata.in quibus praxes demonftrantur in noftris triaçgulis redilincis, &iphæricis. Quanquam autem 
in indice triangulorum fphæricorum redangulorumproponantur tantum finguláín fingulis 

problematibus inuenienda: ijs tamen inuentis, pleraque eriam alia in eif
dem reperiuntur, vt ex fuperioribus liquet.

IN-



INDEX P R O B L E M A T V M , ET
P R A X I V M  T R I A N G V L O R V M .

Ï N  T R I A N G V L I S  R E C T I L I N E I S  
R . E C T À N G V L I S .

Inuenitur.
Latus circa angulum rcd u m  vtrilibet angulorüm ácutorum  oppofitum î ex latere re

d u m  angulum iubtendentcj&alcerutro acutorum angulorum.
Latus angulo red o  oppofitum, &  alterutrum duorum  circa cundem  redum  angulum i 

e x  altero latere circaangulum  rcd u m ,&  vno acutorum angulorum.
V terque angulus acutus,&  alterutrum duorum latcrum  circa angulum redum  ; ex late- 

re angulum red u m  rubtendentej& altero latere circaeundem  redum  angulum.
V terque angulus acutus,&  latus red o  angulo oppoíÍtumj ex duobus lateribus circa eun

dem  angulum redum .

Í N  T R I A N G V L I S  R E C T I L I N E I S  N O N
R E C T A N G V L I S .

Inueniuntur.
10. D u o  latera; c x  omnibus angulis, &  reliquo latere. 
j i .  O m nes anguli : ex omnibus lateribus.
11. V nu m latus,&  duo anguli illi adiacentes » ex reliquis duobus lateribus, & reliquo ángu

lo ab ipfis comprehíiníb;
Ì5. D u o  a n g u l i , v n u m  latus vni eorum  oppofitum i ex rcliquis duobus lateribus,&  reliquó 

angulo,qui vni eorum  opponitur.

I N  T R I A N G V L I S  S P H Æ R I C I S
R E C T A N G V L I S .

Inuenitur arcus angulo re£to oppofitus;
* Ex arcu circa red u m  angulum, Se angulo ei oppofito.

12. E x  arcu circa angulum red u m ,&  angulo ei adiacente.
7 . E x vtroque arcu circa angulum redum .

E x vtroque angulo non redo.

Inuenitur arcus circa añgíilum redum.
í .  E x arcu red u m  angulum fubtendente,& angulo,qui quæfito arcui opponirur. 
14 . E x arcu red u m  angulum fiibtendente,& angulo,qui quæfito arcui adiacet.
8. E x arcu angulum redum  fubtendente, &  altero arcu circa angulum redum . 
10. E x altero arcu circa red u m  angulum ,& angulo ei oppofito.

E x  altero arcu circa angulum redum , &  angulo ei adiacente.
4.^ E xvtroqueangulo n o n red o .

Inuc-



I N D E X .

I.

*î-
II.

î*

4 ,

Inuenitur angulus n on rcûus.
E x arcu rc â u m  angulum  rubtendcntej& arcu circa angulum rcâum ,qui quarfitoangu, 

lo opponitur.
E x  arcu angulum redum  fubtcndente,&  arcu circa angulum  rcd um ,qui quæiîto ángu

lo adiacet.
E x  arcu rcd iim  angulum Îubtcndentc,& altero angulo non red o.
E x  vtroque arcu circaangulum redum .
E x  arcu circa red u m  angulum, qui angulo quxiito opponitur, &  altero angulo non re

d o  illirarcui adiacente «
E x arcu circa angulum rcdum ,qui angulô quaûto adiacet, &  altero angulo non red o  il- 

liarcuioppoiito.

I N  T R I A N G V L I S  S P H Æ R I C I S
N O N  R E C T A N G V L I S .

Inueniuntur,
17. O m ncs tres arcus; ex  omnibus tribus angulis. ; 
j8. O m nestres anguli ic x  omnibus tribus arcubus.
i^. Vnus arcus,&  duo anguli illi adiaccntes ; cx  aliis duobus arcubus, &  reliquo angulo ab i- 

piìs com prchcnfo.
10 . D u o  arcus,& ahgulus ab ipiìs com prchcnfusìcx reliquo argu,& aliis duobus angulis huic 

arcui adiacentibus.
^  ir . D uoarcusj& vn usangulusvnicorum  oppoiìtus; ex reliquo arcu aliis duobus angu

lis,quorum  vni h ic arcus opponitur : ii m odo conilet fpecies arcus alteri angulo dato 
oppoiiti.

^ 1 1 .  D uoan guli,& vnusarcusvnieorum oppoiìtus;'exreliquoangulo, &  aliis duobus arcu
bus,quorum vni hic angulus opponiturdi m odo conitct ipccics anguli alteri arcui da
to oppoiici.

VERVMbuncInäicembngecUritudigeßimm in Lemmate ss* if AflroUbii: vbt etiam f i x  ytis quodlihetfrt- 
blemaJphtrieorum triangulorum äfßluimm»

hicßnüßfnoßrorumtriangulorum^mquibusommaeavideôrejjecomplexuí, qû eaa 
edculum ipforum requiruntur. H'u ergo,benigne LeSÌor, intere afruerefeliciter, dum tres íntegros li
bros triangulorumfpharicorumMenelaij cum duobmFrâncifiiMaurolycijin quibus multoplura, quam 
hic À nobk explanataß n t  ̂¿r quidem ftitu iucundißimaj continentur JUrioribu-s demonßrationibm il- 
iußratosin lucem,Deo noßr'u cœptu benefauentejprodireßnamu^.

%

. ¿ ¿ F I N I S  T R I A N G V L O R V M
• S P H Æ R I C O R V M .
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