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FORMMATIO NVMERORVM

Pracedentss T abellg .

tinuam additionem .

! nem. Velexduabusradicibus.
Paresabinario , & per binarij femper additionem;
| uel duplicandoradices.-
Trianguli primi, per continuatam radicoim accumu-
 lationem. Siue multiplicando aggregatum collateralis radicis &
unitatis in dimidium multitudinis radicum .

Quadrati primi ex ductu radicum in fe , uel ex aggregatione fuccef-
fina imparium ab unitate. Vel ex coniunctione trianguli collatera
lis cil pracedenti, uel multiplicando aggregati collateralis imparis
& unitatis in dimid inm radicis. )

Parte altera longiores exduétu collateralis radicis in radicem imme-

diaté preecedentem : fiue ex aggregatione continuata pariums: fiue
exduplato triangulo precedent: : fiue ex pracedenti quadrato cum
~ {uaradice. : ' v
Pentagoni primi ex coniunétione collateralis quadrati cum triangu-
lo precedenti. ' v ‘
Hexagoni primi ex quadrato collaterali,duploq; precedétis trianguliz
Vel ex penragono coll. dictoq; triangulo : Vel ex ductu radicum
inimpares: Vel ex quadrato cum parte altera lungiori.

_Pyramides triangule prim¢ ex fucceflina triangulorum aggregatione..

Similiter pyramides quadratg ex quadratorum . Pyramides pentago-
nie ex pentagonorum; pyramides hexagong ex hexagonorum acerue

conftruuntur.
Item pyramides quadrare prime fiunt ex coniun&ione collateralis py

R

ramidis triangula: cum Pra:cedemi Vv

Pyramides pentagonz prime ex collaterali quadrata pyramide cum

recedenti triangula pyramide. v
Pyramides hexagon primz ex quadrata pyramide collaterali cum du
lo precedentis triangule pyramidis . Vel ex pentagona pyramide
collarerali,& triangula pyramide precedenti.
Colume nprima fiunt exdudu fuarum fuperficiernm in radices : ut
puta triangula ex radice in triangulos: & ficde cereris.

Item columnz triangule prime funt zquales. pyramidibus pentago.

nis -

1 A Dp1cEs formanturab unitate,& per unitatis con

%o Impares ab unitate, per binarij continuam additio=

b
nis E;ri'mis, ﬁn{rul‘aelﬁnguli's .- Quod notatudignum eft; ‘
Columnz qua
* quadratos. 3 .
Siue ex columna triangula collaterali & prazcedenti cii fuo triangulo

Vel ex pyramide hexagona prima cum pyramide quadrata pracedéd.

Vel ex aggregatione unius, deinde bincrum, deinde tiinm , deinde -

'qdatuor , & fic deinceps imparium .

Item columne pentagona prime fient ex cubo collaterali cum colum-
na triangnla & triangulio prz&cedentibus .

i

Columnz hexagone prime item ex columna pentagona collateralici# -

o .
recedenti triangula columna & {uo triangulo.

€ Triangulifecundi fiunt ex triangulo primo pracedenti triplicato cum -

unitate, :
Pro quadratis antem fecundis,quadruplicetur dictus triangulus .
Pro pentagonis quintuplicetur . & fic deinceps pro {equentibus fore
 mis,adieCta unitate. R v .
Item trianguli fecundi fient ex triangulo primo collaterali & quadra-
. toprzcedent. ‘ :
Q}acﬁ‘aﬁ fecundi ex quadrato collaterali & precedenti primis,
Pentagoni fecundi ex pentagono’ collateralt & quadrato pracedenti

primis. '

‘Hexagoni fecundi =quianguli excollaterali hexagono primo cum
- quadrato precedenti . Velex quadrato collaterali & prazcedentide -

partealtera longiore collaterali. Vel ex parte alteralongiore tripli
cato cum unitate. ‘

‘ ‘Heptagoni ex hexagono {ecundo collaterali cam triangulo primo pre

" cedentl. - .

Octogoni ex heptagono di&o collaterali cum triangulo praezcdcnti

rimi ord. Siue {quod notatu dignum eft) ex collaterali"impari in
Fc muldiplicato . : : :

Pyramides fecunde fiunt ex accumulatione continuata fuarum fuper-
ficierum, fcilicet triangule triangulorum, quadrate quadratorum
fecundi ordini & fic deinceps. ‘ ‘ .

Item pyramides fecunde triangule fient ex pyramide triangula prima,
& pracedenti pyramide quadrata. :

Pyramidesautem quadrate fecundg ex pyramide quadrata collaterali
cum pracedenti primi ordinis . '

Pyramides pentagonz {ecundz,ex pyramide pentagona prima,& Pyra..‘

mide quadrata precedenti prima.

Pyramides hexagonz fecundg ex pyramide heﬁagoha prima & pyfa- B

mide

drate prima; fiue cubi,fluntex du&u}adittlin in fuos

Secundi.



E. ,
mide quadrata precedent prima. Et {unt zquaics cubistollatera«
libus, fingule fingulis. quod mirum eft.
Pyramides heptagonz fecunde , ex hexagona pytamide fecunda collas
tefalicum precedent triangula pyramide prima.
Pyramides o&togone fecunds ex heptagona pyramide collaterali cum,
precedenti pyramide triangula prima.
Item unaqueq; dictarum pyramidum fic ex pyramide triangula primi
ordinis multiplicata in numerum laterum , und cum radice col-
laterali. . o
Columneg fecunde fient ex multiplicatione: fuarum fuperficierum in
radices collaterales., triangule {cilicet wiangulorum , quadrata
quadratorum: Etdeinceps fimiliter .
Item omais columna fecundi ordinis, fiet ex columna eiufdem nomi-
nis in primo ordine cum precedenti cubor & quadraro’ coniunéta .
OMNI1$ COLVMNA TRIANGYVLA I'rimacamduplo fui
trianguli, facic tr?zlum {ug pyramidis.
Omnis.cubus cum. {io quadrato & triangulo, facit triplum fug py-
ramidis . ' o
Omnis colimina pentagona prima cum duplo quadrati-collateralis,
facit triplum fu¢ pyramidis. - - oo e
Omnis columna hexagona prima cum fuo hexagono coll.&triangulo,
facit triplum fuz pyramidis. T L : :
Omnis columna triangula fecunda cum coll.quadrato & triangulo pri
mis , facit triplum {ug pyramidis. . . : ' o
Omnis columna quadrata fecunda cum duplo coll. quadrati primi, fa
cit triplum fue pyramidis. Lol _ o
Omnis columna quadrata fecunda cum duplo coll.quadrati primi, fa-
cit tiiplum fug pyramidis. ' o
Omnis columna pentagona fecunda cum duplo quadrati coll. primi,
& cum trianguloprfa:cedentc primo, facit wiplum {ue pyramidis..
Omnis columna hexagona fecunda cum hexagono {ecundo & impari
 collaterali, facit triplum fuz pyramidis . o :
Item eadem columna cum quadrato & hexagono primis facit triplum
fug pyramidis. ' o o ' ‘ .
Omnis columna feptangula cum hexagono fecundo & impari collate-
ralibus, & cum tiangulo primo precedenti facittiplum fue py-
ramidis . v '
Omnis columna octangula cum hexagono fecundo & impari collate-
ralibus, duploque mianguli precedentis primi, facit triplum fug .
pyramidis. - - '

' &
_ DE SOLIDISREGVLARIBVS.
TrrragsprvM fea Pyramis conftruitur ex unitate,cam quatuor
" radicibus pra:ccdentibus,cum {excuplo trianguli primi, uno retror-
fum intermiflo,accepti : & cum quadruplo pyramidis triangule {e-
cunde prazcedentis . o
Cubus, conftruitur ex unirate cum octo radicibus pracedentibus , cii
duodecuplo trianguli primi, uno retrorfum intermiffo , fumpti s
_cumg; fexcuplo pyramidis quadratz {fecunde precedentis . :
@ Qahedrum conftruitur ex unitate, fecuplo radicis precedentis, ex
" duodecuplo trianguli primi,uno intermiffo,recepti , & ex o&tuplo
pyramidis triangule fecunde preecedentis. Quod femper.exit zqua
?c cubo predidto .’ , o
Icofahedrum conftrnitur ex unitate . ex duodecuplo radicis praceden
tis, ex uigecuplo trianguli primi, no retror{fum omilo,acceptit &
ex uigecuplo pyramidis triangule fecundz precedentis.
Dodecahedrum conftruitur ex unitate, ex uigecuplo radicis fr_mccc{en
tis , ex trigecuplo trianguli primi ; uno retrorfum intercidente, oo~
currentis : & ex duodecuplo pyramidis pentagonz fecunde prace-
dentis .. Quod femper inucnitur zquale Icofahedro dudum meme
rato. . N o
Item cubus,aut o@ahedrum pradictum (funt enim =quales} poteft
 aliter confteui . Nam difpofitus imparibus ab unitate per oxdinem,
-unitas faciet primum Cu{)um prediGum? tres lequentes impares
fecundum ; quinque fequentes .impares tertium ; deindee fe-
ptem fuccedentes quartum ; nouein’.quintum. Et fic deinceps
1n infinitum : impares fub multitudine impari fuccefliue coacer-
nando. . o S
Adhucidem cibus, feu o&tahedrum producetur ex duu imparis col
lateralis in quadratam fecundi generis collateralem . :
Et notandum quod talis cubus {iue oftahedrus femper cft pyramis
triangula fecundi generis in locis imparibusaccepta.
Preterea non omittendum eft, qudd ex fucceffiva coaceruatione taliit

cuborum fiue o&ahedrorum ab unitate per ordinem,conftituuntut -

Quadrati quadratorum ab unitate {eriatim receptorum . Qui qui-
dem quadrati quadratorum , feu bifquadrati producuntur ex quas
dratis primis in fe dudtis. Quod ficut hactenus ignoratum,ita poft-
hac iucundum {citu fiet {peculatiuis ingenijs «

Deniq; cum his , neq; illud fubticebo , quod Tetrahedrum fuperius .
memoratum,eft & cubus mixrus quidam tertij generis , qui confla~
tur ex binis femper proximis cubis primi ordinis , {cilicet collatera=

L&
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¢ ,
li & precedenti. Quemadmodum quadrati fecundi ex duobus qua-
dratis primus,collaterali & precedente coalefcunt. Quod non mi-
nus eratadmirandum . o T '
Hec omnia in tabella premiffa per exempla fingula notefcunt,&
- in prime horum Arithmeticorum libello demonftrantur .

DENVMERO PERFECTO.

Prrrrctvs Numerus producitur ex multiplicatione ultimi in {erie
patiter parium ab unirate difpofitorum, in totum aggregatum ip--
Joruim,dum tamen tale aggregatum fit numerus primus, hoc eft a

nullo,preterquim unitate numeragus . Tales numeért femper inue-
niuntur in ordine triangulo & hexagonori primorum.In hocnume
ro perfecto partes integrant totum , ut oftendit Euclides in ultima

:'Moni. Secunda conditio faciens numerum perfectum eft impari-

tas . undeimpar numerus perfedtior,quam par:quoniam affinicat@

- habet cum Monade genitrice numerorim,qug reprefentat Deum,
- Mundum , Naturam , Solem,& quidquid unicum eft. Tertia Con
- ditjo,eft poteftas . Vodeimpares numeri, quorum poteftas & offi-

cium eft formare numeros quadratos, perfectiores funt paribus,
qui formant parte altera longiores . Rurfum hexagoni ¢quiangu li

- funt perfetiores, quam impares communes: quoniam formantcu
“bos. Quarta conditio,eft forma. Vnde numeri ¢quilateri perfe-

&tores , quim non gquilateri, Sic quadratus perfectior,quam al-
tera parte longior . Et cubus perfectior,quam {olidus non equilate-
rus. Item Hexagonus gquiangulus perfectior quam hexagonus pri
mus. Vnde prima conditio frivolaeft : quoniam nuda & expers
eft ceterarum fruétuofiorum qualitatum. Verum hec difcuffio po
fita eft in poftremo problematum Mechanicorum . ‘
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MAVROLYCI ABBATIS
MESSANENSIS -
MATHEMATICTL,

Arithmeticorum LiberPrimus..

PROLOGOMENA.
81U M Euclides agat de planss , [olidsi,
8 gquadratis, cubisg; mumerss : De ceteris
5REA, alterinfinods formis, vt triangulis; pen-
tagonts , bexagoms &/ fequentibus tam [uperficia-
libus, qwém folidss ; neque apud noftros, neq; apud
Grecos(quem [eiam )fatss [eripfit guif!finw:mc zpﬁ

Pythagoras, [ine lamblicus,ant Niw}mé/yw,é qui- .
~bus Boctius noffer, qui&guid’ de Arithmetics tra- =

didit, mutuatus eft : lordanns antem,meo quidem
sudicio, melins roique egiffet, fi ab alijs omiffa ple-
i traclafetspotinfquan in vepetendss i, g4 ab

Enclide [aris fuerant demonfirata, frustra infadaffer:

- Nos zgimr'coméimur'm, que [uper bifce numera~
vijs formis, nobis o6CuTTUNL 5 EXPONCTE: multainte-

rim faciliori <via demonflrantes, ¢/ ab alijs antho-
ribsss aut negle6a,aut non animaduerfa Supplentes..
Sed iam & diffinitionibus inchoantes relqua com— .

- modius eXCqUEnUT o




Yriangali. Ruadran,
5o o °°°z¢ DIFFINITIONES.
°© o0 Unitas ¢&ft principinm o constitutrix omninm numerovum,
Py °Z°o E g g 39 conﬂitums‘.zzutem‘z'mpriﬂmfeipfam,. Omnis igitxrr numerus
o o o -auteftvnitas,quz refpondet punéto : quami pun&um non
o loo o o Dabetpartemin continuis, ficut vnitas in difcretis. Auteft
0c looo o 1117¢;11'1s,.q§n re.fponf:let linea. Aut fuperficialis,qui refpondet
©0 00 loo 036 fnperﬁc}cx..AuF (olidus quifolidum in geometricis imitatur
60000000 Poft vnitatem itaque primus linearium numerorum eft Bina
R rius: ficutlinea finita duo extrema fortitur. Primus fuperfi- -
° 00000 ¢iglinm ternarius : ficat Trizngnlum figurarum geomeotri-
©0 00000  amp prima eft. Primus folidorum quaternarius? quoniam
" 6000000 g 0 0002f ,vramis triangula in numeiis,ficut eadem in céntinuis {oli-
0000

00000 [0000O

Pentagoni  Hexagoni
Tetragonicis
® [ ]
(s} e}
£ e 9 6 o <
L2 ] L IR

%5 o trigula cx aggregatione trianguldrum ab vnitate perordiné

0% %% o"g"’z o ﬁ;mpto‘mm fab ricatu r.Sumhtcr 8 Pyramis quadrata, ex cu-.
8080¢ cos 6o mulo qmdmwm11.1.:'Peqmgo11.av,ch'1:ag9norutn‘:& I:x:'».gon’a,A

000 665 e tazonorum ab vnitate continuatim {fumprorum erigetur,

8205 oo s e, &duplexerirhexagona Pyramis,‘{cﬂ}cct 3 fuisfinga-
Beves oo sl ThexIZONis conftruéte. Columna verd triangula ex dudtu

Peses oeas o adicsinfuum tiangulum. Quadrdta qur cubus vocatur,

o o 0 o o exdndaradics in funm quadratum. Pentagona,ex dudtu ra

’ ' ooZoo - dicisin Pentagonum.Et hexagona vermufque {peciei ex radice:

2  ARITHMETICORVM

dis prima eft.Sicutigitur monas piicto: ita dias linex: Trias’
{uperficiei, ac teras folido aflinulatur. Linearium numero-,
rum, Par eft qué Binarins metitur. Impar vero,qui pari vni-
tatem addit, vel minuit.Superficialivm autem primi generis

numerorum,alij trianguli funt; Alij quadrari, Alij pentago- -

- ni, Alij Hexagoni, & Hexagonorum , alij Tetragonici. alij’
Aequianguli,a forma {cilicer,in qua dif] Ponunrur,n’umeroc’i;.
angulorym aut laterum'vocari.Radices numerorum funt g

-ab vaitate, & fecundum vniratis cremérum fuccefliue accre~

{cunt. Triangulus numerus eft,in primio genere,q ex aggrega’
tione radicum ab vnitate acceprarum.conftitutus trianguld:
formam acquiric. Quadratus autem,qui ex radicein fe du@a
procreatur. Pentagonus verd, qui ex quadrato, & triangulo’
_ pracedenti coniunclis quinque lateram acq uitit figuram.He
xagonus tandem,qui'pentagono adhuc trianguld adiungens,.
extum lucrifacit latus Fle itaque figura ex rriangulis,& qua
* dratis compaginantur.Nam Hexagonus zquiangulus ex voz«
tate & {ex multiplicato triangulo confiraitur. Ex his fuperfi-
cialibus formis totidem Pyramides,totidemque coling confi,
ciuntur ; qui folidi numeri merito vocantur, Nam Pyramis’

. - m

Ve Radices,
Dares.
FPICT Lwpares.

ok » 9
w

.0 §
12,0

4.0
16,13,
o»lsd,,

b s

1 3 Hesagonk aquiangali,

_ ~LIBER PRIMVS. - :
in hexagonum multiplicata procreabitur. Sunt & numeri

- ate " °
- parte altera longiores, quorum quilibet fit ex duct collates o/ @
ralis radicis in precedentem. His ita fe habétibus,dicendum o * o
eft de corum Bropnctaubus& colligantijs. .
) ®
Scuorrvm. , . 0% %
Ab his propagantur quincuplices Pyramides, & totuplices columns, 0°0% ®6%0Ce"
_ in quibus omnibus pofitio vnitatum , aur wiangularem, aut tera= ® €, O @ 8 0
- gonam feruat formam., Sed hexagonus aquilaterus hic reponi di-  J@ o 0 8 o 0
gnus eft vifus,propter colligantiam, quam cum primo hoc genere. " 0°0 ey 0”0 _®
" formarum {eruar : Reponetur & in fecundo,mox genere, quando- s 00000
quitdem conftruitur ex centrali vnitate , & ex riangulo in laterum S e .
. numerum duflo,hoc eft fexcup'icato:& ipfius tam pyramis, quim 180 ‘
-colnmna femper habet pro axe linearem numerum , fiue radicem 00 ooo
collateralem ex centralibus fcilicet vnitatibus fuperficierum com- = ®,04° O @
pofitam . Que omnia hic in tabella per numerarios charateres, D e % e 0
tam ad diffinitionum, quim ad demonitrandorum exempla exara- * . 00 o* * %
bimus, ab vnitate vque ad denarium procedere contenti. ‘0l a2e?
B e 0,80 0 0
' o ) : ® 0 @ .
o S ' SN oooeooo
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4 AMTHMETICOR'VM‘ N
"PROPOSITIO
PRIMA.

Vor wnitates habesr numerus quilibet , totum in ordine
radicum locum fortitur. £t € contrario,. quetum in radici
bus locum obtinet quinis numerus, tot quogue compleltitur unis
tates. Nam radices ab vnitate exordium capientes per fin-
gulos locos fingulas acquirunt vaitates . Quapropter mille-
narius numerns , quoniam ex mille conftar vnitatibus,
millefimus eft in ordine radicum:. Et vigiﬂim numerus,
qui millefimum in radicibus locum fortitur, mille compre-
hendetvnitates, hoc eft millenarinsipfc numerus erit.Et hoc
eftquod proponitur demonftrandum. '

Owmnis datus numerns inuenitur in ordine vadicum,. Efto
- datus numerus a.quicunque fit,aio quod a.numerus inneni-

turin ordine radicum omnino: Habeat enim a. quotuis
vnitates , vtputa mille. jam enim per precedentem 2. nu-

“ merus millefimum obtinebitin radicibus locum. Quéd eft

propofitum . '
adices [ingule duplicate conflitnunt pares fingulos: per.
ordinen . Nam talia dupla menfurantur 3 binario =

‘quandoquidem per binarium multiplicantur : & ideo per

diffinitionem funtipfi pares nameri;quorum primus femel,
{ecundus bis , tertius ter ; & fic deinceps 4 binario menfu-
rantur. X

' Jmpares ab vnitate per binarij appofitionem fucceffine

fiunto. . Nam vnitas binario appofita, pe differen. facit

-imparem , {cilicet ternarium: Sed per przmiffam pares

numeri propagantur 3 binario. per binarij crementum :
& per differen. impares addunt paribus finguli {ingu -
lis vnitatem : Igitar impares propagabuntur i ternario
peridem binarij crementum (vt finguli fingulos impares

 vhitate femper excedant.) Quod eft propofitum .

{n ordine vadicumimpares ¢ pares alternatim ¢ invicens
[fuccedunt..  Nam, per premiffam , impares ab vnitate per
binarium crefennt ; quo fit vt in radicibus, vnitas, & vno-

femper intermiflo numero, fequétes fint impares: per antep-

miflam verd, pares & binario per binarium crefcuntyquare in.

radicibus binarius,& vno femper intermiflo;fequentes fune-

pares. Sic ergo fit,vtimpares,in imparibus,pares femper in
: ) , locis
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focis , paribus radicum inueniantur alternatim, ficutpro-
ponitur. :

Omnis vadix cum vadice pracedenti, facit [ibi collateralen
imparem:cum fequenti verd fequentem . Nam binarius cum
vnitate facit ternarium : cum ternario autem iunctus, facit
binario maiorem:8¢ ideo imparem fequentem fcilicet s.per
quartam premiffam.Rurfus, cim ternarius coniunctus enm

binario, faciat quinarium, imparem fibi collateralem : Iam-

idem cum quaternario radice fequenti faciet binario maio-
rem,hoc eft,imparem fequentem, per quartam precedérem,
qui feptenarius eft . Eodemc’;_ne’ modo in infinitum , ficut
propofitio concludir .

Ommis radix multiplicata inradicem fequentem,produtit du-
plum trianguli [ibi collateralss. Exempli gratia, ducarur
quaternarius in fequentem radicem, {cilicet quinarium : &

P
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producuntur 20. Aio,quod 20.duplus eftad triangulum ipfi 2= ———3

quaternario collateralem..

Sumantur enim ab vaitate ad 3——— ——2

quaternarium radices:quibus applicentur totidem & ordine 4————— ~—g

prepoftero ab vnitate radices, fingule fingulis : ficenim fiet
vt crefcentes cum decrefcentibus finguli fingulis coniuncti
numeri faciant quatuor fummas zquales : hoc eft quatnor
quinarios.quare earum aggregatim erit planus numerus,qui
fit ex du@u quaternarij In quinarium.:& idcirco 20. erit
talis planus . Duplusautem eft planus ipfead triangulum

quaternarij : quandoquidem, per diff.alis triangulus eftag-

gregatum vnius dictorum ordinum : quod eft dimidium
plani: Igitur 20. duplus erit ad triangulum quarernarij.
Et fimiliter in omnt cafu id quod proponitur demon-
Grabimus. , )

Omanis triangulus duplicatus, efficit numerum parte altera
longiorem [equentem . Exempli gratia, triangulus quarti
loci,eft denarius. Aio,quod 1o.duplicatus efficit parte altera
longiorem quinti loci. Nam per diff. talis parte alrera
longior producitur ex radice collaterali in precedentem :
feilicetex 5.in 4. Sed per premiffam ex dutu 4.in 5. fic
duplum trianguli quarei: Ergo tale duplum =qualeeft,

parte altera longiori quinti loci. quod eft propofitum .

Omuis quadvatus cum vadice fua coniunébus,conficit fequen-
tem parte cltera longiorem . Exempli gratia, quadratus

9
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quart loci eft 16. ciufque radix 4. Aio,quod fexdecim cum 4 < Loy~

quatuot conficit parte altera longiorem quintiloci.
p gloti
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6 ARITHMETICORVM
Nam per diffinitionem 4. mulriplicatus in 4. producit
quadratum fuum {cilicet 16. Etidem 4.ductus in 5. fequen-
tem radicé, producit partealtera [5giorem quintusm,{cificet
20.Sed talia duo produdta differunt quaternario : quoniam
multiplicantes differunt vnitate. Igitar16.cum s.efficic 20,
hoc eft,quadratus cum radice parte altera longiorem quin=
tum. quod fuit demonfirandum. »
10t Omiis parte altera longior cum radice collaterali coninnétus,
conflat collateralem quadvatum.. Exempli gratia:Partealtera

420 longior quinti loci eft 20. Aio,quod 2o.cum j. facit quadra-
] | rum quintum.  Nam, per diffi.talis parte altera longior fit
§m—2§" ex 4.in 5.di¢us vero quadratus fitex s.infe. Sed talia pro-

dud@a differunt quinario multiplicante: quoniam multipli-
cati differunt vnitate, Igitur 20, cum quinario conficit reli-
quum produdtum,fcilicet quadratum quinarij: quod fuit
demonfirandum . L R -

118 Qmnis triangulas cum precedensi triangnlo coniuniing per
ficit quadrazum fibi collareralem.. Exempligratia: Triangulus
quintus fcilicet 1§, cum triangulo precedenti fcilicetr 10.

2 5 perficitquadratum quintum. Nam, 1 5. perdiff. rrianguli
conftat ex precedenti A & radice 5.lgitur aggregatum tali
duorum triangulorum céftat ex tali radice,& duplo A" pra-
cedentis,hoceft,ex 5. & duplo i‘pﬁus 10.- Sed duplum ipfius
trianguli re.per antepremiffam eft parte altera l6gior quin-
tus: Ergo dictum triangulorum aggregarum,zqualeeritag-
gregato ex parte altera longiore quinto, & exradice quinta.
Per prazcedentem autem, parte altera longior quintus cum
radice §* conflatquintum quadratum: Igicur diGum trian-
gulorum1 5. & 10. aggregatum, perficit Quadratum quin.
tum: quod eft propofitum . - .

122 Ommir guadraties cum vadice (ua, & cum vadice fequenti con-

‘ mj“""’"lo

LI?}!S v

.  innltus,confimmat quadratum fequentem, . Exempli gratia:
' Quidratus quart: loci {cilicet 16. cum radice fua fcilicer 4.
167 & cum radice fequenti §.compofitus,confummat quadratd

20 % 2§ fequentis loci {cilicet 25, Nam per nonam przcedentem,
Ly quadrarus quartus cum radice fua coniuctus, efficit quin-
59 tum parte altera longiorem: per decimam verd praemiﬂﬁm,
quintus parte altera longior conflet iunétus cum quinta ra-

_ dice, quintum quadratum . Igitur quartus. quadratus cum

- 4* & ¢ radicibus acceprus conficit (%, quintum : ficut

‘ proponitur. \ o
il ' ' . _ Omnis

e g
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L Qwnis quadratns cwm impari [equente coninntbns,conflivuit 13

" quadyatum fequenters, . Exempli gratia: Quartus quadra-

tus {cilicet 1 6.cum impare quinti loci,{cilicet cum 9. coniun

Qus, efficiet quintum quadratum . Nam per fextam pra-

miffarum , radix quarta cum quinta componunt imparem 16 25
‘quintum : cumdue per precedentem, quadratus quartus, 4} }
cum quarta & quinta radicibus , pariter fumprus, efficiat 9

: quadmtum quintum, fequimr ;v idem quadratus quartus

cum impare quinto,hoc eft 16.cum g.conftituat quadratum
quintum fcilicet 2 5. fictit concludit propofitio . |

Osmnis quadrains cusm duplo fise vadicis o Unitate coninn- 14%
&us conflrisit quadvatum [equentem.  Exempli gratia:Quar-

tus quadratus {cilicet 1 6. cum duplo fue radicis, hoc eft, _ 16
cum 8. & vnitate coniunétus efficit quadratum fequenteny. 4 Lo % ,
Nam per 3* huius , duplus radicis quartz, eft par quinti 4 ° 5
loci:cui fi addatur vnitas, fit per diffimpar quintus. Igitur , 1)

talis duplus cum vnitate,eft impar quintus.Verim,per pre-
cedentem,quartus quadratus cum quinto impare conftituit
O {equentem.Igitur & quartus quadratus cum dicto duplo
& vnitate coniunétus : hoc eft, 16.cum 8.& 1.conftruit qua-
dratum quintum fcilicet 2 5.quod eft propofitum.
Ex aggregatione upavium numererumn ab vnitate per ovdi- 15*
nem fucceffiud [umptorum , conStruuntur quadrati numeri con-
tinnati ab vnitate , ipfisq imparibus collatevales.  Nam per
antepremiflam , vnitas imprimis cum impari fequente fa- 1
citquadratum fequentem {ailicet, 4. Etipfe 4. quadratus 3}4 9 ,
fecundus, cum impari tertio {cilicet 5. facit quadratum § — }16 :
tertium, {cilicet 9.ItemJue 9. quadratus tertius cum impari 7 ———-= . 2§
quarto {cilicer 7. facicquadrarum quartum, fcilicet 16. & 9
fic deinceps in infinitum , femper 13? repetita propefitum
“demonftratur.. S
Cuimis Tentagonsts conflituitur ex triangulo ¢ parte altera | g
longiore collateralibus coninnéts . Nam per diffinitionem .

ipfe, exempli gratia , pentagonus quartus,22. fitex (°4° 12 61‘
& AP tertio coniundlis,hoceft ex 16.& 6.Sed peryo® huius, 4 : 2t
partealtera longior quartus, fcilicet 12. cum radice quarta,

{cilicet 4.conficit (¥ quartum.Et per diffrianguli,triangu-  10——6J

~ lus quartus conflarex A 3° & ex radice quarta. Igitur &

Pentagonus quartus conftituetar ex parte altera longiore
quaro,fcilicet 12.& ex A quarto {cilicet 10. ficut proponi-
tt demonflrandum. - _ -

: : V 4  Ommnis
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3 ARITHMETICORVM

Otnnis item pentagonus conStruitur ex triplo pracedentis tri-
anguli, ¢ ex collaterali radice,coninnétis. Exempli gratia:pen-
tagonus quartus. {cilicet 22. firex uiplo tertj A" Jcilicet ex
18.8¢ ex radice 4* 4. Nam per diffinitionem, pentagonus
quartus fcilicet 22.fit ex A precedenti tertio & ex quadrato
quarto. Quadratus autem quartus feilicet 16.per 11* huius,
conftat ex Al rertio 6. & ex A°quarto 10.conlunclis: 8 A”
quarras ex diff A" conftat ex A tertio , & ex radice 4* con-
fun&is.Igitur & Pentagonus 4° conftabitex tribus triangulis
tertijs, & ex radice quarta:quod eft propofitum. Velfic:qm
per precedentem , Pentagonus 4° conftabat ex parte altera
longiore quarti loci, & ex A quarto = & per 8°-huius, parte
altera longior 4° 2quinalet duebus triangulis tertijs : & A
quartus zquinalet A 3° 8radici quartz:iam & pentagonus
4° zquinalebit tribus A% tertijs & radici 4= quod ¢ft pro-
pofitum.. ‘

" Omnis hexagonus primus conflat ex pracedenti triangulo, &
infuper ex ijs omnibus, ex quibus collateralis pentagonns confta
re oftenfus eff . Nam, cum per diﬁ”tnitioucm pentagonus;
vni cum pracedenti triangulo conflituat collateralem hexa-
gonum , {equitur vt hexagonus ipfe conftet ex dicto jam tri-
-angulo, & ex iis imul,ex quibus per duas precedentes, con-
fiare oftenfus. eft Pentagonus. ~ Sicut proportio prefens
concludit. - o

Omnis -hexagonus fit ex quadrato collaterali; duplog, prace-
dentis trianguli. Exépligratia, hexagonus primus quarti loci
{cilicer28.fic ex quadrato quarto,fcilicet 16.{& duplo prace-
dentis trianguli, {cilicet 6. Nam per diﬁini.hexagonus con-
fint ex pentagono collaterali, & ex pracedenti A°. Pentago-
nus autem ex quadrato, & ex pracedenti triangulo. Igitur
hexagonus conftabit ex quadrato, & ex duobus pr:ecede’ntib..
triangulis:quod eft-propofitum.

Gwnis radix dubta inmparem collateralem producit bexago-
num primum collaterzlem.  Exempli gratia: radix quarra fci~
licet 4.multiplicans quartum imparem,{cilicet 7.facit colla-
teralem hexagonum primum,fcilicet 28. Nam radix 4.in
fe dudia,facit quadratum 4° {cilicer16. Et cadem radix 4. in:
pracedentem radicem feilicet 3.dudafacitper 7* huius, du-

plum trianguli tertij, {cilicer 6. “Sed per precedentem, tale
guli perficiunt fimul hexagonum-

[¥%cam daplo talis triang

primum 4'loci.Ergo radix 4.dudta in {e,& dudain:z.hoc et

ducta

§
i
¥
i

LIBER PRIMVS.

duéta in 7. 4% imparem,per6* huius, procreabit hexagonum
primum 4tlocijquodeftpropofitum. - '

 Siex radicibus ab unitate difpofitis fumantur tres,vel guing;
wel feptem , vel fub quanis impari multitudine ab vnitate conti-
nuati numeri : tunc illorum aggregatum equale evit ei, qui fit ex
duétu medij in poftremum.  Exempli gratia:capiantur{eptem
radices fic 1. 2. 3. 4. §. 6. 7.quorum medius eft 4” {cilicet 4.
Ajo igitur,@ horum 7. numerorum aggregatum aquale ey
ei quod fit ex multiplicatione medij {cilicet 4.in poftremum
fcilicet 7. fic oftenditur. Affocientur propofitis radicibus
totidem finguli fingulis @quales, fed ordine prepoftero,ap-
plicati numeri : {ic fiet, vt crementa decrethétis compenfata
faciant combinationes fingulas 2quales: vtque bini medij ab
extremis @quidiftantes {cilicet 4.-& 4. fint inuicem &quales.
Quare congeries totalis amborum ordinum erit planus nu-
merus, qui fit ex duétu o&tonarij in feptenarium : que funt
latera plani. Igitur & fumma vnius ordinis,que dimidid eft
totalis cumuli producetur ex 4. in 7. hoc eftex medio nume-
rorum in poftremum. Qued fuit demonftrandum.,

Omis vadix media inser vnitatem ¢y imparem in ordine rd-
dicum,multiplicata in talem imparem, producit triangnlum im-
paris eiufdem collateralem. = Exempli gratia, capiantur, ficut
in pracedenti, quotuis imparis mult radices ab vnitate c6~
tinuate 1.2.3:4.5.6.7. feptem {cilicet. Aio,qudd in his radix
zqualiter remotaab vnitate & impari : vt 2. qui zquidiftat
ab vno,&a 3.multiplicata in 3. producit collateralem ipfius
3. tiangulum. Nam, fcr. precedentem, 2.qui mediuseft

ipforam r.2.4. trium fcilicet ab vnitareradicum, ductus in-

poftremum, {cilicet 3. producit aggregatum ipforumi. 2.3.

Sed raleaggregatum, per diffinitionem,eft triangulus collate-
ralis poftreme radicis3.Igitur 2.ductus in 3.producit A'col
lateralem ipfius imparis {cilicet 6.quod eft propofitum. item
3.radix que remota ab vnitate,8 a quinario duéta i quings,
producit 1 s.triangulum. {.collateralem quinarij : quia.f.per
precedentem procreat aggregatum ex ipfis 1. 2.3.4. 5. quod
efl ipfe triangulus, ficut proponitur.  Adhuc 4. radix 2qué
diftans ab vaitate &3 7. in 7. ipfum multiplicata generat 28.
A% fcollateralé ipfius feptenarij: quandoquidem per prece-
dentem,producitaggrauatum ex ipfis I. 2. 3. 4.§.6.7.ipfum
videlicet rriangulum.Et fic deinceps,arguende per preceden~
tem, & per diff.trianguli confirmatur propofitum. :

Hexa-
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1o ARITHMETICORVM
23" . Hexagout primi ab, sunitate "con-z‘z‘mmté’pek ordiness, (unt ¢r
titanguli muineri locoywny, impariums .| «:Nam perac? huius,
- radices fingule in fingulos impares multiplicate, producunt
per ofdinem hexagonosipfos. At per prxcedcn,tem,mdices
fingule in ingulos item impares duckg,procreant triangulos
imparinm collaterales per ordinem .. Igitur& trianguliim-
parium locorum. {unt & hexagoni per ordinem continuatis
ficur demonfirandum proponitur. .o o
. €COROLLARIVM. . .
Vade manifeftum eft, qudd omnis hexagonus tetragoni-
cus clt &c‘triangulu‘s‘-,n‘uméms.»‘ e G
Owmmis numerns perfecins eft hexagonus tetragonicus fine
a primus. Hocnos fic: demonftrabimus. Exponantur ab vni-
tate continuati numeri pariter pares, hoc effin proportione
4 - continua-dupla.a. bs ¢i-d- e. quorum aggregatum fitnu~

»
N
Py

I— merus Pr-im‘us,qui‘ﬁf:ﬁ& ex e, poftremo in f:produca=
L tur g, qui per vitimam noniclemenitorum Euclidis; erit

pumerus perfectus. Ofendendum igitub eft, quod g
hexagonus eft,non 2quiangulus;hoc pacto. Sit ipfius e.
d : duplus ipfe h.Et cunc i abipfo b.fecundo, & abipfo h.
~ dematar primus; {cilicet vaitas, erit per penultimam

L 16 ‘ - noni pradidi, ficut refiduum ipfius b. ad v."n,i.fatem,_v‘ fic.

31 I  refiduum ipfigs h.ad aggregatum ipforuma hcd e Sed
31 refiduum ipfius b.eft vnitas, &.perindezqualis vni_fati H

496 g : Igitur & refiduum ipfius h.zqualeerit aggregatol fo-

ruma b ¢ d ehoceftipfif. . Vertim fiab ipfo h. duplo
ipfius e. & perinde numero pari {ubtrahatur vnitas., ‘fam
fupereft numerus impar  collateralis ipfius e. in -radicibus ¢
Ergo ralis impar eft ipfe f. Quare per 20" huius,e.radix mul-
tiplicansip fum ficollateralem imparem,gencrac hexagonum
{ibi collateralem. Fuitautein tale productum ipfe numerus:
g.omnino igitur & g.numerus hexagonus eft . quod demon<
. firandum fuit, S e .
a5 Owmis numerns peifettus oft triangulus. . Nam per prece-
dentéry, omnis . numerns- perfeftus eft hexagonus primus.
Per corollarium aiitem anteépremifle, omnis hexagonus ta-
lis eft, & triangulus & Igitur & omnis numerus perfedius eft
triangulus, ficut propofitio. ¢oncludit. -+ - SRR
26 Ommis radix fexeuplicata & cum wnitate,cumd, fexcuplo
precedentis viangnli coniunéla, confismmat hexagonism equian-
gulum [equsaten . - Exempli gratia: Sumartar 4.qui quarta

radix

A A 5 v s

|

S

i
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radix eft 3 82 rertius trinngulus,{cilicer b. Ao, quod 4.fexcu-

licatus fcilicet 1 4. cum vnitate, & cum fexeuple ipfivs 6.
P UPLe i

{cilicet 4 6. coniundtus, conficit exagonum =guiangulum
fequentem , {cilicet 61.  Mamirad

cuplum quarts radicis cum fexcuplo tertij A% fimul efi-

ciunt fexcuplum quarti triangnli. Quare vnitas cum fexcu-’

plo4® radicis, & fexcuplo tertij trianguli f mul, fant2qu alia
“aggregato ex vaitate & {excuplo quart trianguli. vertmn rale
aggrauatum, per diffinitionem ipfins hexagoni, confiituit
ipfum hexagonum quintum. Ergo hexagonus quintus con-
fiyuitur ex vnitate,{excuplo radicis quartg,& fexcuplo tertij
Al quod eft propofitum. ‘ -
Oinis parte alteralongior triplicatus & cuni vnitate con-
- sunéus,conficit hexagonum equiangulum collateralem Exempli
gratia:Quintus parte altera longior eft 2 c.huius triplum [ci
licet 60. cum vnitate efficit quintum, de quo loquimur, he-
sagonum feilicer 61, Nam' per diffi. Hexagonus quintus
conftat ex vnitate & fexcuplo4’ triangulifcilicet10. Quin-
tus autem parte altera longior, per 8% huius, conftat ex duo-
bus quartis triangulis. Sequitur ergo, vt {ex quarti trianguli
zqualeant tribus partealtera Jongioribus quintiloci : vigy
hexagonus quintus confletur ex tribus partealtera longio-
ribus & ex vnitate: ficut proponitur. = - e

"COROLLARIVM. Cy
Vade manifeftam eft, qudd omnis quadratus cum radice
{ua coniunctus & inde.triplicatns , ac mox cum vnitate po-
fitus,conficithexagonum xquilaterum fequentem. Nam Pér
nonam huius , quadratus cum radice {ua zgualet parte al-
t“eta}. longiori fequenti. vnde corollarium conftat ex pra:~
il fhLeqRentt. T S ¥ Sl

7 tribus numeris aquali excelfis crefcentibus,congeries extre-
TOTHIL wqualis eft duplomedij. Exempli gratia, tres numeri
3.$.7. binario crefcentes fint. Ao qudd extremi {cilicet 3.
cum 7.faciunt duplumipfins 5. Nam,qiranto 3.minor eft
quim '§.tanto 7.maior,qua g.per hypothefim. Exceflus fra-

que binarij refarcit eiufdem defedtum ; & perindé excedens -

cum deficiente , hdc eft tertius cum primo faciunt duplom
medij : quod eft propoficum . ‘ L
S ~ Intribus
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quartricuim tertio tri~
angulo,per dif. Aty conficit quartum triangoluny. Jgitur fex--
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12 ARITHMETICORVM

10 Intribus triangulis continnatis in ordine triangnloru , cons .
geries extremorim wnitate excedit duplummedy . Exempli
gratia, tres capiantur continui trianguli, vtputa tertius,quar-.
tus,& quintus (cilicet 6.10.15. Aio, quod extremorum 6.8¢
1 §.vnitate fuperat duplum medij fcilicetiplius 10. Nam

~ LIBER PRIMVS. = 13
fam autem huius , parte altera longior quintus. quina-
fet duplo trianguli quarti. Ergo aggregatum cx quinto &

uvarto quadratis , & ex parte altera longiori quinto , 2qui-
walet fexcuplum trianguly quarti & vnitatem. verim tale

fexcuplum cum vnitate coftituic hexagonnm zquiangulum

6 ' in his quartus AP {na radice excedit tertium, hec cﬁ:,quater«- quintum,, {icur eius diffinitio [ﬂpp@ﬂit : Igitur hexagonus
ilgt0 nario: Quintus autem quartum quinario, ficut ratio difftni- xquilaterus quintus confummabitur exaggregato quinti & R

L§. T4 tionis poi’tulat . Minunatur vnitas de quinto: & ﬁzpcrcf’cm. ;
fietque vt 6.10.14.2quali cremento procedant: {cilicer qua-.
ternario crefcentes.Quare, per premiffam 6.cum t4.duplum.
facidtipfins 1o.Igitur 6.cum 1 5.vnitate duplum pradictum
excedét. & fimiliter hocipfum in omnibus tribus continua~

quarti quadratorum , & quint parte altera longioris : quod

fuit oftendendum . Similiter in omni cafu procedam. pro-

pofitum demonttrans. _

ProrosiTio. 32*. . R

.- Omnis bexagonus tetragonicus cum pracedenti quadrato. ' -

tis A oftendam : ficut demonftrandum proponitur.
~ ProrosiTiO 30°.
Ommis triangulus quadruplicatus &rcam vnitate coniuntius,
efficit aggregatum collaseralis & (equentis quadratorum.
Exempli gratia : triangulus 4%, feilicet 10. quadruplicatus

 coniuntbius complet hexagonum aquiangulum [ibi collateralem ..

Nam, nifi diffinitiones oblitus es, Hexagonus tetragonicus
fiue primi generts vocetur, conflituitur ex quadrato col-
laterali, & ex duplo Al pracedentis : Exempli gratia hexa-
gonus talis quinti loci, {cilicet 4 5.fit ex quinto quadrato 2 5.

L

cum vnitate facit 41, aggregatum fcilicet quadratos: quarti & ex duplo trianguli quart 10.Sed taleduplum,per o&taua 10
& quinti: Applico enim A® propofito przcedentem &' & huius,efl-parte altera longior quintus fcilicet 20, ergo hexa. 45 1-0}29 :
fcqueptcxh,(cilicer tertium & quintum fic6.10.15. atque ita, gonus tetragonicus quintus a’.quiualct aggregati exquinto = G257 %61
: 6."} P per ui* propofitionem huius,conftabit,g quartus quadratus quadrato , & quinto partealtera longiore . verim perpra- 16— —-J
1o 41 fiet ex congerie fpforp,m 10.& 6.quarti & tertij triangulos: : miffam quintus quadratus, cum quarto quadrato & cum
. ~ Et fimiliter,quéd quintus quadratus fietex cumulo ipforum quinto parte altera longiore confummat hexagonum zqui-
5 15.8 10.quinti & quarti A% Quo fit, vyt aggregatum talium laterum quintum . Igitur hexagonus tetragonicus quintus

quarti & quinti quadratoR, quod eft 4t.conftet ex congerie
Aoz exrremorum. & ex duplo medij: Sed per pracedentem,
congeries extremorum zquivalet duplum medi) & vnitaté.
Igitur aggregatum ex quarto & quinto quadratis conftabic
ex quadruplo A medij & ex vnitate.Hoc eft,ipfe A” medius,
qguartus in hoc cafu, {cilicet io. quadrupliciter cum vnitate
conficiet aggregatum ex quarto , & quinto quadratis 25.
{cilicet & 16. ficut demonitrandum proponitur. o
ProrosiTi ®© 31°. ' :

Omnis quadratus cum pracedenti quadrato , & cum [ibi
collaterali parte altera longiori coniunitus, confismmat hexagoni
aquiengulum fibi collateralem.  Exempli gratia : Quadratus
quintus eft 2 5. quartus przcedens 16. parte altera longior
quintus 2¢. Alo , qudd horum aggregatum confummat
hexagonum zquiangulum quintum . Nam , per pramif-

cum quadrato quarto conflabit hexagonum zquiangulum
quintum : quod fuit demonftrandum. Et fimiliter in omni
cafu demonftrabo propofitum . :

. . ProrostTio. 33*. S .
Sunt plerique numeri quadrati, qui coniuntti quadratum n=
merym faciznt. Sumatur enim quilibetin ordine imparinm
quadratus:namque his cum przcedenti quadraro in ordineg 9
quadratorum fumpto céiunétus,per 13% huius, quadratum 16
conficit. Exempli gratia.g.quadratus, quintus inordineim-

e

parium , cum quadrato quarto 16. conficit 2 5. quadratum 2 5} 169" "

quintum. Irem 2 §. quadratus, tredecimus impar cum duo- 144
decumo quadrato fcilicet 144 coniunétus;, conficit 149, '
quadratum videlicet tredecimum . Idemdue femper firin

of quadrato impari.Conftat ergo per 13% veritas propofiti,
Etalitet fic: fumantur duo inzquales quadrati numerd,aur

ambo pares,autambo impatss, fiue duo plani fimiles ab.&
b c.qui ¢t parem numerum faciant,iam totiusac. dimidius
- par erit.

T . . . .

25 ( 4 } ¢ fam , aggregatum. exquinto & .quarcc.),qua'drans » equinalet

20200 . quadruplo trianguli quarti cum vnitateiuncto. Per o&ta~
S ) uam

e
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b d ¢ parer Efto igitur ipfe dimidius a d. quiiam exceditipfum

e 3 b. numerum ipfo b d. ducatur numerus ab.in ipfum b ¢

517

9

& fiate. igitur quadratus numerus erit e. per primam noni
elemérorum. Quandoquidem ex dnéu quadratorum feu fi+

milivm planorum fic. Sit deinde O iplius b d. ipfe f. nume
tus.Ac deniqne ipfins a d. vel d c.quadratus ipfe g.numerus,
Sic enim , per quintam fecundi elementorum ad numeros
teda@am,conftabit quod ipforum,ef. quadratorum agrega-

1

- 3
3e— 6 .. 9
1p—1§ .. 16

1

o 4

- tum eftequaleip {ig. quadrato.Céftat ergo rurfus propofitih
_ ProrosiTr O .34, . . __
Ommis pyramis triangula cum pracedenti pyramide triangn.

ki coniundta,conflruit pyramidem quadratam [ibi colldteralesn.
Nam facilitatis gratia, capiatur pyramis quinta conftans ‘pex
diff.ex quinque triangulis. 1.3.6.10.1 5.& pyramis quarta 8-
flans ex 4™ triangulis. 1.3. 6. 10.Afo,quod hord aggregatum
facit pyramidem 0% quinta. Nam per 11% huius, {ecundug
tiiangulus ab vnitate {cilicet 3.cum vnitate facit 2% quadra-
tum {cilicet 4.Item 2° & 3” trianguli, {cilicet 3. & 6. faciung

t

20.

35

10"’“’15 s 15

53

!———-

30 0% fcilicet.g.Item 52 & 4° A fcilicet 6.& 10. faciunt 4. #
0@ {cilicer 16. Adhuc 4° & 5° tridgulijro.fcilicer & 15. faciiit
quintum quadratum 2 5. igitur vnitas, & aggregata talium
quadratoriim confumant quinque per ordinem ab vhnitate
quadratos & ideo, per diffin.conftruunt ipfam (0% quintam
pyramidem:idemque fimiliter,in omni exemplo, cuiuslibet
pyramidis &Y & precedenti demonftrabo, per 11? huius ar.
guendo toties,quoties combinarur A".Quare pyramis quin-
ta Al {cilicet 3 5. cum pracedenti pyramide AR {cilicet 20.
conftruiit § 5. pyraimidem (O quintd: Quod eft propofitum.
-~ . ProrostTiO 3§, - ‘ :
i Omnis pyramis pentagona conflituitur ex’ pyramide triangu=
la collaterali, ¢ ex duplo pracedentis. Cum per diff. Pentago-
na pyramis conftruatur ex pentagonis ab vnitate per ordiné
I aggregatis: i3, exépli gfa, quinta pyramis pentagona confta-

T. 1. 3= S birexvnitate, & quatuor fequentibus pentagonis fuperficia-
3+ 3. 67712 [ibys Quatuorait tales pentagoni, per diffin.fifit ex coniun-~
*6. 6. 1022 gigpe quatuor collateralium quadratorum, & quatuor pre-
10.10.1535§ cedentium A°* finguli fingulorurs. Quadrad quoque tales
120. 20, 3575 4ot per 11% huius conflit ex coniunétione quatuor collatera

linm A" & rotidem precedentium AP®.igitur quinta pyra«

‘mis pentagona conflabit ex aggregatione vnitatis quatuor fe-

quentitim triangulorum,duplici totidem precedentid trian
e ' \ - gulorum.

Y LIBER BRIMVS. © 1§
gulorum. Sed per diffi.vnitas,& quatuor fequentes' A" faciiit
pyramidem A" quintam:& quatuor precedentes Al faciung
&Y pyramidem quartam. Ergo quinta pyramis pentagona
conftructur ex aggregatione pyramidis A quintx, duplo~
que 4. Quod eft propofitum. Similis eft cetorozum lo-
corum demonttratio. - . : o

: "PrRorosrTtioOo 36, S
Omnis pyramis pentagona conflatur ex pyramide quadrata
collaterali, & ex pyramide AV precedenti. Nam, cum exempli
geatia,pyramis pentagona §* per precedentem, zquinaletag-
gregato ex quinta A pyramide, & ex duplo pyramidis A%
quarte: & per ante premiffam, pyramidis A quinte, & py-
ramidis triangule quarte camulus conltruat. pyramidem

quadratam §,fequitar vt cégeries pyramidis quadratg,quin pyr.pé
‘tg cam pyramide triangula quarta con'ﬁciat pyr.amidcm_ pen tag.s.
tagonam §*.& fimiliargumento omnis pyramis pentagona .

“fiet ex pyramide (3 collaterali, & ex pyramide quadrangula

.ipracedentis,ficut proponitur. - -

PRrRorostTrIo. 37°.
" Omnis pyramis bexagona tetragonica conflituitur ex pyrami-
-de pentagona collaterali, ¢ ex pyramide triangula pracedentt.

Exempli gratia, oftendam ¢ pyramidis hexagona quinta

#qualer aggregato duarum pyramidum, {cilicet pentagona
‘collateralis, & triangule quarte: fic per di{ﬁn_.pyramidis he-
xagona quinta coalefcit ex vnitate & ex quatuor hexagonis
fupetficialibus fequentibus : tales 2utem hexagoni , per duff.
finguli ex quatuor pentagonis collateralibus ; & ex totidem
-pracedentibus tiangulis. Cumque vnitas & quatuor pen-
‘tagoni’ fequentes , per differen. faciant quintam pyramidem
pintagonam : quatnordue rrianguli precedentes conficiant
quartam pyramidem tiiangulum: lamy, pyramis hexagona
quinta, {cilicet 9 5.conflabitur ex Pyramide pentagona quin-
ta {cilicer 75. & ex pyramide triangnla quarta, {cilicer 20,
& fimiliter per aliis locis accommodabitur demonflratio
‘propofit. | | _
‘ " PRoPoOoSsSsiITIO 38%. '
Onmis pyramis bexagona tetragonica conflas ex pyramid
-triangula pracedenti, & infuper ex s , ex quibus pemtagona
-pyramus collateralis coftare otenfa eff. Ci enim, pcr pl‘zecfdé-

’..tem,pyravmic‘,is hexagona,exempli gratia,quint loci coftet ex
4% pyramide 41 & ex pyramide pentagonagnta, & pEagona

P
D)’IMIHLLC:S
4

7

5y
2

2

. 0't )
).0~f)5
35

4.pye.a®
4-pyra’

(_$-pyra.
triang.
g

frommenre

3

.L"'Y“\

g

!
¢

"3

Ll

g

24

)

I

i

3

¥

I, S"""‘""" 6
3. 12 1§
6. 22 2§
10,3 §- 45
20.75. 95,



16 ARITHMETICORVM
(35 pyramidis quinta, per 3 5% confterex pyramide trianguls
20 quinta,& ex duplo pyramidis tridgule quarte. Jam fequitur

259 10 vt pyramidis hexagonaquinta conltet ex pyramide triangula
(L20 quinta,& extriplo pyramidis triangule 4 .Etfimiliter,cum
perante praamilfam pyramis pentagona 52 confletur ex py=

5§ ramide 0® quinta , & ex pyramidq triangula quarta :- & per
05310 premiflam pyramis hexagona §* {fupcraddat pyramidi pen-

quitur vt pyr* hexagona quinta zquinaleat aggregatum ex
pyr® quadrata quinta, dupled; triagule pyramidis quartz:

“ficut prefens propofitio concludit .
Prorosit10. 39°. .
Ounnis pyramis hexagona quiangula conflar ex radice colla-
teralitanguamaxe, & ex pyramidis triangule pracedentis fex-
© ouplo.  Hac propofitio facillime demonftratur ea ipfius
S . 1. pyramidis hexagonz; & hexagoni fui diffinitionibus. Exépli
1. 6. 1.7, -gratia, pyr hexagona zquiangula §* loci, {cilicet 12 §. per
% 3. 18.1.1 9,Adiﬁ‘. conflat ex vaitate & ex quatuor fequentibus hexagonis

6. 36.1.37. zqumngplis.) tal?‘s autem hexagoni per diff._ﬁnguli Fox}ftan't
{_10.60.1.61. ex fingulis vnitatibus & ex pracedentibus A fingulis fexcu-

plicatis. Verdm finguli rales A" (qui funt quatuor ab vni-
S-tate,conftruunt, per diff.pyramidem triangulam 4° . & per-
inde fexcuplicat conftruune fexcuplum pyramidis triangu-
le quarte . Igitur dicta pyramis hexagona 5* conflabit ex
quinque vnitatibus, 5* {cilicerradice, & ex pyramidis trian-
gule quartz fexcuplo: eftque talis radix quafi axis ipfius py-
ramidis conftans ex vnitate verticali, ac quatuor vnitatibus
centralibus hexagonorum pyramidem ipfam integrantium.
- Etfimiliter per quotcunque pyramide, ficut pro §* factum
eft, ratiocinari Po[fumus ad demonftrationem propofiti.
PrRoPOSLTLO. 4%, N
 Owmmis pyramis hexagona aquiangula. confinisur ex aggre-
- gato pyramidis hexagona tetragonice-collateralis & praceden-
gy o8 pyramidis quadrate. Exempligratiaz pyramis hexagena
%.. 6—7 @quiangula §* loci fiet ex congerie pyramidis hesagone te-
4. 1§—19: tragonice 5%, & pyramidis (¥ quarte. N4 per diffl.pyramis
9. 18—37 hexagonazquiangulas* conftat exvnitate & ex 4™ fequen-
16.45—6.t tibt.ls,hcxagonis equiangulis. Tales autem 4 hexagoni fin-
POy sy guli, per 321 huius propofitionem, conftatex finguls hexa--
el - gonis. tetragonicis. collateralibus , & ex fingulis quatuor
 prazcedentibus quadra tis. Verdm vnitas cum quatdor dictis.
. N ' hexagonis

1@ tagonz §° pyramidem triangulam quartam : non minus fe-

e

i ot e e ST
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fevagonis tetragonicis conftruunt, pet diffi. pyranvident hexae

gonarm tetragonicam quintam : & di&i quatuor quadratiab

Vnitatc,con(?itmmt pyramidem quadratam quartam. Igitug
_pyramis hexagona zquiangula quinta cofabitur ex pyramide
exagona tetragonica quinta, & ex pyramide quadrata quar=
tazquod erat demonftrandum. Similizer per 327 & diffinitio-
nes in czteris locis, verificatur propofitum. '
PrRorPoOSITI O 41%.
Omnis pyramis bexagona aquiangula aqualis oft aggregats
trium pyramidum, feilicet pentagons collaterals, ac triangule &
uadrata pracedentinm., Exempli gratia,dico quod pyramis
‘%cxagona zquiangula quint loci.f 12 5. @quiualet tres pyra-
‘mides.[.pentagonam quintam 7 s . vnd cum triangula quarta,
fcilicet 20.& quadrata quarts, fcilicer 0. Nam per praece-
dentem,pyramis hexagona zquiangula quinta zquinalet duas
py’ramidcs,fcilicet hexagonam tctragonicam-cgllatem‘xem 95,
& quadratam quartam, {cilicet 30. Per 37% autem propofi-
tionem huius , hexagona tetragonica quinta zquinalet duas,
{cilicet pentagonam quintam & triangulam quartam pyra-
mides, fcilicer §.8 20. Igitur hexagona equiangula quinta
zequiualebit tres, {cilicet pentagonam quintam, trtangulam
quartam,& quadratam quartam , ficur fuit demonftrandums:
& codem fyllogifmo in omni cafu conftabit femper pro-
pofitum. - RS
Prorositiro 42*, A
* Omnis columna quadrata, fine cubus, componitur ex duabus

columnis triangulis, [cilicet collaterali & pracedenti , & ex pra~ -

cedentitriangulo. Exempli caufa, dico, quod cubus quintus
fcilicet 125. componitar ex duabus columnis triangulis, {ci-
licet quinta 7 5.& quarta,{cilicet 40. & ex triangulo quarto,
{cilicet ro. . Nam,perdiff. cubus talis conficitur ex quinque

quadratis quintis : tales autem quadrati, per vndecimam hu-

jus, conftant ex quinque triangulis quintis & ex totidem
quartis. Verim quinque trianguli quinti, per diff. faciunt co~
Jumnam triangulam quintam : quinque autem trianguli
quarti , faciunt columnam triangulam quartam & voum tri-
angulum quartum. Igitur cubus alfumpras quint loci &qui-~
ualebit aggregatum duaram pyramidum triangularum quin-
tx & quarte , & trianguli quarti : ficut demonftrandum fuic.
Et imili argumento, quod pro quinto loco ; pro quocunque
alio procedam ad confirmandum propofitum . :

‘ P ro-
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18  ARITHMETICORVM
. ProrosITrio 43: v
25~—35  Qmnis columna pentagona conflruitur ex duabus columnis,
10.2 535 fiilier quadrata collarerali triangnla pracedentt, & ex triangulo
10.2 53 § pracedenti. Exempligratia,columna pentagona quinta 17 §.
10,2535 dio, qudd conficitur ex duabus columnis , {cilicet quadrata
10.253 § quinta 125, & triangula quarta, fcilicer 40. & ex wiangulo

. ——

10,40 125—175 quarto,cilicer ro. Nain per diff.columna pentagona quinta

coaceruatur ex quinque pentagonis quintis . Talesque pen-
tagoni, per diffin. ex quinque quadratis quintis, rot:-'demqune
triangulis quartis. Cumduequingue quadrati quinti confi-
ciant, per diffin.columnam guadratam, fiue cubum quintams
atque, cm quinque tianguli quart xquinaleant colum-
nam triangulam quarrixm, & triangulnm quartum ; iam

pland fequitur, vt columna pentagona quinta xquinaleat

cubum quintam, columpam triangulam quartam, & trian-

- gulum quartum. Neque alind fuit demonfrandum . Sed

75 argumentatio pro quinto loco falta, fimnilirer ad aliud quem~

125 < 40  yisaccommodabirur,ficut propofitio concludir.Potes aurem

40 €10 hic, pro cubo, fubftituere ca, quibus per pracedentem @qui-

1o - nalet cubus. Sic enim columna pentagona equinalebit trian-

‘gulam columnam collateralem, duplum columne tx'iangtlla%
quartz,duplumque triangnli quarti. '

L ProrPoOSLTLO " 44.

Ormmnis columna hexagona tetvagonica conflitnitur ex collare-
vali columna pentagona, exq, pracedenti columna triangula vna
cum pracedenti triangrelo.  Exempli gratia,colimna hexagona

35745 retragonica quinta,feilicet 22 s.conficitur ex quinta columna
10.3574] pentagona {cilicet 17 5. & ex quarta columna triangula,fcili-
10.3 5745 ‘cr 40. vni cum quarto triangulo, feilicec 1o, Nam , per
10.3 57745 diffin. columna hexagona tetragonica quinti loci,coalelcitex
1035745 quinque hexagonis tetragonicis. Tales autem hexagoni con-

10. 40 175—225 flant per diffin. ex quinque pentagonis eiufdem loci, & ex

totidem triangulis loci quarti. Porro quinque pentagoni

quinti conficiunt per diff. columnam pentagonam quintami.’

Et quinque trianguli quarti ®zquinalent columne triangulz
quarte & triangulo. Igitur columna hexagona tetragonica

quinta perﬁcimr ex columna pentagona quinta,& ex colum=

na triangula quarra, & ex triangulo quarto : quod erat often-
-dendum ,;vtque pro quinto factum fic pro ceteris locis prio-
“.ribus, vel pofterioribus argumentare, ad demonftrandum
propofitum. Et pro pentagona columna {ubftituere potes eay
SR : qua
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qué per premifflam: pentagone equivalent. ‘Sic: concludes,
columnam hexagonam tetragonicam zquiualcre aggregatum
colitmnz quadrate collateralis, dupli columne. triangulz
quartz, duplique trianguli quarti. R

~ ProrosrtTIO 4§. ,

Omnis columna bexagona aquiangula gquinalet aggregato ex
columna hexagona tetragonica collaterali, ¢ ex cubo,qzmdmroq’, ‘
pracedentibis.  Exempligratia, columna hexagona quian~
gula quinti loci feiicet 30 s.equinaler aggregatoexcolumna
hexagona tetragonica quinta,{cilicer 22 5. &ex cubo quarto,
{cilicet 64.quadratoque quarto, {cilicet 16. | Nam, per diffi.
columna hexagona @quiangula quinta conftat ex quinque
hexagonis =quiangulis. Tales autem hexagoni componuntur,
per 3 2% huius,finguliex coniunctione fingulorum hexagono-
ram tetragonicorum ciufdem quinti loci, & toridem{ue-
quadratorum quarti loci . Sed quinque quadrari in quarte
Ioco valent cubum quartum, & quadratum ciufdem loci
fimul. Et quinque hexagoni tetragonici ex quinto loco fa-
ciunt, per diffin. columnam tetragonicam quintam . lgitur
columna hexagona @quiangula quinta, valer aggregatum

S5
columnz hexacone terragonice qmntm,culn_quarti, & einf-

dem quadrati :unod oft:ndendum fuit. Que demonftratio,,
ficut quinto loco,ita &alijs accommodartur, ad confirmans
dam propofiti veritarem . C .
COROLLARILIVM

Et pro columna hexagona tetragonica, {ubftituere potes:
quicquid in premiflis,tali colum nz oftenfum et ®quinalere..
Sic concludere poflium, quéd columna hexagona zquiangula.
zquinaler columnam pentagonam collateralem , columnam.
triangulam cum {uo triangulo, 8¢ cubum cum {uo quadrato
precedentes . ceteras @quipollentias omitto., ne pluribus,,
quam decetynegocium agam.. . o

ProrostTio 46.

- Ompnis columna bexagona equiangula.coagmentatir ex ri-
dice collaterali tangudm. axe, ¢ ex congerie pracedentis tridn-
gula coluinne,fii}, trianguli fexcuplicat:s. Namyper diff.talis co-.
lumna coltruitur ex hexagonis equiangulis; hexagoni auté ex
cétralibus vaitatibus, & fexcuplo tridguli precedéds, Exdpli
gfa,coliin hexagona =quidgala quita 30 5.p diff.cltruicar ex
quiq; hexagonis zquidgulis,hoc & quicuplo ipfi*6Lquiti loci,

L 2 Tales
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26"7 ARITHMETICORVM
Tales autem hexagoni quinque per diffi.coagmétirur ex vala -

- tatib: fingulis.f. s.qui eft quinta radix:& ex tridguli quarti 1o.

f.1.1.71.1
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ia

fexcuplo.finguli. Sed quinque talia fexcupla triangulorum,fa -
ciunt, per diff. fex columnas triangulas quartas {exque fuos -
triangulos. Igitur columna hexagona equidgula quinta furgit
ex coagmétatione §¢ radicis,tang axis: & ex columnis quarti
Yoci,fex,cum totidem eari tridgulis, ficut fuit demonftradum,
Eraffumpti loci argumentum accommodabitur ad quemuis
locum affignatum : ficut concludit propofitio.
ProrosiTio 47*. :
Omnis colymmatriangnla aqualis eft aggregato duarnm pyra-
sidum , [eilicet quadrata collateralis , & triangule precedentis.
Exempli gratia,quinta colina triangula fcilicet 7 5.dico,quod
xquinaletaggregato pyramidis quadratg quintg, fcilicet 5 5.8¢ -
pyramidis triangulg 4% .f.20. Intelligam enim.quinque trian- -
gulos quinti loci, fingulos fic diftinctos, vt f'orm{a‘tionis difft. -
poftulat.1.2.3.4.5.quiiam per diffi.conftituiit 5% columnam
triangulam. ex horum fecido excipio ynitatem:ex tertio I.2. °
€x quarto 1.2.3.ex Po&rcmo 1.2.3.4. qui {funt quatnor trians -
guli ab vnitate difpofiti, & per diffi. integrantes quartam py-
ramidem triangulam. fic relinquitur vniws, duo binarij,tres -
ternarij,quatuor quaternarij,& quinque quinari j,hoc eftqui- -
cunque quadrati feratim ab vnitate difpofiti, & per diffin. -
conftruentes quintam pyramidem quadratam. Iraque totum -
aggregatum ex quinque totalibus rriangulis, hoc ex 1 4. quin-
quies fumpro, ipfa videlicet quinti loci triangula columna ¢-
quinalet cumulo pyramidis quadrate quinte , ac pyramidis®
triangule quartz : quod fuit oftendendum, Similis eft cuiusli--
betalcerius loci argumentatio ad veritatem propofiti.
ProrosrTtio 48,

- Omnis columna triangula aqualis efl aggregato trium pyrami-
dum triangularum,[cilicet Unins collateralis, & duarh praceden~
tium. Exempli gratia,dico,quod columna tridgula quinta.f.7 5.
zquinalet aggregato trium pyramid triangularum.f.quinte,

& duplo quartz. Nam,per precedentem,columna triangula
quinta zquinalet pyramidem quadrati quinti & pyramidem’
tridgulam 4% Sed per 3 4° huius, pyramidis quadrata 5% zqui-
ualet pyramidem trianguli quintd, & pyramidem triangula 4.
Igé columna a® §* valebit pyramidé trian{gulé quintd, & duas
pyrie a% 4%, quod fuit dem&ftradd. Qui fyllogifmus ficut hie
quinto loco, ita & vbiuis inferuiet. ficur propofitio cscludit, -
Vo e , Pro-
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Prorosttio 49 . )
Omnis columna triangula aqualis eft pyramidi pentagoni col-
laterali  Exempligratia, columna triangula quinta 'e'ﬁ 75
quem numerum dico efle pyramidem péragonam quintam.
Nam per antepremillam , columna tglangxlla quinta valet
pytamidem quadratam §* ,& pyramidé A quartam. & per
36 tales dug pyramides conficiunt pyramidem pentagonam
s*.quamobrem pyramis péragona quinta valc:bxc columnam
At quod fuit demonfirandum. Eodemqueargumento
vtar pro alio quouis loco,ficut propofirio fentit.
‘ ProrostTiO §0O". :
Omnis columna triangule, cum duplo [ui trianguli, equinalet
triplo pyramidis triagule collateralis. Exépli gratia,columna
AR quinta 7 5. vnd cam duplo {ui triangulif.com 30.dico @
zquivalet triplum A pyramidis quinta.f.; 5.Nam,perante
premiffam , columna A" quinta valet tres pyramides trian-
gulas.(. 5% .& duas quartas. Apponantur vtrobique duo tri-

anguli quinti, & fient columna §* , cum duobus triangulis

s fimul accepta zqualis tribus pyramidibus triangulis. {.
5= ,duabus quartis, vni cum duobus triangulis quintis: {jcd
duz pyramides 4% cum duobus A™ quintis,faciunt per diff.
duas pyramides §*. Igiturcolumna triangula §* cum duo-
bus triangulis 5 valebit tres pyramides triangulas quintas.

‘quod fuitdemonfirandum . Quaargumentatio ad omnem
‘alium locum accémodati poteft, ficat propolfitio concludit.

~ ProrositTio §If. .

 Owmnis cubres aqualis ¢St pyramidi bexagone aquiangule col-

laterali. Exempli gratia, cubus quinrus fcilicet 12 5. qui &
idem namerus eft pyramis hcxagona @quianguia quinta.

‘Quod fic oftendam. Cubus §°,per 42 ®qualis eftaggregato

columnarom A® quinte & 4 , necnon & triangali quarti.

Atper 4i% pyramis hexagona 2quiangula quinta zqualis elt

aggregaro pyramidis pentagone quinte pyrdis (O™ quarte,

- & pyramidis triangulr 42 Demonftrandum eft igf nobis,
“quod hec duo predidta aggrgata funt inter fequalia @ fic

t‘Dil’ﬂ pCL‘ communeimn animi Cnnceptu;n fcquctmy,v[ cubus

& pyr® hexagona @quiangula §* Yoci, fintinuicem zquales.
" Auferatur abillo quidem aggregato columna triangula 5% <
“ab ho¢ vero aggregato pyr’* pentagona §* iampridé per ante

premiffam @quales: Er demonftranda erit,quod duo'reflidua

pyrlitgte
209
col.A‘“75§ ) g';;.p_)!r.
5* 552 (58
protyt
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22 ARITHMETICORVM

hinc autem aggregatum pyramidis 0%4*,& pyramidis tri-
angule quarte, funtinucem equalia : quod fic pater. Per
antepremilam rurfus , colunna triangula quarta, zqualis
eft pyramidi pentagone quarce : pyramis autem pentagona
quarta, per 36° , requalis cft pyramidi quadratz quarte , &

Doy taoe t 2 pyt‘“ triangule tertie. im;nobrem,co‘l!_unna triangula 4* ,
V .D;.4.w-—»pyr.!j. ¥ ynlcum AlPquatro, zqualis erit cum-lo trium, fcilicet py-
3 30 ~ ramidis O quarte, pvramidis tri;mgulre tertie & trianguli
Py, A 32 4 .Oltendendum et igitar,quod dictus cumulus zqualis eft
o pyr.A‘“ 4taggregato. pymmldis quad’mtaa’a,’c & pyramidis triangulz
iy 20, 4%.Auferator vtrinque&fcilicct tam ab illo cumylo,quim ab

10

I
17§i} 27} 64_;1

E Yy —

hoc aggregato pyramis quadrata 4* . & demonftrandum
fupererit, quod pyramis triangula tertia vl cum Al quarto
equalis et pyramidi triangule 4% quéd tandem conftar per
diffin. ipfius pyr® triangule: quippe que affumpto {emper
fequenti triangulo procreat fequentem pyramudem .  Qua
argumenmtione, ficutin quisito,ita &in quolibct alio pre-
cedenti vel fequenti loco,femper conftabit propofitum..
COROLLARIVM.

Qvo w1 a M igitar finguli cubiab vnitate ordinati funt
fingulis pyramidibus hexagonis 2quilateris ab vnitate di-
{pofitis . collatcmlil?uaxquales ; propterea. manifetum eft,

quod cuborum differentiz funt pyramidum preditarum.

differentijs fingulz fingulis. 2quales , hoceft,ipfis hexagonis

25; 2quiangulis. Ac,ficutex talium hzxagonorum ad vnitatem

dxm-.........._....f fucceffiua coaceruatione pyramides.predicte per ordinem

43
16.. 20 . 2§

conftruuntur,ita & cubi procreantur. Suntque ipfi hexagoni
cuborum gnomones ab. vnitare continuati.
ProrostTio  §52%, :
Omnis cubus cwin [equenti hexagono aquiangule coninnlus
conflituit cubum fequentem.. Hec propofitio coftat ex pr-

© cedenti corollario. Sed & aliter hic ipfam demonftrabo.

Difponantur numeri fic: vnitas 4.8 sltem horum quadrati
16. & 2 5. & pattealtera longior ex 4. in 5. factus {cilicer 20.
Item eorum cubi 64.& 12 5. deinde ex 4.in 20. flat 8o. & ex
5.in zo.fiattoo. Quibus difpofitis cim 64.fit cubus quater-
narij,atq; 12§.cubus quirarij,oftidédum eft, gy 64.4” cuous

cum §° hexagono x‘qumngulo coniunctus confatcubum g8

64.80. 100, 12§ 12 5.qudd fic pater: Qm, per o' hnius 4.cft differentia 1plose

16.8& 20.per1o® huius s.clt differéeia ipforum 20.& 2 s.atq;

ple 4. multiplicans ipfds 16. & 20. facit iplos o4. & 8o.
’ , Tremd;

S T o T L

'Propomtu‘f —

equilateri ab vnitate continuati, pyta.
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Jeemdue ipfe 5. multiplicans ipfos 20. & 2. facitipfosico,
& 11 5.propterea necefle eft,ve differentia ipforum ¢4 & 8o,
fitipfe 16. vrdue differentia ipforum 8o. & 1oo. fitipfle 0.
vi§ue differentiaipforum roo. & 12 5. fitipfe 2 5. quoniam
differentia productorum producitur ex muldplicite ind:f-
ferentiam multiplicatorum.Igitur differentiz iplorum cubo-
rum 64.& 12 5. conflabitex congerie trium numerorum 16.
20.& 2 5.qui quidem funtin hocexéplo,quadrarns quintus,
parte altera longior quintus & quadrarus 4° + qui cum , per
3 1% huius, ficiant fimul accepra hexagonum qu'uianqulum
quintum :‘[c-quitur,vt talis kexagonus firdifferentia dictor
cuborum: hoc eft, vt cubus quartus 6 4.cum dicto hexagono
quinto {cilicet 61. coniundus conftituat cubum qui!fmm
1z5. .qumjl demonfirandum in hocexemplo allumpfimus +
fimivee in omni alio cafu id idem demonftraturi : ficur

IC‘D X r A" ;

. I ST LARIVM. .

- Hinc ergorurfus manife.. . : )
= cft, quod ficut hexagoni

L el o ides hexs i
angulas,ita & cubos ordinatim coaceruati, 6N &qut

’ PrRoOorPOSITLU $3%.
- 'Ommis parte altera longior,quadruplicatus cum Unibags.,
ficit quadratum collateralts imparis . Nam parte'alt"ér;f\ -

‘gior,per nonam huius, céftatex pracedenti quadrato,fuady

radice. -lgimrvquxdrujalicatus facitquadrupli talis quadra®i 'i =100
{(quod quadruplum eft numerus quadratus) & quadruplum x
preditte radicis, hoc ¢ft, duplum radicis huic quadrato de- 11=—11~———123%

bite.Iraque parte altera longior quadruplicatus cum vnitate,
efficit congeriem ex quadrato quodam, duplog; fuz radicis
atque vnitate confe¢tam. Sed, per 147 huius, talis congeries
eft quadratus fequens: Igitur parte altera longior quadrupli-
catus cum vnitate facitquadratum @ qui ciim impar {it, pro-
pter vnitatis additionem , erit omnino & radix eius impar.
Qui fcilicet conflat ex przcedent radiceduplicata cum vni-
tate,& per indeeft impar ipfius parte altera longioris colla-
teralis. Exempli gratia : numerus 30. parte altera longior
fextiloci quadruplicatus cum vnitate facit 121, quadratum
videnarij fexti 1mparis. Nam 3o0. per nonam conftat ex
prse(:e&%:ntiquadmto 25.{cilicetquinto , & ex quinta radice
s.quadruplum autem ipfius 2 5. eft 100. quadratus parisin
fexto loco. Quadruplum verd,eius radicis {cilicet 5.cft du-~
. , X 4 ~oplim

!
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plii radicis ipfius 100. Igf quadruplum totius 3o. eft aggres

gatum ipfius 100.duplog; fuz radicis:qd ¢ vaitate,facit per.
14° , O fequenté.f. 1 rradicis, qui-eft impar fexti loci.Quod
¢ft demonftradum.Similiter, g pro fexto loco fyllogizamus,
vbi vis accommodabis.ficut proponitur. PR or 0s.54%.
. Omnis triangulus oftuplicatus cum wnimte,;a:zﬁ cit [equentis.
4=—30—120  imparis quadratime. Exempligratia, 1 5. 5° Al ottuplicatus
1 facit 120.qui cum vnitate facit 12 1. 5% fexti 1m_par15,.f. 11
$—1§—120 Nam per 8¢ huius, 5° triangulus duplicatus facit 3 o.fextum
sartealtera longiorem. S ed,per precedentem, 6” parte altez:a.
fonglor quadruplicatus cum vnitate; conficit 00 6'imparis-
1. Igitur & triangulus 57 1 s.o&uplicatus cum vnitate faciet
eundem [ fexti imparis’ 11. quod erat demonftrandum.
Qué demonttratio & alijs locis inferuict.ficut proponitur.
' . ProrosiTiOo 5. ‘

-

121

Ouod fit ex radicein parte altera long
& S v ¢ citbum collates
guadrato collaterali conzunﬁumd ré‘tf-*”.’ " it N
Lo i »-ductain §° partealtera longio-
Exempli gfa : quinta rad™ 2" . i ‘
. , y o< autéifi¢tum cum quinto (J® 2 g.facie
S rem.{.20.facit 109c N i i i
v 1 coainoe Y bum. am per diffin. 5.in fe ductus, facic
5{“ 100 {uuj;l.lqe*““dramm 2 s.quintiloci: & idem 5. cd quinto parte
) ~—25 2lrera j»ngiori 20. pet decimam huius, facit 2 5. quadratum
cubus quintus 125 -+ Sed per primam fecidi Elementor: ad ndos relatam,qd
. ’ . . )
fitex 5.infe,qdq; ex quing; in 20.¢ft ¢quale fimul ef,quod fit
- —=x ¢inaggregatumex §. & 20.qui quadratus eftipfius 5.
Igitur (J1pfius quing; cum productoex s.in 20. partealtera
vlotggloﬁ quinto, fimul funt zqualia ei,quod firex 5.,in fuum
02 5.hoc eft cufbo 1pﬁu§ quinarij : qd fuit demonftrandum.
vtq; in loco quinto,fimiliter & alibi conftabic propofitum.
~ Prorositio g6, :
Qunod fit ex radice in triangulym precedentem duplicatum,
& cum quadrato radicis coninnétum, conflat cubum radicis .
Eécemph gratie, quod fit ex y. radice quinta in 10. trianguld
4% L. so. duplicatum eft 100.hoc cum 25.quadrato radicis,
. 100 5O conflat 124, cubum radicis. Nam, per 8 huius 10.trian-
o gulus 4’duplicatus faci 5o i ; quare
; Lso  gulus 4 duplicatus facit 20. partealtera [6giorem 5% : quare
2 productii ex 5+in 10.L50.eft dimidium produdiex 5. in 2c.
125 & ideo so.duplicatum facit produGum ex s.in 20. Sed per
: Priced§ntem,p1'odu&11m €X §.in 20. cum (7 ipfius . facit
cul Jux}lgxpﬁus‘ 5- Igitur & so.duplicatum, hac eft, 1co.cum
B®iple® 5.facit cubd eddé §* radicis.f12 5.quod eft ppofiti.
: - Pro-

.
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ProrosiTio §7%. .
. . : P Aduqharst
. Omnis cubus cym trianguli pracedentis quadyato coinnitus, o ) ;1;; 4
efficit quadratum triangnli collateralis. Exempli gratia,cubus radix. §2 !("

quintus 125.cum quadrato trianguli quarti 10.hoc eft cum
100.coniunéus,efficit 2 2 j.quadrati {cilicet trianguli quinti
15.Quod fic oftenditur.Radix quinta g.cid triabgulo quarto

1e.per diffinitionem,conficit triangulum quintd 1 5. quare, a4 elt 1.25,% 157

per quartam fecundi Elemenrorum ad numeros redactam,
duo quadrara fcilicet dicte radicis,& di&i tridguli qua funt
25.& roo.vnacum dugl'o eius , quod ex radice fit in trian-
gulum,hoc eft duplo ipfius so.conficiunt quadratum trian-
guli quinti,(cilicct 225.Sed,per precedentem,tale duplum
vni cum quadraro talis radicis , hoc eft roo cum 25. facit
cubum ipfius radicis. Igitur cubusipfe quintus ci quadrato
teianguli quarti,hoceft 125. com joo. fimul efficient qua~
dratum trianguli quinti,{cilicet 22 §.Quod fuit oftendenda.
Qu argumentatio & quinto ad alios locos transferetur, ad

| probandum propofitum.

ProrostrrTio -$8*.

Omnis trianguls quadratus equalis eft aggregato cuborum ab
wnitare vfgue ad cubum triangulo collateraiem inclufing [wn~
ptorm. - Sit,exempli gratia,triangnlus numerus quintus,
qui,per diffinitionem ex vnitatea.& {equentibus per ordiné
radicibus b ¢ d e.imul iG&is coaceruatur: cuius quadratus
fit £ Aio,qudd £ zqualis eftaggregato cuborum ab ipfis
a b cd e.radicibus fingulis fatorum.Quod fic deméftratar.,
Sitg.cubus ipfius radicis e.fitque h.quadratus totiusa b c d.
hoc eft trianguli quarti. Eritque, pet pracedentem, iplef.

zqualis ipfis g h. imul fumptis. Rurfum,fitk.cubusipfius £ 25

d.firque l.quadratus totius a b c.hoc eft widguli tertij:eritq;
per premiffam, h.equalis ipfis k L. (imul.” Irem, it m.cubus
ipfius b.fitq; n.quadratus torusa b.hoceft trianguli fecadi.
eritque fimiliter L.equalis ipfis m n.pariter fumptis. Demum
fit p.cubusipfius b.fitque q. hoc eft vnitas, quadratus 1pfius
a.vnitatis: eritque non fecus n.zqualis ipfis p . coniuncis,
Quamobrem, ipfe f. zqualiseritipfis gk mp q. pariterac-
ceptis:qui {cilicet{funtipforum a bed eradicum fingularum
cubi. quod fuit demonftrandum. Idemque de quodliberin
infinitum cubis oftendetur. Quotum {cilicer radices per or-
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‘ ProrosiTio §9°,
Crnis parte altera longior cxcedit pracedentem parte altera

G

)
-
184

K¢ a8 longiorem in duplo pracedentis radicis., ¢ ideoinipfo parinu-
4’1 +% mere collaterali, Exempli gratia,quintus partealtera longior
55 20 20. excedit quartum parte altera longiorem {cilicet 12.in-

. duplo quartz radicis,{cilicet 8. Quod liquido conftar.Nam
‘ s0. fit €x 4.in §.at 12.€X 4.1n 3. que produda differunt in

8 duplo multiplicantis:quonid muldplicati differant binario.

par. Etideo 20.maior eft, quim 12. in ipfo pari numero quinto,

{cilicet 8.quippe qui per tertiafn huius,eft duplum pradictd
4° radics. Sic & pro.alijs locis conftatipropofitum. L
' Proros1TLIO 60°.
24 Qmnis quadratus imparis excedit precedentis imparis qua-
differentia.  dratwm in quadyuplo collateralis paris.  Exempli gratia:qua-

drati ‘quarti imparis , {1 40 . excedit quadratum tertij 1m -

Namper §3% precedentem.49. conftat ex parte altera lon~
1 giori;quarto-quadruplicato , &vnitate. Et per eandem 2.
-conftat ex parte altera longiori tertio quadruplicato & vni-
tate. Igitur 49. exceditipfum 2 5.in quadruplo differentiz,
qua parte altera longior quartns excedit parte altera lon~
giorem tertium ¢ Sed per premiffam talis differentiaeft per
numerus quartus , {cilicet 6. ergo 49. excedit ipfum 25.in
quadruplo quarti paris, 6.hoc eft, in 24. Quoderardemon-
"ftrandum . Quareficut pro quarto, ita proalio quocungus
loco propofitum concludemus. '
‘ ProrosiTio 61*. = :
Quod fit ex qualibet radice.in parte alterd longiorem collate
ralem [i coniungatur cum quadrato collaterali; conflabitur gno-
o , quiconiunétus cum quadrato trianguli pracedentis,conficit
guiadratumriangnli-collaseralis . Exempli gratia: Ex radice
v - s.n quintum partealtera longiorem fcilicet 20. fit100.qui
e 2,05=m100 iunctus quadraro quinto feilicet 2 5. conflat 12 5. Aio,qued
2§ 12 sopolitus ci® Al 47 1o.ficum 100.coficiet T Al g 1§ g
TTIag 25 Nam,per 5 5* preecedentem,quod fit exradice §*in 5
partealtera l6giorem, fiitigatur c# 1 5° , cSftituir §% cubd,
Sed,p 55* precedérem, s cubus ca(1® A% 47 c6iunGtus cofi-
citO™al s:Igf,qd fitexradice §* in 5% parte altera 16gioré,
125 iGéum cam (J°5°
1 §————225 A4 .f(roo.conficier3®al sif225.quod fuit oftendédum,
in §° loco & fimiliter in alijs locis conflabit propofitum.
B ' ‘ Pro-

24 C48 paris, {cilicer 25.in quadruplo quarti paris 6.hoceftin 24.
25 49
! I ;

- 10 =—————-100

s hoc e‘ﬁt,ipie nftus12y. f1 apponatur [J®.
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ProrosiTio -62%.

. Puitas primum cubum : duo [equentes impares innéhi fequen-
tem cubum:tres [equentes tertuwm cubum. Quatnor [uccedentes
quartum, - Quinque poft eos quintum. Sex fextsm. Septern ﬁ;ptz‘
mum . Semperd, vno plures fequentem dewnceps i infraitum
cubum aggregaticonflabunt .~ Difponanturab vnitatea.per
ordinem impares inindefinitum. bcdefghklmnopaq.

Aio,qudd b c. imul fecundum ab Vuit;ltcz-(:ubum_ faciun L
quodque d e £fimul tertium cubu m:quodque g h.k l.imul
fumpti quartum cubums: quodg;ipfimnop q.fimul quin-
tum cubum iun@i conficiunt : Iraque deinceps.. Sitenind
ipfos b caggregatum r. & ipforumd e f.camulus {.& ipfo-

rum g hkl. congeries t. & ipfornm. m'n o p'q. aceruus w.
eritque demonftrandum,quod a..erit primus cubus, {cilicet
vnitas..& r. fecundiis cubus. & s. tertius. & t: quartus. & v
quintus.hocmodo. Quonidipliabede fghklmnopq.a-——1

funtimpares numeri ab vnitate per ordinem difpofit : pro~ b .
pterea, per 1 §* huius , ipforum arstv. aggregatum: erit 0T 5}1-.3',
quadratus ab vnitate in ordine quindecimus : quoniam po- c—5
ftremus impar, {alicet q.quindecimus cft in ordine impariii g ~

ab vnitate .. [taque tale aggregatum erit quadratus , qui fitde L 9Cfay
‘quinto-triangulo; hoc efta numero quindenario.. Talisergo ¢y,
quadratus’, ex premilla §8. eritaqualis.quinque cuborum.

ab vnitatedifpofitorum cumulo . Etideo.rotus.a £ s't' u: g—— 137

“numerus erit quinque talium caborum-congeries. Et per h——u5 %t 64

cadem ac fimiliter oftendémus, quod ipforum: a r's t. aggre- k 7

gatum erit quadratus ab vairatedecimus : (‘quandoquidem 1 194 -

. deciinus eft impar : ) hoc eft quadratus quarti trianguli +

'qui eft numerus denarius:qui quadratus per §8% praceden- m——217

tem erit congeries quatuor cuborum ab vnirate ordinaro- 8723 ) v
rum. Quamobrem,cum ipforuma rs tv.camulus fit quin-°7 2 54 2
que cuborumab vnitate continnatorum: congeries atque P i;_)

ipforum ar s t.cumulus fic quacuor ab vnitate cuborum-ag- 9=
gregatio :necellz eft vt v.fir §° cubus.ab vaitate.  Et fimi-
licer poft quim per eadem oftenderimus, parss. fir cumulus

_trium cuborum ab.vnirate: relinquetur t.quartus ab vnitate -

cubus.Demum often{o,qudd a r.fitduorum cubore cumulus,
Aupererit effe tertius ab vnitate cubus . Cumg; a. fic vnitas 5

erit & ralter ab vnitate cubus : quod erat demon frandum.

Et fimiliter deinceps, pro fexto, {eptimo, ceterisy; in infinic
tiim cabis procedi poteft, ficut propofitio conclufit. ,
. Pror 0~




L8 ARITHMETICORVM
v ProrosrTtio 63*. ,
Owmnis cubus cwm quadrato & triangulo collateralibus con-
iuntEus, triplum efficit (ue quadrate pyramidis.  Exempligra«
=7 5.0l A ¢* .+ tia: quintus cubus eft 12 5. quintus quadratus 2 5. quintus

eh® ¢ | An a __ triangalus 15, Aio,qudd horum aggregatum triplum eft ad
12§ i 406057 4 pyramidem quadratam quintam,falicet § j.quod fic patet.
Lio. &.4° — Cubusquintas per 42* huius, zquinalet columnas duas
triangulas.ﬁquintam , & quartam & triangu!um quarmm.

Item per vadecimam huius, quadratus quintus @quiuale

° AP a0 duos triangulos, {cilicet quintum & quartum. Quamobrem
Ohs” ero. &% 4% — aggregatum prediCtum xquivalebit duas columnas  trian.
%5 Aot gulas, fcilicét quintam & quartam, & quatuor fimul trian-
Iy. & 5 gulos fcilicer duos quintos & duos quartos. Igitur demon-

. ftrandum erit,qudd congeries talium duarum columnarum

&5 & talium quatuor triangulorum, ¢ft tipla ad pyramidem

15—, §.F :

2 quadratam quintam. Sed cam per 347 huins,pyramis qua-
pyrOlst ~35.pyr.AR g2+ drata quinta conftet ex combinatione duarum pyramidum
5 5{ triangularum quinte & quarte:iam oftendédum erit, quod

- “20.pyr.al 42 — congeries predicta duarum columnarum & quatuor trian-

— gulorum,efttripla ad combinationem di¢tam duarum pyra-

midum.E tconftat fic. Quod per 50* huius columna trian- :

gula quinta ¢um duobus triangulis quintis (imul conficiunt
‘triplum pyramidis triangule quinte: & per eandem 5ot
columna triangula quarta cum duobus triangulis quartis
fimulaccepta, triplum facit pyramidis triangule quarte .
Ergo, per primam quinti Elementorum Euclidis , tota con-
geries duarum columnarum & quatuor triangulorum, tripla
erit ad totam combinationem duarum pyramidum : quan-
! . doquidem partes fingule partibus fingulis triple funt. &
- ’ hocerat demonftrandum.Ec iimiliter pro cubis ceterorum
locorum conflabit propofitum .
‘ ' . ProrosiTio 642, : \
. per4.3* Omnis columns pentagona cum duplo quadrati collateralis
o1y (2 s.cub®. 5. F frmul fumfbm,tﬁplum valet fiue pyramidis ?mtf{gonfe, Excgnpl@
(23 R o A
col. & s 40.00. 854K gratia,columna pentagona quinta 175 cum duplo quadrati

quinti 2 j.hoceft cum 5. fecit 22 5. quod triplum eftipfius -

L10.4%4°—X pyramidis pentagone quintg 75.quod oftenditur fic.Coliina

per g1 pentagofa quinta @qualis eft cubo quinto per 43* columng
s r5.8% 5% triangule quarte & triangulo quarto fimul acceptis:quibus
o gg. g appono vaum quadratum quintum: & pro altera quadrato

10. A 4% K quinto, appono duos triangulos quintum & quartum, qui

PCI

B

]
g
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Hte pascedefion, - B 4
Eaﬁﬁqgﬁim quod o | wemo;: . - | —
trian gula quart'a,-triangu'fo quinto, duobus triangulis Pyrol.g

4 f . 1e . §
quartis , fimul triplum eft pyramidis pentagonz quinte. Sed 4., o a
pyramis pentagona quinta, per 36°, conftat ex combinatio-
neduarum pyramidum, {cilicer quadratz quinte & triangu- f fg

I¢ quarre:Ergo eft demonflrandum,quod dictum aggregatum - LPyra
eft triplum huic combinationi. quod fic patet,Vna pars illins: 1o~
aggregati, {cilicer cubus quintus, cum quadrato quinto &

eriangulo quinto fimul per precedentem, gqualis eft triple

quintg quadratg pyramidis, ‘

*
|, Hic multa defunt , qua non funt in exemplari
WAnufCripto. )
pets7?t PLCYy
: per37z. . o
‘ fcilicet penta~- 25
yon¢ quintg : .Quare oftenden- P)- hex.s .
dum eft, qudd fupra diftum ageregatum eft triplum hnius WPy,

combinationis : quod conftabit fic, Vina pars illius aggregati,
- > {eilicer

‘(zo,*b



3TE CARITHMETICOR VM
cwmeener o+ © " {cilicet columna pentagona quinta cum duobus qnadr.atis
quintis , per prmcedcntem ,.f:eq-*:ti‘,m.let tr‘iplur.n p'ym'fmdis
-pentagona quint®, que fuit vna pars combinatiopis :.&
fimiliver reliqua pars aggeegati, {cilicet columna triangula -
T quarta cum duobus triangulis quartis imul , per’so. huius,
Lo rtiplum valer pyramidis triangule quartz,quod.eft refiduam
' . combinationis.Quamobrem,quoniam duw partes aggregati,
dirabus partibus combindtionis;fingule fingulis triple funt: '
o propterea,per primam clt;igti E'lem»r:‘gtorun}':, & torum aggre- .
gitum totius combinationis ;m}?}nm_v;lcb‘;t : quod fuirde
mionfrandum. & eodem fylogilmo pro quo uis alio affignas-
16 loco viemur ad roborationem propofitl. L
.9 0 COROLLARIVM. )
Ft produplo quadiati collateralis ac pracedenti triangulo
fubflituere potes bexagomsms & trizngulum collarerales : quo-
5. a  miam funt tantundem. Nam,per vadecimam huius,quadratus
e5.0. 5.{

-

2 §.quadratus quintus

: quintus valer duos triangulos,quintum & quartum. Quare
10- 44 duo quadrati quinti cum triangulo quatto,fimaul valent cu-
malum quadrati quind, trianguli quinti,& duoram triangu-
lorum quartiloci. Sed, perio. quadratus quintus, & duo
5.5 grianguliiquarti conficinnthexagonum qhintum : exgo hexa-
hetsg. 5 210, a4 gonus quintus , cum triangulo. quinto.valebunt .duos qua-
4 €10, 4 4. dratos quintos,& rriangulum quartam: & ideo proillis {ub-
fritui Poifunt_inpmmztia ‘propcﬁ'tione,‘
" ProrositiOo 66.
Omis columma hexagon equiangule cum bexagons tetrago~
nico collaterali, cum?, duobus trimgalis , collaerali [Cilicet &
 hexas pracedentipariter [umpta, tripli facit fue pyramidis bexagons.
rfgc; ‘c;:f’_f Exempli gratia, dico, qudd colunmmna hexagona zquiangula
Col. hex,% "2i5. quinta, {cilicet 305. vnd can hexagono tetragonico quinte
wq305 [ by 4 w45 cumc’lueAttimgalo qUinto I §. &.tnm‘igula quarto 10
l 64 coniunda,facit wiplum {ue pyramidisquinta, {cilicet 12 5.
Losr6*ad quod oftendendum fic procedo .Columna hexagona ®equis
o angu-la‘quinta, per 45. huius libri, @q ualis et column recra-
gonicz quintz, cubo quarta, & quadrato quarto pariter ag-
ceptis . Hisegoappono hezagonum tetragonicam quintui,
trigngulum quintum, & triangulom quartum j arque 12 de-
monitzandum erit, quod torum hatufmodiaggrezatum ex

10.4.4

per4s.

‘Bexagonts .45+
© ariang.g.r5.et
triang. 4, 10%

“columna hexagona tetragonica quinta,cabo quarta’; quas

drato quarto;hxagono quinto, trizngulo quinto,& triangulo. .

ad -

X T quintEa
- quin

quuto fimal ; wiplum et pyramidis hemagonz equisngul |

B e —

“transferetur ad conclufionem propofit, o

-drarus gqualis eft duobus fimul triangulis, collaterali,& pre-

LIBER PRIMVS. 310
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quinte . Cuniquetalis pyramis conftet, per 40.¢x cotnbina-
tionie duarum pyramidom , {cilicer hexagonz tettagonice
quinte , & qugdiataa ‘quartzy; iam ofténdendum erit, quod
{fuperius dictum aggregatum ,triplum eft ipfius dicte combi-
pationis :* quod haud-obfcuré conftar. Nam vna pars illius
aggregati, {cilicet columna hexagona tetragonica quinta,cum ”
“hexagono fuo quinto, & triangulo quinto, per precedentis B
corollarium,zquinalet tripld pyramidis tetragonicz quintg:
_que vna partium combinationis eft . Nec {ecus,reliqua pars -
aggregati, {cilicer cubus quartns cum quadrate quarto,& tri-
angulo quarto, fimul fumprus, per 63. huius, valet fimiliter
wiplum pyramidis quadrate quarte, que iam de combina-
tione refidua pars eft. Iraque quoniam dug partes aggregati
“duabus combinationis partibus fingul¢ fingulis funt eriple:
iccirco,per primam'quinti Elementorum, & totum aggrega-
_tum totius combinationis triplum erit: quod erat demon- -
ftrandum. Etargumentatio & quinto loco ad alia quguis loca

(pybhexa
tetr, .9 5.
per 40°. ‘

pyr.hexa.gq. 5 \
12§

:; Pyr' m-‘?‘"
L“;,o.*v .'

COROLLARIVM,
&t produobus triangulis collaterali & precedenti, [ubflituere
potes quadratum collateralem . Nam , per vadecimam,qua-

«cedenti, o ' :

S COROLLARIVM s
.. Rurfum pro bexagono tettagonico, & quadrato collateralibus, oo
Jubflitnere potes hexagonum equiangulum ¢ numerim imparenm . T R
collaterales. Nam,per 32.exempli gratia, hevagonus zquian- P 328 hengiterr. 5
-gulus quintus, valet hexagonum tetragonicum‘quimum cum g S A4S
quadrato quarto. Apponatur virobique numerus impar hexa.mg:.% S
quintus,at tunc hexagonus zquiangulus quintus cum impari 3° o1 periz.

quinto valebithexagonum tetragonicum quin tum cum qua- . .

drato quarto & impari quinto.  Sed, per 13. quadratus 4° | 16T

& impar quiatus fimul valent quadratum quintum . Igitur P31 5. Impar 5. 5.
9 o -

hezagonus zquiangulus quintus cum impari quinto valent  9*

<

hexagonum tetragonicum quintum & quadratum quintum

fimal fumptos: & perinde iifdem fubrogari poffunt.

LIBRI -
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- L I B ‘ R I P R I M I E Omnis porrd pyramis centralis fit ex aggrcgationc centra~ o ® o
s " ’ ' ’ ‘ fium formarum {ui, nominis ab vaitate viq; ad bafim fuam %5 @ £ 6%
‘ Pars Secunda.. . ‘ o fucceffiug aggregatarum. Vepote pyramis triangula, triangu-esc e e e o
k ' ‘ . farum: quadrata,quadratarum, & deinceps. Omnis demum ©C° » ©5°5° J¥
PR OLEGOMENA. S columna centralis procreabitur ex forma centml{i}ccoll‘-'lf{e rali ‘o a%":@:
' o v , .  eaat we (12 bafis eft) toties 4. coaceruata , quotae inordine, ¢® “°ce
Y * ’ : é eﬁﬁﬁ.ﬂﬂ/f de ﬁumﬁmmjf fO Fmik primge- (ﬁqucin radicem latcraicm‘? m ultiplicata.l—%arum proprictates L
Lo °2 N8 meris , nunc de centralibus agendum . de & colligantias nunc explicabimus. .
O A A o quarsm numero eff forina hexagona equs-  PROPOSITIO 67, = -
15 & o ® anoulats 2 erficialis. auam ﬁt’i A feu pyransis /g;u - Omis triangulus centralis conflar ex collateralitriangulo &
©.% 13 Lu perjicial ’ > A sttt Py A , pracedenti quadrdro primi generis. Exempli grana:tmngulusi
- :ooa. ‘ 3 colwmma: _a’e qua taren in primo genere dzﬂ%rmmmj quintus C?“Fm}i.sl.{diwﬂ %Cz ;onia;ltrzt Orrxir;%?olo {%?11“1?;:?;1
‘ ; , e fras A, Y 7 4 ;. primi generis,icilicer 1 5. &ex qu , fciki .
° propeer taly ‘/ orime dzgmmtem, 7ra mcremr‘fwtroéz- &o dtﬁc ofte’ndimr. Trjes trian(éuli Primg ex ordine, textius,
o 190 2:%.%°  que traliart. Itag; quo ad hexagonam f?“ldﬂgﬂld’” ; quiartus, quintus, {cilicet,6.10.8& 1 5. fimul coniuncl,confi- 6 }15
% 20:*:02 24 férmzz.m, hic won 7*5}753‘5;77:[M ea,que 17 pyfmgfﬂ?; de- § ciunt c"ri‘plum mcd‘ilj , & vnitatem per 29° h.uius. Sccjl per 10§ 38
: e o @ . ' R Lo diffin. triplum medij, hoc eft,quarti trianguli, cum vnitate, X =~
®ooe e ovo’e  monfirat ‘l/‘;”ﬁ"?f "./"; d pram lfﬁj dﬁ nitiontbus, catera ; conficit quintum trianguld centralem.Jgitur quintus trian-
3. @ 0.0 o e prq/egwemwr - - - : gulds ccntraﬁs conflatex aggregato trli«um dicftt)mn} trian-
0® 080 ‘ : T T AT gulorum tertij, quarti, & quinti.Cumque per 1i® huius, ter-
020", %% 41 DIFFINITIONES. Lo tius & quartas triangulus componit quartum quadratums )
0°8%6%% Omxris forma nunteraria cétral'isipl‘a‘na ﬁapcrﬁcialis‘ B~ fequitur,ve quartus quadratus cum quinto triangulo fimul :
"6%e 0% #°0%0%" feruitur ex centrali vnitate & ex tov tridgulis preecedéribus.pri famprus perficiat quintum triangulum centralem. Quod
‘ \ . mi generis, quot funt forme ipfius anguli : vepore triangulus erar demonftrandum : &4 quinto loco transfertur fyllogif-
e Q000 - centralis ex vnitate & tribus triangulis . Quadratus centralis - musad quem visalium:ve propofitio conclufit.
‘ K. -1 ~ ex vnitate & quatuor triangulis. Pentagonus centralisex vai= - - PROPOSITIO 68.
- : - tate & quinque tridgulis. Hexagonus ex vnitate & fex veantea < Ommnis quadratus centralis conficitur ex duobus quadratis pii e
2% e 4 diximus.Heptagonus-ex vnitate & fepté. OGtogonus ex vnitas wmi gencris, [cilicer collaterali & precedenti. Exem pli gratia. j :
oK : te & oto triangulis primi generis, latera femper ®qualia &an- | Quadratus gnt” cétralis 41. céficit’ex quinto & quarto qua- _3(5 Ly 5
- gu?os vnifornyes con{tituen tibus compaginam:.l-raq;,ﬁ luber,.,- : dratis primi generis.{.2 5.8 16. Qd fic patet. Per 1 (* hulus, 41 t 3X
%% 16 dcmc'cpsﬂ.andc omnis ﬁgm‘a c_en:rahs fuperaddit Pr:feccdcnn' gmdmtg gnt’ c‘o?{ta.taex quarto & gnto triagulis primigene 16—
o*+%0 ~ figure trl_ag.ulum.‘ Veri, f%cgtm:\l-lre;agono geometrico lgtcraﬁ : tis Ecp prae ccni;fc, tri agllljzs gntus ci quadrato 4.primi ge
e®0% funt femidiametris zsqu"alm;lta hic, in hcx-agong numerali vai netis,caficiie cridguld gntd cémalé: I.gltm' quadrat’gntus ci 31
: tates angulares tantiim inter {e diftant,quantd ipfeab vnitate | quadrato quarto fimul ®quinalér triagulos duos.{.quartum 41 g
gentrali remouentur: & tres unitates proximg femper triaguld ¢ primi generis, & gntii cétralé. Sed rridagulus qnrus centralis (e
oo 31, zquilaterifaciunty ﬁgutin q.uadr‘a-to primo quatuor unf.tatcs» : ¢um triangulo quarto primigeneris, per difﬁn.p‘rocr«:ar qua~.
0 ®0, quadratum conformant.In ceteris autem formis centralibus,. dratum quintam centralem : ergo quadratus quintus cen-
8% hoc eftintriangulo, quadrato & pentagono,unitates laterales: tralis zquiualer duos quadratos primi generis, {cilicet quin-
04 e magis diﬂant,qt}z‘;m diawctmles B minus uerdin formis hexa« tﬁm & quartam : quod fuit demonftrandum . & argumen- , )
0’0" gonum {equentibus,ut in heptagono & octogono, ut poffulat: | tum i quinto ad quemuis propofitam Jocum transfertur, ve S

fitus Geometricarum formarym,quas Arithmetice imitdrag : conclufio proponit, Ididem demonfiratur per 30*™ huius.
) : ‘ . T T @mails ‘ - Proro-
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34 ARITTHMETICORVM
: ProrosiTiO 60%. o
Ornis pentagonus centralis confiruitur cx pentagono primi
generis collaterali, & ex precedenti quadrato. Exempli gratia,
pentagonus quintus centralis § 1.conftruitur ex duobus for-
mis primi gencris,icil‘icct pentagono quinto 3 5.8 quadrato
quarto. 15 Quod fic confiat. Per diffinition. pentagonus.
quintus primi gencris con frruitur ex quadrato quinto & tris
ang_ulo quarto.Et per prmccdcn.tcm,quad‘ratus,quintus, cum
quadrato quarto faciunt quadratum central€ quintd.Quare,
pentagonus quintus cum quadrato 4° primi genetis. valebiit
quadratum §® centralem cd triangulo quarto primi generis..
Verim per diffinitionem,(1” quintus centralis cum tridgulo.
4° procreat péragonum quintim centralem.Ergo P?tagonut
59ccntr.alis-cegtmlcbix pétagoni quintd & (O™ 4" primigene-.
eris:qd fuic demonftradii. Que deméftratio, ficut §°ita cui-
libet ppofitoloco accdmodabitur ad cofirmidi propofiti.
: ProrosiTiO 70*. ‘
Ommis hiexagonus cétralis conflatur ex formis primi generis,,
[eilicet hexagono collaterali & quadrato pracedenti.  Hac pros
pofitioeadem eft cum 327 . Sed hicin ordine centralid aliter
demonftrabityr. Dico igitur,g hexagonus centralis quintus.
{cilicer 61. c6flatur ex quinto hexagono primi gg:n:czifs.ﬁ‘t,j..
&Oequarto16.  Quod quanisin 3 2* huius fuericdemon~
trandnm, th & hic aliter coftabit fic.Per diffinitionemy, hexas
gonus s’primi generis.conftat ex Al 4° & pentagono quinto.
primiz& per pracedentem,pétagonus §5° talis cum quadrato.
4° primi, componunt pentagonuin centralem %, Quare,
Hexagonus. §° primi cum (1°4° zquiualebunt triangulum
4% cum pentagono centrali quinto. Verdm, per diffin.pérago.
nus centralis s>cum AP 4° conflituit hexagonum centralem
55 . Ergo hexagonus centralis s*zquiualebit hexagonum 58
cum [J°4° pi generis:quoderatdemonfirandum. Et fimiliter

pro alijs locis argumératio procedat ad acludédd propofitis.

ProrositTtio 71%. .,
Omanis Beptaganus cenflatur ex tribus formis primi generis,

[eilicet bexagono. tetragonico collaterali, dtque guadrato & tri-

angulo,pracedentibus. Exempli gratia,heptagonus 5%71.con-
flatur ex primi1 generis hexagono quinto 4 s.quadrato quarto
16.& triangulo 4°.10.  Nam,ex diffinitione, ipfe 5° hepta«
gonus. conflat ex §° hexagono centrali & ex 4° triangulo &

Sed per precedentem , ipfe hexagonus zquinalet quintum.

hexa-

xo Iss o0 lras [190 |
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hexagonum primi generis, & quadratum quartum . Igitur
hexagonus quintus primi generis cum quadrato & tridgulo
quartis fimul conflabunt hepragonum quintum : quod eft
propoﬁtum.Similiter in alijs locis confirmatur propofitum.
ProrosiTio 72%,

Omnis offogonns eft ¢qualis qnadrato imparis numeri fibi col-
lateralis. Exépligratia, s® o&ogonuseft 81.g quidem (17 eft
imparis si,hoceft nouenarij. Nam,per diffinitiong, s°octo-
gonus aftruitur ex 4° A primi generis oGuplicato,& ex vni-
tate.Sed, per 54% huius,tale oCtupli ci vnitate elt quadratus
imparis §;. Igitur talis (0% elt ipfe octogonus §°.qitod eft pro-
pofitum. = Non aliter pro cxteris in infinitum locis conftat
propofitum. ProrostTio 73%,

Omnis forma centralis plana conflat ex vnitare & ex radice
pracedentiin numerum laterum dutta,c ex p°radicem prace-
dentein eundem numeritduilo. Expli gfa,hexagonus cécralis
5?6 1.coNrexypitare,ex fexcuplo radicis 4™ .f4.@ et 24. &
fx»fcxcuplo Al tertifohoceft 36.9 liquido cSftat per diffin.
ipfius hex'agom:ﬁalltm 26" T aftéfum.Nam dicta duo fex-
cupla ﬁlcj‘lnt {_-CX AP 4% qul CUM Vi ¢y paginit ipfum
hexagond. Simiftin A cétrali, p fexcupx-,-\l‘zc;’ c trivlasi
O cétrali,quadrupla;in pétagono,quincupla:in ‘%tqgo:;:)n
feptuplazin oétogono octupla ipfar: radica pr:»tcedé;}ﬁm 8:'
Ao af prarcedérid: vt in oi(propoﬁm loco ocludas ppotitu.
Vi, 26 de hexagono, prefens de.of plano céerali cocludit.

PLANI PRIMI GENERIS.

PLANf ccxw i+ RALES,

1] 1] L] 1]

t (o o] vpr] 1] 1
23] 41 si 6l | 4] sl 6] 7] 8] 9
3| 6] 9] 12} 15 | [ 10| 13] 16] 19| 22| 25
4lro] 16] 22 28| o] 25|30 37]|435] 49
sles | 25| 35]4s] |3t]4tfsrf6r]7r]8:

6 |21 | 36| 51| 66 |

| 46| 61| 76| 91 [106 [121

7 128 49| 70| o1 | | 64|85 [106 [127 [148 |169
8 136 | 64| 92 |120] | 85 [t13 {41 [160 [197 |22
o |45 | 8% 117 frs3 | ltoo |45 |18t [217 255 [289

l136 {181 226 [27) [316 [361
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36 - ARITHMETICORVM !
o _ProrostTio -74*. o
Omis pyramis cétralis conflat ex radice collaterali tanquass
axe, ¢ ex tot pyramidibus triangulis primi generis pracedenti-
bus loci,quot funt latera pyramidis centralis. Quod: 39*.huius
de pyramide centrali hexagona demonftrauit : hec prefens
e omni pyramide centrali concludit.Et demonftratio vtro='
bique eft cadem.Itaque in omni pyramide fumenda <ft radix
collateralis : fed in pyramide A" fumendum eft triplum
pyramidis triangule primi generis pracedentis: in quadrata
quadruplum, in pentagona quincuplum, in hexagona fcxf
cuplum , ficutin 39.2 faGum eft. In heptagona feptuplum.
In oftagona oGuplum. Atqueita ex diffin. conftabit, ficut
in 3 9.* propofitum. Exempli gratia, pyramis quadrata cen-
tralis quinti loci eft 8 5.qui numerus conftat. ex radice quin-
ta, {cilicet 5.& ex quadruplo pyramidis A primi generis,
{cilicet ex 80.& fimiliter in ceeteris locis.
COROLLARIV M.
Manifeftum eftigitur , quod fiere Pyramis centralis qua-
drata fupra triangulum pe-~mtdem collateralem:ita & pen
tagona fupra quracd-~+@m : nec non hexagona fupra pen-
‘tagonam, & -1 12gON3 fuper hexagonam : & octogona fu-
per hey:gonam femper addidit precedentem pyrami--
dem wfangulam primi-generis.. Sicut videlicer bafis cen~
15 fupra bafim collateralem laterum vnitate paucioruns,
addit precedentem - primi generis tridggulum, - S

e

!

- PrRorostTiOo 75, o
_Ommis item pyramis centralis conflar ex tot pyramidibus pri-
mi generis; ex quot bafibus primi genevis eiussbafis constare oflé
ﬁz eft, & einfdem nominis atque l_o_cz. Exempligratia : pyramis
‘hexagona centralis quinta,{cilicer 12 5.conftat ex quinta py-
amidé hcxagong primi gen'cps,‘fc‘ilicer 95.8cex 4 pyramide
qugdgata primigeneris, {cilicet 5o.quoniam fcilicet bafis he
xagona cétralis qmn.,ta,‘fcﬂicct 61.conftat ex hexagono quin-
to, fc111cit 43.& ex quadrato quarto primi generis, {cilicet16.
vtinzo .oftenfum fuit : quod quidem demonfiratum eftin
40* huius; quoad hexagonam pyramidem : & fimiliter hic
generaliter deomni centrali pyramide oftendetur. - ‘
| Sgd'x? -ho1:um exem glum"exgoncm'us intabella pyrami-
es vtrafque; tam fcilicet primigeneris, quit centralis, in
quibus propofitionum veritas apparet. :
SR ‘Pyramides

\
*
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o Y P RerosiTION 67
- Omnis columna_centralis coagmentatur ex radice collaterali, tan-
quam,axe, & ex Congérie pracedentis triangule columns fuid; vriangn-
ii in primo generé in numerum laveri multiplicata. -
 Quod 46*huius,oftendir de columna hexagona cétralishec phs de
omni centrali columna proponity & demonftratio hic &ibi eadé eft.
Itaq; in omni columna fuiméda cftradix collateralis: fed in columna ..
triangula,cSgefies pracedéts tridgule columnee;{nique A% in primo
genere,multiplicanda eftin rernarium.In colina quadrara in quater-
rarium: pro columina péragona in quinarium, per hexagona in fena-"
rium , per heptagona in feptenariumm, per oftogona in o¢tonarium..
Atqueira ex,c{’i_fﬁh; conftabit, ficat in' 46. propofiruny. Exempli gra-
tia: columima centrali quadrata quinti loci,eft 22 5. in:conflatur exra-
dice quinta, fcilicet § & ex congerié precedentis triangule colum-
oz fuidue trianguli in primo generé , feilicet §o. quadraplicata, hoe.
eft, ex 200.& fimiliter in ceteris loeis, & in cgteris columnis. ‘
COROLLARIVM

. Videmanifeftum eff, qudd ficut columna centralis quadrata fu-
pratsiangulam centralem columnim collateralé:ita & pentagona {u
pra quadratam: Nec'non & hexagona: {upra pentagonam,& heptago
na {upra hexagonam ; & ofogoena fuper- heptagomam femper addit
precedenitém ¢olumnam triangulam cuim fuo triangulo primi gene
sis.Hoc idem de pyramidibus ante premiilz corrollatium infercbas.
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40  ARITHMETICORVM:

Item ue reliqua pars aggregata, fcilicet cubus quartus,cam
quadrato & A'° quartis,zqualis cft, per 65 huius, triplo py
“ramidis quadrate quarte,qu fuit alrera pars combinatiod

" nis, Itaque,quoniam die partes aggregait duabus partibus

125

Cub.4? %
. 64

o4’

16

o.s° p’

254

perras Al 7P ; |
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- combinationis,fingulz fingulis tri plefunt:Idcirco, per pris
‘m3 quintl Elementorum, & totum aggregatumi totius com

- binationis,triplum erit,quod fuit demonftrandum:& demd

firatio  quinto ad quem vis alium locum tiansfererur ad
_confirmandum propofitnm. - “PRoPOSsITI0. 80%.
Omenis colurnna quadyata centralis cunt duplo guadrati collas
teralis primi generis coplrnéfarriplum facit fug pyramidis.Exé-
pli gratiaz columnalquadrata centralis quirita.{.205.cii-du=
_ploguinti quadriti ex p° genere;hoc eft,cam” so. facit 2's5:
“quod tripli eft fuz pyramidis, feilicet 8 5. qd fic cactuditur,
Coliina quadrata centralis quinta,per 77% conflatex tribus
primi generis formis,{cilicet cubo 5%, cubo 2° (qua funt co
linz quadratz)8 quadrato 4°. His applico quadrati quin
i &alterum quadrari quintd,qui,per1 i*zquinalet duos
triangulos, quintum, & quartd:atg; ita oftendendd erit, qd
totii tale,aggregatii-ex cubo quinto, cubo quarto, quadrato
4°,quadrato quinto,& triangulis 5° & 4° primi generis,(imi

: Pyr.{j (S
85
per 7 5

k!

pyr-0) 5*pi

55

+

liter triplum eft pyramidis quadratg centralis quintz.Cun-
‘quepyramis talis , per 7 5* huius , conftat ex combinatione
duard pyramidi primi generis, {cilicet quadratg quintz, &
quadrarz quarte:1d demonftrandd erit,g fupradiéta aggre

t A gai - ; PSRt (gt ¥ ‘BH*
pyr-t”4°p gatii tripldfitad predictam cGbinationé : @ fic deducitut.

30

%

Vna pars illius agregati.f.cubus,quadrat’, & riangulus gn-

ti loci, per 63% fimul faciunt tripld pyramidis quadrate gn-
te,qu¢ fuit vna pars combinationis.ltemd; reliqua pars ag-
gregari.f.culms,quadmtus,& triangulus quarti loci,per‘ean
dé 63% imul facit triplum pyramidis quadrate quartz,qua
fuitreliqua pars combinationis: quamoby& duz iam partes
aggregatitriple funtad duas partes cobinationis,fingule.f.
ad fingulos. Et ided, pér quint Elementorum primi, totum
aggregatum totius cobinationis tripld erit,qd demonflrid@d
- fuit. Et fimiliter 3 quinto ad quenyuis locit transfercrur den
monftratio propofiti., ' PrRorasitio 8%, - F
Onznis columna pensagona centralis cum duplo quadrati col-
lateralis ;& cum triangulo. pracedénte primi generis, tripluns
Jacit fux pyramidis. Exempli gratia: columna pentagona
centralis quinta-2 § §.cum duplo quadrati quinti.f jo.& i
Ao

LIBRI PRIMI, PARS Il 4I

Al qaarto.f.10.primi generis, cficit 11 5. qd tripld eft pyra per 77°
midis pentagonz, centralis quinta.f 1o 5.qd fic demonfirat -

Coling pentagona centralis quinta per77* CoNAtex ribus
primi generis formis:videlicet coliina péragona §% cubo 4°,

& O 4°.His adiungo dupli 0 quinti, & trian gul quartd, -
“atq; ita deméftrand i erir,quod totum id aggregatum ex co-
- lumna pétagona §* cubo 4°, quadrato 4% duobus quadra-

tis quintis,& A" 4° fimul tripla fit pyramidis péragonze cé-
tralis quintz.Vertim pyramis hmé: per7.5* huius, coftatex
cdbinatione duorum pyramidum primi generis.{.pentago-
nz quinte,& triangulx 4, & propterea demd ftrand erit,
quéd memoratum aggregatam prefatz cSbinationis wripld
eft.Hoc pacto: vna pars illius aggregati.{.columna péragona
cum duplo quadrati ex5° loco,per 64%fimlk ¢quat triplum
pyramidis pétagonz §°¢ ,qua.f.eft vna 5ars combinartionis.
Ité refidua pars aggregari.f.cubus, quadratus,& triangulus

quarti loci, fimul zquat,per 6 3% tripla p‘xyramidﬁ O quar- Py.

t,qu id eft refidua pars combinationis. Sic,quoniam dug

partes aggregati ad duas partes comb’ .ationis , fingule ad

fingulas triple funt:ideo per quinti elementorum primam,
p-? P : m p

totum aggregatum totius cobinationis triplum erit, & fimi-

liter in quocunque alio loge-verificatur propofitum.

_ ScHorLivy My
Quo autem pacto columna hexagona centtalis conficiat , ficut
caterz columng fuarum finghile pyramiduintriplum fie pyramidis
“fatis demonftratum eft in fexagefimafexta, o2 o
ProrosiT10. 828,
Owmnis colurmna beptagona cuum hexagono primi generis &
quadrato collateralibus arque triangulo pracedenti coniuntia,
‘efficit triplum fise pyramidis. Exempli gratia © columna hep-

tagona quinta 3§ 5. ¢ hexagono quinto, quadtaro quinto, pe

& triangulo 4% in'p® genere * hoc eft,cum .2 suo.conficic Colhepr.s

355
o oLy

"43 §. quod aio triplum effe pyramidi heptagonz quinta’,
{cilicet 14.5.Quod fic demonfiro.Columna hepragona quin
ta,per corollarium 7 6. huiuns,conftat ex tribus formis,ex co~
{umina hexagona quinta centrali, & ex columna quarta pri-

‘i generis;atque trian gulo quarto. His adiungo hexagonum

“quintum primi generis,ac qu admtum.' quinti, & triagulum
quattain. Atq; itademonfiriduny erit; @ torum hocce ags

gregatuin ex columna gnta centrali hexagona, columna wid

gulaquarta primi generis, triigulo quarto, hexagono quinto,
- : quadrato
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42 ARITHMETICORVM A,
_quadrato quinto, & alio triangulo quarto, fimulzquinalet
ssiipla pyramidis heptagon® quinte.Cungs per¢oroliarium
74 hoias talis, quinta pyramis conftituatur ex ‘combinas

- PyroRo5* 28 tope dparum pyramida,fcilicet ex hexagona centrali quins

125,

I’y{r‘.h;epr.f%h_
145 .

T ta,& trifgula quarta primi generis ¢ I3 ofteridend T erit.quod

dudum di&i aggregatiad didkd mox combinationé wipld

LDyr.a® 42 p° erit, hoc fcilicer paéto.Vna pars illius aggregati; fcilt tet'cold

(" 20, % nahexagona centralis quinta cum héxagpnq primi generis

_ Col.7® ¢
 Col.gk §? 355
4@5"

quinto, & quadrato quinto, fimul pér corollarium primvum
66= triplum facit pyramidis hexagonig centralis quinté:qu¢
pars eft vna combinatonis.Iltem columna triangula; ¢ii-diie
bus triangulis quarri Joci,per §o* huius, triplum facit pyris
midis triangule quattz,g refiduum eft combinationisiQua
re cum duz partes aggregit, duarum partitfa combinatios
nis, fingule fingularum triple fint : I3 per primam quint
* Euclidis: totumd ; aggrégatum totins combinationis tripli

mnialio, quod i

 erit. In hoc quinto loco + & fimiliterin c
propofiams” ot o
S o COROLLARTIV M

R

" Etprobexagono primi generis ¢ quadrato collarerallibus,

' fubftituere potes béxagonis centralem ¢ imparem collaterales,
Nanijper corollariim 2%66%, hexagonus centralis.& impar
fimul fumptis , valenthexagoni primi genexis & quadrati

.collaterales,hoc eft,in quinto loco, huius exempli,
. ... . ProvostTio. 83%. ... ...

Omnis columna ofogona , cum hexagona. primi generis.y ae
quadrato collateralibus, duplod, triaguli pracedentis coniunila,
facit triplum fue pyramidis, Exempli gratia, columna g&an«

Col.A" 42 pt gula quinta 40 5v.cum hexagono primi generis & cum qua

40. x dratoquinto, hoceft, ¢ 45. & ¢uin 2 5.duplequerrianguli

LaP, £¢°
’IQ.: ‘
%2 5% pt
C 45 T
o 5 p
25. -
Ay pt
L4
20

CohLa

quartiy fcilicer cum 26:.conficit 49 5. quod:aio triplam, efle
- pyramidis o&angulz quinte , feilicet 165 Quod ficoftens
' do.Columna oétangula quinta,per corollarinm 7.6 confti-
tuitur ex duabus columnis, feptangula’quinta: triangula 43
primi generis, & triangulo quarro. His ergo alocio hexago-
nd:primi generis,& quadratum quinti: nec nen-dios trian
gulos quartos.quofacto, demonfifandum erit, quod-totwm
iftudaggregatum, {cilicet ex columna feptangule quinta,ca=
lumna tiangula quarra priini generisforiangulo quarto, he
¥agono quinto; quadrate quinte;du ploque.rsianguli quar.
g, limpl triplum confummabit pyramidis.oGangule quin-
L S \ .

LIBRI,PRIMY’,- PARS 1. 43
te, Cnmd; per.corollarium 74% huius, alis pyramis quinta
conficiatul ex 'pyramidis,fep angule quintz , & pryxt:axni;tiis\_
eriangule.quarte combinatione: lam oftendendd crit,quédﬂ

dictaaggregati dicie cdmbinationis tripld erir.hoc videli- =
licet pacto.Via pars illius aggregati, {cilicet colina feptan-

gulaquinta cam hexagono primigenaris quinto, quadrato

quin‘ro,&;quadrato 4° fimul efficit, per pracedenté propofi

tioné, tripld. pyramidis feprangule quintr, que pars eft vna

cpbingtionis. [t refidud aggregati, {cilicet columna triigu- -

Io 4*%primi generis,ciidupla. triangyli quarti per 5o huius,
wipld facit pyramidis triangule quarte: qui eft refidud c6-
binationis. Iraque,cum daze partes aggregati duard partum.
combinationis fingule fingularun tiiple fint,)id & per pri-
mi quinti Euclidis,tord aggregatd toti’cSbinationis tripld
exit. Jn hoc guinto. loco; & fimiliter alibi. Q4 eft propofiti.
: L COROLLARIV M. PR

. E¢.prohexagono primi generis ¢ quadrato collatcralibus [ub

pyYLAY ¢
pyrgt g2 145 T

16 2 42
S Cpproatp!
20. . ,X L

Coliy#gr "
E22

stituere potés hexagonum centralem ¢ imparem collaterales.
Nam, per.corollarium 2866¢ hexagonus centralis & impar
fimul fumpti,valent hexagonum primi generis & quadratil
collatepales, hoc eft,in quinto loco, per allumpto exemple.
wlln e ProrosrTio 84. o
. Sicut colwmna triangula, centralis cum quadrati & trianguli

Pyr.g® 5“§ T :
165 Pyx“'.A’.‘,"}éi‘

collateralii primi geneiis aggregato coninnta, triplum conficic
fua pyraimidis, Ita etiam fequentiim columnard centralium

D

av

Col:

ti quadrata cit dicto aggregato & vno triangulo precedenti; a.
g pentagona ciieod€ aggregato & duplo triaguli precedétis:b-

g hexagona cum tali aggregato & triplo tridguli praccedétis; ¢

Q

quim feptigula ¢ iplomer aggregato & quadruplo tidguli d-

precedétis:quique odangula ci ¢o ipfo aggegato & quincu €

plo tridgguli pracedéds coiicha, tripla efficit {ue pyramidis. £

Siro columnecérales collaterales a. quidé rridgula,ipfe b,

asa. A pyrn
gh 5
ghK m
gh KK n
ghKKK————o
gh KKKK —— p
gh KK KI{{.K —q

I

quadrata,ipfa c.pentagona,ipfa d.hexagona,ipfa e.leptangn

Exemplum-proloco §*

ih,»&ipfaﬁ ofkangula. Item g vqﬁdc}rat_ns‘ & h. triangulué Col.5.00.5.4.5 A 4-pyr.§

ein{dem loci, hoceft; collaterales ipfarum columnari & ex
1pfo genere, Ité per tridgulus. einldé generis pracedétis locix
& ex alia partefunto pyramides centrales columnis. dictis
collaterales : Ipfa quidem L triangula,ipfa m.quadrata;ipfa
n.pétagona, Ipfa e. hexagona,, ipfa p. feptangula.ipfaque q.
oétangula rquibus difpofitis,oftédéd i eft,quod ficut, per 79°
hnjuspggregatd ex a g h. triplum eft ipfius Lita &caggregati
- . CX’
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bghik, triplum erit ipfius m. nec non ageregatum ey’
cgh. duploc'lucipﬁus k triplum ipfius . itemd; aggregatd -

DO

Col.lOA A | pyr. exd gh. triplogque ipfius ‘k.triph{m’ipﬁus' o.adhucaggrega
. gh— ___jtumexcg h.&“q‘mdmglaxtp’ k t‘rwlun_u ac:l p-& tandem ag-
b. ghX ey Sregatumeex £ gh. & qu :'ncu-Pl.:Ltc_) k. trrPlu* ad ipfum q. hoc_' f_
c g“ﬁ; KK acto. Sit_co‘lu‘na"tgrvzmgula primi generis PI'ZBCCL"I‘CHS?}'T‘C){? cﬂ‘.}
d Fh KKK coll_aterqhs 3:{1 k.trgangulo fignata pet t. pyramis 2uré cen-’
e. gh KKKK trahs; pracedens, i_lp‘c eit, co}latcml;s columna r.'a;:lt:rm?gq:‘
£ gh KKKKK S 19 k S{.Eo notata per s.cumdque aggrcggmrﬁx ex a gh t;iplu-i
eI fitipfius I per 79" premitfum, oftendi quod, 2ggreratd. ex

15525, L.
20525150 1
2§§. 251§ 20—12§
30§27, 1§: 30 —12§
35525 15, 40145
455 25 1§ .§0—16§
Col.51.5.4. 5.4, 4.pyr.§

SCRN - bgh. &k triplum eft iplius . Nam per-corollorium 7.6¢
EXemplum pro 501060 b s, ipfa b addit fuper a. ipsi . & ipfain k. Et lided ag-’
o — §¢ gregatum behk. addlc»{upcr aggregatun a g h.ipfarh r.8&
duplum ipfius k. Irem ipfa m. {uper L. per corollarium 74%
addic iptam {. Triplum eft autem additamerftum additamé -
“> ti,hocelt,ipfirm r.cum duplo ipfius k. duplunr el ipfius £
per 5o huws. [gitur per primam quinti Eucl. aggregatim,
exbgh & k. triplum erit ipfius m. quod fuit oftédendum::
Etquoniam c.addit fuper b.ipfam r.& alium k. peri¢orols
Jarium 76 huius,& n.{fuper m. addicrurfus iplam' {.per ca’

rollarium 74 Similiter penitus & eodem proceflu oftenda,-
quodaggregatum cg h. cum duploipfius k.triplum eftip-
- ~fius n."Nec non, quod aggregatum dgh. com wiploipfius
" k.trplam eftipfins o. Adhuc quod aggiegatum e g h.cum’
quadruploipfius k. triplum eft ipfins p.& demum,quod ag-
gregatum fg h. cum quincuplo ipfius k. triplum eftipfius

q. ficut demonftrandum proponitur. '
COROLLARIVM.
Eteodem cremento procederemus, fivitra o‘&fﬁﬁguhxﬁ

columnam ac pyrﬁmidmi confingeremus formas fequen-
tes ,{cilicet enncagonam, & decagonant, & reliquas deinceps.
Sed ne curiofitas modum excedar, fatis fir nobis hucuf:
§ue progreffi ; & protinus de regularibus folidis differere
incipiamus , ne quid in hac {peculatione intadtum re~
linquartur. o BT

B FEN
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.Provositio 8§§. - -

Omnis par cum paribus onniton praccdentium locorum conitndtus, conw
ficit collateralem parte alteva longiorem. . ‘Exempligratia, par quinti
locy, (cilicet 8.coniunéus cum paribus pracedentibus 6.4.2.0.con~ _
flat 2.c.parte altera longioren quintam. Nam per 3* huius quatuor ©. o ¥
diGorum parium aggregatum duplom cftad aggregatum totidemra 2. 2. 2°
dicum ab vnitate continuatarum, hoc eft; ad triangulum primige- 4+ 6. 3o
neris quartum. Iremad eundem triangnlum quartum daplus eft 6. 12,40
partealtera longior quintus, (ciliter 2c.per oftagam huius. Aequalis 8. 20. 18.
igitur eft parte altera longior quintus difto quatuot parium numero o~
rum aggregato. Quod fuit demonftrandum. Et demonftratio ad
alium quemuis locum tansferetur ve conftet propofitum..

Prorositio 84,

 Sinymerorum imparinm ab unitate per ovdinem continuatorum fingu

lorum fingsli quadrapli poft Zifram disponantur, ex eorum [uceeffina ag-"| _
gregatione coflruttur quadrati numeri & paribus collateralibusin e mul- |, :_' Iy ;'
.tipl;'caﬁs produﬁz'. Excmpii grada,quotuié ab vnitate impares,vt ptie- [ £N 4.. ;:
ta quatuor 1.3.5.7.finguli quadruplicentur, & poft Zifram difpona- 7- 20 6. 4
tur fic 0.4.12.20.2 8.aio,quod horum quadruplorum omnium ag- 16: 2% 3.
gregatum eft numerns quadratus,quifitd numero pari quintilociin -~ 64

{e duco, hoc eft,ab o&onario. Nam, per1 5 huius ex aggregatione

di¢torum quatuor imparium fir quadratus quartg radicis. Quare

quadrupli eorumd@ imparium conficient quadruplum didi quadras

ti; hoc eft, quadratum, quifirex duplo dicte radicis in feduéo,hoc

eft ex o&onario in fe multiplicato. Nam latera, quorum quadrata

fantin quadrupla ratione,feruant ad inuicem rationem duplam. Si-

militer perlocis alijs conflat propofitum. -~ ‘

X OLOG O



4.6 ARITHMETICORVM
PROLO GOMEN A.

SIS0 € 2 principio decrenimus, ingeniofé Lectorin
= K bifee nofirss numerarijs [peculationibus vt non
V&SRO folum obfiurd ab alijs tradita facilius demon-
[oravemus, [ed etiam omiffa fuppleremns  Ne quid igitar,
guod ad formas numerorum, pertinet, a’;{y deraretur, ficut
pyramidibus ¢ columnis numerarias figuras non vnin
generi, ficut &/ planis refiliness,bactenns adfignasimss;
ita @/ quingue illa geometrica [olida,que wnlgo regularia
nuncupantur,adapratss fingula numerss imitabimur : [Irt-
Eturam quidem primo definientes , ¢/ inde proprictatem
[engulorum, arque colligantias , per demonStrationes @ e-
| xemplo exponentes. S ed, cum quingue [int ;zptw.’ egregio:
Geometras regularia illa,mivum in modum 4 Platone cele-

brata corpora, Pyramis uel Tetrabedrum,0Zabedrum,Co-

bus, lcofahedrum, atque Dodecabedrum; & quibns ficut
p_ymmidem tetrabedrum;ita e’ cubum hexabedrum quog;

a bafium numero <vocari nemo probibet. Ex his dua iam in |

numerss noStris tractata funt forme,pyramis [cilicet in or-
dine primarii pyramidum : e5° cubus inter ewufdem ordini
columnias.Sequitur nunc ot ahedrum,quod femper ex dua-
bus proximis quadratss pyramidibus non aliter , quam
guadratii ex duobus proximu triangulii coalefciz . Super-
Sant duo reliqua,que per numeros non nifi centralia intel-
ligt &/ confirui poterunt : quemadmodum in planss forma

[ecunds ordinss aftrucbantur . Et ficut in planii [eptanguls.

@/ olfangulinumeri non,nifi per centrum @ ambitum,con-

flars commode poffunt sita fit in huinfmodi duobus pofirems

Soludss. lrem, ficut triangulos,quadratos, pmmgonof,cg? be-
xagonos
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xagonos non [6lim primi generis,fed etiam cetraliter effor-
mmanimus ad implendwm fecundum formarum ordinemsita
&/ bic licebit reliqua tria priora /5!ia’4,pyr4midem,oﬁabe-
drum, @) cubuimn centraliter.ficut postrema duo per nume-
ros configurare.Cum itaqs tam pyramides triangule,quim
cubi prime [pecies [atis iam [uperinus constrults @) expofits
[fint , o corum proprietates declarate : nunc ¢ oZabedrs
numers einfem [pecies fic quidem faciliter conftruentur, fi
ab unitate exordimm capientes, (vt diximus) Aunas guasq;
proximas primi geners quadratas pyramides comitgamus:

[fcuti fit in 3pf6 continun geomotricoqs oZabedvo folido.(ure-
staque pyramides quadrate. prime busnfmods [¢ 1n ordine
habeant, vt fapertis defcribebitur.ii ‘CovolEihedri numers

prime [pecies ﬁngéh’ @/ collaterals @ precedents pyramide

COrE2 13 hand dyficilins (ub sifdem exarabiit. Hoc cvz patio.

1.§.14.30.5§.91.140.204.285. 385, 'P_y,mmiderquadrat‘grimigcmri&.l

1.6.19. 4485146 231 . 344. 489. 670. Ofiabedri primi genevss .

Et eadem ag gregatione ininfinitun fiet proce[fus; ) [ non
4CEu, potentia tamen;que nUnGUAN theorico sntelle&tus ne-
gatur- eAgendum nunc de folidss regularibus centralibus,,
in quibns femper Unitas in centro ponizur flont &/ in pla-
uss numeri centralibus . Sed opereprecinm et mtelligere
imprimis quo. palto diffonende [inf catere cunttates , ¢/
quibns in locis,ad efformanda,cvt decet, talia [olida nume-
ralia. Nec dubinm,quin in finguli, pofita comitate cEtvs tam
per fingulos [olidos angulos,quam per [ingula bafium cen-
tra [ingule fint cUnitates difponenda. Jraque cum pyramis
habeat quatuor angulos ¢/ totidem bafes,babebit cum cen-
tralycunitate nowem “vnitates. Cum autern oSEabedrnm ba-.
beat:
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beat [ex angulos, &/ 0620 bafes &/ centrum ; babebit-cuni

tates quindecim. & totidem cunitates cubus : quandoqui-
dem babent angnlos o6fo @/ bafes nonem @/ centrmwm.Un-

de ficut [ecundrns ab cvmitate o Gahedyns,fecundo adegua-
pur cibo ; ita @) tevtins tevtio : @ quartus quarto:gs fe-
guentes feqisen tihus, finguli fingulis i infinitum femper.

eguale’s exiffunt : vt pos ca demonstrabimus. Deinde civ

Jeofabedynm habeat 12.angitlos [6lidos,bafes autem 20.64

centrum 5 conflituetur ex cumtattbus 33. ¢/ ex- totidem

comitatibus dodecabedy s, vt pote qui babet. angulos zo.
bafes 12.¢) centruim, hoc et fecundus Icofahedrus fécun- .
do Dodecabedro equalss oft. Et fimiliser deinde terting ter.

tio: @) quartus quarto: &s° [equentes ﬁgwmtiém,ﬁngulz“

[imgulss Ieofabedri Dodecabedyis ininfinitum[emper ade-

guabuntur propter eandem,que in O&abedro ¢o* cubo,recs
procans angulorum @&/ bafium mwmerorum equalitatem:,
vt infiw loco in propofitionibus offendemns.Sed quo pacto
[fequentes [olidi numershoc eff, [equentinm locorum formen.
tur andi. Nec te,perﬂimcz]ﬁmeleo‘}or,mdmf ea perpede-
re;quead busnfrod numerarias formas,ab alijs omzj](,c't;@‘
ad [peculationss cArithmetica perfectiont masime Speltis.
Cognoftes enim proprietates earnm notaty digniffimas,nec
miff curiofis ingenijs patulas. Imaginoritags in hifce quin~
que fingislss regularibns folidsi 5 & centro ad angulos educt
[ingulas [emidiametros : que quidem in pyramide erunt
JUALHOT i) oZihedro 6.im cubo 8.in Icofabedro 12. In dode-
cabedyo 20.quot [eilicet fiust [olsds anguls, fen vertices fols-

dorum.Deinde 1n ijfdem intelligo linearia laterague ver-

tices ip[os COmABHnE . 110 (g}jvmmia.’e [Cilcer Latera ew 5 In-

0 Eipl.—-

LIBRI PRIMI, PARS Il 49
o&tabedro 12. In cubototidem. In icofabedro 30.1n dideca-
hedro totidem . 9 12 quidenn 5 cuwm [femdiametirs laters

[ingula bini totidein triangulos continent qust fint la-

tera. Hib fappofitss , iam nulli obfcurnm erit imier i7i-
na quidem quelibet buinfmods triangula pyramides 112+
tercipi , qug tot fant quot ipfius [olids bafés , in tetra-
bedro .[pyramides. quatuor triangmlas , in offabedro ofto
triangulas 5 in icofabedro cviginti. fimiliter triangulas .
At in cubo inter quaterna triangula , pyramides [éx
guadratas .. Jn dodecabedro inter quina triangula , py-
ramides 12. pentagonas . _‘,Qm‘éw canﬂdemn} > 14 con-
[flabit , conumquodgue horum folidorune conftrus debe-
ve ex conitate centrali , ex cvnitatibus per [emidiame-
tros difpofitis 5 ex mumerss triangulis 5 exque nume-
vi pyramidibus .- Hoc modo. “Pyramidem , fiue tetra-
bedrum , ex centro , ex quatnor [femidiametris , ex [e-
nis triangulis 5 @ ex quatnor pyramidibns triangulis.
OFabedrum ex centro, ex [enis [emidiametris 5 ex dio-
decim triangulis ¢/ ex 8. pyramidibus tringzzlki": Cthe
bum ex centro , ex 8. [emidiametris 5 ex 12. triangw/zj’;
& ex [enss pyramidibus quadratis. Jeofabedyum ex cen-
tro , ex duodecim [emidiametris ; ex triginta triangullsy
€5 ex 20. pyramidibus triangulis . “Dodecabedrum ex
centro , ex zo. [emidiametris , ex triginta triangulis , €°
ex 12, pymmzdz’ém pmmgoni:. Postquam itaque Uni
tas prabet fingulis [olidis buainfinods , nomen : quippe que
nnllam non nwmeri [petiem [ufCipit ; iam in [écundo loco
(vt diximus) pyramis babebit 9. cunstates ; Otabedrus
15, cubus totidem. Jeofahedrus 33. Dodecabedrus totidein.

Z Nam
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KNams cétrum cum angilss U bafium centris tor wnitates
[ofcipiunt. Quo quidem in loco femidiametri [unt zp/é an
gilorum vmitates : trianguli nulli : pyramides verd fo-
la: vnitates que [ant bafium centra . Quare hic tam
[emidiametri, quam pymmdes exordium fumunt. Intelli~
ge autem femper A prima [peciei; pyramides cvers fecun-
de : quomam oPortc’t eas e/]é cemtmles In tertio mox loa
co crefcunt fingule ferm: diametri per cunitatem : trianguls
autem exordinm capiunt , [antdue cvnitates ; ymmm’es

,-vme_lqum4ﬁ it aton /;Auu»whmﬁ . z‘_w,furz;u/,a A1LIAS
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cvritate ex quatuor femidiametris , [Cilicet 12. ex fEx’
triangulis, [Cilicer 18.ex quatuor pymmm’zém > fcilicet 6o.
babebit o1.0Fabedrus autem ex conitate [éx femidiame-
tris filicet 18.ex 12.triangulis ﬁz/zcet36 .@rexofdo pyr;z;
midsbus tridgulis.[(120.confans,habebit 175.¢5° tantundé
cubus:ni cunitas, o6to femidiametrs [Cilicet 2.4. duodecim
trianguls [Cilicet 36.@ féx pyramides.[cilicet 11 4. eundem
numeris 175 .conficount.lem icofabedrus constans ex conita-

tey ex 12.f¢ mtdzametru,ﬁzlzcet 36.6x 30. trmngu’kr, fe zlzcet
on B ovon baramidibue trianonlis Gilicet 200 compra .-
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guadmm 231.pentagona 287. € ﬁﬁzgj&mndxm rc’gu!m}
[ammis,pyramis evit 855.06 shedyns €5 cubus 1695.1c0fa
hedrus ) dodecabedyus 4215.Pro nono loco,femidiamerer
[ortitur 8.t1iangulus 28 pyramis triangula 260. quadrata

344. pentagona 428. & peratia more confneto -congeviey

perucniet pyramis 1241.082abedrus ) cubns 2465 Icofa-

bedrns ¢/ dodecabedrus 6137. Pro decinso démuns loco, fé-

midiameter babet 9. trid:zgu/m 36.pyramis triangula 369

g’ma’ram 486 .'r‘pmmgom 609. ex quorum pofitione confla-

bigt [amma pyramidis quidé 1729.0&ahedri e5* cnwbiz 439+
leofabedri @) dodecabedri8scy. &~ deinceps, fernato fem-
per preceptosininfinitum inucnietur cubus o&abedro,@r do
decahedrus icofabedro equales. Quod fic cffe;demonfiratio-

ne poftea roborabimus , premiffis neceffarijs preambulis.

Mox @/ alias quafdam admiraru dignas proprictates exe-

cuturs , ficut profundas, ita maioribus noffris nunguam
babtenus animaduerfas , que quidem idcirco prelibata
Sfint & #obis ingeniofe Leltor, vt ea, qua demonfiraturs

[umus; mag tibi peruia fint, fed @ folidaspfa vfgue ad

decimum locum colleta bic brews tabella common(trabi-.

mus, vt dudumiraditum flrullure modum, expofito ex-
emplo promtins intelligas. Eccam tabellam . Co

1]o9 l 35 | or |189|341 [559 |855 [1241]172¢] Pyram. cubi mixtis"
1 15 | 65 {175 |369]671 |105 |1605]2465|3439| Octahedri cubi,

1 (33 |tss 427 |900|1661]27 13| 4215|6137]8 569 |Icofahedri dodecah.

Ef? etiam tertiacuborum [ecies, quos mixtos appellare li~
buit: eo quod finguli flant ex mixtione collateralss cubipri-

migenerss @ cubi precedentis,non aliter, '5);;1277‘2 guadrats

centrales
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centrales ex mixtione quadrati collateralis & pre-
cedentis primi generis, Sed magis admiraberis inge
niofe Lector , hustifimodicubos mixtos cffe fingulos
57”“[.” [ingulis collateralibus tetrabedris centrali-
buss tamdudum expofitis, [icut in fine demonflrabi-
mus. His ergo premiffis,ad ipforum Jolidornm dif-

[fimitiones cveniamus. : ‘

DIFFINITIODNES. - A
Pyramis triangula fine tetrahedrus primigeneris, que:
figura,propter bafium conformitatem,inter numerarias re-.
gulares folidas reponi meretur, conflitit in diffinitionibus
primis. O&ahedras primi generis compaginatur ex duabus
quadratis pyramidibus primi generis.{.collaterali, & prece~
denti: queadmodum quadratus primus coflabatur ex duo-
bus primi generis triangulis,collaterali fcilicet & praeceden
ti.Cubus mixtus componitur ex duobus cubis primi gene-

" ris,{cilicet collaterali & praecedenti, non aliter  antea qua-

dratus centralis conflabatur ex duobus primi generis qua-
dratis.(.collaterali & precedenti. Nunc autem diffiniendae
funt folidorum regularium centralinm, fiue fecundi generis
ftruCturz fic: Omnis radix propofiti loci cum vnitate, trid~
gulo preecedente primi genetis,pyramideque centrali colla
terali, conftituere poteft numerum folidum , regularem fe-
quentis loci: ita {cilicet vt radixin numerum folidorum
angulorum multplicetur : triangulus in numerum late-
rum linearum,Pyramis in numerum bafium, Tetrahedrum
igitur , fiue pyramidem conftruer; vnitas centralis, radix
quadruplicata,, triangulus fexcuplicatus , & pyramis tri-
angula quadruplicata. O&tahedrum autem conflituet vni-
tas centralis, radicis fecuplum , trianguli duodecuplum,.
& Pyramidis triangulz oduplum. Hefahedrum fiue cu-.
bum conficiet vnitas centralis , radicis o&uplam, tri-.
anguli duodecuplum, & pyramidis quadratz fexcu—
plum. Icofzhedrum- conflabit , vnitas centralis , radicis
duodectplum , trianguli trigecuplum ;, & pyramidis

* triangnle vigecuplum . Dodecahedrum tandem - con--

flabit. , vnitas radicis vigecuplum , trianguli Trigecu-,
plum , & pyramidis pentagonz duodecuplum. Pyramides

3 enim
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enim pro cubo quadrate: pro dodecahiedro pentagonas
pro cteris triangule capiende funt, quo feilicet fint cor-
poris ipfius bafibus conformes. S R

' Prorostrio  87. .

Owsnis oflahedrus primi generis aqualis eft “pyramidi qua-

dratg centraliy [ibig, collaterali. Exempli gratia :oftahearus
quintus , primi generis eft. Aio,quodis idem numerus eft,
& pyramis quadrata centrilis quinta. Nam per 7 s& 68t
huius,pyramis quadrata quinta conficitur ex duabus pyra-
midibus quadratis primi generis , {cilicer quinta & quarta,
& per diffinitionem ipfius, de quo loquimur, o&ahedri,ta-
lis o@ahedrus quintus componitur ex ijfdem dictis duabus
quadratis pyramidibus. Igitur oétahedrus quintus eft pyras.
midi quadrate quintz cqualis : & fimiliter in quo visalio
loco verificatur propofitum. ‘ :
- “ProrosiTio 88.

Cmnis cubus primi generis aqualis ¢ aggregato ex-offabe-.
dro primi geneiis collaterali, duplod, triangule pyramidis pra-
cedentis. Exemnpli gratia: cubus quintus, {cilicet 12 g.2qua~
lis eft octahedro primi generis quinto.f.8 5.vna cum duplo:
pyramidis quarte primi generis , {cilicet cum 40, Quod fic
oftenditur, per 5 1* huius;cubus quintus ¢qualis eft pyrami-
di hexagon'at equiangule quinte: per 4 t*auté pyramis he-
xagona quinta ¢quiangula valetaggregatum ex pyramide
pentagona quinta, & ex duabus pyramidibus quarti loci.f.
quadrata & triangula primi generis.Sed, per 3 6% huius,pyra
mis pentagona s*zquinaletaggregato pyramidum quadra-
te quinte,& triangule quartg. Igitur pyramis hexagonagn
ta,fine cubus ipfi zqualis valebit aggregatum ex dvabus py
ramidibus quadratis quinta & quarta , & ex dup!o pyrami-
dis triangule quartie.Cumg; per diffinidonem due predi-
¢tz pyramides quadratz edficiant cétahedrum primi genes
1is quintii:iam & ralis oftahiedrus quintus cum duplo pvra
midis triangule quarte fumptus, adequabit cubum quin-
tum: qucd erat demonfirandom. & perinde ficutin quinto,
itain quouis alio loco conftabit propofitum.

o ProrosiTio 89.% - :

Om‘r-n/{ 'z'mpdr_ in quadratum fecunds jj’iec:’és‘ s boc eff, centras
Iem,ﬁbz ;ol/ateralcm noultiplicatus, producit gnomoncm collatex
ralem ex ordine gnomonum ab vnitite cotinuaorum, atq; qua-
dratos ex'quadratis primés'in f¢ dnflis genitos per additionem

‘ - : - Jucceffinam
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fucczffruanm conftisnensinmo. Pramiffuviitate, que omhem
numeri fpeciem ceprelenat fecundus impareft 3.fecundus
autem quadratus centralis eft §.ex horum ducto fit 1 5.gno-
mo fecundus quippe qui cum vnitate facit 1 §.quadrari feili
cct:quatf:rnarij.Qx_pd {ic oftendo:poft vnitatem notabo pri
mum duos in tres, in quatuor, in quinquc"numcros ab vni-
tate per.duplan proportionem notatos. Hoc padle d}?.g pri
minumeri , feilicet t.2. per fextam huins fimul conficiunt
imparem fecundi loci , feilicet 3. ‘Extremiautem {equentis
ordinis {cilicet r.2.4.funt 1. & 4. proximi fcilicet quadratis
Guorum congeries,per 638 huius,eft quadratus cen\tmlis fe-
cundi loci,{cilicet s.Itaque demontftrandum eft,quod aggre
atum ex vno,& 2. multiplicatum in congeriem ex 1. & 4.
producit gnomonem fecundiloci , hoceft diﬁcrﬁtiam inq_
rum 1.& 16. quifunt quadrati quadratorum, primus vaita-
tis, & alter quaternarij. Talis enim gnomo,(cilicet 1 5.appo-
Grus vnitati, confticuit 16. quadratum quadrati fecundi :
Nam in hifce quatuor numerorum ordinibus, duo primi,
fcilicet 1.2. funt differentiz trium fequentif, fcilicer 1. 2. 4.
& rurfus hi tres funt differentiz quatuor fequentium,{cili-
cet 1.2.4.& 8.& adhuc hi quatuor funt differentie quinque
poftremorum, {cilicet 1.2. 4. 8. 16. quandoquidem in nu-
meris continue proportionalibus differentiz {unt continue
proportionales, & prima differentie fint iam vnirates, ficut
primi ordinum fingulorum numeri. Hic eft autem procel=
{us demonftrationis: aggregatum ex vno & 2.primi o rdinis
du@um in vnitatem, facit cégeriem 1.8 2.in tertio ordine.
Irem aggregatum ex 1.& 2.primi ordinis duétum in 4.pro-
ducit4.& 8.in tertio ording, hoc eft, 12. Igitur tale aggrega-
fum ex 1.& 2.hoc eft 3.dudum in congeriem ex 1.8 4. hoc
eft, in §. producet cumulum quatuor numerorum, {cilicet
I.2. 4. 8. Verum talis camulus facit cumulum differentia-

rii quarti ordinis, {cilicet ipford L. 2. 4. 8. 16. & perinde

facit differentiam extremorum , {cilicet 1. & 16. hoc eft,
15. gnomonem fecundi loci pradidtum.Quod fuitdemon-
frandum. Trem dico quod tertius impar, {cilicet 5, dultus
in tertium quadratum centralem. (i1 3. producet tertid gno-
monem ex predictis, {cilicet 6 5,qui.f.cnm 16. conianctus
facit quadrati nouenarij, qui tertins quadratus eft, facit in-
qui 81. quadratum ex quadrato tertio in {e dicto genitum.
Quod haud ebfeure,nec difficilius oftendam Hoc proce(fu.
Z 4  Poft
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6 . ARITHMETICORVM.
Poft vnitatem notabo radices .proximas fecundi & tertij lo
ci, fcilicet 2. & 3.qui,per {fextam huius, coniuncti faciunt
tertium imparem:mox duco 2.in {e, & in 3. necnon 3. in
{e, & fient 4. 6. 9. continue proportionales in ratione ip-
forid 2. & 3. & Rurfum, ex quaruor multiplicationibus ,
{cilicetex ductu 2.in 4. &in 6. & exductu 3.in 6. &in 9.
fiant quatwor numeri imiliter proportionales 8.r2.18:27:
Etadhuc ex quinque multiplicationibus , {cilicet ex 2.in
fingulos ditos 4. 8.12.18. 27.& ex3.in 27. fiant quin-
que numeri 16, 24.'36. 54. 8 1. in cadem ratione continua
proportionales. Atque his con flitutis,demonftrandum erit
quod aggregatum ex 2. & 3. {cilicet g.tertins impar, multi>
plicatum in aggregatum ex 4.8 9. hoc eft, in 13. quod, pex
68", eft tertius quadratus centralis,producit differentiam-ip
forum 1.6. & 8:1. hoc eft, gnomonem ex his,quales diximus
tertium. Nam per 2 ¢ fepumi Elementorem Euclid. quo-
niam ex dutu ipforum 2. 3. primi ordinis, na{cuntnr nu-
meri trium reliquorum ordinum,idcirco finguli ordines {er
uant contingam proportionem primiz & quoniarm ex mul-
tiplicante indifferentiam mulciplicatorum, produacitur dif-
ferentia productorum : idcirco,duo mumeri primi ordinis,
{cilicet 2. & 3. {unt differenti¢ numerorum fequentis ordi-
nis,{ciliceripforum 4.6. & 9. & fimiliter hi tres funt diffe=
rentie numerorum quarti ordinis , qui fequitur, {cilicetip-
forum 8. r2. 18. 27. Nec fecus hi quinque funt differentiz
quinque numerorum {equentium, {cilicet 16,2443 6:54.8 1.
quo fit, vt cemulos ipforum 8. x2. 18. 27 fir differentia
ipforum r6. 81. extremorum. Vnde demonftrandum erit
qa0d ex multiplicatione aggregatiipforum 2. 3. in conge-
rieny ipforum 4. & 9. hoceft ex duu s.in 13. tertiy, {cili=
cetimparis in tertivm quadratumy centralem producitur
cumulus ipfomm 8. 12.18. 27.hoc modo. Quoniam ex 2.
in 4. fit 8. & ex 3.in 4. fit r2.per 23* feptimi Euclidis{quo-
niam 2.ad 3.ficut 4.ad 16.)proprerea ex 4.in aggregatum ip
forum 2.3.fitaggregatum ipforum 8.12.per-primam fecun-
diElementorum, & per eidem rationem, quonid ex 2.1m 9.
fit18. &ex 3. in 9. fit 27. proprerea ex 9.in-aggregatum:ip-
{orum 2.3.fi aggfega'rum ipforuny 1 8. 27.Rurfumrergo ex
prima {ecundi Euclidis fequitur, vt ex aggregato ipforum 2..
‘3. aggregatume ipforum 4. 9. ﬁ.at cumulus quatuor nu-
mercruny 8. 12.18. 27. Quod fuit demonftrandam.
, S Eodens
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Eodem penitus proceflu demonftrabimus,@ quartus im
par.fi7. ductus in quadrati cérralem quartd 2 s.efficit 175,
gnomoné’quartﬁ,qui cum quadrato nouenarij iunctus.f.
cum 8 1. coponit quadrarit ex 16.{cilicer 256, It fimiliter
oftendemus, ¢ quintus impar.f.g.ductus in quintd quadra
tii cérralé.f.4 1. producit 369. gnomoné quintd,g cd 256
coftituit 62 5. g quadratus et 5 quadrati: & icininfinitd.

Pro quints loce.
I
L
6. 20. 2§
64. 80. 100, 125§
2§6.320: 400. §00. G2 7§.

9 h
4‘}569

i3 s 17 1o i ] 13|15 | 17 | 19 | Im pares

1l4 lo |16 |25 |36 | 49 164 [181 |100 | Quadrati primi.

1|5 J13]2s J4x [61 | 85 [113]145]81 | Quadrati centrales.

1]15]65]175/369]67 1[1105]1625|2465]5439| Gnowmones,

: ProrosiTLiO 90.

- Unufquifque dictornm gnomonuin equalis eft aggregato trid
gulorum centralium abr unitate per ordinem [unptorum,cr tot
quot [unt vnitates imparis collateralis. Exenn pli gratia.1 5.gno
mo poft vnitatem zqualis eft aggregato trinmy triangulord
centralium.fi1.4. 10.quoniam ternarius eftimpar collatera-
lis ipfius gnomonis fecandi.At6 5. gnomo {equens zqualis
eftaggregato quingue triangulofum , {cilicet t.4.10.16.3 1+
quoniam.f. 5.eftimpar collateralis dicto gnomoni. & fic
deinceps in mfinitum.Et quoniam tria talia triangula , per
diffinitionem componunt pyramidem trizngulam centralé
tertij loci, & quinque talia prediéta triangula conftituunt
pyramidem triangulam quinta loci, & fic deinceps per im-
pares locos in infinitd : propterea propofitio pfis hoc dicir.

’ COROLLARIVM.

 Qudd rales gnomones funt pyramides triangule cen-
trales per impates locos difpofite in infinitum. Cuius pro-
politionis & corollarij demonitratio heceft. Aio,g 65.gno-
mo tertij loci,eflt pyramis triangula centralis quinta. Quod
fic patet. Ducatur 5.in 31. radix.{ quintain triangulum 31.

-quintii quibafiseft pyramidis ipfins quinte,& producitur

15 s.colana.ftritgula quinta huic addo quadratum quintd
primz {peciei.f.2 5. & triangulum quinti. (1 5.& conflarue
19 5.qd, per 7 9% huiuns, tripli eft pvramidis fuz quinte.pros

‘du&dadrex §. in 3 1.cum dictis quadrato & tridgulo,{um-

pri,eft zquale productoex 5.1n 3 9. quoniam . 39. conltat
ex 31. 5. & 3. hoceft, triangulo quinto : impare tertio , &
radice rertia s & ex tali radice in talem imparem; hoc

elty
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39— 19§
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eft ex 7. in g.fit di¢tus triangulis quintus 1 5. (veexregula
progreffionis facile conftat)Quo fir, ve produdtd ex 5.in 39.
zquale fit producoex .in 31.in 5. & in 3. hocelt, pro-
da&o ex §.in 3 1.cum quadrato quinarij & triangulo quin-
to, hoceft, cum 2 5. & cum 1 5. Et, quoniam 3 1. triangu-~
lus , fcilicet quintus centralis cum ipfo quinatio & terna-
rio, quoniam quinarius ‘eft tertius impar, conficiant fem-
per tiplum tertij quadrati centraliom, quinunceft. 13.
& gnomo 6. firex 5. in ipfum « 3.per premiffam.Tam iccic
co productum ipfumex 5. in 39. {cilicet 195. triplum erit
gnomonis 6. fuit autem & triplum pyramidis triangulz
quintz : Igitur gnomo tertius & pyramis centralis quin-
ta {unt ®quales. Quod erat demonftrandum. Sed reflat
oftendere , quod triangulus imparis lo¢i cum ipfo impare
& cum radice collateraliad imparem faciunt imul triplum
quadrati centralis , qui collateralis eftipfi radici. Hoc eft
affumpto exemplo, quod ;1. cum §. & . faciunt triplum
ipfius 1 3. quod fic oftenderur: Difponantur quatuor ferics
numerorum, fingule ab vnirateinitinm capientes: in qua~
rum prima fint trianguli centralis locorum imparium ,
{cilicer 1. 10. 31. 64. & infecunda 1. 3. §.7. & cateri im-
pates per ordinem. Intertia radices naturalis progreflus
1. 2. 3.4. &c. In poftrema 1. §. 13. 2. & czteri quadra«
ti centralis. In quibus id quod volumus facile conftabit,

Nam ctim in exordio tres vnitates {int

I |10 |31 |64 [109]166)235[316]409 |514/Tridg.cérrales locorﬁ_ﬂn_})m
1|3 s|7]oltr]is fig]| 17 |10 |Impares

1l 2]3]4]s|6]7]8]| 9|to|Radices.

1] 5|13 |25 |41 [61 |85 |113]r4s |18 1|Quadrati centrales.

triplum quartz.et trium fubfequérium tres ad primas vni-
tates augumenta {uper ipfas vnitates faciant duodena-~
rium, quinumerus triplus eft ad angumentum, quo in
quarta {erie {equens vnitatem excedit ipfam vnitatem ; jam
ideo necefe erit, vtaggregatum trium corollarium,fcilicet
10. 3. 2. fit triplum ad hac fequentem, fcilicet 5. Item quo-
niam augumenta trium in tertio loco fequentium fupra
tres pracedentes conflant .24+ Er augumentum reliquiin
o quarta
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quarta ferie {upra fuum precedentem eft 8. Idcir‘ca 8 ag-
gregatum trium illoram ,chilicet 31.5.3. et & tiplum di- L
& reliqui, fcilicet 13. Er fic deinceps ininfinitum, propter 1o
augmenta illic per duodenarium , hic per quaternatium 19
crefcentia femper demonftrabimus. ‘Quod demum in di- UERS
&is quatuor feriebus numeri {ecundum talia procedantcre  46.
menra, facillimum eft oftendere. In trianguis quidem i *+64.
confideretur continuatorum crementa , que crefcunt per 8.
ternarium , iam alternatorum crementa per duodenariom  *I09.
angebuntur.Atin ferie imparinm quis n efcitcrementi fiert 136,
per binarium , & in ferie radicum per vnitatem 2 deniq; in + 166.
ferie poftrema quadrararum centralium , quoniam finguli
conftant ex binis proximis quadratis primz {peciei, quo-
rum differentiz crefcunt per binarium, quia videlicet con-
flatur per additionem continuam im parium,ideo differen-
tias fortiuntur per quaternarium crefcentes.Sic nihil reftat,’
quod ad demonftandum propofitum faciet.

saredwi o]
$2[ENIUT) ;T

PrRorosiTLO 291,

Tres quadrati centrales cum quatnor unitatibus fumpti, funt
equales quatuor triangulis centralibus cum tribus vnitatibus
fimul acceptis in eodem loco. Nam triangulus centralis con-
ftat ex vnitare & tribus triangulis primg {peciei preceden-
tis loci. Quadratus verd centralis conftat ex quatuor trian-
gulis primg¢ {peciei precedentis loci, & ex vnitate. Quam ob
rem , quatuor trianguli centrales conftabunt ex 1:.trangu
lis primz, & ex quatuor vnitaubus. Tres vero quadrati cen-
tralis conftabunt ex 12.triangulis srimz, & ex tribus vnita
tibus. Igitur, fi apponantur hic quatuor, illic tres vnitates,
conftabit verttas propofiti.

ProrostiTio Ot

"Tres pyramides quadrata centrales cusn quatnor axibus fim-
pre,funt wzuales quatyor pyramidibus triangnlis centralibus ci
tribus axibus in eodem loco fimnl acceptis. Hec conftat ex
precedenti : quoniam pyramides conflant ex balibus, ille
quadratis, he triangulis, & axes conftant ex rotidem vnita~
ubus fingule. Quare cim ex aggregatione 2qualium coa-

[e2e
cerucntur #qualia, conftat propoficum.
' : : Ties
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60 ARITHMETICORVM
PROPOSLTIO 93« - - = - .
Tres Pentagoni centrales cum quingue wmitatibus (fimul fumpti
[unt &9 nales quingue triangulis centralibus cum tribus unitati’
bus (im ul acceptis in eodem loco. Quonii tridgulus centralis
conftat ex vnitate & ex tribus triangulis primis praceden-
tibus. Pentagonus autem centralis con ftat ex quinque tria-
gulis primis precedentibus ex vnitate:quam ob rem quin-,
que trianguli centrales conftabunt ex 1 g.triangulis primis
& ex §. vnitatibus. Tres vero pentagoni conftabunt etiam
ex 1 §.triangulis primis,& ex tribus vriizatibus:Igitur fiap-
ponantur hic s.illic tres vnitates,conftat propofitum.

ProrosiTio 94
Tres pentagona pyramides centrales cum quingue axibus
fimt equales quing; pyramidibus triangulis centralibus cum tri-
*“bus axibus eiufden loci pariter acceptis.Hec fequitur ex pra-
miffa:quonia pyramides conftant ex planis,ille pétagonis,
he tridgulis,& axes conftant ex rotidem vnitaribus {ingule,
Igitur ¢l exaggregatione xrqualium coacernétur gqualia,ve
rum eftid,quod oftendendum proponitur.
ProrosiTiO 95

Vnitas Omnmis cybus centralis aqualis eft oftabedro centrali fibi colla
8.femid. » terali, Nam talis cubus), per diffinitionem conftruitur ex

Cubus %

12. At vnitate,quod eft centrum:ex o¢to {emidiametris,ex 1 2.trian
6. pyrd™ oulis primis: quoniam tot funt latera linearia {folidi = & ex
‘ guits primis: . . o
‘ {ex pyramidibus quadratis centralibus quot,fcilicet funtba
fes {olidi. Octahedrus autem conflatur ex vnitate centrali,
ex fenis femidiametris , ex 12. triangulis primis : quoniam
Vhnitas rot funt eius folidi larera, & ex oéto pyramidibus triangulis
e O

drus 12, A fam, tres pyramides quadrata cum quatuoraxibus,quifunt
L8.Pyr.&™ zquales femidiametris fingulz fingulis, fint xquales qua-
tuor pyramidibus triangulis cum tribus axibus:lam fex py-
ramides quadrate cum octo {femidiametris erunt equales
o&o pyramidibus triangulis cum {ex femidiametris. At vni
tas & 12.trianguli eidem verobique fumma ingerunt. Ergo
& totus {olidus numerus toti folido numero,{cilicet cubus
\ -Odahedro adzquabitur: quemadmodum proponitur,
. ProrosiTiOo 96, ,
Otmnnis Dodecahedyus numerys rqualis eft Icofabedro nume-
ro [ibi collarerali. Sicut prx“miﬂh, per nonagefima {ecundam
1t

O&ahc-% {o.fcmid. % centralibus, propter totidem bafes. Sed cum per 92* pmif-
+
X
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jra pfis propofito per 64° demonfirabitur, Nique, per fup-
pofitionem noftram, icofahedrus conficitur ex vhitate,quo Vi ;
eft centrum: ex 1 2. femidiarnettis,ex jo. rriangulis primis, y ey Crams, |
fecundum lateruny nunierum folidis cx2o.pyramidibus drusa le_% {
triangulis centralibus , iuxta nuymerum bafium. Dodeca~
hedrus autem numerus formabatur item ex vnitate centra- -
li, ex viginti {emidiamezris, ex triginta triangulis prim is, Vaicas
propter totidem latera y& ex 12. pyramidibus pentago- e 4 C ﬁxm} P
nis centralibus , quotTunt folidi bafes. Sed cum per 94° h‘ii eca% 20 Cﬁmd‘

remiffarn, tres pentagons pyramides cum quinqueaxibus; carus. L30- 4
iue femidiametris funt @quales quing; pyramidibus trian:
gulis cum tribus axibus , fine femidiametris : iam' & T2
Pearigone Pyramides cum 20. {emidiametris {imul, -
quales erunt 20. pyramidibus triangulis cum 12. {emi-
diametris. Atque vnitas & triginta trianguli tantundem v-
trobique accumulant. Igitur ex totus icofahedrus totido-
decahedro zqualis erir, ficutin propofitione concluditur.

. 1i
,‘C)...Al

L 20.pyr.a®

ProrosrTio o7%.

4 nitas | quatnor diametri , boc eft , par numerss , qu¥ V0o

diametrum, quadruplicatus cum oftuplo triangnli primi,vnore

tro intermiflo accepti, componunt quadratum imperis collatera-

lis. Difponantur quatuor numererum feries ab vnitate,{ci-

licet trianguli primi , pares, inypares & imparium quadra-

ti per ordinem. Etin ordine parium capiatur quilibet par,
viputa'8. ex triangulis autem capiatur, vho intermiffo pra-

CGC_i?nS s {cilicer 6.0&uplicatus, hoc eft,48. Ao igitur,quod I
vnitas, quadruplum ipfius 8. {cilicet 32. fimul com 48. 49
conficiunt quadrati collateralis imparis , fcilicet §1. Nam 482 81
per s4° huius, vnitas cum 48. quod eft o&tuplum trianguli 32
6.facit quadratum imparis fequentis, {cilicet 40.qui q11;dra

tus eftipfius 7. per 60° verd huius,ipfe numerus par 8.qua-

._‘gimpl_icatgs,"i‘ci}icg:t 32.coniunctus cum quadrato imparis
pracedentis , fcilicet cum 49. efficit quadratum collatera-

lis imparis , {cilicet 8 1. Igitur vnitas cum 32.& 48. con-
flant quadratum collateralis imparis pradict, fimiliterin
;@item;hqrpm,_qQa,tuor ordinum numeris per cadem Pé‘
nitus arguinentando procedens , ficut demonfrandum

proponitut,

12.femid,

X
T

X

X
+
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Iy | 316 |1o]1s ]uil 2 136145 |55 | Trianguli prirm.*,--" i
| © | 2 | 4 | ¢ | 8 }10 l12 |14 |16 |18 lPaxf:s ) ;
131507 by i el 7 19 | tmpares
br e |

las |49 |81 Jrax|169l2t5]289]361] Quadrati' imparid
. ’ Prorosttio 98. .
 Ouadruplum difi trianguli, vno intermifo. precedentis ima
parem , cum fexcuplo pyramidis quadrata centralis immediare
diftum imparem pracedentis comunitum, conficit dno [upple.
menta , qua fingula fiunt ex dultu ipfius imparis inlatns fes
cundi quadrati pracedentis ; ¢ coniuncta cum quadrato ipfins
imparis conflituunt gnomonem: qui coninnétus cum fecundo qua
drato pradifto , conftruit fecundum guadratum [equentem, bo¢
¢ft,ipfius imparis collateralem.. Intelligo fecundos quadratos
eos, qui ex primis in {e ductis fiunt: vt 16.¢eft fecundus qua
drat® binarij 8t.feciidus quadratus ternarij; & fic deinceps.
Iraque exponam primam , dein oftendam propoﬁtibnetﬁ.
Exponatur ab vnitate {ex numeror feries, {cilicer, radices,
Impares Trianguli primi,Pyramides quadratz cétrales,qua
drati primi , & gnomones fecundorum quadratorum, per
ordinem continuati. Quibus exaratis, iam in fecundo lo-
co,impareft 3. hicautem quadruplum tridguli nallum eft.
Nam retro intermifla vnitate,nullus eft triangulus.pyramis
hunclocum precedés,eft vnitas eius, {excupluseft fc;if‘:,triu_s:';"
qui folus facit hic duo fupplementa 3.8 3. quezfingula fiae
ex impare huius 10ci,fcilicct ex 3.1in latus fecundi quadradi
pracedents, {cilicet vnitatis, hoc eft, in vniratem. Etcon-
iunéta cum quadrato dictiim paris,{cilicet cum nouem,con
ficiunt 1 5. gnomonem, {ciliceteiufdem loci: qui applica~
tus fecundo quadrato pradito, {cilicet vnitati,cftruit iam
fecundum quadratum fequentem, {rilicet'1 6. In tertio aus
tem loco , impar eft 5. quadruplum trianguli, vno retro in-
termiffo, fumpti, {cilicet vniritis,eft quatuor. Pyramis prae-
cedens eft 6. cuius fexcuplum 36. qd cum 4. facit 40. quz
funt duo fupplementa , {cilicet 2 0. & 20. qua fingula fiunt
ex impare dicto, fcilicet 5.in 4. latus fecundi quadrati prece
dentis,qui eft 16.& coniunéta cum quadrato dici imparis,

falicer cum 2 g.faciunt 6 5. gnomonem tertium: qui céiuns
&us cii fecundo quadrato pradicto, {cilicet 16.conflatiam

fccudum quadratum fequétem,cilicet 8 1.In quarto deinde
' loco,

‘ LIBRI PRIMI, PARS Il.. 6%
loco, imparelt 7. quadraplum trianguli viio retto inter-
millo, fampti, {cilicet ternacij, et 12, Pyramis praecedens
cft1g. caius fexcuplum r14. quodcum 2. facit 126. que
{unt duo fupplem?ta, {cilicer 63.& 63.que fingula fidc ex
impare di%> 7.in 9. latus, fcilicet {ecundi quadrati pre-
cedentis , qui fuit 81. & conitnér cum quadrato dicte
imparis’;_fcilic;jt‘ 49. ‘Fa;i\}nc,m;, gnomonem quarcam ,
qui coniundtus fecando’ quadrato predicto , {cilicer 81. fas
cit 2 §6. fecandum quadratum fequentem.Adhuc in quin-
16 loco, impar numerus eft 9. quadruplum trianguli non
immediate precedentis , {cilicet 6. eft 2 4. pyramis prece-
dens 44. cuius fexcuplum 264.quod cum 24. efficic 288,
que funt duo fupplementa,(cilicet.r44.& 144.que fingula
finntex Impare dicto,, {cilicet 9. in 16. latus fcilicer, qua-
drati fecundi premiffi,qui fuit 256.& coniundta cum qua-
dr(atp’ diéti imparis,{cilicet cum 81.faciunt 3 69.gnomonem'
isngendum {ecundo quadrato predicto,{cilicet 245. Ve c6-
flet 62 5. quadratum {ecundum quinarij : qui fequitar,po-
fitus in prafentilocs.Sic pro fexto,feptimo, & fequen :iEus
locis in infinitum fic fimiliter feriatim procreando , fe-
cundos radicum quadratos. Sed demonftrandum,quo pa«
&o in fingulis locis quadruplum rrianguli’, ex tertio retrot-

fum loco fumpti, cum féxcuplo pyramidis quadrate pres -

cedentis coniunctum, facit dicta duo fuplementa , fiue
(quodidem eft) quod duplum ralis trianguli cum triplo
talis pyramidis coniunctum, facit vaum tale fupplemen<
tum , quod (vt didtum eft) fit eximpare ipfius lociin latus
fecundi quadrari przcedentis * & proinde duo talia ﬁtP-‘
plementa coniuncta cum quadrato diciimparis, compo-
nunt gnomoné, qui iunctus ¢ {ecundo quadraro przdidto
conficit fm quadratum fequentem, impariq; collaterald.”

ST 3T el 5T o 7T 8] 5 s Radies
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‘quet quod tripl

Verdm in primo poft vnitatem loco,qui fecu nc{qs appel-
latur, in quo(vt dixi) quadratum triangule nullum eft, ki
net um pyramidis precedentis , feilicer 3. facie

‘tale fupplementum, quod fcilicet fir eximpare haius loci,

qui ternarius cft; in latus fecundi quadrati pracedentis,fci-
licet in vnitatem: & idcirco per quartam {ecundi Euclidis,
duo huiufmodi fupplementa coniuncly cum, quadrato dis
&i imparis , {cilicet 9. conficiunt 1 5. gnomonem ), fcilicet
einfdem loci : qui appofitus fecundo quadrato predio,
{cilicet vaitati,confiruit fecundum quadratum fequentem;
{cilicet 16.collateralem ipfins imparis : cuius quidem Tatus
eltquadratus ipfe primus, {cilicet 4. quoniam tale latus ex
aggregatione conftat vnitatis & fequ_;'nris inyparis, per 1 5?
huius libri. [n tertio loco id ipfum quoque oftendemus : in
quo impareft 5. quadruplum trianguli 4.& pyramidis fex-
cuplum 36.& ideo trianguli duplum 2. pyramidis triplum
18. Quare hic oftendendum eft,quod 2.cum 18 faciunt 20
fupplementum quod fit ex impare huius loci {cilicet g. in
latus fecundi quadrati preecedentis,hoc eft.in 4.quod fic pa
ter: Nam columna quadrata centralis praecedentis loci, (ci-
licet ro.cuny duplo quadrati primi einfdem loci,fcilicet ci
8.per 8of huius,efficit triplum pyramidis einfdem loci,qug

10 que fuit 6.hoceft 18. Cui numero addo z.parte alteralons -

giorem eiufdem loci, & fiunt 20. Cumque 10. columna di-
&ka fiat ex. radice eiufdem loci, fcilicer 2.in quadratum cen-
tralem collateralem; fcilicet in giatg; ipfe 5.confbetex qua.
drato primo collaterali & preecedenti,hoceft, ex 4.& 1. 1am
ipfe 10.fitex 2. in 4.& ex 2.in r.coniunétus cum ».parte al

tera longiore,hoc efbtotus 4.fierex 2.in2.quod eft aggrega-
tumeex 1. & 1. Sic habemus tria produda, fcilicer 8. ex 2.
in 4. quod fuit duplum- quadsati cum columna coniun-

&um. lrem 8.& ex 2.in g.atque 4.ex 2.in 2.integratiam to-
tum-nmmerum 20.camgue cx tot o numero zo. ipfe oltona:
rius contineat bis 4.& rurfum 8. bis 4. demonftrandum et
quod reliquum, fcilicet 4. continear femel ipfumiq. ve ro-

tus 2.0. contineat quinquies, {cilicet fecundum numerum

imparem huius locum , ipfam quatuor. Quod iam rdtione

comprobatur: quoniam fcilicet 4.fit ex radice {ecundi loci,.

hoc eft,ex 2:in partealtera longiore einfdem: loci,{cilicetin

2.Et perinde factus adequarur quadrato collaterali, {cilicet

4 ficut & radix zqualiseft ipfi parte altera longiori-Pr odu-
citugy

i g e

LIBRI PRIMI, PARS Il
citur itaquein hoc loco 20, fupplementum ex 5.in 4. &
perindeduo talia. fupplementa , {cilicet 20. & 2o.coniun=
&acum 2 5. quodéﬁ:quadmmm.iPﬁlls 5. fmparis, faciunt
gnomonem 6 5. quiconiunétits cum quadrato ipfius 4.{ci-
licet cim 16. quadrato fecundo pracedentis loci , fcilicet
fecundi,conftituit fequentem quadratum fecundum, colle-
teralem, fcilicet huic loco 'tertio, qui eft 81.- Nam per
4 fecundiBuclidis, fupplementa duo ex lateribus quadra=
torium dioram produdta, vid cum ipfis quadratis compo-
nunt:quadratuin , cuius latus-conftar ex ldteribus quadra~
‘torum cotmponentiuny.Sed vnuny laterum talium fuit qua~
dratus numerus, {cilicet'4. Syalterd fuit fequens impar, {ci-
licet 5.Ergo &:compolitus ex illis, per 1 5% huius librf, erit
“quadratus fequens, {cilicet 0.latus {cilicet. totalis quadeatis
& perinde totalis quadratus erit quadratus fecundus terna:
rij; {cidicet 8 1.qi ex 9. in fefit. In quatro etiam loco nunc
“demondtrationem repetemus:in-quo impar eft 7.quadrupl®
trianguli eft 1 2 fexcuplum pyramidis 1 1 4.8 ideo trianguli
“6:rriplam pyramidis §7. Quare hic.oftendendum eft,quod:
6:cum gy.efficit 63. fupplemientum, quod fit ex impare hu-
“tus logi,{cilicet7.in latns {ecundi quadrati praecedétis, hoc
-cftin 9. quod fic pater. Nam columna quadrata centralis.
-ptecedétis loci, {Cilicet 39.cum duplo quadrati primi ein{~
.dem loci , {eilicor cum 18.efficit, per § o huius triplum py='
‘ramidis einfdem loci,hoceft §7.Cui numeroadijcio.6.par-

:te altera longiorem einfdem loci: & fiunt 63. Cumdue 39.

"columpa didka fievex radice eidfdemlodi, feilicet 3.in qua-
“dratuny centraleny collateralem fcilicet in 1 3.a tqueipfers.

-¢dnftet exduobus quadratis primis, {cilicet; collirerali, &

s precedenti, hocelt, ex 9. & ariamiple 39. fierex 3. in4. &

rex 3iiin g«iAt ipfe 6. parte alteia longior, fir ex 3. in: 2.3 — 13 ~—— 39

.Ergo: rz..qui: fitex 3. in 4. coninhéus cum 6. parte alee-

-ra longiore , {cilicet 18. fietex 3.in 6.quod eft aggregatum 3.
.eX 4. & 2.Sic habemus triaprodudta, fcilicer 18. ex 2.in '
'.‘_9;«‘~quod;‘ﬁ§it duplum quadrati cum columna coniunctum, 2—
thremiay. ex-3.in '9.~;At_q>,z}c\x Siex 3.in 64 integrantia to-
“tum 63« Cumque ex tot6é numero 63, ipfe. 18. contineat
= bis 9.8¢ipfe 27. contineat ter'o. demon@trandumeeft, quod
crefiduum {cilicet 18. continet bis 9. vt videlicet totus 63..
= ¢oncludatar continere fepties ipfum gdecundd im parém,.f.-

-huius Joci,qui feprenarius elt.Quod & ratione confirmatur..
R Aa woniam
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Quonii 18.producitur ex radice tertij loci.f 3.in 6. parte als
tera longiord eiufdem loci: & perinde productusduplus ef
ad quadrari eiufdem loci, {cilicer ad 9. quotuplus eft-parts
altera longior ipfius radicis. Producituriraque inhoc loce
fupplemsntﬁ 63.ex 7.in 6. Et perinde duo talia fuppleméta
63.863.coninncta cum 49. quadrato ipfins imparis,facigr
gnomonem 17 5. Qui coniundtus cum quadratoipfius o.f
cum 8 1.quadrato fecundo precedéis loci.frertij; coponiie
- quadratum {ecandum {equentem.f 2 5. collateralem, hoe
eft, huius quactiloci, Nam,per 47 fecandi Enclid.duo-quas
drata & duo fupplementaestatéribus quadratorum produ
¢ta pariter accepta,coficiunt quadratum totalem: cuius lax
tuseftaggregatum ex lateribus quadratorum partialium,
Cumque vaum horam lateram fueritiam quadratus. nu-
merus, {cilicet 9. & reliquum impar numerus fequens£L7.

fam aggregatum ex ipfis, totalis (cilicet quadraci-latus erity -

per 15* huius, ecit quadrarus {equens, fcilicer 16.1atus,fcili-
cet rotalis quadrati. Vnde totalisiquadratus erit quadratus
fecundus, fcilicet 2 §6. quifitex 16. in fe. Luber & in quin~
to loco demum propolitum demonfrate. In quo quidem
impareftg. quadruplum trianguli fepe didti 2 4.fexcuplum
pyramidis 2 64. &ideo duplamtrianguli r2.triplum pyra-
midis 132. Qaire licoftendenddm,qudd ‘r2.cum:132.cfft-
cir144.fupplementum,qd fit eximpare huius Toch,{cilicet o.
in latas fecandi quadrati precedentis, feilicetin 16.Quod
fic poteft concludi: Nam per 8o.huius columna quadrata
centralis przcedentis loci, {cilicét koo, cam ditplo quadrari
-primi eiuldem loci, fcilicet cum ;3 2. efficit tripl pyramudia
- fue ciufdéloc,que fuit 44. hocelt 132/ cut’ numeroadde
iplum t2.parte altera longiorem, & conficio'i 44. cumque
ter — I. 100. columna predicta fiatex radice einfdem’loci, fcilicet
4. in quadraram centraleny collateralem, {cilicetin 25.atq;
’ 3. ipfezy. conftet ex duobus quadratis primis;{cilicet collate-
3* 8 —bis - ~rali & prcedenti,hoceftex't 6.8&9. jam iple 100. fietex 4.
. 8—bis~ g qnges—4in 16.8 ex 4.im9 At ipfe 1i.patte dlterailongior firex 4.
4—{emel “in 3. Ergo 36. qitifitex 4. in 9. coniundtusicwm - 112. {cilicet
20 totus 48.fetex 4 in 2. quod eftaggrepatym’ ex-9. & 3. Sic

4 =2 §——100.

16 ——=54.
4% 9 ——36.
3 —12

2 {2,

Joc* 2—bis %
9

27 1—femel
o—nihil

£ ! 8-—bis “habemus tifa produdta « {cilicet '3riex-3.in’ 16. quod:fulit
: z7—ter - {epties-g - duplum quadrati cim columna coniuntunt:64.cx 4.in 16+
: 13 —bis atque 48, exquin'reintegrantia-totum 144. Comdue ex

53 OO NUMErs 14 4&17‘{&-%&5&3@& bis 16,8 ipfe 6 4. quarer
[T - G lﬁ-d(;ﬂ

it g 0

~dratus numerus, {cilicet 16.& reliquum impar numerns fe-
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16.demonftrandutn reftat, qued refidunm {cilicet 48. con- § 64— Gter nouj -
tineat ter 16. vt fcilicer torus 144. comprehédat nonies 16, + 48— ter D S 16
juxta imparem huins loci,{cilicet 9.quod. ficut prius,facite — rag’!
oftenditur, Quoniam 48. producitur ex radice quart 103:1, , so--bis' > vnde
{cilicet 4.in12.partealtera longiorem eiufdem loci. Evid- 67 | §-gnges } ciese1g
circo. productus eft triplus ad quadratum collatcralem, {ci- . o--quater

licet ad: 16. quotuplus eftparte altera longioripfiusradi- __ "~ i35

trede

ex 9.in 16. & ideo duo talia fupplementa’, fcilicet 144. 7 21 G--fesics el s

& 144 .coniuné&a cum 8 1.quadrato ipfiusimparis g.faciunt . To o--gngics
gnomoncm 369. qui coniunclus comequadrato ipfius 16, 468
{cilicet cum 2 §6. quadrato fecundo precedentis loci, . oS-bis )
{cilicet quarti,componit fequentem quadratum fecundﬂm,. 8 3 43eptics g.ndc .
{cilicet 62 5. huius quintiloci. Nam per quartam fecundi e or Cies -46
Euclidis,duo quadrata, & duofuppleméra ex lateribus qua- 235
draterum produca pariter accepta, conficiunt ‘quadratum , 128--bis
totalem:cuius latus eft aggrfgamm.fxlaterxbus quadratorii 9 o dies

: - p Do e T . : s12--olties >174%.64
partialinm. Cumque vnum horum-: laterum fuerit qua-

cis. Producitur iraque in hoc loco fupplementum 144.  gaebis g

3

294--fexies

44.8--fepties
—— ————— —1088
2162--bis

729-nouies % 198 .- 81
648~ ollics .

quens, {cilicet o.iam per 15 huius aggregarus ca ipfis, tota-
lis {cilicer quadrati latus, erit numerus quadratus, {cilicet 10
3 5.Vnde rotale quadratum erit quadratus fecundus}, {cili-
cet 62 5.quifitex 2 5. quadrato huius quintiloci in {e mul- ‘ 1539
tiplicaro. Similiter in fexto,{eptimo, octano, & czteris de- 3 00--bis .
inceps locos in infinitum continuabiturhe¢c demenfiratio. 11° 000.-decies C 115100
Namque in fexto loco argues tria produéta integrantia fup

plementum,continere precedentem quadratum vndecies,
In feptimo loco tredecies,in o&auo quindecies,in nono fep
temdecies, in decimo vndeuigefies.& fic deinceps perimpa
res fequentes : vt hicin margine notaui, quo conftet pro-

Q00--pouies

2100

Et fic deinceps in infin1--
tum. Et produétum me -
dium fempereft Cubus pr¢-

pofitam. | . cedentis loci.

1| 2] 3]als |67 |8 | o | 10]|Radics.

1| 3 l5f7| ol | 13 15|17 | 19 [Impares

I3 1 6ftofis|ae| 28] 35| 45 | 55 [Trianguliprimi

1] 6119 ja4 |85 [£46]-231]344:] 489 670 |Pyramides qus;d‘rati centrales
f

|4 [9116 25136 | 49 | 64| 81 |rco [Quadrati primi
fvs |65 [175]369/671 1105 1695|2465 |3439|Gnomones.

- et

Pioro-

Aa 2



e

"¢ Vnitatem

Dlimp, < 8.femid.
1
Gnomo 8. &%
. 4 Alot
duofuppl.%' :

- s vnitaté,

Cubus cc’ntta,% , 2 Alos

- .
8 ARITHMETICORVHML S
R PRorosIT1o -99%: : lan o
" Gromenes pradicti, ficut diftum eft inuenti, Cubi- funt &
Oabedri centrales. Nam cum voufquifq; taliumgnomondi
conftet ex duobus fupplemétis & ex quadrato im paris;atq;
per premiffam talia {uppleméta cGent ex quadruplo tertyy
retrorfum {umpti trianguli primi,& ex fexcuplo pyramidis
quadratz centralis precedétis: TtemQue,cum, per atite pra-
millam,quadratus di¢tiimparis conltet ex aggregatione ¥ni

LI

6.p yil'D' tatis,'quatuor diametrorum;fine o&o femidiametrorum &

ex octuplo didti trianguli ; idcircofequitur, vt talis gnome:
conftruatur ex aggregatione vniratis,octo femidiametrord,.
duodecim talid triangulord, & fex pyramidd dictarum.Ve-
i, per diffinitioné cubi centralis,ipfe cubus ex talid qua-
* tuornumerori cumulo cdpaginatur, ex quib® talis gnomov’
Igitur gnomo exiftetcubo =qualis. Per 9 5* verd premiffas,
cubus oétahedro gqualis efle conftitit: igitur& octahedrus
gnomoni equalis erit, ficu t demonftrandum proponitur,:
o COROLLAREFVM., ¢+
- Et quoniam per go%corollarium oftéfum fuit, quod an.
mones prefati funt pyramides triangulz centrales' impari
locorum,idcirco {equitur;vt gnomones,cubi,oétahedii cé-
trales, & pyramides triangule centralesimparium locorum

Lo

ordinatim collati ,‘,fﬁnt,ijde“m numeri, -

Yy EStat-adbue nobis oftendendum, quod ficut contingit cubos
R primi-generis fieri cx congerie wninsy uorum,trinm,p de~
inceps imparium per erdincin abunitate fuccedentivm fingulos
.ab nitate continuatos in infinitum’; ita & cubis' centyalibus
- fimilem dignitatem effe & natura vributam : vt fcilicet ipfi cubi
centrales abvnitate feriatim difpofiti finguli conflituantur ex .
aggregato Unins, trium , quinguesfeptem ¢ deinceps impa=

vium fucceffiue fumptorum ab vnitate imparinm numerorunt,

Jemperg; fub multitudine imparium per ordinem accepto. De-
monftrabimus autem boc , pramiffis aliquog neceffarsjs pra«
ambulis, R ' L ‘ o
PR orosrr1o r1oo*, - ‘

 Si fuerint tres, quingue,, feptem-,vel fub alterins cuinslibes
\imparis multitudine fumpti numeri aquali exceflis & fucceffi-

.

SA . . .
ué crefcentes 5 eorum aggregatum KquUM €Yt €L IWMEro , Gl

ex dully medij in mulsicndinem multiplicati procveabitur .
. L Exempli

e e el v
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Esempli gratia , fint tres numeri 3. 5. 7. Aio, qudd §. qui
eft medius ductus in - ternarium ( quandoquidem  tees funt

numeri) efficit aggregatum iplorum 3. 5. 7. Ad focientur |

5 —7
5~
73

enim ipfis 3.5.7. per binarium crefcentibus tornidem 7.5.3. ~
& ijdem,{zd ordine praepoftero,decrefcentes: Sic fiet, vt d_:— .
crementum vaius ordinis refarciatur pari cremento alteri’:

& duo medij, {cilicer 5.& j. fint inuicem ¢quales; & fimul
jundti fint gquales aggregato reliquarum combinationum
Quo fit, v congeries am borom ordinum fit planus nume-,
rus fiue fuperficialis tetragonus, qui fic ex ductu terparij in,,
aggregatum ipforum 5.8 i. feu quorum!ibet binorum:Igi-

tar & congeries vnius ordinis (que dimidia eft totalis cu- .
muli)fiet ex dudtu quinarij in ternarium:ficut proponitur.
Similiter,fi fummant'quing; numeri: vtpote 9.1 1.1 3.15.17. .
cadem accelfione crefc.ntes. Aio fimiliter,quod medius eo-
rum, {cilicet 13.in quinarium (quoniam quinque {unt nu-.
neri) multiplicatns producit talium quinque numerorum
aggregatum. Nam fi talibus numetis compares & fu_b ordis
‘ne prapoftero applicentur, fimiliter, & in quouis alio cafu,
conftabit propofitum.
- Prorositio 1oi®. ‘

Siex radicibus ab vnitare, ¢ fechidim vnitatis acceffum cre
feentibus quotlibet fegregentur unitas & deinde ex [cquentibus
tres, Inde quingue, & deinceps per multitudinem imparium fe
gquentium per ordinein; iain Tnitas,tertius trifl, quintus fequét;'i&
quinque & dcinceps poftremus femper reliquarnm multnding
guadiatus numerns eff. Quod enim vnitas quadrarus fir, pa-
tet. Quod autem tertius {equentium fit quadiatus, conclu-
ditur, quoniam addit tres vnitates, hoc eft, fequentem im-
parem vnitati :-& perindg,per 1 §° huins,aggregarum , hoc
eftipfe tertius didus, eft fequensab vnitate quadratus.ttem
quinque {fequentes per vnitatem fingule crefcentes faciunt,
vt quintns ecrum excedat fupradiétum tertium quinque
vnitatibus, hoceftyipfo 5. impari tertio: vnde per1 5.huius,
aggregatum,hoc eft,iple quintus preedictus erit tertius qua-
dratus. Adhuc feprem fuccedentes numeri cum totidem
wnitates,hoc eft,7 quartum imparem addant, iam (imilicer
ageregatum, hoc efty feprimus huivs muldtudinis,eritqua-
dratus quartus per didtam 15 & ficin infinitum, ficut de-

monftrandum proporitur,
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in infinitum. Quod demonfirandum proponitur.

#
i

~0 ARITHMETICO
. COROLULARIVI

‘Manifeftuin eftergo, qudd in eader difpofiione aumes

_ rorum, primus,quartus,nonus,{edecimus, & ceteri {egregas -,
tarum multitudinum fecundum impares numeros, poftres..
mi {funtipfi radicd ab vnitate fumptariip ording quadrati, -

ProrosrTrIo T102°, :

~ Siex numeris 2b vnitate continuatim difpofitis imparis-
bus in infinitum, fegregetur vnitas , & ex{equentibus tres, -
& inde quinque, & deinceps aliz- multitndines femper fe-
cundum im pares fucceffine numeros: : tunc {i vnitas, & di- .

& fequéres multitudines fingillatim coaceruentur: Vnitas

& aggregata ipfa fingulaerunt quadrati quadratorum dra-

dicibus per ordinem ab vnitate difpofitis in fe multiplice-

tis fatorum. Hos quadratos quadratorum nuper quadra=-

tos {ecundos appellauimus.Quod igitur vnitas primus im-

parium-fit quadratus quadrati vnitatis, conftat per fe:quan
doquidem vnitas in fe du@a femel atque iterum -femper-
vnitatem producit. Quod autem tres fequentes cum vnita- .
te coniunéti conficiunt quadratum , conftat per I §* hnius:-

& quoniam vnitas & tres fequentes impzres per quatuor
aggregationes c&ficiunt totidem quadraros:iam idcirco vi-
tima eorum congeries erit quartus quadratus; hoc eft,'qua-

dratus quarte radicis.Sed per pracedentem, eiufque corol-

larium,quarta radix numerus quadratus eft:igitur talis con=
geries eft quadratus quadrarti quarti, hoceft, quadratus fe~
cundus binatij.Similiter oftendemus,quod quinque fequé-
tes impares ad talem quadratum fecundum appofiti,efficiée
quadratum none radicis : fed nona radix, per premiflam &
fuum corollarium , tertius quadratus erat : igitur talis cn-
mulus erit quadratus {fecundus {equens , hoceft, quadratus
nouenarij, (cilicet quadratus fecundus ternarij. Non aliter,
fi tali quadrato fecundo applicentur fept€ impares fequen-
tes,conflabunt quadratum {edecima radicis per 1 §%.Cumd;
radix fedecima , per premiffam & fuum corollarium , fir
quadratus quartus. Iam tale conflatum erit quadratus fe-
cundus {equens, hoc eft, quartz radicis, fiue quadratus
quart quadrati, hoceft, fedenarij. Adhuc fi huic quadra-
to {écundo accumulentur nouem impares fequentes, cons
firuetur quadrarus-fecundus fequens , hoc eft quinta ra-
dicis , fiue quadratus ex 2 5. in fe muldiplicato faéins. & fi

Pro-

e —

TIBRI PRIMI PARS II. S7X
ProrosiTIO ‘

Tifdem lepPPﬁtis dcmop&raug{mn eft, quod vaitas, ag-

‘gregata teium fequentiam im le‘w‘“ )

imparium : itemque {cprem, nouem, &

103*,

,quinque fequentium
ererarum {ab im-

paribus per ordinem fequentium mulnitudinum , fingula
funt gnomones , ex quornm continut g.d monad::m ad};«
Gione conftituuntur feratim ipfi, de quibus loqulmnur{qua
drati qzuadratomm. Nam,cam Pcr_prseca:denn;m,hu1u1n19~
di aggregata monadi fucceffliue adiecta conficiant per ordi-

nem ipfos quadratos quadratorum:

fequitur, vt ipfa fingu-

la aoeregata fint gnomones, quiad monadem continna~
=t = To - d os.f0
tim adiecti conftirnane tales quadratorum quadrates,ficut

Prdpoﬁtio concludit.

ProrostrTio To4.

H ¥ % .

Ti{dem adhuc {nppofitis demonftrandum eft,quod in ta-
~libus aggregatis finzulis,ipfius imparium multitudinis me-

o

dij funt per ordinem ab vn_}imtc'.fumpti quadrati centrales,
~Nam tales medij polt vnitatem impares funt g.13.25.41.&
ceteri. Dico igitur, ¢ hi funtquadrati centrales. Nam per
propofitionem: 100" premiflam , ex ternario primg mul-
- titadinis in medium imparem , {cilicer 5. fir aggregatum
numerorum-ipfius mulritndinis . ‘ff:d per PI{EECCSI‘CHEL?XQ,
tale aggregatam eft gnomon.: Similiter in quinario f;,qux}-
- demnlricadinis 5. in 3. facit aggregatum totius multi-

tudinis, per root& per pramiffam,tale aggxega‘n.i'm c chno
mon fequens. Item in {eptenario {equentis multitudinis 7.

o . B . i . o . s
“in i g.medium producit aggregatum ipl n_nllFlt'.ldlnlS per.
. Joothac eft, gnomonem [equentem per premiffam. Adhuc

‘in nonenario fequents multitudinis 9.in g1 medium pro-

dacit congeriem ipiius multitudinis per roof, hoc eft, gno-

monem qui fequitur,per premillam: & fic c{qixxiéép.s 151 U]ﬁu
‘pitium. Verlun, per 89 huius,tales impares per ordiné mul-
tiplicatiin quadratos c,c-ntralesvhbiy collat_cral@s‘proch}cm}'t
- gnomones eofdem,quii {cilicet quadratos quadratorum cg-
flituunt. Necelle eft ergo,ve tales medij multitndinum fin-
gularnm impares fintquadrati centrales : quemadmodiny

yro?om'tur. Co

"COROLLARIVM

© Qui quidem’ Gnoinones {unt cubi s olt

ahedri centra- .

les, & pyramides trizngnke’ centrales locorum  imparium,,

yrin p9* ciulque Corollario fuit

conclufum,
Axr 4

P ’ RtQ-’.

wdy
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72 ARITHMETICORV M.
ProrPosiT10 10§,

Omnis cubus,fine oGabedrus centralis cum impari collatera.

li coniunéius,equinalet duplo tetrabedyi centralis. Cum enim

numerus bafinm o&ahedri ad numerum bafium tetrahedri

1ﬁt duplus : itemque nunicrus laterum illius ad numernm

laterum huius duplius. jam impar appoﬁtus facit, vt vnitas

centralis cum femidiametris o&ahediis fint ( additione fas
;&d) duplum ynitatis centralis & [emidiametrorum ‘tetra-
hedii. Sunt enim femidiamerri oétahedri fex, & femidiame.
tri‘terrahedri quatuor Etidcirco opurtetadijceré d fum-
matn oétahedri duas femidiametros, hoc eft,parem- collate

ralem, & vnitatem , ad duplicandam vnitatem centralem:

que cum pari facit imparem collateralem . Conflat igitur

PrRorost TIO 106*, i
Ex aggregato duarum ProXimarum radicum in aggregatuim
guadratoyuis €x €is multiplicato,producitur numerns qui.cuimn ip
Jfo radicur aggregato coninnttus facit duplum aggregati ciibo-
rum earnndem. Exempli gratia 2.8 3.funt duz proximz ra

" dices , quarum congeries 5.quadrati autem 4.8 9. cubi ve-
“ro 8. 27.quadratorum cumulus 1 3.cuborum verd 3 5.Dico
figitur,quéd id.quod fitex §.in 1 3.{cilicet 65 coniun&um
" cum §. facit duplum ipfius 3 5. Exponatur vnitas -cum ra-
~dicibas 2.& 3. & quadrati 4.& 9. cam medio proportiona-
“1i 6. Iremdue cubiocto & 27. cum duobus medijs propor-

‘tionalibus 12.& 18. in quibus propter proportionem: ny-

' merorum,quoniam ex 2.in 4.fit 8. & ex 3 Jin 4.fityz.idcicco

ex aggregato 2. & 3.in 4. fitaggregatum ipforum 8.ex I2.

“Non aliter oftsndam quod ex diéto 2. & 3.aggregato -in 9.
“firiplorum 8. & 27 aggregatum,ficut in 8 9* demonftraui-

mus. Vnde ex aggregato ipfor‘L11n 2.8¢°3. inaggregato ip-
forum 4. & 9. hoc eft, ex §.in 13. fiet aggregatum ipfo-

‘rum ‘quAtycI numerorum 8. r2.18.27. Demonftrane
“dum eft igitur, quod aggregatum talium quatuor numero-

rum. cum agyregato radicum,{cilicet ¢um . facit duplym

‘aggregatiipfornm 8.& 27.hoceft,quod 65.ci s.eft-dupld

iplius 3 5. fiue qd aggregaci ipforam 18.& 12.cil §.copiun-
&um,elt gquale aggregato ipfoR: 8.& 27. Quod facile demd

Ex deinceps fimilizer pro
reliquis.

ftratur: Na'1z.faperat in 4. A tipfe:x%‘.fu(yc'mmr 3 27.in

9. Tanto igitur aggregatum ip{cr.18.8 12.fuperatur.ab ag-

gregaro iplorum 8.8 27.quanto g.maior eft quim 4.Sed 9.
B Bt maiox

i

LIBRT PRIMI, PARS II. >3
maior eft quim 4.in aggregato ipforum 2. & 3.hacefin 5.
ergo aggregatum 18, & 12. fuperarur abaggregato iplorum
8. & 27.in 5. Quareaggregatum ipforum 18, &12. cum §.
coniunétum, firzqualeraggregato. iplorum $. & 27. Quod
fuit oitendendum. Similiter pro duabus quibusiibzt proxi-

. mis radicibis argumentando procedam. Sicut proponitur.

ProrositTli o 107%, .
Omnis cubus centralis cum impari collaterali coniunélus,con
ficit duplum aggregati cubornm primi generis collateralis &
pmce‘dentis . Nam numerus , qui fit ex aggregato radicum
“duarum,cilicet propofiti loci, & pracedentis,hoc ett,exim
pari collaterali in aggregatum quadratorum collareralis, &
precedentis, hoc eft)in quadratum centralem collateralem,
eft per 8 o huius, gnomon collateralis in quadratis quadra-
torum. Etper 99* huius, talis gnemon cft cubus centralis.
Verim talis numerus cum aggregato radicum collateralis
- & priecedentis,hoc eft, cum impari collaterali coniunctus,
-efficit per premiffam, duplum aggregati cuborum collare-
ralis & pracedentis, hoc eft,cuborum ipfarum radicum.Igi-
tur cubus centralis coum impari collaterali coniun&us,facit
-ipfum tale cuborum duplum : quod eft propofitum.
o ‘PrRorosITiO 108, »
“! Ownnis cubus primi generis,cum precedenti cubo coninnédus,
tonficit' collateralem tetrabedrum centralem. Nam , per 10 5t
- premiffam, cubus centralis cam impari collaterali coniun
~&us,conflat duplum tetrahedri centralis. Et per przceden-
'tem , idem cubus centralis cum impari collaterali coniun-
- Gus,efficit duplum aggregatum cuborum collateralis & pre
“Gedéntis. Igitur tale cuborum duplum,¢quum eft duplo te-
" trahedri. Er perinde cuborum aggregatumaqualeerit ipfi
tetrahedro centrali: quod eft pfopofitcum. - - '
SRR ProrositLo 109%, -
. Ommistesrabedrus centralis poteft effe cubus centralis tertii
gensris,boc oft cubus mixtus, compofitus fcilicet ex cubis primi
gencris collaterali ¢ pracedenti. Vocamus autem huin (mo-
di cubum mixtum: quoniam ex mixtura duorum cu-
borum primi generis compaginatur : ficut & quadratus
centralis cenficitur ex combinatione duorum primi gene-
tis quadrarorum ; {cilicet.collateralis & preecedentis. Cum
igitur , per premiffam , tetrahedrus conftet ex collaterah &
precedenti primi generis, cubis : & ex cifdem cubis conftet
" cubns
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cubus mixeas collateralis, per fnam diffinitionem jam fatis
-conflapropofitum, - . - o

P ProrostTio .IIo%.

Ommnis icofabedrus: cum quadruplo imparis co"latevalis conw

dunétus, conficit quincuplum collsteralis pyramidis centralis,”

Ethoc quonianynumerus bafium icofahedri ad numerum
bafium pyramidis cenrralis, fcilicet 20. ad 4. quinzuslus
eft.Irem numerus laterum linearium illius ad numeram Ja
terum linearium huius, {cilicet 30.2d 6. «quincuplus ¢ft, &
‘ideo aggregatum pyramidum triangularium componentid
icofahedrum ad aggregatum pyramidum triangulariam <6
ponentium tetrahedrum centralem quincuplum eft, quip-
' pe que ﬁ:quuh tur numerum baflum. Et fimilicer aggrega-
tum trianguloram ad aggregatum triangulorum quinca-
plum, vt quifequuntar numernm laterum. Addarur igi-
tur vaitati cérrali ipfiusicofahedri quaternarius+& fic qui-
narius erit quincuplus ad voitatem centralem pyramidis,
{eu terrahedri centralis. Cumque femidiametri icofahedri
fint ri. & femidiametri tettahedti fint 4. jugta numerum
~{cilicerangulorum folidorum : atque femidiametri ¢ 2.fint
totide radices collaterales ; oportebit r2.radicibusadde-
re §.radices collaterales, & perinde quadruplum paris nu-
meri collateralis ( quando fcilicet, radix duplicata-conficic
parem)vtaggregatum {emidiametrorum in icofahedro exia
ftat quincuplum aggregati femidiametrorum tetrahedri:
Sed quadruplum paris numeri collateralis : quoniam {cilj-
cet par cum vnitate facit imparem collateralem.Igitur qua-
druplum impariscollateralis appofitus icofahedro, facit om.
ia, que concurruntad firacturam ipfins ico(ahedri quin-
cuplaeorum, que componunt tetrahedrum, ingula fingu-
lorum , & perinde rorum numerum rotius quincuplum :

quod eft propofitum, . :

{

LIBRI PRIMI;, PARS 1. 7§

y T WY LA T \
REPASTINATIO
¢ QVORVNDAM LOCORVM

o ProrosiTio 1%
=55 Voo firex quouss numero ‘in quotlibet nu.
S\ ¢l mercs, zqualeeftei, quod fit exilloinaggre-
' gatuny ex his. Oftenditutin decima {exta,noni
N, Elementorum, quo ad numeros :& in prima
{ccundi quo ad Jineas .. - .

: ProrosiTio 2%, L
. Sialiquis numerus duos ﬁngu_los,mulgi‘{?lice; : produéta
erunt muldplicatis proportionalia.Oftendirur in' 18 fepti-
m¢ quo ad numeros, & in p* vfexn » quoad lineas.

o

ProrostTio 3. »
" §i nuineros ‘duos vnitate diftantes aliquis multiplicet:
"‘zﬁul"tipl'itans erit differentia productorum. Vt fiipfos b c.
quorum c.vhitate maior,multiplicetipfe d. numerus & fa-

ciat; ipfos g h. hoc eft, d. multiplicans b. facit g:at d. mul-

tiplicans c. faciat h. tunc dico, quod'h. exceditipfum g.in
ipfo d. Patet,quoniam ex diffe.multiplicationisig. continet
ipfum d. totiens, quot vnitates funtin b. atqueh. ipfum d.
toties, quiot vnitates funt in ¢ igitur h,continebitipfum d.
{ernel pluries,quant ‘g.continet eundem. heceft, b, excedet
ipfum g. in ipfo d-Quod eft propofitum. - - -
PROPOSITIO 4%,

Exiftentibus quatuor numeris proportionalibus : quod

fitex primo in vltimum, zquale erit ei,quod fic ex reliquis.

Oftenditur in 207 feptimi, quoad numeros + & in 1 5* fexti

quo ad lineas, ,
. . ProrosTITI1oO0 §*. .
His pralibatis, ponatur vaitas a. quiliberautem nume-
-rus b.ipfeautem c. vnitate maior quam b.Deindeb. in {e
ficiard. b.inc faciate. & c.in fe faciat £ Pott hec b. in d.
faciat g Item b.in e.faciat h. Adhucb.inf faclat k. De-
poum c. inf. faciat L. tandem b.ing. faciatm. Item b.in h.
faciat n. Necnon b. in k. faciato. Sicb.in L faciat p- Deni-
que ¢ in L faciat q. Quibus difpofitis, '

Proro~

wQyq
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o ProrosiTio 6*.° - )
TIpfe d.erit quadratus ipfius b. Ev.ipfe f. quadratis ips

" fius ¢ Item e. partealtera longior, five fupplementum in

quadrato ipfius b c. Adhuciple g. erit cubus ipfius b. iple
autem . cubus ipfius'c. Ipfi quoque b ki'medij proportio-
nales,{upplementa in cubo ipfius b c. Deniqueiple m.qua-
dratus {ecundus ipfius b.hoceft quadratus ipfivs d.Ipleau-
tem q.quadratus fecundus ipfius c.hoc eft quadrarus ipfius
£ Tpfidue 1o p. medij proportionales ad integrandum, vt
patebit,quadratum fecundum ipfius b c. hoc eft; quadriati
eius quadrati , quem conftituun t'quadrati d £ cum duplo
ipfius e.Hzc omnia conflant ex diffinitonibus ipfomni Gua
dratoriim,cuborum,& {upplementorum, {ed quadrata pri=
mum &fecundum, & cubus ipfins b c.demonftrabuntur,

ProrostTiOo 7% :
Poftviitatem dio numeri b c. funt termini. proportio-
nis {uperparticulazis. Tamquetres numeri:d e f. fequentis
ordinis, quim quatuor g h k . penultimi:quamq; quingque
mno pqg. Poftrcmi, funt continue proportio‘nja\les in diéta
dudum proportione. Quoniam fcilicetb. multiplicans {in-

- gulosbe. facit fingulos d e.Ideo per fecundam Braemiffarﬁ,’,

erit ficutb. ad c. fic d. ad e.Item quoniam ¢. multiplicans
fingulos bee.facit fingulos e fideo p cadf, ficut b.adc fice,
ad f.Quare d e £{unt ctinue proportionales inproportione
{orum b c. Similiter & per eandem, oftendemus, quod tam
ghkl quimipi m no pq. funtin cadem proportioneip
{orum b . continue proportionales:Quod eft propofitum.

ProrostTio 8.
" Teem ficutipfiabd g m. funt continué proportionales:
ita&ipfi c chn. nec non ipfi fko. Atquicipfilp. funtin
eadem proportione continua proportionales. Adhkuc,ficut
ipfi acflq. funt coritinde proportionales ; ira tam ipli
bekp. quam ipfi d ho.quamq; gn. funtin eadem conti-
nua proportione propoxticmlcs.ch cmaia patent pér- pre
cedentem , & per permutatam proportionalitatem. -
’ ProrostTio, 9°. 2

Itéa eo.funt in proportione continua ficut b h. & cateti
‘ad mquidiftantiam defcendentes. Similiter m hf {éat in
proportione contin ua,fic.ge. & cateri’ condefcendentes.
Demurn ipli q kd. funtin propertione continua,in qua

e

@

LTBRLPRIMI, PARS 1I. 77.
£b. cererique correlatiud, - Conflatex. compofitione xqua-
lim proportionuim,ex quibus patet conditio & proprietas
huinfce defcriptionis nummerorii,non tiad neceflitaté demd
ftrationum , § ad pleniorem fuppofitionis intelligentiam .-

Prorosirio . 10*. R
Sicut nitas eft differentia dnorum. fequentinin b ¢, numero-
rum ; ita ipfi duo bc. funt differentia trium fequentinm def.
Et bi tres differentia quatuor [equentinin g bR eAdtque bi
demum quatuor differentie quinque mnop q. poftremum per
ordinem [umpta.Patet hoc totum per tertiam premillarum,
quoties opus <ft, addutam. - o
_ Prorosirio II%. v : a
“ Ommis innpar pracedenti quadrato appofitus,coftituit Jequen=
tens quadratum.. Patet : n2in propolita defcriptione,ipford
t c. fempervaus cft impar, & reliquus par fib ’c:ollatcralis?.
Quaretotus b c. impar erit.Sed per pracedentem, b ¢ funt
differentiz ipforum d e f. igitur b ¢. impar adie&us i plid.
quadrato,coficit ipfum f.quadratd fequenté: qd eft ppoficit.
- ProresiTro 12°. = I
 Numeri quadrati df. exipfis b c. fine unitate,fine quocung;
uumero differentibus,vna cum duplo ipfius e. medyf propertiona
lis,conflant quadratum ex toto b ¢.falth. Hac in 16%noni per:
numeros,& in4? fecundi Elementorum per lineas demon-
firatur. Demonftrabitur & hic hoc medo. Ipfeb.in be.
fingulos, per §* pramiflarum, facitiplos d e.fingulos.Irem
ipfec.inb fingulos f‘acit’ipfos ef. fingulos:Igitur, per pri-
mam prmmﬁérum,totus bc.in totum b ¢! faciet aggrega-
tum ex d ¢ e £hoc eft, quadratum,quod ex b c.equabit con-
geriem ipford d f. duplique ipfius e.Quod fuit demdftrad i
' ProrosiTirOo 13"

_ Duo quadrati proximi cum media parte altera [5giore coniin

&, conficiunt nuwmerum hexagonum equianguliims. Hec elt
31 primi horum Arithmeticorum. ‘
COROLLARIVM.

- Hincfegtur pulcherrima corollariii,videlicet,Hexagon '

®ganguld cd parte altera longiore collaterali cinn &, con
fumat quadratum imparis collateralis: Ni per antepramif-
fam, toti d e £(qd per premiffam eft hexagond ¢quianguld)
cum ipfo e. (quieft parte altera Jongior) conflat quadratim
fotius b c.imparis collateralis.Quod {equitur fup ponenda,

iplorum b ¢, differentiam efle vnitatem. L
’ Proro-

b c
: 3
e f
4 9
h x L.
8 11 18 a7
m n o P - q
16 24 36 54 8¢

“

d
4




/ 78 ARLTHMETICORVM ‘ LTBTYL PRIMI,  PARS IL 79
B . . ProrosiTio 14t 0 é quoniim diferentiaipforum k L hoceft f. fuperat differérid 2
. Hexagonns aquiangulus cum pracedenti cubo iunétus, confiu fnlori gh. hocehiplim d in aggragato d plorambe.quod b 2
cit cubum [ibi collatevalcms. Hoc eft, aggregatum ex ipfis- g;czx 1 6% premiliram,ebid,quo fofuperariplum d: idcirce ) ¢
. . . o t , . . K . r

d.ef. quod, per pracedentem ,eft hexagonus aquiangulus; aggregatim ipforum gl.maias eft aggregato ipforum hL. in i e 3 ¢
coniun@us cii g.Cubo coflat ipfum L cubiizquod often{um aggregato iplorum b c.Quod fuit demonftrandum. s 6 9
fuitin 52*primi horum Arithmeticorum,Oftederur & hic, »  ProrosiTio 18%. g h x |1
Hoc modo.Per 1 ¢ praceden tem,ipft d e fi numeri funttreg Ex aggregato ipforum b cm ipfum e.producitur aggregatuns 8 12 13 27

differenti¢ ipforiig hkl fitergo, vt totum-d e £ coniundti
citipfo g.cubo cenficiatipfum Lcubii:qd fuir demonftradi b .
. . ProrosiTio ‘1§ 7 ’ )
Duo cubi partinm cum triplis mediornm proportionalinm :
conminndh conficiunt cubum totius. ‘Hoceft, ipforum b c. fine
wnitaté,fine quocung; numero differentidi cubi,qui funtipfi
gl.¢ii eriplis ipforid gk.mediord proportionalid coniundt,! -
perficiiic cubit totius b c. quod in' 21*fecundi hordarith-’

ipforﬁb k., Patet:nam per 5“Pr§mi£f1mm,b.in e.facit h.’ItEf m n o p
gueb.inf. facit k. Sed per 7% ficutb. ad c. fice. ad f. Igicur
pet 4* ipfe c.ine. facier k. Quare per primam, totum b'c.in
c. facit totum h k. Quod eft propofitunt. - :
R PrRorostT1L0 19°.
" Ex aggregato ipforum b c.in aggregatum ipforum a e. produ
citur aggregatum ipforum g . Nam clm, per precedentem, ex
aggregato ipforum b c.in ipfum e. flataggregatum ipforum

Al

g — gf meticorii fuit oftenfum:hic th facilius oftéderur, fic: Per gn- ‘hk, Tam ex b c.in ae. (quiipfum e. vnitate excedit)produ-
d < ko P LN A . facitfi soh . o o Y ‘ 1 ) :

co—2=h. ti premiffard,ipfe d.in fingulos b c. facit ingulos g h.Item ceturaggregatum ex h k. &b c. Sed tale aggregatum , per

€ os——hh. " duplum ipfiuse.in fingulos b c. facith h. atque k k. hoc ante premiffam, eft ®quale aggregato ipforum g L Igitur &

- € —kk. eft, duplum ipforum hk. Adhuc f. in fingulos b c. facit exbe. in a e producetur totum g . Quod eft propo fitumi.

, ‘ p P ) Hng & p 5 prop
; e to—%k . iplosk L fingulos Igitur,per primi pramiflarum , ipfe be , ProrosrtTiO 20°.

: S Jree—— A dudtus in aggegatd ex d £ duplog; ipfius e.(qd per ¢ 2% praes’ " Exaggregatoipforumb c.in aggregatun ipforiipforum d 1.
| Igitur. miffardi,eft quadratdipfiusb ) Hoceft b c. radixduta in- - ‘producitnr aggregatum ipforum ghkl. Namcum per ante

, g fuii quadratd,producet aggregatd ex ipfisg L.uriplog; }?ﬁus“ premiffam exb c.ine. fiath k. & per Emcadmrem, exbc.
b é f% hhh h & uiploipfius k.radix adt in quadratum producit{uum in a ¢. flat g'Liam,per primam premiflarum,ex b c.in aggre
(gt € € .

Ll

HE - . H . ; o :
'k kk cubd.Ergo tale aggregatum ex g L.riploque i pforum h k.eft: gatum ex duplo ipfiuse. & exa. producerur totum g hkl
cubus ipfius b c. numeri. Quod fuit demonftrandum. Sed per 16:duplum ipfius e cum . vnirate,conflataggrega~

"ProrosiTio 16°. tum ipforim d figitur ex bec. in d £ producetur torum

F—y

Duplum ipfius e.cum vnitate, coficit aggregath ipforum d f.

hoc eft,duplum numeri parte altera longioris,cum Unitate con-

 flat aggregatum collateralis & precedentis quadratorum..
Patet,quoniam fi differentiz ipforum d e. & ipforum ¢ft ef-

fent zquales , tunc duplus ipfius e. eflerzqualis aggregato-

ipforum d f. Sed ciim differentia ipforum d f. (it vnitate:

ghkl Quod fuit oftendendum.. .~ -
" 7 PRrRorostTIoO 2I*.
Fxaggregatoradicum wmitate diftantih, in aggregatum qua-
dratorum ipfarum radicum, producitur differentia’ focindorum
guadratorume . Hec eft,89* piimihorum arithmeticorums
tamen hic breuius demonftratur.Nam clim b ¢. fint radices

~ . . < . . . - a
o7 g maior,quim differentia ipforum d . illa, (cilicet c.& hzcb. vnitate diftantes, qua femper- faciunt imparé collateraleny b ?
26 24 36 54 81 per 3% huius, idcirco fit veaggregatum ipforum d f. vnitate ipfius f. quadrati, quem proxime pracedit d. quadratus N
fuperet duplum ipfius e. ficut proponitur. o conftat g hicid ipfum propenirur demonftridd,q in dicta d e f
’ - . 2 PP i (VA — ; & 6
.. PRoPOSITIO 17%. 89 .'Itz%q, cil per xo?prxmx!fam' aggregati ipforum gl}k}. N
. Aggregatum ipforum be. eft excefis,quo aggregatum ipfo- Airdifférentia ipforum m q. qui funt {ecundi quadrati di- 8 1z 18 27

m n o p q

Garum radicum, hot ¢ft, quadrati‘ipforum df quadrato- 16 14 16 54 2

rum: atque per prcedentem ex toto b c.in totum d £ pro-
o I © ddcatur”

rum g 1 maius eft aggregato ipforum b k. Patet fic.Si differen-
tia ipforum g h. efferequalis differentiz ipforum k1. Tunc:
aggregatum ipforii g l.eflet 2quale aggregato ipford h k.Sed:

)
: quomam
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ducatur totum g h ki -
E v S CHO LIV M S
Talis autem fecandorum Quadrarorim: differentia dicitur Gnoma
fecundorum quadratorim : & idem eft- Oftabedrys centralisy
: Idem cubus centralis; 1d€ quog; Pyraiis triagula cgp,tfa{is loco.
r a rum imparif, vt {atis oft(um et in primo horum arichmeéticord,
i oo ’ PrRorostTt 0 22%. .
eAggregatum ex m q. ex quadruplo ipforum n p.cv ex ipfins
- 0. fexcuplo,cft fecundus quadrasus ‘rotius b c. Heee eff conclu-
g mn »ﬁ.ojdg‘i&ar'ﬁ ppofitiond, in qua pollam’ nobis Imd’é totd ve
: %o hhhe—. non.000. dicare,g necubi hacten® neq;apud Grecos, neqs apud Latic
c

kkk— 000.ppp- 2°5 fit dclp&&r‘a,;g‘.lltafié qd deipfius b c.quadrato fuit ofté-
(1. p . {um in 1 2% dc cgbo ait eiufdéin 1 5% premifard 1d1_pfum

Cubus ——— [ 2° de %‘cuc’fo‘ @ufde b c. quadraro demonftret hac 22" in qua

~ toti® huius repaftinationis gloria condiftit.8iue igitur ipford

b c dfa (it vniras,fiue alius, quicung; numeras;hzc demoftis -

- tio locii habet.Irag; adductis p* £ & 57 p Lﬁﬂﬁlﬁ > liquet

5% {56--—-——-13 o DX b c.toto inipfum g.fitrotdi m nlte @ x b c.toto in'h,

———270 firtotd no. Ité ex b c.roroin k.fir tord o p.It€ exb ctotoih
g4 T.At totit p q.Hinc fequitar, vt i3 didta eft, ex b c. toto’in
g fiatm n.& ex b c. in tripld iplius k. fiat tripldipfor no.
- & exb c.in tripld ipfius ki fiav rripld ipfose 0 p. & ex b c.in
Lfac tord p q. Igitur per p*pramiflan ex iplob c. in aggre-
“gatumexgl. triplod; iploke h k. quod aggregatin per’1 .S;i
premiffage eft cub” ipfiusb c. producet’ aggregatd e M ¢
‘quadruplo ipford n p. atq; fexcuplo ipfius.o-Sedex’b c.in
fui cib producit fecund® quadratus ipfius b c.” Ergo talis
3° quadtatus ipfi*b c.erit cdgeries ex m qlex quadriplo ip-
fori n p. atq; fexcuplo ipfius o ficat demonftrandum furt.
BERED SFE T b e o F ' 3' . R
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Prorosirrol a3t

)

- Adhuc dico quod o eft.quadratum ipfiusee, Patet: namy .

pernonam a eo. {unt continue pro portionales. Cumdue as
fit vnitas, erit per o@anam noni Elementorum, o. quadra-
tus & per difﬁx}'. cius radix e. quod eft propofitum. Vel fics
quoniam per {eptimam ipﬁ def funt continue proportio-
nales : & per o¢tauam, ipfi b ek.funt continue proportio~
nale. jam per vigefimam feptimi b.in k. facict quadratum
ipfius e. ficut d. in £ Sed per quintam harum b.in k.facit o,
igitur o. eft quadratum ipfius e. Quod eft propofitum,

ProrosiTio 24%

Item dico,quod tam g.in Lquim h.ink producit cubum
ipfius c. Patetfic: exe. ino. fiatr. eritque r. cubus ipfius e
per diffin. Quoniem perpramillam o. eft 0. ipfliuse. Sed,
peroflanam “hatum,iicut s ad h. fic k. ad o. atque per 20°
{eptimi, guod ficexem o. idern ex hin k. igiturexhink,
fiet r. Cum{ue per eandem, quod ex b in k. idem fiat exg.
in L. queniam fcilicet per {eptimam harum g ad h. ficutk.
ad 1. fam &ex g inl. fiet idem r. cubusiplius e. ficut pro-

ponitur demonfirandum, "0 e

Prorostrio a5*,.

Ttem dico, qudd ex fecundo quadrate in fecundum qua-
dratum producitur , fecundus. Per fextam premiflarum
m q. funt fecundi quadratiipforum b ¢. Oftendendum eft
igitur, quod ex m. in q. producitur fecundus quadratus,fic
per {eptimam harum & aquam proPortiomlitatcm Sipl
m ¢ q. {unt continue proportionalesiquare per 20™ {eptimi,
quod ﬁf exm. in q. eftid, quod fit ex o. in fe. Sed, per ante-
premiffam, o. quadratuselt : ergo quod fitex o.in {e,eft few
cundus yuadratus ; quare quadratus fecundus eft, qui fit
ex m. in q. & hoc erat demonftrar.dum.

COROLLARIVM

Manifeftum eft igitar, qudd ficnt ex du@u ipfarumb c.
b radicum
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radicur propofitarum fiue vnitate flue quo vis nume<
ro diftantium producitur e. ita ex ductu ipforum d f.
quadratorum fit ipfe o. quadratus ipfius e. atque ex due
éu g l.cuborum, fit ipfe r. cubusipfius ¢. Et fimiliter ex
dudtu m q, duorum quadratorum, fit fecundus quadratus
ipfius c.quividelicer fit ex o.infe, qui fit {, Quod eriam
conftitit per corellarium vndecime fecundi horum Aritha
meticorum, Cxtera relinquimus curiofioribus.

MAVROLICI ABBATIS
S1
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LIBRI PRIMI
AR_ITHMETICO RVM
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(ompletus Meffang in freto Siculo in edibus ipfime
eAuthorss iuxta (enobinm Carmelitanorum,
ad horam noltis fecundam diei Dominici, -
qui fuit eAprilss decimms ot anns, @
fanSiffimum Pafche feStum.
ednno falutss .
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“  PROLOGOMENA.

t VONIAM cArithmetica inflrumentum
| ¢ff ommis ﬁtppumtimis 5 €5° numers funt.
A termini , quibns qualibet magnitudo [i-
N guificatnr ; non dubinm eft , quin per nu-
== seros fiers poffit omnis magnitudinis cal-
culns . (um vero Geomerria comprehendat omnium quan
titatum Species ; Videlicet lineas 5. [uperficies , folida @F
cotera continua s qug ad bec Irecz’zgz.po[ﬁmt s VL temporay
<o pondera; duplicem vtique praxim habebitsronam,que
fit lineando , alteram > qie ﬁappum;‘zda : quarum {J‘gc ab
#la tanquam 4 fonte derisatur: & la theorig snmititur -
Sicut enim tam theoremata , quam problemata per theorid
demontrantur s @ ﬁlwmmr 5 sta mox [iue per line:ztz"o.-
wem fine per calculum ad praxim rediguntur. Nam in-
tolleGin prameditata limeamys : & lineata calculamus.
Et quamusi lineator defcriptionem oculo reprefentet 5 @
mentali Speculutione puntium geometricurm confequaturs
samen calculator numeris etiam idiplum confequitur 5
fed @) pancis charalleribus minutioves partes ditingmit:
| | BbL 2 quod
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quod lineator non nifi in Spacio immenfo 5 vel magno
tnftrumento ( quodnulli facile eS8 ) praflarepotest. Que
diftinétio quidem necefJaria eSt ; citm per numerossirratio-
nalis , ant ignot magnituding verminum [eu limitem
wmagss ac magis propinguantes veftigamus . Sicuti cum,
‘exempli gratia, propofita cercali diametro , latns trianguli
x?&ai/;zteri 5 ant qwmfmti 7 eb'de]c'm'pti, metivs per eafdens
partes in quibas diameter fuppounitur , ant cum plancte
cuiuspiam dinrnwm motum metivs wbemur.  Jraque licet
de theoria niimevorum &) magmisudinum plerique granes
~eAutbores affatim [Cribant ¢/ numerarviam praximquan
plurimi lndorwm magiftrs paffire doceant: &/ literis man-
dent s nemo tamen haltenns vegulas ipfas praci cas ele-
mentorum 5 additionss , fubtrattionis , multiplicationis
diuiftonis , radicum extraliionis , progreffionum 5 pofi-
tiomwm (o dimenfionume [atss demonStramt. Hand enim
ciuimii perwium ¢St 5 ante oculos ponere -quemadmodum
praxis qualibet talis 4 theoria deducatnr 5 ¢5° nonnulls
idipfim anfisrem:obfCuriorem fecere 5 ficut is, gus algorif~
wmnz demaonStratum edidic . Nos stagque s quatenns. [ef¢.
cires noftre extendunt 5 ant- quantum calamo diGtabit
ingeninm, tentabimus aliquid faper hoc negocio proferres
dum otimm prg fRatur. ltaque, <Ot vatio pofiit , diffinitions-

bus pramiffis , vem aggrediemur , [eriatim [ingula de-

monflrantes .. - 3

" Diffinitiones
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DIFFINITIONES.

 Pofita ergo quantitas.eft, qug ad libitum ponitur ad
-communem eiufdem generis quantitatum men(lt)l‘rz'i:& quz
_ab vnitate denominatur. Sicut vnitas eft communis nume-~
_rorum dimenfio. Quandoigitur multiplexeftad pofitam,
fignificabitur eo numero, fecundéum quem ipfa multiplex
eft ipfius pofitz:Quando verd quantitas cSrinet partem vel
partes pofitz, fignificabitur duobus numeris,{cilicet deno-
minatore & numeratore partis vel partium. Vade quanti-
‘tas fignificata ad pofitam haber eam rationem, quam nume
rus denominator, ad humeratorem. Quare, fi tales numeri
fueruntzquales, quantiras fignificata erit taczqualis pofi-
tesminor afit,ciim maior fucrit denominator: ‘maior verd,
.ciim minor.Erit vtique fignificata quantitas ad:pofitam,aut
-equalis,aut multiplex,ant fuperparticularis, aut{uperpar-
‘tiens , aut multiplex fuper particularis , aut denique'multi-
plex fuperpattiens , quando-maior fuerit fignificata,-quim
‘pofite./Qudd fi pofitafirmaier +tunc ralis eric:pofitaad fis
gnificatam.Duz quoquequantitates, quarum denominato-
.res eandem proportionem habebuntad numeratores,erunt

i

i :adinuicem equales:quoniam fcilicet eandem rationem ha-

bentad pofitam. Cuius vero denominator maiorem ratios
‘nem habebitad numeratorem, maijor.erit. '‘Quantitas -cum
«quantitateconiungidicitur , cdm Tumirurearum aggrega-
itum. Quantitas Iquantitate {fubtrahi dicitur,ciim fumitur
‘maioris “fuper ‘minorem exceflus, Quantitas-quantitatem
multiplicaredicitury clun fumitur quantitas, que ad mul-
tiplicatam -cam habet rationem, -quam ‘multiplicans ad
" pofitam:Et fumpra {ic quantitas;produdtum vocatur. Va-
de, quandonmultiplicans maior fuerit quim pofita , & pro-
‘dudtum maius erit multiplicantes & quando minor, mi-
‘nus : & quando @qualis,¢quale. Quantitasin quantitatem
partiri dicitur, cum fumitur quantitas,ad: quam diuifa eam
habet rationem,quam disidens'ad pofiram. Et fumpta fic
‘quantitas vocatur proueniens , fiue quotiens. Vnde fi di-

“uidens maior fuerit, quim pofita , & dinifa maior eritquo-,

‘tiente : & {iminor, minor ;%& fi zqualis, 2qualis. Quadra~
tum:alicuius quantitatis eft produdum cius in fe ipfam
multiplicate : & ipfa tunc radix vocatur. Cubus autem
eftis, qui fitex multiplicatione radicisin quadratum. Er
Bb 3 ‘quadratus
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(juadratus fecundus;qui fitex quadrato primo in.fe ipfum,
Gue ex radicein cubum. Quo fir,vt pofita quantitas,radix,

" quadratum, cubus, & quadratuh fecundum,{’nt continue

propoftionalia tfem perc’iu‘c‘crefcemia , firadix fit maior,

quam pofita. Decreicentia vero, {i minor . Quantitas ma«

gnitudine rationalis eft, qug pofita c01n111§n£i1rabilis eft.
Quantitas potentia tantlm rationalis eft, cuius quadratitm
duntaxat pofitz commenfurabile eft. Quantitas cubo tan«
tdm rationalis eft, cuins cubus foldm pofite commenf{u~

rabilis eft. de qua nihil Euclides: Quantitas quadraro {é-

cundo tantim rationalis eft ,. cuius quadratum. fecune

“dum duntaxat pofire commenfurabile et : qua medicalis

quantitas vocatur: Rinomium eft bimembris quantitas ex

duabus quantitatibus porentiatantﬁm inuicem commen-
~furabilibus compofira. Exceffus autem maioris membri fu-

pra minus SA potome,ﬁue recifum ,Yel rehd uum vocabitur,

ProrosiT1i0o 1*.

" Quidquid de Numerotum,Lincarum,et S olidorum dultu ra

trone,proportione & Symmestia, atque [imilitudine ratiocina-

“yur , idem de quolibet quantitatis genere demonstrare arque

concludere poffumus. Hoc enim fier affumptis ad demon-
firandum diffinitionibus, ac fuppofitis noftris. Exempli

‘gratia, {i duorum numerorum vterque multiplicet relis
- quum, produdi funt zquales, quz eft 17° feptimi Elemen«
 tordt. Igitur etfi duarum quantitatum vtraque m ultiplicet
" n,producta er li dficoftendam.Qua

“alteram, producta erunt 2zqualia. Quod fic oftendam. Qua-

titas a. multiplicans. quantitatem b. producat quantitatem

“c. Item quantitas b.multiplicins quantitatem a.faciat qud-
titatere d. Aio, qudd quantitates ¢ d. funt inuicem 2qua<

les. Ciim enim ex diffinitione multiplicationis-c. producta

.ad b. multiplicatam fit ficut a. multiplicans ad pofitami,
-erit & permurtatim C. ad a. ficutb. ad pofitam . Sed rur-

{us ex diffinition. multiplicationis , ficat b. mulriplicans

‘ad pofitam, ficd. produdta ad a. muldplicatam. Igitur fi-
“curd. ad a. fic c. ad a.& perinde, per nonam quinti,cd. qua

titates funt etqimles:quod foit demonftrandum . Exend-

~plum alind 2 fequenti propofitione fumptum. Sinumerus
-duos multiplicans duos produxerit, produdtifunt muld-
plicatis proportionales. Toitur & {1 quantirtas duas quantita
tes muluiplicas, duo pduéta fecerit, produdta multiplicatis

erunt
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erunt proportionalia:quod fic oftendam. Quantitas a.mul-
tiplicans ipfam: b. producat d.nraldiplicans autem c. faciac
e. Aio., quod ficutelt b.ad c. fic eft d. ad e. cirm " enim per
diffinitionem multiplicationis d. produca ad b. mulupli-
catam, it ficut a. multiplicans ad pofitam, nec'non e. pro-
duéa ad c. multiplicatany, ficetiam ficur a. mulriplicans
ad pofitam; lam erit ficute. ad c. fic d. ad b.Ergo & permu-
tatim erit ficut e, ad d. fic c.ad b.&¢ conuerfim ficur d. ad ¢.

ficb.ad c. quod eft propofitam. Similiter quicquid in fepti--

nio, o&auo & nono de numeris oftendit Euclides,idem de
quantitatibus in genere oftendere poffumus. Alicubi tamen
pro numeris quantitates rationales fubftituendo, aflumptis
diffinitionibus ac fuppofitis noftris . Quidquid etiam in {e
cundo,{exto & vndecimo Elementorum de ductw & propor

“tionelinearum , arearum & folidorum traditur, poreftad

quantitates in genete fumptas conuerti. Exempli gratia =
prima fecundi fic conuerterur + {i fuerint duz quantitates,
quarum altera inquotlibet fegmenta fecerur; illud,quod ex
dudtu alterius in alteram fiet, zquum erit his,que ex ductu
quantitatis indiuifein vaumquodd; fegmentorum dinife
pariter acceptis producentur. Quod fic oftendam:fint dawe
quantitatesii indinifa & b ¢ d.feta in partes quotuis, vt pu-

‘tatres b ¢ d.& exa.in totd b ¢ d. proueniate. necnon exa.

in fingulas partes b c d. proueniant fingule f [g h. quantita~
tes. Dico tunc,quod e. zqualis eft ipfis fg h. fimul fumpris.-
Nam ex diffin, multiplicationis erite.ad bcd. ficura.ad

f g

bc'd‘.

L —

h

pofiram. Et fimiliter (icut a. ad pofitam;, fic f.ad b. fic g.
adc. fic lnad-d. lgitur per vndecimam quint, & con-
iunctam proportionem, totum f g h. ad totum b ¢ d. ficur
a.ad pofitam: fuitaatem ficura. ad pofitam,fic e. ad b cd.
‘ergo ficut e. ad bed. fic fgh. ad bcd. Quare per no-
nam quinti fgh. totum equaleeft ipfi e. quod erat de-
monftrandum, Ex qua demonfirabuntur. relique propo-
fitiones fecundi fucc¢efliue, de quanttatbus in genere.
quemadmodum Campanus eafdem de numeris denron-
frranitin decima. fexta noni. - Quidquid denique decimus.

- Elementorum de linearam & arearnm {ymmetria & dutu

aut proportione ratiocinarur; poteft totd ad quodliber ge-
nus quantitatis conuerti. Exempli gratia,ilta propofitio, A
rationalibus longitudine cdmenfurabilib® rectis lineis fadti
redangulum ‘rationale cft. ad quantitates in genere fic cons
Lol .Bb 4  wertetur
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uertetur quantitatum rationalid produd rationale eft. q§

1

2. 3%
4. 6. 9
8.12.18..27

fic oftenditur. Quantitas rationalis a.multiplicans quantita
té rationalem b.facic c. Dico-tunc,quod c.quantitas rationa
lis eft.nam{; ex a.in fe flat d.& tunc per prima fecundi Ele-
"mentoks,ad quantitates redadti erinficara. adb.ficd, ad c.
fed a. ipfi b. commen(urabilis ¢t per hypothzlim:ergo & d.
ipfi c.commenfurabilis eff;per 10* decimi. Cumd; d. ratio-
nalis fit (quia quadratum. eftipfius a.)iam per diffin.&.c.ra~

tionalis.erit. Quod eft propofitd. Similiter procedere pore- -

rimus,reliquas decimi Element.propofitiones demonftran-
do. Etquod nona eiufdem libri de quadratis oftendir, pét.
etiam ad cubos & ad {ecund quadrata quantitatum refer-
ri.fic; A commenfurabilibus inuicem quantitatibus produ-
&a quadrarta, funtad inuicem. ficut quadrati numeri : &
produdti cubi,ficut cubi numeti: & produ&a fecunda qua-
drara,ficut fecundi numeri quadrati. Contra, & quantitates:
tam;quarii.quadrata {untadinuicem, ficut numeri quadra~
ti, quim, quarum;cubi funtadinuicem; ficut numeri Cu-
bi :-quim{; quarum fecunda quadrata funt ad inuicem, fi--
cut fecundiquadrati ; funt & adinuicem omnino commen-
furabiles. Quod haud difficilius oftenditur, quim nona ipfa.

£6.2.4.36.. 5 4..8 1. quoad quadrata. Hoc, {cilicet fuppofito &cante demonftra~-

to, quod ficur inger.duos quadraros.numeros femper.inters-
iacet vnus numerus: medius proportionalis +-ita: inter: cu--
bos.interiacent duo medij proportionales: & inter fecundos:
quadiatos tres medij proportionales. Ab incommenf{urabi--
libus.verdinuicém: quantitatibus fa&t quadiatanon. funt:
ad inuicem;ficut quadrati numeri; neqs cubi,ficurcubinu--
meri : nec {écunda quadiata ficut fecundi quadrati numeri..
Contrd, & quantitates; tam:quaram.qaadrata non funtad
inuiccm-,ﬁ.'curquadi-ati'num_cri; quimquarum cubind funt:
inuicem; ficut cubi numeri,quimgue quarum {ecunda qua--
drata non{untinuicem;ficut fecidi quadrati numeri; {unt:
intus {eincdmenfirabiles.. quz duz proportones {equun~
turex pramifis i deftructione contrariorum.. . Quo fie, vt
quot lingarumirrationalinm: {pecies tragtantur in decimo
Elementorii;totid€ eiu(d€ nominis, &earundé proprieratd
fpeciei inuenidtar tnter quantitates ingenere fumptas. Ita,
inqui,vtinomni qgmnritate.vnius:g¢ncx:is:cxi&ant oés tales
rationalium {pecies.. Perhancigicur propo fitionem omnis
geometrica fpecalatio redigitur ad nu.mc.rariani) praxim.
: : ROP O«
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Prorostrio 2%

Omnis quantitatum additio , fubtrafiio , multiplicatio , few:

dinifio, vel vadicum extraétio, fit per eos numeros, a quibus ip-
[e quantitates fignificantur .
quos dug vel quotlibet quantitates fingulos {ingulz figni-
ficantur, aggregatum eft numerus fignificans talium quan-
titatum aggregatum. Et numeroruin, per-quos.due quanti-

- tates inequales fignificantur exceflus, eft numerus fignificis

(=4

ipfard quantitati:exceffum Irem numeroram, per quos dug,

quantitates fignificantur, prodactus;eft numerus, fignificans

~ earii quantitati produ&am. Adhuc divifo numsroin nu-
meri, pronenit fewelicitur numerus gnificans quantitatem:
prouenientem ex diuitione quantitatis llius ndi in quanti-

taté hui®.Demi ois radix quadrati, vel cubi numeti eft nu-
meérus fignificans quantitaté,que radix et quantitatis qua=
dratee:vel cubice per ipfam quadratd vel cubd fignificate..
AR PROP OS.LTI O 3%, C

:

quarum. denominatores b d ponantur equales :: nume-

ratores autem finta c. Aio,quod quantitas a:biad'quantita--
tem ¢ d.eft, ficata. ad.c.Nam ratio.quantitatis a-b.adquan--

titatem.c di componitur ex.rationeipfins-ab..ad politam,
& ex ratione pofite adipfam cd. Numeriaat-a.ad numerd

¢ ratio.componitur ex ratione numeri a.. ad numerum b.&.

ex ratione numeri.b.vel d. (funt enim @quales pér hyppote-

fim) ad numerum:c. Sed per.diffi.terminord;quantitas a b..

ad pofitam;eft ficur numerusa:ad. numeri b..quantitas afe
pofitaad quititar€c d.ficut numerus d.ad'numerd clgitur

pet zqui proportioné erit quantitasa b. ad/quantitaté cd..

ficut numeras a: ad numera c. Quod erat:demonttrandum..
"PRoOPOSLTLO 4%. ’ '

Quantitates’,.quarum: nimer atores funt aquales , funt ad’

tnmicem [icut- denominatores’,, ordine commutaro. Sunto, fi-
cut in premiff, quantitatesab.. cd. in. quibus: ponantur
zquales ipfinumeratoresa c.. Aio tunc, g quantitas:ab.ad
quititaté cd. eft ficurnumerus d.ad numerd b. Fiat enim
ex a.in d. numerus e.&ex b.inc.fiat fiex b.verd in d. proue-
niat g. eritque, per primi fexti,ficuta. a’d’b'. fic e. ar_l g.vtin
prima propefitione hui® oﬁédi}n?:. qtm’re, ficutin chfi ‘
pibus patuit,quititas eg.¢qualis erit ipfia b, Trem cx‘ll'tt‘ﬁ;nju“"
o : iter,,

Hoc eflt, numerorum, per

- Quantitates; quarum-denominaroves funt equales,fint: adin--
uicens-, ficut mumeratores. Sint duz: quantitates: ab. c d..

nitio=-
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9 L ARITEHMETICORVM
denominator:quiquidem in quantitatibus ad pofitam mul
tiplicibus femper eft vnitas, integritatem polite ac non
dinifz fignificis. Item notandum tam in praefenti,quim in
precedenti propofitione;qudd-quantitates,qua ad pofitam
multiplices funt , & infuper particulares , aut fuperficien=
tes redigenda {unt ad partes, ita vt fingule binis fignificen-
tur numeris , atque modus demonftrandilocum habeat. -
COROLLARIVM.
‘Hinc -conflabit, propofitis duabus quantitatibus,vtra
(it maior.
~ ProrostTio 8, '
Duabus quititatibus propofitis,alteri in alterimultiplicare.
Si propofitz quantitates fingulis fignentur numeris : tunc
_numeri fignificantes ipfas quantitates multiplicentur alter
in alterum : Nam productum, per fecundam hujus, erit
numerus fignificans quantitatem ex propofitarum quatita--
td multiplicatione productam. Siair quatitates,qua mul
tiplicande proponuntur, fingule binis fignificentur nume-

it TR risstunc fintipfea b. c d.quard quidénumerarores finta c.
— .5 b : : . : i
. denominatores verd b-d.Et:ducatur numerus a. in numer

" c.& proueniateJté ducaturnumerusb.innumer: d.& pro-
ueniat £ Eritd; quantitas ef.cuius num erator e.denomina-
tor f.produétum ex multiplicatione quantitatis ablin quan
tiraté ¢ d. N4, perquintdthuiusiibri;ratio quantitatis ¢ fad

~quatitaté ¢ dicoponitur ~x rationib® numeri e.ad numerd c.
& numeri d.ad numeri f.Ratioalivquatitatis a b. ad pofitd
coponit exratione num efi a.ad vnitaté, & ex ratione vhita=-
us 2d numerd b, Sed p diffi.multiplicatienisnumerord, fi-

. cuta. numerusad vnitaté; ficnumerus e;adnumerum c. &
ficut vnitasadimmer b.ficnumerus:d.ad numer dfIgitur,
per-¢qui proportiongquarntitas cf.ad quantitatéc d. ficat

_quantitas 2 b.multiplicansad pofitaiQuare;per diffi.multi-
plicationis, quantitasef. eft ‘pradictum proueniens ex du-
&u quantitatis 2 b.multiplicitisin quantitat€ c d.mulripli
cath, quod quarebarur, Quod fialtera'propofitard quanti-

-tatii duobus fignetur numeris;reliqua vero vno: tunchuic
fuppled’® eft, vrin premiflis fadi éypumerator,hoc eft,vii
tas:Et fiquanttarialteravel amba fincmultiplices ad, po
fitam ,'& ‘infuper fuperparticulares, vel {vperpartientes ;
‘tunc rediganturad partes, ita vt {fingule binis connotate
numetis, taad praxim, § ad demonflrationé accémodérur,

Proro-

LIBRI PREML;—PARS 1L .93
i PrRorPOSLTLO 9%.u ST
> Duabus quantitatibus propofitis y alteram in alteram partiri.
Si propofite quantitates fingulis fignificentur numeris, tiic
jjdem numeri quaritaté ex diuifione vnius in alteram, pro-
uenicntéexprimerent,ita quidem, vt numerus dinifus fit nu
merator & dinidés denominator. Ni ficut {ehabet dinidés
quantitas ad dinifam, fic fe habetpofiraad quantitatem ex
digifione prouenienté. Ve fi firdinidenda quantitas a,diui-
dens vero b, iam dico tuncy quod quantitas & b. eft quanti-
tas, que¢ prouenit ex dinifioneipfius a. in ipfam bs Nam: pex
4% huius, ficut et numerus bad vnitatem,fic et quantitas a.
ad quantititem ab. quandoquidem earam .numeratores
fintzquales , quia.fvirobique eft numerus a. & denomina-
tor quantitatis a. fit vaitas : denominator vero quantitatis
ab.fivipfe b. Ergo ficut quantitas b. fcilicet diuidens ad pe
fitam (quee per vaitatem fignificatur) fic quantitas a.fcilicet
diunifa ad quantitatem a b.prouenienté.Quamobré,per diff.
diuifionis; ex-dinifione quantitatis 2.in quantitatem b.pro-
uenit quititas a b. quod fuit demo nlrandum.Quod fi qui-
titates,quarum altera in alteram diuidenda eft,{ingule binis
denotentur numeris : tunc ipfeab.c d.quard numeratores
a ¢ denominatores b d.ita vripfa a b. fic dividéda inipfam
¢ d. Ducatur d, in 2. & proueniat e. Item c.in b. & proue-
niatf. eritque quantitas e f. cuius numerator €. ac denomi-
natot f.ea,que prouenit ex diuifione ipfius a b.in ipfam ¢ d.
Quoniam,per quintam huius, quantitatis a b. ad quantita~
tem e f.ratio,componitur ex ratione numeri a.ad numerd e.
& ex ratione numeri £ ad numeram b. Ac per diffin.multi-

plicationis in feptimo Elementorum, ficura. numerusad
ipfum €. {ic vnitas ad d. Acficut £ numerus ad ipfum b. fic
c.ad vnitaté Bt ratio quititatis ¢ d.ad pofitam so. ponitut
ex ratione aumeri c. ad vnitatemsy, & «ex ratione vnitatis ad
numeri d. Propterea, per ®qui proportioné,ratio quaitira-
tis a bodinife, ad quantitatem ¢ f'.,proucnienté,erit,ﬁcut ra=
tio ¢ di diutdenus ad pofitam. Ergo, per diffin.divifionis , ex
diuifione quantitatis a b.in'quantitatem ed. prouenit qui-
titas e f.quod eft propofirum.  Quod fi propofitarum
quantitatum. altera voo-tintlim fignificetur numero , tunc
fupplendus eftei denominator per vaitatem: vrin premif-
{is faciendum precepimus . Etfi quantitatum altera vel
yeraque fint mulciplices ad politam, aut {uper par.ticul{arcs,.
I S Cu.
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vel fecindum quadratum tantdim cognitum offertur, tune

capien dum. eft fimiliter quadratum, vel cubus;vel {fecidum:

quadratam quantitatis per,{e cognite,8 deinde quadratum
in quadratum,fine cubus,in cubum,fiue {ecundum quadra
wim' in fecundum-gquadrarimuoltiplicandum eft. & fic de-

inceps pro tertijs,aut-quotiefcung; quadratis.Sic & dema.

ftratio dudd memorata procedet, & propofitii abfoluetur.

:  COROLLARIVM.

oo ¢ Vnde manifeftum eft, quod ex ductwquadratorum , fine
‘! v cuborums fiue fecundornm quadratorum;aut fequentinm;
L. femperproducitur quadratum, fiue cubus, fine quadratus
 fecundus producti ex multiplicatione :radicum’, quaram’

quadrata, feu cubi, feu fecunda, vel fequentia quadrata.

Quz omnia,ficutiam demonftrata funt,ita per Arithmeti-

cam praxim, tam in quantitabus rationalibus ,'quim po-

tentia, fiue cubo,tantum ratignalibus,fiue medialibus, fiue

duorum pluriumve nominum; fupputando cofnprobitur;

quemadmodum in-Arithmericis quaftionibus perexempla

tradidimus. Lo e e s g

= ProrosiTro 12%: SR S
Duabus quantitatibus propofitis.,.quarum quadrata . tantins

wel cabi tantim , vel fecunda-quadrata tantim: cognita [up
ponmatur s alteram in-alteram partiri « Quoniam , per difs
finitionem ;- quando. multiplicaniturinuicem duz quant

Thatess. produ&um:ad'multiplicamm'cﬂ:, ﬁcm'mu]riplicé‘n’s
ad pofitam: Iam fi multiplicans nunc fit dinidens,ac prodi‘i
Gum fit dinifum, erit multiplicata, quotiens. Quandoquis
dem, per diffin.diuifa quantitas ad quotientem &ft, ficut di=
nidens ad pofitum . Iraque diuifo producto in multiplican-
1 tem,fem per ex dinifione prouenit multiplicans/Quod cum

& _‘_3_’__ ita fit,abfoluemus problema;per defcri prionem penitusyac

~ 2 3. {uppofitionem pracedentis .propofitionis. Sint igitur; ficut

¢ e d inpremifla,propofitg quantitates. a b.quard-quadratacd.
2% o produétum autem e. & ipfarum ¢ d. productum £ Cften-
o f fum eftergo,quod £. eft quadratum ipfius e. qudd fcilicet i
..ﬁiz —— o firexdudtu c.in d.Jgiturexdivifione ipfias fin ipfam c.pro

K .11@1;1:'; i?(a dﬂ.. quod eﬂ:qqadmtum::igﬁ‘m.:x-b;'_E‘mu@ien't'rs

ez diuifione ipfins e.in ipfam:a: - Sivigiturj éxempli gra-

"1296 tiay dividenda quanritas & diuidens'éutémﬂ‘zi.?&’offgmx‘it’ur

harum quadrata tantim:,.{cilicer £ quadratum’ dividendz

.e.atque ¢, quadratum dividentis a. dividam ipfam fin ip-
famec,

LIBRT PRIM-I—EARS Il Q7
fam ¢. & prouenietb d.quadratum{ciliceripfius b, quotientis:
quoniam {cilicevex dinitione produiin’ multiplicantem, pro-
venit multiplicata.  Item quoniam - ex muleiplicatione ipfa-

rum gh. quz funt fecunida quadrata ipfarus a b. preducirur k. a2 b
fecundum quadratam ipfivs e. produdti exipfisab. iam fimili- =5~ =

ter fi prodinidenda quantitate e. offeraturfecundum eius qua- ‘ 3 d
dratum £& prodividentea.proponatur fecundum eius quadras —— £_°.
tum g: tunc diuidam ipfam k. inipfam g. & prouepit h.fecun-- 4 6 9
dum quadratum ipfius b.quorientis: Nam ex dinifione produdti £ m
in multiplicantem, profilic multiplicara. Demtm; quoniam . : 36 a7

ex multiphcatione cuborum: lm. qui f{cilicet funt cubi iplarum © . =

ab. producitur n. cubus ipfius e. produdti Erimam‘j : non.aliter, p-

fi pro quantitatce. partienda detur eius cubus. n. & pro diuifio- e
ne a.ponatureius cubus L tunc pardar cubum ipfum n. inipfum Exvembla

L.-& prouenict micubus ipfius’b.quotientis.Namque produdbum - .7 __f_  vaitae
in multiplicantem divifum , exhiber multiplicatam. Nec fecus - . ___;  Rad.
faciendum proertijs, ac {equentibus quadratis; quoufque pro- . ~3 § 0O
ceflerit curiofitas .  Quod fi dinifor, aut dividendus numerus 73

ita offerantur, vt alter per{e notus fit, alrerius verd tantum po-

‘ 8—2y—216 oy

tentia vel culbus vel fecundum quadratum cognitum propona- ¢ 6—~81—129601:

tur: tunc par dignitas capiendaeft numeri per fecogniti , vt fci-
licet, vel quadratum in quadratum , vel cabum incubum, vel -
fecundum quadratum, in fecundum quadeatum , vel dignitatem -
quamuis in parem dignitatem partiaris : lout in multiplicatione
faGum eft. Sicenim & demonfiratio dudum explicatalocum ha- .
bet, & quaftio finem. : ' ‘ :
R COROLLARIVM . :
“Ex quibusmanifeftum efl, quod ex dinifione-quadrati, inqua-
dratum, fine cubi in cubum, fruefecundi quadrati in fecundum
qiradratum , femper prouenit quadratus,feu cubus,feu fecundus -
quadrarus illius quotien tis,quod ex 'c?iu'i'ﬁoncmdicis in radicem, -
quirum {unr quadrara, vel cubi, vel fecunda quadrara,prouenie-

- bat. Quod corollarium fequitur fimiliter ex precedentis corol«
lazio, ficur propofitio cx propofitione nafcebatur; peripfas mul-,
’ftipl‘icdti'onis-:&-diui‘ﬁoms diffiniriones. > . ¢ i

ProposrTio 13, - v

c

To 3o

~boris

d

“Tropofitarumdunam quantit.itum per.potentias cognitas,aut per
eitbos tanthm datos, congeriem, ant excefsum vestigare .. Sunro -
duz quantirates ab. quarum quadrara ¢ d. cognita fint.Volo ca-
rim congericm prenunciare, Per vndecimam huius , maldpli-
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vhlum e £ Sumvoigitur aggregatum ipfarem ¢ df gico.enim”
qucd tale aggregatumeeli quadratum. congericiquadite. Nan per |
< fecundi Elemcntorums,aggregatum ex duck us quadeatis., du=;
picd; produdt radici,quarum {unt quadrara;conficiunt quadra.
tems copgeried tadicum. - Leem funto dur quantitates a biquarun .
miaior b. & earum quadrata fint .cd. Volo fubtrehercipfama,ab
iplabs Terd 14 buius, multiplico auin bapereard potentias cd.&,
proueniat e, Fuius duplumifit £-quod fuktrahoad aguregato ip-

7 farum od. & refiduum fit g Diice igituryquid g. eftquaaratum |

ews quantitatisy qua relinquirus poft. {ubtradticncm ipfins a,ab

ipfa b.Nam per 7* fecundi Elementorum, quadratun quatitaris, -
3 qua fitfubtradlio,vad cumq uadrato {ubtraéle, fumprum zqua .
le eft giadrato refidui vni cum duplocius,quod fit d totain fub-

rradton. Quam o rem,fi tale duplum fubrrabatur abaggregata.,
quadratorum totius & fubmadiz Muperelt quadratum refidui. ;
Vbi notandum eft;quod quando.duz quantitares propofite {unt :

~inuicem:commenfurabiles, tmac,quoniam i ple {unt ciufdem {pe-
 ciei : & earnm tarh-congeries, quim conceflus eft & eiufdemi{pe-
" ciel quantitas.Exemphv gratia:ﬁue propohrac quantitates fint po=

tentia tantiun rationales inuicem cominenfurabiles:tnnc earnm
tans congeries, qui.-m'-dlﬂ'cfczntiircnit quAntitas vnils nOMminis po--
tentia tantdnr raticnalis » $iautem propolita: quantitates fin~ :
gula fint vnius {peciei binomia +.8. perinde commenfurabiles: -
tuncearuny fam congeries; quiam-diffcrentia ‘crit eiufdem {pe-
ciei binomiom + Et fimiliter de reliquis irrationalium {peciebus
dicendum : Qua omnia & in decimo Elementorum demon-
ftrantur, & calculo pracdtico comprobantur. Sed reguls in hac
propofiioneafignate quantitatibus potentis raticnalibus tane
tim wfu veniunc: non & ijs, quarum cubi tantin, auc gua~
rum {ecunda quadrara antim cognita.offeruntur. . Sedpro .
vniuerfis quantitatibus , tam potentia tantdim , quam cubo tan-
tim -, quam§ue fecundo quadrato vel quotacunque poten~
tia tantom cognitis , dabimus hic vonicam & aurcam ~1‘&:§;UI‘A m,’
quam hic fimul wademus. & demonfirabimus. Sit a, magnis -

. tudo pofita, gra denomwinatur ab ynitate, b.c. due magnita- |

nes datz. Sit d. quadratum ipfius b. 8e. quadratum iplius

Celtéfeukus ex b.& c.cubus ex ¢ Erouncfi fecetur ¢ in by & pro-
o .

ucniath.Item c.in du& proucniat kltem gin £ propen atlerit,
jom ficnra bd. & ficutipfo acegiita & ipfle a b kioper diffini-
tionem quadratorum, & cuborum , & per difinitionem dinifio=
nis continud proportionales. Quare per diffiniticnem h. radix k,
RIS I - quadratum

!
i
!

i1 - N \J . .
- lim aggregarequantitates b c.per earum quadrata de.vél |

sidhin n.& proueniat p
~uquod p.erit quadratum totins b quoddy qieric cub fsiefufdel

buml.duco in fieubdipftusbufnbuahender& progente tgicubus?

A BRT BT PAR 1 P *gq
qm&mtum & l.cubns talis cadiz econt. Quibus colideradis, i ve-

341 e a

rum c.qbq:s fgiponants 1.ﬁqm‘3§n} aggregaruin iplarum i-h.& fa

~.ciam p.quadeatdiplias m. &einldem m.cubuat'o, Mok ducam -+ — =773
. h

en duéifl in 0.& proutniat g Aid tiig, 4
4

1
~bc.rotius. Etfic habeo i per quadratos , p‘cr'cubo"s~’cz;':w'rn_m‘a.-tﬁ",f :

-dpfarit b ¢. Hoc efbhabeo 3 quadrard, § cubi talis ;z'g-’qf? fqr’m ifrg 1 o
“aliterin notitii non venit. . Atqyita deinceps fiet perfecunda & g - :
squotactng; quadiaras Quod ficoftédituriCa, perdifi.dinifionds.. . 7 - P
-frt ficat e.adb.fic h.ada.erit confundbuny roruni ¢ b.adripi i b.
Aficurtotihasad ipfom ahoceft, wbi ad i plirmt befienemiada.

-Quare per £* fexti Buclid.qd fivex ain b c.hoc eftyipfium aggres =~ - T Lag
tgatiib cequaleerited, quod firexb.in . Itags citex: b.in-m.hec - -
-eft,ex radicé inradicem producaturtot@b.c. ia,per corollari va

decine huius,exd.inv 0 hoe eftyex quadraro in quadiatii prodice -1
turquadratd totids’b c.qd fait p.& exfin cthovelt,ex cubo in ca @

tbum, producetur cubus totius b c.quii fuit ¢ quod erar dénrons Ir
frandwin. Evfimiliter perieadé omninos idipfuny oftédeturde (e b ¢ h m
cundis quadravis,cetetifq; digniratibus maghitadingm .- G@ed |- ‘l l l
{i velim fubtrahere quantitatem: b. de'tota b e: per qxzadvfrara;céL R L *
rum d. & p. tunc dividiquadrar@ipfius b ¢ {cilicet ifpfa—m?v p. pet d e kr n

quadreatd ipGush.feilicerper ipfam d,Er proueniet ei-ia démon - .
firatis;ipfa n, copusmadix quadratareltm A qua fibriahoa.viivd |47 |36 l‘) |
rerm:& fuperérivh.cuins quadrar iy Eiticeripliva k.duce i d. qm ‘

dratii{cilicer ipfins bifubrrahendwn & proneniet s gyl k

'UOH’&XCILﬁ ;’, g

drartit rpfius ciqua firpereft poftfubrraction&iplins ba wiabeic| |, .
per quadrata fubrradte &eius, & quafit {ub r:xv'ani‘cio,hf::b@o*_qu:tdi'i? 8- 216" |27 [o#

tam reliéke. Eadem quoqs fuberactio fier per.cubos quantiratuny
feilicet per £.&q.fici Dimidd cubdiplinsb erfuilicer qx a cubuy
iplius-b.feilicct L8 prowenievex demonfbuatisiplao, cains cadiyy P @
cubica ot m. Dequa:thinuo . vaitard & relinquertis b ciius cu? : :

iplius c.rélidte poft didtam ac propofitaim fubtmctioncm: Br pér* :
eandem-idipfam in fecundis. quadratis: cereris C'iucidci-nceps% et 64
niet.Que quidem regula,quoniam communis-eft vninerfisin-in-
finitum-quantitatum dignitatibus,d nemine Kadtenus anitmaduer "
{1, & derodnlirata, merita aurea foitappellandac. = oL
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100 ;¢ CARITHMETICORVYM
e Prorostrro c14% oo
Daas propofitas quantitates potentic tansim sivel cubo tantim,

¢ 8 wel fecundo quadrato tantim ratibnales inuicen commmenfiradiles in. i : . e VR i
‘de 2. uicem comiungere : velalter am ab alterafubtrabere s . Qaoniam ] Ex quibus manifzfum ¢, haafmodi duarum quantitatum
Co R ‘ ’ ( - j tam aggregatum,quim differentia,{femper eft quantitas vaius ne-

_duz quantitates, comma:nfurabiles inuicem fupponuntur, crant

- : ficut numerus ad numerum : finrergo ficur numeras aad nume -
£ 3. § b-rumb. quaram maiorb.& horum numerorumaggregatum fitc, ‘
e 9. 25 f differentia verd d.[e€ ipforum.a biquadratifincef. cudi g h. qua-
. 27 125. k dratifecundik k. Quantitates autem propofita, i potenca tanti
i ‘81, 625. L fint rationales, fint carum potentiz feu quadrata m n.Si autem

minis & veriqueipfarum commenfurabilis.
. RorosiTIoO i,

Duarwm quantizatum plurinm nowinum , ageregatum , aut diffe
ventiam vefligare o, Quando nomina quantitatum funt ad ‘nuis
cem incomenfurabilia ; tunc congregatio haud alirer fier: pot=fk
quam aggregatis membris per aduerbium Plus:nec etiam dfa ali-

4.0‘96. 6.

' ¥. 118u024.810
% . 8. 16, 32 1ym hoc eftficut quadrata fingularum quandtatwm rx.ad gua-

cubo tantlim rationales , earum- cubi fintp ¢, fi tandem quadra-

to fecundo ratienales , earum guadrata fecundafint vl [ple-an-
tem gpantitates fint t x.&quoniam tx. funtadinuicem ficut nu-

§0. n meti a b.ad inuicemsaecelfe eft, ve & m n.ipfise £ & ipfip q. ipfis
2 50.q gh. nccnon ipliell iplisk L. fint proportioniles. Qusniam,{ci-
5. 162 Y250, { licerquantititum proportionalinm ; tam quadrata adinuicenm,

.quim cubi adinuicein:, & quam {ecunda quadrara ad innicem &
deinde pares dignitates emper proportionales funt; propterea vi
delicet,qudd quadrata duplicantcubitripliciie, guadrara fecun
ida quadruplicant; & fic deinceps pro portionem radicum. Hinc
ffcg_u:itu:,q:.loniam pcr’coniun Gam, & enerfam propprtibnem,,ﬁ-
" cut eftc. numerasad dnumerumyaggregatum {cilicer a’b.ad co-
ub- im differentiam, fic eftaggregatuny quantitatnim t x.: ad earuns

¥ : . . Py - : . *
B 2 Qifferengiqm : Idcirco & taliam aggregatorum quadiata, ralium

 differepsinm quadratis,& cubi cubis, & {ecira.quadrata fecundis
- quadratis proportionalia crunt &:deinceps. fequentia:Vde ficus
2 oft m. numerds ad e.numernms five ficut n.nwmerus ad fnume--

dratosfingufosnumerornma buficerit quadrarum aggregati qui:
titatum: tx.ad quadratuny ipfius.c. nec non fic erit quadratume

differentiz quantitatum tx.ad quadrarum iplins d.idemque de

cubis,& de fecandis quadrads dicend .. Quonian igitur quan
titates £x, notz funtperiquadmta m o, tantumtunchcut eftm.

ad e: fic Gt y. numerasad quadrarem ipfas c.Item fic fic z. na- -

- merusad quadiarum ipfiusd. Nam ex iam demonftratis y. nu-
merus eritquadritum aggregatt iplaram tx. & z. namerus erit
quadrarum differentie ipfaram tx.Sicnotefcic per quad-ata tams
congerizs, quim cxceffus propofitarum quantitatan. Quoniam
autem quantitatesit x. cubo. tantum funtradonales: runc fimili=
ter queretur earamytam: congeries., quam exceflas per cubos;

Sidemum quadrato fecundo tanulim rationales ; tunc talis con

gerics & exceflus pet fecunda quadrata notificabitur.
: Corox-

ter proferri,quim per aduerbid Minus:ficut oftendic Euclid=s in
decimo, tam de binomijs,quim de refiduis. Vbi verd fuerint duo
nomina inuicem comenfurabilia: tunc ea,per precedentem, con-
iunéta conflant vnam quantitatem, & ideo redigenda funtad vni
nomen in additione. (lugd {i minor } maiori {ub trahamr,ﬁlper-
elt quantiras vnius nominis, in {fubtratione. Semper igitur duo
nomina, qu# in additicne, vel {fubtradione ad vaum redigi pof-
funt,redigenda funt, vt quam pauciflimis nominibus fine aggre-
gatum,fiue differentiam proferamus. Etin additione hoc {em-
perattédendd, qudd nomina per Plus geminata, Plus conficiunts:
Per Minus verd notata,Minus. tantum,inquam,Plus,{eu tantum
Minus,quanti coniun&a conflant. Qudd i nominum alterd per
Flus,alterﬁ per min® notetur, tunc eord excellus adijciendus,aut

ubrtrahendus erit flumme:adijciendus quidZ,qf nomen per plus
notatii,maius eft;{ubtrahendus verd, cum maius eft reliquum no
men. Vnde i nomina contrarijs titulis infignita,fuerintzqualia,
tunc nihil conflant:nam quod inde adijcitur’, hinc {ubtrahirur,
& ita fumma intaéta permictetur.  Infubrrattione verd,{i no-
minum verunque per plus notetur, {fupererit differentia nomini

- per plus qdé notanda, cum illud nomen 4 quo fit fubtradtio mai®

eft:per Minus vero infcribenda, cum fubtrahendd nomen maius
eft.Quando aiit nomina zqualia,nil reftat. Quod fiambo nomi-
na per minus notata fint , imiliter fupererit exceflus nominum;
verdm per Plus norandus,cum maius nominum erat fubtrahen-
dum:per minus auté infcribendus,quando reliquum nomen ma -
ius fuerit. Nam @qualitas eorum rurfom nihil refiduat.Demum,
fi nominum alterum per Plus, alterum per Minus infcribatur :
tiic eorum aggregatum pro relicto {ubtra&tionis {ub{cribendd efk

D - .y -
cum aduerbio Plus, vel Minus,cum quo {cilicet notabaturnomé,

- aquo fic fubtrad&tio. Quz pracepra ita funtin triuialibus {cholis

trita , & per conceptum animi cognita , videmonftrations non

egeant. Igitur ad reliqua tranfeundum.
Cec 3 Pro-
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ProrostTto 16% :
. Ouantitatem vnins nominis' in quantitaten: ducrum: ant _pluriumf
womimum multiplicare . Quantitas vnius pominis fita. binomi-
nis autem quantitas b ¢ fub duobus nominibus b. & c. prolata.
Oporter multiplicarea.in b.c. Multiplicoper vnd_?eqnmm huiusy
quantitatem a.innomenb. & fiatd. Item multiplico', per can-
dem, a.in nomen c.& fiat e.Dico igitur,qudd quantitas conflata
ex nominibus d e.cft productum: quod fit ex multiplicationei phi*
a.inipfam b c. Nam, per fecundi Elementorum printanr, qua
fiiit ex ducu vnius quantitatis in parte propofite quantitatis pa-
' riter accepta conficiunt illud , quod fit ex dicta quantitate in to-
tam propofitam. Itaque de. produdtum eft ex multiplicatione:
ipfius a.iniplam b ¢ fadum:quod quarebatur.

I0%

E

o!n‘
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Verdim in-multiplicationibus binomiorum acrefiduorum, hoc:
eft prenotandunm, quod i nomina multplicanda in(cribzg'ntug'
per Plusaut per Minus vicague; tu ncprodudtum ex corum mul«

b; tiplicationefadtum infcribendumierit per plus.: fi vero alterum
k' nominum per Plus,alrerum per Minus notetur; produtum per’
minusnotandum: erit; Quod ita: ellé, breui demonftratione ar--
guemus.. Sunto dua refidus , voum,ab. b c Alterum dec e fer
ctimeenim refidua ipfa fint quantinatesa ¢ d £ quereftant per abe
{&ifionem minorum nominum ¥ maioribus , illnd fic pronuntias
tur-ab: minus: b ¢: hoceft, quod.fupereft,, (wbrralta quantirate
1B caquantitatea bualiter-enimexprimi non:potefi;cum: fit quan-
. titas irratiomalis , per abfcifionemn quantitatis; 3 quantitate fibi
incommenfurabili fidam reli@a : & Gmiliter alterum: fic' pro~
= fertur de;minusd £ hoceft, quod relingnitur , dempta quan--
titate e £, a quantitate d'e. illud inquam; refiduum eft quantitas:

h Q. P
de:) 1 bcdfiplus
Lbic. df plus.

' bci ¢ £, Min®—. nominum, ex:quorum abfcifionegenerantur, hoc eft; quorum
exceffis {unt; proferri nequeant siam i alrerunyin alterumrmaul=,
tiplicandum erit ;. talis. multiplicatio non: nifi per nominum:

ebea de. Min® ¥ muliiplicarionenfieri poterit.. Si igitur refidunma b b ¢ mul-,
de) tiplicandum: eftin refiduum d'e.c E‘nonfali'rf):'multip]icatio fie-;
be "loc; ef. Min? —1i poteft;, quim:multiplicando hac nomina finguia inilla fingu-.
T fa.2; vade fiet: quadiuplex: multiplicatio,. prima fcilic:,{- asb. im

' e.Se-

pcrrﬁ"mil'em: abf¢ifionem remancns. Quez cumealiter, quam per

ac. ef Minustac: ficurdiGum:eft, relicta. Hoc autcmsrcﬁdhmngqﬂanﬁ‘ms*d f.

.
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de. Secunda ab.in ef. Tertia d e.in b c. Quarta b c.inc£ Ha-
fum prima , per primam {ecundi Elementorum Euclidis , con-
ginet.quatnor muldplicationes fe ipfam integrantes ,{ciliceta c.
indf acinef. bc.indf. be. in ef. Secunda continer duas
muluplicationes {eipfam perficientes, {cilicer a c.inef. & b,
in ef. Tertiairem duas, ex quibus ccmponitur, {cilicer bec. in

bc
ef

df. bec.in ef. ‘Quoniam, fcilicet produdta partium integranc -

produ@um integrorum . ‘Quartavero vnica «ft, fcilicer bc.in

¢ £..quoniam fir ex nominibus indinifis : & cum predidtis ofte:

pofita facit noucm muldislicationes. Produdtum antem quefi-
tum eft ,quod firex multiplicationea c.in d £Quod haberi now
potett, nifi paradis diétis quatuor multiplicationibus,quee con-
tinent nouem du&us. Ex quitus confuendum fir folum illud
quod fitex a ¢. in d f. necefle eftcztera oo produa «fle abij-
cienda 2 quod fierinon potelt nift dimidium ecrum noterur per
plus, ac reliquum dimidium per minus jatque ita altrum alre-
1o repenfante , fomma qugfica , qua fitex ac. indf feruentor
inraéla. Sed ex diclis czteris o&o produdtis,uia prima mujupli-
cationis , {cilicetque fluntex ac.incfexbe.indf & exbein
¢ f infcribidebent per aduerbinm Plus, quoniam funmt mem-
bra prime multiplicationis , qua firex neminibus ab. d e per
idem aduerbium notatis, Duo autem produdia {eciide mulfripli-

€ationis,ex a c.in e f. &b c. in ¢ fnotanda per aduerbium Minnss -

quoniam funt membra fecundz muldplicatonibus, que fir ex
nominibus a b. e f.quorum alterum per aduerbium Minus inferi
bitur. Duo quoque fgmdn&a tertice multiplicationis, ex bc,in
Af. & ex be. in ef fimiliterper aducrbium Minus notata intel-
higuntur , quoniam tertia muldplicatio quorum membra {unt

conftat ex nominibus , d e. b c. guorumalterum perminus nos

fatur, OQauom igitur produdtum, quod firex b c. ine f nomi-
nibus infcriptis-per minus ; necelle elt,ve infcribatur per Plus:
atqueita flant quatuor produtta infcripta per Plus, & toridem
produéta paria inferipta per Minus : & perinde tantum his mi-
nuentibus, quantum illa fuperaddunt, Su mmaquelita, qua fic
‘exac.in df intadta permancat. Conftatigitur, quod ex ducta
‘nominum peraduerbium,Minus , noratorum producitur guan=

titas per aduerbinm ,plus, notanda. Sed illud exemplum {atis

efle deber, quod plus m plus multiplicatum , fiue minus in mi<
nus , omnino producit plus : quemadmodum affirmario affir<

mationis affirmat , & negatio negationis affirmat fimiliter. Item

ficur affirmatio negationis, fiue negatio affirmationis negat : Ira
' Cc 4  fixe

boefPP==



=

Io ARITEMETICORVM .
fiue Plus in Minus; five Minus in Plas multiplicatum producie
Minus . Potes exemplificare regulam & comprobare demon-

firationem per numeros rationales , vt fic fingulz nouem multi-

plicationes diftinctz appareant : & facilius omnia intelligantur.

ProrosIiTio 17%

- Duas propofitas qudntifates, [ingulas duorum, aut plurium nomis,

nam, imuicem multiplicare_ . Proponatur binomium ab. ex duo-
bus nominibus 2. & b. multiplicandum in binominm cd.ex

duobus nominibus c.8d. compofitum : fineilla fint refidua fin-

gula binis nominibus exprefla, fiue alterum Binomium, & alte-
rum refiduum. Multiplicétar,per vadecimam,& per pracedens
tem , fingula vnius quantitatis nomina in {ingula alterius nomi-
na, hoccft, c. in a. & fiat edtem c.in b.& flat £Item d. in a.& fiat
g. Irem d.in b. & fiat h. feruatis tamen regulis circa infcriptio-
nes aduerbiorum, Plus, aut Minus, in precedenti propofitione
traditis. Nam quantitas compacta ex quatuor nominibus ¢ fgh.
feruatis aduerbiorum terminis,erir, per primam fecundi Elemen

torum , preductum ex multiplicatione totius a b.intotam cd.

quantitatem,proueniens. Illud quoque notando : fi nomina hu-
iufmodi‘'poflunt ad minorem multitndinem redigi , redigantur,
per 147 huius: quod fieri poteft inter quzliber bina innicem cg-
menfurabilia : Nam per corollarium diéte 14* talium binorum
nominum tam aggregatum, quam differentia facir quantitatem
vnius nominis. Non aliter trinomia,aut quadrinomia multiph-
cabuntun,fingula vnius quititatis nominain {ingula alterjus, peg
vndecimam huius,multiplicando : & deinde bina qu¢ ad vnum
nomen redigi poffunt,redigédo.Qu¢ omnia POFCl:iS Prgé‘tico.cng
plo experiri.Quod nos in queftionib” Azithmeticis abide fecim”

ProrositTiOo 187,

Propofitam quantitatem " duoruwn aut plurium nominym, in datan
Unius nowinis quantitatem partiri. Efto Binomium quoddam fi-
ue Refidnum a b.ex nominibus duobus a. & b. confeétum:quod
dividendum fit per quantitatem c. Dinidatur per duodecima hu

e jus,nemen a.in quantitatem c. & proueniat d.Jrem diuidatur no-

men b.in cadem ¢.& proucniat e.Jam ex multiplicationeipfius c.
in d. flar2.& ex muliplicatione ipfius c.in e.confurger b. Nam
diuifor in queu€iem multiplicatus producit divifum.Igitur, pex

‘ : puimam  ~

a

o -
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primam fecundi Elementorum, ex du@u c. in totam d e fit tota
ab. Etquoniam productum dinifum in multiplicantem, exibet -

multiplicatam : idcirco tota a b. quod eft produCum , diunifain

ipﬁml-é.mulriplicantem, exhibebit ipfamde. multiplicatam.lta-

que d e.eft quantitas quotiens ex diuifione propofita prouenicns.

Similiter fatiendum. eft, fi dinidenda quantitas fit winomium,
aut plurium nominum. Sed memento, ficutin an tepremifla per.

multiplicatione fecimus, ita & indiuifione animaducrtere nomi-

num infcriptiones : Nam nomen inferipti per aduerbium Plus, .

fi ‘dinidatur per nomen fimiliter infcriptam : quotiens divifio-

nis fimiliter infcriberur. Siautem diuidatur per nomen aduer-.
bio Minus infcriptum , quotiens diuifionis,per Minus infcribe-
wur. Quoniam fcilicet, tam Plus multiplicatum in Plus, quim,

Minus multiplicatum in Minus, producit Plus, vtin ante pra-
miffa oftendimus. Nomen autem infcriptum per aduerbium,
Minus, fidiuidatur per nomen fimiliter notatum, quotiens di-

uifionis per Plus infcribetur. ( quod non vfu venit, quia diuifor

waius nominis femper per plus notatur.) Siautern dividatur per

nomen notatum per Plus,quotiensin{cribetur per Minus. Quo-

niam fcilicet in multiplicatipnibus ram Plus in minus, quim Mi
nus in Plus multiplicatum, pro ducit Minus. Sicut enim diuifio-
nis demonftratio it per multiplicalionis demonftrarionem:ita &
diuifionis regulz & cautiones ex preceptis multiplicationis dei-

uantur,Que {unt etiam trivialibus Magiftris no tiffima, & in c_:iug '

ftionibus noftris Arithmeticis affatim per exempla traditz.
“ProrosItTtio 190 . .
Propofitam duorum ant plurium nominsm quantitatem,in datam

duorum nominum quantivarcm disidere . Efto quantitas 2. due-

rum, aut plurium nominum: hapc partiri. jubemur per bino-

mium b ¢. cuius nomina funtb ¢. Capiatur d e, Refiduum eo-

rundem nominum,ex quibus coponitur b, hoc eft, ved.nomen,
ipfi b. nomini : & e. nomen ipfi c;nominizquale fir.Siautem

b c.diuifor fuerit Refiduum duorum nominum : tunc capiarur
d e.binomium corddem nominum: Deinde,per 17% pracedents,
multiplicetur quititas b c.in quantitatem d e. & proucniat qué-
titas f.qua exit quitiras vnius nominis, per 113 vel per 117° de-
cimi Encl. Nabincmium in funm refidud muldiplicatd producit
quititaté ratonalé.1i€ per v 7* premiflam multiplicetura.in d e
& proueniat gh. Erntg; per prima fexti Euclid.ficut b c.ad ipfam
a.ficquantitas f.ad iE{ém-g h, Dinidarur itaque, per pracedenté,
quantitas, gh.in ipfam fé.. groueniat k1. Dico Ait_aqucl, q;i(‘)d
» . , le

«
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k L.eft quanticas,que prouenit cx divifione ipfius a.in ipfamb €.
Nam ctim g h. dinidator in £ & proueniat k1. iam,per diffin. dis.
‘uifionis , erit , ficut g k.ad ipfam k 1. divifa fcilicerad quotien-
tem , fic f.dinidens ad pofitam. Et permutatim ficutgh.ad ipfam
f.fic & kl.ad pofitam. Vertim fuit g h.ad ipfam . conuetfim fi-
cut 2. ad ipfam b c. Ergo & a.ad ipfam b ficut k1. ad pofiram.
> Et parmuratim a. diuifz ad ipfam k L ficntb c. dividens ad pofi-
ram. Quare, per diffin. dinilionis, k1. quantites cft, qua proue-
- - pirex dinifionetpfus a. in i fam b c. qua vefliganda propone-
barur. Qudd fdwifor eflet trium nominum = operteret gemi-
nari multiplicationem,, vt Prcdu&um t2ndem ‘px-cm—niat Vo
gominis: & dividendam per cundem muiriphcatorem multpli-
gari: & deinde productum per productum dividendnm.

ProresiTiOo 20°

&

57 quantitas qualibet in duo fegmenta dividatur;id quod fitex:
etrolibet affum:pto fegmento in quadratum Lotins,aquum e his duo-

a ' b bus,jcilicet, qua fiunt ex vtraque feflicrnm in quadratum reliqua, &
‘ : ei quod fit ex quadrato offiempti fegmenti intotan, . Sit guantitas
per 4 fecundi qualibet, vtcunque in duo diuifa, fcilicetin a. & b. Dico, quod

id. quod fitex 2. in quadratum ab. zquum erichis , {cilicerei,
> qued fitex . 24 . :
- quod fit exa. in quadratum b. & e, quod fit ex b.in quadratum
Oob 2 ¢ique, quod fit ex quadrato a.in totam a b, Quod fic often-
(‘: i dam. Per quartam fecundi Euclidis, quadratum a b. eft zquale
Do 3b < T3 Qs b . -1 q . q . 2 2
2 b hiis , {cilicer quadrato b. & ei quod fitex a. in b, cidue quod- fit

= a : , i A
. exa. in ab. Ergo propter ¢quam virobique muitiplicationem,
quod fitex a.in quadratum a b.zqualeerit his , fcilicer ei , quod
fit ex a.in quadratuim b. cum ¢o, guodfitex a. in productum ex
a. in b, atque cum eo, quod fitexadn produdum exa. in totam
Titar ab. Sedid, qued fitex a.in productum exa.in b. zquum eft ei,

quod fit ex -quadrato ain b, Ilind autem,quod fitex a.in pro-
duGum ex 2.in totam ab. zquum eftei, quod fit ex quadras
to a.in totam ab. Sunt enim eadem folida , quandoquidem

mis fingulap 2

folidum.
2. ab.

smquun cft

it folidie 639 2 2 b tuma b. zquum erit his , fcilicetel, gnod fie ex a.in quadratum '

b. &¢i, quod fitex quadrato 2. in b. eiquequod fir ex quadta-

baaab oo inrotama b.Quod fuitdemonfirandum.

ProrosiTio 21*.,

Quodsft ppoficii
" Siquantitas q_mf‘libct in duo [egmenta fecetur : Cubus, quiex tofa;
aquum crit bis , [cilicet ducbus cubis felEionum , & triplo eins,quod

. ‘ _ fit

Yy (b0 fub rribus ij{dem lateribus. Igitur & id, quod fit ex a.in quadra-

- qualis erit his, {cilicet ei ,quodex ab.in quadratum ipfius a.
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fit ex guadrato vtrinfque in reliquanm,. Sit a b. quantitas; vieunq; w - :
in duo dinifa, {cilicetina. & in b. Dico, quod cubus totius a b.  per 4% fecundl
wequalis erit his , {cilicet cubo ipfius a. & cubo ipfius b. & triplo m ab—r.27.6. 52, b
cius , quod fit ex quadrato a.in b. necnom & triple eius, quod e Q@

firex quadratob. i 2. .Quod fic oftendam. Per quartam (ecundi o I
q 2. Quc m. Per quartam fecundi - ¢-a b aa

:Elementorum, quadratus totius a b. eft equum his, fcilicer qua= ey o 2 bbb
drato ipfius a. quadratoipfius b. & duplo cius, quod fivex a. in Hb °"d"% duplo"c'lf
b. Ergo,propter zquam virobique multiplicationeim,cubusa b. ‘

LipfPabab

&eiquodex ab.in quadcatum ipfius b. & duplo-eius , quod ex
a buin produétum ex a.in b. Sed per primam fecundi Elenrento-
rum, quod fit ex quadrato ipfius 2.in a b. zquum efthis; {cilicet
eis quod fitex quadrato ipfius a. ina. {Cilicet cubo ipfiusa. & el
qudd fitex quradratoipfiusa.in b. [lud auten , quod firex qua- Iem -
dirato ipfius b. in totam a b. zquum eff his, (ilicerei , quod fir Cub”b.& folidd b. b.3
ex quadrato ipfius b.in b.fcilicet cubo ipfius b. &, quod firex zqliasi {plide.b.b.a b.-
quadrato ipfius b. in a.Item per primam fecundi Elementorum, ¢ a0 br_t:“b"é et
o v e nrodndo i Lo e el .ba baquile
quod fitex producto ipfarum.a b.in toti a b.¢qui eft his {cilicet {glidis.a. 2.b. atq; bb.a
ciquod firex producto ipfay ab.ipa. & ef, quod fitex eodem Erideo v
produdto in'b. Sed quod fit ex produto ipfarunya b: i a.2quit dupli illi®equl duplo hori.. -
elfei , quod fit ex quadratoipfins a. in b. Iflud autenr, quod fir Igieur
ex P'rqdw&q i pfarqm ab. im b a:quum:e(’c':ei R q,L}od‘ fitex qu‘:zd'ra—“ ' cuto o
toipfiusb.ina. Ergo quod firex producto: ipfarumy abiin totd g1, Y poubo s,
ab.zquum erit his, (cilicet e1, quod fit ex quadrato ipius a. in b, mauswr % Leiph Gidias.
& ei, quod fit ex quadrato ipliusb.in a. Quare & duplunvcius, & Tiiglo foise.
quod fit ex produto ipfarum a b. in totany zb. equun:erit his, :
{cilicecduplo eius, quod fit ex quadratoipfius a. inb. & duplo
cius quod firex quadraroipfiusb.ina. Ergo commutatis:gquali-

fed per pt 2f
Cub® 2. & olidi 2. 2. by
xqliasticfolido _a.a.abe

“bus, cubus.totius a b. equalis erit his; fcilicer cubo ipfius a. cu-

boipfius b. triplo cius,quod fitex quadratoipfiusa.imb.& triplo
gius, quod fit ex quadrato ipfius b. in a.Quod fuit demonttrad d..

ProrosiTio .22%,

. 8% quantitas qualibet in duo [egmenta dispefatur; cubus totius - & b
gualis erit bis ;. [cilicet duobus cubis [egmentoruny , & triplo foli- =
&5 ,.fub: tota ¢ fingnlis fegmentis contenti. Efto, vtprius,quan-  per premiffame
titas a b. vicunque feézin a. & b.fegmenta : Dico, quéd cubus o
totius a b. equaliseft his, {cilicer cuboidpfius a.Cubo ipfius bs

Cubo.a..

‘& wriplofolidi, cuius latera furrctotaab.a. &b. Qu:d fic often- ¢y, e etidiaak

dam. Per precedentem, cubus totiusa b. wqualis eft his, feilicer
cubo ipfius a.cuboipfius b. & triplo eius, quod ex quadraroi plt’
v adn

wiplo folidi.b.bus:
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eritagyregarampropofitaram’ magnitidinum a b, Et'notaqndd
i cubi, qui-cognitifupponuatur, fcilicer ef. fuerint in'projor-
.tione'ciboram humerorum;ting percorol lariam r4=-hifias,ip- -
fr magnirudinesa bierant ad inuicem commenfiirabiles. Vade
auic amg; quimk. erunt rationales quanticates : qontam eg-

rurm cubifunt cabinumeri , pet pr:x:c;edcntcmf:?fquﬁhc{focinidcrh a b
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fed perp* 1 a.in b.ac triplo eius, guodex quad: o intinsbina. S=d per.pri-
a.chiz. ab.edliafunt mam fecidi Buclidis,quadratuin s a.camee quod ex 2. in b.
fimul fumpraD.a b.a fimul ¢qualia funt eiquodex 2 b.ina. Et per eandin, quod fir -
- i ex quadrato ipfius a.in b. vni ¢’ eo,quod fir exa buin b.aquale
- Xgitur . eftei, quod ex produdo totiusab. & a.in b. hoc eft,folido rium
laterii ab.a. b. Atque, quod ex producto totitsa b.in b.zquale

Solidam a.a.b.cii folid, b.b.a, o ‘ - : PR o pie O PR '
\gqualia funtfolido ab.a b. cft ei; quod ex quadratoipfius bi ina. hoceft, folido rrinm late- produciiturex fqlljad.mtlg numeroriim ¢ f-in proportione cubica ra. Touag.
L rum a- b. b. Igitar, quod ex quadrato ipfiusa. in b. vna cum eoy, - exiftentium; muultiplicatis viciffiniin ipfos namstos € f. Quii- a
o “Quare & quod ex quadrato ipfins b. ina. zqualiafuntei, quod ex ap'rodu‘-.‘ obrem cim gk tuncfintrationales yeoturn tripli (ciliser t [.ra~ : : ,
“Yriplaillord Ee:,”q'lia't;iplo hu. éko ipfius a b, & a.in b, hoc eft: folido trium laterum 4 b.oa. &b. : tionales erunt : camuee £, per hvpothefim fint ritionales, qutia 3 s
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- Radicum abvnisate per ordinen difpofitarum,vltimain fucs
-¢edentem multiplicata , producitinumernm , cuins dimidinm ofp
aggregatuim ip[arum vadicum omnizms. Nam per feptimam
preecedentis libri tale produdtum eft duplum trianguli col-
Hteralis vltimg radicis » triangulus avtem eft, per diffin.ags

¥

- gregatum omnium radicum vique ad vitimarp inclafine:

-Cuin ergo dimidinm talis'producti fic ¢quale triangulo, eris

ot

P UPTRTOGPULOS 1T 1 Lo 29 i R

o N A it sdinis” imparinmy ab unitate tdifbofitorumin

fe’ dubns, prodiscir degregusum ipforum impurivm. onninms
Exempli gatia it qainqueinpares:abed e ab/ vnirate
< di{gqﬁ;‘ti-‘:l dico; quod quoniam quinque funt;. quinarius-in
feductus produciraggiegatum ipfornm-quingy impatiume
‘Nang; p‘éi:'lq‘ﬁiﬁté;l_?xcﬂccim:fm recedentis libeiyquinqydic
inpares aggteoati iconficiunt quintimnuinerant quadras
- ity qui e¥ quindbioinfe dutto producimiv: Vidcum efters
: AR

8o "rpfnbﬁtu{n.iﬁﬁmmirmﬁn.f’ Soeminaaee nmingt o e
Cpteeilorr P rbed 0T towle ef'.3;<ﬁ~'; bt

Numernsmisigwdinis parinm & binario fuccefine - diffofito

* pune, multiplicatus inmnuneerum vnitase maiorems , producit ag-

gregatuny’ ipforum parium omninm Exedvpli oratia , fnto:

.quing; pates 4 b.cd: 2 binario per ofdinem difpofiti.fan~

ten {1t Guinarius nanyerus ip{orom.g alitem numerus voi-
tate-maior; ftilicet fenarius, & exfin g.farh. Ao, quod ha
eft aggrearum ipforaimabicd e partum! Quod ficpacer.:

s palam-eftyquodintaliexemplo€ eft quintaradix, &e'g. {exta:

radix:Igitus,per feptimam precedentis libri hitalinm radis.

" cum’productnm {eft‘numerus parte altera longior fextus &

quilpero&ogefimanyquintany dici libri, c&-;dgg?cga:m{n‘:ipa
fius e.parisi{extiloci & omninmpraecedentivnys quod: erat;
ftabivpropoficd ¢
S LB RaOUBO ST WL 00 73R L
“Siinwnoordine fierint quotlibet quantitates:continus pro=--

. portionalest, &infEcundocordinequstitates vna plures invea- -

dim vatione continue proportionalesy, itx vt earum: differentie:
[int” quamticatibus” primi ordinisfingulefingulisaquales-: tune:
differentiz prime & poStreme: fecnnli ordinis : aqualis::erit -
aggregato’ quanticatum primi ordinis'.. i Ponantur: ip prie-

- mm-fqtdimg -quantitites: g’dminnier- proportionales guotsss

LIBRI PRIMEH RARS II. ILT:
uis, vepiita-quarnora b ¢ d.quib® fuccedat in gad€ pportio-
neipfae.qnta. Deindein fecido ordinevnd plires quiatira.
tes.{.qninq;figh k l.ita coparaex; ve draipfard fgfiequa- -
lis iph a,Budifférentia ipfageg h. 2qualis ipfi b.& dfa ipfane
gk zqualisipli c.& diffetentia ipfaium k1. zqualisipid.:’

“Tunc aieygp differentia ipfarum fLeritequalis aggregatoip--
farda b ¢ d. Pater propofitii: qi differentia ipfag: fl. exgre-

mari conficirur ex differentijs quatuor medijs:'que per hy-

petefim {unt zquales ipfis quatnor a b-cdi-quantitatibus., k. SRR S
Sed fuppofitis magnitudinib® primi-ordinis : ficinweni®tur: 12 b 8%
magnitudines fecundi ordinis.Sitipfare a b.differentia m.8z 1 8¢ h 24
ficut eft maadipfam afic fitaad f& ficut efta.cad eficfitfizy ¢ Kk 3
ad 1. Vnde ficut ipfis a e. interfunt tres mediz proportiona- L 1 g
lesz ira &iplis £1. totidem mediz ‘proportionales n-eadem 40z §1

‘proportione intererunt.que fnt-ghk. Er, quoniam pp fi~
milem proportioneni,ficut efta ad £ ficeft differentia ipfas
Tuma b. (cii cet m.ad differentiam ipfar@ £, 2. fuitd; & m.ad’
a.ficuta, ad £ ideo m. eandem ‘habebit rationem ad a. & ad
differentiam ipfarum fgzqualis ergo et a.differentie ipfag:.
fg. Sed cum differentiz feruent continaatam magnitnding -
proportioné,proprerea tam budfz ipfard gh.g c. differentie
ipfarum h k.gq d.differentiz ipfard k Lequalis erit.Hinc ori

H

tarregiila progreflionis magnitydini continue proportio-
‘nalinm. Nam ex m.& adam notis, notefcit £, deindeex a. e

farum abcd. ficutoftenfumelt. -
= ProrostTio 32%.

& f.notavenitl.enius & ipfius £ exceflus ¢t aggregatum ip-

ftinue-pmjpor'zionaie;«,quarfg extrema multiplices ipfi verminizthe, -
produétoriy differentia dinifu mser minorii differdoidsexhiber ag-~ 4

Si fecunds dios serminos funmmantsr quotlibet quititates co- I
2L
v JO ) 2 5

gregatiiipfarum quantitatums. Sunto duoterminigratiacxé . 8. 204 §04 12y

8.& 12 s.fecundi quadrati 16. & 625. quadratis autemin-
terfit medius pro PQl"t-J'iO'ndli?S‘iO_:‘Gu?bi‘S, duo'medij proportio
nales 20.8& go: fecundis quadratis tres medij proportiona- .
les 40:1 00,2 so.qui fingnli producuntur ex ducty, wrmino-
rantinife, &ad iopicemyy Sinde in fingulos. Tecundi, &

tertij ordinis Aumeros v e aliplernuliplicatorums Inbo-

rum tertio erd fle,"'TH’K}}E'"QU&IW@&HLllng;ﬁh continue Propor-
wmionales fcilicet 8. 20: 50. 125, in quigrum extremos 8y &

g zgemuldplicari termini 2.8 § -pr’@&ucunp 16,8 6259

quo rmm

Dd 3

. 'pli,numctia;&-g-.;quomm;quac'{rati'.4.‘&; 2 5. citbianrem 0. 40+ 100, 250,62y,
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'guovisum differentia eft 609.Aio, quod huinfmodi differentia

ftifa in differen tiam ipforum 2.& 3. hoc eft, in 3. exhiber

aggregaram dictorum quatuor numerorum continue pro<
portionalium, {cilicet 8. 20. goi 12 5. quod fic oftenditur.
- Quoniam 2..ductus infe, facit 4. ductus in 5. facit 10. Jam

idem'2 in 3.quedifferentia eftipforum 2.& 5.producet dif--

16. 40. 100. 2§0. 62§ ferentiam ipforum 4.& 10. productorum :.quoniam multi=

’chﬁla. ’
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A

plicator ductus in differentiam multiplicatorum, producit

differentiam productorum.Item quoniamh §.in 2ufacit 10.8¢:

in fe facit 2 y.iam & idem g.in 3. faciet differentim ipfornm
10.& 2'§. Similiratione,quoniam 2.in 4. facit 8. & 5.in 4.
facit zo. (propter proportionalitatem numerorum)ideo 4.
in differétiam diGtam ipforum 2.& s.{cilicetin 3.facier dif
ferentiam ipforum 8. & 20. Nonaliter deinceps oftendam;
¢ diGa terminorum-2,& s.differentia multiplicatainio.fa

cit differétiam ipforum. 20.8¢ so.multiplicara quogs in 2 5.
- facitdifferentiam ipforum so. & 12 5. Quamobré eadé ter--

minorum differentia multiplicata in aggregatiipforum 4.
10.2 5 facietaggregatum trium differentiard didard,{cilicet
ipforum 8.& 20.ipforum 20.& yo.ipforum so. &2 5. Sed
tres tales differentiee coniunéta componunt extremorum 8.

& 12 s.differentiamgigitur dicta terminori differcntia mul- -

tiplicata in aggregatum ipforum 4.10.2 g.producet differen

tiam ipforum 8.&125. extremorum . Quare & talis extre~ -

morum 8. & 124. (que funt produa ex terminisin 4. &
2 s.multiplicatis)differentia dinifain terminoram differen~:

tiam, exhibebit diGtum ipforum 4.10.25.continue propor-
tionalium aggregatum : ficutpropofitio concludit. Adhuc-

percadem omnino demonfirabimus ;qudd ipfa terminori:
differentia multiplicata in{ingalos 8. 20.50.1 2 .tertijordi-
nis numeros, producet fingulas quatuor fequentis ordinis-

-numeroril differétias: & pindeeadé terminord: dfa micata -

in‘aggregatiiipforum 8.20. yo.12 5. producet aggregati di-
Garum quatnordifferentiard fequentis ordinis:& ideo proe
ducet dfam-duori extremorda6.8&:62 y:que {unt produdta
ex duiéta terminorus 2
quatuor continue propt 6. Viade Sctalifproducton:
differentia diuifa in differ8rizm testinord,exhibebiraggre-
gatii ipforum 8.20.50.125.filatucrico yport

Pro-.

ipfos 8. & 12§, extremos-

_ _ infie’proportiona -
- -JHi numerord: quod erat demonftraridi. Similiter pro cz-
- #éris terminisyaut proportionibus .oftédam qd proponitur,

' faciat ipfum b.Itent a.in fequenteny radicem d. faciet ipfum

LIBER SECVNDYVS. 11 g
i ProrostiTro 3%° =
Sicut eft quadratus ad duplum fue radicis, fic eft collateralis

_ Fiangulus numerns ad [equentem radicenr, . Exempligratia ,.

fit a. quinta radix b. autemr quintus quadratus mumerus:
X . i . ’ T
& ipfius a.duplusipfe cItem d. fexta radix.-cumque a.im {e

g . A v g
e.pei diffin.parte alteralongiorem fexti loci. Cuius dimidi
fit £.qui-per oauam pracedentis libri,erit triangulus quin-

_tus. Demonfirandum eft ergo,qudd ficut eftb. ad ipfam-¢.

fic ceft £, ad ipfum d. Sic,quoniam a. multiplicans ipfosad.
producit ip,F ] :

ficutaad ipfum d. ficb.adipfum e. & permutatim fichbad
2. ficut e.ad d.Cumd; a.fit dimidius ipfius ¢ atqueee. dimi-
diusipfius finm,per 23* quinti Elementorumerit ex 2qua~

i ficut b ad.c, hoceft,quadratus quintus ad fuam. radicem, .
f.triangulus quintuss ad d. fextam radicem : quod fuit de-
monftrandum.& {icut pro- quinto loco, ita pro.quocuaque.
conftabit propofitum, .. x

o P RrRorosiTrO 34%. . .

Omnis tridgulys multiplicatns in duplum collateralis radicis,,

- producit aggregatunmy ex cubo ¢ quadrato collateralibus, Re~

petita defcriptione premillie, oftenderdunreft, quod fierian
gulus quintus multiplicatusin c. duplunr ipfius a. radicis
quinte., producitcubi & quadrati quintorum congerient,
hoc modo. Sicut eftb. quadratus quintus ad c.duplom ‘ﬁ_la:.
radicis a.fic eft ftriangulus quintas ad d. fequcntgm radicé;
per pracedentem, Cim verd a. inb. per di.ﬁi’n-.f'acx'a.t cubumy
quintum: lam d. vnitate maior; quama. i b. facier conges

os b e.Iam ideo, per primam fexti Euclidis,erit 4 g

riem ex cubo tali fuoque quadrato. Sed pet 1 s*fexti, quods

fit ex d.in b.gquum eft ei, quod fit ex f. invc. fine.per 23* fe-
ptimi. Igitur £in c. faciet dictam cubf, quadratique conge-
riem, quod erat demonftrandum. Et ficat in.quinto, ita:ini
quouis locod conftabit propofitam. o
' ' -'P‘R‘OP‘OSITIO"3’5.’_--‘ o _
Qnod fit ex-aggregato quotlibet radicum ab vnitate,ordint--

garwm multiplicao- in duplum radicis Vltims [t iungatur cune-

ipfo radicunaggregato,coflabit triplwm aggregati ommumgna .
dratorum ex dictis vadicibus fingulis falloramo: Nam cun.
aggregatum , exempligratia, quinque radicanr ab vnitate:
ordinatarum fit per diffin. quintus triangalus :-8&.aggrega=- g

tum.quing; quadeatorum talinmiradicd, it quinta pyramis: ¢

Dd 4  quadrata

J
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e.50. fag
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quadrata pc’r;difﬁn:, Tam:demonftrandum exit, quod illud,.
-quodfitex quingo titangnlo in duplum radicis quintg, Ity

tungatur cum.ipfo.tridngulo,, conflabittriplum pyramidis
quadrate quinlta::Sed,Pcr pym‘cedm t€1n?i£{‘,qtlod‘ﬁt ex quin
to triangulosin.duplum radicis quinte,equum efraggrega-
to cubi & quadratiqnintorum.igitar demonftrandum erit,
“qudd.congeriescubi quadrati & tridnguli quinrorum,zqui

ualet triplum. pyramidis quadrare quinte.. Quod cuiniam.

-aftenfurh firin 63* precedentis libri riam conftat propofi-

tum. itd non folum. in quinto , fed in quouis alio loco de-.

‘monfrabitar, quod demonttrandum proponitur.

L -+ "‘CORCLLARIV M.
~* Hinc-regula progreffionis quadratoram ex radicibus or-
dinatis fictornm: conftat. Quodd fi numeri progreflionis pro
.pofite fint ad radices fingulis fingulas dupli, tunc quadrato
rum quzfitorim fumma, ad quadratorufi. radicum conge-
xiem.erit quadruplas (i ripli,nonupla; fi quadrupli,fedecu-~
pla; fi quincupli vigecupla quincupla, 8¢ ita deincéps: nany
quadrarorum ratio.duplex eft ad laterum.rationem..
’ o ‘ProPostT10, 36, :

Si fuerintquotlibet ab unitate ordinaté radices : quod fit ex

aggregato pofireme & fequentis-radicumin:produttiom ex eif-

dem,duplum [emper-eft ad.congeriem ex cubo-quadiato;. ¢y trid

gulo collaseralibus.pofirema : ¢o-perinie fexcuplum: pyramidis
Zuadi’am; collateralis; hoc eft- aggregatiquadratorum exradici-
s ordinatis-produtorume.. Sint,exempli gratia,quatuor ab

. vnitateradices,quarumevle® fivaiei® quadratus b.Dimidium

multitudinis radicam fit c. Radix fequens, hoc eft, quinta fit

d:fiatqueex biind;numerus e.&cex diin ¢ numerus £ Palam:
eft; quod-e..effaggregatum-ex cubo. ipfius- a. &ex quadrato-
ejus; hoceftiex.b.quandoquidem-d. multiplicatoreft vnira-.
temaior.quim-a.quodd; per-28* huius feft triangulns quar-

‘tussaggregatumque quarnor radicum: Deinde g:fitaggrega-
tnmapfarnmaid.radicum: & k. fit produdtum-ex earundem:
a: d.multiplicatione,fiatque inde ex.g. in hunumerns k. & fic
demonftrandum: erit;quod numerus k. eft'duplum ad aggre
gatum:exe £ Quod fic pater. Namerus g. conftat exa. & d.
&ideo-conftatexduplo ipfins a.& ex.vnitate.8c numerus h.
conflatex:a:& b. per-nonamspracedentis libri: quoniam h,

: eftpartealteralongiorquintioci: Etb.eft quartus quadrar®
- quus.radix. 2; Igitur ex.a.in-a b. ficr e. & ex duplosipfius 5.,

inh
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inhi fiet daplum: ipfinse. Sed ex. vaitate in h.fic duplam:
ipfius f.igitur exaggregato:dapliipfiusa. & vairatis , hoc
eftrex g.in h.fierdupld totius ¢ £ quod erat demonftrandd.
" Qudd enim produ&d exvaitatein hihoceftipfeh.fic dupld ‘
_iplius fpaldcft:NamEfitex cin d. Avipe h.fitex ain d. qui - '
duplus eftipfius c.quoniam {cilicer a.oft multitudo radicum: :
& ¢. dimidium talis multitadinis. Coftat ergo. propofitwm.
*Sed ef.per premitlam , eft triplumiaggregati quadratorum.
» & quataor radicibus propofitis fictorum : Ergo ki qui fitex
~g.inh.fexcuplus erit aggreziti quadritoram, ficut propofi- C
tio-concludit. Quod autem pro.quatuorradicibus -conclu-.
fameft, pro quotcunque propofitis. ininfinitum. demon--

fErabicur ,
CORDO LLA RIV M

Hinc altera regula elicitur ad habendum:cumulum qua-
. draterum A quotcunqueab-vnitate ordinatis radicibus facto-
rum.Quod fi pro-radicibus proponituraliequantitates fe-
cundiim prime cremzntum ordinate-, tunc' proportioea~
ram {ingularam ad (ingulas radices duplicanda ett. & feci--
.dum talem proportionem-ada.ugendé,,vcl'diminu'cnda. erit
{iumma radicum, vtproueniat {umma quadratorum. pro-~
pofitarum quantitatum.: : .

ProrosiTio 37%.

“Propofitis ab vnitate quotlibet radicibus,fi radix proxime 6~ I
quens multipliver aggregatum ex-quadrato poflr ema & ex di- 2 4
midio ipfius:poftrema; produceturtriplum [imms quadratorum 39
ipfarumradicum propofitarum, . Exerpli gratia,fantorradi-- 4———16
ces o&to difpolireab vnitate fingulg cum {uis quadratis:Ra § e 2§
dix proxime {equens-erit ‘9.aggregatum ex quadraro poftre- 6 36
me,. {cilicet 64..&ex dimidio- ipfius: Pdﬁrcmz {tilicet 4. - 7 49
erit 68. Aiodgitur;quod fi . ducaturin-68. producetur wi- 8 —64

plum fummg-taliom: quadratorum ompium fcilicet 612.. P "
Quod fic patet. Per3 6% ferundi horum arithmeticorum , ex: . 5T
aggregato ipfornm 8. &9, hoc eft poftrema: propofitarum, /

& fequentis proxime radicis , hoc eftex 17.in prodictum;

earundem {cilicer7 2. fit féxcuplum fummee didtorum: qua-

dratorum: Igitar ex 82 quod eft dimidinm dici aggregati, 6 ra:tiplimad ro4.qne:
. . - . = e -~ - . . VX V
in 72.flec tripli talis umme.Sed (icut7 2.ad 9.1i% 68.ad 8 eff fimma.quadiatornmas

uare; pet vigefimam feprimi Elementor, quod fivex 72.in:
qt Setim. pumi kble . ,
PR 8% zquale.

-
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Crum difle..

612
quod per 36° fecundi fuit’
triplum fumma. quadrato-

122 ARITHMETICORVM
% 8% zquale eritei,quod ex 9.in 68. Igitur cx 9.in 6. fict trl-
- plum diGte fumme quadratorum : quod erat demonfirane
s dum.Quod antem 72.ad 9.firficut 68.ad 8 patet.nam7 2.
~ad g.cft o&uplus ex diffin.multiplicarionis,atque 63.ad 82
-+ fimiliter o&tuplus : confat enim 68.ex duobus, fcilicet 64.
~'quadraro,& ex dimidio fuz radicis,{cilicet 4.eq; 64.0¢tu~
 plus ad 8. {uam radicem , & totuplus etiam quatuor dimi-
dius eiufdem radicisad L. Quare totum 68.ad totum: 85

fimiliter o&tuplum. Conftat ergo propofitum. quod ficur™

~ de oo, ita de quotcunque: propofitis sadicibus fimiliter -
. oftendemus. - : ) :
ProrostT1! o 38

Owod fit ex aggregato quotlibet radicum ab vnitate ordina:
tarum in [eipfum multiplicate , aquale eft aggregato omnium
Cubornm 3 fingulis radicibus fadtornm. Nam per diffin.aggre-
gatim radicam ab vnitate ordinatarum, eft triangulus nu-
merus poftreme radicum. Sed-triangulus ralisin {e ductus,
producit aggregatum cuborum emnium radicum viquead
poftremarn inclufiue,per 8% pracedentis libriIgitur & ag-
gregatum ipfum radicum in {efe maldplicatum producit
gorundem cuborum aggregatum. quod erat demonftrandd..

COROLLARILIVM

 Vndemanifefta fitregula progreflionis cuborum.Erhic,
ficutin‘quadratis, notandum, quod fi pro radicibus propo-
nantur aliz quantitates fecundum primg crementum in or-
@dinem@ontinuatz : tunc;propottio earum-ﬁngularum yad
fingulasradices triplicanda eft: & {ecundim talem propor-

tionem:adaugenda erit, vel minoranda fumma coborumi

radicibus faCtorum, vt proueniat fumma.cuborum propo-

fitarum:quantitatum.. .
 COROLLARIVM:

. Ttem:huc fpe@at:quidquid de pyramidibus in preceden’
d’libro conclufum eft. Nam pyramis triangnlaeft congeries-
triangulorum : quadrata; quadratoram: pentagona,penta~
gonorum ; hexagona hexagonorum, & deincepsab vnitate
ardinatorum.Vnderotidé progrefliond regulz propagirur..

o R . Proro.

LIBER SECVNDYVS.
o PRoPOSFTIO 39°.0 i
" “Duas propofitas rationes coningerer.Sunto dug rationes,
wna per duos numeros a b. & altera per duos numero$. ¢ d.
ﬁgniﬁcata » oportet ¢as coniungere : hoc eft, rationeny ex
ipfis duabus compofita inuenire . Hoc fiet per multiplica-
ttonem terminorum vaius in terminos alterius fic’t Duca-

15

tur a. in ¢.& fiat e. Ducatur b.in d. fiat g. Dico igitur, quod a. 3
ratio€.ad g. eft aggregatum rationum a.ad b. & c. ad-d. hoc b. 2
eft,qudd ratioe. ad g.componitur ex rationem a. #d b. & ex
ratione e.ad d.Quod fic oftenditur.Ex alin d. fiat f. & tunc,
quoniam'a. multiplicans ipfas cd.facitipfas eferit per pri-
mam fexti, ficutcad d-fic e.adf. [tem,quia d. multiplicans
ipfas a b.producitipfas fg.erit ficut . ad b.ficf.ad g.Sed ra-
tio e.ad g.'componitur ex rationibus e.ad f. & iplius foad g.
igitur-eadem ratio e. ad g.companetur ex nominibus zqua-
libus,{ciliceta. ad b. & c.ad d. Quod erat demonftrandum.

. COROLLARIVM
Non aliter tres,aut plures rationes in vnam colligentar,
V PROPOSITIO 40,

* Duaritationnim propofitarum alterd ab altera [ubtrabere s,
Sunto duzsrationes a.ad b. & coad d.oportet fubtrahere
hanc abilla. Hoc fiet per multiplicationem terminorum
ordine permutato, fic:Ducarur diin a.8& fiat c. Ducatur c. in
b.& fiatf. Dico ergo,ratio e. ad f. eft, quee reftat poft {ubrra-
&ionem rationis c.ad d. arationeipfius a.ad b.Quod fic 0-
ftenditur, Ex . ina. fiatg. & tunc, quia ¢, multiplicansip-

fosab. facitgf. erit, ficuta,ad b. ficg.ad f & quoniama.
“multiplicans ipfos cd. faciunt ipfosge. eritficut ¢ ad d.fic
iam g.ad e. Sedratiog. ad f. componitir cx rationeg. adre.

&exrationee. ad f.ergo ratio a.ad bugomponirur ex ijf-

dem : fuisautem ficut c.add. ficg.ad e igitut ratio a.ad b.

“componetur ex rationibas ¢.ad d. &e. adf. Quare, ablata
ratione c. add. X rationea. ad b. fupererit fatio ¢.ad f. quod
¢rar demonftrandum. S A

4Tt

~ PRorosITIO

Datam vationé totics, quoties quis proponat, mulsiplicare s,
8i data ratio duplicanda fit:peranteprgmidam , fngatur
ZE | ﬁ bis
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bis ipfamet fibi,f triplicada,duplate iam fungatur iterums

fiquadruplicanda, ‘triplatg iungacur iterum : iteque dein~
cepsdta cnim in telligitug multplicari ratio, vt bis;terzqua -
terve centinuetur in terminis.Yndeguadratorum ratic du’
pla: cuborum tripla ; fecundorum qiiadratorum quadru--

plaadlaterum fiveradicum rationem. . e

C COROLLARIVM. -

- Igit'rationis duplate terminis v’ intererit medi®propor

tionalis: Triplatz, duo ; Quadruplate,tres:itaque deiriceps.
. PRorosIiT!iol4g?, o
Datam vationens bifaria, [iue trifarians,fiue quadvifarid, fine

plurifariam , vtcunque quihiampofiulaucrit , squaliver partiri.

Sint datz raticnis termini a c. fioportear rationem a.ad’c.

_ bifariam partiti, interponatur eis media proportionalis b.
k F !

Si auteny datee rationis termini finta d. & oporteat ipfam
trifariam dinidere;ti cinterponirur eis due medie propor-

nales b c. Si verd datg rationis termini fint a ¢ & oporteat -

ipfam quadriforiam partiri:tuncinterponantur ets tres me-
diz proportionales quantitates b ¢d. Cuins problematis
-pm&ica_ executio,quamuisd nobis in Arithmeticis quceﬁiq—
nibus frabunde tradita, hic tamen ab exemplis non abfti-

nebimus: Etin primis notandum, quod c;tlai.w\fcii;ﬁs*'«?fopqﬁt;e '
quantitates funtadintieem ficar quadrat pymegis ticvna,

quantitas interiacetillis media proportionalis: quando au-;

tem, ficut cubinumeri, rwn¢ due mediz. Quando verd.
ficut quadrati quadratorum, tunc tres mediz: Quandq de~'

mum,ficurquadrati cuborum,tic quinque mediz propor-
tionales quantitates propofitis interiacent : & inomni tali

cafus rales quantitates continiie propoitionales funtadinai-

68 cdméfurabiles;quippequ inter fein ratione numeror i
vnide & rationes ipfeetunc fumr ratonales;hoc eft,per nume
rod @prellie, atq;ideo propofita ratio tuné fecatur in ratioy
neg cognitas per niiméros. Si verd propofite quanfitages fe-
cus, quim diGtum «ft, ad inuicem fe habeant : interpofite

P reportionales medize- rationales monerunt. Exempligra-
tia, proponantur mihi duo numeri 8,818 quibus iubeor

medivm proportionalem inuenire, quoniam tales numeri

_fehabentadinnicem,ficut 4-& 9. quadratinumeri, quibus

“interiacet medius proporticnalis b. Ideo & propofitis vous
ﬁ?mihtct mediusintererit proportionalis 12, duplum ad
illim medium , ficut propofit ad quadratos dupli fynt.

L - Item

U
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Trem fi inbear ipfis 16.& §4. daos proportionales inter=
“ponere: quoniany tales numeri {unt ad inuicé, ficut 8.8 27
cubi numeri,quibus interiacent duo medij proportionales;
feilicet 12.818:iam ideo & propofitis totidé medij propos
tionales interiacebit fcilicet 2 4.& 36.Irem, {1ipfis 3:18 48.
tees medios proportionales accdmodare velim,né minus li=
“cebit :"cum fint ficut 1. & 16. quadrati fecundi quibas tres
"2, 4.8 .meedij interfuntzeritd; inter ppofitos medij 6.12.2 %
Adhuc, {i-his numeris 3.8 192. lubetintercludere quinque
‘medios proportionales poflibile erit: quidoquidz tales funt
in propottioneiploruin 1.8 64.qi {unt quadrati cubord, o 2
quibus nemo nefcit quing; numeros interelle proportiona- | ¢ L
“les {Tilicet 2.4.8.16.32.Vnde & propofitis intererunt totis S
defeiticet 6. 12.24.48.9 6.Quod fizpropofiti numeri aliver, —— 5 _
q dic etzadinuicem {e habeant;non intererunt ipfis,quos £+ Cu. 8 ceZ

Exempla Irrationaliuness

" diximis; numeri proportionalesifed quiritates irrationales. ™ €. 12 L.CU12

“Exemplicaufa; proponantur duo numeri nulld dictar & pro- £ cu- 18 rocu. 18
portionum ad innicem feruantes, vepote 2:8 3. [ his nul- £ C0- 27 - 03 -
latanius medij proportionales,quos diximus, intererunt; fed rr. 16. 2

- queedi irtarionales quantitates. Iraque (i velim ipfis 2.& 3¢ rr, 24, e 24
medid includere proportional?, agl per eord quadratosig ¢ r. 36. 6

& q.‘q‘dib"intere&ﬁ»qui* q.wadrn;tus erit medie quelite, que ¢ ¢, § 4. rr.os4
iam potentia tantd notelcit. Nam ficut tres quadrati 4.6.9. ¢ . 81. . .3
fant continué proportionales; ita & eorum radices fcilicet TPTnEe a2

¥4+ 1.6. rvp. funt continue proportionales. Siawteny ij{dem

" gmetis velim'duas medias proportionales inferere, affu-

" pyamyeortint cubos 8. & z7: quornm medij duo funt 2. 2 SR

AR e . SRR o rhrocwzr 6 rCEG.
& '18; quircubi fumt duarum “quas‘quarimus mediatym? POhrct. 224 EOWS.
Nam radices cuborum proportionatium f{unt & propor- r.[j.r"ca‘ 3 g “61' i r cu.~ ‘

" tionales. Sivero , f{dem tres medias interponcre iubear; r‘D.r‘cu.;zt) S
exporiam ‘eortim® fecundos quadratos’, feilicerr16: & 8ri — , —

r.r.cu.96 {:.{j.,rﬂ.cu'.gd
rlrncn 144 ncu.I2.

quofum tres numeri’ medij funt ; {cilicet: 24+ 36: 54 qui

" fecundi’ quoque quadrati- erdnt’ quantitatum trinm mie-

diarum; quas querimus : Et quondant horum hunerorum

" meédins qitadratus numeius: eff, fam’' media trium quan-
“ fitatum non folum fecundo quadrato fed'etiany ptimo no~ -

wefit reritqueipfar. 6. Stdemum, ipfis 2.8 3.quing; me=

dixs proportionalesiprocurem, elieiam ex ipfisquadsatos ca?

borum,fiue cubos quadratori, qui funt 64872 9. Quibus:

interponi piit quing; numeti Jgporriomtlitcr;('.‘96 +144.116%

324.486.9 fimiliter erdt quadrati cubori quing; mediar i,
: : ' quas
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quas quetimus, quantitatum. Et quoniam horuim mediug
habet cubam radicem , fcilicet b.iam mediz quantitas erit
radix quadrata b, Item , quoniam huius medij collaterales
funt quadrati numeri,quorum radices quadratz funt 13.&
18. ideirco & mediz quantitatis collaterafes, erunt radices

cubz numerorum 1 2. & 18. Sed hec omnia non {oldm ex.

elementis Euclidis deméffratur, verumetiam in trinialibus

ludis pracico: cuilibet funt notiflima.. Quateiius tamen -

problematis qualitas & locus exigebat; hec 2 nobis indu=
&a funt.: Co T e T
- COROLLARTA.
Ex quibus quidem manifeftum;, qudd inquantitatibus’
_continue pro -ortionalibus, fi prima & fecunda fuerint ra-

tionales, tunc fequentesineadem proportione continuata -

- femper in infinitum rationales erunt. Si autem prima &
~_tertia tantlim: rationales fuerint tunc quinra-gfeprima &
fingulis femper intermiffis;, fequentes rationales erunt : in-

* termiflz vero omnes potentia:titim expreflg.Si verd prima

& quarta rationales.duntaxarefle contigerits tunc feptima,

et decima, et tredecima, et binis femper intermiffis cetere

{equentés rationales erunt;, intermiflz autem cubo tantum -

cognitz: Adhug;fi primaetquinta folum rationales fuppos
nantutr:tunc nona; tredecima; {eptemdecima, et ternis fem-=
perintermiffis,, fingula- rationales erunt . trinm: verd vbi-
_cunqueintermiffarum media quadiato tAthm cognitay duz
“ceeterg mediales,oc eff,per feeundum quadratum pronun-
ciatz: Denique fi prima et feptima tantitm {fupponantur ra-

tionales: tunc necefle erittredecimant; vndeuicefimam, vi{gc

_ ﬁ’mamquihtam@,,et’quiin's'vfémperfintcrmﬁﬁﬂs fingulas fe-
" quentesefle rationales: Quinque vero in:quouisloco inters

- milfiruprmediam: potentia tantiim efl€, rationalem : duas
autenchuiccollaterales cubo tantim pronunciabiles: duas- -
gue extremas: rationalibus: proximas: quadrato: cubi tans -

tum cognitas:.  Qua'corollaria exipfa proportione, du-

&Gudue quantitatumfats conftat.Confydérata numerorum -
multitudine, qua fiue quadtatis’; fiie-cubis’, fiue fecundis:
quadratiss fiue:quadratis-cubicis® proportionaliter intercis. -

dit:& ipforunrquadratorum;.feucuborum productis..

i s oot 8

LIBRI SECVNDI
PARS SECVNDA:

-
- PROLOGOMEN A. .

SRR qm?m adpraxis, &/ rationum plmio_r?
novitiam [peiZantes , olim d nobis explicate : quas,
guoniam buic fecando libello congrue <videbantur,
bic fubiunximms. Quares vt apevting intelligiturs

exordium capiemus dz}fi’;ﬁiﬁmiéw ipfarum irra-
tio}zéiﬁﬁbﬁ,ﬂiﬁgﬂifﬂdimm.‘“Deinde'nb’ per lineas, @7,
areas,guemadmodum Euclides Sfedfub terminis -
menfirabilinm &/ incommenfiirabilinm quantita-

tum,earum condiiones, proprietates @f colligan-
tias proponemus, ac per noStrafuppofitademonfira-

bimus. Nec fcrle quyfpram fuilfe putet selementa by~

fufinods 2 liners (o ares ad quantitatem in genere
[amptam transferre,@) numerariam fimul praxing
binc deriuatam oftendeve:quippe qua ficut paffimin

erimialibus [cholis tritasttanécubifats fuerat demp- -

$tratu. Ordior itague nowwm demonStrands genns,

id{ztoé,- in bac partepraftantins. Euclideo , quanto

Leneralis quantitas dignior ac purior {gF primarig
mathematicas quim linea Specialis , eft-conueniens
tior Simul per r‘z)id‘fm”?adnc’,‘qmm‘in'Jeiﬂqig/ﬁmdq

affamimaus, multa notefcent, que in decimo Elemen

torum dcﬁa’emnmr. SN

SR 7 R C A srrationalium quantitatum [pe
% cies faccurrant guadam Speculationes-
b " can

§ tam ad magnitudivwm Symmetriam,

i
)
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. iﬁ'ra‘bilis eft.

- commenfurabiles,rationalis vocetur.,
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. - DIFFINITIONES. = ~ =
Commenfyrabiles magnitudines dicuntyr quas.commu,,

nis menfura metiture - . o . . s oL

Incommenf{urabiles ‘verd, quarum impoffibile eft ihue-
niri communem menfuram. ‘ ‘ '

Commenfurabiles potentia quantita tési'fu'nt,iiuarum pe
tentiz,hoc eft quadrata,funt-commen(urabilja, -

“'In commenfurabiles vero potentia; quarum quadrata ina
commenfurabilia. . oy T T
. Commenfuiabiles in fecunda potentia quantitates funty
guarum fecunda quadrata funt commenfurabilia. ~
- Incommenfurabiles fimiliter,quarum incémenfirabilia.

‘Commenfurabiles cubo quantitates funt, quarum- ¢ubi

,

commenfurabiles. . o L
.+ Incommenfurabiles verd cubo; quatum cubi micomi
menfurabiles, . oo Ta g u
N %bus ita fe habentibus, ﬁpw}igr}amr quyanti,t:«is,ciui;n
piam ; erunt infinite quantitatesilli commenfurabiles , &
Quantitate,& potentia,& potentia fecunda,& cubo, i
. :Vocetur itaque prc}poﬁ;a quantitas Rationalis, ynde&.
quadratum ipfius,& fecandym quadiatt,8 cubus;& quiz:
&inque dignitates ab ¢a propagar ritionaleserant. v
-vEt quantitas propofitx , fine magnitudine, fiue’ potentid

NN

COILITG T

Incommenfurabilis verd,irfationalis, =, = -
- Quibus ita diffinitis fubiungemus fingulas irrationaliuny
diffinitiones : nam, cum =~ L
- Quantitas rationalis fit, que pofite rationali commens
_t. Rationalis potentia tantim erit, cuius quadfa‘tmﬁ duns
taxat rationale eft, Sipniliter & ationalis cubo tantim, cus
ius cubus tantdm rationaliseft, * © . .

-« « “Medialisautem, coius fecundum quadratum’ duntaxat

rationale eft. Ex quibus diffinitionibus fequitur, vt quantiz
tas rationalis fit etiam & potentia, & cubo, & poténxiéﬁ:—
ciinda rationalis: ion dutém &icontrario. Trem ve quantitas
. potentia rationalis it etiam potentia:fecunda rationalis;
genantem ¢ contrario. Nune diffiniemus quantitates irras
tionalesbimembres, =~ T T
*Binomium conftat-ex duabus quantitatibus rationalibus
acpotentia tantlim commenfurabilibys, Quarum exceffizs
. o - Aporomg

LIBRI SECVNDI, PARS I 26~ -

- Apotome,vel Refidum dicirur.Et necefle eft, vt earuth qua-
drata conficiantrationale:earum verd productum mediale.
- . Bimediale primum conftat ex duabus quantitatibus me-
-dialibus potentia tantdm commen (urabilibus , & rationale
comprehendentibus : quarum quadrata conficiunt me -
diale. Harum exceflus. Refiduum mediale primum di-
citur. v ) L :

Bimediale fecundum conftat ex duabus quantitatibus
medialibus potentia tantim commenfurabilibus & media~
le comprehendentibus : quarum quadrata conficiunt me-
diale, quod eft mediali predidto incommenfurabile. Ha-
‘rurh excellus Refidunm mediale fecundum dicituar.

Maior conftat ex duabus quantiratibus potentia incom-
menfurabilibus : quarum quadrata conflant rationale: &
quod {ubipfis mediale. Hari verd exceflus dicitur Minor.

Potens rationale ac mediale conftat ex duabus quantita-
tibus potentia incommenfurabilibus,quarum quadrata c6-
flant mediale,& quod {ub ipfis rationale. Harum excellus
dicitur cum rationali mediale totum potens.

Potens duo medialia conftat ex duabus quantitatibus po
‘tentia incommenf{urabilibus , quarum quadrata conflant
mediale, & quod {ub ipfis mediale predicto incommenfu-
rabile. Harum exceflus dicitur cam mediali mediale to-
tum potens. In quibus fex dffinitionibus mediale intelli~
gitur quantitas potentia tantim rationalis. Namdue om-
nis area, {iucomne produdtum potentia tantdm rationa-
le, foletab Eaclide mediale vocari. Etlinea potens talem
aream, folet ab codem linea medialis dici . Quod tamen
non interturbabit propofitum noftrum. Nos enim quan-
titatem in genere fiueilla linea G, fiue area , potentia tan-

“tim rationalem vocamus , cuius quadratum rationale, . :
Medialem verd, cuius quadratum {fecundum rantlim ratio-
nale oft. Sedin diffinitionibus diGtarum fexirrationalium
fequemirr Euclidem. o :

- Praeterea tam binomium, quim refidunm habet fex{pe~ -
cies fic diftinctas. Quando maior portio Binomij, {eu refi-

~ dui,eft potentior breuiorein quadraro quantiratis f1bi com-

menfurabilis: ipfum eft primz , fecundz, vel tertie {pecici.

. Quando verd maior portio breniorem potentialiter exce-

dit in quadrato quantiratis fibi incommenfurablis, ipfum

et quarte , quinta; vel fexte {peciei. Deinde i maior por~

Ee tionm
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tionum firerit rationalis quancitate binomium fen Refiduum et

primz,vel quarte {peciei. Si minor portio fuerit rationalis:erit (e~ | ; U potentia,
cundz, vel quinte. -Sineutra portionum fuerit rationalis,erit tez= o rm,;o;\;,u,_’ I Y R
tiz, vel fexte {peciei. Core ' : ‘ - Simples, fiie © ) Cabo &8 .
. . s . . ' . - o {7 Licet 1Gmalis - . .
SCHOLTIA QV!EDAM. ) - ' ‘ , r__primum
o LI ) T, o Quantitas 'LQp?dmm 2. iR erqmium vel refidoum,quande | 2W0
Otandurm,quid quarititatum alia et rationalis, Alia irrationalis. Ei itvationalinm, ; ‘ i © failicer medialis } portionum quadrarorumaggeega \ guot
: ; sl bi ; ” " : = : : tum rationale,produdti mediale. unk
alia fimplex , hoc eft vnins nominis, alia bimembris. Ru[umsfimplicium alia_potens ) i A
| tialiter tamtm vationalis : alia cubo tantism , alia guadrate fecundo tavtum vasionalis: : v . ! ( gum
quee Medialis vocatur. Bimembrinm autemn dva funs piecipue [pecies. Prima [pecits, L—m“uc‘“‘“"*% Potentia tantum \ ' o Gl
cuivs membra [unt potentialiver tanttim commenfivabilio . Secunda ; cuins portiones F r“’mmﬁ‘mb‘ub"‘% Simediale primum, vel Refiduum medizle primum,
Sune et;‘amfotemiqlizay-incammenﬂrabﬂe:. Prima @ecifa.é eff trip!fx. 5 & tatuplex -fectun- bty Pw%‘,ii%j&‘;““gtﬁ;‘&ﬁ‘“m aggregaram was
da Lila enim cowsines Binompum por compo(itioners parrinm,do Reftduwm per exceff st . = ) .
Irem Bimediale primum, cum [uo vefiduomediali priny. Item Bimediale [ecundum , cum ' ‘
[0 refidno mediali fecundn. Hec verd fliecies contines Maiovers , cum Minovi , item Po- ‘ S ) e ,
LmeedmIe fecundum,vel Refiduum mediale fecundum,

quando portionum quadratorum aggregatum mediale

tentemn rationale , g Mediale , fuumgue Refidum, [eilicet cum vavional mediale poves-
- & productum mediale inuicem incommenfurabitia.

tem: Item Posentem duo medialia : fissmdne Refidum cum mediali mediale porentem ..
Praterea sam Binomium, quans Refidunm eft [ex [peciernm, Quw fingulaiamdndum dif-
fonita funt. . Sed atsendendim, quid quantitas duorsm noninum fine bimenibris ef?, que:

. portionibus,

LBin1en1pris cx%I L . ‘

conflas ex duabsss portionibus sta ad inuivem affefis , vt ad Unnm nomen: vedigi ne- -
Guieant. Secrs enim non evit Binowiinis quantitas UL autem portiones tales alicwius quani- _ . ¢ ariorvel mi . . .

. . . . . ~ odias . N B . i Maier,vel munot. ‘quando partium qua ratorum age
titasis bimembris fins iva affelhe., vt ad vnum nomen vedigs nequeans , opus evis duabug - } " gregacumationale & produtam medilo. 5

conditionibus, [ilicet vt porsiones fint inwicem incommenfurabiles (nam portiones commen-
Sievabiles cuniunéia conficiunt quantitat? unius nothinis ¢ eius (Beciei,cuivs [5ins partes, v
© fendernus \¢» infiper Uk congeries quadvatornm ipfarwm par:i'onﬂm’ﬁr incommenfurabilis
produtto earnndem : fic enim fiat, vt talis congeries cwm duplo talis producti (quod eff qua.

dratum propofise bimembris per quartam [ecunds) minime faciar quantitatem univs no~ l Potens duo medi]
Al £ mor i : o o . ] . otens duo mediali iali i
s N cngeris 6o conmnfal ot v e com do ~ = U imin s ot e

inc@méfurabiyb® Potens rationale ac mediale,vel cum rationali mediale potens,

quando partium quadratorn aggregatum mediale & produdt

/ ration ale .

: ‘-Lvotentiaﬁter' etii %

plo dicts, hoc esE,dictum quadrdrun, offet quantisas vnius nominis , & perinde quantitas: : ( o .

3pfa effet wnins nominis: quia videlices, vadix uni naminis quadyati: qug conditiones expri-
smuntuy in predictis srrasionalivm diffinitionibus . Quoniam igitur necefle ef%, portiones,ex
quiibns bimembris quantitas , fiue per compoftionem, fise per abftiffionem procedit, effe in-
sicem incommenfurabiles : & infuper congeriem quadratorsm_ earundem portionum effe.
sucommenfurabilems producto ipfarum s idcirce fex vivingue ivvasionalinis guatitatum
[Becies propagavi oporser. Si enim portiones fuervint mcommenfinvabiles in magnitudine

tantim, boc: eff,potentiz. [olism commenfiurabiles , flews sres [pecies irranonalivng, [cilscer ,
prima , fevunda , g tevtia. St autem porsiones. fuevint incommenfurabiles etians peren-

sialiver ,'ﬁght, pres “réligzgg [Becies , ftilices gmrt;; > quinia, & [exta, Deinde J congeries
quadratovuntip[arum portionsus fuerit vationals , & producrim earwim medialz, fiei priz
wia , vel guavea [Pecies. 8i antewt congiéries medialis , & productum. xarionale, fiet fe-
sonda,vel quinka. Siverd tam congeries , qudm productum mediale , & alterntyim in.
commenfuyabile ; fiet tersia , vel {oxea fecies , tam [cilices per conimncrioneny poriieunni,

gudm. per exce[Jiams maiaris [upta minoremer, -

3

SPECIES

ProrosiT1lo 43°. )
Omnes dua quantitates invicem commenfisrabiles, funt ficut nume<
vus ad numersm. Et dua quantizates , que fumt ficut numerns ad nige

'

mcd.@ale 1nuicem incommeniurabilia,

a

merum, funt ingicens commenfurabiles. Sunto a.& b.quatitates inuicé .
cémenfurabiles: Aio, @ funt ficut numer®ad numerd,Cé enim ¢6-
menfurabiles fintinuicé a b.erit p diffi.cdmenfurabilii quatitatd,
c6is eari.menfura,que fic . Irag; a.dividetur in aliquot partes fin~
gulas equales ipfi c. remd; b. dinidetur in aliquot partes fingulas
equalesipfi c. Quarca.& bieruntad inuicé ficut numeri partid. Et
hac eft prima pars propofiti. Contrd,fita.quantitas ad b.quirtitaté
ficut numerus ad numeri. aio, ¢ a b.comenfurabiles inuic€ funt.
Secetur em a b.fingule in tot partes 2quas, quot vnitates hitt fin~
guli numeri.fit§; c.vna partiil quantitatis a.eritq; cad a.ficut vni-
tas ad numerd partifia.Sed per hypotefim a.ad b.ficnt numer® pars
tifi 2.ad numerd partii b. Eritigitus ex @quali ¢, ad b. ficuc vaitas
ad numerum partinm b.Quare quotics vnitas menfuratnumerum

- L : Ee 2 partium
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partium b.toties & ¢. quantitates menfurat ipfaify b. Sed e
metituripfam a.igitur per diffin.commenfurabilivim quan~
titatum , ipfe ab. quarititates inuicem commenfurabiles,

Quod fuit refiduum propofit. '

{

CORO'L'L ARIVM.

Vide mazifeftum eft, quod due quantitates inuicem in-_

commenfurabiles non (unt adinuicem ficut numerus ali="

- quis ad numerum aliquem. Ttemque, quéd duz magnitu-
dines , qua non funtadinuicem ficat numerus quifpiam
~ ad numernm quempiam , funt inuicem incémenfurabiles.
© Sequuntur hzc ex pramifla a deftruétione contrariorum,
PrRorPosIT1oO 44%. ’

Omnes due magnitudines vni commenfurabiles, funt inuicem
commenfurabiles. Duz quantitates int ab. quz fingule
'~ fintipfi c.comme..urabiles. Aio, qudd & ipfg ab. funtad

inuicem commenfurabiles . Nam.cum ac. fint commen~
{urabiles erunt, per pracedentem, ficur numerus ad nume-
‘rum: & {imiliter, quoniam ¢ b. commenfurabileserunt, &
~ficut nutnerus ad numeruny, Sumantur igitur per quartam
oétaui Eucl: tres numeri d efl continnantes duas rationes
fcilicet, vt ficutefta. ad c.fic it numerus d.ad numerum e
& ficutc.ad b. fic fit sumerns e.ad numerum £ & tunc ex
¢quak eri t,ficut numerns d.ad numerum f. fic quantitasa,
‘ad quantitatem b. Igitur per fecundam partem pracceden-
tis , quantiras a b. funt ad inuicem commeniurabiles.
quod eft propofitura.- D , A
, ProrosIiT1o 435*.
Owmnes due® qzmniz”mz'(’sbc;fzmmm wna commenfurabilis eft ali=
i tevtia,reliqua veis eidem incommefurabilis, funt adinnicens
ncommenfurabiles . Exewpli gratia,magnitudinum ab.vna
{cilicet a. fit commenfurabilis ipfi c. reliqua verd b.inci=
menfurabilis eidem c. Ao tunc, quodipfe ab. inuicem in-
commenfurabiles funt. Secusenim erunt a b. commen{u-
rabiles: fed ipfee a c.per hyp.comenfurabiles.igitur per pre-
‘miffam eruntb . inuicem commenfurabiles: quod eft fup-
pofito contrarium. NG igirur {funt a b.inuicem commenfu-
xabiles. ergo incommenfurabiles. quod cft propofitum. |
ProrosiT1o0 46, (
 Omuinm duarum quantitatum innicem incommenfirabilinmg
congeries ¢ excoffus funt inter e & ipfis inmecem incommen|it-
- yabiles. Bt fi congeries vni cavum fit incommenfurabilis, erit &
' ’ ' reliqna
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reliquae commen(arabills. & ipfe furer o) commenfurabi .
les ¢ Hie concluftones facilé gonftant ex hac communi fenm
tentia *:quoniam quantitas,que metitur partes, metitur 8
totil. Et,qua metitnr totum & ablatum, metitur & relicti.
o ParoerosiTio 47°%. 2
© Omniwm duarur quantitatum inuicem . incommenfurabilinm
congeries & exceflus,funt inter fe & ipfis inuicem incommenfi
rdbiles. & [i congeries vni earum fit incosnmenfirabilis, erit ¢ .
religua incommenfurabilis. & ipfe inter f¢ incommenfirabiles.
Nam fi fecus eflet, tunc, per precedentem, {fequerctur con-.
trariii‘{uppofit.Omnino1gitur vera funt qu¢ proponuntur.
ProrosiTio 48°. o "
Omnes dux quantitates proportionales duabus quantitatibus
qivoquo modo commenfisrabilibus , funt eodem modo commen-
firabiles . Et proportionales duabus aligne modo incommena
[urabilibus , fimt eoders modo incommenfurabiles. Exempli
gratia, fint quantitates ab.ipfis cd. quantitatibus inter{e
commenfurabilibus proportionalesshoceft fica. adb. ficut
c.ad d.Aio,qudd a b.erunt inuicem commenf{urabiles.Nam
fi ¢ d.funt commenfurabiles,erunt per 4 3% huius, ficut nu-
merus ad numerum. Igitur erita.ad b.ficut numerus ad nu
merum:quare per fecundam partem dicte 43¢ab. funtin-
ter {e commenfurabiles.Quod fi ¢ d.fint commenfurabiles,
aio, quod & ab. inter fe incommenfurabiles erunt. Nam
tunc,per corollar.q 3* huius, cd. non erunt ficut numerus
ad numerum , & ideo neque a. ad b. erit ficut numerus ad
numeram: & petinde per {fecundam partem dicti corollarij
a b, tuncincdmenfurabiles inter {e erunt ficut proponitur.
Irem fic d. ponantur aut potentia tantdm , aut cubo tantd,
aut quadrato fecundo rantim commenfurabiles : eodem
penitus modo & ipfi ab. commenfurabiles erunt. Siau-
tem cd. aliquo dictorim modorum ponanturincommen-
{urabiles:codem fimiliter medo &ipfg a b.incommen{ura-
biles erunt : Quoniam {cilicet quantitatum proportiona-
lium proportionales funt td quadrata, quam cubi, & quim
fecunda quadrara.Et idcirco fequitur eorum commen{ura-
bilitas , vel incommenfurabilitas : quippe qua comitatusr
proportionem, addudta 41* & eius corollario. ‘
PRoOoPOSTITIO 49°. : .
Omnis quantitas rvationalis multiplicans aliquam quarntita-

tem, producit quantitatem multiplicata cognominem & coms

Ec 3  menfurabilem,
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menfurabilem. . Exempli graria, rationalis quantitas a. .

maltiplicer quantitatem b, potentia tantlim rationalem,
8 faciat c. Alo,quod-c.potentia tanpiim rationalis eft, & ip-
fib.multiplicatz commenfurabilis. Sitenimipfius a. qua-
dratum d.&ipfius b.quadratum e.& ex d.in e.ff?ac f.Eritque
per-coroll. vadecime huius,f.quadratum ipfius ¢. Cumque
ex diffinitionibus,quantitarum a b. iple dfit numerus qua~
dratus: ipleautem e. numerus non qnadratus : iam corum

productum f.per coroll:fecund® noni Eucl.nonerit nume~ -

rus quadrasas . Igitur ¢. quaeradix eftipfius fper diffin.crit
potentia tantim rationalis. Cumngue per diffin. multiplica-
tionis,c.produéti ad b.multiplicatam, fit ficur a. multipli-
cansad pofitam= fitque a. pofite commenf{urabilis, quia
rationalis:iam, per precedentem, ipfac. ipfi b.commenfura
bilis erit : ficut proponitur. Similiter antem, i b.cubg tan-
tum rationalis fupponarur, oftendetur & iplfa c. cubo tan-
tum rationalis,&ipfi b. commenfurabilis: & (i b.quadrato
(ecunido tantim rarionalis ponatur, &ipfa ¢ quadrato fe-
cundo tantum ratonalis, & ipfi b. commen{urabilis de-
monftrabitur. Sicut.proponitur,

Prores1rio gt

Siproduttum fuerit commenfurabile muliplicat quantitati,
tunc multiplicans eft rationalis . Vi ii a.-multiplicans b. fa-

2 b ¢

3 1o fe. ti4 §

d e f

9 45
b c
b c

c¢iat ¢.ipfi b. commenfurabilem:aio, qudd a. rationalis
éft : Nam per diffin .multiplicationss,erit,ficatc.ad b. fic a.
ad pofitam. Cumque perhypo. c. fit commenfurabilis ipfi
b.eritper antepramiffam a.commenfurabilis pofite , quare
per diffin.a.rationalis: quod-efi-propofitum.

PRrRoPoOs1TI10 g4I

Omnis quantitas divifa per quantitatem [ibi commenfurabi-

quantitates commenfurabiles inter fe, & dinidatur b. pes
ipfam a. & proucniat c. ‘Aio , quéd ¢ quantitas rationalis
eft. Nam , per diffin. dinifionis,erit, (icat a. diuidensad ro-
fitam,ficb. dinifa ad c.-prouenientem. Et permutatim, ficut
a.ad b. ficpofitaad c.'Sed a. per hypot.commenfurabilis eft
ipfi b.ergo per 48% premiflam , & pofita commenfurabi-
ks ipfic.Ergo c.rationalis:qued et propofitum. Hoc idem
_ex precedenti oftendi poteft. '
P o

lem,exhibet in quotiente quantitatem rationalem ., Sint ab. -
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o ‘P'p;o_poy;'s;‘rixo 525,

Omuium duarune quantitasum inuicem commenfurabilimm

‘quadrata funt adinuicem fisut quadrati numcriz & cubi,adinni-

-eem, fiout cubi numeriz ¢y [ecunda quadrata , ficut bis quadrari
numeyi : Velifint ab. quantitates inwicem commenfurabi-
les , quarii quadrata fint ¢ d. cubiadt ef. fecundaauté qua
dratagh, Aio;qudd cd.eruneficut quadrati numeriadinui-
cemy & ef. ficut cubinumeri: & g h. ficut bis quadrati nu-
meri: Nam,per 437 buius,a b.quantitates erunt ad inuicem,.
ficut numerus ad numerum: {ed taminquatitatibus,quam-
in numeris quadeata funtin dupla s cubiin tripla: fecunda
-quadrata in quadrupla ratione radicdIgitar d.funt ppor-

tionales quadratis ralium numerorum. Ec efproportiona-

les cubis talium numerorum:& gh. proportionales bis qua~
dratis talium numerorum,, Ethoc eft propofitum,

EREREY

PrRorosIiTIO §3
DL LTV SRS o P o :

Omnes due quantitates,quarum quaidy ata funt adinnicem fi-
eut quadrati numeri; vel quarum cubi funt adinvicem ficut cubi
aumeri el quarnm fecunda quadrata funt adinsicem fiout bis

guadrati nsmeri, (unt inter (e coramenfurabiles.. Exempli ora~
5 pug

. tia,fint duz quantitates a b. quarum: quadrata ¢ d.& quard

cubi e £ & quarum fecunda quadrata g h. Aioy quod,licd.
fuerintadinuicem, ficutquadrati numeri : vel {1 ¢ f-fuerine
adinuicer, ficuecubi numeris vel £ g hufuerint adinuicem,

> -—al 9-1'-7’

uq nlnla@

a.b

c. k. &
e. l.m. f
g m o. pv h

ficnt bis quadrati numeri = Tuncin omni rali cafu , iple .

a b. quantirafeserunt adinnicem commenfurabiles, Nam
fire.d. fintinter fe; ficut quadrati numeri; cim talibus nu-
merisinterfit vius medins numerus proportionalis., inter-
erit ipfis c:divna media quantitas.pro vortionalis, que fick.
erunque ckd. quantitates talibus tribus numeris propors.
sionales.: cumque quadrarta finr in dupla ratione radicum:
erit ficut c.ad k. ficut a.ad b. Sed c. ad'k. ficut numerus
ad numerum.:igirur: a. ad’'b. ficut numerus ad numerums:
quareper {fecundam: partenr 4 3* huius, a b. inuicem. 'com~.

menfurabiles: quod cft propofitum.. Si.antem ef. (intine.

ter {e ficut cubi numeri : tunc, quia talibus numeris inter--
funt duo. numeri medij proportionales, intererunt ip=

fis e f. duz mediz quantitates prcportionales, qua fint:

Ee 4 lm,

2.3
4. 6.9
8 12. 18, 27
16n 24 . 360 S4o Sk
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I . eruntdue el'm £ quantitates.talibus quatuor numeris -
proportionales.& quoniam cubi funtintripla:proportione-
radicum:erigficuta.ad b.fice.ad Lifed e.ad L.ficut numerus.
ad numerua igitar ficut numerus ad numeri,fica:ad 'b.&
ideo pex fecunda partem 43¢ ab inuvicern commenfurabiles.
Si demum g h.fint inter {es ficut bis quadratinumeri ::tunc:
quoniam:ta libus numerisintererunttres numeri-medij pros
portionales;intercrunt &iplis-g hitres:mediz proportiona~
les quantitatessque fint n 0 pieruntque gmro p . quantita«
tes talibus quinque nuimeris propertionales: & quoniam fe-
ciida quadrata funt in.quadrupla ratione radicum:erit jam
aadb.ficut g adn.Sed'g.ad n.ficut numerus ad numerums:
igitur ficut numerus ad numeruin ,.(ic:a. ad b..quare per fe-
cundam. partenr 43® ab inuicem comarenfurabiles:, ficut
fucrat & principio demonfirandum: T
. CORWOELARLYV M. &
Ex his:manifeftd eft,quod omnium dearum quantitatum:
~ inuicer incomméfurabilium, neq; quadratafunt adinuicé,.
ficut quadrati numeri:neque cubi, ficut cubi aumeri,neque
fecunda quadrata,ficur bis quadratinumeric - - oo

COROGLLARIVM

€ontrd; & omnes dug quantitates;quarum quadrata nomn:
funt ad inuicem , ficut quadratinumeriy vel quardm: cubi
non funtadinuicem,ficut cubi numeri: vel quaram {écun-
da quadrata non funtadinuicem, ficut bis quadratinume-

ti ; funt inter e commeznfurabiles..
rollaria- conftant ex duobus przcedentibus- propofitioni-
bus,.d ditinGionecontrariornm., . Sy
' COROLLARIVM -
_ Przterea manifeftum eft, quod quantitatesinter fe cdmem:
furabiles, funtomnino,etiam: tam quadrato., quim cubo,,
quimque fecundo quadrato commrenfurabiles ; non au-
tem ¢é conuer{o. Nam-.quantitates,{iue quadtato; fine cubo,.
fiue fecundo quadrato commenf{urabiles, non:{unt omnina
inter{e commenfurabiles. v o
L COROELARIVM
- Vinde fequitur,vt quantitas rationalis it etiam:potentia,.
& cubo; & quadrato fecundo, & fic in-infinitum rationaliss.
& non.¢ conuerfo. Nam quantitas fize potentia,fine cubo,;
finequadrato fecundo, rationalis. non omnino: ¢itmagnis

tadine rationalis.. -

COR L

Nam- hzc.duo cos

fius c. etgo ¢ rationalis , quandoquidem radix eft: ipfius
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COROLLARIVM

- Contr,quantitatesinter fe incommen{urabiles nonom-

mino {unt & potentia; aut cubos, aut quadrato {ecundo ine

commenfurabiles.. At quantitates. potentia , vel cubo , vel:

quadrato fecundo: ircommen{urabiles omnino {unt & ma~

gnitudine inter fe commenfurabiles.

COROGLLARIVM

" Vnde fequitur, vt quantitas irrationalis nd omaino- fit 8
‘potentia,aut cube,aut quadrato fecundo irrationalis.Quanr
titas verd potentia,vel cubo,vel quadrato {ecundoirrationa:
lis ornnino fit; & magnitudineirrationalis.  Que corolla-
gia gradatim {equuntar alterum-ex altero, veetiam. per exem:
‘planumeralium terminorum conflat.. ‘
o : ProrostTIiO §4°. .

Ommne produtiom duarum quantisatum’ potentia tantimya-

tionalium inuicem commenfirabilinm;eft rationale_, Exempli
gratia, a b. quantitates potentia- tantiim rationales inuicem £
comimenfurabiles muitiplicate: inuicem- faciant ipfam: c. 2

Ao , qudd-c:.quantitas rationalis eft: Sit enimipfi a.equa-

b

' dm_wg.

Con

3
3,
cr b e

lisd.&a.du@ain d. hoceftin fe ipfam faciar e.queiam- ra--b—--ri12:

tionalis et cam a. fit potentiz rationalis per hyp. Sed’per &
Pri1nam=fcxti.,ﬁcut _L_{i adb.fice. ad'c. co‘mmenihmbilis efk
autem perhypoiipfa d.ipfi beergo, per 48 huius,ipfa e.con--
menfurabilis eritipfi-c.Rationalis-eftautem e.rationalis er--
go per diffin.& c.quod fuirdemronftrandum. Aliter & pul-
‘chrefic. Sitipfius a. gnadratamipfa £ & ipfius buquadra=
.tum ipfa quantitas g.eritque per: §2° preecedentem fiadg..
ficut nuimerns quadrat’ ad aumernm quadratuny. Ducatur
‘ergo f ing.& proueniath. eritgue h. numerus quadraruss:
gnandoquidem £g, per vigefimam o&aui, {unt plani fimi~
les: Sed per coreliarii vndecime huius he eft quadratum i]{:
quz per numeram quadratuin: repraefentatur.Et radix qua-
drati numeri rationalisquantitas eft, quia cognitus, & {cie
tus numerus, ficut proponitur oftendendum..

" Prorostrio §5*.

- Omne produlusn duzrum quantitatum rationaliim & pore-

tialiter tantion intev [e commenfiirabilium; eft petentia tantnm o <

rationale:qued tamen ab Euclide vocatur mediale_s.Suntoab..
guantitaics rationales, hoc eft-amba potentia tantum ratio-
Lo ' naless,

L3
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nales,vel vna rationalis in magriitudine,altﬁm vero tantim
potentia, & inuicé potentialiter th cdméflurabiles,que inter
fe mulciplicate faciantipfam c.Aio,g c.eft quititas potétia
tfa rationalis. Fiant enim ea; quain precedenti, eritque per
eadem,ficutd. ad b. fice. ad c. cumqs, per hyp.ipfa d.ipfib.
fit potentialiter tantum cSmenfarabilis: erit per 48" huius,
ipfa e.qug rationalis eft,porérialiter tm coméfurabilis ipfi c.
Igitur per diﬁin.c.potencia e rationalis et , quod eft pro-
Poﬁtum. In altera verd demenflratione,erit per coroll. 53*
recedentis,f. ad g. non ficut quadratus numerus ad qua-
dratum numernm & : idcirce fg. per 20° oftaui non erunt
adinuicem plani numeri {imiles. Quare, per primi noni,ipfe
h.ipforum fg.productd non erit quadratus numeras, & per
inde c.ipi® h.radix potéuia t arionalis ft,ficur pponitur,

: SCHOLLIV M.

Tud autem notandum, quod prafatum productum quantitatuny
rationaliii ab Euclide vocatur medialis quatitas, five Medialis area
quoniam gigniturex ductu laterum, atgs, ita intelligenda funt diffini-
tiones irrationalium magnitadinum,vbi de areis mentio fit.Lineam

verd in talem aream potentem , hoc eft, ‘cuins quadratum eft ralis’
~ area , medialis dicitur. : ’

PrRorosIirrve g6 @

Membra binomsj,fine refidui,funt radices duerum numerors,
guorum maior ad exceffism [upra minorem [z fe babet ficut nu-
merus quadratns ad numernm quadratum, fiunt tres prime fpe-
cies. Si autem fecus, fiunt tres reliqua [pecies Binomy ,. fine Re-.
fidus. Item fi maior ex numeris ditis [it quadratus, tunc fit pri-
ma vel quarta [pecies. Siminor fit quadratus numerus , fiet fe-.
cunda vel quintafinenter [it quadratus numerns, fievtertia vel

Jexta fpecies . Exempli gratia, 9.& §. numeri {funvquadrati-

membrorwm primi Binomij,fiue Refidui.Numeri 12.8:.9..
fecundis Numeri 8..& 6.tertij.Numeri 2 5.& 20.quarti.Nu.
meri 14. & 9.quinti. Numerl .10. & 7. fexti. Vnde talinm.
fpecieriiradices fic fe habens: veead diffinitiones expofeit.

Binomium:p® ———3. f 1. . Fde per abftiffioncm..
Binominm: 28 ——r.12" p 3. formantur totidem..
Binomium 3° 58 Pr6.  [heces refiduornm,.
Binomium 4% -§ P20 Lo o
Binomium 5 LI4 P 3
 Binomium.6% ——r.10 P 17.

Pro~
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PRoPOSITIO §7°

Singularum Binomij [ecierum radices , funt fpecia finguls

wrrationales quantitates per ordinem [eilicer Binominm, Bi- d

ymediale primum,?imedinle Jecundum , Maior, Potens va-
tionale ac mediale. ¢ potens duo medialia. Paucis propo-
firntn demonftrabo. Efto Binomium , cuius membra a b.
bc. Sit ipfius a b. quadratum de. & ipfius b c. quadra-
tum ef. quorum differentia fd. cuius differenti® quarta
pars fit g. & ipfius g. radix fit h. Mox fe@ta per 2qualia
quantitate a b.apud k. pun@um , ponatur ipfi h. zqua-
fis k1. Poft hzc, totius akl radix it m. Reliti antem
1b. radix fic n. Aioiam, qudd totum m n. radix eft bino-
mij abc Deinde oftendam, quod fi 2 be. fit binomium

rimum , tunc m n. erit binomium. Si ab c. binomium
ecundum, tunc m n. erit Bimediale primum. Si ab c.bi-
pomium tertinm, tunc m n. erit bimediale fecundum. Si

ab c. binomium quartum,tunc m n. erit maior. Si abc.

binomium quintum ; tunc m n. Potens rationale ac me-
diale. Si demum 2 b c. binomium fextum , tunc m n. Po-
tens duo medialia. Nam ctim a b. fecerur 2qualiter apud
k. & ingqualiter apud L.jam per quintam {fecundi Ele-
mentorum Re@angulum al.1b.cum quadrato k1. hoc
eft cum g. zqualia funt quadrato a k. hoceft, quadrand
ipfius de. Sed quadratum ipfius k1. hoceft g. fait qua-
drans ipfius d f. igitur reliquum quadrans reliqui, hoceft,
reGtangulum’a L.1b. eric quadrans ipfius ¢ f. Quare per
coroll. vndecima huius, re¢tangulum m n. erit radix quar-~
te partisipfius ef. hoc elt dimidium ipfius b c. ergo du-
plum ipfius re@anguli m n.zquinalet totum b ¢. Cumque

per hyp.a L. it quadratum ipfius m. & 1b. quadratum ip~

fius n. erunt quadratum m. quadratum n.cum duplo re-
Ganguli m n. fimul qualia tot a c. Sed per quartam {e-
cundi ; eadem fimul componunt quadratum totius m n.
Igitur totum m n. radix eft totius 2 ¢ quod eratr primum
ipfarum Ipecieram binomij : fit enim , vt exeunte a b ¢
binomio primo,tunca 1.1b.fint rationales. Excunte autem
2 ¢. binomio fecundo, vel tertio, fit, vt al.1Db. fint potentia

tantim rationales.Quare exeunte a € binomio primo,erunt
' : m ne.

4

o demonftrandis. Reliquum patet ex conditionibus.
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41 n. potentia radonales., Excunteautem 3z ¢. binamie fom

.eundo,vel rertio, erunt m n, mediales+quandoquidem a L,

1 b.quadrata ipfarum m-n. potentia tantim raticnalia. Et
thoc,quoniam, per diffin.binomij primi, fecundi, & rertij,
sadixipfius d f..& ideo radix ipfins g-hoceft h. hoceft kL,
.commenfurabilis eft ipfi a.b..8 ideo ipfi ak. vel kb.jg-‘

fisque 2 1.1 b.cumdue , per primam fexti, m.ad n. fie fi- -
.cut quadratum .m.ad reftangulum -m:n. hoc eft ficut a L.

ad dimidium b c. Ideo tunc per quadragefimam octauam

thisius , conflat ipfas m.n. efle potentiatantim commenfu-. -

-rabiles. Exiftente antem a c..binomic quarto, quinto vel.
fexto, fitvral. 1 b. fintinnicem incommenfurabiles : quo-
niam {cilicet, perdiffin. talium biromiorum , radix ipfius

€d f: &perindesadizipfius g hoceft ipfa h.& ipha kl. in-

1 b. quare,per quadragefimam feptimany buius,iplea llb..

inuicem incommenfurabiles . Vnde conflat.ipfas m n.-

tune ¢z potendia incommenfurabiles.. Irem cum re&an.:
‘gulum ma. fivdimidiom ipfius be.atque exeunte ac. bi-

~“nomic primo, tertio, guareo , velfexto iplab c. fit potens

-tia tantd rationalis : ideo tunc retangulum .m n. erit me-
“diale. Exeunte verd g ¢/ bicomio fecondo, welquintobe, -
eritmagnitudine cutionalis : guare tunc redlangulum m n.
_erit rationale, Pretersa ciin quadrata m.n. conficiant to-
-tam 2 b. atdue exeunte a ¢. binomio prime-vel quaree -ab.
it magnitudine rationalis : Exeuntevero ac.binomio fe-
cundo, tertio , quin¢o, vel fexto, a b. fit ;porentia Tantim .
rationalis. Idcirco excunte a c. binomio primo -vel quarto,-
quadrata m n. conficiunt rationale, Excunte -verd a c.'Bi:;
-nomio fecundo,tertio, .quinto,vel fexto,i]uad‘ratarm:n.,cgn_
ﬁ_ciunt mediale.Ex quibus quidem, confyderatisirrationas
dium quantitatum diffinitionibus,céitabicquod cxeunte a.c,

rP: : — binomium. -
29 bimediale Frimum.
0 e n. crit——->bimedialefecundum.

Binomio < 3 o

, 4
5 (=]
&2

Maior.
Potens roaleac mediale,
Potens duo medialia,

Conote

commenfurabilis eftipfi a b.& ideirco iphi ak.&iphisal.,
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.COROLLARTIVM.

Hinc ergo comperixi poterunt {ingule quantitates irra
tiona les: vt fi velim,excmpli gratia,comperire irrationalem
quan titarem , cua Maior vocatur, per prsrcedfntem, inue-
niam quartum bincminm @ & per prfentem , ipfins bino=
mij radicem , qua, vi ofenfum eft, Maior erit, Ft fimiliter
per reliquas binomiotum fpecies reliquas irrationales in-
ueniemus.

’ ProrosiTio 8. :

Sex irvationalium quentitatum, fcilicer Binomsj , Bimedialis
pri'mé,?im edialis fecundi, Maioris, Totentis rationale ac medid-
le , Potcntisd, duo medialia , fingularum per ordincm , fingula

wadrata funt fingule Species Binomif . Hec eft cenuetfa pre
cedentis. Perfiftam tamen in eadem defcriptione, ac fuppo-
fitis. Ponaturque m n. binomium,vel aliqua exirraticnali=
bus pradidis. ita vt mn. fintmembra ipfius irrationalis
iuxta cius diffnitionem confideratasvthabeam ipfivs mn.
quadratum,ponam ipﬁus m. quadrarum a L& ipﬁus n.mi-
poris membri quadratum I b.Jtew cius, qued fitex m.in n.
duplum ipfam b c.Eritque per quarram {ecundi Elemento-
yum,tota a c. quadratum totins m n. Demonflrandum eft
igitur, quéd fi ponatur mn. aliqua ex diélis fex quantitatis
b® irrationalib? : erit & a c.aliqua ex {peciebus binomij: &
quota m n.in ordine fexirrationalium , tota & ac.in ordi=
ne f{pecicrum binomij. Namqueex conditionikus mem-
brorum m n.” componentinm ipfam irrationalem,{equitur
conditio membrori ab. b c.conflituentium {peciem bino-
mij. Sic exiftente m n. Binomi’®, vel Bimediali primo , vel
Bimediali fecundo,jam per diffin. 2 L. L b. qua funtipforum
m n. quadrata,{untinuicem comenfurabiles. Vade per 46
huius, fequitar vt kL fit ipfisal.1b. &toti. 2 b, ccmmen-
furabilis. Cumque h. fit radicis ipfius d £, dimidium , erit
zalis radix commenfurabilis ipft ab. Igitur a b. potentios
wim b c.inipfa d £ quadraro {cilicet radicis fibi commen-
{urabilis. Exiftente autem m n. Maiori,Potenti rationaleac
mediale; potentive duo medialia;tunc per earum diffin.a L.
1b. funt inuicem incommenfurabiles : vade per 47%huius
fequitur,ve k 1. fivipfisa l. 1b.& toti 4 b.incommenfurabi-
Jis:vique X 1. hoc eft h. ipfius radicis d f. dimidium,& per-
indeipfa radix fitipfi ab. incom menf{urabilis. Quo fit, vt
a b. potentior fit, quam bc.in ipfa d f. cuius radixbc'ﬁ: ipfi

. . a b.in-
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ab. inc8menfurakilis. Ttem, a7 exiftenté m n. binomio,vel
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a 1y ; s
refangnii a c.e b.imul gqualia fant quadratba b:Quod per

s Ma}or1,a.lx.cﬁ rationalis: b c.verd potentia tantam efiratio- oCtauam {zcundi,zquale, eft quadrato d ; .
nalis. Bxiftente autem m f. Bimediali pri vdl potente : <cundizquale, eft quadrato da. cum quadruplo
: aut + Bimediali primo,vel potentg reGanouli ac. ch. Anfer - VEri 2 dun : i
’ el & Medialoa beft e o, VE PO guiac. cb. Anferatur verinque duplum refanguli
. kb ¢ g ale,& Mediale,a b.eft petentia tantum rationalis,b e ac cb. & luvererunt quadratum ac & N
¢ e e Exifhomte taide B S 2 C.CD ul juadratum a c. & quadratum ¢ b, fi-
| s Exiftente m m n. Bimediali fecundo, mul zqualia quadrato d a. & duplo re®anguliac.cb.
m n h vel po rente bina medialia,tam a b.quim b c.efi potéria tm : Hzc antem eft demonft O
—— rationalis. Pr¢terea,quoniam exiftére m n.binomio, Bime~ C(Bac— T e -0
diali primo,Maiori, vel potente rationale & medialeipfard - piifecitid €D fimulzqlia funt 02 b.Qd p 872! r::a"
a b:b c.altera eft magnitudine, altera potennaliter tantim ' / Ba b zqualeelt = ¢
rationalis.atqueideo a b.b c. funt porentialiter tantim c6- Lat L=y
-menfurabiles. Exiftente autem m n. Bimediali 2° cum per S .o = =
primam fexti,m. ad n.fit ficut quadrati m.ad reCangulum Adferatar virinque 3 - ¢ B
mn.hoceft, ficutal. ad dimidid ipius b c.atque m n.fint- - & fupererunt : o &
?ncvommcnfumb)lcs.& ideo a l.& dimidium ipfius bc. fint Bacl gt equalia "adg
incommenfurabiles per 48% huius:Cumg; (quoniamaLlb. Qb Ethocdeméftrada fuit g}a c.cb.

inter {e commenfurabiles,ideoq; retaa bipfialcommenfu
xabilis eft, iam rota a b.dimidic ipfius b ¢c. Et ideo toti bc.
per 4 5% huius, fitincommen{urabilis : fintg;a b.b c.poren-
tialiter commenfurabiles:ga potésia rationalis ex diffi.didt
Bimedialis fecundi.Bxiftente randem m n.potente duo me-

; dialia,cumab.b c.ex diffin.ipfius, fint incommenfirabiles:

- PreoerosITizo 60%. - .

- Singlarnm refidui (pecierum vadices, funt ip[¢ fingula irratio
nales vefidnales quantitates per ordinem : videlicet Refidnum,
Refiduns mediale primum, Refiduum mediale [ecundunt, -
nor , cur rationalt mediale totum porens,or ctten Sedialime-
diale totnm potens. Repetam delcriptionem,fuppo fita & de-

T
. Mn % Bimediali 2° ——
{

tia rationales, ficut omnia exdiffinitionibus ipiarum irra~

X X . . ) pres
tionalium conftar.Propreren,conlyderatis fex {pecicrum bie

nomij conditionibus, exifivizte.
Binomio
Bimediali p® ——

ac erit—~—pin
~—ac erit—— % |

. . ) \ . . ~ vy
ac potentialiter tantiim comimeni urabiles,quia { _czl.&.cst,po-

monftrata §7¢ precedentis. Hoc folim murato, ve pro ag-
gregato membrornm a b. b c. famarus eorundem differen-
tia,qua valet mains membrum a b. excedit minus beNam
{i aggregatam fupponitur binomium :iam per diffin.diffe~
rentia erit Refidaum cinfdem {pecicl Item pro aggregata

portionum m n. (quod agarepatutn erat radix ipfius abc.
fui Mie o

143 ) . .. e . . . o gk
Miaiori RC Trit 3. {, Bino binomij ) fumatus dificrentia earundem mn. qua {cilicet
Potéte rational ined"’ ,ac et + ( i maior portio m. {uperat minorem n. Que differentia erit
¢ gi—a. B G . . . . - . . . . . -
LPorented Gmedirgy—ac et 5 Foo- irrationalis quantitas eefidualis illins quantitatis, quam co-
-+ LPotenteduo medialia 2 Cpitm— i) : SO

PRorPoSITIO S§9°.

flabant porticnes m n. pet diffinitionem. Oftendamigitar,
‘qudd ficur ipfins aggregeii abe. radix fuitipfum aggrega-
wm m oeita differentie ipfaram ab. b c.radix erit differen~

~ Omneaggregatim quadratorum inaqualinm excedit duplum *tia ipfarum’ m n. Sic, cum ipfius m.quadratum fica Latqs d f

b produlli radicam zn,‘quczdmt.c; dszerentm radicum. . Secetur ipfius n.quadatum fic1b. fam 2 b. erit aggregatum duorum kil '
quantitas a b. pet inzqualia .apud c. & amaiori portione quadratorum inzqualium , quorum radices mn. Sed b e, . > £
a c.abfcindatur ipfi b c.zqualis ¢ d. Atq; ita oftendendd eft, fuit duplum produdti ralium. radicnm ¢ igitar, per prace- n

A ;
.quod congeries _quadmto;um a ¢. cb. fupererat drplum
ipfius reGanguli ac. cb.in quadtaro ipfius d a. quod A

- Campano in decimo Elementorum often{um cft. Per quar-
tam {ecundi, quadratum a ¢. & quadratym ¢ b. com duplo

P

retangult

~dentem , ipfaa b.exceditipfam-b e in quadrato differentiz

earundem radicum, hoceft, differentia ipfarum 2 b.b ¢ eft

quadratii differentiz ipfarum m n. Et perinde hec differen-

gia erit radix illius. Quamobrem per demoftratain 57%
- : ‘ prcedenti,

¥

m
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precedentis , fiilla diffetentia fuerit refiduum prime fpe-
ciei : hzcdifferentia erit refiduum. ,

Siilla,Refidunm 2¢fpeciei, hec Refidud mediale primd,
Siilla,Refiduii 3¢ {peciei, hec Refidui mediale feciidd.
Si illa,Refiduum 4% {pecicithec irrationalis,qua Minor.
Siilla,Refiduum 5% hec cum rationali mediale potens.
Siilla,refiduum 6% hec cum mediali mediale potens.
Ethoc eft,quod demonfirandum proponebatur.

COROLLARIV M.

Vade manifeftum eft. quod compertis per §7% preceden-
tem,fex irrationalibus quaqtiutibq? predictis, que lmguiai
ex binis membris conftantinequalibus: Tam eornndem mé

brorum differentiz fingu'® erunt Refidmles quantirates

pradidtarum bimembrium. Item fi bimé&sribus {ua fingulis
quadrata ateribuantur{que binomia funt)talium binomio-
rum Refidua erunt fingula fingularum di¢tarum Refidua~

lium quadrata. » ‘ .
PrRorosiTIlo 812,

Sex irrationalium quantitatum refidualium, fcilicet Refidui,
Refidui medialis primi, Refidui medialis fecundi , Minoris, Cum
rationali mediale potentis , Cumn mediali mediale potentis , (in-
gularum per ordinem, fingula quadrata funt fingnle fex (pecies
Refidui. Sicut preczdens fequitur ex demdlratis §9¥& 578
Ira preefens propofitio fimiliter exijs, qugin g9° & ;8* 0«
ftenfa funt, conftabit. ' -

COROLLARIVM.

Hinc manifeltnm et , quod Binomij , & Refidui habens
tium equalia nomina , radices inter fehabent etiam ®equa-

. lianomina: & & contrario, Binomium & Refiduum, quori

radices habent 2qualia noming,{ortiuntur etiam inter {2 no
mina &qualia. Idemdue de nominibus proportionalibus di
cendum.Nam 2qualitas nominum in quadratis,facitequa~
litatem nominum in radicibus : 8¢ contratio. Proportio
verd propo:tionem , ficut per procellum demonftrationis

§7% & 58¢ conftare potelt. Nunc exponam hic fex {pecies bi- -

nomiorum, & totidem earum radices, qua {unt fexirratio~
nales quantitates, ’

- ’ T Binomia

-
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Binomiafex ° Quarii radices funt totid€ irrGales quantiraces. Chimébrces
Frimum 7 p.r.40...... Binomiumr.g.p.ra . ’ )
Secundum r.18.5.4..., Bimediale primum.rr.8:§.tr. 2.
Tertium 1.27.p.r.24..Bimediale E‘.cundum . purr 3.
Quurtum §.p r.8......Maiot L.v.3..0.7.p.0. v 2. 1001 70 :
Quuntil 532, p.4...... Potens rationale &'mediale rv.r.8 P a.prv. 1 8. M2y
Sextum rz4. p.r8..... Potens duo medialiar v..r § 5i2. Prv. r.6.100.2. :
Ex quibus,perablciffionem minoris mambri iz maiore, fienttam in Binomi- -
mijs, quam in sorum radicibus, rotideny Refidur. hot pacto. o
. Refidua(ex ..... Quorum radices,toridem Refiauales irrationales filicet,.
primum 7, r.4c...Refidugm ¥ §.mora. ’
Secundum r.18 M. 4. Res. mediale primum 1 i,
Tettium 1,27 M.r.24.Refi.mediale fecundi cr 12.0r3. .
Quartum 6./t 8 .., Minot .5. 3.5 r 7 M LY. 3.0 1 7. ) .
Quintim £.32.M.4...Cum rationali mediale potens. r.v. £.8.5 2. f1 1. V.1, 8.1 2,

‘Sextum r.24.M.r.8...Cum mediali mediale potens. rv.r.6.p 2.M.r.v.L6.00L 2.

Sic habes exempla practica eoruny, gz demoufirata fint.
Prorosrrrro 62°..

Omnis quantitas vrationalis multiplicans Binowsium: per Re-
[idnum,, preducit etiam Binomium vel Refiduum einfdem [pe-
cieiyac multiplicato commenfirabile_rRationalis quantitas a.
multiplicer Binomii b ¢.& producat quiritatem d e.aio, g

~d.e.Binomid eft ipfib c.hinomio coméflurabile, &eiufdE (pe
ciei. Ve fi,exépligratia,b c. fitbinomid prim:tic deeritbi
nomii pt.Sint enim ipfiug b ¢.binomij mébra b c.& exa.in -

b.fiard.ex a.in c.fiat e.Sic enim, per primam fecidi,erit d e.

toti,quod fit ex a in b c. Iraque ciim b ¢, fit bimomiwny pri-

mum,erit per diffin, b.maius membrum rationale arque ¢.

reliquum potérialiter tantiim rationale: Cunid; a.rationa-

Ysin fingulas b ¢. quantitates faciat fingulas d e. iz per 49*
‘huius;ipfa d.erit rationalis, & ipfa'e. potentia tantliny ratio-

nalis:& totum d e.toti b c.commenfurabile. Irem fit ipfius -

a.quadratum fiquod rationale erit:atque ipfarum b c.qua~
drata fint g l. Mox f. multplicans ipfas g h. producar ipfas

-k Leruntd; per coroll.vndecima huius,k 1. quatirata ipfard

d e.Cumq; per primam fexti, (it ficut g ad lufick. ad L erie
‘euerfim ficut giad excelliim, quo exceditipfam h. ficetiam
k.ad éxcelfum,quo exceditipfam [.Verdm g.ad [wum excef=
fum eft ficar numeérus quadratus ad nwmernm quadrati; p
52" huias:quonia per diffinitioné primi binomij, b. portio
excedit c. portioném potentialiter , exceflu , cuins radix eft
commenfurabilis ipfi b.Qui excefluss eft differentia ipfarim
gh. &perinde talis-exceflus fe haber ad g ficur'numerus
quadratus ad numerum quadeaton per § 2% gitur kiad {wix

“excelli fe habebit ficut nas quadratus ad numer § quadritis

Ff Quare

3.

1l

4
i
:
B
r
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.Quare per 53% ipfa d. potentior erit quim e.cxceffis,cui’® ra=

- dix eft commenfurabilisipfi d. Ciipfari d e. potentiz fint

k LItaque per diffinitionem totum d e.binonvium primum
eft,ipfiia b c. cdmenfurabile, quod cratdemonftrandd. Si-
militer pro binomio fecundo, & pro tertio procedemus. Ev
pro quarto & quinto & {exto oftendemus,quod maior por-
tio potentior-eft minori in quadratoradicis fibi incémenfu
rabilis:fyllogizites per p* fexti,&per portioné verfam. Sed
per 5 2% & 53*adducemus duo corollaria fequétia,quee agiit
deincémenfurabilibus: quandoquidé, in 4° & 5° & Gf,ii-
‘fomijs,maior portio potentioreft minori in quadrato radi

. eis fibi incdmenfurabilis.Ité pro tertio & {exto binomijs,in:

quibus portiones funt potentia tn rationales; ad oftenden-
d# portiont ipfarum incémenfurabilitatem, citabimus 48*
huins.Similiter;{i a.rationalis multiplicet R efidunm;, cuius’
membra funt b c.ac producat d e oftendemus g de. etk
refiduumipib c..commenfurabile; eiufde m {peciei. Quod
‘enim demonftratur de membris binomij , demonftratur de
membris correllatini refidui: quandoquidem in diffinitio-
nibus fortiunt eafdem condiriones. Reéeigitur idem de:
vtroque proponitur demonftrandum:. e
PromosITIO: 634, '
Ormuis quantitas Rationalis multiplicans quamlibet irratis-
walium quantitatun, [tue bimembrem,fine eius corellatini refi-
dualem, producis einfdens generis irrationlem; ac multiplicate:

commenfurabilem.. Hac efi generalior preemiffa: ibi enim de

Binomio , acrefiduo rhic verode qualibet duodecim irra-
tionaliumagitur: Itaque fit exempli gratia, rationalis a. que:
multiplicet b.bimediale fecundum; & producat c. Aio,g c.
cftBimediale fecandum & ip(i b. con¥menfurabile.Sit enim:
ipfius a.quadrato d.quod rationale eritiatque ipfius-b. qua--
dratum fit e:quod, per quinquagefimamoctanam huius, et
Binomium tertilt : Deinde d.mmultiplicans e. faciat ipfamf.
eritd fperpracedenté binomid tertid. Sed per corollaride.
X 1¢huius f.quadratum eftipfius ¢, ergo per 57 huius c. ra--
dix i’pﬁ‘us f. binomij tertij,erit bimediale fecundum, qd fuit:
propofituny. Eadem penitus argumentatione vteris pro re-
liquisirrationalium generibus; tam; bimembribus;, quim re-
fidualibus: Sed in refidualibus; pro quinguagefima oétaua,.
& 57 citabisfexagefimam primanm , &fexagefimam,qug de:.
wefiduis loquuntusr ; itaque conflat yeritas propofitionis.. -
SENNOE Gt Ly

B
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PROPOSLT IO 64,
Osmnis, quantitas commenfurabilis cupiam ex irvationalium

wordine, eSt einfdem generisirrationalis. Ethabet eidem propor-
tionalia & .commenfiurabilia nomina. Eftod quantitas ,qua--

Eiam,vel potentia tantiim rationalis, vel medialis, vel bimé
ris, fiue refidualis : ipfid; a. commenfurabilis efto b. Aio,
quod b. eft cinfdem generisirrationalis,, cuius a. Dinidator

enim b.inipfama.& proueniatc. eritque per 5 1*huius cira

tionalis.Clm verd quotiés in diniforem producatdivifum,
iam c.multiplicans afacitipfam b.Rationalisaurem c:Igi-

tur per 497 huius, i a. fit vnimembuis quantitas, fi bimem-

bris,vel refidualis, per precedentom,erivh.eiufdem generis,
cutus a. & eidem commenturabilis : quod eft propofitum.
Quod aatem bhabear nomina proportionalia & cGmenfu-
rabilia nominibus ipfius a.conftabit,fi qua-fecatur a.cadem

réneinmébra fecetur & b.qd erar propolitionis reliqui.

: Proros 1T 100 65

Owmnis quantitas ‘irrationalis divifa per guarnis rationalem,
«exhibet in quotiente quantitatem [ibi cognominem & commen~
Surabilem.Exempli gratia,b.quantitas irrationalis, fiue vni-
membris, fiue bimembris, fine refidualis, dinidatur perc.
rationalem, & proucniat a. Dico,qudd a. eft ciufdem gene-
1is, cuius b, & ipfi.commenfurabilis, Nam. cimdiviforin
quotiétem producatdiuifum:iam c.in a.ducta,facieripfam
b. Ducaturigitur <. inipfam d. fibi-zqualem , & producat
ipfam e.eritquee. rationalis: & per primam fextificut d ad.
a. fice.ad b.Et permutatim, ficut d.ad e.fic a.ad b.Commen~
furabilis autem cft d.ipfi e. quoniam vtraquerationalis. Igi-
tur per48*huids;&a..commenfurabilis iplib.quare ; per

prcqqdcjn-xem,serxt,&\a.cmfdem;gcncrzs,‘cmus;pf_a b.ﬁﬁl;PPOé» .

nebatur. quod eratdemonftrandwm. 0
Prorosixio %6, :

Omnes dug-quantitates inuicemcommenfurabiles coniunlia, -
conficiunt eiyfiiem generis quantitarens o fibecommenfirabilé.

Sunto 2 b. quantitates invicem -commenfurabiles: Aio,

qudd totnm .ab. erit quantiras ein{dem generisy & viriqie -
ipfarum a b. commenfurabilis. Quodemm-a b.totuimipfis
a b. fingylis eft commenfurabile,conftat, per -quadragefi~- -

mam{éxtam hujus, Quod autem enfden generis cum ipiis.

torum propofitum.,

conftatper premiflam fexage(imam quartam:conftat erge: .

o
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‘Vinde manifeftum eft, quod aggregatum ex quotcunque
quantitatibus innicem commenfurabilibus,eft ingulis par--
tibus cominenfurabile & cinfdem generis cum cifdem.

ProrosiTiO 67,

Omnis guantitas potentialiter commenfurabilis alicui ex ir<
rationalibus,oft cinfiemn generis quantitas.  Sit exempligratia, -

_quantitas a.bnvediale fecddum: (irg; ipfia.potentialiter'cs- -

menfurabilisinfab.Aio,quod b, eftedam: bimediale fecun-
dum.Sunto cnim quadrata ipfius a.ipfa catqueipfius b.ip--
{a d.Eritque,per §8° huius,c.binomium tertinm:commenfu
rabilic autem-eft perhyp. ipli c. ipfa d. Igitur per64* huins -
d.bincminm tertium eft.Sed ipfins d.radix ipfa beeft. Ergo,
per §7% b.bimediale ffecundum erdt. quod fuitdemonftran- -
dum. Similiter in ceeteris itrationalibus, tam bimembrib®,
quamr refidualibus conftabic propofitum..

PrerosiTio 68,

Omnis quantitas potentia rationalis multiplicans. aliqnam
ex irrationalibusproducit einfdesn gentris quantitatem... Fxem
. . . . =, h g, 4 .
- pli gratia,a. quantitas potentia rationalis multiplicerb. bi-

mediale{fecundum,& prodzcat ¢. Ajo,quod c.clt bimediale -

fecundum, Nam, per diffi.multiplicationis, ficut ¢ft a.mul-,
tiplicans ad pofitam rationalem, fic c.produétum ad b.mul
tiplicatam. Sed a. potentialiter commenfurabilis eft pofire
rationali per hyp.igitur per 48*huius & c.ipfi b.potentiali- -

 ter commenfurabilis e Cumd, b.itbimediale fecundun,

erit, per prazcedentem, & c.bimediale fecundum. quod” fuic

oftendendum. Non aliter in fingulis cateris veriufque ordi- "
nis irrationalibus conftat propofitum. Lo

: . '
) PRrRoOPOSI.TIO 69°. = v

- Ompnis quartitas irrationalis divifa in quantitatem potentia

- vationalens,exhibet tn quotiente quantitatens fibi cognominemi.
Exerpli gratia,quantitas a, pot€tia tin rationalis,diuidat b.

bimediale primum ; & proueniat c. aio , ¢ ¢, cft bimediale -

‘primum.Nam per diffin.diuifonis, ficut eit diuiforad pofi- -

" tam rationalem, fic eftb. diuifa, ad c.quotientem . - Sed,

- a. potentialiter commenfurabilis eft- pofitz rationali per

‘hypotelim : ergo & b. ‘potentialiter commenfurabilis -

B oft

0
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eftipfi c.per 487 huius, Sed bibimediale primum.. Igitur ve
c.bimediale primum per 66* premiffam. quod fuit often-

genera repetito, conflar propofitum..

dendum. Eveodem {yllogifmo per fingula -irrationalium

o ""PRrRorosITIO 70°. . ‘
- Dusg quantitates bimembres einfdem generis inuicem coma
nenfurabiles, per ordinem fex'irrationalium [umpte ,inter fe
multiplicata,producunt fingulas binomif fpecies. Quod 58* pro
pofitio de quadrato,hzt de producto itrationalium conclu
dit. Sunto , exempli gratia, 2 b.fingulz quantitates bime-
dialia fecunda , inuicem commenfurabilia. Quarum pun=

Sum fit c.aio,quod c. eft binomium tertium. Siteniut 'lefl',»"'

xqualis quantiras d. & exa. in d.fiat e. Erird; e.guadratt
iplius a.& -perinde binomium tertii per § S“hm:u:s.E' ~
niam,per primatn fexti,ﬁ.cntk_,zfl«_'-ﬁc VC!?'d;'e‘? f,"‘ - g
d.per hyp.commenfurabiliseft. idcirco, per'48** 'ums;, £ G
ipli e.commenfurabilis erit: Sed e.binomi ot iil'tmm -{;{gos
per 64 & c. binoimium tertium el g ult'f 6}11139? ran=
dum. Quod fia b.ponantul‘ hingp: ‘_.c_onj.me? urabilia,erit
e.binomii prim.8i aute 347 imedialia prima commen-
{urabilia:hinc e,bip~-i* < mediale. bi S

‘ qua,gtum, Si Pb ~ntes ratlor}al.e ac mediale, binomii quin-
tum : fi poteites duo medialia, binomium fextum effe de-

monftrabur ¢ ficut P,roPoﬁpio~conC1l1dit. g

" ProrvosiTio 71%.

. Dwe quantitates refiduales einfdem gener.is inuicem commen
gurbiles, per ordinem [ex generum fimpta, meer fe multiplicas
poproducunt fingulis. refidui pecies: Quod 617 propofitio de
“quadrato, hec prefenside produéto refidualinm concludit,
Itaque ficut precedens oftenfa eft per 587 & 487 & —64.“;.1.1.?4
prefens propofitio per 61748 & 64 codem procefli &des
{criptione demonftrabit.: = < - . RO

.

ProrostTtio 72%.

Die quantitates imembres Eifdem generis potentialiter
snsicem commenfirabiles,intcr fe multiplicara,producunt: hino-
mia. Exempli gratia, funtoa. &b. blmcdla-!lat fecunda, po>
tentialiter inter fe commenfurabilia, & ex a;inb: fiar ccaioy
qudd c.binominm eft Ponatir enim di-ipfi zqualis, Szex 2.

; : TR Ff 3 ind.

{ecundum. Simaiores,binomid -
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in d. fiat e quod per 5 8% etit binomium. Verim per primam
fexti,ficut Bad d.fic c.ad o & b.commenfurabilis potentia-
Yitetipfi d. igitur,per 48° & c.commenfurabilis potentiali-
ter ipfie Sed e.binomium : ergo, per 67%huius, ¢. bino~
mium erit; quod fuit oftendendum, Similiter fiueab. fint
binomia, fine bimdialia prima , fiue ex tribus generibus
reliquis effe fupponantur, femper c. binomium demon=
ftrabitur, Ce T e e

' ProrosITIO. 73. .
Duaquantitates yefiduales eifdem generis innicen potentia

- ~—Commenfirabiles, intér [erultiplicats ) vefidunm producunts.
Exefipligratia, 2. & b. refidua medialia {fecunda innicem

potentialiter tommenfurabilia : & exa. in b. fiar c. Aio, @

c. rEﬁi}gum eft.Oftenditur hecomnino ficut prxcﬂdcns:hoc

excepto, qudd pro §8% Citunda eft 61°,quippe qua de refi-

dualibusagie, T 0T T T RS
: P R\\hﬂp : n",:_é‘ T 1.0 74’.

Omme bincsinm in Refidun.ormndem nomsinum multipli-
catum, producit qrantitatem rationdle,, . Efto binominm,cu-
ius maius membrum a b.minus verSyaMoxipfic b :etjua-
lis efto b d. eritque ad refidutm eorundeduggrminum , hoe

¢ eft exceffus corundem methbrorum. IraquéNge s A

eft, qudd fi ca.binominm multiplicerur in 4 dp
quantitas rationalis, Cunyegima c, fit aggx'cgattltn‘«‘j}aﬁti'__
tatum duarum a b. b ¢.atque ad. fit difierentia cornnlen,
conftatque per quintam fecundi Elementerum , quSdex
dudlu aggregati radicum in differentiam corum producauwy,

differentia quadratorum : Tamillud, quod fuirex a c.inips

fam a d.erit exceflus,quo(l. igﬁus ab.excedit quadratum
ipfius b c. Vertum, per diffin. binomij huiufmodi quadrard
rationalia funt; igitur talis éxceflus rationalis eft. Quarera~
tionale eft, quod fit ¢x ac. in a.d. quod fiit demon-
ftrandum. ' ‘

© .

i P _’R}roi,gg,obs I I_I.\O _’j’au:, .

- Ommne binosiium in. Refidusm proportionalium ¢ commens
faarabiliym nominum multiplicatur,produtit quantitatem vatio
aalem . Sunto duo binomia & refidvum a.& b. quorum

" nomina maius maiori ; & minus minori proportionalia.

fing”
b 4

e e i kit
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fint & cdmenfutabilia, &'ex dudu a.inb.fiat c. Aio,quod c.
- rationale eft. Ponaturipfi binomio zqualia nomina habens
.d. refiduum: &exa, in d. flat e. quod per pracedentem erit
~sationale. Cum autem .b d. icur refidua proportio;‘mliuin
& commenfurabilium nominum, cruntb d. inter {¢ com-
_menfurebilia : fed per primam fext, ficut badd. i¢c.ade.
Igitur per quadragefimam octanam huius, ¢. commeniura-
‘bilia ipfi-e. Cuimquee. fit rationaliserit & c. rationalis.Sie
cut demontflrandum. fuic, o R
v o PROPOSITI 0 764 .

Si Binominm multiplicans aliquam quantitatem, produxerit
quantitatem rationalem.: mudltiplicata quantitas vefidunm est,
cuins momina proportionalia , ¢ commenfiurabilia funt binomi
nominibas . Binomium a. multiplicetb. quantitatem , &
Producat‘c.mtiorwmlcm.Aio,qm‘)d b.Refiduum,eft cuius no-
mina proportionalia funt & commenfurabilia- ipfus a. bi-
nomij nominibus. Ponantur enim d. Refidunm eorundem
nominum , fiue commenfurabilium, & proportionalium
cum nominibus a. binomij. &exa.in d. fiat e. eritque. per

pracedentem, vel ante premiffam ipfa e.Rationalis.Sed per -

© primam fexti, ficut cad e.ficc.ad d.commenfurabilis:eftaun

tem c. ipfi e. quia funt rationales. Ergo per quadragefi-

mam odtanam huius, b.commenfurabilis ipfi d. Fuirantem

d. refiduum : igitur per 64° & b.refiduum & commenf{ira~

bilium nominum ipfi d.Sed nomiha ipfiusd.commenfura-

bilia nominibus ipfius a. binomij , & proportionalia: itags
& ipfius b.refidui erunt eildem commenfurabilia & propor
tionalia : quod fuitdemonftrandum. =

v ois

" PRrRorosrTIrOo 775

" Si Refiduum multiplicans aliquam quantitatem feceris quan=
titatem rationalem , multiplicata quantitas bimominm eft, cu-
ius nomina proportionalia funt, & commenfurabiliarefidui no-
minibus. Heec in cadem omnino defcriptione,& eodem pro-

ceflu demonflratur: Hoc excepto, quod vbi ponebatur bi
 nomium, ponaturrefidunm, & & contrario. . .

NS AN
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- ProrosiTio 78%. L
Omnis rationalis quantitas dinifuin binominm,exhibet in qno
tiente refidumm, cuins nomina commenfurabilia funt,¢r propor-

tionalia ipfius binomij nominibus . Exempli gratia, rationalis

' quantitas c. dividatur. per a. binomium, & proueniat b.

bc

d

- propofitum,

¢

~ Aio, quod b. refiduum eft, cuius nomina commenf{urabi-

lia funt & proportionalia ipfius a. binomij nominibus.
Nam ctim dinifor a. in quotientem b. producat diuifam
c.fitque binomium ,&c. rationalis : iam ; per 76* prace-

" dentem,b. refiduum erit nominum ccmmenfurabilium &

proportionalium ipfius a. binomij nominibus. quod cft
ProrostTio 79. |
Ommis rationalis quantitas diuifa in vefiduum , exbibet in
quo tiente binominm , cuius nomina incommenfurabilia fint &
proportionalia ipfius vefiduinominibys . Sicut prcedens per
76% premiffam, ita prefens per 77° demonftratur.
" ProrosiTi1io 8.

Binomia , quarum vadices habent inuicem proportionalia &
commenfurabilia nomina , fortiuntur quogue proportionalia in-

£ ter [e & commenfurabilia nomina. Sint,exempli gratia,ab c.

h k

1

nn

d e f.binomia tertia, quorum maiora membraab.d e.mino-
ra verd be. ef. deinde fumantur horum binomiorum ra-

dices.firq;ipfi®ab c.radixgh k &ipliusd ef radix ] m n.

per. s7° huius eruntque pereandem ghk.1m n, bimedia-

lia fecunda: Sint ergo talium bimedialium membra,maio-
‘ra quidem gh.lm. minora verd hk. m n. Et{fupponatur
vtgh.ipfilm. Atque h k.ipfi m n. comparatum, propor-
tionalia fint & commenf{urabilia. Dico hinc, quod & bino-
miorum a b c.def ipfum membrum a'b.ipfi de. atque
ipfum.bc.ipfi ef. comparatum , proportionalia funt &
commenfurabilia; quod ficoftenditur. Quoniam quanti-
tas gk.1n. habent membra commenfurabilia , & fpropor-
tonalia, maius maiori, & minus mitiori,erunt coniunctim

& totum toti proportionalia , & per quadragefimam octa~

uam huius, commenfurabilia. Igitur, per quinquagefimamy

A

fecundam huids, ipforum g hiIn. quadrata;, feilicet, a ¢!

d £ erunt ficut numerus quadratus ad numerum quadra-

ESA. g o - o2 . .
wuin inter fe , & fdeo commenfurabilia : & idcirco Fcr fexa-
- P gelimam

er hyp. proportio
fniné, ):,ll?:llgegrur’ ‘quadra )
pramillam hayébuntinter fepropo

- rabilia nomia, Quamo
- nomium muldplicans &
- rationalem.Igitur
. rinm p 18 huias;e
Et i £ fuctirquadratus numetus,‘tuncn -~ literidip-.

: raugnahs erit. quod fuit demonftrandum. Sim, fum '

L1BRI SECVNDI, . DPARS II. 133

sgefimamquartam huius , habebunt membra.invicem pro-

pertionalia & commenfurabilia, fcilicera b. ipfi d e. atque
2C.1p8 ~£ quod eft propofitum. Similiter in cgteris bino-

. nomiis, & eoruun radicibus copftabit id, quod demon-.

frandum proponitur.

PRorPosSITr-_gj,

- Refidina,quornm radices babent inuicem proportioiidlz’d & cé-

menfisrabilia nomina, ortiuntur ctiam proportionalia inter [e et
commenfirabilia nomina. Quod in precedenti de binomijs

7 . o K o
corumque radicibus, quz {unt bimembres quantitates,

oftenfum fuit : hic fimiliter penitus demonftrabitur dere-
fiduis, eornmque radicibus, que funt Refiduales quanti-
tates. Quandoquidem eadem funt Refidualium, que Bi-
membrium nomina; que coniunta,bimembres; ablata ve-

76 minusa maiori refiduales quantitates faciunt,

Prorosrrro 8%,

Omnis irrationalis bimembris quantitas multiplicons s b
dualen Zuantimtem eornndem, fiue proportionalium g, .
menfisrabilium nominum 5 producit quantitatenm p%ﬁvli,a; bi-
nalen_z, & quandoque ratzonale@.Sunro,g.rat’%éundum con
mediale fecundum : & b. refiduum mc‘*j?&rabilium ifui-
rundems;fiue proportionalium & comIpy infum b.& pro-
cem 1nc1nf?roru1\n:1n ultiplicet autemy i onalis , fine quan-
ducatc. Aio, quod c. eft potentialin - patet. Sitipfius a.
doque fimpliciter rationalis. = ' Eritque per 587 hu,
quadratiim d.& ipfius b.qqf/a refiduum tertitm per

tque €.

ius.d. binomi ) “ 1m
us,d. binomium tertiur ¥ titas £, Et quoniam al. habent

6.1% flat:ergo ex-d.in &% commenfurabilia ticem no-
uadrata de, pet ,prqcedentm &ante-

: stionalia ¢ commenfy.,
brem, per 74 vel 7, j’hulusz,d, Bi.
binomium,producquantitatem
lis eft, & ideo c.qf percorolla~

: 101 . izlirrationalis eft.
t & iy ipfius £ 9_‘6‘1‘@1“' LI TN
f raclixipiius Lp & magnitudine

- £ rationalis

K}

5
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fum de quaiiis bimembri quantitate,fuadue refiduali often
- detur ficut propoponitur. . . «

LIBRI SECYNDI, PARS IL 15§
antepremiffam £, binomium primum.Sed per corollar. 11*
huins,ipfius £ radix eft c. igitur per 577 huius ¢, binomium

o "ProrosIopi o 8t : ' ;ﬁ, qu';)dcﬁgropoﬁéu.m.ﬁmilitcr,ﬁa.qusecunqucrcﬁdua-
o X o ! lis,&b. eius bimembris quantitas proportionalinum & com
; ' s Brotortionalinm ¢ comg- ; et e N
‘  Sibinominm fecetur per Refid» ,E;P O & com ,: menfurabilium membrorum fupponatur, femper c. bino~
. . menfirabilinm nominum . provenict ex divifione Binomiin mium erit.Sicut demonftrandum proponitur ' ;
a primum. . Efto_a cetrduum. b verd binonmtium : quorum ’ prop ’
: C /naména/ﬁobmlmbus propoi‘tionalia & commenf{urabilia, T PrRobr 0’ SITLO 86
a q -~ —Tnaiusmaiori, & minus minori. Secetur antem b. in ipfum i ‘ ‘ . et
- ¢ T~ a&proueniatc. Aio,quéd c. binomium primum esic.Po- j S l;b et ¥ ef dualis quantitas [ecetur per bimembren anti
e ¢ natur enim d.binomium , cuius momina ipfius ‘a. refidui L ¢ guaLs ’ s 94 P pEV DILCIR o1 €10 At

tatem proportionalium & commenfisrabilinm. nominum : pro-
ueniet ex dinifione talirefidunm. . Oftendetur hzc non aliter,
quim precedens. Sed vbiin pramiffa proponitur refidualis
quantitas,hic ponatur bimembris,& ¢ contrario:& pro 822
& §7* citandz fint, 8 3* & 60%, & defcriptio maneat eadem,

nominibus, fingula fingulis fintzqualia : & ex d. in a.pro-
ueniat e. eritque per {eptuagefimamquartam harwm, e.rae
tionalis.Item ex d.in b.frat £ eritque, per feptuagefimi pra-
— miffam f. binomium primum : quandoquider d'b. {ung bi=
. , .- mnomia inuicem commenfurabilia. Cumdue per primam
\w/'”/\—;\_hfexti , ficut a.adb. fic e.ad £ Ia‘m'idcirccg fi fgcctzg:f. ine o a
I yroueniat c.que prouenicbatex diuifione ipfius b. in'a. Ve~ ' . P Rorostrlo. 87~
o T Iy e, rationalis fuir,atque £, binomium primum : igirur & '
é{’&fexaqeﬁmamquintam huius,binomium primum erit.

: ).‘vlmpoj]ibilé eft, binominm alibi, quim in fio punito dinidi,fer-

5 | * Yerar demonftrandum. uata membroim d_zﬁ?(ntzonu'. Efto binomiim conftans ex a7 dbd e
J S i s : . membris a b. maiori, b ¢. minori;vtdiffinitio exigit. Aio,@ ;
“ f‘d\P RoPOSITIO 84°, ‘impoflibile eftipfum a c.binomium alibi, qudm in puncto .
1 refidun, i H %o duita vead. d c. membra i db
. - . . ~ Jdcca > WAL t ¢C. mempra lint rae a [
senfiarabilinm SO0 per binominm proportionalium & com= b.fecari, vtpotein pundo d.ita vead, d &. membra —
R i o ‘. e tionalia & potentialiter tantum commenfurabilia. Quod
s Hac pratém , proueniet ex duifione. vefidunm pri- ey . i . ,
U 12 Fa flendivar Gomiliter per eadem . v fic conﬁat.S‘xtbmommmac.yrxmum,fccundum,quarcum, e h f g

cut premifla: fed vb O P > vel quintum : in quo vna portionum a b.b c. rationalis eft:

patar binominm, & & Qremiffa ponitur refiduum, hic po-
. ) " o - 3 3 g

loquitur de refidualibys, 2107 & proyo citetur 71% qua

eadem. . “ibus exceptis defcriptio efk

& tunc,{i pun&tum d.fueritin portione rationali, erit iam
portioa d. rationalis : fed d c.bimembris, nam conftabit ex
_ ~ d b. rationali, &b c. potentialiter tantum rationali : non
n - PR‘ OPOSITYI o ' : igitur erit d c. potentia ratiopalis, vt poftulatbinomij diffi.

. quuzﬁ het b?mfm&riquntitas fexe., S o Si verd punctum d. fueritin portione b c, potentia ran=
ritatem ?tomft‘z'a;?alium & eommmﬁ,;fzgﬁtnﬁ d{;chm quans tum rationali: cogetur aduerfarius facere ipfama d.iratio-
niat ex dinifior tal; Binomim . E’x‘mnpli-gg‘g:?g?z% ggzg sialem : Vnde b d. rationalis etit, cim a b. fit per} hyp.

me‘.hak"’.fccv'.mf‘lgﬁr atque b.bimediale fectng re remeserion fationalis. Sed b c.potentia tantiim-retionalis : ergo dere- 2 dbd ¢
. nathum,lf“m‘fcf; & commenfurabiligm mcmﬁ? PT.OPBH.IQ  fiduum, & nequaquafn potentia rationalis. Hoc autem
4 - de fecetur I?‘lllj‘f..uma.& proueniat c.Aio, -ubc?fmr? el .. pro binomiis primo ac quarto,in quibus portio maior ab. db e
2 b ent S%lngo e‘?}t!pforulrfaib. quadrata d éqe Ny ‘1n=omn.; . “atjonalis fupponitur. Pro fecundo aiitac 50 in quibus b.c. d -
- ‘{'“&ﬁi;m‘ tertith & per 584 binomingmy v.:errx:l‘t'(l-:wcper ?[ poitio minor rationalis fupponitur transferes {yllogif -
——— &3 premiila oo rtionalivm & com Lper 80° & » mum.Pro tertio autem & fexto binomijs,it quibus vtraque o
£ Hominum T mmen{urabilium portio potentialier tantum ratiopalis eft, fidprocedam . —"

. - . . r . 2 .
. ,Ita.-c'j,ucf'cccmrc.in d. & proucmiat £, eritque per - o ‘ : Ponugeys-" =
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Ponantur membrorim a b.be.quadrata fimul fumpta con-
ficeie quantitatem e f. duplum autem efus, quod fit ex
ab.inb c.fit quantitas: £g. Vnde per quartam fecundi Ele-
mentorum,totuin €g, erit quadm-t_um;ip,ﬁ'us:;af civndescum
a c:fit binomium;erit, per 58? huius,e g. binomiut primi.
Itaquefi ab c. binomium fufcipitin alis,quim b:puncto,
vt in d. diuifionem : tunc aggregarum quadratorum a d.

d c. fit e h. eritque reliquum h g. duplum efus,quod exa d. .

ind c. Cumque ex demonftratione 58*huius,eh. hg. fint
membraipfis e g:binomij fequetur, vtipfum -eg: -bino~
mium primum fecetns in alio, quim f. puncto +.quod du-
dumimpoflibile oftenfum fuir, Que demonftratio non {o-
14m pro tertio , & fekto , fod stiam pro. egtexis inferuit
binomijs, ’ S

PrRorosrTIio 88,

 Impoffibile eft, quamlibet ceterarum quingue bimembrium
quintitdtem alibi quam in fuotermino diflingi, feruara diffini-
#ione_s.Quod de binomio premifla toncludit, hoc preefens
-de bimediali primo,fecundo, czterisque tribus irrationali-
‘bus proponit. Sitin exemplum a b ¢, bimediale fecundum:
8 cnius maius membram a b, minus autem b c. Aio, quod

AR

in puncto b. vt pote in puncto d. ita fecari, vta d. d c. por-
-~ tiones fint einfdem diffinitionis, cuiuserant ipfe ab.b ¢
Quiod fic conftdt. Ponatur ipfius ab c. bimedialis fecundi
quadrarum efg. ita;vee £.{ir cumulus ex quadratis -a b.b ¢
& fg. duplii produdti exa b.inb c.eritue ex demonftratio-
ne §8¢huius,e g.binomium tertium, cuins membraef. fg.

Quod fia b c.bimediale fecundum alibi quim in b.punéto,
vtin d. patitnr divifionem : tunc per 57° ponetur aggrega-
tum-ex quadratis ad. d e. ipfum ¢h. & refiduum tg. du--

plum cius; quod exa b.in b c.ita vt ipfum ¢ g. binomium
tertinm alibi,qudm in £ pun&o in membra fua diffinitionis
diftinguatnr,quod,per precedentem,eft impoflibile.Et per-
indeimpoffibileerit ipfum a b c.bimediale fecundum alik<
.quim in b, punéle diftingui. quod fuit propofitum. .Quod

& de rcliqms-_”;ﬂciiduaiibus fimiliter conftabit, .

T ‘ - Prop o

impoflibile’eftipfum a c. bimediale fecundum , alibiquam -

LIBRI SECVYNDI, PARS 1L I§7

ProrostTro 89 ‘ -

Tmpoffibile eft refidunm effe exceffum aliorum, quim Tuorum:

wnembrorum, feruata cius diffinitione_. Sunto refidui mébra,
'maius quidem a b. minus verd b ita veeorum excellug
ca. fitipfum refiduum. Aio igitur,qudda c. non poteftef-
{e exceflus aliorum membrorum quim ab.b ¢, ita vt mem-
bra talia fint rationalia,, & potentialiter commenfurabiliay
Sint enim , fi poffibile eft, ralia membra ad. dic. vt eo-,
rum exceflus ; fit diGtum ac. refidunm, Ettunc {i maius
membrum a d. fit rationale, ficut in primo, vel quarto re-
fiduo , cum &ad. velupponitur, rationale fir; erit co-
rum differentia b.d. rationalis:veriim b c. porentia tantiim
rationalis per diffinitioné binomij primivel quarti. Igitue
d c. binomium <ft, non autem potentia rationalis, quod
eft fuppofito contrarium. Aftruitar-ergo propofitum.Quod
fi minus membrum bec. fit rationalis, vt in fecundo , &.
.quinto refiduo , tunc rurfus b d. rarionalis: {edab.poten- e

‘tia tantiim rationale, per diffin. fecundi, vel quinti bino
mij : ergo "a d. binomium, non portentialiter rationalis eft. .
‘Quod {uppofito contradicit. Conftat igitur propofitaim~

poffibilitas : & hoc,quando a d. ponitur maior,quim a b. .
Quando verominor , feilicet cim pundtum d. ponitur in=.
ter punéa b c. tunc arguetur fimiliter, vel ad. vel de.

 effe refiduam : quod fimiliter fuppofito aduerfariy refraga-

tur. .Sicquo ad primum , fecundum, quartum, & quin-
tum refidunm,, conflat propofitum . Quo ad certium ve-
o fextumue refiduum, fic procedam.Ponam ef aggrega- .
tum ex quadratis ipfarum a b, b.c. Jeem fg. duplum’ eius, -
quod firex ab.inb ¢ Eritque’ per quinquagefimam no-
namhuius, eg. quadratum ipfiusa c. frue, quodidem eft,
ac.radix ipfius e g. Cum{uea c.fit tertium, vel fextum re-
refidunm,erit, per fexagefimamprimam eg. refidunm pri~
mum. Traque, fi ac. refiduum fit per alia, quimab.ba
membra, vtpote pera d. d c. tunc aggregatum ex quadratis
ipforumad.d ¢ fiteh. duplum vero eins, quod exad. in
dec. fit hg. Cumqueex’ demonftratione fczﬁdgeﬁme&pri‘mm,
runcipfius e g, refidui primi membra fint ehih g fequitur, -
vt ipfum e g. refidoum primum coaftet per *e)gcc'i'ﬁun »
- ‘ L aliorum -
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~aliorum, quim ef.fg. membrorum: quod dudum-im pof

fibile fuir oftenfum. ‘Que demonftratio non folum rertio &
fexto,f{ed etinm ceteris refiduis v{u venir. Sic conftat peni-
tor , quod proponitng.- :

- PRrROTPOSITIO 90,

© Tmpoffbile eft quamlibet caterarumquing; refidualinm quam
titatum ¢fje cxceffurn aliorum,quam fuoram membrorum,férna’

ta diffinitione_. ‘Quod premiffa deR efiduo conclufit, hec
prefens.derefiduo mediali primo , fecundo, ceterisque tri-"
‘bus refidudlibus quantitatibus proponit. Vi fi fit, exempli

gratia; Refiduim mediale{ecundum , cuius nomien-inaius
aDb.minusverd b c.ita verefidoumipfum mediale fecun~
dum fit.a ¢, Alodgirur, qidd ac. non poteft efle excellus -
“aliornm,quim a b, b.c. membrorum, vt puta ipforuma-d.

d citavead.d chabeant codiriones diffinitionis ipfius me
dialis, qnashabent a b, b c. Sienim hoc poflibile eft:tunc -

" aggregatum ex quadratis ipforum ab. be fir e f. duplum

-

“veroeius,-quod fitex ab.in b fit fg. Eritqueper 5of hu-

jusac. radixipfins eg Cumdue a ¢ fitrefiduum mediale

fecundum , erit, per fexagefimamprimam e g. Refidutm -
tertium. lraquefia c. refiduam mediale fecundum effe po-
xeflt exceflusaliorum,quam ab.b c.vt poreipforuma dd ¢
xjembrorum : tunc aggregatum ex quadratisipforum ad. *
d ¢ duplum verd eius,quod exad.ind c;ﬁrsg h. Eruntque
ex demonfiratione {exagefime prime tunc ipfius e g.refidui *
tertijmembra.eh. h g.-Quare fequetur, vripfumeg. Reefi-'
duum tertinm fiat per excellum aliorum,quim e £ fg.mem
brorum ¢ quod per precedentem impoflibile eft, Et.perin--
deimpoflibile erit ipfum a ¢ Refiduum mediale fecun- -
dum eflealiorum qiami ab.b 6. propriorum membrorum -
exceflium, feruatis.diffinitionis conditionibus. quod fuit de-

monftrandum. que demonfratio fimiliter ad reliquas re- -

{iduales quantitates transfertur. Sic-conflat penitus. pro= -

Prorosi1T10 9"

. Omnis- medialis. quantitas ‘multiplicans alignam irpationge
Jem de numero fex genernm.fiue bimembrem finerefidyalz pro-

ducit
\‘
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“ducit omnino aligquam de numero earundem.Exempli gratia: a.
quantitas medialis multiplicetipfam b, maiorem,& faciat
<. Aio,quod-c.eft vna fex generum, quibusadnumeratur Ma
ioryvidelicet aut binomiuny, aut binrediale primum,aut fe-
cunduny;& cetera.Ponatur eninripfius a.quadratd d.quod

erit potentia rationale, per diffinitionem Medialis. Sit etiam
ipfius b.quadratum ¢. quod per quinquagefimam oGauam
huius erit binomium quartuny. Traqueipfa d. multiplicet
ipfam e. & proueniatf. eritque f.per 68% harum binomium.
-Sed per corollatium vndecimg huius fieft quadratum ipfius
¢. Igitur per quinquagefimam{eptimarm huins c.radix ipfius
£. binomij erit vna ex irrationalibus bimembribus fex gene-

- .rum, quod fait demonfirandumy. Similiter fib. ponatur bi-

nomium , aut bimediale vtrumlibet, aut altera’ ex duabus
reliquis ; femper £ oftendetur efle binomium:& perinde c:
vna fex generum binrembrium. Non aliter pro refidualibus
argumentaberis : fed pro’ §8 citabis (exagefima prima : &
pro quinquagelima (eptima citabis {exagelimam;que de re-
fiduis agunt.Quam ob rem i pofuifles b.Minorem,aut qua
libetrcererarum quinquerefidualinm, oftendifes £ efle refi-
duum: & perinde c.vnum ex refidualium generum numero,
¢guemadmodum demonftrandum proponitur.. L

ProrosI1TTIoO 927

- Omnis medialis quantitas dinidens alignan exirrationalibus;
-fine bimembribus, (ine réfidualibus, prastat in quotiente aliqua.
de numero-eorundem.Hec fimiliter omnino demorftratur fi-
cut premiffaverim,loco fexagefima 6Gaue citabis fexage:
fimam nonam,que loquitur dediuifione. Et pro corollario.

- -wndecima adduces corollarium duodeécime, & pro multi-

plicatione vtere diuifione, icat preponitur..

. PROPOSET IO O3
- Omnis quaniitas fecundo quadyato’ commenfurabilis alicus’
#rationali [iue de numero bimembrium, fiué refidnalinm, eft etid

Una de wumero earundém.. E’xem’zpl’ifgr;atinﬁ;,ﬁC«'a-mmedial@?ri
mum: & quantitas bdpfi a.commenf{urabilis in-quadrato fe

eundo. Aio,qudd bieftetiam vna fex generiim ; exquibds
- bimediale primam, Sit ey ipus a.quadratum cBeiphusi.. -

quadfamm
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quadratum d. Eruntdue cd. potentialiter commenfura-
biles, quandoquidem earum quadrata {unt {ecunda quadra
‘taipfaruma b.per hyp.commenfurabilia. Sed c.bimomium

fecundum eff, per anqu-agsﬁmamo&auam harum : ergo

& per fexagefimam feptimam binomium erit. Quareips
fius d. radix ipfa b. per quinquagefimam fcptimam,‘eri.t ali-
qua fex bimembrium. quod:erat demonftrandum. Similirer
fia. ponatur binomium, vel bimediale fecundum,vel aliqua
ex tribus reliquis.: {femper d.binomiwm ellc.arguetur, &

perinde b,vna fex generum, in quibus binomium numera~

‘tur. Eodem fyllogifmo vieris pro refidualibus., dum loce.
quinquagefimz oftauz: citetur fexagcﬁ}na‘ prima, &aloc;)
quinqua’gcﬁma:feptimée vocetur {exagelima,que derefiduiss
'lo'ciuimrmﬁcm ir_x.an.t:egrmmﬂﬁu ,

P : PrRorosrTIo 047 ..
Omnis ittationalis quantitas (iwe de numerofit bimenmbrium

¢ fiue refidualium,non folim magnitudine ac petentia irvationalis:
efthoc eft, quo ad primum quadratum; fed eriam quo ad  fecun-

- diom , quo ad tertium , & quo ad[equentia ininfinithqnadrata.

Nam, . quo ad binomium' primum, {ecuridum, guartum;.&
quintum,in quibus vna portionum rationalis ,‘rcly?ua irra=
tionalis eff, patet propofituny : cim enim partes fintinter
{e incommenfurabiles,, erit per quadragefimam {eprimams
huivs’, tam' congeries:, quam exceflas incomm exifmrjebi]_iy
-toti, & perinde rotum irrationale : »&quonianrcxceﬁus_ in-
- commenfurabilis.partibus, erit& excellus etiam irrationa-

© lis. Quo fit, vt tam binomium , quim refidunumprimum,

fecundum:, quartwm; & quintum irrationale fie. Sed” pro-

“ Biomio-tertio, & (exto, {odue refiduo, ac pra-cereris bi-

membrium , aut feﬁdpmlium'generibus ficprocedany. Siva..
bimediale primum, aio , quod a. irrationale eft magnitudi«

- ne. Expomaturenim eius:quadracum b.quod per.quinqua~-

gefimamoeanam huius, erit binomium fecundums:fed:bis

“nominm fecundwm dudumirratiomale fuit: Iyirura.poten=

tia irmationalis efts.quare & magnitudine per poftremum:
gorollarium quinquagefime tertig hinius. Erfimiliter fax
giam de cxeteris generibus: tanr bimemembribus:, quim-re-
fidualibus: : loco tamen quinquagefimz’ oftauz addudty

617 Quod autem: omnis tam: bimembris quim refidualis

,' : ~ quantitas;
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quantitas fit potentialiterin jrtfinitum irrationalis, confta«
bit fic.Sit talis-quantitas a. ciusquadratumb.cinfdem qua
.dratum fecundum .c. eius quadratum ertium d. & dein-
ceps in infinitum. ‘Quandoigitur .quantitas a.bimembris
«eft, tunc perquinquagefimam.otanam b. erit binomium,

atque ¢. & d.cateraqueindnfinitum quadratafemperbino -

‘mia prima.Qug.climirrationalia {int, conftat propofitum.
Quando verd quantitas a.refidualis fupponitur, tunc per
fexagefim3.prima b. erit refiduum. Indeauten c.&.d. & fe-
.quentia femper quadrata refidua prima, & perindeirratio-
malia, quemadmodum demonfirandum yréponi tur.
PrRorPoOsSITIO 95,
“Binominm & vefiduum non folim inter ‘[emagnitudine, fed
etidm primo,[ecundo, & omni.deinceps in infinitum quadrato in-
.commenfurdbilia funt.. Sita.quoduis binomium.b.autem
-quodlibet-refiduum. Aio,quod a'b&fimpliciter, & poten-

&

a

e

tialiter in infinitum incommenfurabiliafunt. Nam {1 bipfi
‘a.commenfurabilis eflet, cim a. fit binomium,eflet. & b. bi-
-nomium per fexagefimam quartam’huius :.quod .eft contra
hyp. Non funtigitur ab.commenfurabiles,{ed incommen-
“furabiles:Deinde funtoipforum abiprima-quidem quadra-
ta .cdfecunda e f. &dénceps {equentia. Erung; per:quins
-quagefimam.octauam & {exagefimam primam:huius, c.bi-
nomium, dautem refidunm primi.ordinis, Et fimilirer e,
binomium ,.& £ refiduum eufdem otdinis yquafuntin-
uicem, hoceft, tam c d..qudm .'f. & deinceps,incommen-
{urabiles:-quoniam{cilicet binomium Refiduo mcommen

furabiledudum oftenfum eft, Igitur potentiz ipforym a’b.. -

prime , fecundze 8cfequentes incommenfurabiles ad inui-
«em , ficut proponitur. L
, " PRrRorPOSITIO 96, ,
“Bimembris quantitas ¢ réfidualis nonfolsm inter e neagni-
‘tudine,fed etiam poteatialiter in infinitum incommenfurabiles
Sunt. Sita,quecungue bimembris, b. verd-quehiber Refi-
dualis. Aio,quod a bincommenfurabilesad inuicem fune:

fecus enim-per {exagefimamquartam huius,ellerivein{dem.
generis : -quod ¢ft contra hypothéfim. Deindefintipfarnm -
a b.quadrata‘prima-cd.{fecunda e f. .8:deinceps: eruntque -

per quinqua gefimam ‘o auam, &ifexagefimam primam <.
- . Gg 'binomium,
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binomium, & d.refiduum : item e. binomium primum, 8 -

f. refiduum prirriu-m : igitur, per precedentem,td ipfa ¢ d.

inter fe ,quim-ef. interfe, & -deinceps fequentia-inter fe, .

incommenfurabilia {unt. Quare ipforum a b. tam prime,
quim fecunda,quam fequentes in infinitum potentia funt
incommenfuzabiles, ficut-demonftrandum proponitur.

COROLLARIV M.

- Manifeftum eftigitur , qrod ficut omnis bimembris de
numero fex generum quantitatis, primum quadratum eft
binomium : fecundum verd, tertium & omne fequens in

“infinitum , femper eft binomium primum :ita -omnis refi-

dualis ex alio {enario quantitatis primum quadratum refi-
dnum : fecundum verd , tertinm & quotcunque deinceps,

femper eft refiduum primum . Quod non eft parua admi-

ratione dignum.
Prorosrtaro o97.

hocaperté in defcriptione & theotia quinquagelimg ,0&ta-

u¢ huius ,, quando a bé. eft binomium quartum mn. eft

a
© —a_
-
\
4 @
a kl1b ¢ ¢
- m “h

maior. fuirautemibi a k. potentior quam k1. in eo, quéd

firexal. 1b. hoc ¢ft,in quarta parte iplius e f hoc'eft,in qua -
~drato, quod ex dimidio ipfius b ¢.-quod dimidium incom-

menfurabile éft ipfia k. quoniam eorum dupla,fcilicet a'b.
b t. membra binomij funtincommenfurabilia : quofit, ve

a’k. rationalis potentior fi,qudm k1 potentialiter tantim-
rationalis in quadrato radicis fibiincommenfurabilis: At~

«que ideo; per diffinitionem,, 2 k 1. fit binomium quartum

ex membris a k. k'l.conftans : vique 1b. eorundem mem-
- brorum exceffus fit refiduum quartem.: Eratverd al.qua-
dratum ipfus m. atque 1 b. quadratum ipfius n, qug funt
membramaioris predicte , hoc et m. membrum mains:
& n. ‘membrum 'minus. Igitur quadrata talium membro=-"
~rum , funt binomium quartum , & refiduum quartam..
* quod fuitdemonftrandum. '

“CoR 0 T~

Ouadrata portionum irrationalis linea Limembyis,quamaior
dppellatur,funt binomium ¢ vefidunm quarss fpeciei. Conftat |

-~
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" Vnide manifeftuny eft , qudd rales portiones, que conft-
tuunt Maiorem, funt etiam ip(¢ irrationales Maior, & Mix
por. Hoceft, magna portio eft irrationalis, que Maior ap-
pellatur's parwa verd portio, irrationalis , que Minor dici-
tur. Nam, cim quadratum magng portionis fit binominm:
‘quartum, iam per quinquagefimam feptimam ipfa magna
portio eritirrationalis, qug Maior. Cumque quadratum
parug portionis it refiduiin quartum:iam per fexagelimdy
ipfa parua porrid eritirrationalis , qug Minor. Atque he¢co
eft eaufa,quod tales irrationales, Maior, & Minor vocantuir:
quorant carum membra fingula cadunt {ub diffinitionem

_ €0 poﬁti: vinde & membra fingula rurfus in portiones ho-

snogeneas , & (ic deinceps. in infinitum'( guod mirabile eft),
fecantuc. ’ :

Provosttro o8, i

" Quddrata portionum Potentis Rationale, ac mediale furnt d' F

2 K16 ¢ &

Binomium ac vefiduum aliqguando quint&,aliquido fexte fpecie.
‘Nam in delcriptionie quinquagefimg fepting huius , quan=
do a be. eft binomium quintum, tunc m n. eft potens ra-
tionale ac mediale. Quadratum autent portioris m. eftall
quadratim autem portionis n. eft 1 b. contigit autem a
efle binomium quintum vel fextam. atque 1b. effe refi+

duum quintem, vel fextum: quod fit pater. Clim 2 b ¢, ig -

biiomium quintum, iam ab.eft rationalis porentia tan~
tim, & idarco a k. eius dimidium ravionalis poterrtia tati=
rim. ltaque fi k1. ficrationalis, quod tunc contingit,cum
d f eftnumerus quadratus, & perinde g 4plius df. quarta
pars numerus quadratus : tuncal.eftbinomium quintun.
Sivautéem k1. fit potentia tantiim rationalis,quando videli
cer df.& perinde iplius quadrans g non eff numérus qua=
dratus: Func k L eft binomium fextum. Etecodenr modo

S gt

3

m 'n - h

variatur | b.de refiduo quintoin fextum, climr ficexcellns: =

membrorum dicki binemij.Conflat ergo propofitum, 73
vt L Ggta

) i
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ProrostTio 99*. ' ‘
Quadrata potentis diwomedialia portionnm, funt etiam bino=
wminm, etiam Refidwum,quingue quinte ¢ quinque [exte fbeciei,
Hzc conftat eodeny penitus modosquor pra:milfa in eadem
quinquagefima {extg deferiptione:

COROLLARIVM

- Vode manifeftun eft, qudd ram potentis rationale a¢
mediale; quint potentis duo: rivedialia: portiones funt gfi-
que potens: rationale*ac medialer Arque cumy rationali me«
diale potens + & quinque funt Potens duo medialia = Atq;
cum mediali mediale potens. Quod corollarium conftatex:
quinquagefima{eptima; & 60%& ex duabus premiffis..

ProrostTIO 100°.

Onmuis’ quantitas potentiarationalis dinifu in binominm, ex<-
hibet in guotiente Refidimm. .. Quantitas® a.potentialiter ra-
tionalis diuidatur perbitiomium’ b. &proueniat c. Aio, g
crefidunnrett:. Sit eniny quadratum: ipfius’ a:’'quantitas du
que rationaliserit; Item;quadratumipfins' b.fire:quod per:
quinquagefimarvotavam: huius;erit bimomium' primum..
Deinde’ dinidaturd.per e: & proueniat f.que per {eptuage-

© man oltauam huius,erit refiduum nominum commenfura’

biliuny riominibusipfias ¢ .& proportionalium; & perinde’
Refiduany primum:..Sed per corollarium' duodecima huius:
£ ef'quadratumiipfins c: hoceft c.radixeftipfius £ Refidui
primi'+igitur; per fexagefimamihuius:c: refiduumreft.Quod:
fuic demonftrandum:. 3y

;  PrRorosrr1 o Ioth

Omnis’ quantitas potentia rationalis dinifa in vefidunm;exhie

bet in'quotiente binominm- Hzc propofitio conftat eo mo=- .

do; quo'precedens: Ita vt locobinomij, Refiduum; & pro’

Refiduo’, binomium'ponatur’ & profepruagefima’ octaua:

citetur feptuage(ima nona:quandoquidem d. rationalis diz

widenda eft per'e: Refiduum’ primum: & pro'quinquagefi=-

riw 6tz {umatur {exagefima prima,qui loguitur dequa~:

dratigrefidualiom,. - ) '
' P r o
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Omnis quantitas potentialiter-rationalis, diuifa<in binowiindla,

‘veddit in quotienterefidualem correlatinam: Diuifa verd in reff-
«dualem , reddit in quotiente binominalem ~=corrc’lat’iuam.,?dem%’ ’

dicendum de quantitate [impliciter vationali, Exempli gratia,
'Quantiras a;rationalis fimpliciter ; fiue:tantium ;potentiali«

- ten,dinidatur per b, bimediale fecundum ;& proueniate.

aio, quod c. erit refidunmimedialefecundum. Sitenin ip-

. fius a.quadratum -d.queranondlis-erit:s item ipfius haqua-
-dratom e.-quod perfexagefimam primam’huius jerichimo-

‘mium tectiam, Deindefeceturdipar e.8& proueniatfEritdg
pet: feptuagefimam octauam thuius f. Refidoum terdum.

~Sed per corollar.duodecime huius,c.radix eft ipfins figirur
per fexagefimam huius,c..esit R efidiummedialefecadume:

.quod eft propofitum. ‘Similiter ;pro cateris binominalibus
procedemus, Quod i ponaturquantitas a. rationalis:dini-

di, exempli caufa , per b.refiduum ‘medialefecundum,at- -

.que éx divifione prouenire.c.icodem :modo ioltendatur .

effe bimedizlefecundum:fed tunc; profexagelima primasci= -

‘tabitur quinquagelima o@aua, & pro feptuagefima-otiaua

_cirabitar feptuagefimanona , & pro 1fexagc‘§ma «itabieus

«quinquagefima feptima ,'vt fuppofitis .congruit,
" PROPOSITIO IO,

FOmyiis quantitdtis fecundwm ‘extremammediamd, rationem

«diuifa,otrague portio Refiduum eStmaior fcilicet quintum, mi-
. inor antem’primums.. -Agam perlineas, 3-quibus-argumen-
tum transferri;poteft.ad-quoduis :quantitatis genus.Pona-
tur linea rationalis 2 b.s.qua :perpendicularis dirad ipfam
¢ b d. fitgue b c. dimidium ipfius :a'b. «coniunttagne a ¢
-pomatur iphia <. wqualis ‘c«d.-& abfcindatur «de ipfaza b.
apfi bd. zqualix b e, Quod fieri porcit: .nam -a b.bc.fi-

mul maiusfint,quim ac.hoe éft ‘quamse d. Sitexgo ‘per
_wndécimam fecundi Elementorum,, linea a'b. feceturin
suné@o e Ttavt re@angulam ba.a e."=quale fitquadrato

e.& perinde a b. b e.ea.fintcontinu proportionales:hoc -

eft, vt tota a b. ad inaiorem portionem b e.tdlem -habeat
rationem , qualem ipfa b e, ad ‘minorem portionem - a.

- Oftendendum itaque eft ;:quod gxiftente a b.irationdli b e,

.‘ 'Gg 3 erit
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erit Refiduum quintum : & ca. Refiduum primum , fic.
Queniam ab. dupla eftad b e, ideo quadratum ipfiusab.
guadruplum erit ad quadratum ipfius bc. Sed per penul-
© timam primi Elementérum, quadratum iplius a ¢. &quale .
eft cuadratis 2 b. b c.imu] fumpds. Igitur quadratpm ip-.
fius ac & ideoipfius cd. quincuplum erit ad quadratum’,
ipfins bc.’ Cumdueb c. per hyp. firrationalis : erunt d c.,
potentia tantim ratiopalis : & bc. longitudine rationalis: ;
quare, per diffin. harum, exceflus b d. Refidudin quintum
erit : quandoquidem dc. potentior quim cb.in quadraro,
lincz {ibiincommenfurabili : Igitur &b e.ipfi b d. zqualis.
R.cfiduum quintum erit. Atqueideo, per fexagefimam pris.
mam huius,quadratum ipfius b e. eric refidoum. primurm, .
Eftautem quadratum ipfius b e.equale retangulo baae.
‘rgitur quod fit ex ba.inipfam a ¢ ‘refiduumy primumeeft,
Sed quod fitex b a, ina e.dinifum in ba. rationalem, exhi-.
betipfam ae.Ergo,per {exagefimam quintam huius,ae.quo,
ticns dinifionis,cft commenfurabilis & cognominis ipfi dis
vifz, hoc eft, quod fit ex b a.in a e quod eft refidunm pri-,
mum : Iraque ae. Refiduum - primum eft: quod reftabat
demonftrandum. Quaz demonitratio, ad omnem quantis;
tatem transfertur : ficut infert propofitio. - o :

PRorPos 1 T1 0 104.

Simaior pertio quentitatis fecundien cxtremanm mediamd
vationcm diuifa,fuerityationalis; minor crit Refedunm guintm.
Sit quantitas fg. vt proponitur ,diuifa in partes'fh. hg/
ponaturque fh, maior portiorationalis.- Dico, quéd relin
qua.g h. erit Refidunm quintum. Ponaturenim ratiopalis
quantitas ab. fic divifa in partes b e; ca, Eritque per prece= |
* dentem, maior pars b e refiduum quintum, & reliqua ea, 9
refiduum primum.. Cumdue, proprer proportionem fimi- =~
lem, (it ficutba.adipfambe. fic fh.oadipfam h g & per-
mutatim;ficucb a.ad ipfam fh. fic b e.adipfam hg. atque
. ba. &fh. intinter{e commenfurabiles , quia rationales ;
erunt per quadragefimam o&aunam huius, ipfaeb e.h guinter
fe commenfurabiles: Sed b e. refiduum quintum.Igitur per
fexagefimam quartam huius », h g refiduum quintem erit,.

Quod fuic dcmonﬁfanduni. ‘

- Proro-r >

f
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* Siminor portio quantitatis fecundivm extremam mediamd,

 yationem ditsife,feerit rationalis,minor erit binominm quintum, £ h
Sit quantitas fg. vt proponitur,dinifain partes fhoh g po- T m

natar§ue minor portio gh. rationalis. Dico tunc, quod fh.
major portio erit binomium quintum. Ponatur eniny quar
titas k1. fimilirer diuifa,in'k'm. m L caius maior portio~

"k m. fit rationalis : eritque, per przcedentem, Im. retiqua -

portio fefiduum quintum. Sed proprer fimilem proportio=
nem,ficut Im adipfam m k. fiegh. adiplam h £Ergo perc
decimam quintam fexti, quod fitex 1 m. h fiequaleett i,
quod ficex m k. g h. rationale- autem , quéd ek m k. gh.
quandoquidem ipfe rationales.Igitur quod ex 1 m.hfratio-
nils eft. Sic ergo 1 m. Refiduum quintum multiplicahs
ipfam- h f producit quantitatém rationalem. Quare, per:-
feptuagefimam feptimam ip(am,h £ multiplicata quantitas
erit binomium quintum: quod oftendendd proponebartar.

.+ COROLLARIVM

“Hinc thanifeftum eft, qudd i tota linea fic diuifa, five ”
vtralibet portionum ponpatur potentia-tantim rationalis; -
adhuc portiones erunt, que dickz funt, itrationales;feilicer -
Reefidua, & binomium . Nam fi dug linez, vna rationalis,
&altera potentialiter tantdm rationalis fic diuifg fuerint, - »
Eg‘opter proportionem eandem; portiones huius, portoni- n

sus illins, per quadragefimam o&tanam, commenfurabiles”
potentialiter erunt : & idcirco per fexagefimam {eptimam,.
einfdem generis cum illis. Similiter, i portio maor illins
rationalis,ac portio' maior’ hdigs potentia’ tantlim rationa--
lis ponatur, tunc reliqug portiones erunt refidna. Si verd mi
nor portio illius rationalis, égc__minbr huius potentia ran-"
tim rationalis fir, tunciziores binomia eriint : ficutin=.
fort corollarium. . E ' o

H
. . , i

=" PROPOSITIOG 106% L
s ;}fi':' T G e L -
'Si circulus, cuins diameter vationalis circumfcribat triangu- N
Lum,quadratum, ¢ hexagonum equilatorwm: folum latss hexa- -

gom yationale eft : Lutis erd tam triangali, quim quatrati

poten- =

T
i . - .
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Potentialiter tantim rationale & longitudine {incommen=
furabileipfus circuli dianvetro'. Patet: nam latus hexago-
ni zquale eft femidiametror circuli circumfcribentis’, vein
~'guarto Elementoruny o fenfunyeff. Latus autem: trianguli .
potentialiter triplum; latus verdiquadrati po tentialiter du~
plunx effad femidianvetrum rque rationesclim nequaquant
fint, ficurnumert quadrati ad numerumy quadratumy, jame
perfecunduos Corollarium quinquagelimmtertie huius, la-
tera taliz incomnyenfurabilia. funt femidiametro; & perin-
dediametro = ficut proponitur. Talisautemlaterumeratio:
jiz decimotertio Elementorum: commronftratur:.

COROLLARILVM.

. Etmanifefumcft fmul, qudd latus.triguli ad latus quat.

drattin eodem circulo deferiprorum porentialiter: eft fef=

guialterum; & perinde incommenfurabile:.
- Prorosi T.Io 107 .
Si civenlus,cutis diameter rationalis circumfcribat decago=

. num,prnmganm;,o&bgonum;ame;dadé‘cagomm';equildterum:f_. '

- tunc latus decagoni i Refiduwm: quintunt , latus: pentagos

i minorlatus obfogoniminor,; Lavs dodecagoni refiduli [extum.
De lateribusidecagoni y & pentagoni: offenfumt cfbin:deci-,
motertio: Elementorum: ::de’ lateribus: autem: octogoni' &

dodecagoni oftenfum: el in (peculationibus nofiris + fed. ext. :

his demonftrationibus haregule deducuntur., |

... . REGYV L AE.

eulo, cuius diameterrationzlis , defcribuntur; ha funt’ re-
| gulz inueniendi huinfivodi figurarum lacera ingula, -

- Quadratem: lateris triangulitriplumiead qpadrat'um\ '

fernidBmettss.

Quadratum lateris quadrati, hoc e, ipfam quadratum

- dlkf criptum;duplam: eft ad quadratum’ femidiametric:”
* Raws hexagoni zqualeeft ipfi femidiametron. - -
VR SRS - Latns

e

DE FIGVRIS £AQVILATERIS

Vandotrianguluny, quadratum, hexagonum, decaga- .
Z nurm, pentagonumy, o&ogonwim,dodecagonum in cir=

L
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 Fatus decagonieft refidunm quintumy, cnius maior pore
tio potentialiter fefquiquiarty efad femidiametrum. Minor

verd' portiov'ci"c:fdimidiu‘ma femidinmerri..

Quadratnar lateris pentagoni eft refiduuny quartum, cu--

jiis mador portio-eftduplafelquistrera ad quadratum femi-
diamyetri #minor verdportio-potentialiter {equifquarca ad:
quadratum® fermidiametri.. Vode: latus: ipfumelinea irratio
palisierit; qugy M1 NOR» Co

Quadratuny lateris odogoni eff'etiam Refiduum quar-
tum, cuis maior’ portioduplz eftadiquadratum femidia~-
srietei £ minor verd: portio’ potentialiter dupla ad quadra~

tum femidianyetti. Vide latus ipfuns ofkogoni,. ficur pen~

' ragonii, irrationaliserit; qua, M1NOR. .

Larus dodecagoni eft refidunm fextumy, cuius major pot-
tio potentialiter {efquialtera eft ad femidiametrum: minoE
veso potentialiter: fubdupla: ciufdem: femidiametri.

ProroscrTro. 18o%.

S Sz';]}_ilicerd;cuiﬂ-:'délzm'et'er‘mtibna!ikt,, circumfribat quinque’

Folidaregularia xtam pyramidisy quim offabedri o cubi latus:

potentia tantim vationale efl:ip[iq; diametio longitudine mcont
menfirabileslatus autemicofabedrt,minor slatus ver ddodeca~.
bedri, Refiduum:fextwm. Patets nany fatus' pyramidisad fe-

midiametrun potentizeft, ficur 8.ad 5.latus o&a@;drx_ da~
- plum, latus cubi felquitertium, latera duorum reliquorum
jrrationalia,ficut in tertiodecimo Elementorum oftenfuny -

eft . Vnde regulz fequentes..

DE SOLIDIS REGVLARIBVS

R EG V L AE

£~ Vando Pyramis ,o:hedrum , cubus , icofahedrum,
‘, dodecahedsum in {phaera, caius diameter rationalis,,

defctibuntur; l_‘x;v[un;r,eg,ulfi,in-lrenicndi' haiufmodi folido~ '

#uth latera fingula.

Quadratum_ lateris, yyramidis duplumt foperparticns |

duastertias eft'ad quadratum femidiametd ~ ©
o : oo Quiadratums

i e s s e+ %
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-Quadratum lateris o&tahedri, duplum eft ad guadratum

{femidiametri.

Quadratum lateris.cubi, (efquitertium- eft ad quadratum -

{femidiametsi, | S

"COROLLARIVM.

E Vndc‘manifeﬁum eft,quod latus Pyramidis ad latus o&a -

hedri potentia fefquitertium : ad latus cabi: duplum, & |

latus o&ahedri ad larns cubi féfquialterum. -
Quadratum lateris icofahedri eft refiduum quartum,cu-

* ins major portio dupla eft ad quidratum femidiamerrit
minot verd portio potentialiter {ubfefquiquarta ad quadra”
tamefemidiametri. Vadelatus ipfum erit irrationalis,que

Mrnoxr.

Latus dodecahedri et Refiduum fextum , cuins maior

pottio eftpotentialiter fuperpartiens duas tertias ad fe-

midiametrum ; minor verd portio {ubtripla ciufdem fe=
midiametri, :
Ex quo calculo fequitnr , Ingeniofiflime Le&or, vtficue

quadratum ldteris hexagoni, fine femidiametri cumn qua=

drdto lateris decagoni coniunétum conflat quadratum la-

teris pentagoni; fic & in folidis in eadem fphera defcri- |

ptis, quadratum lateris pyramidis , cum quadrato cubici
ateris fimul acceprum, conftituit quadratum {perice dia- -

mietri .« Item ficutin circulo, femidiametro, fine latere *
- hexagoni fecundum extremam , mediamque rationem di-

“nifa, maior portio eft decagoni latus : ita in {phera, latere -

cubi fimiliter diuifo, maior portio erit dodecahedri latus.
Quz omnia quamquam demonftrata {unt in Elementis

Geometricis , tamen ex ipfo calculo apertiffing notéfcunt, |

~ Quorum exempla hicfubijcio.

A ‘s
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LATERA FIGVRARVM

. AEQVILATERVYM. .
‘Scmidiameter'circulif——z.4 Rat™. Ceius——y
Tatas A —— t.a2Ra.po. [heius—r12,
Latus 0% emee———or. $.Ra.po. Cleius——8
I;a.t_us *“i —2. Ra}.l L Oeius——4gq

Latus decagosii—t.v. . 1. Res. 5% .ei®~~G.M.r.20.Res pl
Latus () —f.Ve-10.M.1.26. Minor {J.ei’-so.m.r.20.R el 4*

; - 19 - DR e G
Latus 8%.—r.v-—8.fur.32.Minor. Q.ci’~-8.t.r32.Refigd

ratus 28— r.6.m.r.2. Res. 6t

LATER A SOLIDORVM REGVLARIVM.

Sélpidia1nctcr {phera—- 2.Ratl O.ejus—qy

' Y . . z o . . =
Latus Pymmldxs_ < 1. 105 Ra.go. .eius 10%

Latus O&ahedri——r1. 8.Ra.po. Déciusa——————s

. s ) R : e X
Latus Cubi Tt §r R_anpp-_ (‘_'].‘e‘ms~—~‘—'—— By

L.Icofahedri-r.v.8./ur. 12§ Minor Dei*8.Mur.12% Refq® :

L.Dodecahedri.r. 63 .. 15 Rel6 5 .
‘ » ) S - e N
¢ Silincaduori pedi fecetur fecundd extrema mediamd;
tationem,maior cius portio-fietr. §.M. L. Reﬁdt;um Leilicet

) N Lt . ' . . k4

~ quintom. Minor vero.3. (1. §. prUnum. Item filineat.s5

N g . . . el " 2 k o
fimilirer dinidatur , maior eius pottio elit .6, om.t. 1¢

Core ~ . Z
cefidunm fextum. Minor verd.. t 2 . M.1.65+
PRoPoOSITIO 109%.

i circuli pentagonti aquilateris circfcribentis diameser fue-
yit lineairrationalis Minor cdmenfiurabilis minori propriés tunc

Latus pentagoni erit Refidumnm quartmm. Sianté latus Pentagoni

onatur Rationale ; tunc diameter erit irrwztio’;'mli's3 qua N~
“ior s Si. demum latus pentagoni ponatur e SMaior praditie
e T T conmmen-

Loy

H
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ccommen furabilis : tunc diameter-erit binomium. . ‘Sit alinca
.circuli diameter rationalis., b, autem’linea latus pentagoni
‘in co circilo defcripti. Eritdue per 107% precedentem, b.
‘minor. ‘Rurfum:ponaturc.lincaminoripfib. commenfu-
rabilis dizmetro alterius circuli, & latus pentagoniin cir=
«ciilo ¢, defcriptificlinea d. aio, quddlinead. clt relidunm
«quartum<Ciin enim diamett cirewloram fint lateribus fi-
~milinmfigurarum circumf{criptasum proportionales, erit,

~ ficura.adb. fic c.ad d. Quare,quod fitex a.ind. zquum

erited, quod ex ‘brin c.Sed id, quod ex bin c.eft Refiduum

«quartumiperfepenagelimanr primam huius , quoniamb ¢,

funt.minoresinucem commenfurabiles : igitur ,.quod fie
-exa. ind.erit Refidurm quartum Cumd; idiplum divifum
in a.rationalem exhibeatin quotienteipfam d. erit d. per

_ fexagefimamquintzm huius, Relidaum quartum : & hzc
eft prima pars propofiti. Deinde ponaturd. latus pentago-
ni rationale + tunc dico, qudd c. diameter circuli circum-
~{cribentss ipfumeeritmsor. Nam proprer” ditam propor-
tionem diametrorum & laterum, erityquod fitex a d.gquum
¢i,quod ex b c. Rationaleeit-autem, quod firexa d.quo-
niam 2-d. rationales :ponuntur. Igitur rationale ¢ft, qu(‘)il
fit ex b c.fed hocdivifum per b.Minorem reddit iplam c.
«ergo-per centefimaim {ecundam huins, <. Maior eft ipfius b.
Minoris correlatiua. & hoc eft, quod fecundo loco propo-
mebatur. Demum ponatur d. latus péntagoni Mafor, ipfius
b corrclatiua, hoc eft, commenturabilinm & piopor‘rionm
Tium neminuny: tunc aio,quéd c. diameter circulicircun-

- feribentis ipfum,erit binomium, Namdue, vt prius, erit

quodfit cxa d. #quam el ; quod.ex b c. Sedquod ex 4. ras
tionali in d. Maioram fir, per fexagelimam tertiam hujuse
Maior eftipfi d. Maiori commenfurabilis. Igitur, quod fub
b .c. Maior eft proportionalium & commenfurabilium mo-

minum ipfius b. nominibus comméfurabilium. Verdm hoe
dinifom per b. Minorem, per oGtuagefimam quintam,exhi-

bet binomium, exhibetantem ipfamic. Ergo«c.Binominms
“quod {upererat demonitrandum, - - E

- Coroi-
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‘Quod fi pro latere pentagoni’, fumatur latus’ otogonit
velfi pro diametro: circuli’, fumatur diameter {phere : &'

prolatere” pentagoni' latas icofahedris eadem omnia;, que
‘propofita & demonftrata funt; fequentur. Nam, pert o7"
precedentem:, polita diametro rationali’; tam-latiis ote~
goniin'circulo talis diametri, quim latus icofahedriin ta~
lis: diametri {phera’ defcripti , Minor eft; per premiffam,

gentefimami ofkauam.

ProPosteTio Itof.

S civculi decagomunt aquilasernin circumferibentis diames
ter fuerit Refiduum commenfurabile: Refiduo proprio : tunc la=
tus decagons erit’ Refidunm primunes.. Si antems latns decago—

ui ponatur vationaleztunc diameter eric Binominm : commen[i—
tabiliwm nominum Refidui proprij nominibus..Si demumlatus:
decagoni ponatur binomium: commenfurabilinm nominum: Re-
[idui proprij nominibus = tunc diameter” erit binominm primunte.
Sita. linez Circuli diameter rationalis; b.antenr linea latus:
decagoni in: co deferipti  eritquey per premiffam 107° b..

refiduumiquintuny. Rurfum ponatur ¢ linea Refidoum:

“ipfi b. commenfurabile, diamerer: alterius: circuli.. B¢ la-

tus decagoni in circulo e deferipti’ fit linea d. Dico- tunc:
qudd dieriv Refidaum: primum. Nam: proptet propot-
tionem harum: quatwor linearum , erit, quod fit ex ad.
aquum e, quod exbc Sed quodex be: fit, per fepruage--
fimam printam huius, eff Refiduum primum : quoniamy
b ¢ funt fefidua inuviceni coimen(urabilia .. Igitur quod:
firex a d. Refiduum primnm eft: Quod divifunyina. ra-
tiohalenry cum exhibeat im quotiente "ipfém &, Erit d. per’
fexagefimam quintany huins, Refidunm primum. Et hzc
eft prima pars propofiti. Deinde' ponatur d. latus: deca=-
goni rationale  tunc aio’, qudd ¢ diametér circuli circums
fcribentis ipfum erit Bimomiuny habens nomina commens
{urabilia ipfins-b. Refidui hominibus. Nam propter di=
&am proportionem ‘diametrorunt & laterumy,enit quod
firex ad.zquale ¢ quod fitex b c. Rationalecft autem;,
quod fit ex ad. quoniam: a'd. Rationales ponuntar. g

.

dag,
e
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tur Rationale eft, quodex bc. Sed hoc civm divifum [Peff'
b. Refiduun exkibeatin quotiente ipfam. ¢.erit per fep-

" tuagefimam nonam huius,c.binomium comméfurabilium:

nominum ipfius b.diniforis nominibus : quod fecundo lo-
co propeucbatur. Demum ponatur d.latus Decagoni bi-
nomium commenfurabilinm neminum ipfius b.refidui no
minibus # Dico tunc, quod c. diameter circuli cirenmferi-
bentis ip(um; erit Binomium primumy. Nam,, ficut antea,
erit, quod firex ad. gquum ei;quo dex bec. Sﬁd quodex a.
Rationaliin d. binomiwne fir,elt, per {exagefimam: rertiam
huius, binomium ipfi d. binomio commen{urabile:igitur

quod {ub b c. binomium cft nominum commenfurabilinm.

iplius b. Refiduinominibus : Cumquehoc divifum per b..
refiduiim exhibeatin quotiente ipfam c.iampridem per

“o¢tuagefimary tertiam huius,erit ¢. binomium primums &

Koceft tertium, quodreftabat demon frandumi..
- )

Qudd i pro-latere decagoni, fumatir latus Dodecagonit:
vel fi pro diametro circuli,fumaturdiameter {phere, & pro:

Yatere Decagoni latus Dodecahedri: eadem omnia qug

propoﬁcg hic & oftenfa funt, fimiliter fequentur. Nam,per’
ro7%,pofitadiamerro rationali, larus dodecagoni Refiduuny
fextum: At per 108,latus dedecahedri,.adhuc idem. refie
dugmeft.. -~ - B

S

Deniquetam fupe lateribus ifopleurarum’ figuratum;
tam planarum; quam‘folidarum’, quim fuper earum per=
pendicularibus,quim etiamfuper lineg'media‘extremaqué
ratione diuifg portionibus poflent formari varig:ac pend
infinitg quéftiones; nunc videlicer circulisdiamerrum, nune
latera, ndc{egméra fuppon&doirrationalia, nunc caiufuis
fpeciei aut oxdinis irrationalia. fic igitut in immenta, atqué
inextricabilem irratonalinm: {ylaam:, videlicet triiomia,
quadrinomia, medialés {ecundas, tertias, &-cgteras;queine

finitz funt. Qng ramen ex ipfo calculo curiofis-norefceret -
potlunc.. Nobis fatis fic hadtenus proceffide, praximduer

decima:

LIBRI SECVNDI, PARS IT. 173§

‘decimi Elementorum demonfirafle ; ac mulea ab Enclide

.omiffa conclufiffe. Cgtera relinquo curiofioribus . Sed

.obfcura, minusque neceflaria minus -curanda funt . Quod
& ‘Cicero in‘Officiis precipere videtur.

Libri Tecund esArithmeticornme <HManrelyci finis :hova.
decimactaua, diei Sabbati, qui fuit Inlij 2.4°. (ine
effane com multo pontis & arcus
apparatu expetaretur Jo.Cerda,
e Methynenfium Dux , -
- Provex.Indit.173.
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INDEX LVCVBRATIONVM.

Velidis elementa, difeuffis Interpretum erroyibus, tanss Ci-
paninimium fibi confidentis , quam Zamberti profeffio-
" mem Ignorantis. Cum additionibus quarnmdam propo-
S| fitionum, prafertin ad regularia fol%da [pettantinm.
Seswe=o| T heodosif Spharica elementa Libris tribus,'aStronomia prin

cipijs neceffaria, ) . o S
eSMenelai Spharica libris. 3. multis demonftrationibus adantfa , ad fcien-

tiam [pharalium triangulornm pertimentia. . G
eApollonij Conica elementa libris 4. & demonfirationibus; ¢ lineamentis
opportunts inflaurata. : SRR ‘
Sereni Cylindrica, libris. 2. . h
eArchimedis opera,De dimenfione Circali, De Sphera & (ylindro. De
. Jfoperimetris, De momentis aqualibus,De Quadratura Parabole. De™
[pberoidibus ¢ Conoidibus fignris. De spiralibus . Cum additione de-
 monStrationuim, facilins demonfiraa. - - L
Tordanj Atithemetica, ¢ Datas . :
T heonis Data geometrica, : - o
Rogerii Bacconis, &y 1o Petfun Perfpecting brewiata euns adnstationibus
errorimt, o :
Ptolemei Specula. Et dé Speculo wftorio libellus.
Antolyci de Sphera,qua mouetur.
T heodofij de babitationibus.
Euclidis Phanomena breuiffimé demonftrata. T
Ariftotelis problemata mechanica, cum additionibus complurinis 5 O disy
quét ad pyxidem nauticam,¢s” qua ad Iridem fpectant . S

¥

2

"PROPRIA IPSIVS AVTHORIS.

‘Prologi, fiue fermones quidam De dinifione artinm, De quantitate,De pro
portione , De mathematica authoribus, De phara, De Cofmographia
De Conicis, De folidis regularibus, De operibus erchimedis, De qua«
dratura (irculi, De Inflrumentis, De Calculo, De perfpelting, De muficay
" De diuinatione. ‘ _ o
. Arithmetica fpeculatina libris duobus: in quorum primo multa de formis
‘tam planis, qudm folidis numerorum anemine halZenns animaduner[a.
In fecundo antem theoria ¢ praxis rationalium ¢ Irvationalivm mu-
 gnitudinum per numerarios terminos cum miltis nouis , quead decimip
Hb  Euclidis.



Euclidis f7 ciunt,demonflrationibus’ alnmde tralatur.
Arithmetica data libellis quattvor demonfivata.
Tofit ivniter vei demeflrationes ad quattyor pracepta wel capitaredalle’,

,Spbﬂrwomm libelii duo.In qmbus multa a «Menelao negleia, vel omz]ﬁx

" fupplentur pro Spharalium [cientia trmngulorum

...Spl:rem mobilzs.in offo Capita pro civculis primi morys.
Cofmogmpbza de forma, [itu numeroq, celorum & elementorum olim.

Petro Bemba dicata.

Conzcomm elemeé érorum qmntm @' Sextus pofr’ quattuor e pollonii lia
bros.locandi.

De (ompaginatione folzdorum regularmnb o ,

Qusfi grme tam plame,quam f()lid&ﬂ locum impléant, vbi wfnerroes geam
metriam zgnora/]é indicatur.

De momentis aqualibus libri quattuor :in quorum poﬂremo de centris [oli-
“dorym ab eArchimcde omiffis.agitur:er de cenrvo folidi parabolici.”

-#-‘.’Dc quadmtz geometracz ) ana’mnm c’y“ Affrolabi /]Jemlatzone,fabrzca,

cufugue.

% De linéis borariis libri 3 I qmbm tota buinfmodi linearum theoria , quo

adfi tum,couzgantmm ¢ deferiptionem ipfarum plene trallatur Nttm
Lines boraria d meridie capte,fecant periferiam quandam iniis pzmﬁzs

.. Xin quibus eandcm tangunt lines bovarig ab occafis vl ortn exenfa. T a-
" lus antem periferiat circulus ¢St , el ex Conicss feéhomlms aligua, [ci
Licet Parabolé, Ellipfis.uel by perbolu v

Photifmi de lumine, & wmbra, ad perf}e&’mnm o r:zcz‘zo; um mczdcntmm
facieates.

‘.'Dmpbamz in 3. libros disifa. In quorum phmo de perj])zcms corporzbm
< Ina.deiride.in3. autemde organi uifualis ﬁruﬁum s & rorf;bzcz-
“Tiorum formis agitur.

Qmﬂzonnm arithmeticarum Zzbellz. 3 Grcmftrzmrum Zzbellz 2, wﬁrono-
micorym problematum tresin quibus regula cum exemiplis traduntwr.

Adnotationes ommnimode in dinerfos Math ematice locos.

.Canones-tabularis Alfonfi, Blanchini E clipfinm,Direflions primi mobzizs. g

(ompendium Mathematica breui(fmum .

Elementorum Euclidis Epitome cum nowis & artzﬁczof 1ffimis in quintinng,
in arithmetica,in decimum, ¢ in folidorum libros demonflrationibus.

(oricorumepollonii breumrmm libris 3. facilins ¢ direéfe demonfivatii.

Tabula finus velti fupponens [inwm maximum fne circuli fcmzdzametmm

plurium , quam millics mille particularum. quod eft totzm gcomemcz,
. aftronomicig calenli necefJarium infirumentum .

(Jompendwm magnde conStrutionis Trolomaica omninm obferuationt aftro,

nomi-.

" omicarums feriem paucis comprebendem ex breuiariofo. Regzmonm.

% Compendinm Boctiang <Vlufick,cum optimis ﬂ:eculatzombm eﬂ" caleulo

ac modulatuwm ratione,dr [yStematum proportione. -

* Spherain compendinm bresiter omnia comp. ”ebendem, cum mozium fecm;

dorum Theoria.

# Computns bcclef afticus brevis & exaétus’

_Adnotationes in Spharam lo. Sacrobufti,er in T'heoricas planetarum.,
% Quadrati, QMdmnm, Aftrolabi, mﬂrumenn armillaris & Sphare folide
demenfiratio,fabrica, & ufuus, per nouam, artificiofam, breuemq ue fhe-
culationem.

¢ De lineis borariis regule breui[fima, & T heoria proquocunque horizonte,

Compendium Sicanic& hiftorie.

cﬂ/fartyrol oginm Sankorum correéium & znﬁanmmm. CumTépogmpbu
& alizs appendicibus,

Hymnorum ecclef aticoruin liber wnus,

(arminum ¢ Epigrammatum libelli duo.

Poemata Phocylidis ¢ Pythagora mo: ‘alia Latino meetro, :

Genealogm ‘Deorit, fo. Boccacii adaultaycit multis Iuflriiuirori or prm.

cipum carptum colleltis profapiis ad poef im & bistoriam: necej]krm.

- Rbythmi ruulqdﬂ feu nernaculo fermone, in landem S. Crucis, -
Chronologia ab edamo protoplasto, Chrifti, prmczpum, pmﬁdum, efr ne-
tabiliwm remm,bremjf ma,
Itimerdrium: Syriacum cum bifloviis ad loca facra pertmennbue.
Ad Petrum Bembum de Aetneo incendio ,
Ad Synodi Tridentini patres epifiola.
.Brepiaria. .
Platine de nitis Pontificun o
Sex librorum de uitis patrum.
Decem librorum Lacrtii de uitis szlofopbomm.
Petri Criniti de.yitis Poetarume.
Otto librorum Polydori de z;uentomlvm rerunu
Confiliorum Synodalinm..
Sex librorum ‘Diodori Siculi.
rammaticarum inflitutionnm libri fex.
Quadrati bovarii fabrica, & vfis.
Demonflratio ¢ praxs. :
Trium tabellarum finus veéti, benefica & fecunde, ad [cientiam e?' calews
{umz trianguloruwm b aralium utiles.
Compendinm iudiciarie ex optimis quibufque anthoribus dcccrptum in

quo de natiris | gnomm@* domorum \2. feptemdue. plinetarum co= .

2 $tella-




Stellarionum, a?])ct?mm,dZ;fefi‘fo;mW,-p#ofe&’fonzmr,'bonofcopomm, ele-

Gz, o qualtionum Pegula,praftrian ad agricolas,medicos,nantas

& milites, o exclnfis fuperflicionibus,dircéia..

. Notandum quod ex fupra feriptas operibins e
Theodofij , eMenelai Manrolyci Spherica : Itcm  Awtolicd Sphara,

T heodofii de babitationibusy Fuclidis Phanomeng . Demonstratio &

praxis triuzp tabgllarum [inus et fecunda , ac Benefica,(ompendinm

=

impreffa fucrunt & Pesro Spina filio , Georgii Spine Gersmani, anno
falnti 155 8. ' : :
Ttem

Cofinographia oliin Petro Bembo dicata 3.ib.Jmprdffa fuit Uenetiss apud
- Iunétas.anno fulutis 1543 .Et ruifum Bafilee apud Jo. Oponineszi..
‘ ) Jrtem lie, . Ce "
wadrati borarii fabrica & ufies d.Jo. XX, dicate, venetiss -apud Nicow
laym Baffaninum anno fal. 1546 o
+ - Item A R
Grammatica tj_n&dam rudimenta, «Veflane per eundermn Georgu Spiné,
flivm anno falutis 1528. . L ._
Rbythmi quoquematerni de laude S.C. ibidE per eofde anno [alutis. 1552+
e ‘ o Item B T
'Z?artyrblbg‘z"um conveftum & inStanratum Reuerend. domi@o M. Ant.
" _dmulio Card.dicatum cum opograpbia cum multis appendicibus.anno
falutis 1567. menfe Septembris Uenetiis apud Iunttas impreffum , &

sterum in forma paruamenft Inlio. 1568,
Irem : ‘

Hifloria Sicanica compendinm ci epiftola fimul ad patres T ridenting Sye-
" nodi, Meffand impre(Jum per eundem Geargii Spina filiwm & nepotes.

anno fal. 156 2. o :

' hem - N S ST

De uita Xpi,einfq; matvis,ey geftis Apo[?olomng libelli g&'o ﬁ'mrm‘rytb
" s wn Igaribus. Veneiiis per Anguftivum Bindontms 1556

«Mathemathice brewiffimum (imul in wnwn wolumen : SHaflane
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INDEX COPIOSVS
IN DVOS LIBROS
ARITHMETICORVM,

~M/pbzéetica~‘ordzm dispofitus .

De litera A,

Dprrro om
| nis ,& omnis fub
tradtio in quanti
tatibus cognicis it
¥ rationalibus, fieri
Fang poteft per termi-
nos Plus & Mi-

: ous. 94
Aggregatum excremorum cft duplum

‘fiue pyramidibus, fize columnis ven
tralibus, fub continuato laterum nu

mero fufceptis. 38
Apotome, quax quantitas fit, . 86
Apotome quantitatis,quid. 128
Arithmetica , omnis fupputationis in

frramentum. 83

Arithmeticorum definitioncs, 2.& 85.
De litera B,

Bimediale primum ex quibus confle-

Bimediale fecundum ex quibus con.
fter. ibi.
Bimembrium quantitatum dox fpe.
cies , quarum qualiber fubdiniditur

in wiplices, & quas. 130
| Binarius parcga numerum linearium
metityr, 2

Binomia , quorum tadices habentin-
wicem proportionalia, & commen-
furabilia nomina, {ortiuntur quo-
que proportionalia intes fe, & com
men{urabilia nomina. 152

'{ Bimoni} membra, fine Refidui , gux
ar. |

ad medium in omnibus tribus planis | |

tur, 12.9 |

fint.& quot,& qua {pecies inde
138 &feqr39. viquead 142,
Binomifi mulciplicans aliquam quanti

tatem, fi produxerit quantitatem ra.,

tionalem; malciplicata quantitas Re
fiduam eft, cuius nomina propor.
tionalia, & commenfurabilia funt
Binemij nominibus, 151

Binomiorum, ac refiduorum in mul-

uplicationibus quid pranotandum,
102. .
Binomium, qua quantitas dicatur. 86
Binomium cx quibus quantiratibus
" conftet. , 1128
Binomium multiplicans omnis ratio.
nalis quantitas per refidanm, pro-
ducit etiam Binomium , vel Refi.
duum ciufdem fpeciei , ac multipli-

cato commenfurabile ; 145

Binomium fi {ecetur per Refiduum
roportionalium, & commenfura.
gilium nomihum , proueniet ex di-
uifiene Binomium ptimum. 154
Binomium alibi, quam in (uo punilo
diuidi, feruata membrorum defini-
tione, impofibile eft . sy
Binomium , & refiduum habet fex fpe
ciesdiftinftas, & quas, 119.% [eq,
Binomium omnein Refidusm corun
dem nominum multiplicarum, pro-
ducit quantitatem rationalem. 150
Binomium omne in Refiduum pro-
portionalium , & commenf{urabiliii
nominum multiplicatam , produ.
citquantitatem rationalem.  ibid,
Binominm mulriplicans aliqud quan-
titatem , fi produxerit quantitatem
Hhk 3 ratio-




ationalem , multplicata quantitas

I N D EKX

Refidunm eft, cuins nomina propor
tionalia , & commenfurabiljia funt
Binomij nominibus. 13
 Binomium , & Refiduum non foltim

mo , fecundo , & omni deincepsin
infinitum quadraco incommen{ura-
bilia fune. = - 161

De litera C.

Circuli pentagonum zquilaterum cir-
cumicribentis , fi diameter fueric i
nea irrationalis Minor commenfu-

. rabnlis minort propri¢; tunc latas

. pentagoni erit Refidunm quartum .

~-§1 autem latas pentagoni ponatur
rarionale : tunc diameter erit irra-
tionalis, qua Major, Sidemum la-
tus Pentagoni ponatur Maior pre-
di&e commenf{urabilis, tunc diame

ter erit Sinomium, N 171
Cirenli decagonum zquilaterum cif-
cunferibentis, fi diameter Fuerit Re-
fidaum commenfurabile’ Refiduo
proprio : Item @ latss decagoni po
natur rationale : 3i demum “larus
eiufdem decagnni ponatur fino-
mium commen(urabilium nomin{l
Refidui proprij nominibus ; tunc
quilinden? 173
Circulus; cuius diamerer rationalis, i
circumfcribat decagonum, pentigo-
num, o&ogonum, atque dodecago
num :cquiﬁxrcrl’(m : tunc latus deca
goni erit refiduum quintum ; latus
pentagont minot ; latus dodecago-
pi refiduum fexrum. 168
Circulus, cuios diamerer rationalis, fi
circam{cribat triangulom , quafra
tom , & hexagotuin zquilateram ;
{oltim L acus hexagoni rationale ell:
Tarus verd tam trianguli, quam qua
dran potentiatirer favulm rationa
le, &:longitud-ae incommenfura

bilepfins cizculi diamenio, . 168
Columnz primz numerorum linea:
finm. vode formentur, - - 22

inter {¢ magnitudine, fed etiam pri-|

, Columne triangule primé,quiﬁl}s Py

¢ yamidibus zquales. ibid.
Columnx quadratz prima,  ibid.
Columnz pentegona primg,  ibid.
Columnz hexagonz prima. ibid.

Columna omnis pentagona lineatis
prima cum quadiato colfaterali,

| quid efficiat, 6
Columna omnis hexagona prima cum
fuo hexagono collaterali, & rtiangu-

i loquid confummer. eod.
Columna omnis triangula fecunda ¢l
collaterali quadrato & triangulo pri
mis, quid former. cod.
Columna omnis quadrata fecunda ¢
duple collateralis quadiati primi,
quid faciar. ibid.
Columna omnis pentagona fecunda
cum duplo collareralis quadrati pri-
mi, quid conftruet. ibid.
Columna hexagona fecunda cum he-
xagotio fecundo & impari collaterali
quid ¢fformet. T 1

“gono fecundo & impati, §d faciat.c.
O&angula cum hexagono {fecundo&
impaft. - . ibid.

Colemnz fecundx linearis confectio.
fol.b . : ’
&Collinz omnis fecandi ordinis.ib.

" Columna omais trrangula prima linea

1is cum duplo fui tnanguli,qujd con

;‘
i

! fician ibid .
| Columna numeraria triangula; ex quo
. conftruatur. ibi.

Quadrata’pentagona &Heragona. ibi.
Columna omnis quadrara, fiue Cubus

i .ex quibus compobatur. 17
Columna omnis pentagona, ex quibus’
{ conftruatur. ’ 18

S

! ca, ex quibus fabricerur,
. Colfina omnis hexagona ¢quiangula,

i
i

[ culaggregato equiualeat. - 39
| Columna omuish exagona Zquiangu-
la,ex quibus coagmentetur,  ibid.
iColumua omnis tangula ), cui aggte-
gﬁt(}

:Columna eadem cum quadrato, & he.
xagono predidtis, quid faciar.~ fol.c.
Columna omnic {eprangula cam hexa -

: Columuna omnis hexagona terragoni -

I N D E X

ato zqualis’, 20.11
Co%umna omnis triangula cum duple
fui rrianguli, zquivalet triplo pyra.
midis triangulg collateralis. 11
Colnmna omnis cétralis,ex quibus pro
creetur. :

33
JColumna ofs triangula centralis cum

nadrato,& triangalo primi generis
collateralibas ; triplum facic {ug py-
ramidis. 39
Columna omnis quadrata centralis cli
duplo quadrati collateralis primi ge
neris coninn@®a , triplum F
pyramidis... s 40
Columna omnis pentagona centralis
cum duplo quadrati collaterahs , &
cum triangulo precedente primi ge
nexis, triplll facit fux pyramnidis. 40
Columna omnis pentagona cum du
- plo quadsadi collateralis fimul fum-
pa;uiplum walet: fag pyramidis pé-
- tagon. 28

la cum {exagono tretragono collate

rali,cumdue duobus trangulis, col.
laterali falicet, & pracedenti paricer
fumpta,iriplum facit fug pyramidis

hexagons. 30
Columna omnis centralis, ex quibus
coagmentetur. 37-38

{Columna omnis o@ogona,cum quibas
figuris pumerarijs, triplum fug pyra-
midis efficiat. v 42.43
Columnarum centralium gtadrata, pé
tagona,fexagona,fcp_mngula-, pﬁqn-
gulaque,cum quibus, & ad culus in:
ftar, tripli (ug pyramidis efficiat. 43
Columna omunis heptagona cum -exa
ono primi generis, & quadrato col-
ﬁteralibus,atquc triangulo procedé.
4 coniund@a,efficic triplum fug pyra-

midis. . 41
Columng primi generis, 39
Ité centrales . ibid.

Cubus omnis lineatis cum {uo quadra
1o,& u'iangulo,quid conficiat.fol,62
Cubus, folidum regulare,ex quibas ¢6-
ficiatur, fol.C

acit fug |

{Columna omnis fexagona zquiangu-

Cubi & o@ahedri centrales, qui Gno-!

mones fint, IET]
Cubi duo partism cum triplis medio-
rum proporcioualini coninndi,cé-
fictuntcubum rotins., 78
Cuborum ommum a fingulis radici-
bus fattorum aggregaco, ¢quale eft
id quod fit ¢x agyregato, quoilibet
radicum ab unitate ordinatarumn
fe ipfum mukiplicato I22
Cubpm qui numeri conflent, 27
Cuabus omms cot pyramidi gqualis. 21

Cubus omnis cuin tequenei hexagonof

equiangulo “coninndtus , conftitaic

cub.m ‘equentem. X3
Item parte altera longior,qué cBficiat
quadratam. 23

Cubus collateralis,ex eo,quod firex ra-
dice in pacte altera longiori collate-
ralt cum quadrato collaterali con-
in&um;conficitur,. - 24

'Cubus'xadicis ex eo , quod fit ex radice

" in triangulum precedentem duplica
tom, & cum quadrato radicis conifi-
&um, conflatur. : 24

Cubus omnis cum trianguli preceden.
tis quadrato coniunctus, trianguli
collateralis efficitquadratum. 25

Cubus omnis cum quadrato & trian.
gulo collateralibiis coniunéus, tri-
plum efficit fug quadratg pyrami.
dis. . 28

Cubus; regularc (olidum,hexahedrum
dicitur 2 bafium numero. 46

Cubus, Regularis , quot unitates con-
tineat. 48

Cubus mixtus,ex quibus cGponatur.§3

Cubus omuis centralis,gqualis eft ota-
hedro central, fibi collarerali. 60

Cubus ominis primi generis, cui aggre-
gawo gqualis. T4

Cubus quantitatis alicuios fic exmul-
tiplicatione  radicis in  quadra.
tam. : 85

Cubus omnis,fine oftahedrus centralis
cum impari collaterali coniunétus,
¢quivaler duplo tetrahodri centra.
lis. 72

“Ft cuborum corumdem-duplit,ex qsii
bus aggregatis formerur. | ibid

4  Cubus




Cubus omnis centralis cum imcfari col

2Cubus omnis primi generis cum pre

' Flgura omnis centralis {fuper addit

_{Formg¢ numerarig ccuua:l’és,quc;. 32

I N D

E X

laterali coniunétus, conficit duplum
aggregati cuberum primi generis
collazeralis & precedentis. 72

cedenti cubo coniunctus conficit
collaterali Temahedtum centra
lern, ibid.

De litera D.

Enominator numerus,qui. 85
Dias linee aflimilatur, 2
Dodecahedrus , regulare folidum , ex
quibus conftruarur. fol.C
Dodecahedrus, regulare , ex quot vni-
tatibus confterzeui fecundo Icofahe.
dros fecundus & gqualis , & fic dein
ceps. . 48
Dodecahedrus numerus omnis , gqua-
lis eft Icofahedro numero fibi colla-
terali. 60§
Duarum quantitatum plarium nomi.
num ‘aggregatum , aut differentia,
quomedo inueftigetur, 101

De litera E.

'EVclidcs qbuod produ@um quantita-
tw'm vocet Mediale,  137.& feq.

. Delitera F.

precedent figura wiangulom. 32
Forma omnis numeraria cenuabis pla-
na {opficialis,ex quib. coitrumrur. 32
Forma omnis centralis plana , ex qui-
bus fiat. : 33.3§
Forme numerari¢ primi generis. 3

Dc litera G.

Eometria continet umnium qui.
titatum fpecies,& quas. 86

lGoome numerarius, ex quibus confle-

tur , & quem quadratum iplx |

H

~ conficiat, 26%
Gnombupum,(cilicet collateralis ex or.§
dinegnomonum ab unitate cond
nuatorum, atque quadrarorum exk
quadratis primis in fe ductis genito-
rum per additionem fuccefivam c5-4
ftituentium;vnusquifque cui aggre-
fato fit imilis.
t eofdem gnomones efle pyramides
tniangulas centrales per impares lo-
cos difpofizas, " ibid.

De Iiter; H.

HEpragoniliﬁearis efformatio.
Hepragonus,ex quibus flar, 3%

Hepragonus omnis cEtralis, ex quibus
aftryatar, . - 34
Hexagont primi numesorum lineanid
formario. fol.a
Hexagoni fecundi gquianguli lin earisJ
format.o. : ' fol.b

Hexagoni primiab unirate continua-
ti per ordinem, (unt & trianguli nu-

merilocoram imparinm. 10
Hexagontis ex quibus conftet. 2
Hexagonus primus , ex qoibus con-

fret. 8

Hexagonus omnis cx quibus confle-
tur. . :

precedenti quadraro coniunéus,
quem hesagonum complear. - 13
Hexagonus centralis, ex quibus perfi.

ciarur. 31
Hexagonus omnis centralis formarurf

ex formis primi generis . feilicet he.
xagono collaterali, & quadrato pra-

cedenti, 34f
Hexagonus ¢quiigolus,ex quibus qua
dratis conficiatar, 77

ldem cum patre altera longiore col-

laterali conititwm, cof{nnrmat quadf

dratum mipars collateralis.  ibid.
1d& cum quo Cubo coniundus cone

8t
Hexagonus tetragonicus, fiue primus,}

eft omnis unmerus perfetus. = 10§
Hexagonus omnis tetragonicns camy

ficat

{Medicalis quantitas, qua. 86|

Icofahedrum folidum Regulare, qut
- folidos angulos , bafes cum cenv
habeat ;& ex quo: unitatibus conl
©toatur . - i
Icofihedrus om nis cum quadruplo b
paris collateralis coniunéus’, con-
“cit quincuplum collateralis pyran-
~ dis centralis. %
Impar omnis in quadratum fecurie
{peciei, hoceft, centralem fibi cda-
_teralem multiplicatus , quem-go-
‘monem producat T4

- De litera L.

Atera figurarfi zquilaterum. 71|
Linea Medialis, quz . 29

De litera M. g

i

. & Agnitodinum irrationaliif deini
L tiones. : . 18
Magnitudines commenfurabiles dian
Lur, quas communis menfura -neti-
tur . : ) 128
Incommenturabiles verds, que. ilid.
Magnitudines duz omnes vni cfmren-
{urabiles, {unt inuicem commetfu-
~ rabiles. - R [ X A ]
Maior , ex quibus qualitatibus cofi-
j - ciatar, e s 19
iMedialis quantitatisque. 18
IMediale qua quannitas vocetur, -1ig
Mediale, quid vocetur ab Eunclide. ibi.
Mediale totam potens y quid fet,  ibi.|

Minot quarum quantitagum exceffus),
‘dicatur, S 1019

{Monas pun&o’ aflimilatur. 2

IMultiplicans quando cft rationaliviz 4

De litera N-.

I ND E X
ficiar Cabi collateralem | " mentur, i ) ibidy.
Ycofahedrum,regulare folidum, ex qui - {Numerus perfe&tus qui : & eius condi-
bus conflet. f tiopes. © ° fol. e

|Numeri Lineares & corum tabella fo. 4

INlumerator niimerus, qui. 8s

Numerorum pracedentis Tabelle for
matio., : fol.a; & feq.

Numeri impares abvnitate per binarij
appofitionem fuccefling funt. 4
Numeri impares & pares. in ordine ra:
dicum alternatim , & inuicem fuc-
cedunt.. ibid.
Numeriabvoirate continuati, fi exra-
dicibusab wnrtate difpofits {umé-
tur tres, vel quinque, vel {eprem, vel
fub quauis impars multitadine : tic
illorum aggregatum quale erit ¢,
qui fic ex ductu medij in poftremil.g
Numeri plerique quadrati funt, qui
coniundi quadratum numerum fa-
ciunt . 13
Numeri fant termini Arithmeticg. 83
Numeri Juo fi fuerintin proportione

yno eorim in quadratum reliqui,
cubuseric, : 108
Numeri fi fucrint tres, quinque, {epté,
vel fub alterins cuiufliber imparis)
multitudine, fampti zquali excelfu,
& fuccefliue crefcentes ; eorum ag-
oregatum aquum eritei numero,
o PR " .

quiex duftu medij in multitudine

N Omina multi plic;’{da,quaﬁdo per

" Plis, aut Minus figndda. 1oz}

Numeri lineares impates quomodo for

pem, fi ﬁnguli muldplicent fuum

roductum, qui ex inde fient, cubi
numetri erunt. S . 118
Numeris in tribus zquali’ exceflu exe-

qualis eft duplo medij . k3

ftentibus : quod fit ex primo inviti-

neris “fpecies . 2
Numeroram Radices, qua, - ibid.

cuborum numerorum, qui fiet ex}

multiplicati pro reabirar. 68.&feq. |
Numeti duo cuborum {eruantes ratio- |:

Numeris quatuor proportionalibus exil
mum, quale eritei, quod fic ex re-}

Aiquis . o 75
Numerornm fuperficialium. primige- {

Numeroexquouis quodfic T quotlibet |

{centibus congeries. extremorum:e- '

numeros , zquale eft ei qued fit ex
: Gg 5§ itlo ~

B SIS




INumeros duos unitate diftantes, fi ali-

{Numerus omnis perfe&us,qui. 10

{Numerns quadratus , unde femper re

. C 9
{ Numerus aliquis fi duos fingulos mul-

| Numeras mulcitudinis imparium ab

I N DEL. %

S e T I

tHoin aggregatum ex his, . 751
Numerorum de duétu, arque Lineard!
& folidorum quicquid ratione, pro-
portione, {ymmetria atque fimili
tudine récinamussidem de quolibet
quantitatis genere deméftrare atque
concludere polfumus. 86

_quis maultiplicer, multiplicans erit
.differentia prodattorum. 75
Numerus quotaplex. a
Numerus primus fuperficialinm , ter

- {urerar, ibid.
Numerus quifibet quot habet unitates
totum in ordine radic@t locum foid-
tur.Et & contra. 4
Numerys omnis datus,inuenitar in or
dine radicum. ibid. 4

Numqras owinis parte alrera longior
.+ triplicatus, & cum uiiitate coniun

" lum collateralem.” - . i1
{ulrer. : 6

tiplicer;produta erunt.multiplicatis
xqualia, ' 75

ymrate difpoficorum in e duétus,
producit aggregatum ipforim im-
parium-ocmniual. o 116
Numerus nitlotudinis parium ab wpi,
~ Lo & .

tate {uccefliue difpofitorvm, mulei
plicatas in numerum  vnitate maio
rem, productt; aggregatum ipforum
~parium omnism, s ibid.

o o

~ Delitera O.

Clahedrus , regulare folidum, ex

. quibus conficiatur. - .. fol.C
OQahedrus, regulare folidi, ex quibus
coalefcat. 46.47

Oétahedri numeri primi fpecici con:
firudtio. S 47

narius;in folidis,quaternarius. 1bid.}
Numerus linearum imparis,a quo mé-

:.€tus,conficit hexagonum ¢quidngua.|

CGiahedro prini generis collaterali du
sloque rpiangule pyramidis. g4
Ctahedrus,(olidiiR egulares,quot vni-
ates compleQdrur, 48
Orahedrus, Regulare, feclidus ficut fe
undo Cubo, ita tertius tertio , &
‘leinceps,adequatur. 48
Olahedras primi generis, ex duabus
juadratis pyramidibus primi gene-:
is: & que ille fint. 53
Ouwhedras omnis primi generis,zqua
is eft pyramidi quadratx centrali,
ibique collateralt, . 54
Otogoni linearis formatio. fol.s
Owogonus, unde formetut,. 32
Ologenus omnis cft ¢qualis quadrato
mparis numeri {ibi collateralis. 35

De litera P,

rAr omnis cum paribus coninlus
- conficit collateralem parte altera
ongiorem: 45

iis , conftitnit (equentem quadsa-

‘um. 77
Paitagoni primi numerorum lincarifi }
onltruétio. . fol.a
Peitagoni fecundi lincaris forma. |
io. , fol. 6
Pextagonus numerus ex quibns conda-

. 2

Pestagoni tres centrales cam quinque
tuitatibus fimul fumptis', . quibus
mangulis cum vniatibus zquales
fint, , : 60,
Pentagonus unde conftitaarur. 78
Pentagonus cevtrabis,unde conflet, 32
Pentagonus omunis centralis , ex penta-
g0a0 primi generis collaterali, & ex
precedenti quadrato conftruitur, 3 4
Plan: primi genetis, 3%
Plani ecntrales. ibid.
Portiones qux conftitnunt Maiotem,
{unt etiam ipfg irrationales Maior, & .
Minor. 7 163
Poiens rationale,ac mediale,ex quibus

Pa,omnis precedenti quadrato appofi-| -

conftent quandratibus, 129 %

Exceflus

de. , ibid.
Pyramides primi generis, 37

X ’ ibid

| Pyramides centrales, ibid.

1 - -conftruic pysamidem quadratam &

Pyramis cnois pentagona , €x quibus
{Pyrdmis cmunis pentagona , €x q

I N D E X

Exceflus quarum quantitatum quo.i

modo vocandus, ibid.:
Potens duo imedialia ex quibus quanti.
tatibus fiar. - ibid.:
Exceflus ralium ¢dictarum quantita-
tum quomodo uocandus. ibid.
Produétum,qug quantitas dicatur. 8%
Proucniens quanntas, fine Quotiens

qua dicarur, 85
Pyramides triangule primz numerori

linearium unge formentur. - fol.a
Pyramides quadratz unde fiant,  1bid.
Et pyramid.pérago ng,&fexagong.ib.
Pyramichquadra:x primaz vudecon-

Item Pyramides pentagonz primz. ib.
Et Pyramides hexagong. ibid.
Pyramides fecundx lineares quomodo,
formentur, o fol.6
Item Pyramides feciidg. trifgul.ib.
Item Pyramides quadrate feclidg.ib.
Item Pyramides péragong,feciide.ib.
1:& Pysamides hcxagonx,(écﬁde:. ib.
Item Heptagonaz& otogonx fecun|

Pyramides tres quadratx centrales cum
quatuor axibus {fumprx, quibas py-
- ramidibus cfi axibus fint zquales. 59

quinque axibus,quibus py;amidibus

fiat. 1
Iremn quadrata pyramis,vnde, ibid.
Pentagona,& Hexagona unde. ibid.
Pyramus hexagona duplex. 2
Pyramis, omuis ;xlangnla cum prxce-
" dentdi pyramide trangula conuncta

.+ bi collateralem. : 14

confter,& confitwatur. 14.1§
Pyramis omnis hexagona, tetragonica
& quibus confletur. . 15
Pyramis omnis hexagona zquiangula

ftruantar, - ibid.|

Pyramides tres pentagong centrales cfi

cum axibus ¢quales ant. 60| -
Pyramis tridgula numeraria ex quibus}

- ex quibns confter,& copftruatur, 16
. Cuizqualis, 17

Pyramis omuis centralis ,- ex quorum

aggregatione confletur. 33
Pyramis omnis centralis, ex quibus
conftet, : 36
Pyramus, regulare, Tetrahedium voca-

turd balium pumere. . 46
Pyramis,Regulatis , quot vnitates ha-
b eat. 47
Pyramis triangula , congeties eft trian-
guloram. . 121
Puo&um non habet partem. in conti-
nuis,ficut viuas in difcrecis. 2

Delitera Q.

Vadrati {ecundi linearis compo-

fitio, fol.b
Quadrati primi linearium numetorum
conftrudtio. fol.a

16 eiufdem altera parteldgioris. ib.
Quadiata, quadratorum eft congcrips;
‘pentagona , pentagonoram.& dein-
ceps. v 122
Quadrata omnium duarum quantita-
tum invicem commenfurabilium,
funt ad ingicem ficut quadrati nu-
meri : & Cubiad innicem, ficut cu-~
bi numeri: & fecunda quadrata ficat

bis quadrati numeri, 135
Et predi@e duz quititates {unt inter
fe commenfurabiles. ibid.

Et quando incommenfurabiles. 136
Quadrata portionem irrationalis lineg
. bimembris , qux Maierappellachr ,
funt Binomiwm,& Relidaum quar-
te fpeciei . 161
Quadrata portionum potentis Rauo-
. nale, ac Mediale , funt Binomiumn,

ac Refiduum aliquando quinta, ali-|

quando fexte {pecici - . 163
Quadrata potétis duo medialia portio-
"~ “pum, (unt etiam Binomium, eriam

Refidaum quingue quint, & quin-

que fextg fpecie). . 164
Quadrati numeri continuati ab ynitate

“ipfisimpaubus collacerales,unde (8-~

ftruancur . ) 7

‘| Quadrati tres_centrales cum; quatuox |

vaitatibus fump i, funt 2 quales qua
tuor
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bus vnitatibus fimul acceptis in eo-
dém loco. 59
Quadrati quadratorum vnde procre
‘enwar; quos et quadratos fecundos
“appellat Autor. - 70
“Ex quibus ‘gnomones ad monadi
continua eorum adieGione feriatim

conftitnuntut . 71
¥t quomodo ipft Gnomones vocandi
fint. ibid.

Quadratorum-a quotcumque abvnita
te ordinatis radicibus fa&oram ad
. habendum comulum, Regula. 121
ngdmtomm inzqualium omnéag.
gregatum excedit duplum producti
radicum in quadrato differentiz ra

Quadratii alicuius quititatis quod. 85
Quadratus numerus, ex quibus corfle-
. rar. ’ SR e g
Cﬁ‘x}gdrams omnis numerarius cim’ra
ice {ua coniundtus,conficit- fequen.
tem partealieralongiorem. - g
Quiadratus omuis partealtera longior
c Ui radice collaterali coniunétus ¢é-
flat collateralem quadratum . 6
Quadsatus omnis cum radlee fua, &

confummat quadratim fequenté. 6
Quadrattis omnis cumhimpart fequre

© quentem . : _ L

Quadratus omnis cum duplo fuz radi.
cis, & vnitate coniundlus , conftituit
quadratum {equentem .,

conficiat. 11

rum quadrato xqualis . foag

ruor triangulis centralibuscum - tri.|

. dicum, : 142)
Eiuldem demonftratio. 143
Qéadratum imparis collateralis ex qui
us componaraur. 61

cum radicem fequentd coniundtos, |

" coniun@us,conftituicquadratum fe.|

v
Quadratus omnis cum radice fuacon-|:
iun&us, & inde wiplicatus, ac mox|
cum vaitare potitus; qiam formam)
-Juadratus omnis triangali , eni cubo-|

(dem parrealtera longior, quem exce-|

Quadratus numerarius centralis, ex

quibus componatur . 32
Quadratus omnis centralis, ex quibus
conficiatur. 33
Quadratus numerus,ex quibus femper
- refulter. : 69
Quadratus fecundus ex quo confle-
tur ¢ s 86

Quadratus ficut elt ad duplum {ue ra-
dicis, fit eft collateralis triangulus
ad fequentem radicem . 119

paribus collateralibus in (& multipli

~catis, produdi. - L 4F
Quantitas in quantitatem quando par-
tiri dicaturs 85

netur, ibid.
Quantitas multiplex ad- pofitam , quo

pofite , quibus ‘numeris fignifice -

Quantitas fignifictaa ad pofitam, qua
habeat ratiopem , ibid.
Quantitas fignificata ad pofitas quot
modis {e habere poffit. ibid.

hi. - e ibid:
Quantitas, quantitatem quando muld
plicare dicatur. ibid.
Quantitas maguitudine rationalis,
qua . - : 86

Quantitas potentia tantim rationa-.

tionalis . 86

Quadrupli finguli numerorum impa-|
rinm ab vnitate per ordinem conti-|
niuatorum, fi poftzifram difponan-

weai, ex eorli fuccefliva aggregaric-§
ne conflruentur quadrati numeiiaf

Quantitas pofita qux, & vnde nomi- |
rumero denominetar . 1bi, |

Quantitas continens partem , vel pare& |

tur . .- ibid.

Quantitas cum quantitate quando ¢5- |
-1ungi dicatur . & quando fubtra-|

Chsyquas o oo 086
Qpantitas cubo tantiim rationalis,que |
& quando. SR 861

Quaiititas feciido-quadrato tantii ras]:

Quantitas qualiber fiin duofegmen-|
ta dividatur, id quod fitex vuoli-§

{Quantitas omuis potentia rationalis di

1. in quotiente refidualem correlati-

1 N D E X

in quadratum relique , & ei quod
fit ex quadrato aflumpti fegment
in rotam, ‘ 106
Quanticas quelibet fi in duo fegmen-
ta fecetur, cubus, qui ex tora xquius
erit his, fcilicet duobus ¢ubis fetio-
num, & triplo eius, quod fic ex qua-
draro viriufque in reliquam . 106
Quanritas bimembris , & Refidunalis ,
non foldm inter {e magnitudine,
* fed etiam porentialicer in infinitum
commenf{urabiles funt. 161

uifa in Binemiii, exibetin quotien-
te Refiduum . 164
Quuantiras omnis poteatia rationalis
<dinifrin Refiduum, exiber in quo-

tiente Binomium . 164
{Quantitas omnis potentialiter ratio-
nalis, dinifiin Binomialem, reddit

wam : Diuifa verd in Refidualem,
redditin quotiente Binomialem cor
relativam . ldemdue dicendum de
- quantitate fimpliciter rationali. 16§
Qrantitates , quaram denominatores
funt zquales, {ant ad inuicem f{icut
‘IIQMeEratores .« ) 89
{Quantitatem quinque bimembrium
quqmlibe:t,ahlf:i,qu:im}n fu'o termi-
no diltingui, {eruaza difinttione, 1
pofibile eft . oag6
Quantitates , quarum Numeratores
funt zquales, funt ad inuicem ficut
Denominatores ordine commuita-
to. ibid.
Quantitates quotcunque ctim fuerint|
or 1dem crementom feriatim cre-|
Eﬁtntes, ex dimidio numeri ipfaram
in congeriem, ex prima & vitima

ipfaram omomm. 11§
1Q antirates quotlibet i in vao ordine
Taerint continué proportionales, &
in {ecundo ordine quantitates vna

muldiplicato, producitur aggregarit,

differentia primz , & pofirema fe-
cundi ordinis, zqualis erit aggrega-
to quantitatam primi ordinis. 116
Quantitates quotlibet fi fccqndg duos
terminos fumantur continu¢ pro-
portionales, quarum excremam mul
" tiplicent ipfi rermini : tunc produ-:
&Gori differentia diuifa interminoril
differentiam, exhiber aggregatum

“iplarum quantitatum . 117
Q.[mmita:cs potentia commenfurabi-
€s, L . 128

Incommenfurabiles verd, que .ibi.
Tuantitates in fecunda porentia com-
menfurabiles , quax . ibid.-
Incommenfurabiles verd,quz.ibid.

qua . ’ ibld.

Quantitates dux omnes proportiona-
Tes duobus quansitatibus quoquo
‘modo commenfurabilibus, {unt co-
dem modo cdmenfurabiles. Et pro-
portionales duabus aliquo modoin
commenfurabilibus , funt eodé mo-

menfurabiles, funt ficut numerus
ad numerum, & hz funt inuicem
| . commenfurabiles . 131
Quantitates dug inuicem incommenfu
“rabiles, non funt ad inuicem ficut
numerns ad numernm. 132

reliqua yero eidem incommenfura-
bulis, tunt ad inuicem incdmen fura-
biles. - ibid.

menfurabiles coniundz, conficiunt

commeniurabilem. 147

Quantitates cubo commenfurabiles }

Incommenfucabiles verd, qua.  ibid. §

do incommenfurabiles. 133 }
Quantitates due omaes , 1nuice com- §

Quantitates duz omnes, quarum vna |
commenturabilis eft alicui rertiz, {

Quantitares dunz omnes inuicem com- |
ciufdem generis quantitatem, & fibi}
Quantitates dux bimembres ciuldem |

eneris inuicem commenf{urabiles, {
per ordinem [ex irrationalinm fom-

‘plures in eadem ratione continué pix inger fe multiplicata, producunt
pro portionales ita, vtearam daffe- fingulas Binomij fpectes. - 149]
rentie ﬁmquan:itatibﬁs;primi ordil |Quantitates duz Refiduales einfdem

, l nis iingula fingulis xquales : tunc

dat . S 26
Yuadratds omnnis imparis, quem qua-
dratum ‘éxcedar, =~ - .

rotius , quum-erit his duobus, fei- |
:.6| . licet qua fiunt ex veraque fe@ionum §
in

generis, inuicem comimenfurabiles
\ per :

betaflumpro fegmentoin quadrati E
i
|
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per ordiném fex generum {umpre
wter (& multiplicata, producunt fin-
_gulas Refidui [pecies. 149
Quantitates duz bimembres einfdem
generis potentialiter inuicem com.
menfurabiles , inter & multiplica
tx , producunt Binomia. 149
Quantitates dux Refiduales eiufdem
geuneris inuicem potentia commen-
furabiles,inter e multiplicate , Re-
fidunm producunt. 150]

|Quantitatibus ex quotcunque inui

cem commenf{urabilibus aggrega
tum, eft fingulis partibus commen-
furabile,& eiafdem gcncris cum eify
dem. ' 148

fuerit commenf{urabile , tunc muld.
plicans eft rationalis, 134
Quantitatis {pecies. 130.& feq.
Quantitatis propofite duorum aut plu-
rium nominum, in datarn vpius no-
minis quantitatgm partitio. 104
Quantitatis duorum, aut plurium no-
minum propefitg,in datam duorum
nominum quantitatem divifio. 10§
uantitatibus duabus propofitis,cabo
tantim cognitis,veamm coniundtio,
&minoris & maiore fubtra®io. 108
Quantitatis voias nominis in quanti-
tatem dgorum aut plurium nomi-

Quantitatis omnis fecundum extremi
mediamque rationem diuifz, vera-
que portio Refiduum eft:Maior fci

“licet quintum, Minoium aatem pri
mum. . 16§

Q aantiratis {ecundum extremam, me
diamque rationem dwifz, fi Maior
portio fuerit rationalis , Minor erir,
Refidunm quintum. 156

Quantitatis {ccundtim extremam, me-
diamque rationem diuife-, i Minor,
portio fuerit rauonalis ; Maior erit

“num, multiplicatio, - 102
Quantitatis cuinfpiam propofitx radi.|.
cis quadrarz extractio. 110
Quantitatis cuiufptam propofitz ra.
dicis cubicz extradtio. 112

| . 94
Quantitatum duarii propofitarum po-

Bivomium quintum, 167

Quantitatibus duabus propofitis, qua:
rum quadrata tanttim vel cubi tan-
tim, uel fecunda quadra tantim
cognira fngnnumurs alterius in al-
teram partitio. 9

Quantiratibus duabus propofitis , alte-
rius in alteram partirio, 9

Quanticatibus duabus propofitis , alte.
rius in alteram muloplicatio. . g2

Quantitaubus duabus  inzqualibus}
propofitis, minoris i maiori {ubtra-,
&io.

Quantiratibus in continué proportio.
nahibus,fi prima, % fecunda fueting
ramona!_cs » tunc fequenres in eadem
proportione continuatas femper in
mﬁnvxtum ratuonales ernnt: 126

Quantitatum duarum propoficarum
per pox_:entias cognitas,aut pet cubos
tantum datos,cégerici , aut exceflus
inueftigatio. . LTS

Quaititacti omnis additio’; fubtra&io,
maultiplicaiio, feu diuifio, vel radict
extr:}ﬂio,ﬁt per €0s pumeros, a qui
bus ip( quantitates fignificitur. 89

Quantitatum. duatum propofitirum
coniun&io. - 90

Quantitatum duaram tatio componi-
tuf ex rationibus: numeratorom ,. &
denominatorum, ordine commuta:
o fumpiis. 90

Quaantitatibus duabus propofitis inz-
qualibus, minorisa maiori fubtra-
&io, o 91

Quantitatum duarum propofirarum
quaram vel quadrata tantim, uel
cubi rantimy, wel Eeunda quadra-
ta tanttim cognita fupponuntur, it~
micem mulnplicatio.
tentia tantim, vel cubo ranti , vel
fecundo qnadiaro rauttim rationa-
lium, inutcem commenfarabilium,
inuicem comundio, vel alteriusad
alteram {ubrradio. 100

Quansiratum dearem propofirarum,
fingnlarum, duoorum ,; aur plurium
nominum,inuicg multiplicatio. 104

Quantitatum irrationalinum bimem.

brium |}

1Quanwatum omnigm duarum inui-

4 - rationalium inuicem commenfura-

{Quantitatum duarum rationalinm &

iiQuanritatum quinque  refidualium
'} " quamlibet efle exceflum aliorum,

"I N D EX s

brium definitiones: Yoo 1128
Quantitatum duaram omnium jinui
cem incommenfurabilium cdgeries,
& exceflns funtinter fe, & iptis inui-
cem incommenfurabiles.’ 132
Item fi congeries uni carnm fit in-
commen{urabilis,erit & reliqua in-
commenfurabilis, & iple inter f¢ in-
. commenf{uabiles. ibid.
Quanritatum duarum ompium inui-
cem incommenfurabilium conge-
ries, & exceflus , (untinter fe & ipfis
ingicem incommenfurabiles, & fi
copgeries vai earsm fir incommen-
{urabilis, erit & reliquzincommen:
furabilis,& ipfe inter{e incommen-
{rrabiles, - 133

cem commenfurabilium quadrata,
funt ad invicem ficut quadrati nu.
meri:& Cubiad inuicem,ficut Cubi
numeti : & fecunda quadrata, ficur
bisquadrati pumeri. - 138
Quantitatum duarsm potentia tanti

. bilium , omne productum eft ratio-
nale. o 137

potentialiter tantiym inter fe com-
menfurabilium , omne produdum
cft potentia rantum rationale: quod
ab Euclide vocatur Mediale.” 1bid.

quim {borum membrorum , ferua-
ta dcﬁuitionc,impombxlc_e&. 158)

Quotiens quantitas qua. 85
Quantitas rationalis qua, 128

Trrauonalis verd qua. ibid.
Quantras medialis;quae. i 128

Quantiras rationalis potentiatap tiim,

quz. o 129,
uantitas omnpis rationalis multxglx-\

“cans aliquam quantitatem, producit

o

Q) uantitas, G- metier partes,metitur,

. .tiente quantitatem fibi cognoming,

& totum : & que metitur torum &
_, ablatum,metitur &eliCtum. ibid.
Quantitas omnis divila pro yuantica-
- tem fibi commenf{urabilem, exhibet

in quotiente quantitatem rationa-

e, - 0 , 134
Quantitas.quadam fiin duo fegmenta
difpefeatur, cubus totius qualis erit
- his,(cilicet duobus cubis fegmento-
rum, & triplo folidi fub tota & fin-]
gulis fegm entis contenti. 107
Quantitas omnis racionalis mulcipli-
cans quamlibet irrationalium qua-
titatum fine bimembrem , fiue eius
correlativam refidualem ; producit
einfdem generis irrationalem , ac
multiplicatz cémenfurabilem. 146
Qantitas omnis commen{urabilis cui~

piam ex irrationalium ordine, eft

ciufdem generis irrationalis, & ha-
_bet eidem proportionalia, & com-
‘menfurabilia nomina. 147
Quantitas omnis irrationalis diuifa p
quamuis rationalg, exhibet in quo-

& commenfirabilem. L 147
Quantitas omnis potentialiter cSmen-
Tarabiles alicui ex irrationalibus, eft
.eiufdem generis quantitas. 148
Quantitas dmnis potendia irrationalis
mulriplicans aliquam ex irrationali-
_bus,producit ciufdem generis quan-~
titatem. : 148
uantitas omuisirrationalis dinifa in
quanticatem potentia rationalem,
exhibet in quoriente quantititem
fibi cognominem . 148
Quantitas omnis_rationalis diuifa in
Binominm, exhibet in quotiente Re-
fidaum,cuins pomina commen{ura~
bilia funt, & proportionalia 1pfias

.qux.Ranonahs‘cubo tanttum. ibid.|
Quantitas, potentia fanrum xauonahs‘. /

quantitatem multiplicate cogpomi-|,

Binomij nominibus. 152
Quantitas vmnis rationalis dinifa in
rcfidaum., exhiberin quotiente Bi.
noninm,cuius nomina incommen-
_furabilia funt, & proportionaliaip-|
fius Refidui nominibus. 152
Quantitas omois irrationalis bimem-

nem,& commenf{arabilem. 1331

buis multiplicans refidualem quanti-
tatem l




|
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tatem corundem, iuc proportiona-
linm, & commenfurabilium nomi-
num , producit quantitatem poten.
tia rationalem, & quandoque ratio-
nalem . ‘ 153
Quantitas qualibet bimembris fi fece.
tur per refidualem quantitatem pro
portionalium, & codmmenfurabili
nominum,proueniet ex diuifionera
li Binomium . I 154
Quantitas quelibet refidualis fi fecetur
per bimembré€ quantitatem propor
tionalium, & cdmenfurabiliam no-
minum,prouenerit ex dinifione tali
Refiduum. 5 15§
Quantitas omnis medialis multipli-
cansaliquam irrationalem denume
ro fex generum , fine bimembrem ,
fiue refidualern , producit omnino
aliquid de numero earundem 153

~}Quantitas omnis medialis dinidens ali

quam ex irrationalibus,fiue bimem
bribus, fiue refidualibus , praftatin
quotiente aliquam de numero ea-
rundem * ' 189
Quantitas omnis fecundo quadrato
commenfurabilis alicui irradonali,
fine de pumero bimembrium , fine
refidnalism, eft etiam de numero
earundem., ibid,

Quantitas omnis irrationalis , fine de

numero fitbimembrium, five refi.
dualium, non folum magnitudine,
ac potentia irrationalis eft, hoceft,
quo ad primum quadratum ; fed
eriam quo ad fecundum, & {equen-
tiain infinitum quadrata 160

De litera R.

Adices numerorum linearium vn
de formentur. - - fol.a
Radices numerorum,quz -~ 28
Radices numerariz fingule duplica-
tx conflituunt pares numeros fingu
los per ordinem. 4
Radicum vnitatediftantium exaggre
gato in agégregatum quadratorum
ipfarum radicum producitur diffe-

rentia ipforum quadratorum. 79
Radicum quotlibet(fi fuericab vnitate
ordinatarum) quod fitex aggrega.
wo multiplicaro in duplum radicis vI
tima, fi iungatur cum ipfo radicura

aggregato, conflabit triplam aggre-

gatiomnium quadratorum ex dillis §

- radicibus fingulis fadtorum 119
Radices quotlx%ct(ﬁ fuerit ab vnitate
ordinaté ) quod fitex aggregato po-
ftrema & fequentis radicam in pto-
dutum ex eifdem, duplum femper
clt ad congeriem ex cubo quadrato,
& tridgulo collateralibus poftremas:
Et perindem fexcuplim pyramidis
quadrarz collateralis, hoc eft,aggre
gati quadratorum ex radicibus ordi-
natis productorum . 120
Radices fingularumrefidut {pecierum,
quales firt quantitates,& qua 143
Radices quando habeantzqualia no-
mina,& & contrario , 114
Radicibus quotliberab vnitate propo-
fitis, i radix proximé fequens mul-

ti pliccraggregarum ex quadrato pe
ftrema & ex dimidio ipfius poftre-
ma;praducetur triplit (emmae qua-
dratorum ipfarum radicum propo-
firarum . 121

Radicom ab vnitate per ordinem di- |’

fpofitarum, vltima in ficcedentem
multiplicata, producit numerum ,
«cuias dimidium eft aggregatum ip-
farum omnium radicum . 116

Radix omnis numeraria cam radice
_przcedenti , facit fibi collateralem
imparem ; cum fequenti verd fe-
quentem., T §

Radix omnis numeraria multiplicata
in radicem {equentem, producitidu-
plum trianguli fibi collateralis . - 5

Radix omnis du&a in imparem colla-
teralem, producit hexagonum pri-
mum collateralem .

Radix omnis media inter vaitatem % |

imparemin ordine radicum, multi.

plicatain talem imparem, quid pro-

ducat, 9

Radix omnis {excuplicata, & cum vni-
tate,

{ Ratiomalis quantitas qua vocetar. 128
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ctatecum ] ue fexcuplo prrzcedentis
tri:mguli coniunéta, quam {formaim
numerariam confununet. 10
Rationalis tantim quantizas, qua 86
Rationalis maguitadine quantitas ,
que. - 66

Irrationalis vero qux ibid,

quz ibid.
Rarionale tam potentis, ac Mcdiale ,
quim potentis-duo Medialia portio
ne, funt quandoque potens Ratio-
nale,ac Mediale,& detnceps 164
Rationis datx, tories quoties quis pro-
ponar, multiplicatio . 123
Ratiouis date bifariz, fine erifatiz,
plurifariz,vicunque quifpiam poftu
lauerit,zqualiter partizio. ~ 124
Rationtim duarsm propofitaram con
iunétio, : 123]
Rationum duarum propofitarnm alte-
rius ab altera fubtractio ibid,
Recifim,qua quantitas vogetar, - 86
‘Regulatiorum  folidorum  formatio
fol.e.& feq. . '
Regulaad habendum cumulum qua-
ratornm a quotcunque ab vnitate
ordinatis radicibus faCtorum . 121
Regularia , fiue folida Geometrica,
quot & quz ) E 46
Regule de figaris 2q nilateris. . 168
Regulxde (olidibus regularibus. 169
Reﬁdua , quorum radices habentin ui’
cem proportionalia, & commenfi-
rabilia nomina , fortiuntur propox-;
vionaliainter fe & commenfurabi.
Yia nomina. 153
Refidui [pecies , quarum quantitatum
uadrata fint, 144
Refiduum , qua quantiras nuncipe-
tr. 86
LR cfiduum, fiue Apotome quid. 128
Refiduum mediale primum quid. 129
Refiduum muldplicans aliquam quan
titatem, fi fecerit quaniitatem ratio-

" nalem ; muliiplicata quaniitas }}'mo
mivm eft,cuins nomina proportiona
lia fant;& commenf{urabilia Refidui

o~

TRefidunm fi fecerur per Binomium

Rationalis potenua tantam quantitas, |

{Solidorum vnumquodque ex quibus

n ominibus. 1

proportionalium, &‘com.mcnﬁn:al._u'
lium nominum , proucniet ex diut.
fione Refiduum primum . 174

Refiduem mediale fecundum quid.
ibidewn . .

Refidut el excelfum aliorum, quiam
fuorum membrorum, feruata eius
dcfinitione, impofibileelt, 357

Delitera S,

Solida Regularia quomodo form&tar:
folic.

conftare debeat . 49
Solidorum definitiones - 53
Sphara, cuiusdiameter ratiopalis, i

circunfcribat quingue folida regula

tia; tam pyramidis, quim octahe-
dri, & cubi latus, porentia tantum ra
tionaleeft : ipfique diametro longi:
tudine incommenfurabile: L atas
autem & Icofahedri , minor: latus
vero dodecahedri, Refiduum fex—
tm., 16 9»

De litera T.

Tetrahedram feu Pyramis , Regula-
re folidum, ex quibus conftruatur.
fol.c. '

Tetrahedrus centralis vnde conficias
tar . Y 1
Terrahedrus omnis centralis, poteft el
{e cubus cubas centralis tertij gene.

5 . - 1bid
Tetras folido eft fimilis . 2
Trianguli primi numerorum linea.

tium conftru@io . fol.a.

Trianguli fecundi numerorum line.
arium formatio. fol.5.6.

Triangulisin tribus concinua.:is in or
dinetriangnlorum congeries extre-
morum,vnitate excedit duplum me-
dij .

Quod eft cubus miftus : fol.d. 7

Trianguli latus ad latus quadrati et
codem. ¥

“
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eodem citculo defcriptornm poren-] quadratum . 24
tialiter,eft fexquialterum, & perinde] | Trrangulus omnis centralis confiat ex|
incomymenfurabile. 168 collacerali riangulo, & pracedenti
Triangulas omnis numerarius dupli- quadrato primi generis . ‘33
catns ,efficit numerum parte altera| | Triangalus omnis maultiplicatas in
languiorem fequentem . 5 duplum collaterialis radicis, produ-
T riangulus cum przcedenti triangulo cit aggregatum ex caboX qua drato
coniunéus, perficit quadratum fibi collateralibus. 119}
collateralem . &) | Trias fuperficiei fimilis eft. 1

Triangulus ompis quadruplicatus, &l

cum vnitate coniunéus , efficit ag- Delitera V.
gregatum collateralis, & {equentis .
* quadratorum . 12| | Vnitates quomodo difponendz ad ef-
Idem cum przcedenti quadrato, & formanda folida numeralia. fol.7.&
cum {ib1 collaterali partealteralon fequen. ‘
giori coniunctus,quem hexagonum { Vnitas eft principium , & conftitaerix
confummet. ibid.| } omnium numerorum . 3
T riangulus numerus qui, & ex quibus| | Vnitas femper ponirur inRegularibus
conltet . 2 {olidis centralibus . 47
Triangulus omnis o&uplicatus cum Vaitas communis numereram dimen
vaitate, conficit fequentis imparis fio. - 8

..

Errata fic corrigito.

Fol.106.uerfu ultimo,2quum 2quus. 1 17.28. exrrema extremam.
. I29. I. Refidum Refiduum. 1 §4. 30. proucniat. 1 63. 3. minor
& malor. ~
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